
 ഹേലാ കാٌٗׯാെര പാം മാ؋മാئിക് സ് ചാനലിേല്ׯ സٔാഗതം െചുؗുإ ഇത് ഇന്റْഗൽ iit 
കാൽുׯലസിെല അ؀ാമെ؋ ْപഭാഷണമാണ് ഇ്ؗ ഞ׹ൾ ഡിഫറൻഷّൽ സമവാകّ׹ളിെല ചില 
ْപശ് ന׹ൾ ചർ׺ െചإാൻ േപാകുؗു, അതിനാൽ ആദّ ْകമം സാധാരണ ഡിഫറൻഷّൽ സമവാകّ׹ൾ
പരിഹരിؗുׯതിനുت ആദّ ചില രീതികളിൽ നി്ؗ നമു്ׯ ആരംഭിׯാം. സാധാരണ ഡിഫറൻഷّൽ 
സമവാകّം ْകമെؚടുു؋ക , ഇത് വّװമായ രൂപ؋ിൽ , ഇത് ന്െറ ന് തുലّമായ േഫാമിന്െറxy f dydx 
സമവാകّമാണ്, ഇവിെട സٔതْؓ േവരിയബിളും െന ആْശയി׺ിരിുؗുׯ, അതിനാൽ x y x- dydx 
എؗത് യുെട െഡറിേവئീവ് ആണ് ന് തുലّമാണ്. എؗത് ര؇് േവരിയബിളുകളുെട ഒരു y x xf 
ഫംഗ് ഷനാണ്, അതിനാൽ ഇത് വّװമായ രൂപമാണ്, ചിലേؚാൾ സമവാകّം പേരാײമായ രൂപ؋ിൽ 
നൽകെؚടുؗു, അതിനാൽ പേരാײമായ രൂപ؋ിൽ ആദّ ْകമം സാധാരണ ഡിഫറൻഷّൽ സമവാകّം 

എؗിവയുെട ചില ഫംഗ്ഷൻ മൂലധനം എഫ് േഫാമിന്െറ ഏെത׸ിലും സമവാകّമാണ്, xy, dydx 
അവിെട പൂജّ؋ിന് തുലّമാണ് എؗത് മൂ്ؗ േവരിയബിളുകളുെട ഒരു ഫംഗ് ഷനാണ്, അതിനാൽ f 
ആദّ ഓർഡർ േസാൾവിംഗ് ആദّം പരിഹരിؗുׯതിനുت ചില രീതികൾ ഞാൻ നി׹െള ods 
ഓർأിؚിׯെ؂ ْകമെؚടുു؋ക, അതിനാൽ ആദّെ؋ ലളിതമായ രീതി േവരിയബിൾ ods 
േവരിയബിളിന്െറ രീതിയാണ്, അതിനാൽ ഈ രീതിയിൽ നൽകിയിരിؗുׯ സാധാരണ ഡിഫറൻഷّൽ 
സമവാകّം  ചില ന് തുലّമായ രൂപ؋ിൽ എഴുതാം, തുടർ്ؗ നമു്ׯ ര؇് വശ׹ളും g ydy fxdx 
സംേയാജിؚിׯാം, അതിനാൽ ന്െറ ഇന്റْഗൽ എഴുതാം ഇന്റْഗൽ ഓഫ് ൈഗഡി്ׯ തുലّമാണ് , fxdx 
സാധّെമ׸ിൽ , ന്െറ ഫംഗ് ഷനായി ഞ׹ൾ എ്ؗ എഴുതാം, അതിനാൽ േവരിയബിളുകൾ x y x, y 
േവർതിരിؗുׯ ആദّെ؋ രീതിയാണിത്, ര؇ാമെ؋ രീതിെയ േഹാേമാജീനിയസ് എ്ؗ വിളിുؗുׯ, 
അതിനാൽ ഇതാണ് േഫാം ന്െറ ന്െറ ന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ എനി്ׯ ഈ േഫാമിൽ dydx f x 
സമവാകّം എഴുതാൻ കഴിയുെമ׸ിൽ , െഡറിേവئീവ് ന്െറ ന്െറ ചില ഫംഗ് ഷനാണ്, അ؋രം dydx y x 
സؕർഭ׹ളിൽ യ് ്ׯ തുലّമായി പുതിയതിന് പകരമായി നമു്ׯ ഇത് പരിഹരിׯാനാകും.  y x 
േവരിയബിൾ അത് എؗത് ന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ എؗത് ന് തുലّമാെണ׸ിൽ u y ux y ux dydxdydx
എؗത് ؛സ് ന് തുലّമായിരിുׯം, അതിനാൽ നമു്؛ ׯസ് എؗത് യുെട ന് u xdudx u xdudx y f 
തുലّമാണ് ആണ് എؗ േവരിയബിളിൽ ഇത് േവരിയബിൾ േവരിയബിൾ ഓഡായി മാറുؗത് x u f 
നി׹ൾ്ׯ ഇേؚാൾ കാണാൻ കഴിയും ഒؚം എؗത് തുലّമാണ് ൈമനസ് യുെട ന് x u xdudx u u f 
തുലّമാണ് അെ׸بിൽ യുെട ൈമനസ് യുെട ന് തുലّമാണ്. അവസാനം, പരിഹാരം du u u dx 
ലഭിؗുׯതിന് ഞ׹ൾ നി׹െള െകാ؇് എؗതിന് തുലّമാുׯം, അതിനാൽ നി׹ൾ അറിേയ؇ y x 
മൂؗാമെ؋ രീതി ലീനിയർ ഫ്ز ഓർഡർ എ׹െന പരിഹരിׯാം എؗതാണ്, അതിനാൽ ഒരു odes 
ലീനിയർ ഫ്ز ഓർഡർ രൂപ؋ിലുتതാണ് ؛സ് തവണ ന് തുലّമാണ്  ന്െറ ode dydx px y g x px, gx
എؗിവയ്്ׯ ന്െറ ഫംഗ്ഷനുകൾ നൽകിയിരിുؗുׯ, അതിനാൽ ഈ സാഹചരّ؋ിൽ ഇത് x 
പരിഹരിׯാൻ നأൾ െചؗുإത് ഈ സമവാകّെ؋ ഗുണി׺ാൽ ആണ്, അതിനാൽ തؗിരിؗുׯ 
സമവാകّെ؋ ന്െറ അവിഭാജّ ശװിയിേല്ׯ െകാ؇് ഗുണി׺ാൽ ഇടത് വശം മാറുؗു pxdx e 
അതിനാൽ ഇടത് വശം പവർ ഇന്റْഗൽ തവണ ؛സ് തവണ പവർ ഇന്റْഗൽ e pxdx dydx px e pxdx 
തവണ ആകും , ഇേؚാൾ ഇത് ന്െറ ന്െറ െഡറിേവئീവ് പവർ ഇന്റْഗൽ തവണ y d dx d pxdx y 
യിേലتുׯ െഡറിേവئീവ് അبാെത മെئാؗുമെ്ؗب നി׹ൾ്ׯ കാണാൻ കഴിയും. കാരണം നി׹ൾ 
എ׸ിൽ ഉൽؚؗ നിയമْപകാരം ഈ ഉൽؚؗെ؋ േവർതിരിുׯക, നി׹ൾ്ׯ ഇന്റْഗൽ തവണ pxdx 

ന്െറ എക് സ് േപാണൻഷّൽ ലഭിുׯം, കൂടാെത യുെട െഡറിേവئീവ് ന്െറ ന്െറdydx e- e- integral pxdx-
വّുൽؚؗം േല്ׯ നി׹ൾ്ׯ നൽകും, ഘാതക؋ിന്െറ െഡറിേവئീവ് ആണ്, അതിനാൽ pxdx- e px 
ഇേؚാൾ ഈ സമവാകّം ആയി മാറുؗു. ന്െറ ന്െറ പവർ ഇന്റْഗൽ തവണ എؗത് d dx- dx- pxdx y 

ന്െറ ഇന്റْഗൽ തവണ ന്െറ ന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ ഇേؚാൾ നമു്ׯ ഇത് ലളിതമായി e- pxdx g- e-
സംേയാജിؚിׯാം, ഇത് െയ സൂചിؚി؛ .ുؗുׯസ് ഒരു അനിയْؓിതമായ رിരാ׸ം e- gxdx c 
അ׹െന നമു്ׯ ഈ പരിഹാരം ലഭിുؗുׯ, അതിനാൽ നأൾ ഈ ഘടകം ഗുണി׺ാൽ e integral pxdx
േല്ׯ ഇതിെന സംേയാജിത ഘടക׹ൾ എ്ؗ വിളിുؗുׯ, അതിനാൽ ഇവിെട ഇൻ ഇന്റْഗൽ e 

െന ഒരു സംേയാജന ഘടകം എ്ؗ വിളിുؗുׯ, അതിനാൽ നأൾ ആദّം െചؗുإത് ഒരു pxdx-
സംേയാജന ഘടകം കണׯാുؗുׯ.  അേؚാൾ ഞ׹ൾ പരിഹാരം കെ؇ുؗു؋, അതിനാൽ ഈ 
രീതികെള അടിرാനമാׯി നമു്ׯ ഇേؚാൾ ചില ْപٍ׹٠ൾ െചإാം, അതിനാൽ തുലّമാെണ׸ിൽ y 
ലളിതമായ ْപٍ٠ േചാദّ؋ിൽ നി്ؗ നമു്ׯ ആരംഭിׯാം  ന്െറ എؗ ഡിഫറൻഷّൽ സമവാകّം x y 
തൃപ് തിെؚടുുؗു؋  ന്െറ എ؂് റൂ؂് ഇര؂ി വർ״മൂലവും  ന്െറ വർ״മൂല؋ിന് തുലّമായ റൂ؂് 9 x 4 xdy 4 
നും x dx 0  ാൾ വലുതും -ൽ എؗത് റൂ؂്ׯ؋ഈ വിപരീത പൂജّേ തും റൂ؂്آഒ സ് സ് കٔയർ റൂ؂്؛ y 7
തുലّമാണ്, തുടർ്ؗ കെ؇ു؋ക  യുെട മൂലّം ര؇് അൻപ؋ി ആറിൽ, അതിനാൽ ഇവിെട ഞാൻ  4 y 
ന്െറ വർ״മൂലമു1 ت ന് തുലّമായ എഴുതുകയാെണ׸ിൽ 4 ؛സ് സ്കٔയർ റൂ؂് 9 ؛സ് റൂ؂് തവണ 1 dy x 

റൂ؂് മട9 ്׹ ന്െറ വർ״മൂലّം by 8 x x dx, 
അ׹െന ഞ׹ൾ ഇത് കാണുؗു  ആദّ തരം േവരിയബിൾ േവരിയബിൾ സമവാകّം ഇേؚാൾ നأൾ ര؇്
വശ׹ളും സംേയാജിؚിുؗുׯ, അതിനാൽ ഇത് എؗത് ഇതിന്െറ അവിഭാജّ؋ിന് തുലّമാണ്, y 
ഇേؚാൾ ഇത് എ׹െന സംേയാജിؚിׯാം, ഞ׹ൾ എؗത് നാല് ؛സ് സ്കٔയർ റൂ؂് ഒآത് ؛സ് റൂ؂് ന് u x 
തുലّമാണ്, തുടർ്ؗ തുലّമാണ്  ഇതിന്െറ െഡറിേവئീവ് ഒآത് ؛സ് റൂ؂ിന്െറ ഇര؂ി സ് കٔയർ റൂ؂് du x 
നൽകും, ഒآത് ؛സ് റൂ؂് ന്െറ െഡറിേവئീവ് ഒ്ؗ ൈബ ടു റൂ؂് ആണ്, അതിനാൽ നമു്ׯ x xdx du 
തുലّമായി ലഭിؗുׯത് കാണാം, അതിനാൽ ഇേؚാൾ ഇത് സംേയാജിؚി׺ാൽ നമു്ׯ ലഭിുׯം യുെടy u 
വർ״മൂല؋ാൽ 1 ന്െറ അവിഭാജّസംഖّ ഇര؂ി ഇര؂ി , ഇത് ؛സ് യുെട വർ״മൂല؋ിന് തുലّമാണ്, u c 
അതിനാൽ എؗത് എؗതിന്െറ വർ״മൂല؋ിന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ എؗത് സമം വീ؇ും y u y u 
ഇടുؗതിന് തുലّമാണ്, നമു്9 ׯ-ന്െറ 4 ؛സ് വർ״മൂലവും 9-ന്െറ റൂ؛ ؂്സ് റൂ؂് 7-ന് തുലّമായ x cy - 

Pru
tor
@
IIT
K



0-ൽ ലഭിؗുׯത് ആണ്.  പൂജّ؋ിേല്ׯ അതിനാൽ െല എؗത് നാല് ؛സ് സ്കٔയർ റൂ؂് 9 ؛സ് c x- y 
റൂ؂് ന്െറ വർ״മൂല؋ിന് തുലّമാണ് , ഇേؚാൾ നമു്256 ׯ-ൽ എؗത് എളുؚ؋ിൽ കണׯാׯാം , 4 x y 
ന്െറ വർ״മൂലവും 9 ؛സ് 256-ന്െറ വർ״മൂലവും 16 നൽകും തുടർ്ؗ ഇത് 4 ؛സ് 9 ന്െറ 16 ന്െറ 
വർ״മൂലമായി മാറുؗു, 25 സ്കٔയർ റൂ؂് 5 നൽകുؗു, ഇത് 9 ന്െറ വർ״മൂലവും 3 ഉം നൽകുؗു, 
അതിനാൽ നമു്ׯ ര؇ാമെ؋ ْപٍ٠ം േനാׯാം , മുതൽ വെരയുت ഒരു ഡിഫറൻഷّബിൾ r r 
ഫംഗ് ഷൻ ആകെ؂. പൂജّ؋ിന് തുലّമായ പൂജّ؋ിന്െറ ന് തുലّമായ  ؛സ് തവണ f, fx dydx 2 5 y 5 

ൈമനസ് 2 ന് തുലّമാെണ׸ിൽ , പരിധി ന്െറ മൂലّം കെ؇ു؋ക, ന്െറ െനഗئീവ് y x x 
ഇൻഫിനിئിയുെട േല്ׯ അടുുؗുׯ, അതിനാൽ ആദّം നമു്ׯ ഈ ഓഡ് പരിഹരിׯാൻ ْശമിׯാം. f 

ര؇് ؛സ് അ؀് തവണ അ؀് ൈമനസ് ര؇്, അതിനാൽ ഇത് മാئിെയഴുതാം  ഒؗായി dydx y y n 
അ؛ ؀്സ് ര؇് തവണ അ؀് ൈമനസ് ര؇് തുലّമായ അതിനാൽ വീ؇ും ഇത് y y dy dx, 
േവരിയബിൾ േവരിയബിൾ സമവാകّമാണ്, ഇേؚാൾ ഞ׹ൾ ര؇് വശ׹ളും സംേയാജിؚിുؗുׯ , ഇത് 
ഭാഗിക ഭിؗസംഖّകളിൽ എഴുതാം, ഇത് 1 മുതൽ 5 ൈമനസ് 2 ആയി എഴുതാം.  ൈമനസ് വൺ ൈബ y 
ൈഫവ് ؛സ് ടു െചുإകയാെണ׸ിൽ , നമു്ׯ നّൂമേറئർ നാലിൽ ലഭിുׯം, അതിനാൽ ഇത് y 
ഇവിെടയുت ഇന്റْഗാൻഡിന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ ഇത് ഇന്റْഗൽ ഡിഎക് സിന് തുലّമാണ്, 
അതിനാൽ ഇത് വൺ ൈബ യ് ൈമനസിന്െറ ഇന്റْഗൽ ഒؗിന് നാലായി നൽകുؗു  2 േമാഡിന്െറ 5 y 
ൈമനസ് 2 ൈമനസ് സٔാഭാവിക േലാഗ് തരും 5 ൈമനസ് 2 ൈമനസ് ഇത് േമാഡ് ൈഫവ് ؛സ് ടു 1 y y 
ൈബ 5 സٔാഭാവിക േലാഗ് ആണ്, അതിനാൽ നأൾ ഇരുപത് െകാ؇് ഗുണി׺ാൽ ഇത് േമാഡ് ൈഫവ് 
ൈവ ൈമനസിന്െറ സٔാഭാവിക േലാഗ് നൽകുؗു.  ര؇് അ؛ ؀്സ് ടു എؗത് ഇരുപത് ؛സ് ഇരുപത്y x 
സി്ׯ തുലّമാണ്, ഇേؚാൾ നമു്ׯ നൽകിയിരിؗുׯത് പൂജّം പൂജّ؋ിന് തുലّമാണ് എؗാണ്, ഇത് y y
എؗത് പൂജّ؋ിന് തുലّമായ പൂജّ؋ിന് തുലّമാണ്, ഇത് സٔാഭാവിക േരഖെയ സൂചിؚിുׯം .  പൂജّം 
അതിനാൽ പൂജّവും ഇരുപത് സിയും ഇത് സൂചിؚിؗുׯത് സി പൂജّ؋ിന് തുലّമാണ് അതിനാൽ േലാഗ് 
െചുإക േമാഡിന്െറ ൈമനസ് ര؇് ൈബ ൈഫവ് ؛സ് ടു ഇത് ഇരുപത് ന് തുലّമാണ്, ഇത് phi y y x 
അ؀് ൈമനസ് ര؇് അ؛ ؀്സ് ടു എؗത് പവർ ഇരുപത് ആണ് എ്ؗ സൂചിؚിുؗുׯ. ന്െറ y y e x x f
ന്െറ പരിധി എടുുׯേآാൾ, ൈമനസ് അനؓതയിേലׯാണ് േപാകുؗെത׸ിൽ, നമു്ׯ അ؀് x l 
ൈമനസ് ര؇് അ؛ ؀്സ് ടു ലഭിുؗുׯെവ׸ിൽ, ഈ േമാഡ് പരിധി ന്െറ ൈമനസ് l x 
അനؓതയിേല്ׯ യുെട പവർ ഇരുപത് േല്ׯ ْപവണതയ്്ׯ തുലّമാണ്, ഈ പരിധി തുലّമാണ്  e x 
പൂജّ؋ിേല്ׯ അതിനാൽ ഇത് സൂചിؚിؗുׯത് അ؀് ൈമനസ് ര؇് പൂജّ؋ിന് തുലّമാണ്, l 
അതായത് എؗത് ര؇് അ؀് അ؀് ആണ്, അതിനാൽ ന്െറ ൈമനസ് അനؓതയിേല്ׯ നീളുؗ l x 
പരിധി ര؇ിന് അ؀് തുലّമാണ്, അതിനാൽ ഇത് ഒരു വْകം എ്ؗ നൽകിയിരിുؗുׯ. േപായിന്റ ്വൺ 
േകാമ ൈപ ആറിനാൽ കടؗുേപാകുകയും  ഏത് ബിؕുവിലും േകാമ പൂജّേׯ؋ാൾ വലുത് x yby x x 
ന് യുെട െസׯൻറ് ന്െറ സ് പർശന؋ിന്െറ ചരിവ്  കർവിേല്ׯ അനുവദിുׯകയും െചുؗുإ, y x 
അേؚാൾ നി׹ൾ്ׯ നാല് ഓപ്ഷനുകൾ നൽകിയിരിുؗുׯ എؗത് ന്െറ ന്െറ a y sine, x 
സٔാഭാവിക േരഖയ്്ׯ തുലّമാണ്, ؛സ് പകുതി െകാ؇ുت േലാഗ് ؛സ് ഹാഫ് x b cos x  y x x c 
െസׯന്റ് 2 ന്െറ േലാഗ് ؛സ് 2 ന് തുലّമാണ് , എؗത് േലാഗ് ؛സ് 2 ന് തുലّമാണ്, എؗത് y x d x d 
േകാസ് ൈബ േലാഗ് ؛സ് പകുതി്ׯ തുലّമാണ്, അതിനാൽ ഒരു ബിؕുവിെല ടാൻെജന്റിന്െറ 2y x x 
ചരിവ് േകാമ ഓൺ ആെണ്ؗ നമുׯറിയാം  കർവ് നൽകിയിരിؗുׯത് ആണ്, അതിനാൽ x y dydx 
നമു്ׯ നൽകുؗു ന്െറ ؛സ് ന്െറ െസׯന്റ് പൂജّേׯ؋ാൾ വലുതാണ്, അതിനാൽ dydx y x y x x 

എؗത് െകാ؇് ന്െറ ഒരു ഫംഗ് ഷനായി നൽകിയിരിുؗുׯ, അതിനാൽ ഇത് ഒരു ഏകീകൃത dydx y x 
രൂപമാണ്  ഞ׹ൾ എؗത് ന് തുലّമായി ഇടുؗു , തുടർ്ؗ ഈ ؛സ് വലത് വശ്؋ y ux dydx u xdudx y 
യുെട ആണ് ؛സ് യുെട െസׯന്റ് തുലّമാെണ്ؗ ഞ׹ൾׯറിയാം, അതിനാൽ റؐാുؗുׯ , x u u u 
ഇത് എؗത് ന് തുലّമാണ്, ഇത് തുലّമാെണ്ؗ സൂചിؚിുؗുׯ  ഇത് xdudx secant u cos udu 
സംേയാജിؚി്׺ േല്ׯ േല്ׯ നമു്ׯ ലഭിുׯം ഈകّുെമന്റ് ഓഫ് േലാഗ് ഓഫ് ؛സ് dx- dx- sine u x cx 
എؗത് േപാസിئീവ് ആണ്, അതിനാൽ നأൾ േലാഗ് േമാഡ് ഇേട؇തിب , അതാണ് ന്െറ ൈബ x y y x 
എؗത് ഇേؚാൾ േലാഗ് ؛സ് സി്ׯ തുലّമാണ്  യുെട മൂലّം കെ؇ു؋ക, എؗത് ഒരു x c x y 
ആെണ׸ിൽ ആണ് എؗത് ന് ആറിനു തുലّമാണ് എؗ വّവر ഉപേയാഗിׯണം, കാരണം ഒരുy y pi 

വْക؋ിൽ കിടׯാൻ നൽകിയിരിുؗുׯ, അതിനാൽ സമം ഉം ന് c  omma pi by six y pi 6 x 1 
തുലّവും നൽകിയാൽ നമു്ׯ ന് തുലّമാണ് ؛സ് ഉം ന് sine pi 6 log 1 c log 1 0 sin pi 6 
പകുതിയും  അതിനാൽ ഇത് അർ،മാؗുׯത് സി പകുതി്ׯ തുലّമാണ്, അതിനാൽ ൈസൻ ന്െറ y x 
േലാഗ് ؛സ് പകുതി്ׯ തുലّമാണ്, അതിനാൽ ഓപ്ഷൻ ശരിയായ ഉ؋രമാെണؗും എؗിവ x a bc, d 
െതئാെണؗും ഇത് പറയുؗു, അതിനാൽ ഇത് ഏകതാനമായ രൂപ؋ിലുت ഒരു ഓഡിന്െറ 
ഉദാഹരണമാണ് നമു്ׯ േചാദّം നآർ നാല് െചإാം, പൂജّം അനؓതയിൽ നി്ؗ േല്ׯ ഒരു r f 
ഡിഫറൻഷّബിൾ ഫംഗ് ഷനായിരിׯെ؂ , അതായത് ൈْപം ന്െറ  ൈമനസ് ന് തുലّമാണ്, f x x 2 fx f 
ഒ്ؗ ഒؗിന് തുലّമب, തുടർ്ؗ ഇനിؚറയുؗ ഓപ്ഷനുകളിൽ ഏതാണ് അെ׸بിൽ ശരിയാണ് ആദّ 
ഓപ്ഷൻ 0 ؛സ് എഫ് ൈْപം 1 ന്െറ ബി േല്ׯ നീളുؗതാണ് പരിധി   ഓؚൺ ഇന്റർെവൽ സീേറാ x 1 
ര؇ിൽ ഉൾെؚടുؗ എبാ നും ര؇ിന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ നമു്ׯ നൽകിയിരിؗുׯത് നأൾ x- fx 
എഴുതുؗ ഒരു ഓഡാണ് സമം ആണ് അേؚാൾ നമു്ׯ ൈْപം ആണ് എؗത് ന്െറ 2 y fx f x dydx x 
ൈമനസ് ആണ് , ഇത് ആയി വീ؇ും എഴുതാം കൂടാെത 1 െകാ؇് തവണ ന് തുലّമാണ്, y dydx x y 2 
ഇത് ലീനിയർ ആണ് , ഈ സാഹചരّ؋ിൽ എ׹െന പരിഹരിׯാെമ്ؗ നമു്ׯ അറിയാം നി׹ൾ ode 
ഇതിെന െകാ؇് ഗുണി׺ാൽ, ഇത് മട്׹ യും യും 2 ന് തുലّമായി നൽകുؗു , ഇേؚാൾ x x dydx y x 
നി׹ൾ്ׯ വّװമായി കാണാം, ഇടത് വശം ന്െറ ന്െറ െഡറിേവئീവ് ന് തുലّമാണ്, dx dx d 2 x 
തുടർ്ؗ ഇത് സംേയാജിؚി׺ാൽ നമു്ׯ ലഭിുׯം ചതുരം ؛സ് എؗതിന് തുലّമായ സമയം, x x c y y 
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എؗത് ചതുരവും യും െകാ؇് ഹരി׺ാൽ ഇത് എ്ؗ എഴുതാം, അതിനാൽ ന്െറ എؗത് x c x x x f x 
 കൂടി ഇത് c x رാരു വّവئഎؗ മെ بസ് െകാ؇് നൽകുؗു  ഒؗിന്െറ എഫ് ഒؗിന് തുലّമ؛
സൂചിؚിؗുׯത് ഒؗിന്െറ എഫ് ഒؗിന്െറ ؛സ് സി്ׯ തുലّമാണ്, ഒؗിന്െറ എഫ് ഒؗിന് 
തുലّമبാ؋തിനാൽ സി പൂജّ؋ിന് തുലّമب, അതിനാൽ നമു്ׯ ന്െറ എഫ് ആണ്. 0-ന് x x 
തുലّമبാ؋ ചില ന് ന്െറ ؛സ്. ഇേؚാൾ നമു്ׯ ഓപ്ഷനുകൾ േനാׯാം, അതിനാൽ ഓപ്ഷൻ c- c- a 
എؗത് ന്െറ ൈْപമിന്െറ പരിധി ന് ആؚായി പറയുؗു  അതിനാൽ നമു്ׯ x- f x- x oaches zero 
കണׯാׯാം, ൈْപം ന്െറ ൈْപം എؓാണ്, 1 ൈമനസ് ചതുര؋ിന് തുലّമാണ് , ഇത് 1 xf x f c x x 
ന്െറ ന്െറ ൈْപം 1 ൈമനസ് ചതുര؋ിന് തുലّമാണ്, ഇേؚാൾ 0-െന സമീപിുׯേآാൾ x f x 1 cx x 
ഇത് 1-െന സമീപിുؗുׯ.  പൂജّം ؛സ് അതിനാൽ ഓപ്ഷൻ ശരിയാണ്, അതിനാൽ ഓപ്ഷൻ a a 
ശരിയാണ് ഓപ്ഷൻ എؗത് 1 ന്െറ മട്׹ ന്െറ പരിധി എ്ؗ പറയുؗു, അതിനാൽ നമു്1 ׯ ന്െറ b x f x
മട്׹ എؓാണ് എ്ؗ കണׯാׯാം ഇത് 1 ന്െറ തവണ ന് തുലّമാണ് ന്െറ ؛സ് ന് f x x f x  1 x cx 
തുലّമായിരിുׯം, ഇത് 1 ؛സ് ചതുര؋ിന് തുലّമായിരിുׯം, ഇത് 1-െന സമീപി0 ,ുؗുׯ-െന cx x 
സമീപിുׯേآാൾ, ഓപ്ഷൻ പറയുؗത് ഈ പരിധി 2 ന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ ഇത് െതئാണ്, b 
അതിനാൽ എؗത് െതئായ ഓപ്ഷനാണ് േചാദിؗുׯത്  ചതുരْശ തവണ ൈْപം പരിധി b c x f x x 0 
േല്ׯ അടുുׯേآാൾ, ഞ׹ൾ ഇതിനകം ൈْപം അതിനാൽ ചതുരْശ തവണ ൈْപം ഇത് f x x f x x 
ചതുരْശ തവണ്ׯ തുലّമാണ് ൈْപം ൈമനസ് ചതുരം , ഇത് ചതുരْശ ൈമനസ് ന് f x 1 cx x c 
തുലّമാണ് അതിനാൽ ന്െറ പരിധി 0 ؛സ് ചതുരْശ തവണ ൈْപം ൈമനസ് യ്്ׯ x x f x ca 
തുലّമാണ് സി പൂജّമെുؗبം അതിനാൽ ൈമനസ് സി 0 ന് തുലّമെുؗبം ഓപ്ഷൻ സി പറയുؗത് ഈ 
പരിധി 0 ന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ ഇത് െതئാണ്, അതിനാൽ ഇവിെട ْശؑിുׯക, ൈْപം ന്െറ 2 f x 
ൈമനസ് എഫ്എ٧്ع ന്െറ 2 ൈമനസ് ആെണ്ؗ േനരെ؋ തെؗ അറിയെؚ؂ിരുؗു. അതിനാൽ x fx 
ഒരാൾ ഇതിെന ചതുരം െകാ؇് ഗുണിׯാൻ ْശമിׯാം , തുടർ്ؗ ൈْപം ര؇് ൈമനസ് x f x 
എഫ്എക് സിന് തുലّമായതിനാൽ ചതുരْശ തവണ ൈْപം സ്കٔയർ ൈമനസ് മട്׹ ന് xx f x 2 x x fx 
തുലّമായിരിുׯം എؗ പരിധി കുറി്ؚ കെ؇؋ാൻ ْശമിׯാം .  േല്ׯ അടുുׯേآാൾ ഈ 2 x 0 x 
ചതുരം 0 േല്ׯ അടുുؗുׯ , അേؚാൾ നമു്ׯ ന്െറ മട്׹ ഉെ؇്ؗ ചിؓിׯാം , അതിനാൽ x x f 
തീർ׺യായും െയ സമീപിുؗുׯ, അേؚാൾ നി׹ൾ വിചാരിേׯ׺ാം തവണ പൂജّ؋ിേല്ׯ x 0 x fx 
അടുുؗുׯ , അതിനാൽ എؗ പരിധി എ്ؗ ചിؓിؗുׯത് െതئാണ്.  പൂജّ؋ിന് തുലّമായ x x 

ന്െറ പൂജّ؋ിന് തുലّമായത് ഇത് ശരിയാകണെമؗിب, കാരണം 0-െന സമീപിുׯേآാൾ ന്െറxfx- x fx-
ഈ പരിധി അനؓേമാ ൈമനസ് അനؓേമാ ആയിരിׯാം, അതിനാൽ െന െന സമീപിുׯേآാൾ fx- x-
0-േല്ׯ പരിമിതെؚടുു؋ക , ഇത് പരിമിതമാേക؇തിب, അതിനാൽ ഈ പരിധി തുലّമാെണ്ؗ നി׹ൾ 
കരുതുؗുെ؇׸ിൽ  0 േല്ׯ അേؚാൾ നി׹ൾ വിചാരിുׯം എؗ ഓപ്ഷൻ ശരിയാണ് അത് c b  ut 
ശരിയب, അതിനാൽ ഇേؚാൾ ഓപ്ഷൻ േനാׯാം, അതിനാൽ ഓപ്ഷൻ പറയുؗത് പൂജّ؋ിനും d d 
ര؇ിനും ഇടയിലുت ന് ര؇് തുലّമാണ് എؗാണ് .  എؗിവ പൂജّമب എ്ؗ x mod fx x , c 
നൽകിയിരിുؗുׯ, കാരണം ൈബ ഇത് അനؓതെയ സമീപിുׯേآാൾ 0-െന സമീപിുؗുׯ, c x x 
അതിനാൽ ഇടേവള പൂജّം ര؇ിൽ പരിമിതെؚടു؋ിയി؂ിب, അതിനാൽ ഓപ്ഷനും െതئാണ്, fx d 
അതിനാൽ യും െതئാണ്, അതിനാൽ ഓപ്ഷൻ മാْതം. ഇവിെട നമു്ׯ േചാദّം നآർ അ؀് െചإാം d- a 

ൈْപം ؛സ് തവണ ൈْപം എؗത് തവണ ൈْപം അെ׸بിൽ െല ന് തുലّമാണ്, y x yx g x gx g x r x 
പൂജّം പൂജّ؋ിന് തുലّമാണ്, ഇവിെട എؗത് പൂജّ؋ിന് തുലّമാണ് . പൂജّം ര؇് പൂജّ؋ിന് y gx g 

തുലّമാണ്, തുടർ്ؗ ര؇ിന്െറ യുെട മൂലّം എؓാണ്, അതിനാൽ നമു്ׯ ഉتത് ؛സ് ൈْപം y dydx g x
തവണ എؗത് തവണ ൈْപം ന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ ഇത് വീ؇ും േരഖീയമാെണ്ؗ നി׹ൾy gx g x 
കാണുؗു. നأൾ െചؗുإത് പവർ ഇന്റْഗൽ േല്ׯ എؗ ഘടകം ആദّം സംേയാജിؚിുׯക pxdx- e 
എؗതാണ്  എؗത് ൈْപം ആണ്, അതിനാൽ ഇത് ന് ന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ നമു്ׯ px g xdx gx- e-

േല്ׯ േല്ׯ ലഭിؗുׯത് ഇവിെട ഒരു സംേയാജിത ഘടകമാണ് , തുടർ്ؗ േല്ׯ െകാ؇് e- gx- gx- e 
ഗുണി׺ാൽ നമു്ׯ ന്െറ ഗുണിതം േല്ׯ ന്െറ ന് തുലّമാണ്.  ഘടകം േല്ׯ y- e- gx- integral- e gx 
തവണ സംേയാജിؚിؗുׯത് വലതുഭാഗം തവണ ൈْപം    ആണ്  തവണ പവർ gx g xdx gx de gx 
േല്ׯ , തുടർ്ؗ ഭാഗ׹ൾ െകാ؇് സംേയാജിؚിؗുׯതിലൂെട ഇത് തവണ യുെട പവർ ൈമനസ്gx e gx 
ഇന്റْഗൽ േല്ׯ ൈْപം തവണ േല്ׯ േല്ׯ തുലّമാണ്, ഇത് മുതൽ e g x e gxdx gxe power gx 
ൈമനസ് േല്ׯ തുലّമാണ് ഇത് െഡറിേവئീവ് അبാെത മെئാؗുമب യുെട പവർ േല്ׯ, അതിനാൽe gx 
ഇത് ؛സ് യ്്ׯ നൽകുؗു, അതിനാൽ നമു്ׯ തവണ ഉ؇് എؗത് ൈമനസ് ഒരു gx c e y e gx gx 
തവണ േല്؛ ׯസ് ആണ്, അതായത് എؗത് ൈമനസ് 1 ؛സ് േല്ׯ തുലّമാണ്  e gx c y gx CE 
ൈമനസ് ഇേؚാൾ ൽ ഉപേയാഗി0  ുؗുׯ യുെട കٔാൽ ഇത് സൂചിؚി0 ുؗുׯ ന്െറ ന്െറ 0 gx y 0 e- g 
ൈമനസ് 1 ؛സ് തവണ മുതൽ 0 ന്െറ ൈമനസ് വെര 0 ന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ ഇത് 0 ൈമനസ് c e g g 
 സ് c c y gx e؛ സ് ന് തുലّമാണ്, അതായത് എؗത് 1 ന് തുലّമാണ് അതിനാൽ, എؗത് ൈമനസ് 1؛ 1
മുതൽ ൈമനസ് േല്ׯ  തുലّമാണ്  പൂജّമായി നൽകിയാൽ, ഇത് പൂജّം ൈമനസ് ഒ്ؗ ؛സ് വ؉ിന് gx 
തുലّമാണ്, അതിനാൽ ഇത് ൈമനസ് വ؉ിന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ ഇത് പൂജّമാണ് , അതിനാൽ ര؇് y 
പൂജّ؋ിന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ വീ؇ും ഈ ْപٍ٠ം ഒരു ഫ്ز ഓർഡർ ലീനിയർ ഓഡായിരുؗു 
അതിനാൽ നമു്ׯ ഇത് എളുؚ؋ിൽ പരിഹരിׯാനാകും നമു്ׯ േചാദّം നآർ ആറ് െചإാം, പൂജّം 
അനؓതയിൽ നി്ؗ േല്ׯ എؗത് ഒരു തുടർ׺യായ ഫംഗ് ഷനായിരിׯെ؂, അതായത് r f fx 1 
ൈമനസ് 2 ؛സ് ഇന്റْഗൽ 0 മുതൽ േല്ׯ യുെട പവർ ൈമനസ് മട്׹ േല്ׯ x xe t dt x t f 
തുലّമാണ്, പൂജّം അനؓതയിൽ െപ؂ എبാ നും അേؚാൾ നമു്ׯ നാല് ഓപ്ഷനുകൾ x 
നൽകിയിരിുؗുׯ   േപായിന്റ ്ര؇് േകാമ ൈമനസ് ഒ്ؗ എؗത് പൂജّം വൺ േْകാസ് ന്െറ യ്്ׯ x r xy 
തുലّമായ ْപേദശ؋ിന്െറ വിُീٝർ؉മാണ്, അതായത് എؗത് യ്്ׯ തുലّമായതിേനׯാൾ fx y 
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കുറവാണ് , ഒരു ൈമനസ് സ്കٔയർ എؗത് ൈമനസ് ര؇് ആണ്  നാല് െകാ؇് ഓപ് ഷൻ എؗത് x pi d r
ന്െറ വിُീٝർ؉ം ൈമനസ് ഒ്ؗ ൈബ േഫാർ ആണ്, അതിനാൽ ഈ സാഹചരّ؋ിൽ നമു്ׯ ഒരു pi 
ഫംഗ്ഷൻ നൽകുؗു, ഈ സമവാകّെ؋ തൃلിٝെؚടുؗു؋ ഒരു ഫംഗ്ഷൻ ഇവിെട f 
നൽകിയിരിുؗുׯ, നമു്ׯ ഒരു ഡിഫറൻഷّൽ സമവാകّം ഇെ്ؗب കാണുകയാെണ׸ിൽ, നമു്ׯ 
നൽകിയിരിؗുׯത് ആണ്  പവർ ൈമനസ് േല്1 ׯ ൈമനസ് 2 ؛സ് ഇന്റْഗൽ 0 മുതൽ fx x tftdt x xe
േല്ׯ തുലّമാണ്, അതിനാൽ ആദّം ന് തുലّമായി ഇടുؗതിലൂെട നമു്0 ׯ ന്െറ എഫ് ലഭിുׯം, x 0 
കാരണം ഈ ഇന്റْഗൽ പൂജّ؋ിൽ നി്ؗ പൂജّ؋ിേല്ׯ അവിഭാജّമാണ്, അതിനാൽ പൂജّം പൂജّമാണ് .
 ഒ്ؗ ഇതാണ് നമു്ׯ ലഭിؗുׯത് , നമു്ׯ ഇത് എഫ്എ٧്ع എؗത് ഒ്ؗ ൈമനസ് ര؇് എ്ؗ എഴുതാം, x 
കൂടാെത ഈ ഇന്റْഗൽ യുമായി ബؖെؚ؂താെണ്ؗ നി׹ൾ കാണുؗു, അതിനാൽ ഈ t e to the x 
ഈ അവിഭാജّ؋ിൽ നി്ؗ വരുؗു, തുടർ്ؗ നമു്ׯ പൂജّ؋ിൽ നി്ؗ േല്ׯ ഇന്റْഗൽ ഉ؇് മുതൽ x e 

യുെട ൈമനസ് തവണ േല്ׯ, അതിനാൽ യഥാർ،؋ിൽ ഇവിെട നأൾ എ്׺  നമു്ׯ ഒരു tdt t f 
ഫംഗ്ഷനും ഇന്റْഗലും ഉتതിനാൽ െന ഒരു ഇന്റْഗൽ സമവാകّം എ്ؗ വിളിുؗുׯ , പേײ ഇത് ave 
േവർതിരിؗുׯതിലൂെട നമു്ׯ ഒരു ഡിഫറൻഷّൽ സമവാകّം ലഭിുׯം, അതിനാൽ മായി x 
ബؖെؚ؂് നമു്ׯ ലഭിؗുׯത് ൈْപം ൈമനസ് 2 ന് തുലّമാണ്, ഇത് േവർതിരി׺റിയാൻ ഞ׹ൾ f x 
ഉൽؚؗ നിയമം ഉപേയാഗിുׯം. മുതൽ തവണ 0 മുതൽ വെര ൈമനസ് വെരയുت e x xe tftdt 
കാലയളവ് േവർതിരിുׯക, ഇത് ആദّ േടമിെന േവർതിരിؗുׯതിലൂെടയാണ് , ര؇ാമെ؋ പദ؋ിന്െറ 
െഡറിേവئീവ് മുതൽ മട്׹ വെരയുتത് മുതൽ ൈമനസ് തവണ ആണ്, അതിനാൽ ഇത് e x e x fx f 
ൈْപം തുലّമാണ്  ൈമനസ് 2 ؛സ് ഇത് വീ؇ും എനി്؛ ׯസ് ന്െറ യുെട 0 x x minus tft dt f e 
മുതൽ വെര  എഴുതാം. തുടർ്ؗ നമു്؛ ׯസ് ഉ؇്, അതിനാൽ ഇത് ൈْപം ൈമനസ് ര؇് x x , fx f x fx
നൽകുؗു, ര؇് ൈമനസ് മൂ്ؗ, ഇത് ഒരു ലീനിയർ ഓഡാണ്, അതിനാൽ ഇവിെട സംേയാജിؚിؗുׯ x 
ഘടകം എؓാണ് , ൈമനസ് ര؇് ന്െറ പവർ ഇന്റْഗൽ ആയ േല്ׯ ആണ്.  ൈമനസ് ര؇് dx- e- e x so 

ൈമനസ് ര؇് േല്ׯ ഇ െകാ؇് ഗുണി׺ാൽ നമു്ׯ യുെട ലഭിുׯം ൈമനസ് ര؇് by mu  x e ddx x 
മട്׹ എؗത് യുെട ൈമനസ് 2 മട2 ്׹ ൈമനസ് 3 ആണ്, ഇത് െയ സൂചിؚിؗുׯ ൈമനസ് 2 fx e x x e 

ൈമനസിന്െറ ഇന്റْഗലിന് തുലّമാണ്.  3 തവണ മുതൽ ൈമനസ് 2 വെര ഇത് വീ؇ും xfx 2 x e xdx 
ഞ׹ൾ ഭാഗ׹ൾ ഉപേയാഗി്׺ സംേയാജിؚിുؗുׯ, അതിനാൽ ഇത് 2 ൈമനസ് 3 തവണ മുതൽ x e 
ൈമനസ് 2 ന് ൈമനസ് 2 ൈമനസ് 2 ൈമനസ് ഇന്റْഗൽ ൈമനസ് 3 ന്െറ െഡറിേവئീവിന്െറ x x 2x 
ൈമനസ് 3 ന് 2 തവണ നൽകുؗു.  ൈമനസ് ര؇് െകാ؇് ഇത് ൈമനസ് ഹാഫ് ര؇് ൈമനസ് ْതീ e dx x 
ഇ മുതൽ ൈമനസ് ര؇് വെര തുലّമാണ്, ഇത് ൈമനസ് ര؇് െകാ؇് ؛സ് ആയി മാറുؗു ര؇് x x e x 
ൈമനസ് മൂ്ؗ ൈമനസ് ഹാഫ് ؛സ് മുതൽ പവർ 2 അതിനാൽ എؗത് പവർ 2 ൈമനസ് ce x , fx x x 
ന് തുലّമാണ് , തുടർ്ؗ നമു്؛ ׯസ് ْതീ ൈബ ടു ൈമനസ് ഹാഫ് ؛സ് വൺ ഉ؇്, ഇേؚാൾ നأൾ 
കണׯാؗുׯത് 0 ന്െറ എഫ് എؗത് 1 ന് തുലّമാണ് അതിനാൽ ഇത് സൂചിؚിؗുׯത് 1 എؗത് ؛സ് 1 c 
ന് തുലّമാണ്, അതായത് എؗത് 0 ന് തുലّമാണ്. അതിനാൽ എؗത് 1 ൈമനസ് ആണ് അതിനാൽc fx x 

എؗത് െവറും 1 ൈമനസ് ആണ്, ഇനി നമു്ׯ ഓപ്ഷനുകൾ േനാׯാം, അതിനാൽ w  e get fx x 
ആദّെ؋ ഓപ്ഷൻ പറയുؗു ന് തുലّമായ എؗ വْകം േകാമ ര؇് എؗ േപായിന്റിലൂെട fx y 
കടؗുേപാകുؗു, അതിനാൽ ഒؗിന്െറ ഒരു ന്െറ എؗത് ഒ്ؗ ൈമനസ് ഒ്ؗ ആയിരിുׯം  പൂജّം f f 
അ׹െന വْകം േപായിന്റ് വൺ േകാമ പൂജّം അب ഒരു േകാമ ര؇്, ഓപ്ഷൻ െതئായ ഓപ്ഷൻ a b 
എؗത് േപായിന്റ ്2 േകാമ ൈമനസ് 1 വഴി കടؗുേപാകുؗു, അതിനാൽ 2 ന്െറ എؗത് 1 ൈമനസ് 2 f 
ൈമനസ് 1 ന് തുലّമാണ് അതിനാൽ ശരിയാണ് ഓപ്ഷൻ ശരിയാണ് ഓപ്ഷൻ എؗിവ ഈ b b c, d 
ْപേദശ؋ിന്െറ വിُീٝർ؉ം കെ؇؋ാൻ ആവശّെؚടുؗു, അതിനാൽ േമഖല എؓാണ് എؗത് ഒരു y 
ൈമനസ് ചതുര؋ിന്െറ നും വർ״മൂല؋ിനും ഇടയിലാണ്, അതിനാൽ ഈ ْപേദശം ഇേؚാൾ x fx r xy 
0 1 േْകാസ് ആയി എഫഎ്٧്ع ആണ്  1 ൈമനസ് എؗത് ന് തുലّമായതിേനׯാൾ കുറവാണ്, ഒരു r x y-
ൈമനസ് ചതുര؋ിന്െറ വർ״മൂല؋ിന് തുലّമാണ്, നമു്ׯ ന്െറ വിُീٝർ؉ം എؓാെണ്ؗ x r-
കെ؇േ؋؇തു؇്, അതിനാൽ നأൾ ഈ ْപേദശം േനാുׯകയാെണ׸ിൽ, നി׹ൾ ൈമനസ് ന് y 1 x-
തുലّമായി േനാׯിയാൽ ഇതാണ് േപായിന്റ ്വൺ േകാമ പൂജّം, പൂജّം േകാമ ഒ്ؗ , സ്കٔയർ റൂ؂ിന് a y 
തുലّമായ േനർേരഖ  0 നും 1 നും ഇടയിലുت ന്െറ 1 ൈമനസ് ചതുരം ഈ വൃ؋ാകൃതിയിലുت x x 
ആർ്ׯ ആണ്, ഇത് ഒരു ൈമനസ് ചതുര؋ിന്െറ വർ״മൂല؋ിന് ആണ്, അതായത് ചതുരവും x y x y 
ചതുരവും ഒؗിന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ ഇതാണ് ഇേؚാൾ ആരം ഒؗിന്െറ വൃ؋ാകൃതിയിലുت 
ആർ്ׯ . കാരണം ْപേദശം ഒരു ْകിയയിൽ നി്ؗ 1 ൈമനസ് ചതുര؋ിന്െറ വർ״മൂല؋ിന് y x 
തുലّമായ എؗ വْകമൂലവും താെഴ നി്ؗ 1 ൈമനസ് ഉം െകാ؇് പരിമിതെؚടു؋ിയിരിുؗുׯ, y x 
അതിനാൽ ഈ ْപേദശം ഈ ْപേദശമാണ്, അതിനാൽ ഈ ْപേദശം കെ؇ؗു؋തിന് ഇവിെട നി׹ൾ 
സംേയാജിؚിേׯ؇തിب. എؗത് ഈ ْതിേകാണ؋ിന്െറ ഈ കٔാർ؂ർ സർׯിളിന്െറ ൈമനസ് r 
ഏരിയയുെട വിُീٝർ؉മبാെത മെئാؗുമب, അതിനാൽ ഇത് ആരം 1 വൃ؋؋ിന്െറ 1 4 മട്׹ 
വിُീٝർ؉മാണ്, ഈ വലത്േകാണ ْതിേകാണ؋ിന്െറ ചതുരْശ ൈമനസ് ഏരിയ പകുതി മട1 ്׹ pi 1 
മട1 ്׹ ആണ് അതിനാൽ ഇത് ആണ്  4 ൈമനസ് പകുതി , ഇത് ൈപ ൈമനസ് ടു േഫാർ േഫാർ pi 
എؗതിന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ ഓപ്ഷൻ സി ശരിയാണ് ഡി െതئാണ്, അതിനാൽ സി ശരിയാണ് ഡി 
െതئാണ്, അതിനാൽ ഈ സമവാകّം ചിലേؚാൾ െഡറിേവئീവിന്െറ അടിرാന؋ിൽ 
നൽകിയി؂ിെ്ؗب കാണിുؗുׯ, പകരം ഇത് ഇന്റْഗൽ അനുസരി്׺ നൽകിയിരിുؗുׯ അതിനാൽ ഇത് 
ഒരു അവിഭാജّ സമവാകّമാണ്, പേײ  ഇത് വّതُّമٝാؗുׯതിലൂെട നമു്ׯ ഇതിെന ഡിഫറൻഷّൽ 
സമവാകّമാׯി മാئാം , കൂടാെത ന് തുലّമായ 0 ഇ؂ുെകാ؇് നി׹ൾ ഇവിെട ചില ْപാരംഭ അവر x 0 
കെ؇േ؋؇തു؇്. ഈ നൽകിയിരിؗുׯ സമْഗ സമവാകّം പരിഹരിؗുׯതിന് അത് പരിഹരിുׯക,
അതിനാൽ ഇത് അടു؋ ْപഭാഷണ؋ിൽ ഇന്റْഗൽ കാൽുׯലസിെല ْപഭാഷണം അ؀് 
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പൂർ؋ിയാുؗുׯ, ഡിഫറൻഷّൽ സമവാകّ׹ളിൽ ഞ׹ൾ കുറ്׺ ْപٍ׹٠ൾ കൂടി െചുإം നؕി 
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