
كو ناظرین ہیلو iit pal 3 ہے  لیكچر پر كیلكولس انٹیگرل یہ لہذا ہیں كہتے آمدید خوش میں چینل كے ریاضی  
ہیں كرتے یاد كو حقائق كچه میں بارے كے علاقے منسلک سے خطوط منحنی ہم پہلے لہذا ہیں كرتے مسائل كچه پر بنیاد كی انضمام ہم آئیے تو  

ہے فنكشن ایک پاس ہمارے كہ كریں فرض فنكشن اس پاس ہمارے  لہذا ہے برابر كے صفر گراف كا جو ہے برابر كے   fx  y  fx  x محور
لائن یہ پاس ہمارے اور ہے اوپر كے اور ہے برابر كے ہے برابر كے وكر لئے اس رقبہ ہوا جكڑا سے   x a  x  b  y  fx برابر كے لائنوں

ہے ہے برابر كے اور محور كے سے  x ax   b  x  fxdx  a  b  y وكر انٹیگرل قطعی یہ لہذا ہے گیا دیا ذریعہ كے انضمام قطعی كے
ہے دیتا رقبہ كا نیچے كے سے برابر كے برابر كے سے برابر كے  fx  x  a  x  b منحنی رقبہ ہیں افعال دو پاس ہمارے كہ كریں فرض اب

خطوط برابر كے برابر كے اور برابر كے اور برابر كے   y  fxy  gx  x  a  x  b ہے گیا دیا ذریعہ كے
فنكشن دو پاس ہمارے كہ كریں فرض تو فنكشن اور ایک اور   fx  gx شمار و اعداد اس لہذا ہے ضرورت كی كرنے تلاش علاقہ یہ ہمیں اور ہے

میں ڈبلیو یہ  ہے۔ بڑا سے سے تک مائنس   fx gx   ill be integral of a  b  fx  gxdxffx gx اس ہے بڑا سے برابر كے
كہ ہے یہ وجہ كی سے وكر كو آپ انٹیگرل كا برابر كے اور ہے دیتا رقبہ كا درمیان كے محور سے  a  bfxdx  y  fx  x  x  a  b سے

دوسرے اور برابر كے سے تک  a  b  gxdx  fx  رقبہ یہ ہے دیتا رقبہ پر طور عام فرق لہذا ہے دیتا رقبہ كا نیچے كے اس انٹیگرل ایک كا
مائنس انٹیگرل كے موڈ كے سے   gxdx  a  b رقبہ پهر اور لیں فرق اور ہوگا۔ دیكهنا كو وكر نچلے اور وكر اوپری ہمیں لہذا ہوگا برابر كے

كریں انضمام لیے كے كرنے تلاش  
ہیں ہوئے بندهے سے خطوط منحنی جو ہیں كرتے تلاش كو علاقے اس ہم آئیے ہیں، دیكهتے كو مسائل كچه پہلے آئیے تو  sine x plus cos

اور برابر مائنس سے صفر وقفہ  اوپر كے لہذا دو بذریعہ   x  y  mod cos x  sin x  pi  fxدیں كرنے نشاندہی كی فنكشن پہلے كو
اور ہے مائنس لیے كے سے صفر تعلق كا   sin x plus cos x  gx  mod cos x  sin x  x  pi by twoہے سے

دونوں وقفہ تو اور یہ كہ كریں نوٹ یہاں لہذا ہیں منفی غیر 0مائنس  ہے۔  to pi by 2  sin x  cos  x  gx mod cos x  sin 
یہ كے كے  x  cos x  mod  plus mod sine x  x 0 to pi by 2كیونكہ اور ہے سے مساوات عدم كی مثلث یہ ہے برابر كے

یہ ہے میں ہے برابر كے لیكن   میں cos x plus sine x  x 0 to pi by 2 لہذا ہے ہی جیسا  cos x plus sin x fx  
میں معاملے اس پاس ہمارے سے صفر میں ٹو برابر كے رقبہ مطلوبہ لہذا ہے بڑا سے مائنس   fx  pi by  x  gx  fx  gxdx ضم كے
سے  ہے برابر كے ہونے 0  تک  pi by 2 . 

ہے برابر كے  انٹیگرل یہ تو مائنس 0اب  pi by 2 fx is sin x plus cos x minus gx is mod cos x  sin xdx  
پاس ہمارے مائنس یہ مائنس اگر ہے برابر كے   mod cos x  sin x  cos x  sin x  cos x  sin x اور ہے بڑا سے برابر كے

اگر كہ ہے یہ وه سے   x 0  pi x 4 ہے درمیان كے
كہ ہیں جانتے ہم تو اور ہے بڑا سے برابر كے لئے كے سے درمیان كے   cos x sine x  x  pi 4  pi x 2  x cos x بڑا سے

مائنس ایكس سائن یہ  ہے۔ سے  ہم كو انٹیگرل اس لہذا ہوگا برابر كے cos x 0 سائن پاس ہمارے پهر اور ہیں سكتے لكه انٹیگرل تک  سے  pi 4
پلس ایكس مائنس مائنس  cos x  cos x  sin   xdx plus pi by 4 to pi by 2 sine x plus cos x minus ہے

sine x minus cos x dx 
ایک پہلے یہ تو بار پاس ہمارے اور ہے برابر كے كینسل cos x 0 اور جمع  to pi by 4 2  sine x dx 0  to pi by  4  pi

اور مائنس صرف یہ پهر اور by 4 to pi by 2 2 cos x dx 2ہے  cos x 0  pi by 4 plus 2 sine x  pi by 4 
سے مائنس ہے برابر كے ٹو مائنس كہ جو pi by two 1 سائن مائنس  ہے  بذریعہ پائی سائن گنا  جمع  ہے  by root 2   cos 0 1221

۔ جڑ بذریعہ  ہے  بذریعہ پائی 412  
ہے۔ علاقہ مطلوبہ یہ لہذا ہے برابر كے دو جڑ دو منفی چار یا دو جڑ بذریعہ ایک مائنس ایک گنا چار یہ تو  

گراف كا فنكشنز ان آپ میں  سوال اس یقیناً  تو اور مائنس   sin x plus cos x  mod cos x  sin x كهینچ سے علاقے اس پهر اور
كیس یہ  كہ ہیں سكتے دیكه ہم كیونكہ نہیں ضروری بهی كهینچنا گراف لیكن تهے سكتے  fx gx نمبر سوال دوباره ہم اب ہے بڑا سے برابر كے

گا ملے علاقہ ایک ہمیں ہیں چلتے طرف كی دو  
كواڈرینٹ پہلے تو ۔ كریں معلوم رقبہ كا خطے میں كہ ہے یہ اوقات برابر ایک اور ہے برابر كے آٹه   gi  ven by xyz  x  y  y كم سے

ہے برابر كے مربع ،  x 
كهینچیں كو خطہ اس پہلے آئیے تو  

پاس ہمارے تو اور ہے ہائپربولا مستطیل ہے برابر كے آٹه ہے برابر   xy  y   x ہے پیرابولا كا طرح اس مربع
ہیں ملاتے میں آپس كو دوسرے ایک كہاں دونوں یہ كہ ہیں دیكهتے پہلے تو  

ہے یہ پاس ہمارے تو یہ اور برابر كے آٹه برابر برابر   xy  y  x ہے مربع
میں اگر تو كو   y  x ہوں ركهتا برابر كے مربع

مجهے تو ضرب ہے۔ ملتا مربع   x  x   x ہے برابر كے آٹه كیوب
تو   x ہے برابر كے دو

منحنی دوسرا اور ہے چار كوما دو نقطہ یہ تو   y ہے برابر كے ایک
تو y 1 ہے لكیر سیدهی یہ  ہے برابر  

نكالیں خطہ ہم اب تو  
یہ پهر تو پیرابولا ایک  ہے برابر كے كو ہائپربولا مستطیل یہ اور ہے كاٹتا پر ایک كوما ایک پوائنٹ ایک برابر كے مربع   y  y  x  xy كے آٹه كو

برابر   y ہے كاٹتا پر
تو   x ہوگا آٹه

بذریعہ كواڈرینٹ پہلے  ہے گیا دیا خطہ میں جس ہے سا كون خطہ یہ اب ہے ایک كوما آٹه یہ تو  xy  xy یہ دو كرنے ڈرا مجهے برابر كے آٹه
كہ ہے وجہ یہی ہے برابر كے آٹه میں رنگ پیلے اس ہے نیچے سے وكر اس برابر كے آٹه آٹه برابر اور   xy  y  x x  y برابر كے ایک كو

اور بڑا سے   x چاہئے ہونا كم سے برابر كے مربع
خطہ پیلا یہ تو خطہ ہم اب میں كواڈرینٹ پہلے اور ہے برابر كے آٹه   xy  y خطہ یہ ہے اوپر كے لكیر اس ہے برابر كے ایک جو ہیں كهینچتے

ہے وجہ اور ہے بڑا سے برابر كے ایک میں كواڈرینٹ پہلے   y   y x ہے میں رنگ پیلے میں نارنجی خطہ یہ كیا ہے كم سے برابر كے مربع
وكر یہ كیونكہ ہے نیچے سے   y  x برابر كے مربع

كا رقبے جس ہمیں اب  ہے یہ لہذا ہے نہیں كچه علاوه كے خطہ اس میں رنگ سرخ یہ لہذا ہے تقطیع كا وجوہات ان وه ہے كرنا تلاش جو ہمیں تو  
ہے لیا كهینچ اسے نے ہم جب بار ایک ہے لگانا حساب  

ہے آسان كرنا یہ اب تو  
دیں لكهنے وكر اوپری یہ مجهے ہے كیا وكر اوپری یہاں تو ہے برابر كے وكر اوپری یہ ہے كم سے برابر ایک اگر ہے مربع  fx  x   x دو اور
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برابر كے ایک یہ كیا كہ دیكهیں آپ اگر تک دو سے ایک  كم سے برابر كے یہ اور ہے دو یہ ہے   x  x ہے برابر كے آٹه
یہ تک دو سے ایک تو ہے برابر كے یہ تک آٹه سے دو اور مربع آٹه ہے برابر كے وكر نچلا  اور   y  x  y  x x  gx درمیان كے آٹه سے ایک

صرف لئے كے وه ہے كرنا تلاش رقبہ جو ہمیں لہذا ہے برابر كے مائنس جو ہے انٹیگرل تک آٹه سے ایک كے  x  y  fx  gxdx  xمائنس مربع
ون بذریعہ آٹه سے دو سے میں آٹه ہے۔ برابر كے انٹیگرل تک دو سے ایک كے پلس   dx  x سكتا جا لگایا اندازه بآسانی كا اس ایكس ڈی ون مائنس

ہے برابر یہ ہے مائنس تین بذریعہ مكعب موڈ لاگ  پلس اور  سے مائنس x  x 1 28 ہے برابر كے دو مائنس تین ضرب آٹه یہ  سے  x  x 2 8
6 مائنس چار لاگ آٹه جمع ایک مائنس تین ضرب سات یہ اور دو مائنس دو لاگ آٹه مائنس آٹه مائنس آٹه لاگ آٹه جمع ون مائنس تهری بائی ون مائنس  

84162143  بائی  مائنس  لاگ  ہے برابر كے  لاگ  جو ہے برابر كے . 
علاقے اس ہمیں میں وقفوں مختلف كے آٹه سے دو اور دو سے ایک تها۔ مختلف وكر اوپری یہ كیونكہ كہ كریں نوٹ یہاں اب ہے جواب كا اس یہ تو

ہے سكتا ہو بهی سے طریقے اور ایک مسئلہ یہ تها لگانا حساب كے كر تقسیم میں مجموعے كے انٹیگرلز دو كو  
پاس ہمارے ہوں كهینچتا دوباره كو خطہ اس میں ہیں لكهتے طریقہ دوسرا آئیے تو ہے یہ پاس ہمارے برابر كے مربع   y   x  xy برابر كے آٹه

اور ہے y 1181 دو ان خطہ یہ كہ ہیں سكتے دیكه آپ یہاں اب ہے۔  كوما  یہ اور ہے  كوما  یہ چار ہے كوما دو نقطہ یہ ہے برابر كے ایک  
درمیان كے لائنوں اور ایک  ہے۔ برابر ایک یہ یہاں منحنی بایاں اور كے چار برابر ہے منحنی دایاں اور برابر كے مربع  y  y  y  x  y آٹه برابر

میں كو علاقے اس لئے اس ہے كروں ساته كے احترام میں اگر ہوں سكتا لكه بجائے كے انضمام سے حوالے كے   x x  x   yیہ اور لیے كے
ہے انٹیگرل كا تک چار سے ایک سے میں آٹه مائنس برابر ہے مطلب كا مربع جڑ ہے برابر  y  y  x  x  ydy اسے ہم كہ ہے یہ فائده یہاں كے

لاگ آٹه یہ لہذا ہیں سكتے جانچ پر طور كے انٹیگرل ایک صرف مائنس چار سے  ہے۔ برابر كے ایک   y  y دو سے تین  سے دو سے تین سے
چار تین بائی دو مائنس دو لاگ سولہ جو ایک مائنس دو ضرب تین چار گنا تین ضرب دو مائنس چار ہے برابر كے لاگ آٹه جو تک چار سے ایک یہ تو  

ہے مربع دو ہے  
ہے ایک منفی آٹه یہ تو  

تین بائی چوده مائنس دو لاگ سولہ تو  
میں مسائل كچه تو ہم بجائے كے لكهنے انٹیگرل كے كچه كے   fxdx  ydy  f ہے سكتا ہو آسان كرنا اندازه كا اس اور ہیں سكتے كر انٹیگرل كا

لائن كہ ہے گیا دیا یہ یہاں ہیں چلتے طرف كی تین نمبر سوال آئیے كو رقبے كے الفا  ہے برابر میں دو  x  r  xy كہتا ہے كرتا تقسیم برابر كے
كہ ہے اور كیوب اور ہے درمیان كے لہذا ہے درمیان كے ایک اور صفر   y x  x  x  x میں حصوں برابر كو خطے اس لائن برابر كے الفا

ہے كرتی تقسیم  
01 اور ہے بڑا سے نصف الفا ہے كم سے برابر كے سیكنڈ نصف اور ہے بڑا سے  الفا آپشن پہلا ہیں صحیح آپشن سا كون سے میں ذیل درج تو  c

اور  برابر  جمع مربع الفا  مائنس  سے الفا گنا  ہے كم سے 24410۔ برابر  مائنس مربع الفا  جمع   لئے كے كرنے  ہے۔ الفا آپشن  d 4410  
خطہ كہ چاہئے دیكهنا یہ ہمیں پہلے تو خطہ گهماؤ ہے كیا مساوی اور مكعب برابر لئے كے  r  r  y  x  y  x  x درمیان كے ایک اور صفر

پاس ہمارے تو ہے برابر كے اور برابر یہ كہ ہے لگتا طرح اس كے مكعب اور ہے برابر كے صفر   y  x  y  x  x  x ہے برابر كے ایک
ہے خطہ یہ تو ہے كیا رقبہ كا خطے كہ ہیں لگاتے حساب ہم آئیے پہلے رقبہ كا خطے r  r  r 01 ہے سے  كا وكر اوپری ہے برابر كے  x 

منحنی كا نیچے اور   x ہے مكعب
تو مائنس مكعب جو مائنس دو ضرب مربع   x  x  dx  x  x دو ضرب ایک جو ہے برابر كے ایک اور صفر درمیان كے چار ضرب چار سے

ہے برابر كے چار بائے ایک یہ چار بذریعہ ہے برابر كے ون مائنس  
ہے رقبہ كل كا خطے اس یہ تو لائن یہ ہمیں اب  r  x سو انٹیگرل یعنی ہے كرتی تقسیم میں حصوں برابر اسے جو ہے كرنی تلاش برابر كے الفا

انٹیگرل كا  كہ ہے كہتا الفا مائنس مكعب خطہ یہ تک الفا كے بذریعہ ایک جو چاہئے ہونا برابر كے نصف كے رقبہ كے 0ہے  x  x  dx  r  f  
 ہمارا

سے  میں اگر كہ ہے مطلب كا جس  ضرب  برابر  بذریعہ  گا دے  بذریعہ الفا مائنس مربع الفا یہ اب ہے برابر كے آٹه سے ایک یہ تو 444188  
كو آپشنز ہم اگر لہذا ۔ برابر  جمع مربع الفا  مائنس  سے الفا  ہے مطلب كا جس   برابر كے  الفا  مائنس مربع الفا  اور كروں ضرب 424124410  

ہیں دیكهتے  
اس ہیں۔ دیكهتے كو الفا اس ہم اگر كیونكہ ہیں سكتے كر مسترد كو ڈی آپشن ہم اب ہے درست فوراً  بهی سی آپشن لہذا ہے ہی جیسا سی آپشن یہ تو  

كو آپشن c 2 4 كے صفر ایک مائنس مربع الفا چار جمع چار كو الفا یہ اگر اور ہے كرتا پورا برابر كے صفر ایک جمع مربع الفا فور مائنس  كو الفا
ہے كرتا پورا بهی برابر  

كریں شامل كو دونوں ان ہم اگر تو  
نہیں پورا كو آپشن اس الفا برابر كے صفر پر طور واضح لیكن گا دے الفا برابر كے صفر جو ہے برابر كے صفر  گے۔ ملیں الفا تین میں چار ہمیں تو

یہ لہذا ہے كرتا آپشن اب ہے غلط آپشن اور   d  a  b اس  ہم لہذا ہے چوكور میں مربع الفا مساوات یہ كہ ہے یہ طریقہ ایک لہذا ہوگا كیا كا
الفا آیا كہ ہے دیكهنا یہ ہمیں كہ ہے یہ طریقہ آسان اور ایک كا قدر كی الفا اور  جی سے وجہ اس اور ہے سكتا كر حل كو مربع الفا سے مساوات  

ہے بڑا سے نصف الفا یا ہے برابر كے نصف  
كریں شمار برابر كے نصف كے الفا كو علاقے اس كہ ہیں سكتے كر یہ صرف ہم تو  

ہیں۔ لگاتے حساب كا نصف سے صفر ہم اگر تو مائنس مكعب   x  x  dx برابر كے نصف ہوگا برابر كے ڈالنے الفا صرف یہ كا
ہوگا  بائی  سے  بائے ون مائنس آٹه بذریعہ ایک یہ تو 244  

ہیں كرتے انضمام میں نصف سے  ہم اگر لیے اس كم بهی سے آدهے  ہے  بائی  كہ جو ہے  بائی  مائنس  بائی  یہ تو 181647640  
درمیان كے ایک اور نصف الفا كہ ہے یہ مطلب كا اس لہذا چاہیے ہونا بڑا سے نصف الفا لہٰذا ہے كم بهی سے آدهے جو ہے ملتا رقبہ وه ہمیں تو  

آپشن كہ ہے مطلب كا اس چاہیے ہونا اور ہے درست   b  a ہیں سكتے لگا حساب كا قدر كی الفا ہم یقیناً  ہے درست بی آپشن لیے اس غلط  ہے۔
برابر كے  مائنس  جڑ مربع مائنس جمع  مربع الفا كہ ہوگا یہ مطلب كا اس ہے  برابر  جمع مربع الفا  مائنس  سے الفا  پاس ہمارے 244104168  

جڑ بذریعہ  مائنس  مربع الفا پاس ہمارے ہے ضروری ہونا كم سے  كا الفا چونكہ  اب ہے۔ برابر كے  جڑ بذریعہ  مائنس پلس  یہ   ہے۔ 4112111  
  2ہمارے لیكن ہے بڑا سے نصف یہ كہ ہیں سكتے دیكه آپ اور ہے دو جڑ بذریعہ جڑ مربع كا ون مائنس ایک الفا كہ ہوگا یہ مطلب كا اس اور ہے

میں چار سوال ہیں چلتے طرف كی مسئلے اگلے لیے كے كرنے حساب كا قدر اس كی الفا میں اصل  تها۔ نہیں پاس  fva سے ون مائنس كو فنكشن
كہ دیں طرح اس كو فنكشن مسلسل با انفینٹی زیرو كا مائنس كے تمام میں  سے  مائنس ہے برابر كے f  f 1  x  f 12 اور لیے كے  x  let
برابر كے ہونے ضم كے دو سے ایک مائنس بار اور پابند كا جس ہو رقبہ كا خطے دو برابر كے  r 1  x  fxdx  r  y  fxxمائنس برابر كے

ایک اور دو برابر كے پہلے جو ہیں اختیارات چار پاس ہمارے پهر محور برابر كے دو ایک  ہے دو ہے تین برابر ایک  x  x  r  r  b  r  r دو
دو ایک آپشن اور ہے برابر كے دو تین ہے برابر ایک   c  r  r  d  r  rكے دو

ہے كیا كہ ہیں لكهتے آئیے تو ایک ہے گیا دیا سے انٹیگرل كو ایک   r  r  minus one to two of x times fxdx حقیقت اس ہم اب
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ہے۔ گیا دیا یہ كہ گے كریں استعمال كو كا مائنس ایک كے مائنس ایک یہ لہذا ہے برابر كے كے بار   x  f  x  f  x dx  x  f  مائنس كے
مائنس  اب ہے برابر كے دو سے ایک كو كے  سے  مائنس انٹیگرل یہ جہاں ہیں رہے ڈال برابر كے بار 1مائنس  ہے  كا  x  y 12  x  f 1  x 
مائنس  سے  كے  سے  مائنس گنا یہ لہذا ہے برابر كے انٹیگرل كے dx 1211انٹیگرل مائنس ٹو سے ون مائنس كے  y  f ydy  yfydy  

دو سے ایک مائنس یہ لہذا ہے برابر كے ٹو ٹو ون مائنس انٹیگرل پہلا  ہے برابر ایک مگر ہے نہیں كچه  yfydy  r  fydy  r دوسرا یہ اور ٹو
دوباره انٹیگرل دو كہ ہے مطلب كا اس ہے ایک ہے برابر ایک آپشن پاس ہمارے لیے اس ٹو   r  r  r  c پر پانچ نمبر سوال ہم ہے درست ہے

رقبہ كا خطے جائیں كریں۔ تلاش كہ ہے گیا كہا میں موڈ پانچ اور ہے برابر كے جڑ مربع كے تین جمع برابر  xy   r 2  y  x  y  x نو جمع
ہے كم سے برابر كے پندره  

كریں كوشش كی كهینچنے كو خطہ اس آئیے تو  
پانچ یہ پاس ہمارے پہلے تو ہے پانچ یہ كم سے پندره برابر كے نو جمع كم سے برابر كے ہے برابر كے  y  x  y  le  ss  x برابر كے

اور برابر كے نو جمع   x ہے برابر كے چه
پاس ہمارے تو كم سے برابر ہے نو جمع اور پانچ   y  x  x  x كم سے چه برابر

پاس ہمارے میں خطے اس تو اور  ہے برابر برابر كے جو ہے لكیر سیدهی وه جمع x 6 ہم اگر ہے كاٹتی برابر كے چه كو  y  x 9  x 5  x  x
ہیں ڈالتے برابر كے چه كو  

تو پندره نو جمع چه ہے   y  x تین ہے پانچ
جب اور ہے تهری كوما سكس پوائنٹ یہ تو   x 0 ہے

اور   ہے  یہ تو جب ہے جاتا بن 95ہے۔ ہوتا برابر كے  مائنس  y 0  x 9  
لائن سیدهی یہ ہے صفر كوما نائن مائنس یہ تو ہے برابر   y  x ہے برابر كے پانچ ضرب نو جمع

تو اور لائن  ہے۔ خطہ كا نیچے كے اس جمع ہے كم سے برابر كے y x 9 وجہ كی طرف بائیں كے لكیر ہے كم سے  برابر كے اس  x 5  x 6
  xہے برابر كے

كہ ہوگی دیكهنا بهی پابندی یہ ہمیں ہے بند درمیان كے اس جو ہے ملتا خطہ یہ سے اس تو  y mod x جمع ہے۔ بڑا سے برابر كے جڑ مربع كے
 تین

پانچ ہے خطہ حصہ یہ تو برابر كے برابر كم ہیں دیكهتے آئیے اب پندره برابر كم نو جمع   y  x  y mod x برابر كے جڑ مربع كے تین جمع
یہ ہے اگر ہے برابر كے جڑ مربع كے تین جمع جو ہے منفی غیر تین جمع یہ اور ہے برابر كے  مائنس x  x  x 3 كا مائنس كے  جمع  x 3  

اگر ہے جڑ مربع x 3 ہے۔ كم سے  مائنس  
برابر كے تهری مائنس یقیناً  یہ تو بڑے سے برابر كے تهری مائنس اسے ہم لہذا ہے آہنگی ہم میں بارے كے   x  x كوشش كی كهینچنے لیے كے

ہے یہ پاس ہمارے لہذا ہیں، سكتے كر اور برابر كے تین مائنس   x  y اس ہے حصہ یہ كا پیرابولا یہ كا تهری پلس ایكس  برابر كے جڑ مربع
یہ طرح كے جڑ مربع ہے برابر لیے كے تین جمع یہ اور برابر كے تهری مائنس ہے بڑا   y  x  x  fx ہے آہنگ ہم میں بارے كے اس

ہے طرح اس یہ ہوگا طرف دوسری یہ تو  
ہے وه ہے علاقہ جو پاس ہمارے اب ہے۔ برابر كے جڑ مربع كے  پلس ایكس مائنس حصہ یہ ہے گراف كا ایكس ایف یہ تو 3برابر كے  y fx  

ہے بڑا سے  
تو خطہ كیا ہوگا۔ خطہ والا اوپر سے اس بڑا سے برابر كے   y fx  y بهی یہ آئیے ہے بڑا سے برابر كے جڑ مربع كے تهری پلس ایكس موڈ

ہے كاٹتا كو لائن وكر یہ جہاں  ہیں۔ دیكهتے  
تو برابر لائن تین علاوه كے جڑ مربع كے ہم اگر ہے كاٹتا كو  برابر كے y  mod x  x 6 ہیں ڈالتے چه برابر كے  x  
تو   y ہے برابر كے تین

لائن اور لكیریں سیدهی دو یہ ہے كاٹتا بهی نوٹ جو پر تهری كوما چه تو برابر   y  x ایک اور ایک كوما چار مائنس پر پوائنٹس پانچ بائی نائن جمع
ہے یہ ہوئے كرتے مساوی یہ دو كوما جڑ مربع كا تهری پلس نائن جمع  mod x  x  x كا چوراہا كو آپ اور مربع  ہیں سكتے كر آپ پهر اور پانچ

ہے سكتا مل نقطہ یہ  
لائن یہ ہے تهری كوما چه انقطاع یہ ہے صفر كوما تهری مائنس یہ اگر ہے میں ذیل خطہ یہ ہیں كهینچتے كو اس ہم آئیے تو ہے برابر  y  x جمع

یہ یہ اور   ہے برابر x 5  x 6 9كوما  مائنس ہیں پوائنٹس یہ اور ہے كرنا تلاش رقبہ ہمیں كہ ہے خطہ یہ خطہ لہٰذا ہے برابر كے  y fx 4  
حصہ یہ ہے دو كوما ایک جو ہے یہاں پوائنٹ انٹرسیكشن اور ایک اور ایک برابر كے جڑ مربع ہے یہ اور  جمع y   x 3 مائنس  ہے۔ برابر  y  

میں جڑ مربع كے تهری پلس ایكس  
ہے خطوط منحنی نچلا مائنس لكیر سیدهی میں معاملے اس جو ہیں كرسكتے تلاش كو علاقے اس كركے مربوط كو خطوط منحنی اوپری اس ہم اب تو

سے جس ہے لكیر سیدهی ایک یہ كیونكہ ایک  اوپری یہاں كہ كریں نوٹ لیے كے كرنے تلاش كو علاقے اس لہذا ہے حصہ یہ كا پیرابولا دو ان جو
كو پوائنٹس ان ہم اور   abc  d ہیں كرتے كال پر

یہ تو   trapezium abcd رقبہ كا دونوں ان مائنس ہے رقبہ كا
ہمیں پهر اور  مائنس كا جڑ مربع كے ایكس ڈی  پلس ایكس مائنس  گا۔ جائے ہو اٹوٹ سے  مائنس رقبہ كا حصے بائیں اس ہے كیا مائنس تو 433  

ہوگا گهٹانا كو انٹیگرل مائنس تک ایک سے میں جڑ اسكوائر كے ایكس ڈی تهری پلس ایكس اور ہوگا گهٹانا سے تهری مائنس كو انٹیگرل مائنس  
ہیں لگاتے اندازه كا انٹیگرل اس ہم آئیے تو  

جڑ مربع ایک كا تهری پلس ایكس تو ہم ہے  ضرب  كہ جو  سے  مائنس  ضرب  ضرب  سے  ہوگا برابر كے  پلس x 332233123 برابر كے  x 
جڑ مربع اور ہے  ضرب  یہ ہے  منفی  جو ہے  ضرب  سے  یہ انٹیگرل كا  مائنس سے  مائنس كے مائنس 43280163 1مائنس  o 43   f  x 

مائنس یہ dx  x 332 3گیا بڑهایا تک  بائی  پاور ہوگا برابر كے  مائنس  
ہے گنا تین ضرب دو مائنس یہ ہے تهری مائنس سے  مائنس سے  بائی  مائنس پاس ہمارے تو 234جب مائنس ہے صفر یہ پر تهری مائنس برابر  x 

ہم   x گے كریں برابر كے فور مائنس كو
ہوگا برابر كے ایک یہ تو  

ٹریپیزیم اور ہے برابر كے تین ضرب دو یہ تو علاوه كے اشتہار یہ ہے برابر كے گنا آدهے رقبہ كا گنا   abcd  bc  cd ہوگا
ضرب پندره یہ لہذا ہے پانچ یہ لہذا ہے برابر كے  مائنس مائنس  ڈی سی اور ہے  جمع  تک سی بی   ہے برابر كے اشتهار نصف یہ تو 11 2214  
ہے تین بائی اٹهاره مائنس دو بائی پندره  ہے برابر كے تین ضرب دو جمع تین ضرب سولہ منفی دو ضرب پندره رقبہ كا خطے لہذا ہے برابر كے دو

ہے دیتا دو بائے تین جو ہے چه  
دیں كرنے مسئلہ اور ایک مجهے ہے جواب یہ تو كریں برابر پلس مربع مربع  fx  x to x  pi by 6 2 cos  t dt  x نمبر حقیقی ہر

تک انفینٹی صفر سے نصف صفر اور لیے كے لیے كے ایک ہر ہے۔ فعل مسلسل ایک میں  f  ze   ro  f prime a plus اگر نصف سے
میں جس ہے رقبہ كا خطے اس اور برابر كے برابر برابر كے x 0  2ہے برابر كے  y 0  y fx 0  y fx  x  
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كے  تو 0كریں۔ معلوم قدر كی  f  
وكر اس جو ہے رقبہ كا خطہ اس یہ  پلس اے پرائم ایف یہ كہ ہے گیا دیا كیا ہمیں تو ہے ہوا جكڑا سے سے 2ہے برابر كے  y  fxdx 0  a  

ہے گیا دیا ہمیں جو كا ہے برابر سے جمع مربع دو چه مربع صرف ہمیں كہ كریں نوٹ   x  f  x  x  pi x  cos   tdt  f prime كی
مطلب كا اس لہذا چاہئے كرنی نہیں كوشش كی جانچنے كو انٹیگرل اس ہمیں لہذا ہے ضرورت كہ ہیں جانتے ہم ہے   f prime x  x دو كے

گنا  كے اوپری یہ لئے كے كرنے تلاش كو مشتق كے انٹیگرل اس سے فنكشنز حد  گا۔ جائے دیا سے مربع جمع مربع 2گنا  cos  x  pi x 6  
جمع مربع گنا دو مائنس ہے مشتق كا كا حد نچلی مربع x  pi x 6 2ہے ایک جو مشتق كا حد نچلی گنا  x  cos  x  
چار یہ تو ہے برابر كے مربع جمع مربع مربع مائنس لہذا x cos  x  pi by 6 2  ہوگا برابر كے جو  جمع  cos  x  f prime a 24  

مربع جمع مربع مربع مربع میں جسے  جمع a cos  a  pi by 6 minus 2 cos  a 24جمع مربع  a cos  a  pi by 6 plus 
اسكوائر سائن كیونكہ مائنس مربع   sine square a  a 1  cos  a 2لہذا ہے گیا دیا لیے كے ہونے مساوی كے انٹیگرل ہے یہ اب ہے

سے  كے مربع انٹیگرل كا جمع مربع مربع جمع ہمیں اور ہے برابر كے fxdx 0كی  كے  a 4  a cos  a  pi by 6 2  sine  a  f 0  
كرسكیں۔ الگ كو تفریق اس ہم تاكہ ہوگی كرنی تلاش قدر ہیں كرتے حاصل ہم سے حوالے كے كا  a  a  f  cos گنا چار كے مشتق ہے مساوی

جمع مربع ایک مربع گنا  جمع جمع مربع جو مشتق كا مربع گنا  ہے pi by 6 4 جمع مربع  cos 2  cos a  pi 6  sine a   pi by 6
مربع جمع گنا گنا  مشتق كا اب 2ہے برابر كے a 2  sine  a 4  sine a times cos a  put a 0  

تو گنا  ہے برابر  كا مربع f 04 ہے مرتبہ ایک پاس ہمارے علاوه كے  cos  pi by 6  
0 000مربع جڑ  بذریعہ  جڑ ہے سائن كا  اور ہو  ہوگا یہ تو  cos pi by 6 323  x 2  

ہے۔ برابر كے  یہ تو 3ہے ٹهیک ہے۔ برابر كے  e f 0 3  
شكریہ كا آپ گے كریں مسائل اور كچه ہم ہے كرتا ختم  لیكچر پر كیلكولس انٹیگرل میں لیكچر اگلے یہ تو 3  
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