
ಹสೕ เೕౘಕฆ ඩฯ ಗ൐ತ ೈචฯ ಡ ๬౷ ಗತ, iit 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಸಮಗ౳  ಕಲನ๎ಸ౨ იದ ಉಪක౲ ಸ 3 ಆಜං, 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಏ౾ೕಕರಣದ ಆඋರದ ෬ว ಃಲโ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ෥ഺೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ෮ದฤ කโ ವ౽౳ ಂൟಗัಂದ ๯ൡ౨ ವคದ ಪ౳ ඃಶದ ಬಡ౛  ಃಲโ ๸ಗൟಗಳඝ౬  චನඪ๭ಆ ౶ู ೕಣ ಎෆ ಎಋ౺  
౽ಯბโ ๒ನ౲ ౾ౙ ಂತ ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ  ಅౘದ ෬ยฆವ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ಈ ౽ಯბದ ಛ౳ ෆ ಅඝ౬  x fx 
කโ ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ಈ ชಒಯඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x a x b 
ಆದ౪ คಂದ ವಕ౳ ชಒ෵ಂದ ๯ൡ౨ ವฉൽฆವ ಪ౳ ඃಶโ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಮൡ౨  ಅౘವඝ౬  fx x b x 

ಬಲಃౙ  ඛಂದ ಡ ඛൽბಷౣ ฿ದ ಅเූಜ౲ ൽಂದ ඛೕಡมಞತ౨ ං fxdx a b 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ඛൽბಷౣ  ಅเූಜ౲ โ ವಕ౳ ชಒಯ ಅലಯย౵  ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ඛಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං y x fx x 
ඛಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಈಗ කโ ಎರഴ ౽ಯბಗಳඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ಪ౳ ඃಶ ವ౽౳ ಂൟಗಳ ನഴๅ x 

ಸ෥ನ฿ದ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಡ y fxy gx x x x 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಮൡ౨  ಇඣ౬ ಂൿ ౽ಯბ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ಮൡ౨  කโ ಈ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  fx gx 
ಉഴ๼ലಯ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ೉ತ౳ ದย౵  ಜಂತ ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං  ಈ ಡ෋౵ ౲   ನ ඛಂದ ವฉಡ ಅเූಜ౲ ฿ಜං ෭ನ๺ fx gx fx a b gxdxffx

ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ඛಂದ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ඛಂದ ಡ ಸಮකದ ಕํბ ಮൡ౨  gx a bfxdx a bfxdx y x 
ಅౘൽಂದ ඛಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಅౘದ ನഴเನ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං  ඛಂದ ಡ ನ ಒಂൿ x b x a b gxdx 
ಅเූಜ౲ โ ಇದರ ಅലಯย౵  ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ವ౲ ൞౲ ಸโ ๬෥ನ౲ ฿ಜ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ಈ ಪ౳ ඃಶโ ෭ನ๺ ನ ನ ಸಮಗ౳  ಡ fx gxdx mod a to b 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෬ยನ ಕํბ ಮൡ౨  ಃಳಜನ ಕํბ ಅඝ౬  ඣೕಡ෎ಀ  ಮൡ౨  ವ౲ ൞౲ ಸವඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ั  ಮൡ౨  ඦತರ 
ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ๸෽ೕ೧๭ 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ ෮ದฤ ಃಲโ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ඣೕഺೕಣ ಒಂൿ ವ౽౳ ಂൟಗัಂದ ๯ൡ౨ ವคದ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  
ಉഴ๼ല෽ೕಣ ๴ඨ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಮൡ౨  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ෭ನ๺ y x cos x y mod cos x sin x 
ಮಧ౲ ಂತರ ๒ನ౲ ൽಂದ ಡ ಎರಡคಂದ ಎෆಎಋ౺  ෮ದಲ හౘඨ ಅඝ౬  ๰೉๵ೕಣ ೯൤ಡ ಮൡ౨  pi sin x cos x gx 

෭ನ๺ ಆಜං ಛಜ ๵ච౬ ෵ಂದ ಡ ๳คൿ౪  ಎರಡคಂದ mod cos x sin x x x pi 
ಆದ౪ คಂದ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  0 ඛಂದ คಂದ 2 ಮൡ౨  ಎರവ  ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜಲ౵  pi sin x cos x 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ಈ ಎಂ්ದඝ౬  ಗಮඛ๭  ෭ನ๺ ๭ඨ ಇൿ ౽๺ ಪ౵ ๺ ๴ඨ ನ ෮ೕി ಡ gx mod cos x x x x 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ಇൿ ൟ౳ ಆೕನದ ಅಸ෥ನ൤෵ಂದ ಮൡ౨  คಂದ න ා 2 คಂದ ಇൿ ౽๺ ಪ౵ ๺ ๴ඨ ಡ x x 0 x x 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 0 คಂದ න ෩ಲಕ  2 ಆದฉ ಪ౵ ๺ ඦ൤෻ ಇฆತ౨ ං cos x sin x fx 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ๸ದಭბದย౵  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ๵ච౬ ෵ಂದ ಡ ಎರಡคಂದ fx x gx x pi 
ಆದ౪ คಂದ ಅಗತ౲ เฆವ ಪ౳ ඃಶโ 0 คಂದ ಡ ෭ನ๺ ನ ಅเූಜ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  2. pi fx gxdx 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಅเූಜ౲  0 คಂದ ා 2 ಆಜං ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ ಆಜං pi fx sin x cos x gx mod cos x minus sin 

ಈಗ කโ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಇൿ ෭ನ๺ ඩಪ ಆಜದ౪ ฉ ಇൿ xdx mod cos x minus sin x x cos x x x  sin 
ಜಂತ අಡ౥ ർಜං ಮൡ౨  ಅൿ คಂದ ರ ನഴๅ ಇದ౪ ฉ ๴ඨ ಜಂತ අಡ౥ ർಜං ಎಂൿ ನಮಡ x x 0 pi 4 cos x x 

ൟัൽං ಮൡ౨  4 คಂದ ඛಂದ 2 คಂದ 2 ๴ඨ ನഴเನ ಡ ಜಂತ අಡ౥ ർಜං ಇൿ ๴ඨ ෭ನ๺ ౽๺ ಡ pi x x cos x x x 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  කโ 0 คಂದ න 4 คಂದ ಅเූಜ౲  ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ๴ඨ ಎಋ౺  ಪ౵ ๺ 
౽๺ ಎಋ౺  ෭ನ๺ ౽๺ ಎಋ౺  ෭ನ๺ ๭ඨ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ  ಪ౵ ๺ න 4 คಂದ න ා 2 ๴ඨ ಪ౵ ๺ ౽๺ ಎಋ౺  xdx x 
෭ನ๺ ๴ඨ ಎಋ౺  ෭ನ๺ ౽๺ ಎಋ౺  ലಎಋ౺  
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෮ದಲ ౽๺ ಎಋ౺  ౽౲ ನ౺ ฯ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  කโ  ഖ න ා  ෇ค ๴ඨ ಎಋ౺  ലಎಋ౺  ಪ౵ ๺ 0 4 2 0
ഖ න ා  4 ಮൡ౨  คಂದ คಂದ 2 2 ಮൡ౨  ඦತರ ಇൿ ಸರಳ฿ಜ ෭ನ๺ 2 ಮൡ౨  pi 4 pi cos x dx cos x 0 pi 
෩ಲಕ 4 ಪ౵ ๺ 2 ๴ඨ කฤౙ  คಂದ ಡ ಎರഴ ಇൿ ෭ನ๺ 2 คಂದ 1 ෩ಲಕ งഡ 2 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං  ෭ನ๺x pi pi 
౽๺ 0 1 ಪ౵ ๺ 2 ෇ค ๴ඨ න ා 2 ಆಜං 1 ෭ನ๺ ๴ඨ න ා 4 ಆಜං 1 งഡ 2 ಆಜං. 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ කฤౙ  ෇ค ಒಂൿ ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ งഡ ಎರഴ ಅಥ฿ කฤౙ  ෭ನ๺ ಎರഴ งഡ ಎರಡಃౙ  
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಅಗತ౲ เฆವ ಪ౳ ඃಶ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಸಹಜ฿ಜ ಈ ಪ౳ ๔౬ ಯย౵  ඛೕโ ಈ ౽ಯბಗಳ ಛ౳ ෆ ಅඝ౬  ಮൡ౨  ෭ನ๺ sin x plus cos x mod cos x 

ಮൡ౨  ඦತರ ಈ ಪ౳ ඃಶൽಂದ ೉ൟ౳ ಸಬ๾ൿ ಆದฉ ಛ౳ ෆ ಅඝ౬  ๲ึ෷ವ ಅಗತ౲ เಲ౵  ಏಃಂದฉ කโ ಅದඝ౬  sin x 
ඣೕಡಬ๾ൿ  ಈ ๸ದಭბದย౵  ಡ ಸಮකಜං ಈಗ කโ ಪ౳ ๔౬  ๸ಒ౲  ಎರಡಃౙ  ຄೕತೕಣ කโ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  fx gx 
ಉഴಆำ౶ ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ෮ದಲ ౽౷ റ౳ ಂഡ ನย౵  ಪ౳ ඃಶದ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ಉഴ๼ല෵ค  ๅඨ ා ಎಂದฉ ෇ค ಎಂಟ౾ౙ ಂತ gi xyz x y 
ಕല෫ ಮൡ౨  ಒಂൿ ಜಂತ ಕല෫ ೓ಕಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං y y x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෮ದฤ ಈ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ๲ึ෽ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಎಂಟಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಆಯ൞౽ರದ ຃ಪැೕბม ಮൡ౨  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ೓ಕโ ಈ xy y x 
คೕൟಯ ඩ౲ ฃැೕม 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಎರഴ ಎย౵  ೞൽ๯ತ౨ ๅ ಎಂ්ದඝ౬  කโ ෮ದฤ ඣೕഺೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ನಮ౱ ย౵  ಇൿ ಸಮ ಎಂഓಜං ಮൡ౨  ಇൿ ಚದರಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, xy y x 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಡ ಸಮකದ ಚದರವඝ౬  ๻౾ದฉ ನನಡ ಪഖౣ  ೓ಕ ๭ಞತ౨ ං  ಘನโ ಎಂಟಃౙ  y x x x x 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಎರಡಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x 
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ಆದ౪ คಂದ ಈ ෈ಂൿโ ಎರഴ ಅಲ౭ เฃಮ කฤౙ  ಮൡ౨  ಇඣ౬ ಂൿ ವಕ౳ ชಒ෷ ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಈ ಸರಳ ชಒ y 1 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ഺೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಮ൧౨ ෫౱  ಈ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಒಂൿ ෈ಂൿเನย౵  ೓ಕಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ඩ౲ ฃැೕม ಅඝ౬  y x y 
ೞൽ๯ತ౨ ං ಅಲ౭ เฃಮ ಒಂದ ಮൡ౨  ಇൿ ಆಯ൞౽ರದ ຃ಪැೕბม ಅඝ౬  ನย౵  ಎಂಟಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං, xy y 
ಆದ౪ คಂದ ಎಂഖ ಆಜฆತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಎಂഖ ಅಲ౭ เฃಮ฿ಜං ಈಗ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ෴ವ ಪ౳ ඃಶದย౵  ඛೕಡมಜං ಎಂಟ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ෵ಂದ xy 
෮ದಲ ಚൡෙბಜವඝ౬  කඝ ๲ึ෷൤౨ ೕච ಈ ಹಳൽಯย౵  ಈ ಎಂಟ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಈ ಹಳൽ ಈ ౽ರಣൽಂದ xy xy 
ಎಂಟ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಈ ವಕ౳ ชಒಯ ಃಳಡ ඛಂದ ಎಂಟಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಒಂದ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ർಜರ෎ಀ ಮൡ౨  y x y x 
೓ಕಃౙ  ಸಮඛಜಂತ ಕല෫ ಇರ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಹಳൽ ಪ౳ ඃಶโ ಎಂಟ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಆಜං ಮൡ౨  ෮ದಲ ಚൡෙბಜದย౵  ಈಗ කโ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  xy y 
ಒಂದ౾ౙ ಂತ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ๲ึ෽ೕಣ ಈ ชಒಯ ෬ว ಇൿ ಪ౳ ඃಶโ ෮ದಲ ಚൡෙბಜದย౵  ಒಂದ౾ౙ ಂತ y 
අಡ౥ ർಜං ಮൡ౨  ౽ರಣ  ๲ౙ ౷ ೕฑ ಡ ಸ෥ನ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಈ ಪ౳ ඃಶโ ౾ತ౨ ึ ಬಣ౧ ದย౵  ಹಳൽ ಬಣ౧ ದย౵ ං ಏಃಂದฉ ಇൿ y x 
ವಕ౳ ชಒಯ ಃಳಡ ೓ಕಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං y x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಉഴ๼ലಯ෎౽ದൿ౪  ಈ ౽ರಣಗಳ ೞದಕ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಃಂඬ ಈ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ຄರൡಪല๭ ෎ชඞ ಅಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಒ෫౱  කโ ಇದඝ౬  ೉ൟ౳ ๭ದ ඦತರ කโ ಈಗ วಕౙ  ๻ಕ෎౽ದ ಪ౳ ඃಶโ ಈಗ ๻ಡ ෥ഴโൿ 
๯ಲಭ฿ಜං ಇย౵  ෬ยನ ವಕ౳ ชಒ ಏඝ ಎಂൿ ಬฉ෽ೕಣ ಇൿ ෬ยನ ವಕ౳ ชಒಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಇൿ fx fx 
෬ยನ ವಕ౳ ชಒಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಒಂൿ ಸ෥ನ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ದ౪ ฉ ೓ಕ  ಮൡ౨  ಎರಡ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಒಂದคಂದ x x 
ಎರಡಃౙ  ඛೕโ ඣೕലದฉ ಇൿ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಒಂದಃౙ  ಇൿ ಎರഴ ಮൡ౨  ಇൿ ಎಂಟಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, x x 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂದคಂದ ಎರಡಃౙ  ಇൿ ಸಮකಜฆತ౨ ං ೓ಕಃౙ  ಮൡ౨  ಎರಡคಂದ ಎಂಟಃౙ  ಇൿ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  y x y x 
ಎಂഖ ಃಳಜನ ಕํბ ಸರಳ฿ಜ ಒಂದคಂದ ಎಂಟರ ನഴเನ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, gx y x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎౽ದൿ౪  ಒಂದคಂದ ಎಂഖ ಎෆಎಋ౺  ෭ನ๺ ವฉಡ fx gxdx 
ಅเූಜ౲ ฿ಜං, ಇൿ ಚದರ ಒಂದคಂದ ಎರഴ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಪ౵ ๲౛  ಸಮකಜฆತ౨ ං  ಎರಡคಂದ ಎಂഖ ಎಂഖ x dx x 
෭ನ๺ ಒಂൿ ಇದඝ౬  ๯ಲಭ฿ಜ ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡಬ๾ൿ ಇൿ ౲ಁ ෕ ಡ ෩ฆ ෭ನ๺  คಂದ  ರವฉಡ dx x x 1 2
ಮൡ౨  ೯൤ಡ 8 ม಩ ෥ി ෭ನ๺ คಂದ 8 ರವฉಡ ಇൿ ಎಂಟคಂದ ෩ฆ ෭ನ๺ ಎರഴ ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ x x 2 
෩ฆ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಎಂഖ ม಩ ಎಂഖ ෭ನ๺ ಎಂഖ ෭ನ๺ ಎಂഖ ม಩ ಎರഴ ෭ನ๺ ಎರഴ ಮൡ౨  ಇൿ 
ಏಳคಂದ ෩ฆ ෭ನ๺ ಒಂൿ ೯൤ಡ ಎಂഖ ม಩ කฤౙ  ෭ನ๺ 6 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಇൿ 8 ม಩ 4 ಡ 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 16 ม಩ 2 ෭ನ๺ 14 ා  3. 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಈಗ ಇದಃౙ  ಉತ౨ ರ฿ಜං, ಏಃಂದฉ ಈ ෬ยನ ವಕ౳ ชಒ෷ ෗ನ౬ ฿ಜൡ౨  ಎಂ්ದඝ౬  ಗಮඛ๭ ಒಂದคಂದ 
ಎರഴ ಮൡ౨  ಎರಡคಂದ ಎಂಟರವฉಡ เ෗ನ౬  ಮಧ౲ ಂತರದย౵  කโ ಈ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ಎರഴ ಅเූಜ౲ ಗಳ ෮ತ౨ ฿ಜ 
เಭ೧๯ವ ෩ಲಕ ว౽ౙ ೈರ ෥ಡ෎౽ಜൡ౨ , ಈ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ಇඣ౬ ಂൿ คೕൟಯย౵  ෥ಡಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಇඣ౬ ಂൿ คೕൟಯย౵  ಬฉ෽ೕಣ කඝ ಈ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ಮ൤౨  ๲ึ෽ೕಣ කโ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ  ಚದರಃౙy x 
ಸ෥ನ කโ ಈ ಅඝ౬  ಎಂಟಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಈ ෈ಂൿ ಎರഴ ಅಲ౭ เฃಮ කฤౙ  xy y 
ಇൿ 1 ಅಲ౭ เฃಮ 1 ಮൡ౨  ಇൿ 8 ಅಲ౭ เฃಮ 1. ಈಗ ಇย౵  ඛೕโ ಈ ಪ౳ ඃಶโ ಈ ಎರഴ ಡฉಗಳ ನഴๅ 
๯ൡ౨ ವฉൽฆโದඝ౬  ඣೕಡಬ๾ൿ ಸ෥ನ  ಒಂದಃౙ  ಮൡ౨  කಲౙ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇย౵  ಎಡ ಕํბ ಇൿ y y x 
೓ಕಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಬಲ ಕํბ ಡ ಎಂಟಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං y x 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ದರವൽಂದ ෥ലದฉ ಡ ๸ීඌ๭ඈ൤ ๸෽ೕ೧๯ವ ಬದฤ ಈ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  කඝ ಬฉಯಬ๾ൿ x y 
ಡ ಮൡ౨  ಇൿ ಎಂಟರย౵  ಒಂದคಂದ කಲౙ ರವฉಜನ ಅเූಜ౲ ฿ಜං ෭ನ๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಡ ಸಮ ಎಂದฉ ಎಂ්ൿ y y x x 
งഡ ಡ ಸ෥ನ฿ಜං ಎಂದฉ ಇย౵  ಪ౳ ෽ೕಜನๅಂದฉ කโ ಇದඝ౬  ಄ವಲ ಒಂൿ ಅเූಜ౲  ಎಂൿ ෰ಲ౲ ෥ಪನ ydy 
෥ಡಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಎಂഖ ม಩ ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  කฤౙ  ෭ನ๺ ಡ ෩ರคಂದ ಎರಡคಂದ  ෩ರคಂದ ಎರഴ y y 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಒಂದคಂದ කฤౙ  ಅಂದฉ ಎಂഖ ม಩ කฤౙ  ෭ನ๺ ಎರಡคಂದ ෩ฆ ෇ค කฤౙ  ෩ฆ ಎರഴ 
෭ನ๺ ಒಂൿ ಇൿ ಹൽකฆ ม಩ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎರഴ ෭ನ๺ ಎರಡคಂದ ෩ฆ කฤౙ  ಎರഴ ೓ಕ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಎಂഖ ෭ನ๺ ಒಂൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಹൽකฆ ม಩ ಎರഴ ෭ನ๺ ಹൽකฤౙ  ෩ฆ 
ಆದ౪ คಂದ ಃಲโ ಸಮ๲౲ ಗಳย౵  ನ ಅเූಜ౲  ಎಂൿ ಬฉ෷ವ ಬದฤ කโ ಃಲโ ಯ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  fxdx f ydy 
෥ಡಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಅದඝ౬  ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡฤ ๯ಲಭ฿ಗಬ๾ൿ ಇย౵  ಪ౳ ๔౬  ๸ಒ౲  ෩ರಃౙ  ຄೕತೕಣ ಸ෥ನ x 
ชಒಯඝ౬  ඛೕಡมಜං  ಆม౮  ಪ౳ ඃಶದ เ๭౨ ೕಣბವඝ౬  ಆฑ ಎರಡರย౵  ಡ ಸ෥ನ฿ಜ เಭ೧๯ತ౨ ං ಎಂൿ ຂำತ౨ ං xy y 

ಘನ ಮൡ౨  ಮൡ౨  ๒ನ౲  ಮൡ౨  ಒಂದರ ನഴๅ ಇං x x x 
ಆದ౪ คಂದ ಆม౮ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ชಒ෷ ಈ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ಸ෥ನ ූಗಗะಜ เಂಗല๯ತ౨ ං ඦತರ ಈ ಃಳಜನ ಆ෺ౙ ಗಳย౵  
෴โൿ ಸค෴ಜං෻ ෮ದಲ ಆ෺ౙ ෷ ಆม౮  0 ಜಂತ ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಅಧბ ๲ಃಂലಡ ಸಮඛಜಂತ ಕല෫ ಆม౮  
ಅಧბ౾ౙ ಂತ ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  1 ಜಂತ ಕല෫ 2 ෇ค ಆม౮ ൽಂದ 4 ෭ನ๺ 4 ಆม౮  ๲ౙ ౷ ೕฑ ೯൤ಡ 1 ಸಮකಜฆತ౨ ං 0 c 
ಮൡ౨  ಆ෺ౙ ෷ ಆม౮  ಆಜං  ಡ  4 ಪ౵ ๺ 4 ಆม౮  ಚದರ ෭ನ๺ 1 0 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං. d 
ಆದ౪ คಂದ ෮ದฤ කโ ಪ౳ ඃಶ ෴โൿ ಎಂൿ ඣೕಡ෎ಀ ಪ౳ ඃಶ ಕํბ ಘನಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಡr r y x y x 

ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ౲ಁ ෕ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಈ คೕൟ ౽൒ತ౨ ං ಇൿ ๒ನ౲ ಃౙ  y x y x x 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಪ౳ ඃಶ ಆಜං ෮ದฤ කโ ಪ౳ ඃಶದ เ๭౨ ೕಣბವඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ഺೕಣ ಪ౳ ඃಶದ เ๭౨ ೕಣბโ r r r 
ඛಂದ ಅเූಜ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ෬ยನ ವಕ౳ ชಒಯ 0 คಂದ 1 ಆಜං ಮൡ౨  ಃಳಜನ ವಕ౳ ชಒ෷ ಘನ฿ಜං x x 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ ಘನ ಇൿ ಚದರಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎರഴ ෭ನ๺ ಡ ๵ච౬ ಯ ನഴเನ කಲౙ คಂದ x x dx x x x 
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කฤౙ  ಮൡ౨  ಒಂದคಂದ ಎರഴ ෭ನ๺ ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං කಲౙ คಂದ ಇൿ කಲౙ คಂದ ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಪ౳ ඃಶದ ಒഖౣ  เ๭౨ ೕಣბ ಈಗ කโ ಈ ชಒಯඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ ಆม౮ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅൿ r x 
ಇದඝ౬  ಸ෥ನ ූಗಗಳย౵  เಭ೧๯ತ౨ ං ಅಂದฉ ಅเූಜ౲  ๵ೕ ಆม౮ โ 0 ರ ಅเූಜ౲  ಎಂൿ ຂำತ౨ ං ෭ನ๺ ಘನ x x 
ലಎಋ౺  ನ ಆม౮ ಃౙ  ಇൿ ಪ౳ ඃಶದ ಅಧბದ๠ౣ  ಪ౳ ඃಶಃౙ  ಸಮකಜರ෎ಀ, ಅൿ ඛಂದ ಒಂർಜฆತ౨ ං  ನಮ౱  r f 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಎಂಟคಂದ ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං ಈಗ ಇൿ ಆม౮  ವಗბವඝ౬  2 ෭ನ๺ ಆม౮ ൽಂದ 4 คಂದ 4 ಡ 
ಸಮකಜฆತ౨ ං 1 คಂದ 8 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅಂದฉ කඝ 8 คಂದ ಞ൐๭ದฉ ಮൡ౨  4 ಆม౮  ๲ౙ ౷ ೕฑ ෭ನ๺ 2 ಆม౮ ൽಂದ 4 ಡ 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  1 ಅಂದฉ 2 ಆม౮ ൽಂದ 4 ෭ನ๺ 4 ಆม౮  ๲ౙ ౷ ೕฑ ೯൤ಡ 1 0 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං. 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಆ෺ౙ ಗಳඝ౬  ඣೕലದฉ ಇൿ ๭ ಆ෺ౙ ฀൤෻ ಇฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ๭ ಆ෺ౙ ෷ ತౘಣๆ ಸค෴ಜං ಈಗ කโ ಆ෺ౙ ಯඝ౬  ತ ౶ั ๻ಕಬ๾ൿ ಏಃಂದฉ කโ ಆ ಆม౮ ವඝ౬  
ඣೕലದฉ ಈ ಆ෺ౙ ಯඝ౬  ಆม౮ ൽಂದ 4 ෭ನ๺ කฤౙ  ಆม౮  ๲ౙ ౷ ೕฑ ೯൤ಡ ಒಂൿ ๵ච౬ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  c 2 
ಇൿ ಆม౮ ವඝ౬  කฤౙ  ಮൡ౨  කฤౙ  ಆม౮  ๲ౙ ౷ ೕฑ ෭ನ๺ ಒಂದඝ౬  ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಜದ౪ ฉ කโ ಈ ಎರಡඝ౬  ๳ค๭ದฉ 
කโ කಲౙ ಃౙ  ෩ฆ ಆม౮ ವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ  ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅൿ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ಆม౮ ವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං 
ಆದฉ ಸ౭ ಷౣ ฿ಜ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ಆม౮  ಈ ಆ෺ౙ ಯඝ౬  තซ๯โൽಲ౵  c 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಆ෺ౙ ෷ ಈಗ ತඩ౭ ಜං ಆ෺ౙ ಯ ಮൡ౨  d a b 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಸ෦ೕಕರಣಃౙ  ಒಂൿ ෥ಗბโ ಆม౮  ೓ಕದย౵  ಚൡෙბಜ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ  ಈ ಸ෦ೕಕರಣൽಂದ ಆม౮  ವಗბವඝ౬  ಪคಹคಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಮൡ౨  ಆม౮ ದ ෰ಲ౲ โ ಇඣ౬ ಂൿ ಸರಳ฿ದ ෥ಗბๅಂದฉ කโ ಆม౮  ಅಧბ౾ౙ ಂತ ಕല෫෴ಜං෻ g  
ಅಥ฿ ಆม౮  ಅಧბ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ർಜං෻ ಎಂൿ ඣೕಡ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಏඝ ෥ಡಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ಅಧბಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ಆม౮ ಃౙ  วಕౙ  ๻ಕಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ๒ನ౲ ൽಂದ ಅಧბಃౙ  วಕౙ  ๻౾ದฉ ෭ನ๺ ౲ಁ ෕ ಇൿ ಄ವಲ ಆม౮ ವඝ౬  ಅಧბಃౙ  x x dx 
ಸಮකಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಒಂದคಂದ ಎಂഖ ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ 2 คಂದ 4 คಂದ 4 ಆಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ 1 คಂದ 8 ෭ನ๺ 1 คಂದ 64 ಆಜฆತ౨ ං , ಇൿ 7 คಂದ 64 ಆಜං  ಅಧბ౾ౙ ಂತ ಕല෫ 
ಆದ౪ คಂದ කโ 0 คಂದ ಅಧბಃౙ  ๸෽ೕ೧๭ದฉ ಅಧბ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಇฆವ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  කโ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಆม౮  ಅಧბ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ർಜರ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ಆม౮   ಅಧბ ಮൡ౨  ಒಂದರ ನഴๅ ಇರ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಆม౮  ಆ෺ౙ ಯඝ౬  ಸค෴ಜ ຄಂൽං ಮൡ౨  ಆಜං  ತඬ౭  a 
ಆದ౪ คಂದ ෈ ಆ෺ౙ ෷ ಸค෴ಜං ಸಹಜ฿ಜ කโ ಆม౮ ದ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ඡರ฿ಜ ว౽ౙ ೈರ ෥ಡಬ๾ൿ කโ 2 
ಆม౮ ൽಂದ 4 ෭ನ๺ 4 ಆม౮  ๲ౙ ౷ ೕฑ ೯൤ಡ 1 ಸಮකಜฆತ౨ ං 0 ಇൿ ಆม౮  ವಗბโ 4 ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ ವಗბ෩ಲโ 16 
෭ನ๺ 8 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං  4 ಇൿ งഡ 2 คಂದ 1 ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ 1 ಡ ಸ෥ನ฿ಜං. ಈಗ  ಆม౮  1 
౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಇರ෎౽ಜฆโದคಂದ කโ งഡ 2 คಂದ 1 ෭ನ๺ 1 ಡ ಸ෥ನ฿ದ ಆม౮  ವಗბವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  
ಇൿ ಆม౮  ವಗბ෩ಲವඝ౬  ಒಂൿ ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ งഡ ಎರಡคಂದ ๰೉๯ತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ ಅಧბ౾ౙ ಂತ 
අಡ౥ ർಜං ಎಂൿ ඛೕโ ඣೕಡಬ๾ൿ ಆದฉ කโ ຄಂൽಲ౵  ಆม౮ ದ ಈ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ 
෨ಂൽನ ಸಮ๲౲ ಯ ಪ౳ ๔౬ ಡ ຄೕತೕಣ ಎෆ เಎ ౽ಯბವඝ౬  ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ๒ನ౲  ಅඦತ ವฉಡ ඛฏತರ BA 
౽ಯბವඝ౬  ಅඝಮൟ๭ ಅಂದฉ ನ ෭ನ๺ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං 1 ෭ನ๺ ಎม౵  ಡ 2 ಮൡ౨  ಅವ౽ಶ x f 1 x x x r 1 
෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ಎರഴ ෇ค ನ ಅเූಜ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಎರഴ ಪ౳ ඃಶโ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං x fxdx r y fxx
ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ෭ನ๺ ಒಂൿ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಅౘಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ඦತರ කโ කฤౙ  ಆ෺ౙ ಗಳඝ౬  x x 
ຄಂൽං౪ ೕๅ ෮ದฤ ඛೕಡมದ ಒಂൿ ಎರಡಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ಆฑ ഖ ෈ ಎಂ්ൿ ಆฑ ಒඨ ಈಕ౷ ฯ ഖ ൟ౳ ೕ ಆฑ ഖ ๭ r  
ಎರഴ ಆฑ ಒඨ ಈಕ౷ ฯ ഖ ಆฑ ഖ ಮൡ౨  ಆಪ౸ ඨ ല ෩ฆ ಆฑ ಒඨ ಈಕ౷ ฯ ฑ ಎರಡಃౙ  ಸಮ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಆฑ ಒඨ ಆฑ ಒඨ ಇಂഔಗ౳ ฯ ඛಂದ ಆಡมಜං ಎಂ්ದඝ౬  ಬฉ෽ೕಣ ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ಎರഴ x 
෇ค ಈಗ කโ ಅದඝ౬  ඛೕಡมಜං ಎಂಬ ಅಂಶವඝ౬  ಬಳ๯൤౨ ೕๅ ನ ಒಂൿ ෭ನ๺ ನ ඦ൤෻ ಇฆತ౨ ං fxdx x f x f 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಒಂൿ ෭ನ๺ ನ ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ಎರഴ ෇ค ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಈಗ 1 ෭ನ๺ ಅඝ౬  x dx x f x y 
ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅย౵  ಈ ಅเූಜ౲  ෭ನ๺ 1 คಂದ 2 ರ ෇ค ෭ನ๺ ಯ 1 ෭ನ๺ ෇ค ಯ x f  x dx ydy y f 
෭ನ๺ 1 คಂದ 2 ರವฉಡ ಅเූಜ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಯ ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ಎರഴ ෭ನ๺ ಇಂഔಗ౳ ฯ ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ಎರഴ ಡ ydy fydy yfydy 
ಸಮකಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಒಂൿ ෮ದಲ ಅเූಜ౲  ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ಎರഴ ಎರಡඝ౬  ຄರൡಪല๭ ෎ชඞ ಅಲ౵  ಮൡ౨r fydy r 
ಈ ಎರಡඡ ಅเූಜ౲ โ ಮ൤౨  ಒಂർಜං, ಇൿ ಎರഴ ಒಂൿ ಎರഴ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං, r r r 
ಆದ౪ คಂದ ನಮಡ ಆ෺ౙ  ಇං ಸค, ಪ౳ ๔౬  ๸ಒ౲  ಐದಃౙ  ಸค๭ ಪ౳ ඃಶದ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ಉഴ๼ല෵ค ರย౵  ෥ി c xy  r 2 y 

ನ ವಗბ෩ಲ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ർಜං ಪ౵ ๺ ෩ฆ ಮൡ౨  ಐൿ ಜಂತ ಕല෫ ೯൤ಡ ಒಂಬൡ౨  ಹൽජದ౾ౙ ಂತ ಕല෫ x x y x x 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ๲ึಯฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ෮ದฤ කโ ಈ ಐൿ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಡ ಸ෥ನ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಮൡ౨  ಒಂಬൡ౨  ಕല෫ ಹൽජದ౾ౙ ಂತ y x 
ಕല෫ ಇൿ ಐൿ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಜಂತ ಸ෥ನ ಪ౵ ๺ ಒಂಬൡ౨  ಮൡ౨  ಆರ౾ౙ ಂತ ಕല෫ y le  ss x x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ y 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಜಂತ ಕല෫ ಪ౵ ๺ ಒಂಬൡ౨  คಂದ ಐൿ ಮൡ౨  ಆರ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං y x x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಪ౵ ๺ 9 คಂದ 5 ಇൿ ಅඝ౬  ೞൽ๯ವ ඡರ x y x x 
ชಒ෴ಜൿ౪  , කโ ಅඝ౬  ಆರಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜ ๻౾ದฉ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ඦತರ ಆฆ ೯൤ಡ ಒಂಬൡ౨  x x y 
ಹൽජൿ คಂದ ಐൿ ෩ฆ ಆಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ඩ෵ಂഡ ಆฆ ಅಲ౭ เฃಮ ෩ฆ ಮൡ౨  ಆಜฆ฿ಗ ಅൿ 9 คಂದ  5 ಮൡ౨  ಆಞ฿ಗ x 0 y 0 x 
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෭ನ๺ 9 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං. 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෭ನ๺ ಒಂಬൡ౨  ಅಲ౭ เฃಮ ๒ನ౲ ฿ಜං ಇൿ ඡರ ชಒ ಆಜං ಪ౵ ๺ ಒಂಬൡ౨  ಐದಃౙ  y x 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಡ ಸ෥ನ౾ౙ ಂತ ಕല෫ 9 คಂದ 5 ಆಜං ಇದರ ಃಳಜನ ಪ౳ ඃಶ  ชಒ ಮൡ౨  ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ชಒಯ ಎಡූಗಃౙy x x 6 
౽ರಣ ಆฆ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ ಇದರ ನഴๅ ๯ൡ౨ ವฉൽฆವ ಈ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෥ി ನ ವಗბ෩ಲಃౙ  ಸ෥ನ౾ౙ ಂತ ກ೉౞ ฆವ ಈ ඛಬბಂಧವඝ౬  ඣೕಡ෎ಀ.  ಪ౵ ๺ ෩ฆ y x 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ූಗโ ಡ ಸ෥ನ౾ౙ ಂತ ಐൿ ಕല෫ ಪ౳ ඃಶ฿ಜං ೯൤ಡ ಒಂಬൡ౨  ಕല෫ ಹൽජದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං ಈಗ x y 
කโ ඣೕഺೕಣ ෥ി ಪ౵ ๺ ൟ౳ ಯ ವಗბ෩ಲಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಇൿ ಪ౵ ๺ ൟ౳ ಯ ವಗბ෩ಲಃౙ  y x x 
ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಪ౵ ๺ ෩ฆ ಋ൏ತ౱ ಕವಲ౵ ൽದ౪ ฉ ಅൿ ෭ನ๺ 3 ౾ౙ ಂತ ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ ಆಜದ౪ ฉ ಪ౵ ๺ x x x x 
3 ನ ವಗბ෩ಲ฿ಜฆತ౨ ං ෭ನ๺ 3 ౾ౙ ಂತ ಕല෫෴ಜං. 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෭ನ๺ ෩ರಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ಅඝ౬  ಸಹಜ฿ಜ ಸ෦౱ ൟೕಯ฿ಜං, x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ෭ನ๺ ෩ರಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ಛಜ ๲ึಯฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ಸಬ๾ൿ x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ෭ನ๺ ෩ฆ ಮൡ౨  ವಗბ෩ಲಃౙ  ಸಮ  ಪ౵ ๺ ෩ฆ ಇൿ x y x 
ඩ౲ ฃැೕมದ ಈ ූಗ฿ಜං, ಇൿ ನ ವಗბ෩ಲಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ෩ฆ ෭ನ๺ ෩ರ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ൿx y x 
ಮൡ౨  ಈ ಎෆಎಋ౺  ಇದರ ಬಡ౛  ಸ෦౱ ൟೕಯ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಈ คೕൟ ಇฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ನ ಛ౳ ෆ ಆಜං, ಈ ූಗโ ෭ನ๺ ಪ౵ ๺ 3 ನ ವಗბ෩ಲಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං. ಈಗ කโ ຄಂൽฆವ fx x y 
ಪ౳ ඃಶโ ಆಜං ಡ ಸ෥ನ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ർಜං y fx 
ಆದ౪ คಂದ ಜಂತ අಡ౥ ൿ ಇದರ ෬ยನ ಪ౳ ඃಶ฿ಜฆತ౨ ං  ෥ി ನ ವಗბ෩ಲಃౙ  ಸಮකಜฆವ ಪ౳ ඃಶ fx y x y 
අಡ౥ ർಜං ಮൡ౨  ෩ฆ ಸಹ ඣೕഺೕಣ  ಈ ವಕ౳ ชಒ෷ ชಒಯඝ౬  ೞൽ๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ෥ി ನ ವಗბ෩ಲಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ෩ฆ ชಒಯඝ౬  ೞൽ๯ತ౨ ං ಡ ಸಮකದ 6 ನย౵  කโ y x x x
ಅඝ౬  ಆರಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜ ๻౾ದฉ ෩ฆ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං y 
ಆದ౪ คಂದ ಆฆ ಅಲ౭ เฃಮದย౵  ෩ฆ ಇൿ ഔಪ౭ ൐ ಁಡ ೞದಕ฿ಜං ಈ ಎರഴ ಸರಳ ชಒಗำ ಮൡ౨  ชಒ෷ y x 
ಪ౵ ๺ ಒಂಬൡ౨  คಂದ ಐൿ ෈ಂൿಗಳย౵  ෭ನ๺ කฤౙ  ಅಲ౭ เฃಮ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಒಂൿ ಅಲ౭ เฃಮ ಎರഴ ಇൿ 
ಸ෦ೕಕค๯ವ ෩ಲಕ ಇൿ ෥ി ನ ವಗბ෩ಲ฿ಜං ಮൡ౨  ෩ฆ ೯൤ಡ ಒಂಬൡ౨  คಂದ ಐൿ ಮൡ౨  ඦತರ x x x 
ඛೕโ ෥ಡಬ๾ൿ  ಚದರ ಮൡ౨  ඛೕโ ಈ ೞದನದ ෈ಂൿವඝ౬  ౽ಣಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ಈ ಃಳಜඦ൤ ೉ൟ౳ ๵ೕಣ ಇൿ ෭ನ๺ ෩ฆ ಅಲ౭ เฃಮ ๒ನ౲ ฿ಜದ౪ ฉ ಇൿ ೞದಕ 
ಆฆ ಅಲ౭ เฃಮ ෩ฆ ಇൿ ชಒ ೯൤ಡ 9 คಂದ 5 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಇൿ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  6 ಮൡ౨  ಇൿ y x x 

ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං fx 
ಆದ౪ คಂದ ಪ౳ ඃಶโ ಈ ಪ౳ ඃಶ฿ಜൿ౪  කโ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ ಮൡ౨  ಈ ෈ಂൿಗำ ෭ನ๺ 4 ಅಲ౭ เฃಮ 
ಒಂൿ ಮൡ౨  ೞದನದ ಇඣ౬ ಂൿ ෈ಂൿ ಇย౵ ං , ಇൿ ಒಂൿ ಅಲ౭ เฃಮ ಎರഴ ಈ ූಗโ ವಗბ෩ಲಃౙ  y 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಪ౵ ๺ 3 ಮൡ౨  ಇൿ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ෭ನ๺ ಪ౵ ๺ ෩ರರ ವಗბ෩ಲಃౙ  x y x 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ ಈ ෬ยನ ವಕ౳ ชಒಯඝ౬  ๸෽ೕ೧๯ವ ෩ಲಕ ಈ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ, ಈ 
๸ದಭბದย౵  ಸರಳ ชಒ෷ ಈ ಎರഴ ඩ౲ ฃැೕมಗಳ ಈ ූಗ฿ಜฆವ ಃಳಜನ ವಕ౳ ชಒಯඝ౬  ಕല෫ ෥ഴತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ಇย౵  ෬ม౰ ಗವඝ౬  ಗಮඛ๭  ಒಂൿ ಏಃಂದฉ ಇൿ ಒಂൿ ಸರಳ ชಒಯඝ౬  
කโ ಉഴಆಳ౶ ಬ๾ൿ ಈ ෈ಂൿಗಳඝ౬  ಮൡ౨  ನย౵  ಕฉ෽ೕಣ abc d 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ങ౳ ද೧฀ ಯ เ๭౨ ೕಣბโ ಈ ಎರಡರ เ๭౨ ೕಣბವඝ౬  ಕല෫ ෥ഴತ౨ ං abcd 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಎಡ ූಗದ ಪ౳ ඃಶโ ෭ನ๺  คಂದ ಅเූಜ౲ ฿ಜฆತ౨ ං  ෭ನ๺ ಪ౵ ๺  ലಎಋ౺  ನ ವಗბ෩ಲದ ෭ನ๺ 4 x 3
3 ಮൡ౨  ඦತರ කโ ෭ನ๺ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ෭ನ๺ ෩ರคಂದ ಒಂൿ ವಗბ෩ಲದ ಪ౵ ๺ ൟ౳ ೕ ലಎಋ౺  ಅඝ౬  x 
ಕึಯ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ഺೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಅเූಜ౲  ෭ನ๺ ෩ರคಂದ ಒಂൿ ವಗბ෩ಲದ ಪ౵ ๺ ෩ฆ ಇൿ ಪ౵ ๺ 3 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 3 คಂದ x x 
2 ෇ค 2 คಂದ 3 ෭ನ๺ 3 คಂದ 1 ಃౙ  2 คಂದ 3 ಃౙ  කโ ಅඝ౬  1 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಇൿ 4 คಂದ 3 คಂದ 2 ಇൿ 8 ෭ನ๺ 0 x 
ಇൿ 16 คಂದ 3 ಮൡ౨  ವಗბ෩ಲದ ෭ನ๺ 4 คಂದ ෭ನ๺ 3 ರ ಅเූಜ౲  ෭ನ๺ ෭ನ๺ 3 ಇൿ ෭ನ๺ o  f x dx x 
෭ನ๺ 3 ಅඝ౬  ಪವฑ 3 ಡ 2 ಡ ಏคಸมಞತ౨ ං ඦತರ කโ ෭ನ๺ 2 คಂದ 3 ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ෭ನ๺ 4 คಂದ ෭ನ๺ 
෩ฆ ಇൿ ෭ನ๺ ಎರಡคಂದ ෩ฆ ෇ค ನย౵  ෭ನ๺ ෩ฆ ಇൿ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං ෭ನ๺ කโ ಅඝ౬  x x 
෭ನ๺ ශೕฑ ಅඝ౬  ๻౾ർಗ ಇൿ ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಎರಡคಂದ ෩ฆ ಮൡ౨  ങ౳ ද೧ಯෳ ಎ෈๭ലಯ เ๭౨ ೕಣბโ ಅಧბಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಇൿ ೦๼ೕฃൡ 
೯൤ಡ ෇ค ಆಜฆತ౨ ං bc cd 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಅಧბ ೦๼ೕฃൡಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  1 ಡ 2 1 ಪ ಲ๺ 2 ಮ   ◌್ൡ ನ๺ ෭ನ๺ 4 ಗ   bc cd 1  
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಐൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಹ   ◌ජಿൿ ಎರഴ ಎರഴ ಆ   ◌್ದคಂದ ಪ   ರඃಶದ ವ   ๭౨ ೕಣბโ ಹൽජದคಂದ ಎರഴ ෭ನ๺ ಹ   ◌කಿฆ 
෩ಲಕ ෩ฆ ಜ   ൤ಡ ಎರഴ ෩ฆ ෩ฆ ಎ   ൿ  ಹൽජൿ ಎರഴ ෭ನ๺ ಹൽචಂಟคಂದ ෩ฆ ಆฆ ಆಜൿ౪  ಅൿ 
෩ರคಂದ ಎರಡඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಉತ౨ ರ฿ಜං කඝ ಇඞ౬  ಒಂൿ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ෥ഺೕಣ วഡ ಎෆಎಋ౺  ಇಂഔಗ౳ ฯ ಡ ๲ౙ ౷ ೕฑ ೯൤ಡ x x 
න ෩ಲಕ 6 2 ಚದರ ಪ౳ ൟ ජಜ ๸ಒ౲ ಡ ಮൡ౨  ๒ನ౲  ಅಧბൽಂದ ๒ನ౲  ಅඦತದವฉಡ ಪ౳ ൟ ೻ಯย౵  cos t dt x f a 
ඛฏತರ ౽ಯბ฿ಜฆತ౨ ං  ಅเූಜ౲  ಆಜದ౪ ฉ ද౳ ೖෳ ಪ౵ ๺ 2 ಎಂ්ൿ ಡ ಸಮකದ 0 ಡ f a plus 2 f a x y 
ಸ෥ನ฿ದ 0 ಡ ಸ෥ನ฿ದ ಮൡ౨  ಡ ಸ෥ನ฿ದ ಪ౳ ඃಶದ ಪ౳ ඃಶ฿ಜං ඦತರ 0 ನ ෰ಲ౲ ವඝ౬  y fx x f 
ಉഴ๼ല෵ค. 
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ಆದ౪ คಂದ ನಮಡ ಏඝ ඛೕಡมಜං ಈ ಎෆ ಅเූಜ౲  ಎ ಪ౵ ๺ 2 ಇൿ ಈ ವಕ౳ ชಒ෵ಂದ ๯ൡ౨ ವคದ ಪ౳ ඃಶದ ಪ౳ ඃಶ฿ಜං y
 คಂದ ಎෆ ಎಋ౺  ലಎಋ౺  ಡ ಸ෥ನ฿ದ  คಂದ ನಮಡ ඛೕಡมದ ಎෆ ಇൿ ಎಋ౺  ඛಂದ ಎಋ౺  ๲ౙ ౷ ೕฑ ಮൡ౨  න ಆฆ ಎರഴ 0 0 x 

౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ඛಂದ ಅเූಜ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ನಮಡ ಎෆ ಅเූಜ౲  ෥ತ౳  ෎ಀ tdt 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ಸ෇ರൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ද౳ ೖෳ ಅඝ౬  ๰೉๯ತ౨ ං , ನ ಎರഴ ౽ಯბಗัಂದ ಈ ಅเූಜ౲  โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ f x x 
ಇದඝ౬  ෬ยನ 2 ෇ค ವಗბൽಂದ ඛೕಡมಞತ౨ ං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං. ෦ൟ෷ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಪ౵ ๺ න 6 ಪഖౣ  ๲ౙ ౷ ೕฑ cos x x 
ಪ౵ ๺ න 6 คಂದ 2 ෭ನ๺ ಎರഴ ෇ค ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಕല෫ ෦ൟಯ ಪഖౣ  ಕല෫ ෦ൟಯ โ౲ ತ౭ ನ౬  ಒಂൿ x x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ කฤౙ  ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕಡბ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ๲ౙ ౷ ೕฑ ಪ౵ ๺ න 6 ෭ನ๺ 2 ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ x x x 
ಆದ౪ คಂದ ද౳ ೖෳ ಎ ಪ౵ ๺ 2 ಇൿ ಸಮකಜฆತ౨ ං 4 ಎ ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಎ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಪ౵ ๺ න 6 ෭ನ๺ 2 ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಎ ಪ౵ ๺ 2 f 
ಇದඝ౬  කඝ 4 ಎ ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಎ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಪ౵ ๺ න 6 ಪ౵ ๺ 2 ๴ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ಏಃಂದฉ ๴ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ a 1 
෭ನ๺ ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಈಗ ಇൿ ಅเූಜ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං a 
ಆದ౪ คಂದ ನ 0 คಂದ ವฉಜನ ಅเූಜ౲ โ 4 ๲ౙ ౷ ೕฑ ಮൡ౨  ෵ಂದ 6 ೯൤ಡ 2 ๴ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಡ fxdx a a cos pi a 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  කโ 0 ನ ನ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ f 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ವ౲ ൞౲ ಸವඝ౬  ಪ౳ ൤౲ ೕ౾ಸಬ๾ൿ ಡ ๸ීඌ๭ඈ൤ කโ ಪഷ෷ವ ಯ โ౲ ತ౭ ನ౬ ಃౙ  a f 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං කฤౙ  ෇ค ๲ౙ ౷ ೕฑ ಒಂൿ ಚದರ ೯൤ಡ ೯൤ಡ 4 ෇ค ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕನბ โ౲ ತ౭ ನ౬ ฿ಜං, ಅൿ 2cos pi 6 

෵ಂದ 6 ෇ค ෵ಂದ 6 ෇ค ೯൤ಡ 2 ๴ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ โ౲ ತ౭ ನ౬ โ 4 cos a square pi sine a square plus  pi 2a 
෇ค ๴ඨ ಒಂൿ ෇ค ಈಗ 0 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං cos a 
ಆದ౪ คಂದ 0 ನ ෇ค ಡ 6 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ೯൤ಡ කโ ಒಂൿ ෇ค ຄಂൽං౪ ೕๅ f 4 cos quare pi 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಆಞತ౨ ං 0 ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  0 ನ ๴ඨ 0 0 ಆಜං งഡ 3 งഡ 3 ೓ಕ cos of pi 6 by 2 by 2 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ 3 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಸಮකಜฆತ౨ ං 3. ಸค e f 0 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಅเූಜ౲  ಕಲನ๎ಸ౨ იದ ಉಪක౲ ಸ 3 ಅඝ౬  තಣბತั๯ತ౨ ං ෨ಂൽನ ಉಪක౲ ಸದย౵  කโ ಇඞ౬  ಃಲโ 
ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ෥ഴ൤౨ ೕๅ ಧನ౲ ฿ದಗำ 
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