
नमˑे दशŊको ंका पाल गिणत चैनल मŐ ˢागत है,IIT 
इसिलए यह इंटीŤल कैलकुलस पर ʩाƥान 3 है,
इसिलए आइए एकीकरण के आधार पर कुछ सम˟ाएं करते हœ,
इसिलए पहले हम वŢो ंसे िघरे Ɨेũ के बारे मŐ कुछ तȚो ंको याद करते हœ, मान लीिजए िक हमारे पास एक फ़ंƕन है शूɊ के बराबर से बड़ा हैfx 
इसिलए हमारे पास इस फ़ंƕन का Ťाफ़ के बराबर है जो अƗ के ऊपर İ̾थत है और हमारे पास यह रेखा बराबर और बराबर y fx x x a x b 
है,
इसिलए वŢ से िघरा Ɨेũ के बराबर रेखा के बराबर कुʥाड़ी के बराबर है और अƗ , के से के िनिʮत समाकलन Ȫारा y fx x b x fxdx a b 
िदया गया है,
इसिलए यह िनिʮत समाकलन वŢ के नीचे का Ɨेũफल से से के बराबर के बराबर देता है, अब मान लीिजए िक हमारे पास दो कायŊ हœ y x a x fx 
Ɨेũफल वŢ के बराबर के बराबर और के बराबर और के बराबर Ȫारा िदया गया है, तो मान लीिजए िक हमारे पास दो y fxy gx x a x b 
फ़ंƕन और दूसरा फ़ंƕन है और हमŐ इस Ɨेũ को खोजने की आवʴकता हैfx gx 
इसिलए इस आंकड़े मŐ से बड़ा है यह के से तक समाकिलत होगा माइनस सम से बड़ा है से ऐसाfx gx fx a b gx dx ffx al gx 
इसिलए है Ɛोिंक से का समाकल आपको से के बराबर और अƗ के बीच का Ɨेũ देता है और से तक का a bfxdx x x fx x a b gxdx 
दूसरा समाकलन इसके अंतगŊत Ɨेũ देता है
इसिलए अंतर सामाɊ ŝप से Ɨेũ देता है यह Ɨेũ एफएƛ माइनस जीएƛ डीएƛ के मॉड के इंटीŤल ए से बी के बराबर होगा,
इसिलए हमŐ ऊपरी वŢ और िनचले वŢ को देखना होगा और अंतर लेना होगा और िफर Ɨेũ को खोजने के िलए एकीकृत करना होगा। आइए हम पहले 
कुछ सम˟ाओ ंको देखŐ, आइए हम वŢ के बराबर साइन एƛ ɘस कॉस एƛ और वाई के बराबर मॉड कॉस एƛ माइनस पाप एƛ के अंतराल y 
शूɊ से पीआई बटा दो से िघरे Ɨेũ को खोजŐ तो एफएƛ पहले फ़ंƕन को िनŝिपत करता है पाप एƛ ɘस कॉस एƛ और जीएƛ मॉड कॉस एƛ 
माइनस िसन एƛ है, एƛ के िलए शूɊ से पीआई से दो तक
इसिलए अंतराल मŐ 0 से पीआई बटा 2 दोनो ंपाप एƛ और कॉस एƛ गैर नकाराȏक हœ
इसिलए यहां ȯान दŐ  िक यह जीएƛ मॉड कॉस है घटा यह के के बराबर से कम है और का यह िũभुज x sin x cos x mod sine x mod 
असमानता से है और Ɛोिंक से बटा है 2 यह 0 मŐ के िलए ɘस साइन के बराबर है और बटा 2 लेिकन जमा x 0 pi x cos x x pi cos x 

के समान है,sin x, fx 
इसिलए हमारे पास इस मामले मŐ के िलए के बराबर से बटा दो से बड़ा हैfx x x gx pi 
इसिलए इसिलए आवʴक Ɨेũ घटा के 0 से बटा 2 के समाकलन के बराबर है।fx gx dx pi 
इसिलए यह पूणाōक 0 से बटा 2 है ɘस घटा है घटा अब हम मॉड कॉस एƛ माइनसpi fx sin x cos x gx mod cos x sin x dx 
पाप एƛ है यह कॉस एƛ माइनस पाप एƛ के बराबर है यिद कॉस एƛ पाप एƛ के बराबर से बड़ा है और अगर एƛ 0 से पीआई बटा 4 के बीच है 
तो हम जानते हœ िक कॉस एƛ साइन एƛ के बराबर से बड़ा है और के िलए बटा बटा 2 साइन से बड़ा है,x pi pi x, cos x 
इसिलए यह घटा के बराबर होगाsine x cos x 
इसिलए इस समाकलन को हम 0 से बटा 4 तक समाकल के ŝप मŐ िलख सकते हœ और िफर हमारे पास Ǜा है ɘस कॉस एƛ माइनस कॉस pi x 
एƛ माइनस पाप एƛ डीएƛ ɘस पीआई बटा 4 से पीआई बटा 2 साइन एƛ ɘस कॉस एƛ माइनस साइन एƛ माइनस कॉस एƛ डीएƛ तो 
यह पहले एक के बराबर है Ɛोिंक एƛ कœ िसल और हमारे पास 0 से पीआई बटा 4 2 है गुना Ǜा जमा 0 से बटा 4 और बटा 4 x dx pi pi t o 

बटा 2 2 और िफर यह माइनस 2 और बटा 4 ɘस 2 साइन बटा फोर से बटा टू है जो माइनस टू pi cos x dx cos x 0 pi x pi pi 
गुणा 1 बटा ŝट 2 माइनस कॉस 0 है 1 जमा 2 गुना Ǜा पाई बटा 2 है 1 घटा साइन पाई बटा 4 है 1 बटा जड़ 2. तो यह चार गुना एक ऋण एक बटा दो 
या चार घटा दो जड़ दो के बराबर है
इसिलए यह आवʴक Ɨेũ है तो िनिʮत ŝप से इसमŐ Ůʲ आप इन कायŘ का Ťाफ बना सकते हœ पाप एƛ ɘस कॉस एƛ और मॉड कॉस एƛ माइनस
पाप एƛ और िफर इस Ɨेũ से लेिकन Ťाफ को खीचंने के िलए भी जŝरी नही ंहै Ɛोिंक हम देख सकते हœ िक इस मामले मŐ एफएƛ बराबर से बड़ा है 

अब हम Ůʲ संƥा दो पर िफर से चलते हœ, हमŐ एक Ɨेũ िमलेगाgx 
इसिलए Ȫारा िदए गए पहले चतुथाōश मŐ Ɨेũ का Ɨेũफल ǒात कीिजए िक गुणा आठ के बराबर से कम है और एक के बराबर से कम है xyz x y y x
वगŊ के बराबर तो आइए पहले इस Ɨेũ को डŌ ा करŐ  तािक हमारे पास बराबर आठ आयताकार हाइपरबोला हो और बराबर वगŊ इस तरह xy y x 
परवलय हो
इसिलए पहले देखते हœ िक ये दोनो ंकहां Ůितǅेद करते हœ
इसिलए हमारे पास यह बराबर आठ है और यह बराबर वगŊ हैxy y x 
इसिलए यिद मœ को वगŊ के बराबर रखता šं तो मुझे गुणा वगŊ िमलता है जो घन आठ के बराबर होता है तो दो के बराबर हैy x x x x x 
इसिलए यह िबंदु दो अʙिवराम चार है और दूसरा वŢ बराबर एक हैy 
इसिलए बराबर 1 यह सीधी रेखा है तो अब हम इस Ɨेũ का पता लगाते हœy 
इसिलए यह बराबर एक परवलय को के बराबर काटता है िबंदु एक अʙिवराम पर वगŊ और यह आयताकार हाइपरबोला को आठ के y y x xy 
बराबर पर काटता है,y 
इसिलए आठ होगाx 
इसिलए यह आठ अʙिवराम है अब पहले चतुथाōश मŐ Ɨेũ को बराबर से कम Ȫारा िदया गया Ɨेũ Ɛा है आठ से मœ इस को आठ से कम इस xy xy 
पीले रंग मŐ आकिषŊत करता šं यही कारण है िक आठ से कम इस वŢ के नीचे है आठ गुणा के बराबर है और को एक के बराबर से बड़ा xy y x y 
और बराबर से कम होना चािहए वगŊ तो यह पीला Ɨेũ आठ से कम है और पहले चतुथाōश मŐ अब हम Ɨेũ एक के बराबर से बड़ा इसx xy dr aw y 
रेखा के ऊपर है यह Ɨेũ पहले चतुथाōश मŐ एक के बराबर से बड़ा है और कारण वगŊ के बराबर से कम है यह Ɨेũ नारंगी मŐ पीले रंग मŐ है Ɛोिंकy y x 
यह नीचे है वŢ वगŊ के बराबर है,y x 
इसिलए हमŐ जो खोजना है वह इन कारणो ंका Ůितǅेदन है,
इसिलए यह Ɨेũ लाल रंग के अलावा और कुछ नही ंहै,
इसिलए यह वह Ɨेũ है िजसकी हमŐ अब गणना करनी है एक बार जब हम इसे खीचं लेते हœ तो ऐसा करना अब आसान हो जाता है यहाँ ऊपरी वŢ Ɛा है 
मुझे यह ऊपरी वŢ िलखने दŐ  यह ऊपरी वŢ के बराबर है वगŊ है यिद एक के बराबर से कम है और एक से दो के बराबर दो से कम है यिद fx x x 
आप देखते हœ िक यह के बराबर है एक यह दो है और यह बराबर आठ हैx x 
इसिलए एक से दो तक यह बराबर वगŊ है और दो से आठ तक यह बराबर आठ बटा है और िनचला वŢ बस बराबर के बीच एकy x y x gx y x 
के बराबर है एक से आठ तो हमŐ जो Ɨेũ ǒात करना है वह एफएƛ घटा जीएƛ डीएƛ के एक से आठ तक अिभɄ है जो पूणाōक के बराबर है अल x 
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वगŊ के एक से दो तक घटा एक ɘस दो से आठ गुणा घटा एक यह आसानी से मूʞांकन िकया जा सकता है यह घन बटा तीन घटा dx x dx x x 1
से 2 और ɘस 8 के बराबर है घटा से 2 से 8 यह बराबर है आठ बटा तीन घटा दो घटा एक बटा तीन घटा एक जमा आठ घटा आठ घटा mod x x 
आठ घटा दो घटा दो और यह सात बटा तीन घटा एक जमा आठ लॉग चार घटा 6 जो बराबर है 8 लॉग 4, 16 लॉग 2 घटा 14 बटा 3 के समान है,
इसिलए इसका उȅर अब यहाँ है ȯान दŐ  िक Ɛोिंक यह ऊपरी वŢ एक से दो और दो से आठ के अलग-अलग अंतराल मŐ अलग था,
इसिलए हमŐ इस Ɨेũ की गणना करनी थी इसे दो इंटीŤल के योग मŐ िवभािजत करके यह सम˟ा दूसरे तरीके से भी की जा सकती है तो चिलए एक और 
तरीके से िलखते हœ मुझे इस Ɨेũ को िफर से बनाने दŐ  हमारे पास बराबर वगŊ है हमारे पास यह आठ के बराबर है और एक के बराबर है यहy x xy y 
िबंदु दो है अʙिवराम चार यह 1 अʙिवराम 1 है और यह 8 अʙिवराम 1 है। अब यहां आप देख सकते हœ िक यह Ɨेũ िघरा Šआ है इन दो रेखाओ ंके 
बीच बराबर एक और चार के बराबर है और यहाँ बायाँ वŢ है यह एक बराबर वगŊ और दायाँ वŢ बराबर आठ बटा हैy y y x y x 
इसिलए इस Ɨेũ को मœ इसके संबंध मŐ एकीकृत करने के बजाय िलख सकता šँ अगर मœ के संबंध मŐ करता šं और यह आठ मŐ से एक से चार तक x y 
का इंटीŤल है घटाकर बराबर वगŊ का मतलब है िक ŝट के बराबर है, यहां फायदा यह है िक हम इसका मूʞांकन िसफŊ  एक y y x x, ydy 
इंटीŤल के ŝप मŐ कर सकते हœ,
इसिलए यह है आठ के बराबर लॉग एक से चार घटा से तीन बटा दो बटा तीन बटा दो तो यह एक से चार जो आठ के बराबर है लॉग चार घटा दो y y 
तीन गुणा चार से तीन बटा दो घटा एक जो सोलह के बराबर है लॉग टू माइनस टू Ūी फोर दो ˍायर है
इसिलए यह आठ माइनस एक है
इसिलए सोलह लॉग टू माइनस चौदह बटा तीन
इसिलए कुछ सम˟ाओ ंमŐ के इंटीŤल के ŝप मŐ िलखने के बजाय हम के कुछ का इंटीŤल कर सकते हœ और यह आसान हो सकता है fxdx ydy f 
मूʞांकन करŐ , आइए Ůʲ संƥा तीन पर चलते हœ , यहां दी गई है िक रेखा अʚा डीआई के बराबर है Ɨेũ के Ɨेũ को के बराबर दो मŐ x r xy r 
बताता है िक घन और के बीच है और शूɊ और एक के बीच है ,y x x x 
इसिलए लाइन अʚा के बराबर इस Ɨेũ को बराबर भागो ंमŐ िवभािजत करती है , तो िनɻिलİखत मŐ से कौन सा िवकʙ सही है पहला िवकʙ है x 
अʚा 0 से बड़ा है और आधे सेकŐ ड के बराबर से कम है अʚा आधे से बड़ा है और 1 से कम है 2 गुना अʚा से 4 घटा 4 अʚा वगŊ ɘस 1 0 के 
बराबर है और डी िवकʙ अʚा है 4 ɘस 4 अʚा ˍायर माइनस 1 बराबर 0.
इसिलए पहले हमŐ यह देखना चािहए िक Ɨेũ Ɨेũ Ɛा है जो वŢ से Ɛूब के बराबर है और के बराबर के िलए शूɊ और एक के बीच है,r y x y x 
इसिलए हमारे पास के बराबर है और बराबर घन इस तरह िदखता है यह बराबर शूɊ और बराबर एक हैy x y x x x 
इसिलए यह Ɨेũ है पहले हम गणना करते हœ िक Ɨेũ का Ɨेũफल Ɨेũ का Ɨेũफल से अिभɄ के बराबर है ऊपरी वŢ का 0 से 1 है और r r r r x 
िनचला वŢ घन हैx 
इसिलए घटा घन जो वगŊ बटा दो घटा से के बराबर है ई चार बटा चार शूɊ के बीच और एक जो एक बटा दो घटा एक बटा चार x x dx x x th 
के बराबर है यह एक बटा चार के बराबर है
इसिलए इस Ɨेũ का कुल Ɨेũफल अब हमŐ इस रेखा को अʚा के बराबर खोजना है जो इसे िवभािजत करता है बराबर भागो ंमŐ इसका मतलब है r x 
िक इंटीŤल सो अʚा कहता है िक एƛ माइनस एƛ Ɛूब डीएƛ के अʚा से 0 का इंटीŤल यह Ɨेũ आर के आधे Ɨेũ के बराबर होना चािहए जो एक
बटा चार है
इसिलए यह एक बटा आठ के बराबर है अब यह अʚा ˍायर बटा 2 माइनस अʚा टू द 4 बटा 4 बराबर 1 बटा 8 देगा िजसका अथŊ है िक अगर मœ 8 
से गुणा करता šं और 4 अʚा ˍायर माइनस 2 अʚा टू द 4 बराबर है, िजसका अथŊ है 2 अʚा से 4 माइनस 4 अʚा ˍायर ɘस 1 बराबर 0।
इसिलए यिद हम िवकʙ देखते हœ तो यह िवकʙ सी के समान है
इसिलए िवकʙ सी भी तुरंत सही है अब हम िवकʙ डी को रȞ कर सकते हœ Ɛोिंक अगर हम देखते हœ िक अʚा इस िवकʙ सी 2 अʚा को 4 से 
संतुʼ करता है माइनस फोर अʚा ˍायर ɘस वन इƓल ज़ीरो और अगर यह अʚा को फोर ɘस फोर अʚा ˍायर माइनस वन इƓल को भी 
संतुʼ करता है शूɊ मŐ तो अगर हम इन दोनो ंको जोड़ते हœ तो हमŐ तीन अʚा चार मŐ शूɊ के बराबर होता है जो अʚा को शूɊ के बराबर देगा लेिकन 
˙ʼ ŝप से शूɊ के बराबर अʚा इस िवकʙ सी को संतुʼ नही ंकरता है
इसिलए यह डी िवकʙ गलत है अब िवकʙ के बारे मŐ Ɛा है और बी तो इस समीकरण का एक तरीका अʚा वगŊ मŐ िȪघात है
इसिलए हम इस समीकरण से अʚा वगŊ के िलए हल कर सकते हœ और
इसिलए अʚा का मूʞ Ůाɑ कर सकते हœ एक और आसान तरीका यह है िक हमŐ यह देखना होगा िक अʚा आधे या अʚा के बराबर से कम है या 
नही ंआधे से बड़ा है
इसिलए हम Ɛा कर सकते हœ बस इस Ɨेũ की गणना अʚा के बराबर आधे के िलए करŐ ,
इसिलए यिद हम शूɊ से आधा घटा घन की गणना करते हœ तो यह अʚा को आधे के बराबर रखने के बराबर होगाx x dx 
इसिलए यह एक बटा आठ होगा माइनस एक बटा 2 से 4 बटा 4 तो यह 1 बटा 8 घटा 1 बटा 64 है जो 7 बटा 64 है जो आधे से भी कम है
इसिलए अगर हम 0 से आधे को एकीकृत करते हœ तो हमŐ वह Ɨेũ िमलता है जो आधे से भी कम है
इसिलए अʚा को अवʴ आधे से बड़ा हो तो इसका मतलब है िक अʚा आधा और एक के बीच होना चािहए , इसका मतलब है िक िवकʙ बी सही है 
और ए गलत है
इसिलए िवकʙ बी सही है, हम सीधे अʚा के मूʞ की गणना कर सकते हœ हमारे पास 2 अʚा से 4 माइनस 4 अʚा ˍायर ɘस 1 बराबर 0 है 
इसका मतलब होगा िक अʚा ˍायर 4 ɘस माइनस ˍायर के बराबर है 16 का ŝट घटा 8 बटा 4 यह 1 जमा घटा 1 बटा ŝट 2 के बराबर है. अब 
चंूिक अʚा को 1 से कम होना चािहए, हमारे पास अʚा वगŊ 1 घटा 1 बटा ŝट 2 है और इसका मतलब होगा िक अʚा एक का वगŊमूल है. माइनस वन
बाय ŝट टू और आप देख सकते हœ िक यह आधे से बड़ा है लेिकन हमŐ वाˑव मŐ अʚा के इस मूʞ की गणना करने की आवʴकता नही ंहै, आइए 
अगली सम˟ा Ůʲ चार पर चलते हœ फ़ंƕन को माइनस वन से ज़ीरो इनिफिनटी बीए िनरंतर फ़ंƕन जैसे िक का मान 1 से 2 घटाकर सभी fva f x 

के िलए 1 घटा के के बराबर है और मान लीिजए िक गुणा का घटा एक से दो का समाकलन है और दो से िघरे Ɨेũ का x x f r 1 x fxdx r y 
Ɨेũफल के बराबर है घटा एक बराबर दो और अƗ तो हमारे पास चार िवकʙ िदए गए हœ पहले एक बराबर दो दो है एक fxx x x r r b r 
बराबर तीन दो दो एक बराबर दो है और िवकʙ तीन है एक बराबर दो तो आइए िलखŐ िक एक Ɛा है एक के ऋण r c r r d r r r r x 
एक से दो तक समाकलन Ȫारा िदया जाता है टाइʈ अब हम इस तȚ का उपयोग करŐ गे िक यह िदया गया है िक का एक ऋण के fxdx x f x f 
के समान है,
इसिलए यह एक ऋण के गुणा के घटा एक से दो के बराबर है अब 1 घटा को के बराबर रखते Šए जहां यह इंटीŤल माइनस 1 से 2 x dx x f x y 

गुणा का 1 घटा का 1 घटा गुना का माइनस 1 से 2 तक इंटीŤल के बराबर है,x f x dx , ydy y f 
इसिलए यह ɡूडी माइनस इंटीŤल माइनस वन के माइनस एक से दो के इंटीŤल के बराबर है के दो के िलएyfydy 
इसिलए यह एक पहले इंटीŤल माइनस के बराबर है एक से दो कुछ भी नही ंबİʋ दो है और यह दूसरा इंटीŤल िफर से है, r fydy r r one 
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इसका मतलब है िक दो एक बराबर दो हैr r 
इसिलए हमारे पास िवकʙ सही है हम Ůʲ संƥा पांच पर चलते हœ , मŐ Ɨेũ का Ɨेũफल ǒात कीिजए, यह कहता है िक के c r 2 xy y, mod x 
वगŊमूल के बराबर से बड़ा है और तीन और पांच जोड़ के बराबर से कम है नौ, पंūह के बराबर से कम है तो आइए इस Ɨेũ को खीचंने का Ůयास y, x 
करŐ  तो पहले हमारे पास यह पांच बराबर के बराबर से नौ कम पंūह के बराबर है यह पांच के बराबर है के बराबर से कम है नौ और छह y x y x x 
के बराबर से कम है
इसिलए हमारे पास बराबर के बराबर है नौ बटा पांच और छह के बराबर से कम हैy x x 
इसिलए इस Ɨेũ मŐ हमारे पास के बराबर है और के बराबर जोड़ 9 बटा 5 एक सीधी रेखा है यह को छह के बराबर काटता है यिद हम x y x x x 
को छह के बराबर रखते हœ तो छह जमा नौ पंūह बटा पांच है तीन तो यह िबंदु छह अʙिवराम तीन है और जब है तो यह 9 बटा 5 है और y x 0 y 0
हो जाता है जब बराबर होता है शूɊ से 9 तक। तो यह शूɊ से नौ अʙिवराम शूɊ है यह सीधी रेखा है जो जोड़ नौ बटा पांच के बराबर हैx y x 
इसिलए के बराबर से कम है जमा 9 बटा 5 इस रेखा के नीचे का Ɨेũ है और के बराबर से कम है रेखा के बाईं ओर का कारण छह के y x x 6 x 
बराबर है
इसिलए यह इस Ɨेũ को देता है जो इसके बीच िघरा Šआ है, हमŐ इस Ůितबंध को भी देखना होगा िक बराबर से बड़ा है से ɘस Ūी का y l mod x 
वगŊमूल
इसिलए यह भाग के बराबर से पांच कम है और पंūह के बराबर से नौ कम है अब आइए को ɘस Ūी के वगŊमूल के बराबर देखŐ यह x y y mod x 
वगŊमूल के बराबर है एƛ ɘस Ūी का अगर एƛ ɘस Ūी नॉन नेगेिटव है यानी एƛ माइनस 3 के बराबर से बड़ा है और यह एƛ ɘस 3 के माइनस का
वगŊमूल है अगर एƛ माइनस 3 से कम है। तो यह िनिʮत ŝप से एƛ के बराबर समिमत है माइनस Ūी से
इसिलए हम इसे माइनस Ūी के बराबर के िलए डŌ ा करने का Ůयास कर सकते हœ,x 
इसिलए हमारे पास यह बराबर माइनस Ūी है और एƛ ɘस Ūी के वगŊमूल के बराबर है यह परवलय का यह िहˣा है जैसे यह है एƛ ɘस Ūीx y y 
के वगŊमूल के बराबर एƛ के बराबर माइनस Ūी के बराबर और यह एफएƛ इसके बारे मŐ समिमत है
इसिलए यह दूसरी तरफ होगा यह इस तरह है
इसिलए यह एफएƛ का Ťाफ है यह भाग वाई के वगŊमूल के बराबर है माइनस एƛ ɘस 3. अब हमारे पास जो Ɨेũ है वह है के बराबर से y, fx 
बड़ा है,
इसिलए के बराबर से बड़ा होगा। इसके ऊपर यह Ɨेũ है जो मॉड ɘस Ūी के वगŊमूल के बराबर से बड़ा है, आइए यह भी देखŐ िक यह y, fx y x 
वŢ रेखा को कहाँ काटता है
इसिलए मॉड के वगŊमूल के बराबर है और तीन रेखा को 6 के बराबर काटता है, अगर हम डालते हœ छह के बराबर है तो तीन के बराबर y x x x y 
है
इसिलए छह अʙिवराम तीन पर जो नोट भी इन दो सीधी रेखाओ ंका Ůितǅेदन है और रेखा बराबर जोड़ नौ बटा पांच िबंदुओ ंपर शूɊ से चार y x 
अʙिवराम एक और एक अʙिवराम दो यह है यह समीकरण करके मॉड एƛ ɘस Ūी के बराबर एƛ ɘस नौ बटा पांच का वगŊमूल है और िफर आप 
वगŊ कर सकते हœ और आप चौराहे के इस िबंदु को पा सकते हœ तो आइए हम इसे नीचे के ŝप मŐ डŌ ा करŐ  यिद यह माइनस Ūी कॉमा ज़ीरो है तो यह है 
Ůितǅेदन छह अʙिवराम तीन यह रेखा बराबर जोड़ 9 बटा 5 है यह बराबर 6 है और यह बराबर हैy x x y fx 
इसिलए Ɨेũ यह Ɨेũ है िक हमŐ Ɨेũ का पता लगाना है और ये िबंदु शूɊ से 4 अʙिवराम हœ चौराहे का एक और दूसरा िबंदु यहां है जो एक अʙिवराम है 
दो यह भाग बराबर है से जमा 3 का वगŊमूल और यह माइनस ɘस Ūी के वगŊमूल के बराबर है,y l x y x 
इसिलए अब हम इस ऊपरी वŢ को एकीकृत करके इस Ɨेũ को पा सकते हœ जो इस मामले मŐ सीधी रेखा से िनचला वŢ है जो िक इसका िहˣा है इस 
Ɨेũ को खोजने के िलए ये दो परवलय ȯान दŐ  िक यहां ऊपरी एक Ɛोिंक इसकी एक सीधी रेखा है, हम इसे पा सकते हœ, इन िबंदुओ ंको और ab c d 
पर कॉल करते हœ,
इसिलए यह समलɾाकार का Ɨेũफल घटा है तो इन दोनो ंका Ɨेũफल घटा है Ɛा इस बाएँ भाग का Ɨेũफल माइनस एƛ ɘस 3 डीएƛ के abcd 
वगŊमूल के माइनस 4 से माइनस 3 तक इंटीŤल होगा और िफर हमŐ माइनस इंटीŤल को माइनस Ūी से घटाकर एƛ ɘस Ūी डीएƛ के वगŊमूल मŐ से एक
मŐ घटाना होगा। आइए इसका मूʞांकन करŐ  इंटीŤल
इसिलए इंटीŤल माइनस Ūी टू वन ˍेयर ŝट ऑफ़ एƛ ɘस Ūी यह एƛ ɘस 3 के बराबर होगा घात 3 बटा 2 गुना 2 बटा 3 घटा 3 से 1 जो िक 2 
बटा 3 है हम एƛ को 1 के बराबर रखते हœ यह 4 है 3 बटा 2 जो 8 घटा 0 है यह 16 बटा 3 है और माइनस एƛ के वगŊमूल के माइनस 4 से माइनस 3 
का इंटीŤल है माइनस 3 डीएƛ यह माइनस एƛ माइनस 3 के बराबर होगा िजसे 3 बटा 2 तक बढ़ा िदया गया है तो हमारे पास माइनस 2 बटा 3 
माइनस 4 से माइनस Ūी है यह माइनस टू बटा Ūी गुना एƛ के बराबर माइनस 3 है यह ज़ीरो माइनस है जब हम को माइनस फोर के बराबर रखŐ यह x 
एक के बराबर होगा
इसिलए यह दो बटा तीन के बराबर है और टŌ ेपेिज़यम एबीसीडी का Ɨेũफल आधे गुना के बराबर है यह िवǒापन ɘस बीसी गुना सीडी होगा
इसिलए यह आधा िवǒापन के बराबर 1 बीसी के बराबर है 2 1 जमा 2 है और सीडी 1 घटा घटा 4 के बराबर है तो यह पांच है
इसिलए यह पंūह बटा दो के बराबर है
इसिलए Ɨेũ का Ɨेũफल पȾह बटा दो घटा सोलह बटा तीन जमा दो बटा तीन है जो पंūह बटा है दो घटा अठारह बटा तीन छह है जो तीन बटा दो देता है
तो यह उȅर है मुझे एक और सम˟ा करने दŐ  चलो बराबर से वगŊ ɘस बटा 6 2 वगŊ Ůȑेक वाˑिवक संƥा के िलए fx x x pi cos t dt x 
और शूɊ से आधा से शूɊ अनंत Ůȑेक के िलए शूɊ से आधा तक एक सतत कायŊ हो यिद Ůाइम ए ɘस 2 एƛ बराबर से िघरे Ɨेũ का Ɨेũ है 0 f f 

बराबर 0 बराबर और बराबर तो 0 का का मान ǒात कीिजए। तो हमŐ Ɛा िदया जाता है िक यह अभाǛ जोड़ 2 यह इस वŢy y fx x a f f a 
बराबर से िघरे Ɨेũ का Ɨेũफल है को 0 से तक जो हमŐ िदया जाता है वह है का बराबर से वगŊ का समाकल जोड़ बटा y fxdx a x f x x pi 

छह दो वगŊ ȯान दŐ  िक हमŐ केवल अभाǛ की आवʴकता हैcos tdt f 
इसिलए हमŐ इस समाकलन का मूʞांकन करने का Ůयास नही ंकरना चािहए का अथŊ है अभाǛ हम जानते हœ िक के दो फलनो ंसे इस f x x 
समाकल का अवकलज ǒात करने के िलए यह 2 गुणा िदया जाएगा, Ɛोिंक ऊपरी सीमा का वगŊ वगŊ जोड़ है, वगŊ के ʩुȋɄ का 6 गुणा जमा x pi x 

बटा 6 है 2 घटा दो गुना कॉस वगŊ िनचली सीमा का गुना िनचली सीमा के ʩुȋɄ का गुना जो एक है तो यह चार वगŊ वगŊ जोड़pi x x x x cos x 
बटा 6 घटा 2 वगŊ के बराबर हैpi cos x 

इसिलए Ůाइम ए ɘस 2 जो होगा 4 के बराबर हो एक कॉस ˍायर ए ˍायर ɘस पीआई बटा 6 माइनस 2 कॉस ˍायर ए ɘस 2 िजसे मœ 4 ए कॉसf 
ˍायर ए ˍायर ɘस पीआई बटा 6 ɘस 2 पाप के ŝप मŐ िलख सकता šं ई वगŊ ए Ɛोिंक साइन ˍायर ए 1 माइनस कॉस ˍायर ए है अब इसे 
इंटीŤल के बराबर िदया जाता है
इसिलए एफएƛडीएƛ के 0 से ए तक इंटीŤल 4 के बराबर है एक कॉस ˍायर ए ˍायर ɘस पीआई बटा 6 ɘस 2 साइन ˍायर ए और हमŐ 0 के f
का मान ǒात करना है तािक हम इस अंतर को उस के संबंध मŐ अंतर कर सकŐ  जो हमŐ िमलता है का ʩुȋɄ के बराबर चार गुना होगा वगŊ a f cos 
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एक वगŊ ɘस से 4 गुना ʩुȋɄ का वगŊ जो 2 कोस ए ˍायर ɘस पीआई है 6 गुना साइन ए ˍायर ɘस पीआई 6 गुना 2 ए ɘस ʩुȋɄ pi 6 cos 
2 साइन ˍायर ए 4 गुना Ǜा होगा Ɛोिंक अब 0 के बराबर डाल िदया गया है
इसिलए 0 का एफ बराबर है 4 गुना कॉस ˍायर पीआई बटा 6 ɘस हमारे पास यह एक गुना है
इसिलए यह 0 होगा और 0 की साइन 0 0 है, Ɛोिंक पाई बटा 6 ŝट 3 बटा 2 ŝट 3 बटा 2 वगŊ है
इसिलए यह 3 के बराबर है
इसिलए एफ 0 है 3 के बराबर। ठीक है, तो यह अगले ʩाƥान मŐ इंटीŤल कैलकुलस पर ʩाƥान 3 को समाɑ करता है, हम कुछ और सम˟ाएँ करŐ गे 
धɊवाद। 
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