
 كچه ہم تهی كی بات پر مسائل چند پر انٹیگرل قطعی میں لیكچر اس نے ہم آمدید خوش میں ٹو لیكچر پر كیلكولس انٹیگرل میں لیكچر پہلے ناظرین ہیلو
كے انٹیگرل قطعی پہلے میں  ہے۔ حد كی رقم كہ جو گا كروں شروع ساته كے مسائل چند پر انٹیگرلز قطعی میں پہلے لیے اس گے كریں مسائل اور

ہوں سمجهاتا پر طور كے حد كی رقم كو تصورات  
پاس ہمارے كہ كریں فرض تو ہم اور ہے فنكشن ایک كا كے كا سے   x  f  f  a  b ہیں چاہتے كرنا تلاش انٹیگرل قطعی كا تک

نیچے كے گراف كے فنكشن اس ہے دیتا رقبہ انٹیگرل قطعی كہ ہیں جانتے كیا ہم تو برابر سے   y  fx a  b لگانے اندازه كا علاقے اس اب تک
وقفہ اس ہم ہیں كرتے كیا ہم لیے كے كو   ab  n ہیں كرتے تقسیم میں حصوں برابر

آئیے تو جمع دو جمع اور طرح اسی اور جمع ایک   x naught is ax one is a  hx two is a   h  xn  nh یہ ہے برابر كے
میرا پاس میرے اور ہے آخری اور ہے   x naught  x 1 x 2  xn ہے

پهر تو گنا یہ اور ہے  hn  h xn minus x nought  xn   b ہے برابر
یہ تو مائنس لہذا  ہے۔ برابر كے مائنس اوور لمبائی لہذا ہے مائنس ہم كو وقفہ اس كے   b  a so t  h b  a  n  b  a  n حصوں برابر

لمبائی كی ایک ہر لہذا ہیں رہے كر تقسیم میں مائنس   b  a by n ان مجهے كہ كریں فرض اور ہیں سكتے كهینچ كو مستطیلوں ان ہم اب ہے
چوڑائی كی جن ہیں ملتے حصے وه كے مستطیلوں اونچائی اور ہے اس كے وه ہے جو پاس ہمارے لہذا ہے برابر كے   h  xi  f  x dx كے

سے كیونكہ ہے برابر كے حد انضمام كا   a  bf  nہے جاتا طرف كی لامحدودیت كی مجموعہ كے علاقوں ان كے مستطیل
جمع ایک ہے؟ كیا رقبہ كا مستطیل اس تو كا گنا جہاں گا ہو سے حد كہ جیسا ہے وہی یہ ہے رہا ہو مختلف تک  kh  h  f  k 1  n  n سمیشن

سے ایک برابر ہے جاتا طرف كی لامحدودیت كی مائنس جمع ایک یہ كا گنا ہے مائنس  nb  a by n  k  h  f  b   a  n بذریعہ
اگر پر طور خاص لہذا ہے فارمولا كا انضمام قطعی سے لحاظ كے حد كی علاقوں كچه سے میں ان یہ تو اور ہے   a 0  b ہے ایک

ایک سے صفر انٹیگرل ہیں كرتے حاصل ہم تو كیونكہ ہے برابر كے حد ہے۔ جاتا طرف كی لامحدودیت كی جمع   fxdx  n   k ایک برابر كے
سے سے ایک گنا كے كے   n  n  f  k  n سے

چاہئے۔ كرنی نہیں كو آپ چیز ایک تو   e  پهر اور ہے لی قدر كی فنكشن پر نقطہ اختتامی دائیں نے ہم میں وقفہ ذیلی ہر ہے كیا كیا نے ہم یہاں كہ
پر نقطہ اختتامی بائیں  ہیں۔ سكتے لے قدر ہم ہیں سكتے كر بجائے كے نقطہ اختتامی صحیح ہم ہے كیا شامل نے ہم اور ہیں گئے مل علاقے یہ ہمیں

لیں قدریں كی فنكشن پر پوائنٹس اختتامی بائیں كے وقفہ ذیلی ہر بجائے كی پوائنٹس اختتامی دائیں ان  ہم اگر كہ ہے بهی یہ پاس ہمارے كریں ایسا اور

ہمیں بهی پهر تو كے سے ہم تاكہ ہے جاتا مل سكیں۔ لكه انٹیگرل كا حد ہے برابر كے   xdx  bf  integral  a   bfxdx  n كے
ہے رجحان طرف كی لامحدودیت میں مجموعے سے صفر برابر كے ہے چوڑائی اور ہے برابر كے ون مائنس مائنس k  n  b  a by n  f گنا

گنا مائنس بجائے كے اس ہم اگر كریں شروع برابر كے ایک سے برابر كے صفر سے   a plus k  b  a by n  k  k  nون مائنس سے
كریں شروع  

ہے دیتا انٹیگرل یہ تو  
بهی پهر یہ اور ہے سكتا لے نقطہ بهی كوئی میں وقفہ ذیلی بهی كوئی درحقیقت پڑے لینا یہ كو آپ شاید میں مسائل كچه تو   fx انضمام قطعی كا

گا۔ دے   a to b 
ہیں۔ كرتے شروع مسئلہ كچه اب تو   s 

ایک كہ كریں فرض كہ ہے سوال ایک تو بڑی سے ایک ساته كے موڈ ساته كے  in r  n تین جڑ مكعب جمع دو كا جڑ كیوب پلس ون انفینٹی حد كی
ہے كا  

تو تک جڑ كیوب كے سے جمع ایک بذریعہ  تک مربع  جمع  جمع مربع  جمع بذریعہ  گنا   تقسیم سے  طاقت كی n  n  n 7311121 یہ مربع  n  
پهر ہے جاتی دی لیے كے ہونے برابر كے  حد یا ہیں جاتے دیے اختیارات چار ہمیں قدریں ممكنہ كی 54چه مائنس یا نو مائنس  a is  r  a is 

ہے آٹه آپشن ڈی اور ہے سات سی  
ہے حد كی تناسب كے رقوم دو پاس ہمارے كہ ہیں دیكهتے یہاں آپ اگر تو  

گے كریں كوشش كی لكهنے پر طور كے انٹیگرل قطعی اسے ہم تو  
ہے حد پاس ہمارے كہ گے كریں كیا ہم تو پاس ہمارے ہے۔ جاتا طرف كی لامحدودیت میں عدد تین سے ایک سمیشن كا n  r  r  n سے ایک برابر

میں ڈینومینیٹر اور ہے برابر كے ہے جمع ایک سمیشن كا گنا تین ضرب سات سے مربع سے  برابر i  n  r  r 1 طرح كسی نہ كسی اب  n  
ہے لكهنا پر طور كے انٹیگرل قطعی ہمیں ہے حد یہ اور  

گا۔ لكهوں یہ میں گا كروں كیا میں تو حد كی مساوی اسے میں ہے جاتا طرف كی لامحدودیت  s  n  r  n  ہوں لكهتا پر طور كے مجموعے كے
مجهے پهر ہوں بڑهاتا تین سے ایک كو طاقت كی   n ہوگا كرنا ضرب سے تین سے ایک سے

پاس میرے میں ڈینومینیٹر اور ہے عدد یہ تو میں پهر اور تین  ہے سے سات سے بذریعہ   n  r  n ہوں چاہتا لكهنا
یہاں میں تو سے عام كو پاس میرے لیے اس گا لوں سے ایک خلاصہ كا جمع ایک بذریعہ   n  n  r  n  r  n پاس میرے پهر اور ہے مربع

میں ڈنومینیٹر بذریعہ  اب پاس میرے ہوگا مربع یہ كہ ہیں دیكهتے آپ اگر ہے مربع n 1 پاس میرے اور ہے میں عدد  سے  سے  n  n 13  n 
كو تین سے  سے دوباره كہ جو ہے گیا كیا تقسیم سے مربع 7ہے تین سے ایک سے  n  n  

ہے حد پاس میرے اور ہے جاتا ہو منسوخ یہ تو ہے جاتا طرف كی لامحدودیت كی خلاصہ سے سے حد كو تین سے ایک سے  n  r  n  n تقسیم
ہے كرتا سے ایک خلاصہ كا انفینٹی جمع ایک ہے ہوتا برابر كے بذریعہ   n  n  r  n پہلا كیونكہ ہے سكتا جا لكها سے آسانی اسے اب مربع

تک ایک سے صفر ہے مكمل تین سے ایک ہم اگر كیونكہ تک كو ایک تین بائے ایک كر لے برابر كے   x  dx  fx  x   d كو فارمولے اس پهر
حد كی  ہے سے  انٹیگرل كریں استعمال سمیشن گنا 01ہیں كرتے حاصل یہ ہم  fxdx 1  n  fk by n  

میں یہ تو ہے جاتا طرف كی لامحدودیت كی ایک ہوں سكتا لكه بهی پر طور كے حد كی سمیشن بار سے طرف كی  n  n  r  n طرف كی ایک سے
بذریعہ  دوباره ڈینومینیٹر اور تین جمع ایک بذریعہ  سمیشن گنا بذریعہ تک ایک سے ایک سے صفر ہندسہ اب لہذا ہے مربع 1 كا  n 1  r  n  x  

جمع  ہے۔ جاتا ہو مكمل تک ایک بذریعہ ایک سے صفر ڈینومینیٹر اور ہے جاتا بن انٹیگرل   x تین یہ لہذا ہے سكتا جا كیا اندازه بآسانی كا اس مربع
چار ضرب جمع ایک سے ایک مائنس كو ایک سے صفر تین ضرب چار كو   x  x گا دے برابر كے ایک سے صفر

چوون ایک جمع ایک گنا چار ضرب تین لیے اس تهی گئی بتائی برابر كے چوپن حد یہ اب سادگی بار ایک جمع ایک ہے برابر كے چار ضرب تین یہ تو
جمع مربع ہے مطلب كا اس ہے برابر كے a 72720 نو جمع گنا آٹه مائنس یہ اور  ہے برابر  مائنس ایک جمع مربع ہے مطلب كا جس  ہے برابر  

ہے دیتا برابر كے صفر  
تو   a یا ہے۔

نائن مائنس یا آٹه تو  
یہ لیے اس ہیں نہیں ممكن یہ سات اور چه مائنس لیكن ہے ممكن برابر كے آٹه اور نو مائنس كہ ہیں دیكهتے ہم میں ان ہیں گئے دیے آپشنز جو تو  

ہیں۔ جاتے چلے پر  نمبر سوال ہم كے كر ختم مسئلہ 2  
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نمبر  لیے كے قدرتی ہر كہ ہے كہتا  سوال تو پاس ہمارے ضرب  ہے برابر كے ضرب ضرب  جمع 2سے میں ان  جمع  n  yn 1  n  n 1  n 2
جمع پر طور مجموعی تک اگر اور ہے ہوتا اضافہ میں طاقت كی حد كی   n  n  n  yn  nہے ہوتی لامحدود بطور كے
قدر تو ہے برابر كے   l  l ہے برابر كے اس انٹیجر بڑا سے سب كا

ہے گیا دیا ہمیں تو ضرب ایک ہے برابر بار ایک جمع تک دو جمع جمع سے ایک كو طاقت پوری   yn  n  n  n  n  n  n جائے بڑهایا تک
اس میں اگر تو   n جاؤں لے اندر كو

گا جائے ہو برابر یہ تو سے ایک جمع بار بذریعہ دو جمع تک جمع بذریعہ بذریعہ ایک كر بڑها   n  n  n  n  n  n  n  n ایک جمع ایک كہ جو
بذریعہ بذریعہ دو جمع ایک جمع ایک تک بذریعہ  n  n  n  n  n بذریعہ ایک  اضافہ میں طاقت

تاكہ ہیں سكتے لے لاگ قدرتی ہم پر طور قدرتی لہذا ہے پیداوار كی اصطلاحات كچه یہ بجائے كے رقم یہاں تو th   yn كہ ہے یہ مطلب كا اس
ہوگا برابر كے  لاگ قدرتی كا جمع  كے لاگ ہوگا برابر كے سے حساب كے 1سے  ہے برابر كے  n 1  k  nk 1  n 

كچه یہ پاس ہمارے كہ ہیں سكتے دیكه ہم اب تو بذریعہ  كے كہ ہے مطلب كا اس ہے۔ برابر كے سمیشن گنا حد كی f 1 كی  n  n  log yn  
ہے طرف كی لامحدودیت حد كی ضرب  ہے لامحدود كے لامحدود كے جمع  لاگ بار بذریعہ n  n 1  سے  كے لاگ كے  جو  n 1  k  n 101  

پلس ہے۔ برابر كے انٹیگرل كے  xdx برابر یہ ہیں سكتے كر ضم سے حساب كے حصوں پر یہاں ہم لہذا ہیں سكتے كر اندازه سے آسانی ہم كا اس
ہے پلس ون لاگ اوقات ایک سے صفر انٹیگرل مائنس ایک سے صفر منٹ   x  x  x x xdx یہ لہذا ہے رہا ہو ضم سے حساب كے حصوں یہ

برابر كے ایک  ہے برابر ہے ملتا مائنس دو لاگ ہمیں پر   x  x ہوں سكتا كر سے آسانی میں دوباره انٹیگرل یہ مائنس ہے صفر یہ برابر كے صفر
پلس  بائی  مائنس  یہ مائنس  لاگ یہ لہذا ہے برابر كے جمع  تک  سے  ہے برابر كے لاگ مائنس 111 مائنس  لاگ یہ  x dx 2  x 011  x 21  

ہے۔  یہ پر  اور ہے دیتا  لاگ مائنس 200  
ہے۔ دیتا لاگ قدرتی  كا میٹر  یہ تو میں ہے برابر كے لاگ قدرتی كے  مائنس  جو 22ہوں سكتا لكه پر طور كے لاگ قدرتی كے   inus 1 41  e  

4ہے برابر كے لاگ كے یہ تو  by e  
كہ ہے یہ وه ہے ملا جو ہمیں تو ہے۔ برابر كے اس حد كی لاگ قدرتی كے  yn  yn  e بذریعہ ہے برابر كے لاگ قدرتی كے چار لاگ قدرتی كا

ہمیں كر لے ایكسپونینشل بذریعہ چار برابر حد كی نشاندہی كی اس اور ہے ملتی لہذا ہے ہوتی سے بذریعہ چار برابر   yn  e  l  l  e جو ہے
ہے عدد بڑا سے سب وه ہے كرنا تلاش ہمیں   l كا

كہ ہیں جانتے ہم چونكہ تو ہے درمیان كے تین اور دو   e  e ہے ایک سات پوائنٹس دو تقریباً 
ہے درمیان كے تین اور دو یہ تو  

بذریعہ چار تو   e ہے دو جو ہوگا درمیان كے دو بائے چار اور تین سے چار
كہ ہے مطلب كا اس دو اور  ہے۔ درمیان كے ایک سے سختی یہ تو   l ہے برابر كے ایک عدد بڑا سے سب كا

ہیں چلتے طرف كی تین نمبر سوال آئیے ہے جواب كا مسئلے دوسرے اس یہ تو  
ہمیں یہاں تو كیونكہ ہے گیا دیا سے لامحدودیت كی بار جمع  ہے۔ جاتا طرف كی  fx is equal to limit  n n  n  x  n  x ضرب

جمع تک دو سے جمع بذریعہ تقسیم فیكٹری جمع مربع اوقات مربع جمع مربع n  x  n  n  n   al times x  n  x  n 4 تک  مربع  x 
جمع مربع بذریعہ مربع اضافہ پورا یہ مربع طاقت كی طرح اس ہے جاتی دی حد یہ كو n  n  x  x n  fx  x 0 بڑا سے  لئے كے  

آپشن ہیں درست آپشنز ذیل مندرجہ  سا كون پهر تو كے آپشن ایک كے ہے بڑا سے نصف كے آپشن ایک كے  a  f  f  b  b  f  f برابر كے
دو كے ہے كم سے تین ہے اور ہے برابر كے كم سے صفر پرائم كا دو كیا كا تین پرائم كے تین سے   x  c  f  d   f  f  f دو تقسیم سے

كے ہے بڑا سے برابر كے پرائم   f  f سے دو كے دو
ہے بنانا آسان طرح كسی نہ كسی كو حد اس ہمیں پہلے تو  

پاس ہمارے ہیں دیكهتے كو اصطلاح اس ہم پہلے تو سے اوقات ہے جمع جمع تک  از جمع كو n  n  x  nx  n 2 گیا كیا تقسیم سے  x  n  n 
پاس ہمارے پهر اور فیكٹوریل جمع مربع مربع جمع مربع تک مربع  مربع جمع مربع بذریعہ مربع n  x  n  x  n 2اسے اور ہے مربع  x  n  n 

طاقت  x  n بذریعہ  ہے۔ جاتا بڑهایا تک
ہیں بناتے آسان كو تناسب اس پہلے آئیے تو  

سے عنصر پہلے میں جیسے ہیں سكتے لكه طرح اس اسے ہم یہاں تو یہ پهر  ہوں۔ لیتا كامن كو جمع ایک ہے برابر كے بذریعہ  n  n  x  n اور
سے عنصر دوسرے میں پهر   n گا لوں مشترک دو بذریعہ

دو جمع ایک یہ تو بذریعہ میں سے آخری طرح اسی اور گا جائے بن گا۔ لوں بائے   x  n  n  n كامن
جمع ایک یہ تو بذریعہ پاس ہمارے سے ڈینومینیٹر جس طرح اسی اور گا جائے بن سے والے پہلے اب ہے فیكٹریل   nx  n  n  n لیں عام مربع

جمع  یہ تو بذریعہ مربع اور مربع گا جائے ہو مربع مربع  جمع  یہ اور ایک  عام مربع  سے مربع ضرب مربع 1مربع  x  n  n  n 212  x  n  
طرح اسی اور ضرب مربع جمع ایک ضرب مربع مربع مربع پاس میرے كہ گے دیكهیں میں عدد آپ اگر اب مربع  n  n  n  x  n  n  n سے

ہے پاس ہمارے پهر اور ہے اوقات اوقات   n  n  nn  اوقات
دوباره یہ تو سے پاس میرے لہذا گا جائے بن جمع  ضرب سے بذریعہ دو جمع ایک بذریعہ n  n  n 2 جمع ایک  n 1  x  n  x  n  nx 

بذریعہ ہے تین گنا دو بار ایک پاس ہمارے اور ہے   n   n تک
كو اس ہے یہ تو ایک پاس ہمارے میں ڈینومینیٹر اور ہے عدد یہ گیا كیا تقسیم سے فیكٹوریل اور تها فیكٹوریل میں مربع  n  n  w  e  n  n مربع

كو تاكہ ہے گیا دیا ضرب بار دو طاقت كی تک مربع  مربع  مربع  یہاں پاس میرے میں ڈنومینیٹر اور جائے ہو n  n  n 123 یہ لہذا ہے مربع  n 
ہے بذریعہ  مصنوعہ یہ پاس ہمارے پهر اور ہے مربع فیكٹوریل بذریعہ مربع مربع  جمع  مربع بذریعہ مربع n 1طرح ہر مربع   x  n 12  x  n 

جمع  سے مربع بذریعہ مربع یہ آپ اگر اب مربع دو كو 1بذریعہ  میں عدد یہاں میرے اور ہیں دیكهتے ہوئے كرتے منسوخ  n  x  n  n  n 1  n
پاس میرے یہاں ہے فیكٹریل بذریعہ فیكٹوریل   n  n ہے مربع فیكٹوریل

ہمارے لہذا میں ہندسہ كرده تقسیم سے پروڈكٹ اس ہے گیا ره ساته كے مصنوع اس صرف پاس ہمارے لہذا ہے جاتا ہو منسوخ پهر بار ایک یہ تو  
لئے اس ہے جو پاس حد گا لكهوں میں اب ہے برابر جمع ایک بذریعہ  طرف۔ كی لامحدودیت كی دو جمع ایک بذریعہ  fx  n  x  n  x  n ایک تک

جمع بذریعہ جمع ایک تقسیم بذریعہ دو جمع ایک مربع بذریعہ جمع  تک مربع بذریعہ nx  n  x  n  x  n 1 طاقت پوری یہ اور مربع  nx  n  x
بذریعہ   n بڑهائیں تک

ہے۔ ٹی برابر ایكس ایف آف لاگ كہ ہے مطلب كا اس ہیں سكتے لے لاگ قدرتی ہم طرح كی مسئلے پچهلے  بس اب تو حد انفینٹی   o  n  x  كی
كے اس ہے جاتا طرف پلس  لاگ سمیشن یہ طرح اس لاگ بار سے  ہوگا برابر كے n 1 جمع  لاگ سمیشن مائنس  kx x nk 1  n 1  kx x n 

گیا مل یہ اب ہمیں اور ہوں سكتا لكه پر طور كے حد كی لاگ میں لاگ كا حد اس  لہذا ہے فعل مسلسل ایک لاگ كیونكہ ہے یہ لہذا ہے برابر كے مربع
ہے برابر كے حد یہ ہے انفینٹی حد مائنس ہے حد ایک یہ   n  x x x x x x x x x x x x x x x n  n  x x x n لامحدود

سمیشن اوقات ہے برابر   k  one to n log of one plus kx by n مربع
جمع  پہلا ہے سكتا جا لكها پر طور كے انٹیگرل كو حد اس كی جمع سے پهر اب تو سے  كے لاگ كے 1ہے كیوں ایسا ہوگا انٹیگرل تک  ydy 0  x 
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برابر كے  آپ اگر 1 ہیں دیكهتے لیے كے  k  
پاس میرے تو اور ہے برابر كے یہ لئے كے برابر كے لئے كے برابر كے   x x x n  k  n  k  x x x n  n  x گا جائے بن

حد اوپری اور ہے  حد نچلی یہ تو جمع  ہم فنكشن  اور ہے سے  كے ان لاگ حد دوسری اور ہیں رہے لے لاگ كا 0كے انٹیگرل تک  x 1  y 0  x  
پلس  ہے برابر مربع ہمیں میں انٹیگرینڈ یہاں كہ كریں نوٹ كا كیونكہ چاہئے لكهنا نہیں 1لئے اس ہے موجود سے پہلے یہاں  y  dy  x  f  x  

متغیر اور ایک یہاں نے ہم   y ہیں لكهتے طرح اس ہم اور ہے كیا استعمال
سے صفر مجهے سے اس تو برابر كے انٹیگرل تک ہے۔ ملتا لاگ كا جمع ایک میں جمع ایک كو مربع  x  fx   of  y  y  dy كرنے تقسیم سے

اب لیے اس ہے نہیں آسان لگانا اندازه كا انٹیگرل دوسرے كیونكہ چاہیے كرنی نہیں كوشش كی جانچنے كو انٹیگرل اس ہمیں یقیناً  ہوں سكتا لكه لاگ كا
آپشنز ہم اگر طرح اس كریں اخذ نتیجہ  ہیں۔ سكتے كر كیا ہم كہ چاہیے كرنی كوشش كی دیكهنے یہ اور چاہیے دیكهنا كو آپشنز ہمیں اور  a  b كو

ہیں دیكهتے  
ہمیں تو نصف كا كے اور ساته كے كا ساته كے تین سے ایک كا   f  f  f  f  f  f ہم اگر لہذا ہے كرنا موازنہ ساته كے تین سے دو كے

ہیں سكتے لگا حساب كا مشتق  
كو تفریق اس ہم لہذا ہے آسان كرنا یہاں تاكہ ہیں سكتے لگا اندازه كا اس ہم پهر اور ہے رہا ہو كم یا ہے رہا بڑه فنكشن كہ ہیں سكتے دیكه ہم تو  x 

ہمیں ہیں كرتے الگ سے حوالے كے   fx ہیں كرتے فرق ہم اگر ہے ملتا ان لاگ كا
ہمیں تو پرائم بذریعہ یہ گا ملے كے ہے برابر كے كا كیلكولس ہوں۔ كرتا فرق پر طور بنیادی میں اگر كا  f  x  fx  f  x  ydy  l یہ تهیوریم

جمع  سے آسانی جمع ہمیشہ پاس ہمارے اور گا دے لاگ كا مربع اسے ہم لہذا ہے ہوتا بڑا سے 1بذریعہ  x x 1  x  x 0  f prime x  
ہے مطلب كا اس لہذا ہیں كرتے حاصل كے ایک ہے۔ برابر كے لاگ اوقات   fx  f prime x  fx   plus x by one plus xمربع

كہ كریں نوٹ كیونكہ ہے مثبت پر طور واضح اگر   fx  fx  x ہے مثبت
ہر اصطلاح یہ تو لہذا ہے مثبت لیے كے پلس ون آف لاگ اور ہے مثبت جمع ون بائی مربع n  fx  x  x  so 1 جمع  ہوگا؟ كیا كا  لاگ اور  x 

جمع اگر مربع x 1  x  x 0 1ہے درمیان كے  اور  
اگر كیونكہ ہے مثبت یہ تو   x 1 ہے كم سے

جمع  تو جمع ہوگا بڑا سے مربع مربع درمیان كے اور  لئے كے 1ہے چهوٹا سے  x 1  x  x 01  x  x  
جمع ایک تناسب  یہ تو جمع ایک بذریعہ اگر لیكن ہے مثبت لاگ كا چیز بهی كسی بڑی سے ایک اور ہے بڑا سے ایک یہ مربع  x  x  x 1 بڑا سے

 ہے
پاس كے ڈینومینیٹر تو یہ ہے مربع جمع  تناسب یہ لہذا ہے بڑا سے جمع x  x 1 ہے جاتا ہو كم سے  مربع  x x 1   x 1  

اگر ہے جاتا ہو كم سے صفر یہ تو   x ہو بڑا سے ایک
تو ڈیش اگر ہے بڑا سے صفر اگر اور ہے درمیان كے  اور صفر f  x  x 1 ہے بڑا سے  x 1  

ہے۔ كم سے  یہ تو 0  
ہے بتاتا كیا ہمیں یہ تو  

ہے مطلب كا اس تو f 01 صفر كہ ہیں دیكهتے ہم اگر لہذا كرنا كم كو فنكشن پر لامحدود سے ایک  ہے یہ اور ہے فنكشن ہوا بڑهتا پر  سے  وقفہ  
ایک اور كے ایک درمیان كے   f  f ہیں رہے بڑه اختیارات كے

كا نصف تو كے ایک كا نصف كہ ہے مطلب كا اس ہوگا كم سے كے ایک كا تین بائے ایک اور چاہئے۔ ہونا كم سے   f  f  f  f  f تین بائے دو
كے آپشن لہذا ہوگا كم سے لیكن ہے غلط ہے درست اب اور آپشنز اور ہے پوچهتا كا  پرائم موازنہ كا f  a  b  c  d  ca f 2 پرائم  d  f  

ساته كے  by f 3  f prime 2 by  f 2 3۔
ہے كیا حساب نے ہم جو ہیں سكتے كر حاصل سے اس ہم سے پهر یہ تو  

كہ ہیں دیكهتے آئیے تو ہے كیا ٹو پرائم پرائم كے  یہ ہوگا برابر كے مربع دو جمع ایک بائی دو جمع ایک كے لاگ گنا دو كے f 2 كے  f  f 2  f 
۔ بائی  آف لاگ ٹائم  ہے۔ برابر 35  

كا  تو 2ہے منفی  بائی  لاگ اور ہے مثبت  f 35  
آپشن لہذا ہوگا كم سے  یہ تو ہے كہتا كہ ہیں جانتے ہم میں مقابلے كے برابر كے   كم  پرائم لہذا ہے كم سے  پرائم 0آپشن  c  f 20  f 0 2  c 

اور ہے درست ہمیں كہ ہے كیا میں بارے كے آپشن بائے تهری پرائم اور تهری   d  f  f  f ہے دیكهنا ٹو ایف بائی ٹو پرائم
پاس ہمارے تو پرائم بذریعہ جمع  ان لاگ ہے۔ جمع لہذا ہے برابر كے مربع f  x  fx 1  ان لاگ پرائم  x x x 1  x  f 3  x f 3 4  x 

ہے۔ ان لاگ جو ہے برابر كے 2 10سے سختی لاگ لہذا ۔ بائی  ہیں چكے لگا ہی پہلے ہم حساب كا اس  x 5  f prime 2 x f 2 35  
ہے مطلب كا اس لہذا ہے كم سے فائیو بائی تهری لاگ فائیو بائی ٹو لاگ لہذا ہے رہا بڑها كو فنكشن  f  f سے سختی تهری ایف بائی تهری پرائم

آپشن ہمارا لہذا ہے كم سے ٹو ایف بائی ٹو پرائم   d ہے مساوات عدم دوسری  ہیں۔ غلط ہم كہ ہے مطلب كا اس
تو اور ہیں چلتے طرف كی چار نمبر سوال ہے ٹهیک ہیں آپشن درست سے ایک ہے برابر سے تک مائنس طاقت كی  b  c  fx  x  x  e  t جمع
ایک تقسیم سے لیے كے ہے درست آپشن سا كون سے میں ذیل مندرجہ پهر لامحدود سے صفر  t  tdt  x  f  bf ہے رہا بڑه پر انفینٹی ایک

ہے رہا ہو كم سے  وقفہ جمع كا تمام یہ كا اور  لئے كے لامحدودیت اور ہے برابر كے  لئے كے 0اختیار كا  x 1  cf  f 1  x x  x 00  d  
پاور كا  كا ہے ہے فعل عجیب ایک كا پر ہمیں یہاں f 2آپشنز یہ ہمیں پهر اور  ہے۔ گیا دیا پر طور كے انٹیگرل قطعی ایک  x  x  r  x  fx  

كے دیكهنے یہ ہیں سكتے لگا حساب كا مشتق كے فنكشن اس ہم ہے رہا جا كہا لیے كے كرنے كم اور بڑهنے سے ہم لیے اس گے ہوں كرنے  تلاش
كہ لیے   f ہے رہا ہو كم یا ہے رہا بڑه میں وقفے كسی

كچه ہم كیا كہ كریں یاد آئیے تو فنكشن كچه ہیں۔ لیتے مشتق كا سے   ftdt  ax  bx ہے كیا یہ پهر تک
ہم ہے برابر كے اس یہ تو نقطہ اختتامی اوپری كے پر مشتق پهر اور ہیں كرتے اندازه كا پرائم مائنس كو   x  b  f  b  x  f  ax ایک كے

پرائم   x ہیں دیتے ضرب سے دائیں
حدود كی انٹیگرلز جہاں لیے كے مشتق كے انٹیگرل ڈیفینیٹ ہے۔ فارمولا عام یہ تو پاس ہمارے جب پر طور خاص ہیں فنكشنز كے  x  a  x سے

ہے ہوتا انٹیگرل تک  
صرف ہمیں تو كا یہاں لیكن ہے ملتا  x  f  f   nus میل ایک  ہے۔ پڑتا كرنا اندازه پر نقطہ اختتامی اوپری میں اوقات كے اخذ كے اوپری ہمیں

پاس ہمارے لہذا ہے مشتق كا اس پر نقطہ كے سرے نچلے مائنس سے ہے سے  پلس تقسیم f  fx 1اگر لئے اس  x 2 xe  t 1  t  t dt 
كروں فرق میں اس میں  

تو پرائم میں انٹیگرینڈ ہم پہلے پاور  ہوگا۔ برابر كے برابر كے یہ تاكہ ہیں ڈالتے f  x e  x  t  x 1  جو ہے مشتق كے جمع  x x x x 1  
ہمیں ہے مائنس t 1 ہوگا ڈالنا برابر كے برابر  x x  

تو بذریعہ  ہوگا۔ ڈالنا پر مائنس كو تقسیم گا جائے ہو ایک سے بذریعہ ایک مشتق كا e 1 بذریعہ ایک مائنس  x x plus 1  t x  t  x x  x 
مائنس یہ لہذا گا دے مربع گنا  سوا كے ہونے تقسیم سے جمع x  x 1مثبت ہے۔ ہوتا ہمیشہ كفایتی كیونكہ اور ہے نہیں كچه سوا كے  x x 2  e 
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تمام بڑے سے صفر یہ كہ ہے یہ مطلب كا اس لہذا ہے بڑا سے  لیے كے x 0 لہذا ہے رہا بڑه سے سختی پر لامحدودیت سے صفر وقفہ  f  f
آپشن لہذا ہے فعل ہوا بڑهتا پر لامحدودیت سے صفر پورے اور ہے درست  a  b لگائے حساب كا مشتق كے فنكشن اس ہم  كہ كریں نوٹ ہے غلط

تهے۔ سكتے نكال كو چیز اسی بهی بغیر  ause 
سے ایک وقفہ كہ ہیں دیكهتے ہم كہ ہوں لكهتا طریقہ اور ایک میں تو سے ہی جیسے ہے بڑهتا تک   x  x  x كیونكہ ہے ہوتا كیوں ایسا ہے بڑهتا

جیسے جیسے كو  نقطہ اختتامی نچلے ہے بڑهتا نقطہ اختتامی اوپری اور ہے كرتا كم لئے اس ہے بڑهتا x 1 ہوتا بڑا وقفہ  ہے۔ بڑهتا  x  x  x 
كو ایكسپونینشل انٹیگرینڈ كیونكہ ہے ہوتا مثبت انٹیگرینڈ بهی بڑا اور ہے جاتا ہے جاتا كیا تقسیم سے   t  t اگر لہذا ہے ہوتا مثبت ہمیشہ یہ مثبت

ہے فعل مثبت كوئی پاس ہمارے  
ہیں كرتے ضم پر وقفہ بڑے اسے ہم اگر تو  

لہذا ہوگا بڑا یہ تو   fx كہ ہے سكتا دیكه كر دیكه یہ سے آسانی كوئی بهی بغیر لگائے حساب كا مشتق لہذا ہے درست بڑهانا كو فنكشن  اور ہے
كیونكہ ہے رہا جا ہوتا بڑا وه ہیں رہے كر انٹیگریٹ كو فنكشن مثبت اس ہم پر وقفہ جس آپشن ہے بڑهتا اب اور x  c  d  x ہمیں لیے كے دیكهنے

كا پلس ہوگا۔ دیكهنا  f   f  x بذریعہ ایک كا
كہ ہیں دیكهتے آئیے تو بذریعہ ایک كا ہے كیا كا ایک سے كے مائنس سے علاوه كے ایک ساته كے   f  x  x  x  x e  x  t  t  tdt كے

ساته ہیں ڈالتے ہم بذریعہ ایک ہے برابر پهر بذریعہ ایک مائنس مربع جب اور ہے tdt  t  y  dt  y  dy  t xy 1  ہے برابر كے  x x 
پهر اور ہے ہے برابر كے   t  xy x ہے

ایک تو یہ كا ہوگا۔ برابر كے انٹیگرل سے مائنس سے كا سے   x x  f 1 x x  e  t  x 1  y ہے
سے  تو كو  جمع سے گا جائے كیا تقسیم سے ایک اور ہے سے ایک مائنس مربع ایک یہ ہے دو 1كے  y 1  t  y  t  y  dt  y  dy  x  x  

پاس ہمارے پهر اور نشان كا مائنس  ہے ایک پاس ہمارے ہے برابر مائنس سے ہے  جمع كو e  y 1 مائنس كہ جو كیا تقسیم سے  y  y  f x 
ہے مطلب كا اس لہذا ہے برابر كے كا جمع سے ایک   f  x  f  x ہے ہوتا صفر ہمیشہ یہ

تو كا جمع كا بذریعہ ایک آپشن یہ ہے برابر كے صفر آپشن یہ ہوگا كیا كا ڈی آپشن اب ہے درست   x  f  f   x  c  c ہے كرتا فالو سے
كے  ہم اگر بهی اب تو برابر كے 2ہیں لكهتے  x  gx  

مائنس تو كا كا ہے پر مائنس پاور جو كے كہ ہیں جانتے ہم اور ہے برابر كے x  g 2  f   x  x  f 1 by 2  f 1 كے كا  by x x  
مائنس   f ہے برابر كے

مائنس یہ تو كا مائنس جو ہے برابر كے   f 2  x  gx ہے برابر كے
ہے مطلب كا اس تو فنكشن عجیب ایک آپشن جو آپشن لہذا ہے درست بهی وه ہے دیتا اور   gx   s  o  d  a c  d بالكل ہیں آپشنز درست

شكریہ گے كریں بات پر مسائل اور كچه ہم میں لیكچر اگلے ہے كرتا ختم دو لیكچر پر كیلكولس انٹیگرل یہ لیے اس ٹهیک  
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