
 େହେଲା ଦଶ৐କମାେନ ੡ଥମ ବ৘ବાେର ଇ৺ି੏ାଲ୍ କାଲକୁଲସ ୍ଉପେର ଦୁଇଟି େଲৗର୍ କରିବାକୁ ੈାଗତ, ଆେମ ଏହି େଲৗେର৐ ନ਍ି৑਼ ଇ৺ି੏ାଲ୍ ଉପେର କିଛି 
ସମସાା ବିଷୟେର ଆେଲାଚନା କରିଥ ીଲୁ 
େତଣ ୁଆେମ ଆହୁରି କିଛି ସମସાା କରିବୁ 
େତଣ ୁ੡ଥେମ ମ ଁ ୁନି਍৑਼ ଇ৺ିଗାଲ୍ ଉପେର କିଛି ସମସાା ସହିତ ଆରਬ କରିବି | େମାେତ ੡ଥେମ ନ਍ି৑਼ ଇ৺ିେ੏઎ର઼ ଧାରଣାକୁ ରାଶରି ସୀମା ଭାବେର ବાାଖાା 
କରିବାକୁ ଦିଅ, 
େତଣ ୁଧରାଯାଉ ଆମର ର ଏକ ଫ০ସନ୍ ଅଛି ଏବଂ ଆେମ ର ର ଏକ ନ਍ି৑਼ ଇ৺ି੏ାଲ୍ େଖାଜିବାକୁ ଚାହ ଁୁଛୁ ଯାହା ଦ୍  ◌ାରା ଆେମ ଜାଣ ୁେଯ ନି਍৑਼ x x f we
ଇ৺ି੏ାଲ୍ େড়ੜ ੡ଦାନ କେର | ଏହି ଫ০ସନ୍ ର ੏ାଫ୍ ତେଳ ସହିତ ରୁ କୁ ବਁ৐ମାନ ଏହି େড়ੜର ମଲୂાା০ନ କରିବା ପାଇ ଁଆେମ ଯାହା କରିବା ତାହା fx a b 
େହଉଛି ଆେମ ଏହି ଇ৺ରଭାଲ୍ କୁ ସମାନ ଭାଗେର ବିଭ৘ କରିବା ab n 
େତଣ ୁଆସᄼ କୁ କିଛି ନୁେହ ଁକୁରା  ◌଼◌ୀ େହଉଛି ଏକ ઇ ષସ ୍ ଦୁଇଟି େହଉଛି ઇ ષସ ୍ଦୁଇ ଘ৺ା ଇତાାଦି ଏବଂ ଏକ ઇ ષସ ୍ ସହିତ ସମାନ, ଏହା x one hx a  xn nh 
େମାର କିଛି ନୁେହ ଁଏବଂ େମାର ଅଛି ଏବଂ େଶଷଟି େହଉଛି x x 1 x 2 xn 
େତଣ ୁ ସମୟ କ ଣ େହଉଛି ମାଇନସ ୍ କିଛି ନୁେହ ଁଏବଂ ଏହି ସମାନ |  hn ’ xn x xn b 
େତଣ ୁଏହା ସହିତ ସମାନ | b minus a so t 
େତଣ ୁ େହଉଛି h b minus a over n 
େତଣ ୁଲਫ ମାଇନସ ୍ର ବાବଧାନକୁ ଆେମ ସମାନ ଭାଗେର ବିଭ৘ କରୁଛୁ b n 
େତଣ ୁ੡େତાକଟି ଲਫ ମାଇନସ ୍ ଦ୍  ◌ାରା ବਁ৐ମାନ ଆେମ ଏହି ଆୟତେড়ੜଗଡିୁକୁ ଟାଣ ିପାରିବା ଏବଂ ଧରାଯାଉ ମ ଁ ୁଏହି ଆୟତେড়ੜଗଡ଼ିୁକର େড়ੜ b a n
ଯାହାର ੡੄ |  ଏବଂ ଉ৬ତା ର ସହିତ ସମାନ ଅେଟ h xi f 
େତଣ ୁଆମ ପାଖେର ଯାହା ଅଛି, ର ରୁ ର ଏହି ଅବିେ৭ଦા ସୀମା ସହିତ ସମାନ, େଯେହତୁ ଆୟତାେড়ੜର ଏହି େড়ੜଗଡିୁକର ଅସୀମତା ଆଡକୁ x dx a bf n 
ଥାଏ 
େତଣ ୁଆୟତେড়ੜର େড়ੜ କ ଣ?  ଏକ ઇ ષସ ୍ ର ସମୟ େହବ େଯଉଠଁାେର ରୁ ମਔେର ଭିਟ ଅେଟ, ଏହା ସୀମା ର ସମାਠିର ଅସୀମତା ’ kh h f k 1 n n 
ସହିତ ସମାନ, ରୁ ମାଇନସ ୍ ସହିତ ସମାନ, ଏହା େହଉଛି ଏକ ઇ ષସ ୍ ଥର ମାଇନସ ୍ର ସମୟ |  n a k b a by n 
େତଣ ୁଏହି େড়ੜଗଡିୁକର କିଛି ସୀମା ଅନୁଯାୟୀ ନି਍৑਼ ଇ৺ି੏ାଲ୍ ପାଇ ଁଏହା େହଉଛି ସੜୂ 
େତଣ ୁବିେଶଷ ଭାବେର ଯଦି ଏବଂ େଗାଟିଏ େତେବ ଆେମ ଇ৺ିେ੏ଲ୍ ଶନୂକୁ େଗାଟିଏ େର ସୀମିତ କରିବା ସହିତ ସମୀକରଣର ଅସୀମତା a 0 b fxdx n 
ସହିତ ସମାନ |  ଏକରୁ କୁ ସମାନ, ଦ୍  ◌ାରା ଦ୍  ◌ାରା ଦ୍  ◌ାରା େଗାଟିଏ ଜିନିଷ ଯାହା ତୁେମ କରିବା ଉଚିତ୍ ନୁେହ ଁ|  େଯ ଏଠାେର ଆେମ k n n f f k n so e 
ଯାହା କରିଛୁ ତାହା ੡େତાକ ସବ୍ ଇ৺ରଭାଲେର ଅଛି, ଆେମ ଫ০ସନ୍ ର ଭାଲୁાକୁ ସଠିକ୍ ଏᄷ ପଏ৺େର େନଇଛୁ ଏବଂ ତା ପେର ଆେମ ଏହି େড়ੜଗଡିୁକ ପାଇଛୁ ’
ଏବଂ ଆେମ େଯାଡିଛୁ େଯ ସଠିକ୍ ଏᄷ ପଏ৺ ବଦଳେର ଆେମ ମਔ ମଲୂા େନଇପାରିବା |  ବାମ ଏᄷ ପଏ৺େର ଏବଂ ଏହା କରିବା ଆମ ପାଖେର ମਔ ଅଛି ଯଦି 
ଆେମ  ଏହି ଡାହାଣ େଶଷ ପଏ৺ ବଦଳେର ੡େତાକ ସବ୍ ଇ৺ରଭାଲର ବାମ ଏᄷ ପଏ৺େର ଫ০ସନ୍ ର ଭାଲୁા େନଇଥାଉ, ତଥାପି ଆେମ ର ରୁ xdx bf 
ଇ৺ି੏ାଲ୍ ପାଇଥାଉ 
େତଣ ୁଆେମ ର ଇ৺ି੏ାଲ୍ େଲଖ ીପାରିବା | କୁ ସୀମିତ କରିବା ପାଇ ଁ ସମାନତା ସହିତ ଅସୀମତା ସହିତ ସମାନ, ଶନୂાରୁ ମାଇନସ ୍ସହିତ a bfxdx n k n 
ସମାନତା ଏବଂ େମାେଟଇ ମାଇନସ ୍ ଦ୍  ◌ାରା ઇ ષସ ୍ ଥର ମାଇନସ ୍ ଦ୍  ◌ାରା b a n f k b a n
େତଣ ୁ ରୁ େଗାଟିଏ ସହିତ ସମାନ େହବା ପରିବେਁ৐ ଯଦି ଆେମ ରୁ ଶନୂાରୁ ମାଇନସ ୍କୁ ଆରਬ କରିବା େତେବ ଏହା ଇ৺ି੏ାଲ୍ େଦଇଥାଏ k to n k n 
େତଣ ୁକିଛି ସମସાାେର ହୁଏତ ଆପଣ০ୁ ଏହାକୁ େନବାକୁ ପଡିବ , ସବ୍ ବાବଧାନେର େଯକ ଣସି ବିਙୁ େନଇପାରିେବ ଏବଂ ଏହା ଏପଯ৐ાਕ ର ନ਍ି৑਼ any fx 
ଇ৺ି੏ାଲ୍ େଦବ |  a to b 
େତଣ ୁବਁ৐ମାନ କିଛି ସମସાା ସହିତ ଆରਬ କରିବା | s 
େତଣ ୁେଗାଟିଏ ੡ઑમ ଧରାଯାଉ, େମାଡ୍ ସହିତ ଏକ ପାଇ ଁଏକ କଠିନତାଠାରୁ ଅଧ ીକ ବଡ଼ , ର ସୀମା ଅସୀମତା ପାଇ ଁଦୁଇଟି ઇ ષସ ୍କાୁବ୍ ମଳୂର ତିେନାଟି ઇ ષସ ୍କાୁବ୍ r n 
ରୁଟ୍ ପଯ৐ાਕ ର କાୁବ୍ ମଳୂ ପଯ৐ાਕ ଦ୍  ◌ାରା ଶ৘ି 7 ଦ୍  ◌ାରା ବିଭ৘ |  3 ଥର 1 ਐାରା ଏକ ઇ ષସ ୍1 ବଗ৐ ઇ ષସ ୍1 ਐାରା ଏକ ઇ ષସ ୍2 ੀ૰ାଡ৐n n power divided
ପଯ৐ાਕ 1 ઇ ષସ ୍ ବଗ৐ ଦ୍ 1 ◌ାରା 1 ପଯ৐ાਕ ଏହି ସୀମା 54 ସହିତ ସମାନ େହବା ପାଇ ଁଦିଆଯାଏ େତେବ କିਫା ର ସਬାବા ମଲୂાଗଡ଼ିୁକ ଆମକୁ ମାଇନସ ୍ନଅn a r 
| କିਫା ମାଇନସ ୍ଛଅ େହଉଛି ସାତ ଏବଂ ବିକ਱ େହଉଛି ଆଠ c d 
େତଣ ୁଯଦି ଆପଣ ଏଠାେର େଦଖਕି େତେବ ଆମର ଦୁଇ ରାଶରି ଅନୁପାତର ସୀମା ଅଛି 
େତଣ ୁଆେମ ଏହାକୁ ଏକ ନ਍ି৑਼ ଇ৺ି੏ାଲ୍ ଭାବେର େଲଖ ીବାକୁ େଚ਼ା କରିବୁ 
େତଣ ୁଆେମ ଯାହା କରୁ ତାହା େହଉଛି ସଂଖાାେର ଅସୀମତା ପାଇ ଁସୀମା ଅଛି |  ଆମର ପାୱାର୍ େର ର ସମୀକରଣ ଅଛି, େଗାଟିଏରୁ ତିନି ସମାନ ଏବଂ r r 
େଗାଟିଏ ନାମେର େର ସାତରୁ ତିନି ଗଣୁ ସମୀକରଣ େଗାଟିଏ ઇ ષସ ୍ ବଗ৐ ਐାରା 1 ରୁ ସମାନ ଏବଂ ବਁ৐ମାନ ଏହି ସୀମା େହଉଛି | ଆମକୁ ଏକ ନ਍ି৑਼ n r r n 
ଇ৺ି੏ାଲ୍ ଭାବେର େଲଖ ીବାକୁ ପଡବି 
େତଣ ୁମ ଁ ୁଯାହା କରିବି ତାହା ମ ଁ ୁେଲଖ ીବି |  ସୀମା ସହିତ ସମାନତା ଅସୀମତା ପାଇ ଁ੡ବୃਁି କେର ମ ଁ ୁଏହାକୁ ଦ୍  ◌ାରା ସମୀକରଣ ଭାବେର େଲେଖ କୁ ଶ৘ିs r n n 
ବ  ◌ାଇବା ପାଇ ଁତାପେର କୁ େଗାଟିଏକୁ ତିନିକୁ ବ  ◌ାଇବାକୁ ପଡିବ to n multip
େତଣ ୁଏହା େହଉଛି ସଂଖાା ଏବଂ ନାମକରଣେର େମାର ସାତଟି ପଯ৐ાਕ ଅଛି |  ତିନି ଏବଂ ପନୁବ৐ାର ମ ଁ ୁ ଦ୍  ◌ାରା େଲଖ ીବାକୁ ଚାେହ ଁn r n
େତଣ ୁମ ଁ ୁଏଠାେର ନାମରୁ ସାଧାରଣକୁ େନବି 
େତଣ ୁେମାର ର ସମୀକରଣ ଏକରୁ କୁ ଏକ ઇ ષସ ୍ ଦ୍  ◌ାରା ବଗ৐ ସହିତ େହବ ଏବଂ ତା ପେର େମାର ନାମେର ବଗ৐ ରହିବ | େମାର ବਁ৐ମାନ 1 ରୁ r n r n n ’ n 

ବଗ৐ ଅଛି ଯଦି ଆପଣ ଏହି କୁ 1 ରୁ 3 କୁ େଦଖਕି େତେବ ସଂଖાାେର ଅଛି ଏବଂ େମାର କୁ 7 ରୁ ତିନିକୁ ବଗ৐ ଦ୍  ◌ାରା ବିଭ৘ କରାଯାଇଛି n n n n divided
ଯାହାକି ପନୁବ৐ାର ରୁ େଗାଟିଏ ଅେଟ n 
େତଣ ୁଏହି ବାତିଲ୍ ଏବଂ େମାର ସୀମା ଅଛି | ର ସମୀକରଣର ଅସୀମତାକୁ ଦ୍  ◌ାରା ଏକରୁ ତିନିକୁ ବିଭ৘ କରି ସୀମା ଦ୍  ◌ାରା ଅସୀମ ସମୀକରଣକୁ n n n n n
ଏକ ઇષସ ୍ ਐାରା ବଗ৐ ସହିତ ସମାନ, ବਁ৐ମାନ ଏହାକୁ ସହଜେର େଲଖାଯାଇପାରିବ କାରଣ ੡ଥମଟି ଅବିେ৭ଦા ଅେଟ | ଶନୂରୁ େଗାଟିଏକୁ ରୁ େଗାଟିଏକୁ r n x 
ତିେନାଟି କାରଣ ଯଦି ଆେମ କୁ କୁ େଗାଟିଏରୁ ତିନିକୁ େନଇଥାଉ |  ତାପେର ଏହି ଫମ৐ଲୁା ଇ৺ି੏ାଲ୍ ବાବହାର କରᄼ 0 ରୁ 1 େହଉଛି 1 ଦ୍dx fx x d fxdx 

 ◌ାରା ସମୀକରଣ ଦ୍  ◌ାରା ଆେମ ଏହାକୁ ପାଇଥାଉ n n fk n
େତଣ ୁଏହା ମਔ ମ ଁ ୁେଲଖ ી ପାରିବି େଯ ର ସୀମା ਐାରା ର ସମୀକରଣ ଦ୍  ◌ାରା ରୁ େଗାଟିଏ ପଯ৐ાਕ |  ତିେନାଟି ଏବଂ େଡେମନିେନଟର୍ ପନୁବ৐ାର 1n n n r n n 

ସମୀକରଣ 1 ਐାରା ઇ ષସ ୍ ଦ୍  ◌ାରା ବଗ৐ ଦ୍  ◌ାରା ବਁ৐ମାନ ସଂଖાାଟି ଶନୂાରୁ େଗାଟିଏକୁ ତିନିରୁ ଏକକୁ ଅବିେ৭ଦા େହାଇଯାଏ ଏବଂ ନାମ by n n r n n so
ଶନୂાରୁ େଗାଟିଏରୁ େଗାଟିଏ ପଯ৐ાਕ ଅବିେ৭ଦા ଅେଟ | ઇ ષସ ୍ ବଗ৐ ଏହାକୁ ସହଜେର ମଲୂાା০ନ କରାଯାଇପାରିବ x 
େତଣ ୁଏହା ତିେନାଟିରୁ ଚାରି କୁ ଚାରିରୁ ତିନିକୁ ଶନୂରୁ େଗାଟିଏକୁ ମାଇନସ ୍ଦ୍  ◌ାରା ଏକ ଶନୂાରୁ େଗାଟିଏକୁ ବିଭ৘ କରିବ x by
େତଣ ୁଏହା ତିନିରୁ ଚାରି ଗଣୁ ଏକ ઇ ષସ ୍େଗାଟିଏ ସହିତ ସମାନ | ସରଳୀକରଣ ବਁ৐ମାନ ଏହି ସୀମା ପଚାଶ ଚାରି ସହିତ ସମାନ େହବା ପାଇ ଁଦିଆଗଲା 
େତଣ ୁତିନିଥର ଚାରିଥର େଗାଟିଏ ઇ ષସ ୍େଗାଟିଏ ପଚାଶ ଚାରି ସହିତ ସମାନ ଏହା ଏକ ବଗ৐ ઇ ષସ ୍72 କୁ ସମାନ କେର ଯାହା ଏକ ବଗ৐ ઇ ષସ ୍ମାଇନସ ୍72 0 ସହିତ 
ସମାନ ଏବଂ ଏହା ଏକ ମାଇନସ ୍ଆଠଥର ଏକ ઇષସ ୍ନଅ ଶନୂા ସହିତ ସମାନ | ଆଠ କਫିା ମାଇନସ ୍ନଅ 
େତଣ ୁଦିଆଯାଇଥ ીବା ବିକ਱ଗଡ଼ିୁକ ମਔେର ଆେମ େଦଖ ୁେଯ ମାଇନସ ୍ନଅ ଏବଂ ଆଠ ସହିତ ସମାନ ସਬବ କᄼି ମାଇନସ ୍ଛଅ ଏବଂ ସାତଟି ସਬବ ନୁେହ ଁ
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େତଣ ୁଏହା ସମସાାକୁ ସମାਠ କେର ଯାହାକୁ ଆେମ ੡ઑમ ସଂଖાା 2 କୁ ଯିବା | 
େତଣ ୁ੡ઑમ 2 ੡େତાକ ੡ାକୃତିକ ପାଇ ଁକହିଥାଏ |  ସଂଖાା େର ଆମର ସହିତ ସମାନ ର n yn 1 n times n n plus 1 times n plus 2 n
ଉਆାଦ ପଯ৐ાਕ ପରୁା ଶ৘ି ବ  ◌ାଇବା ପାଇ ଁ ଏବଂ ଯଦି ର ସୀମା ଅସୀମତା ଆଡକୁ ଥାଏ େତେବ ମଲୂા ସହିତ ସମାନ | ର ସବ৐େ੫઒દn plus n one n yn l 
ଇ৺ିଜର୍ ସହିତ ଯାହା ଆମକୁ ଦିଆଯାଉଛି, ତାହା ଆମକୁ ଦ୍  ◌ାରା ସମାନ ઇ ષସ ୍େଗାଟିଏ ઇ ષସ ୍ଦୁଇ ପଯ৐ાਕ ઇ ષସ ୍ କୁ ପରୁା କୁ ବ n n n n n n n n power 
◌ାଇଥାଏ 
େତଣ ୁଯଦି ମ ଁ ୁଏହାକୁ ଭିତରକୁ େନଇଯାଏ େତେବ ଏହା ସମାନ େହବ |  ઇ ષସ ୍କୁ n n n n by n n n n n n n n n n n n n n n n n n
n n n n n n n n n n n n n n n n n n n n n n n n n n n n n n n n n n n n n n n n n n n n n
n n n n n n n n n n n n n n n n n n n n n n n n n n n n n n n n n n n n n n n n n n n n n
n n n n n n n n n n n n n n n n n n n n n n n n n n n n n n n n n n n n n n n n n n n n n
n n n n n n n n n n n n n n n n n n n n n n n n n n n n n n n n n n n n n n n n n n n n n

ରାଶ ିବଦଳେର େଗାଟିଏ ପେର େଗାଟିଏ n n n n n n n to n  
େତଣ ୁଏହା କିଛି ଶਥର ଉਆାଦ 
େତଣ ୁସ ୍  ◌ାଭାବିକ ଭାବେର ଆେମ ੡ାକୃତିକ ଲଗ ୍େନଇପାରିବା | ଏହା ସଚୂିତ କେର େଯ ର ੡ାକୃତିକ ଲଗ ୍1 ରୁ ଗଣୁ ସହିତ ସମାନ େହବ 1 natural yn n 
ઇષସ ୍ ର ଲଗ ୍ର ସମୀକରଣ 1 ରୁ ସହିତ ସମାନ k n 
େତଣ ୁବਁ৐ମାନ ଆେମ େଦଖ ીପାରୁଛୁ େଯ ଏହା କିଛି ର ସମୀକରଣ ਐାରା 1 ସହିତ ସମାନ | ର ଦ୍  ◌ାରା ଏହା ସଚୂିତ କେର େଯ ର ସୀମା ଲଗ ୍f k n so n yn 
ର ଅସୀମତା ସହିତ ସମାନ ଅେଟ ସୀମା ସହିତ ସମାਕରାଳର ଅସୀମତା 1 ରୁ ଥର ଲଗ ୍1 ઇ ષସ ୍ ଦ୍  ◌ାରା ଯାହା 1 ର ଲଗ 0 ରୁ 1 ର ଅବିେ৭ଦા ସହିତ n n k n
ସମାନ | ઇ ષସ ୍ ଏହାକୁ ଆେମ ସହଜେର ମଲୂાା০ନ କରିପାରିବା xdx 
େତଣ ୁଆେମ ଏଠାେର ଅଂଶଗଡ଼ିୁକ ਐାରା ଏକୀଭୂତ େହାଇପାରିବା ଏହା ଥର ଲଗ ୍ସହିତ ଏକ ઇ ષସ ୍ ମିନିଟ୍ ଶନୂରୁ େଗାଟିଏ ମାଇନସ ୍ଇ৺ିେ੏ଲ୍ ଶନୂରୁ କୁ x x x 
େଗାଟିଏ ઇ ષସ ୍ ସହିତ  ଏହା ସମାନ ଅେଟ xdx 
େତଣ ୁଏହା ସମାନ ଅେଟ |  େର େଗାଟିଏ ସହିତ ଆେମ ଲଗ ୍ଦୁଇ ମାଇନସ ୍ େର ଶନୂા ସହିତ ସମାନ, ଏହା ଶନୂા ମାଇନସ ୍ଏହି ଇ৺ିେ੏ଲ୍ ମ ଁ ୁସହଜେର x x 
କରିପାରିବି ଏହା 1 ମାଇନସ ୍1 ରୁ 1 ઇ ષସ ୍ ସହିତ ସମାନ x dx 
େତଣ ୁଏହା ଲଗ ୍2 ମାଇନସ ୍ ମାଇନସ ୍ଲଗ ୍ସହିତ ସମାନ | 0 ରୁ 1 ପଯ৐ાਕ 1 ઇ ષସ ୍ ଏହା ଲଗ ୍2 ମାଇନସ ୍1 ମାଇନସ ୍ଲଗ ୍2 ଏବଂ 0 େର ଏହା 0 ଅେଟ x x 
େତଣ ୁଏହା 2 ମିଟରର 2 ੡ାକୃତିକ ଲଗ ୍େଦଇଥାଏ |  ଯାହାକି 4 ମାଇନସ ୍1 ର ੡ାକୃତିକ ଲଗ ୍ସହିତ ସମାନ, ମ ଁ ୁ ର ੡ାକୃତିକ ଲଗ ୍ଭାବେର େଲଖ ી inus 1 e 
ପାରିବି 
େତଣ ୁଏହା 4 ର ଇ ଲଗ ୍ସହିତ ସମାନ 
େତଣ ୁଆମକୁ ଯାହା ମିଳିଲା ତାହା େହଉଛି ର ੡ାକୃତିକ ଲଗର ସୀମା ଏହି ସୀମା ସହିତ ସମାନ | ର ੡ାକୃତିକ ଲଗ ୍ର ଚାରିଟି ੡ାକୃତିକ ଲଗ ୍ସହିତ ସମାନ yn yn 
ଅେଟ ଯାହା ଦ୍  ◌ାରା ଏৠେପାઆନ઼ାଲ୍ େନଇ ଆେମ ର ସୀମା ଦ୍  ◌ାରା ସମାନ ଏବଂ ଏହା ଦ୍  ◌ାରା ସଚୂିତ େହାଇଛି exp yn e four l den
େତଣ ୁ ଦ୍  ◌ାରା ଚାରିଟି ସହିତ ସମାନ ଯାହା ଆମକୁ େଖାଜିବାକୁ ପଡିବ ସବ৐େ੫઒દ ଇ৺ିଜର୍ | ର େଯେହତୁ ଆେମ ଜାଣ ୁେଯ ଦୁଇରୁ ତିନି ମਔେର l four l e e 
େହଉଛି ੡ାୟ ଦୁଇ ପଏ৺ ସାତ େଗାଟିଏ 
େତଣ ୁଏହା ଦୁଇରୁ ତିନି ମਔେର 
େତଣ ୁଚାରି ଦ୍  ◌ାରା ଚାରିରୁ ତିନିରୁ ଚାରି ମਔେର ଦୁଇ େହବ ଯାହା ଦୁଇ ଅେଟ e
େତଣ ୁଏହା େଗାଟିଏ ମਔେର କେଠାର ଅେଟ |  ଏବଂ ଦୁଇଟି ଏହା ସଚୂିତ କେର େଯ ର ସବ৐େ੫઒દ ଇ৺ିଜର୍ େଗାଟିଏ ସହିତ ସମାନ l 
େତଣ ୁଏହା େହଉଛି ଏହି ਐିତୀୟ ସମସાାର ଉਁର, ଆସᄼ ੡ઑમର ନਫରକୁ ଯିବା 
େତଣ ୁଏଠାେର ଆମକୁ ସୀମା ସହିତ ସମାନ, େଯେହତୁ ର ର ଅସୀମତାକୁ ସମୟ କୁ ଯାଏ |  ઇ ષସ ୍ ଥର ઇષସ ୍ ଦ୍  ◌ାରା ପଯ৐ાਕ fx n n n x n x n two x n
ઇષସ ୍ ଦ୍  ◌ାରା ଫાାେੳથାରୀ ଦ୍  ◌ାରା ବିଭ৘ |  n n n divided al times x square plus n square times x square plus 

ଏହି ବଗ৐କୁ ଶ৘ି କୁ କୁ କୁ  ବୃ਎ି କର |  ନିઋ મଲିଖ ીତ n square by 4 to x square plus n square by n square by x n n 
ବିକ਱ଗଡ଼ିୁକ ସଠିକ୍ ବିକ਱ ଅେଟ, ର ର ଅଧା େହଉଛି େଗାଟିଏ ବିକ਱ର ଠାରୁ ସମାନ, େଗାଟିଏ ରୁ େଗାଟିଏ ତିନିରୁ କୁ ସମାନ, ଦୁଇଟି ଦ୍ a f f b f f three
◌ାରା ତିନିଟି ସହିତ ର ੡ାଇମ ଦୁଇଟି ଶନୂા ଏବଂ ଠାରୁ ସମାନ | ତିେନାଟିର ଦ୍  ◌ାରା ବିଭାଜିତ େହାଇଥ ીବା ର ੡ାଇମ େହଉଛି ଦୁଇଟିରc f d f divided f 

ଦ୍  ◌ାରା ବିଭ৘ ଦୁଇଟିର ੡ାଇମ ସହିତ ସମାନ, f divided f 
େତଣ ୁ੡ଥେମ ଆମକୁ ଏହି ସୀମାକୁ ସରଳୀକରଣ କରିବାକୁ ପଡିବ 
େତଣ ୁ੡ଥେମ ଆସᄼ ଏହି ଶਥକୁ େଦଖ ીବା େର ଥର ઇષସ ୍| ઇ ષସ ୍ ଦ୍ 2 ◌ାରା 2 ପଯ৐ાਕ ઇ ષସ ୍ ଦ୍  ◌ାରା ଫાାେੳથାରିଆଲ୍ ଦ୍ n n x nx n x n n n divided
◌ାରା ବିଭ৘ ଏବଂ ତା ପେର ଆମର ବଗ৐ ઇ ષସ ୍ ବଗ৐ ବଗ৐ ઇ ષସ ୍ ବଗ৐ 2 ବଗ৐ ପଯ৐ાਕ ବଗ৐ ઇ ષସ ୍ ବଗ৐ ବଗ৐ ବଗ৐ ଏବଂ ଏହା ଶ৘ି କୁ ବ ’ x n x n x n n x 

 ◌଼◌ାଯାଏ |  ଦ୍  ◌ାରା ଆସᄼ ੡ଥେମ ଏହି ଅନୁପାତକୁ ସରଳୀକରଣ କରିବା raised n so
େତଣ ୁଏଠାେର ଆେମ ଏହାକୁ େଲଖ ીପାରିବା େଯପରି ମ ଁ ୁ੡ଥମ ଫાାੳથର୍ ରୁ ସାଧାରଣ କେର |  ତାପେର ଏହା ଦ୍  ◌ାରା େଗାଟିଏ ઇ ષସ ୍ ଦ୍  ◌ାରା n n times x n
ସମାନ ଏବଂ ତା ପେର ମ ଁ ୁଦ୍  ◌ତିୀୟ ଫાାੳથର୍ ରୁ କୁ ଦୁଇଟି ସାଧାରଣ େନବି ତାପେର ଏହା େଗାଟିଏ ઇ ષସ ୍ଦୁଇ େହାଇଯିବ ଏବଂ େଶଷରୁ ମ ଁ ୁ’ factor n x n n 

େନବି | ସାଧାରଣ ତାପେର ଏହା ଦ୍  ◌ାରା େଗାଟିଏ ઇ ષସ ୍ େହାଇଯିବ ଏବଂ ସମାନ ଭାବେର ନାମକରଣରୁ ଆମର ଫાାେੳથାରିଆଲ୍ ବਁ৐ମାନ n n n by nx n 
੡ଥମରୁ ବଗ৐କୁ ସାଧାରଣ ଭାବେର ੏ହଣ କରିବ ତାପେର ଏହା ବଗ৐ ଦ୍ 1 ◌ାରା 1 ઇ ષସ ୍ ବଗ৐ ଏବଂ ବଗ৐ ଦ୍ 2 ◌ାରା 2 ବଗ৐ ସାଧାରଣ େହବ | େଗାଟିଏ n n x n 
ଏବଂ ଏହା ବଗ৐ ଦ୍ 1 ◌ାରା 1 ઇ ષସ ୍2 ବଗ৐ ବଗ৐ ଏବଂ ବଗ৐ ଉପେର ବଗ৐ ଥର େଗାଟିଏ ઇ ષସ ୍ ବଗ৐ ବଗ৐ ବଗ৐ ଦ୍  ◌ାରା ବਁ৐ମାନ ଯଦି n x n n n x n now
ଆପଣ ସଂଖાାେର େଦଖ ીେବ େମାର କୁ େଗାଟିଏ ଅଛି ଏବଂ ତା ପେର ଆମ ପାଖେର ଅଛି |  ଯାହା ଦ୍ n n ’ n times n times nn times again
◌ାରା କୁ େର ପରିଣତ େହବ n n 
େତଣ ୁେମାର କୁ 2 ଥର 1 ઇ ષସ ୍ ଦ୍  ◌ାରା େଗାଟିଏ ઇ ષସ ୍ ଦ୍  ◌ାରା େଗାଟିଏ ઇ ષସ ୍ ପଯ৐ાਕ ଏବଂ ଆମର େଗାଟିଏ ଥର ଦୁଇଥର ତିନିଥର ଅଛି |n n x n n n nx n 

ପଯ৐ાਕ,  n 
େତଣ ୁଏହାକୁ ଫાାେੳથାରିଆଲ୍ ଦ୍  ◌ାରା ବିଭ৘ କରାଯାଇଛି ଏହା େହଉଛି ସଂଖાା ଏବଂ ନାମକରଣେର ଆମର େଗାଟିଏ ଫાାେੳથାରିଆଲ୍ ଏବଂ n divided n w
ଥ ીଲା |  େର ବଗ৐ ବଗ৐ ଗଣୁତି େହାଇଛି ଯାହା ଦ୍  ◌ାରା ଶ৘ି ଦୁଇ େର ପରିଣତ େହବ ଏବଂ ନାମକରଣେର େମାର ଏଠାେର 1 ବଗ৐ 2 ବଗ৐ 3 ବଗ৐ e n n n n n 
ପଯ৐ાਕ ବଗ৐ ପଯ৐ાਕ ଅଛି ଯାହା ଦ୍  ◌ାରା ଫાାେੳથାରିଆଲ୍ ੀ૰ାଡ৐ ଏବଂ ତା ପେର ଆମର ଏହି ଉਆାଦ 1 ਐାରା ଅଛି |  ବଗ৐ ଦ୍  ◌ାରା ବଗ৐ 1 ઇ ષସ ୍2 n n n ’ x n n 
ବଗ৐ ବଗ৐ ଦ୍  ◌ାରା ବଗ৐ ପଯ৐ાਕ 1 ઇ ષସ ୍ ବଗ৐ ବଗ৐ ପଯ৐ાਕ ବଗ৐ ପଯ৐ાਕ ଯଦି ଆପଣ ଏହି କୁ ଦୁଇଟି ବାତିଲକୁ େଦଖਕି ଏବଂ େମାର ଏଠାେରx n n n x n n n 
ସଂଖાା 1 େର ଫાାେੳથାରିଆଲ୍ ଅଛି | ଏଠାେର େମାର ଫાାେੳથାରିଆଲ୍ ବଗ৐ ଦ୍  ◌ାରା ଫાାେੳથାରିଆଲ୍ ଅଛି n n n n 
େତଣ ୁପନୁବ৐ାର ଏହି ବାତିଲ୍ େହାଇଛି 
େତଣ ୁଆେମ ଏହି ଉਆାଦ ସହିତ ଏହି ଉਆାଦ ଦ୍  ◌ାରା ବିଭ৘ ସଂଖાାେର ରହିଯାଇଛୁ divided
େତଣ ୁଆମ ପାଖେର ଯାହା ବਁ৐ମାନ ସମାନ, ମ ଁ ୁସୀମା େଲଖ ીବି ଏକ ઇ ષସ ୍ ର ଅସୀମତା |  ଦ୍  ◌ାରା େଗାଟିଏ ઇ ષସ ୍ଦୁଇ ଦ୍  ◌ାରା େଗାଟିଏ fx n x n one x n
ઇષସ ୍ ଦ୍  ◌ାରା ઇ ષସ ୍ ଦ୍  ◌ାରା ବିଭାଜିତ େହାଇ େଗାଟିଏ ઇ ષସ ୍ ଦ୍  ◌ାରା ବଗ৐ ବଗ৐ ଏବଂ ઇ ષସ ୍ଦୁଇ ଦ୍  ◌ାରା ବଗ৐ ଦ୍  ◌ାରା ઇ ષସ୍nx n n x n x n x n n plus n 
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ଦ୍  ◌ାରା ଏବଂ ଏହି ସମ੏ ଶ৘ି ଦ୍  ◌ାରା କୁ ବ  ◌଼◌ାଏ | ପବୂ৐ ସମସાା ପରି ଆେମ ੡ାକୃତିକ ଲଗ ୍େନଇପାରିବା ଏହା ସଚୂିତ କେର nx square x n n raise
ର ଲଗ ୍ସମାନ ସୀମା ଏହାର ଅସୀମତା କୁ ଥର ଲଗ ୍କେର ଯାହା ଦ୍  ◌ାରା ସମୀକରଣ ଲଗ ୍1 ઇ ષସ ୍ ସହିତ ସହିତ fx t |  o n x n sum kx nk 

ସମାନ େହବ 1 ରୁ ମାଇନସ ୍ସମୀକରଣ ଲଗ ୍1 ઇ ષସ ୍ ਐାରା ବଗ৐ n kx n 
େତଣ ୁଏହା େହଉଛି କାରଣ ଲଗ ଏକ ନିରਕର କାଯ৐ા 
େତଣ ୁ ଏହି ସୀମାର ଲଗ ୍ମ ଁ ୁଲଗ ୍ର ସୀମା ଭାବେର େଲଖ ી ପାରିବି ଏବଂ ଆେମ ଏହାକୁ ବਁ৐ମାନ ପାଇଲୁ, ଏହା ସୀମା ସହିତ ସମାନ, ਐାରା ଅସୀମତା ଦ୍ n x n 
◌ାରା ସମୀକରଣ ଲଗ ୍େଗାଟିଏ ઇ ષସ ୍ ଦ୍  ◌ାରା ଏହା େହଉଛି ଏକ ସୀମା ମାଇନସ ୍ସୀମା ਐାରା ଅସୀମତା ਐାରା ଟାଇମ ୍ସମେମସନ୍ େଗାଟିଏ kx n n x n  k 
ઇષସ ୍ ର େଗାଟିଏ ରୁ ଲଗ ୍ସହିତ ସମାନ ଅେଟ kx n 
େତଣ ୁବਁ৐ମାନ ପନୁବ৐ାର ଏହି ରାଶରି ସୀମା ଇ৺ି੏ାଲ୍ ଭାବେର େଲଖାଯାଇପାରିବ ੡ଥମଟି 0 ରୁ ର ଲଗ 1 ରୁ ઇ ષସ ୍ ଅବିେ৭ଦા େହବ କାରଣ ଏହା x ydy 
କାହିକିଁ?  ଯଦି ତୁେମ କୁ ସମାନ 1 ପାଇ ଁେଦଖ, େମାର ਐାରା ଅଛି ଏବଂ ପାଇ ଁ ସହିତ ସମାନ, ଏହା କୁ ଦ୍  ◌ାରା ସହିତ ସମାନ େହବ k x n k n k x n k 
ଏବଂ ଏହା େହବ x 
େତଣ ୁଏହା ନઋି મ ସୀମା 0 ଏବଂ ଉପର ସୀମା ଏବଂ ଫ০ସନ୍ ଆେମ 1 ઇ ષସ ୍ ର ଲଗ ୍େନଉଛୁ ଏବଂ ਐିତୀୟ ସୀମା ଲଗ ୍ର 0 ରୁ ଇ৺ି੏ାଲ୍ ସହିତ x the  y x 
ସମାନ | 1 ઇ ષସ ୍ ବଗ৐ ଡାଏ େନାଟ୍ କରᄼ େଯ ଏଠାେର ଇ৺ିେ੏ᄷ େର ଆେମ ର େଲଖ ીବା ଉଚିତ୍ ନୁେହ ଁକାରଣ ଏଠାେର ଅଛି y x f x 
େତଣ ୁଆେମ ଏଠାେର ଅନા ଏକ େଭରିଏବଲ୍ ବાବହାର କରିଛୁ ଏବଂ ଆେମ ଏହିପରି େଲଖଛୁୁ y 
େତଣ ୁଏହା େମାେତ ଶନୂાରୁ ପଯ৐ાਕ ଇ৺ିେ੏ଲ୍ ସହିତ ର ଲଗ ୍େଦଇଥାଏ | ମ ଁ ୁେଗାଟିଏ ઇ ષସ ୍ ର ଲଗ ୍େଲଖ ીପାେର, େଗାଟିଏ ઇ ષସ ୍ ବଗ৐ ଦ୍  ◌ାରା x fx y y by
ବିଭ৘ ଅବଶા ଆେମ ଏହି ଇ৺ି੏ାଲ୍ ମଲୂાା০ନ କରିବାକୁ େଚ਼ା କରିବା ଉଚିତ୍ ନୁେହ ଁକାରଣ ਐିତୀୟ ଇ৺ି੏ାଲ୍ ମଲୂાା০ନ କରିବା ସହଜ ନୁେହ ଁ
େତଣ ୁବਁ৐ମାନ ବିକ਱ଗଡ଼ିୁକୁ େଦଖ ીବା ଏବଂ ଆେମ କଣ କରିପାରିବା େଦଖ ીବା ପାଇ ଁେଚ਼ା କରିବା | 
େତଣ ୁଯଦି ଆେମ ଏବଂ ଅਣନ୍ ଗଡିୁକୁ େଦଖ ીବା େତେବ ଆମକୁ ର ଅଧା ର ସହିତ େଗାଟିଏ ଏବଂ ର େଗାଟିଏରୁ କୁ ଦୁଇରୁ ତିନି ସହିତ କୁ a b f f f f f 
ତୁଳନା କରିବାକୁ ପଡିବ 
େତଣ ୁଯଦି ଆେମ େଡରିେଭଟିଭ୍ ଗଣନା କରିପାରିବା େତେବ ଫ০ସନ୍ ବ  ◌ୁଛି କି ନାହି ଁେଦଖ ીବା | ੮ାସ େହଉଛି ଏବଂ ତାପେର ଆେମ ଏହାକୁ ੮ାସ increasing
କରିପାରିବା ଯାହା ଏଠାେର କରିବା ସହଜ ଅେଟ 
େତଣ ୁଆେମ ସହିତ ଏହି ଭିਟତାକୁ ଭିਟ କରି ଆେମ ର ଲଗ ୍ପାଇଥାଉ ଯଦି ଆେମ ଭିਟ କରୁ େତେବ ਐାରା ੡ାଇମ ପାଇବୁ , ଏହା େହଉଛି 0 ରୁ x fx fx f x 

ର ଅବିେ৭ଦા | ଯଦି ମ ଁ ୁମ ଳିକତା ਐାରା ଭିਟ କେର କାଲ୍କୁଲସ ୍ର ଥ ીଓେରମ ୍ଏହା େକବଳ 1 ઇ ષସ ୍ ਐାରା 1 ઇ ષସ ୍ ବଗ৐ର ଲଗ ୍େଦବ ଏବଂ x fundam l x x 
ଆମର ସବ৐ଦା 0 ରୁ ବଡ ଥ ીଲା x 
େତଣ ୁଆେମ ଏହାକୁ ੡ାଇମ ୍ ଭାବେର ଭାବେର ପାଇଥାଉ f x fx 
େତଣ ୁଏହା ସଚୂିତ କେର େଯ େଗାଟିଏର ଥର ଲଗ ୍ସହିତ ସମାନ | ઇ ષସ ୍ ଦ୍  ◌ାରା େଗାଟିଏ ઇ ષସ ୍ ବଗ৐ େନାଟ୍ େଯ ੆਼ f prime x fx x one x fx 
ଭାବେର ସକାରାਈକ ଅେଟ କାରଣ ଯଦି ପଜିଟିଭ୍ ଥାଏ େତେବ ଏହି ଶਥଟି ੡େତાକ ପାଇ ଁସକରାਈକ ଅେଟ fx x n 
େତଣ ୁ ପଜିଟିଭ୍ ଅେଟ ଏବଂ େଗାଟିଏ ઇ ષସ ୍ ର େଗାଟିଏ ઇ ષସ ୍ ବଗ৐ର ଲଗ ୍ଏବଂ 1 ର ଲଗ ୍ବିଷୟେର |  ઇ ષସ ୍ ଦ୍ 1 ◌ାରା 1 ઇ ષସ ୍ ବଗ৐ ଏହା ସକାରାਈକfx x x x x 
ଅେଟ ଯଦି ରୁ 1 ମਔେର ଥାଏ କାରଣ ଯଦି ରୁ କମ ୍ଥାଏ େତେବ 1 ઇ ષସ ୍ ରୁ 1 ବଗ৐ ମਔେର ପାଇ ଁ1 ઇ ષସ ୍ ବଗ৐ଠାରୁ ବଡ େହବ x 0 x 1 x 0 x x x 
େତଣ ୁଏହା ଠାରୁ େଛାଟ ଅେଟ | ଅନୁପାତ େଗାଟିଏ ઇ ષସ ୍ ଦ୍  ◌ାରା େଗାଟିଏ ઇ ષସ ୍ ବଗ৐ ଏହା େଗାଟିଏ ଠାରୁ ବଡ ଏବଂ େଗାଟିଏ ଠାରୁ ବଡ େଯକ x x one x 

ଣସି ଜିନିଷର ଲଗ ୍ପଜିଟିଭ୍ କᄼି ଯଦି ରୁ ବଡ େତେବ ଏହାର ନାମ ବଗ৐ ଅଛି ଏହା ଠାରୁ ବଡ anything x 1 x x 
େତଣ ୁଏହି ଅନୁପାତ 1 ઇ ષସ ୍ ଦ୍ 1 ◌ାରା 1 ઇ ષସ ୍|  ବଗ৐ 1 ରୁ କମ ୍େହାଇଯାଏ x x 
େତଣ ୁଯଦି ଶନୂાରୁ କମ ୍ହୁଏ େତେବ ଶନୂાରୁ କମ ୍େହାଇଯାଏ | ଡાାସ ୍ ଶନୂରୁ ବଡ ଯଦି ଶନୂાରୁ 1 ମਔେର ଥାଏ ଏବଂ ଏହା 0 ରୁ କମ ୍ଯଦି ରୁ x f x x x 1 
ବଡ ହୁଏ େତେବ ଏହା ଆମକୁ କ ଣ କହିବ ’
େତଣ ୁଏହା ସଚୂିତ କେର େଯ େହଉଛି 0 ରୁ 1 ବાବଧାନେର ଏକ ବ  ◌ୁଥ ીବା କାଯ৐ા ଏବଂ ଏହା େହଉଛି  େଗାଟିଏ ଉପେର ଅସୀମତା ଉପେର f increasing
ଫ০ସନ୍ ੮ାସ େହଉଛି 
େତଣ ୁଯଦି ଆେମ ଶନୂાରୁ େଗାଟିଏ ର ଅଧା ଏବଂ ର ଅਣନ୍ େଦଖ ୁେତେବ ଅଧା ର େଗାଟିଏରୁ ରୁ କମ ୍େହବ ଏହା ସଚୂିତ କେର େଯ ର ଅଧା ରୁ f f f f f f 
କମ ୍େହବା ଆବଶાକ | ଏବଂ େଗାଟିଏରୁ ତିନିଟି ମਔରୁ ଦୁଇଟି ଦ୍  ◌ାରା ତିନିରୁ କମ ୍େହବ f three
େତଣ ୁବିକ਱ଟି ଭୁଲ୍ କᄼି ସଠିକ୍ ଅଛି ଏବଂ ଅਣନ୍ ੡ାଇମ ୍2 ପାଇ ଁପଚାରିଥାଏ ଏବଂ ੡ାଇମ ୍3 କୁ ସହିତ ੡ାଇମ ୍2 ସହିତ b c d ca f d f f 3 f 
ତୁଳନା କରୁଛି |  f 2. 
େତଣ ୁଏଗଡିୁକ ପନୁବ৐ାର ଆେମ ଯାହା ହିସାବ କରିଛୁ େସଥ ીରୁ ପାଇପାରିବା 
େତଣ ୁଆସᄼ େଦଖ ીବା ੡ାଇମ ୍2 ੡ାଇମ ୍ଦୁଇଟି େହଉଛି ଦୁଇଥର ଲଗ ୍ସହିତ େଗାଟିଏ ઇ ષସ ୍ଦୁଇରୁ େଗାଟିଏ ઇ ષସ ୍ଦୁଇ ବଗ৐ ଏହା ର 2 ସହିତ ସମାନ |  f f f 
ଟାଇମ ୍ଲଗ ୍3 ରୁ 5 
େତଣ ୁ2 ର ପଜିଟିଭ୍ ଏବଂ ଲଗ ୍3 ନକାରାਈକ f by 5 
େତଣ ୁଏହା 0 ରୁ କମ ୍େହବ 
େତଣ ୁ ବିକ਱ ੡ାଇମ ୍2 କମ ୍କହିଥାଏ |  0 ସହିତ ସମାନ ଠାରୁ ଆେମ ଜାଣ ୁେଯ ੡ାଇମ ୍2 0 ରୁ କମ ୍c f f 
େତଣ ୁ ଅਣନ୍ ସଠିକ୍ ଅେଟ ଏବଂ ଅਣନ୍ ବିଷୟେର ଆମକୁ ੡ାଇମ ୍ତିନିକୁ ତିେନାଟି ଏବଂ ੡ାଇମ ୍ଦୁଇ ଦ୍  ◌ାରା ଦୁଇ େଦଖ ીବା ପାଇ ଁଆମ c d f f f f f 
ପାଖେର ਐାରା ੡ାଇମ ୍ ଅଛି | 1 ઇ ષସ ୍ ଦ୍ 1 ◌ାରା 1 ઇ ષସ ୍ ବଗ৐ ସହିତ ସମାନ fx f x x x 
େତଣ ୁ ੡ାଇମ ୍3 ଦ୍  ◌ାରା ରୁ 10 ର ଲଗ ୍ସହିତ ସମାନ ଅେଟ ଯାହାକି 2 ରୁ 5 ର ଲଗ ୍ଅେଟ | 3 ରୁ 5 f f f 3 4 
େତଣ ୁଲଗ ୍੍ିୟାକୁ ବ  ◌ାଇଥାଏ increasing
େତଣ ୁଲଗ ଦ୍  ◌ାରା ପା৳ଟି ଲଗ ୍ତିନିରୁ ପା৳ରୁ କମ ୍by
େତଣ ୁଏହା ସଚୂିତ କେର େଯ ੡ାଇମ ୍ତିନି ଦ୍  ◌ାରା ੡ାଇମ ୍ଦୁଇରୁ ଦୁଇରୁ କମ ୍ଅେଟ f f f f 
େତଣ ୁଆମର ବିକ਱ ଅଥ৐ାତ୍ ଆେମ ଭୁଲ୍ |  ଅନાାନા ଅସମାନତା ଅଛି d 
େତଣ ୁ ଏବଂ ସଠିକ୍ ବିକ਱ ଅଛି ଠିକ ଅଛି ੡ઑમ ନਫର ଚାରିକୁ ଯିବା ପାଇ ଁ ଏକରୁ ରୁ ର ଇ৺ି੏ାଲ୍ ସହିତ ପାୱାର୍ ମାଇନସ ୍ ସହିତ ଦ୍ b c fx x x t tdt x 
◌ାରା ଶନୂાେର ଅସୀମତାକୁ ବିଭ৘ |  ତାପେର ନઋି મଲିଖ ીତ ବିକ਱ଗଡ଼ିୁକ ମਔରୁ େକଉଟିଁ ସଠକି ୍ େହଉଛି େଗାଟିଏ ଅସୀମତା ଉପେର ବୃ਎ି େହଉଛି ରୁ f bf 0 
ବાବଧାନେର ੮ାସ େହଉଛି | ର 1 ର ઇ ષସ ୍ ର 1 ରୁ ଏହା ସମੂ ପାଇ ଁ0 ସହିତ ସମାନ ଏବଂ ଅସୀମତା ପାଇ ଁ0 ଅਣନ୍ ଏବଂ ଅਣନ୍ େହଉଛି 2 X cf f x x d 
ର ପାୱାର୍ େହଉଛି ଉପେର ର ଏକ ଅ਑ୁତ କାଯ৐ા ଏଠାେର ଆମକୁ ଏକ ନି਍৑਼ ଇ৺ି੏ାଲ୍ ଭାବେର ଦିଆଯାଇଛି |  ଏବଂ ତାପେର ଆମକୁ ଏହି x r x fx 
ବିକ਱ଗଡିୁକ େଖାଜିବାକୁ ପଡିବ 
େତଣ ୁଆମକୁ ବୃ਎ି ଏବଂ ੮ାସ ପାଇ ଁକୁହାଯାଉଛି କାରଣ ଆେମ କିଛି ବાବଧାନେର ବ  ◌ୁଛି କି ੮ାସ େହଉଛି ତାହା େଦଖ ીବା ପାଇ ଁଏହି ଫ০ସନ୍ f increasing
ର େଡରିେଭଟିଭ୍ ଗଣନା କରିପାରିବା 
େତଣ ୁଆସᄼ ମେନ ରଖ ીବା ଯଦି ଆେମ କିଛି ର େଡରିେଭଟିଭ୍ େନଇଥାଉ | କିଛି ଫ০ସନ୍ ଆৠରୁ ପଯ৐ાਕ ତାପେର ଏହା କ ଣ ftdt bx ’
େତଣ ୁଏହା ର ଉପର େଶଷ ପଏ৺େର କୁ ମଲୂાା০ନ କରିବା ସହିତ ସମାନ ଅେଟ  ଏବଂ ତା ପେର େଡରିେଭଟିଭ୍ ੡ାଇମ ମାଇନସ ୍ କୁ କୁରା x f ’ b x f 
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 ◌଼◌ରି ੡ାଇମ ଡାହାଣକୁ ବ  ◌଼◌ାᄼ times x multip
େତଣ ୁଏହା େହଉଛି ସାଧାରଣ ସੜୂ | ଏକ ନି਍৑਼ ଇ৺ି੏ାଲ୍ ର େଡରିେଭଟିଭ୍ ପାଇ ଁେଯଉଠଁାେର ଇ৺ିେ੏઎ର઼ ସୀମା େହଉଛି ର ଫ০ସନ୍, େଯେତେବେଳ ଆମର x 

ରୁ ଇ৺ିେ੏ଲ୍ ଥାଏ, େସେତେବେଳ ଆେମ େକବଳ ର ପାଇଥାଉ କିᄼ ଏଠାେର କୁ ଉପର େଡରିେଭଟିଭ୍ ର ଉପର େଶଷ ପଏ৺େର ମଲୂાା০ନ a x x f f 
କରିବାକୁ ପଡିବ | େଗାଟିଏ ମି  େଲାସ ୍ଏᄷ ପଏ৺େର ଏହାର େଡରିେଭଟିଭ୍ ଦ୍  ◌ାରା ଆମ ପାଖେର ରୁ ମାଇନସ ୍ ઇ ષସ ୍1 କୁ nus f so fx 1 x 2 xe t t

ଦ୍  ◌ାରା ବିଭ৘ େହାଇଛି dt divided
େତଣ ୁଯଦି ମ ଁ ୁଏହାକୁ ଭିਟ କେର େତେବ ੡ାଇମ ସହିତ ସମାନ େହବ | ପାୱାର୍ ੡ଥେମ ଆେମ ଇ৺ିେ੏ᄷ େର ସହିତ ସମାନ ସମାନ ରଖ ୁଯାହା ଦ୍ f x e x x 
◌ାରା ઇ ષସ ୍1 ରୁ ଦ୍  ◌ାରା ର େଡରିେଭଟିଭ୍ ଯାହା 1 ମାଇନସ ୍ଅେଟ, ଆମକୁ କୁ 1 ସହିତ ସମାନ କରିବାକୁ ପଡିବ x x x x x 
େତଣ ୁମାଇନସ ୍1 ରୁ ઇ ષସ ୍1 କୁ ସମାନ କରିବାକୁ େହବ |  ଦ୍  ◌ାରା ଦ୍  ◌ାରା ବିଭାଜିତ େହବ , େଗାଟିଏ ଦ୍  ◌ାରା ଦ୍  ◌ାରା ଉਆਟx t x x divided x x der
େଡରିେଭଟିଭ୍ ମାଇନସ ୍କୁ ବଗ৐ ଦ୍  ◌ାରା େଦବ x give
େତଣ ୁଏହା ମାଇନସ ୍ ઇ ષସ ୍କୁ ଦ୍  ◌ାରା ବିଭାଜିତ େହବା ଦ୍ 2 ◌ାରା ଆଉ କିଛି ନୁେହ ଁଏବଂ କାରଣ ଏৠେପାઆନ઼ାଲ୍ ସବ৐ଦା ଥାଏ | ପଜିଟିଭ୍ ଏହା x x divided
ଶନୂ ଠାରୁ ବଡ ସମੂ ପାଇ ଁ0 ରୁ ଅଧ ીକ ଅେଟ x 
େତଣ ୁଏହା ସଚୂିତ କେର େଯ ବાବଧାନ ଶନୂાେର ଅସୀମତା ପଯ৐ાਕ କେଠାର ଭାବେର ବ  ◌ୁଛି f increasing
େତଣ ୁ ସମ੏ ଶନୂાେର ଅସୀମତା ପାଇ ଁଏକ ବ  ◌ୁଥ ીବା କାଯ৐ા ଅେଟ f function
େତଣ ୁଏକ ବିକ਱ ସଠିକ୍ ଏବଂ ଭୁଲ େନାଟ୍ ଅେଟ |  ଏହି ଫ০ସନ୍ ର ହିସାବ ନକରି ଆେମ ସମାନ ଜିନିଷକୁ ମਔ କାଟି ପାରିବା |  b derivative ause 
େତଣ ୁେମାେତ ଅନા ଏକ ଉପାୟ େଲଖ ીବାକୁ ଦିଅ, ଆେମ େଦଖ ીବା େଯ ରୁ ବાବଧାନ ଏହା ବ  ◌଼◌ବିା ସହିତ ବ  ◌଼◌ବିା x x increases x increases
ସହିତ ଏହା କାହିକିଁ ବ  ◌଼◌ଥିାଏ କାରଣ େଯପରି େଲାୟର ଏৼ ପଏ৺ 1 କୁ ੮ାସ କେର ଏବଂ ଉପର ଏৼ ପଏ৺ ବ  େ◌ because x x increases
େତଣ ୁ ବ  ◌଼◌ବିା ସହିତ |  ଇ৺ରଭାଲ୍ ବଡ ଏବଂ ବଡ ମਔ ଇ৺ିେ੏ᄷ ପଜିଟିଭ୍ ଅେଟ କାରଣ ଇ৺ିେ੏ᄷ ଏৠେପାେઆନ઼ାଲ୍ ਐାରା ପଜିଟିଭ୍ x increases t t 
ପାଇ ଁବିଭାଜିତ ହୁଏ ଏହା ସବ৐ଦା ପଜିଟିଭ୍ ଅେଟ ଯଦି ଆମର ଏକ ପଜିଟିଭ୍ ଫ০ସନ୍ ଥାଏ େତେବ ଯଦି ଆେମ ଏହାକୁ ଏକ ବଡ଼ ବાବଧାନେର ଇ৺ିେ੏ଟ୍ କରିବା 
େତେବ ଏହା ବଡ େହବ 
େତଣ ୁ େହଉଛି ଏବଂ  ଫ০ସନ୍ ବ  ◌ାଇବା ଠିକ୍ fx increasing
େତଣ ୁେଡରିେଭଟିଭ୍ ଗଣନା ନକରି ମਔ ଏହାକୁ ସହଜେର େଦଖ ીପାରିେବ େଯ ଏହି ବાବଧାନେର ଆେମ ଏହି ପଜିଟିଭ୍ ଫ০ସନ୍ କୁ ଏକୀକୃତ କରୁଥ ીବା ବાବଧାନ ବଡ 
େହାଇଯାଉଛି େଯେହତୁ ଏବଂ ଅਣନ୍ େଦଖ ીବା ପାଇ ଁ ବ  ◌଼◌ବିା ସହିତ ଆମକୁ ઇ ષସ ୍ର କୁ େଦଖ ીବା |  ରୁ େଗାଟିଏ ਐାରା c d x increases x f f x 
ଆସᄼ େଦଖ ીବା ଆସᄼ େଦଖ ીବା ର େଗାଟିଏ େହଉଛି ର େଗାଟିଏ ਐାରା ରୁ େଗାଟିଏ ରୁ ରୁ ଇ ମାଇନସ ୍ ଏବଂ େଗାଟିଏ ਐାରା ଦ୍  ◌ାରା f xf x x x t t t

ਐାରା ଆେମ ସମାନ | େଗାଟିଏ ଦ୍  ◌ାରା ତାପେର ମାଇନସ ୍େଗାଟିଏ ଦ୍  ◌ାରା ବଗ৐ ଏବଂ େଯେତେବେଳ ସହିତ ସମାନ ହୁଏ ଦ୍ 1 tdt y dt y dy t xy x 
◌ାରା ଏବଂ ତାପେର ଦ୍  ◌ାରା ସମାନ x t x xy x 
େତଣ ୁେଗାଟିଏରୁ ର ଏହି ରୁ ରୁ ଇ৺ି੏ାଲ୍ ସହିତ ସମାନ େହବ | ର ରୁ ମାଇନସ ୍ କୁ 1 x f 1 x x e t by y 
େତଣ ୁ1 ଦ୍  ◌ାରା ଦ୍  ◌ାରା ବିଭ৘ େହବ ଏବଂ ମାଇନସ ୍େଗାଟିଏ ଦ୍  ◌ାରା ବଗ৐ ଏହା ଏକ by y plus 1 by t y y divided dt y dy x x x 
ସହିତ ସମାନ | ମାଇନସ ୍ସାଇନ୍ ଏବଂ ତା ପେର ଆମ ପାଖେର ମାଇନସ ୍ ઇ ષସ ୍1 କୁ ଦ୍  ◌ାରା ବିଭ৘ ଯାହାକି ର ମାଇନସ ୍ ସହିତ ସମାନ ’ e y ydy y x f 
ଅେଟ 
େତଣ ୁଏହା ର ઇ ષସ ୍ କୁ ସଚୂିତ କେର ଏହା ସବ৐ଦା ଶନୂા ଅେଟ x f f 
େତଣ ୁ ઇ ષସ ୍ ର େଗାଟିଏ ਐାରା ଶନୂા ସହିତ ସମାନ, ଏହା େହଉଛି ବିକ਱ ସଠିକ୍ ଅେଟ, ବିକ਱ ବିଷୟେର ଏହା କ ଣ ବିକ਱ରୁ ଅନୁସରଣ x f f  x c d ’ c 
କେର 
େତଣ ୁବਁ৐ମାନ ଯଦି ଆେମ କୁ ର 2 ସହିତ େଲଖ ીବା େତେବ ମାଇନସ ୍ ର େହଉଛି ପାୱାର ମାଇନସ ୍କୁ 2 ର ଯାହାକି ରୁ 1 ରୁ gx f x g x g f |  x f 
2 ର ସହିତ ସମାନ ଏବଂ ଆେମ ଜାଣ ୁେଯ 1 ରୁ ର ମାଇନସ ୍ ସହିତ ସମାନ x x f f 
େତଣ ୁଏହା ମାଇନସ ୍ ର 2 ରୁ ଯାହା ମାଇନସ ୍ ସହିତ ସମାନ f x gx 
େତଣ ୁଏହା କୁ ସଚୂିତ କେର | ଏକ ଅ਑ୁତ କାଯ৐ા ଯାହା ଅਣନ୍ ଦିଏ ତାହା ମਔ ସଠିକ୍ ଅେଟ gx s  o d 
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