
 ಹสೕ เೕౘಕคಡ ಅเූಜ౲  ಕಲನ๎ಸ౨ იದ ಀคൡ ಎರഴ ಉಪක౲ ಸಗัಡ ๬౷ ಗತ, ಈ ಉಪක౲ ಸದย౵  කโ ඛൽბಷౣ ฿ದ 
ಅเූಜ౲  ಀคൡ ಃಲโ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ಚ೉ბ๭ං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇඞ౬  ಃಲโ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ෥ഴ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ෮ತ౨ ದ ෦ൟ෴ಜ කඝ ඛൽბಷౣ ฿ದ ಸಮಗ౳ ൤ಗಳ ಀคൡ ಃಲโ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ඩ౳ ฏ෗๯൤౨ ೕච. ෮ತ౨ ದ 
෦ൟಗะಜ ඛൽბಷౣ ฿ದ ಅเූಜ౲ ಗಳ ಪคಕಲ౭ චಗಳඝ౬  කඝ ෮ದฤ เವค๯൤౨ ೕච  
ಆದ౪ คಂದ කโ ನ හౘඨ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ಮൡ౨  කโ ನ ඛൽბಷౣ  ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ඛಂದ x x a b
ವฉಡ ಉഴ๼ലಯฤ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ನಮಡ ൟัൽฆವ เಷಯๅಂದฉ ඛൽბಷౣ  ಅเූಜ౲ โ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ಈ ౽ಯბದ ಛ౳ ෆ ಅലಯย౵  ಈ y 
ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡฤ ಈಗ ඛಂದ ಡ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං, කโ ಈ ಮಧ౲ ಂತರ ಅඝ౬  ಸ෥ನ a b fx ab n 
ූಗಗะಜ ಉಪเූಗ ෥ഴ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಎಂൿ ಕฉ෽ೕಣ ೯൤ಡ ಎರഴ ಮൡ౨  ๼ೕಡ ಮൡ౨  x naught is ax one is a plus hx two h xn 
ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಇൿ ನನ౬  කഡ ಆಜං ಮൡ౨  කඝ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕච ಮൡ౨  ಆචಯൿ ಆಜං nh x x 1 x 2 xn 
ಆದ౪ คಂದ ಸಮಯಗำ ෭ನ๺ කഡ ಮൡ౨  ಈ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  hn h xn x xn b 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෭ನ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಇย౵  ෭ನ๺ ෬ว ಆಜං b a so t h b a n 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಉದ౪ ದ ಮಧ౲ ಂತರ ෭ನ๺ ಅඝ౬  කโ ಸ෥ನ ූಗಗะಜ เಭ೧๯ൟ౨ ං౪ ೕๅ b a n 
ಆದ౪ คಂದ ಪ౳ ൟ෽ಂ඀ ෭ನ๺ ඛಂದ ಉದ౪ ฿ಜං, ಈಗ කโ ಈ ಆಯತಗಳඝ౬  ๲ึಯಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಈ ಆಯತಗಳ b a n 
ಅಗಲವඝ౬  කඝ ಉഴಆಂലං౪ ೕච ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ಆಜං ಮൡ౨  ಎತ౨ ರโ ಈ ಎෆ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං h xi 
ಆದ౪ คಂದ ನಮ౱ ย౵ ฆโൿ ನ ඛಂದ ನ ಈ ಅเූಜ౲ โ ෦ൟಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಆಯತಗಳ ಈ x dx a bf n 
ಪ౳ ඃಶಗಳ ෮ತ౨ ದ ಅඦತ൤ಡ ಒಲโ ൧ೕฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಆಯತದ ಪ౳ ඃಶ ෴โൿ  ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ನ ಪഖౣ  ಆಜฆತ౨ ං, ಅย౵  คಂದ ವฉಡ ಬದมಞತ౨ ං, kh h f k 1 n 
ಇൿ ෦ൟ ๸ಕಲನದ ಅඦತ൤ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಇൿ ಒಂದคಂದ ෭ನ๺ ෩ಲಕ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං n k nb a n a
ඛಂದ n 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಈ ಃಲโ ಃ౹ ೕತ౳ ಗಳ ෦ൟಯ ಪคූ๣ಯย౵  ඛൽბಷౣ ฿ದ ಅเූಜ౲ ಃౙ  ๰ತ౳ ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ඛൽბಷౣ ฿ಜ ಮൡ౨  ಒಂർಜದ౪ ฉ කโ ಸಮಗ౳  ๒ನ౲ ವඝ౬  ಒಂൿ ಡ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ๸ಕಲನದ a 0 b fxdx n 
ಅඦತ൤ಡ ಒಲโ ൧ೕฆโದคಂದ ෦ൟಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಒಂದคಂದ ಒಂದಃౙ  ಪഖౣ  ෵ಂದ ಡ k n n f n 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಒಂൿ เಷಯ ෥ಡ෇ರൿ  ಇ ಇย౵  කโ ෥ലฆโൿ ಪ౳ ൟ ಉಪ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  කโ ಸค෴ದ ಅಂൟಮ
ງತದย౵  ౽ಯბದ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ൤ಡൿಆಂലං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಈ ಪ౳ ඃಶಗಳඝ౬  ಪഷൿಆಂലං౪ ೕๅ ಮൡ౨  කโ 
๳ค๭ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಸค෴ದ ಅಂತ౲ ದ ෈ಂൿเನ ಬದยಡ කโ ಁಡ ෥ಡಬ๾ൿ ಎಂൿ කโ ෰ಲ౲ ವඝ౬  
൤ಡൿಆಳ౶ ಬ๾ൿ.  ಎಡ ൡൽಯย౵  ಮൡ౨  ๻ಡ ෥ഴโದคಂದ කโ  ಈ ಬಲ ಅಂತ౲ ದ ෈ಂൿಗಳ ಬದยಡ ಪ౳ ൟ ಉಪ 
ಮಧ౲ ಂತರದ ಎಡ ಅಂತ౲ ದ ෈ಂൿಗಳย౵  ౽ಯბದ ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ කโ ಇඞ౬  ನ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  xdx 
ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ನ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ಬฉಯಬ๾ൿ  ෈ಎෆ ಎಋ౺  ലಎಋ౺  ಡ ෦ൟಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ๸ಕಲನದย౵  a n 
ಅඦತಃౙ  ಒಲโ ๒ನ౲ ൽಂದ ෭ನ๺ ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಅಗಲโ ෈ ෭ನ๺ ಎ ා ෇ค ಎ ಪ౵ ๺ ಃ ෇ค n n f 
෈ ෭ನ๺ ಎ ා ಆಜං n 
ಆದ౪ คಂದ ඛಂದ ඩ౳ ฏಭ฿ಞವ ಬದฤ ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං කโ ඛಂದ ๒ನ౲ ൽಂದ ෭ನ๺ ಒಂದಃౙ  k k n 
ಸ෥ನ฿ಜ ඩ౳ ฏ෗๭ದฉ ಇൿ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಃಲโ ಸಮ๲౲ ಗಳย౵  ඛೕโ ಇದඝ౬  ൤ಡൿಆಳ౶ ෎౽ಗಬ๾ൿ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಉಪ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ෴โඃ 
෈ಂൿವඝ౬  ൤ಡൿಆಳ౶ ಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಅൿ ಇඞ౬  ಎෆ ಎಋ౺  ನ ඛൽბಷౣ  ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං  a to b 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ಃಲโ ಸಮ๲౲ ෽ಂൽಡ ඩ౳ ฏ෗๵ೕಣ  s 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ಪ౳ ๔౬ ಯඝ౬  ಒಂൿ ರย౵  ಛಜ ෥ി ಒಂದ౾ౙ ಂತ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ අಡ౥ ർಜං ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ನ r n 
෦ൟ෷ ಅඦತಃౙ  ಒಲโ ൧ೕฆತ౨ ං ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಎರഴ ಘನ෩ಲದ ෩ฆ ಘನ෩ಲದ ඦತರ ನ ಘನ෩ಲದವฉಡ n 

ඛಂದ 7 คಂದ ූಜ๭  3 ෇ค 1 คಂದ ಪ౵ ๺ 1 ๲ౙ ౷ ೕฑ ೯൤ಡ 1 คಂದ ಪ౵ ๺ 2 คಂದ 1 ವฉಡ ವಗბವඝ౬  1 ಪ౵ ๺ ೓ಕൽಂದ ಈn n 
෦ൟಯඝ౬  54 ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ඦತರ ಅಥ฿ ನ ๸ಭವඛೕಯ ෰ಲ౲ ಗำ ನಮಡ කฤౙ  ಆ෺ౙ ಗಳඝ౬  a is r 
ඛೕಡมಜං ෭ನ๺ ಒಂಬൡ౨  ಅಥ฿ ෭ನ๺ ಆฆ ಏำ ಮൡ౨  ಆ෺ౙ  ಎಂഖ a c d 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಇย౵  ඣೕലದฉ කโ ಎರഴ ෮ತ౨ ಗಳ ಅඝඩತದ ෦ൟಯඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ඛൽბಷౣ  ಅเූಜ౲  ಎಂൿ ಬฉಯฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಏඝ ෥ഴ൤౨ ೕๅ ಎಂದฉ කโ ෦ൟಯඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ๸ಌ౲ ๎ಸ౨ იದย౵  ಅඦತ൤ಡ ಒಲโ ൧ೕฆತ౨ ං n 
කโ ಡ ನ ๸ಕಲನವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ೞದದย౵  කඝ ಡ ඛಂದ ෩ฆ ෇ค ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං r r n n n 
කโ ඛൽბಷౣ  ಅเූಜ౲  ಎಂൿ ಬฉಯ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಏඝ ෥ഴ൤౨ ೕච ಎಂದฉ කඝ ಇದඝ౬  ಬฉ෷൤౨ ೕච  ෦ൟ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅඦತ൤ಡ කඝ ಇದඝ౬s n 

ನ ๸ಕಲನವඝ౬  ඛಂದ ඛಂದ ಅඌ౽ರಃౙ  ಒಂದคಂದ ෩ฆ ກ೉౞ ๭ ඦತರ කඝ ඛಂದ ಒಂದคಂದ ෩ฆ r n n n 
ಞ൐ಸ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಅಂಶ฿ಜං ಮൡ౨  ೞದದย౵  කඝ ඛಂದ ಏำ  ෩ฆ ಮൡ౨  ಮ൤౨  කඝ ඛಂದ ಎಂൿ ಬฉಯฤ n r n 
ಬಯ๯൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಇย౵  ೞದൽಂದ ๬෥ನ౲ ವඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕච n 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ನ ๸ಕಲನವඝ౬  ಒಂದคಂದ ಒಂದคಂದ ๲ౙ ౷ ೕඛბಂದ ಪ౵ ๺ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕච n r n n r 
ಮൡ౨  ඦತರ කඝ ೞದದย౵  ವಗბವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕච කඝ ಈಗ 1 คಂದ ೓ಕವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕච, ඛೕโ ಇದඝ౬  n n n 
ඛಂದ 1 คಂದ 3 ಃౙ  3 ಃౙ  ๸ಌ౲ ౽ರಕದย౵  ඣೕലದฉ ಮൡ౨  කඝ ಡ 7 คಂದ 3 ಅඝ౬  ವಗბൽಂದ ූಜ๭ං౪ ೕච ಅൿ ಮ൤౨  n n n
ಡ ಒಂದคಂದ ෩ฆ ಆಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ರൿ౪ ತำ౶ ತ౨ ං ಮൡ౨  ನನಡ ෦ൟ ಇං ๸ಕಲನದ ಅඦತ൤ಡ ಒಲโ ൧ೕฆತ౨ ං ඛಂದ ඛಂದ n n n 
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ಒಂದคಂದ ෩ರคಂದ ූಜ๭ർಗ ಅඦತದ ๸ಕಲನಃౙ  ಒಲโ ಅඦತದ ๸ಕಲನโ ಒಂದคಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං n n 
ಮൡ౨  ඛಂದ ೓ಕൽಂದ ಈಗ ಇದඝ౬  ๯ಲಭ฿ಜ ಬฉಯಬ๾ൿ ෮ದಲචಯൿ ಅเූಜ౲   ๵ච౬ ෵ಂದ r n x 
ಒಂದคಂದ ಒಂದคಂದ ෩ฆ ವฉಡ ಏಃಂದฉ කโ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ಅඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ ಒಂದคಂದ ෩ฆ dx x fx a  

ඦತರ ಈ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಅเූಜ౲  0 คಂದ 1 ಅඝ౬  ಬಳ๭ 1 คಂದ ෇ค ๸ಕಲನ ඛಂದ කโ ಇದඝ౬  d fxdx n fk n 
ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  කඝ ನ ෦ൟಯඝ౬  ෵ಂದ ෇ค ඛಂದ ඛಂದ ಡ ಅඦತಃౙ  ಒಲโ ൧ೕฆತ౨ ං ಎಂൿ n n n n n n 
ಬฉಯಬ๾ൿ ෩ฆ ಮൡ౨  ೞದโ ಮ൤౨  1 คಂದ ෇ค ๸ಕಲನ 1 คಂದ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ඛಂದ ೓ಕ฿ಜං n r n 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ಅಂಶโ ๒ನ౲ ൽಂದ ಒಂದಃౙ  ඛಂದ ෩ರคಂದ ಒಂൿ ಅเූಜ౲ ฿ಜං ಮൡ౨  ೞದโ ๒ನ౲ ൽಂದ ಒಂದಃౙ  x 
ಒಂൿ ಅเූಜ౲ ฿ಜං ೯൤ಡ ಚದರ ಇದඝ౬  ๯ಲಭ฿ಜ ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡಬ๾ൿ x 
ಆದ౪ คಂದ  ಇൿ ๵ච౬ ෵ಂದ ಒಂದಃౙ  ෩ರคಂದ කฤౙ  ಡ ෩ರคಂದ ෩ฆ ඛೕഴತ౨ ං, ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ಒಂൿ x 
ಪ౵ ๺ ๵ච౬ ෵ಂದ ಒಂದಃౙ  ූಜ๯ತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෩ರคಂದ කฤౙ  ෇ค ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಒඨ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಸರัೕಕರಣโ ಈಗ ಈ ෦ൟಯඝ౬  
ಐವತ౨ කಲౙ ಃౙ  ಸಮ ಎಂൿ ඛೕಡมಜං 
ಆದ౪ คಂದ ෩ರคಂದ කฤౙ  ෇ค ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಒඨ ಐವൡ౨  කಲౙ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಇൿ ಒಂൿ ಚದರ ಪ౵ ๺ ಎ 72 ಡ 
ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಇൿ ವಗბ ಮൡ౨  ෭ನ๺ 72 0 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಎಂഖ ෇ค ಮൡ౨  ๵ච౬ ಡ 
ಸ෥ನ฿ದ ಒಂಬൡ౨  ಅඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಆಜං ಎಂഖ ಅಥ฿ ෭ನ๺ ಒಂಬൡ౨  a 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕಡมದ ಆ෺ౙ ಗಳย౵  ෭ನ๺ ಒಂಬൡ౨  ಮൡ౨  ಎಂಟಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಆದฉ ෭ನ๺ 
ಆฆ ಮൡ౨  ಏำ ಇโಗำ ๬ಧ౲ เಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  තಣბತั๯ತ౨ ං ಒಂൿ කโ ಪ౳ ๔౬  ๸ಒ౲  2 ಃౙ  ಚย๯൤౨ ೕๅ. 
ಆದ౪ คಂದ ಪ౳ ๔౬  2 ಪ౳ ൟ ජಸಜბಕ ౙಁ  ຂำತ౨ ං  ๸ಒ౲  කโ ಅඝ౬  1 คಂದ ෇ค ೯൤ಡ 1 ෇ค ಪ౵ ๺ 2 n yn n n n 
ಉತ౭ ನ౬ ದ ವฉಡ ೯൤ಡ ಅඝ౬  ಒഖౣ  ඛಂದ ಶ౾౨ ಡ ກ೉౞ ๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಆಜ ನ ෦ൟ෷ ಅඦತಃౙ  ಒಲโ n n n n n yn 
൧ೕคದฉ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ඦತರ ෰ಲ౲  ನ අಡ౥  ත൏ბಂಕโ ನಮಡ ඛೕಡಲ౭ ಟౣ ದ౪ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං, l l yn 1 
คಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ೯൤ಡ ಒಂൿ ೯൤ಡ ಎರഴ ವฉಡ ೯൤ಡ තൟბ෴ಜ ඛಂದ ಶ౾౨ ಡ n n n n n n n 
ಏคಸมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಈ ಅඝ౬  ಒಳಡ ൤ಡൿಆಂಡฉ ಅൿ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಡ ಪ౵ ๺ ಒಂದคಂದ ಪഖౣ  ಪ౵ ๺ 2 คಂದ n n n n n 

ವฉಡ ವฉಡ ඛಂದ ඛಂದ ඛಂದ ಅඌ౽ರಃౙ  ಏคಸมಜං, ಇൿ ಒಂൿ ೯൤ಡ ඛಂದ ಡ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ 2 ಡ n n n n n n n 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಒಂದคಂದ n 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ෮ತ౨ ದ ಬದยಡ ಇൿ ಃಲโ ಪದಗಳ ಉತ౭ ನ౬ ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ජಸಜბಕ฿ಜ කโ ජಸಜბಕ ม಩ ಅඝ౬  ൤ಡൿಆಳ౶ ಬ๾ൿ ನ ๬౷ ූเಕ ม಩ 1 คಂದ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං yn n 
ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං 1 ೯൤ಡ ඛಂದ ನ ม಩ ๸ಕಲನโ 1 ಡ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං k nk n 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ ಇದඝ౬  ಪഷൿಆಂലං౪ ೕๅ ಎಂൿ ඣೕಡಬ๾ൿ 1 คಂದ ෇ค ಃಲโ ನ ๸ಕಲನ  ඛಂದ n f k n 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ನ ෦ൟಯඝ౬  ๰೉๯ತ౨ ං ม಩ ನ ಅඦತ൤ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ෦ൟಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං คಂದ n yn n n 1 n
෇ค ม಩  ೯൤ಡ ๸ಕಲನದ ಅඦತ൤ಡ ಒಲโ ൧ೕฆತ౨ ං, ಇൿ  ನ ม಩ ನ  คಂದ  ರ ಸಮಗ౳ ൤ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 1 k 1 0 1
೯൤ಡ ಇದඝ౬  කโ ๯ಲಭ฿ಜ ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡಬ๾ൿ xdx 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵  ූಗಗಳ ෩ಲಕ ๸෽ೕ೧ಸಬ๾ൿ ಇൿ ෇ค ม಩ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ඛ෦ಷಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x x 
๵ච౬ ෵ಂದ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಅเූಜ౲  ๵ච౬ ෵ಂದ ඛಂದ ಒಂದಃౙ  ಒಂൿ ೯൤ಡ ಇൿ ූಗಗಳ ෩ಲಕ x xdx 
๸෽ೕ೧๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಇದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ನย౵  ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜ කโ ม಩ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ನย౵  ನย౵  x x x 
๵ච౬ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಇൿ ๒ನ౲  ෭ನ๺ ಈ ಅเූಜ౲  ಮ൧౨ ෫౱  කඝ ๯ಲಭ฿ಜ ෥ಡಬ๾ൿ ಇൿ 1 ෭ನ๺ 1 
คಂದ 1 ೯൤ಡ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x dx 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ม಩  ෭ನ๺ ෭ನ๺ ม಩ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  คಂದ  ರವฉಜನ  ಪ౵ ๺ ಇൿ ม಩  ෭ನ๺ 2 x 0 1 1 x 2 1 
෭ನ๺ ม಩ 2 ಅඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ಮൡ౨  0 ನย౵  ಇൿ 0 ಆಜං. 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ  ෦ೕ ನ  ජಸಜბಕ ม಩ ಅඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං   ಇൿ  ರ ජಸಜბಕ ม಩ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ෭ನ๺ 2 2 inus 1 4 1
කඝ ನ ජಸಜბಕ ม಩ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ e 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ  คಂದ ನ ม಩ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 4 e 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಪഷൿಆಂലฆโൿ ನ ජಸಜბಕ ม಩ ನ ෦ൟ෷ ಈ ෦ൟಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ನ ජಸಜბಕ yn yn 
ർಖว෷ ಇ ಪൟೕಯವඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ವ ෩ಲಕ 4 ನ ජಸಜბಕ ർಖวಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, කโ ನ ෦ൟಯඝ౬  yn e 
ඛಂದ 4 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇದඝ౬  ඛಂದ ๰೉ಸมಞತ౨ ං l 
ಆದ౪ คಂದ ඛಂದ 4 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං කโ ಉഴ๼ലಯ෎౽ದ අಡ౥  ත൏ბಂಕ ನ l e l 
ಆದ౪ คಂದ ಎರಡคಂದ ෩ರರ ನഴๅ ಇං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽฆโದคಂದ ಸค๯෥ฆ ಎರഴ ඩ෵ಂഡ ಏำ ಒಂൿ e e 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ಎರഴ ಮൡ౨  ෩ರರ ನഴๅ ಇฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කฤౙ  ෩ಲಕ කฤౙ  ෩ฆ ಮൡ౨  කฤౙ  ಎರഴ ನഴๅ ಇฆತ౨ ං ಅൿ ಎರഴ e 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ ಒಂದರ ನഴๅ ಇฆತ౨ ං  ಮൡ౨  ಎರഴ ಇൿ ನ ๔౳ ೕಷ౤  ත൏ბಂಕโ ಒಂದಃౙ  ಸಮ ಎಂൿ l 
๰೉๯ತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಈ ಎರಡඡ ಸಮ๲౲ ಡ ಉತ౨ ರ฿ಜං ಪ౳ ๔౬  ๸ಒ౲  ෩ರಃౙ  ຄೕತೕಣ, 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ನಮಡ ಅඝ౬  ඛೕಡมಜං ಏಃಂದฉ ನ ಅඦತ൤ಡ ඛಂದ ಡ ಡ ๭ೕ෦ತ฿ಜฆತ౨ ං  ೯൤ಡ fx n n n n x n 
෇ค ಪ౵ ๺ ಎರಡคಂದ ಪ౵ ๺ ඛಂದ ඛಂದ ූಜ๭ ම౲ ಕౣ ค  ಅฯ ഛෳ౺  ๲ౙ ౷ ೕฑ ಪ౵ ๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ഛෳ౺  x n x n n n x n x 
๲ౙ ౷ ೕฑ ಪ౵ ๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ 4 ವฉಡ ๲ౙ ౷ ೕฑ ೯൤ಡ ๲ౙ ౷ ೕฑ ඛಂದ ๲ౙ ౷ ೕฑ ವฉಡ ಈ ๸තಣბ ซ๺ ಡ n x n n x n x 
ಆದ౪ คಂದ ಅඝ౬  ಡ ಈ ෦ൟಯඝ౬  ඛೕಡมಜං ಜಂತ අಡ౥ ൿ 0 ඦತರ ෴โൿ  ಃಳಜನ ಆ෺ౙ ಗำ ಸค෴ದ fx x x 
ಆ෺ౙ ಗำ ಅಧბದ ಎෆ ಒಂൿ ಆ෺ౙ ಯ ಜಂತ අಡ౥ ർಜං ಒಂൿ ಆ෺ౙ ಯ ಒಂದคಂದ ෩ฆ ಎෆ ಜಂತ ಕല෫ a f b f 
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ಎರಡคಂದ ෩ฆ ಎರಡರ ಅเූಜ౲ โ ๒ನ౲ ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಮൡ౨  ಎෆ ಅเූಜ౲  ෩ರರ ಎෆ ඛಂದ ූಜ๭ർಗ c, f d 
ಅൿ ಎෆ ಅเූಜ౲  ಎರಡರ ಎෆ ಎರಡคಂದ ූಜ๭ർಗ ಸಮකಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ෮ದฤ කโ ಈ ෦ൟಯඝ౬  ຂಛದง ಸರಳತัಸ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ෮ದฤ කโ ඛಂದ ಪ౵ ๺ ຄಂൽฆವ ಈ ಪದವඝ౬  ඣೕഺೕಣ ೯൤ಡ ಅඝ౬  2 คಂದ ಪ౵ ๺ n x nx n x n 
ඛಂದ ඛಂದ ූಜ๭ ಅಪವತბඛೕಯ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ೓ಕ ಮൡ౨  ೓ಕ ಚದರ ೯൤ಡ ೓ಕವඝ౬  2 ಚದರ n n x n x n x
ವฉಡ ಚದರ ೯൤ಡ ೓ಕವඝ౬  ೓ಕൽಂದ ೓ಕಃౙ  ກ೉౞ ๭ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಇದඝ౬  ಪವฑ ಡ ಏคಸมಞತ౨ ං  x n n n x n 
෩ಲಕ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෮ದฤ ಈ ಅඝඩತವඝ౬  ಸರಳತั๵ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  කโ ෮ದಲ ಅಂಶൽಂದ ಅඝ౬  ൤ಡൿಆಂഽ൤ ಬฉಯಬ๾ൿ  ඦತರ ಇൿ ෇ค ಒಂൿ ಪ౵ ๺ n n x 
ඛಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ කඝ ಎರಡඡ ಅಂಶൽಂದ ಅඝ౬  ಎರഴ ๬෥ನ౲ ൽಂದ ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕච n n 
ඦತರ ಇൿ ඛಂದ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಎರഴ ಆಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಆචಯದคಂದ කඝ ಅඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕච  ๬෥ನ౲  n x n n 
ඦತರ ಅൿ ඛಂದ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಆಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಅඃ คೕൟ කโ ຄಂൽฆವ ಅಪವತბඛೕಯ ೞದൽಂದ ಈಗ n nx n n 
ವಗბವඝ౬  ෮ದಲචಯದคಂದ ವಗბವඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ ඦತರ ಅൿ ೓ಕൽಂದ 1 ವಗბ ಮൡ౨  ವಗბൽಂದ n n x x n 
2 ಚದರ ๬෥ನ౲ ฿ಞತ౨ ං ಒಂൿ ಮൡ౨  ಅൿ 1 ಪ౵ ๺ 2 ಚದರ ๲ౙ ౷ ೕฑ ා ๲ౙ ౷ ೕฑ ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ๲ౙ ౷ ೕฑ ෩ಲಕ x n n n 
ಚದರ ෇ค ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಆಜฆತ౨ ං ಈಗ ඛೕโ ඞ౲ ಮชಟฑ ನย౵  ඣೕലದฉ කඝ ಡ ಒಂൿ ಅඝ౬  n x n n 
ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ຄಂൽං౪ ೕๅ  ෇ค ෇ค ෇ค n n nn 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ಮ൤౨  ಡ ಆಞತ౨ ං n n 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ඛಂದ 2 ෇ค 1 ಪ౵ ๺ ඛಂದ ಒಂൿ ೯൤ಡ ಎರഴ ඛಂದ ಡ ಒಂൿ ೯൤ಡ ඛಂದ ವฉಡ n n x n x n nx n 
ಮൡ౨  කโ ಒಂൿ ෇ค ಎರഴ ෇ค ෩ฆ ຄಂൽං౪ ೕๅ  ವฉಡ n 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಅಪವತბನൽಂದ ූಜಸมಜං ಇൿ ಅಂಶ฿ಜං ಮൡ౨  ೞದದย౵  කโ ಒಂൿ ಅಪವತბඛೕಯ ಮൡ౨  n n w
ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ  ಚದರ ೓ಕವඝ౬  ෇ค ಞ൐๭ർಗ ಅൿ ಎರഴ ಡ ಆಞತ౨ ං ಮൡ౨  ೞದದย౵  කඝ ಇย౵  e n n n n n 
1 ಚದರ 2 ಚದರ 3 ೓ಕವඝ౬  ೓ಕದವฉಡ ຄಂൽං౪ ೕච n 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ಅಪವತბඛೕಯ ವಗბ฿ಜං ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಈ ಉತ౭ ನ౬ ವඝ౬  1 ෩ಲಕ ຄಂൽං౪ ೕๅ  ೓ಕൽಂದ n x n
೓ಕൽಂದ 1 ೯൤ಡ 2 ಚದರ ೓ಕൽಂದ ೓ಕൽಂದ 1 ೯൤ಡ ಚದರ ೓ಕൽಂದ ೓ಕದವฉಡ ಈಗ ඛೕโ ಇದඝ౬  x n n x n 
ඣೕലದฉ ඛಂದ ಎರഴ ರൿ౪ ತำ౶ ತ౨ ං ಮൡ౨  කඝ ಇย౵  1 คಂದ ಅಂಶವඝ౬  ಅಂಶದย౵  ຄಂൽං౪ ೕච  ಇย౵  කඝ n n n n
ಅಪವತბඛೕಯ ೓ಕൽಂದ ಅಪವತბನವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕච n 
ಆದ౪ คಂದ ಮ൧౨ ෫౱  ಇൿ ರൿ౪ ತำ౶ ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಉತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ಈ ಉತ౭ ನ౬ ൽಂದ ූಜ๭ർಗ ಈ ಉತ౭ ನ౬ ವඝ౬  කโ ෈ഖౣ ෈ഴ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ຄಂൽฆโದඝ౬  ಈಗ ಸಮකಜฆತ౨ ං fx 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ෦ൟಯඝ౬  ಬฉ෷൤౨ ೕච ಒಂൿ ೯൤ಡ ನ ಅඦತ൤ಡ ಒಲโ  ಒඨ ಪ౵ ๺ ഖ ඛಂದ ವฉಡ ಒಂൿ n x n x n 
೯൤ಡ ඛಂದ ವฉಡ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ඛಂದ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಒಂൿ ೯൤ಡ ಎರഴ ඛಂದ ๲ౙ ౷ ೕฑ ವฉಡ 1 ೯൤ಡ ඛಂದ nx n x n x n nx 

๲ౙ ౷ ೕฑ ವฉಡ ಮൡ౨  ಈ ๸තಣბ ಅඝ౬  ඛಂದ ಪವฑ ಡ ກ೉౞ ๭ n x n 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ಄ವಲ  ๼ಂൽನ ಸಮ๲౲ ฀൤ කโ ජಸಜბಕ ม಩ ಅඝ౬  ൤ಡൿಆಳ౶ ಬ๾ൿ ಇൿ ನ ม಩ ಅඝ౬  fx 
๰೉๯ತ౨ ං ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ෦ൟ ಇದರ ม಩ ඛಂದ ಇඛ౮ ඛഔ ಡ ಒಲโ ൧ೕฆತ౨ ං t o n n x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ๸ಕಲನ ม಩ 1 ೯൤ಡ ඛಂದ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං 1 คಂದ ෭ನ๺ ๸ಕಲನ ม಩ 1 ೯൤ಡ kx nk n kx 
ඛಂದ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಆಜං n 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ม಩ ඛฏತರ ౽ಯბ฿ಜං  ಈ ෦ൟಯ ม಩ ಅඝ౬  කඝ ม಩ ನ ෦ൟ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ಮൡ౨  කโ 
ಇದඝ౬  ಈಗ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಇൿ ෦ൟಡ ಸ෥ನ฿ಜං ෦ൟಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ඛಂದ ෇ค ๸ಕಲನ ม಩ ಒಂൿ n n x n 
೯൤ಡ ಇൿ ಒಂൿ ෦ൟ ෭ನ๺ ෦ൟ ඛಂದ ಅඦತ ಡ ಒಲโ ಸಮಯಗಳ ๸ಕಲನ ಒಂದคಂದ kx by n n n x k n 
ม಩ ನ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ඛಂದ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, kx n 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ಮ൧౨ ෫౱  ಈ ෮ತ౨ ದ ෦ൟಯඝ౬  ಅเූಜ౲  ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ෮ದಲචಯൿ  ಪ౵ ๺ ม಩ ನ 1 ydy 0 
คಂದ ವฉಡ ಅเූಜ౲ ฿ಜฆತ౨ ං  ಏಃ ಇൿ ಏಃ ಎಂൿ ຂั  ඛೕโ ಅඝ౬  1 ಡ ಸ෥ನ฿ಜ ඣೕലದฉ ඛಂದ x k i x n 
ಮൡ౨  ಡ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಇൿ ෇ค ඛಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅൿ ಆಞತ౨ ං k n k x n n x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಃಳಜನ ෦ൟ 0 ಮൡ౨  ෬ยನ ෦ൟ ಮൡ౨   කโ 1 ಪ౵ ๺ ನ ม಩ ಅඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൟ౨ ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  x y 
ಎರಡඡ ෦ൟ෷ ม಩ ನ  คಂದ ವฉಜನ ಅเූಜ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං  ಪ౵ ๺ ಚದರ ಇย౵  ಇಂഔಛ౳ ౲ ಂി ನย౵  කโ 0 x 1 y dy 

ನ ಎಂൿ ಬฉಯ෇ರൿ ಏಃಂದฉ ಈಛಗศ ಇย౵ ฆโದคಂದ කโ ಇย౵  ಇඣ౬ ಂൿ ๆค෻ಬฯ ಅඝ౬  x f x y 
ಬಳ๭ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ಈ คೕൟ ಬฉ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ನನಡ ๵ච౬ ෵ಂದ ಡ ಅเූಜ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ม಩ ಅඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං කඝ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ನ ม಩ x fx y 
ಅඝ౬  ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಚದರ ෵ಂದ ූಜ๭ ಬฉಯಬ๾ൿ ಸಹಜ฿ಜ කโ ಈ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡฤ y dy 
ಪ౳ ಯൟ౬ ಸ෇ರൿ ಏಃಂದฉ ಎರಡඡ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ഴโൿ ๯ಲಭವಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ ಆ෺ౙ ಗಳඝ౬  ඣೕಡ෎ಀ ಮൡ౨  කโ ಏඝ ෥ಡಬ๾ൿ ಎಂ්ದඝ౬  ඣೕಡฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ಸ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಮൡ౨  ಆ෺ౙ ಗಳඝ౬  ඣೕലದฉ කโ ನ ಅಧბವඝ౬  ಒಂದರ ಮൡ౨  ಒಂದರ ಅඝ౬  ಒಂದคಂದ a b f f f f 
෩ರರ ಎರಡคಂದ ෩ฆ ೯൤ ຄೕยಸ෎ಀ f 
ಆದ౪ คಂದ කโ โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ലದฉ කโ ౽ಯბโ ກೈ౞ ಞൟ౨ ං෻ ಅಥ฿ ಎಂ්ದඝ౬  ඣೕಡಬ๾ൿ. 
ಕല෫෴ಞโൿ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಇದඝ౬  ಊ๼ಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ෥ಡฤ ๯ಲಭ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಡ ๸ීඌ๭ඈ൤ ಈ ವ౲ ൞౲ ಸವඝ౬  ಪ౳ ൤౲ ೕ౾๯൤౨ ೕๅ x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಎෆಎಕ౺ ౬  ม಩ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ವ౲ ൞౲ ಸ ෥ലದฉ කโ ද౳ ೖෳ ಅඝ౬  ಎෆಎಋ౺  ෩ಲಕ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಇದಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ 0 คಂದ f x x 
ಎෆ.  කඝ ෩ಲේತ฿ಜ ಪ౳ ൤౲ ೕ౾๭ದฉ ಕಲನ๎ಸ౨ იದ ಪ౳ ෬ಯโ 1 ಪ౵ ๺ ಅඝ౬  1 ಪ౵ ๺ ಚದರൽಂದ ydy l x x 
ಸರಳ฿ಜ ඛೕഴತ౨ ං ಮൡ౨  කโ ෴฿ಗล 0 ಜಂತ අಡ౥ ർಜං x 
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ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ෩ಲಕ ද౳ ೖෳ ಎಂൿ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ fx f x 
ಆದ౪ คಂದ ද౳ ೖෳ ಒಂದರ ෇ค ม಩ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං ಪ౵ ๺ ා ಒඨ ಪ౵ ๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ f x fx x x 
ಅඝ౬  ಗಮඛ๭ ಸ౭ ಷౣ ฿ಜ ಧකತ౱ ಕ฿ಜං ಏಃಂದฉ ಧකತ౱ ಕ฿ಜದ౪ ฉ ಈ ಪದโ ಪ౳ ൟ ಡ ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං fx fx x n 
ಆದ౪ คಂದ ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಅඝ౬  ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ඛಂದ ม಩ ಮൡ౨   ರ ม಩ ಬಡ౛  ಏඝ?fx x x 1
 ೯൤ಡ คಂದ 1 ಪ౵ ๺ ೓ಕโ ಮൡ౨  1 ರ ನഴๅ ಇದ౪ ฉ ಇൿ ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ౾ౙ ಂತ x x x 0 x 1 
ಕല෫෵ದ౪ ฉ 1 ಪ౵ ๺ ಪ౵ ๺ ಜಂತ අಡ౥ ർಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  0 ಮൡ౨  1 ನഴเನ ೓ಕโ ಜಂತ ೉ಕౙ ർಜං x 1 x x x x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ  ಅඝඩತ ಒಂൿ ೯൤ಡ ඛಂದ ಒಂൿ ೯൤ಡ ಚದರ ಇൿ ಒಂದ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ർಜං ಮൡ౨  ಒಂದ౾ౙ ಂತ x x 
අಡ౥ ർದ ෴โർದง ม಩ ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං ಆದฉ ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ർಜದ౪ ฉ ೞದโ ೓ಕವඝ౬  x 1 x 
ຄಂൽฆತ౨ ං ಇൿ ಜಂತ අಡ౥ ർಜං x 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಅඝඩತ 1 ೯൤ಡ คಂದ 1 ಪ౵ ๺  ವಗბโ 1 ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಆಞತ౨ ං x x 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂದ౾ౙ ಂತ ກ೉౞ ದ౪ ฉ ಇൿ ๒ನ౲ ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಆಞತ౨ ං ๵ච౬  ಮൡ౨  1 ರ ನഴๅ ಇದ౪ ฉ റ౲ ๜ x x f x 
๵ච౬ ಜಂತ ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ർಜದ౪ ฉ ಇൿ 0 ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ฆತ౨ ං. x 1 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ನಮಡ ಏඝ ຂำತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ 0 คಂದ 1 ರ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ກೋ౞ ൟ౨ ฆವ ౽ಯბವඝ౬  ๰೉๯ತ౨ ං ಮൡ౨  ಅൿ ಒಂದರ ෬ว හౘඨ f 
ಅඝ౬  ಅඦತಃౙ  ಕല෫ ෥ഴโದคಂದ ๵ච౬  ಮൡ౨  ಒಂൿ ಎෆ ನഴๅ ಅಧბ ಮൡ౨  ಎෆ ಒಂದರ ಆ෺ౙ ಗำ 
ກೋ౞ ൟ౨ ฆโದඝ౬  ඣೕലದฉ ಅಧბದ๠ౣ  ಎෆ ಒಂದ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ฆತ౨ ං, ಅಂದฉ ಅಧბದ ಎෆ ಒಂದ౾ౙ ಂತ 
ಕല෫෵ರ෎ಀ. ಮൡ౨  ಒಂದคಂದ ෩ರರย౵  ಎರಡคಂದ ෩ರರย౵  ಜಂತ ಕല෫෵ฆತ౨ ං f f 
ಆದ౪ คಂದ ಆ෺ౙ  ತඩ౭ ಜං ಆದฉ ಸค ಈಗ ಮൡ౨  ಆ෺ౙ ಗำ ද౳ ೖෳ 2 ಅඝ౬  ಄ำತ౨ ං ಮൡ౨  ද౳ ೖෳ 3 a b c d ca f d f 

೯൤ಡ ද౳ ೖෳ 2 ෩ಲಕ ຄೕย๯ತ౨ ං  ಎෆ 2. by f 3 f 
ಆದ౪ คಂದ ಇโಗಳඝ౬  ಮ൤౨  කโ ว౽ౙ ೈರ ෥ലฆโದคಂದ කโ ಏචಂൿ ඣೕഺೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಎෆ ಅเූಜ౲   ಎෆ ಅเූಜ౲  ಎರഴ ಎರഴ ෇ค ม಩ ನ ಎෆ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಎರಡคಂದ 2
ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ഖ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಇൿ  ರ ಎෆ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ෇ค ม಩  คಂದ 2 3 5. 
ಆದ౪ คಂದ 2 ರ ಎෆ ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ม಩ 3 คಂದ 5 ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ 0 ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ๭ ಆ෺ౙ ෷ ಎෆ ಅเූಜ౲  2 ಕല෫ ಎಂൿ ຂำತ౨ ං  0 ಜಂತ ಸ෥ನ౾ౙ ಂತ ಎෆ ಅเූಜ౲  2 0 ౾ౙ ಂತ 
ಕല෫෴ಜං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං 
ಆದ౪ คಂದ ๭ ಆ෺ౙ ෷ ಸค෴ಜං ಮൡ౨  ല ಆ෺ౙ ಯ ಬಡ౛  කโ ಎෆ ಅเූಜ౲  ෩ฆ ಮൡ౨  ಎෆ ಅเූಜ౲  ಎರಡคಂದ 
ಎෆ ಎರಡඝ౬  ඣೕಡ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಎෆ ද౳ ೖෳ ಎಋ౺  ා ಎෆಎಋ౺  ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ  ಪ౵ ๺ ඛಂದ  ಪ౵ ๺ ೓ಕದ ม಩ ಡ 1 x 1 x 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಅเූಜ౲   คಂದ  ม಩ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಇൿ  คಂದ  ರ ม಩ ಆಜං. ಅเූಜ౲  f 3 by f 3 4 10 2 5 f 2 by

කโ ಈಛಗศ ว౽ౙ ೈರ ෥ലං౪ ೕๅ 3 คಂದ 5. f 2 
ಆದ౪ คಂದ ม಩ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ ౽ಯბವඝ౬  ກ೉౞ ๯ൟ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ม಩ ಎರಡคಂದ ಐൿ ม಩ ෩ರคಂದ ಐൿ ಕല෫෴ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಎෆ ಅเූಜ౲  ෩ฆ ಎෆ ෩ฆ ಎෆ ಅเූಜ౲  ಎರಡคಂದ ಎෆ ಎರಡ౾ౙ ಂತ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ ಕല෫ ಎಂൿ 
๰೉๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ನಮ౱  ಆ෺ౙ  ಎಂದฉ ತඩ౭ ಜං කโ  ಇತರ ಅಸ෥ನ൤ಯඝ౬  ຄಂൽค d 
ಆದ౪ คಂದ ಮൡ౨  ಸค෴ದ ಆ෺ౙ ෴ಜං ಸค ಪ౳ ๔౬  ๸ಒ౲  කಲౙ ಃౙ  ຄೕತೕಣ ಒಂൿ ಇಂഔಗ౳ ฯ ಡ ඛಂದ ඛಂದb c fx x x 

ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಶ౾౨  ෭ನ๺ ೯൤ಡ ಒಂದคಂದ ඛಂದ ූಜ๭ ඛಂದ ಡ ๒ನ౲ ൽಂದ ಅඦತಃౙ  ඦತರ ಈ e t t tdt x 
ಃಳಜನ ಆ෺ౙ ಗಳย౵  ෴โൿ ಸค෴ಜං ಒಂൿ ಅඦತದย౵  ກೋ౞ ൟ౨ ං ಮಧ౲ ಂತರ 0 ನย౵  ಕല෫෴ಞತ౨ ං ನ 1 f bf x cf

คಂದ ಇൿ ಎม౵  ಡ 0 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  0 ಡ ಅඦತ൤ ಮൡ౨  ಆ෺ౙ ෷ ರ ಪವฑ ಆಜං x 1 f x x d f 2 x x 
ಎಂ්ൿ ನย౵  ನ ෍ಸ ౽ಯბ฿ಜං ಇย౵  ನಮಡ ಅඝ౬  ඛൽბಷౣ  ಅเූಜ౲ ฿ಜ ඛೕಡมಜං  ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಈx r fx 
ಆ෺ౙ ಗಳඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ກೈ౞ ಗฤ ಮൡ౨  ಕല෫ ෥ಡฤ ಄ัಆำ౶ ൟ౨ ฆโದคಂದ  ಃಲโ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ກೈ౞ ಞൟ౨ ං෻ f 
ಅಥ฿ ಕല෫෴ಞൟ౨ ං෻ ಎಂൿ ඣೕಡฤ ಈ ౽ಯბದ โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಃಲโ ಯ โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ කโ චನඪ๭ಆ ౶ู ೕಣ. ಃಲโ හౘඨ ಆಡย෵ಂದ ftdt 
෈ಎಋ౺  ಡ ඦತರ ಇൿ ಏඝ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ කโ ನ ෬ยನ ಆචಯ ෈ಂൿ ನย౵  ಅඝ౬  ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡฤ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  x b f 
ඦತರ โ౲ ತ౭ ನ౬ ฿ದ ಅเූಜ౲  ෭ನ๺ ඛಂದ ಞ൐๭ ෇ค ಅเූಜ౲  ಬಲ b x f ax x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ๬෥ನ౲  ๰ತ౳ ฿ಜං ඛൽბಷౣ  ಅเූಜ౲ ൤ಯ โ౲ ತ౭ ನ౬ ౽ౙ ಜ ಅเූಜ౲ ಗಳ ෦ൟಗำ ඛൽბಷౣ ฿ಜ ನ x 
౽ಯბಗะಜๅ, කโ ඛಂದ ವฉಡ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ຄಂൽฆ฿ಗ කโ ಸರಳ฿ಜ ನ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಆದฉ a x x f 
ಇย౵  ಅඝ౬  කโ ෬ยನ ಅಂತ౲ ದ ෈ಂൿเನย౵  ෬ม౰ ಗದ โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡ෎ಀ ಒಂൿ ෭  ಃಳಜನ f 
ൡൽಯย౵  ಅದರ โ౲ ತ౭ ನ౬ ದ ಪഖౣ  nus f 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅඝ౬  1 คಂದ ಡ ෭ನ๺ ೯൤ಡ 1 คಂದ ෵ಂದ ෵ಂದ ූಜ๭ർಗ කโ ಇದඝ౬  fx x 2 xe t t t dt 
ಪ౳ ൤౲ ೕ౾๭ದฉ ද౳ ೖෳ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಪವฑ ಅඝ౬  ෮ದฤ කโ ಇಂഔಛ౳ ಂി ನย౵  ಡ ಸ෥ನ฿ಜ f x e x 
ಇഴ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಪ౵ ๺ 1 ා ා ನ โ౲ ತ౭ ನ౬ ฿ಜං 1 ෭ನ๺ කโ ಅඝ౬  1 คಂದ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං x x x x t x 
ಆದ౪ คಂದ ಇ ෭ನ๺ 1 คಂದ ಪ౵ ๺ 1 ಡ ๻ಕ෎ಀ  ෵ಂದ ූಜ๭ ಆಞತ౨ ං ಒಂದคಂದ ನ โ౲ ತ౭ ನ౬ โ x t t x x x 
ಒಂದคಂದ ಅඝ౬  ವಗბൽಂದ ෭ನ๺ ඛೕഴತ౨ ං x x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ 2 ෇ค ಆದฉ ෭ನ๺ คಂದ คಂದ ඛಂದ ූಜಸಲ౭ ഴತ౨ ං ಮൡ౨  ಪൟೕಯโ ෴฿ಗล e x 1 x x 
ಇฆತ౨ ං ಧකತ౱ ಕ ಇൿ ๒ನ౲ ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ർಜං, x 
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ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ๒ನ౲ ൽಂದ ಅඦತಃౙ  ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ ກೋ౞ ൟ౨ ං ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ ಎಂ්ൿ ๸තಣბ ๒ನ౲ ൽಂದ ಅඦತ൤ಯ ෬ว ກೋ౞ ൟ౨ ฆವ ౽ಯბ฿ಜං f 
ಆದ౪ คಂದ ಆ෺ౙ  ಸค෴ಜං ಮൡ౨  ತඩ౭ ಜ ಗಮඛ๭  ಈ හౘඨ ನ โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡං෻ කโ a b bec 
ಅඃ เಷಯವඝ౬  ಕึಯಬ๾ൽൡ౨  ause 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಇඣ౬ ಂൿ คೕൟಯย౵  ಬฉ෷൤౨ ೕච කโ ෵ಂದ ಡ ಮಧ౲ ಂತರโ ກೈ౞ ඈ൤ ກೈ౞ ಞತ౨ ං ಎಂൿ x x x 
කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಏಃ ಇൿ ກೈ౞ ඈ൤ ಃಳಜನ ൡൽಯ ඩ෵ಂഡ 1 ಕല෫෴ಞತ౨ ං ಮൡ౨  ෬ยನ ಅಂತ౲ ದ ෈ಂൿ x x 

ກೈ౞ ಞತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ ກೈ౞ ඈ൤  ಮಧ౲ ಂತರโ අಡ౥ ർಞತ౨ ං ಮൡ౨  අಡ౥ ർಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಇಂഔಛ౳ ౲ ಂി ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං x 
ಏಃಂದฉ ಇಂഔಛ౳ ౲ ಂി ಪൟೕಯ฿ಜฆತ౨ ං ಧකತ౱ ಕ฿ಜ ಇൿ ෴฿ಗล ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං t 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಧකತ౱ ಕ ౽ಯბವඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ කโ ಅದඝ౬  අಡ౥  ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ๸෽ೕ೧๭ದฉ ಅൿ 
අಡ౥ ർಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಮൡ౨   ౽ಯბವඝ౬  ಸค෴ಜ ກ೉౞ ๯โದคಂದ โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡං෸ ಸಹ කโ ಈ fx 
ಧකತ౱ ಕ ౽ಯბವඝ౬  ๸෽ೕ೧๯ವ ಮಧ౲ ಂತರโ අಡ౥ ർಞൟ౨ ං ಎಂൿ ඣೕഴವ ෩ಲಕ ಇದඝ౬  ๯ಲಭ฿ಜ 
ඣೕಡಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಆ෺ౙ ಯඝ౬  ඣೕಡฤ කโ ನ ಅඝ౬  ඣೕಡ෎ಀ  ๻ಛದฉ ಎෆ c d x f f of one by x 
ಏචಂൿ ඣೕഺೕಣ ඛಂದ ಒಂದคಂದ ಒಂದคಂದ ඛಂದ ඛಂದ ඛಂದ ಡ ಡ ෭ನ๺ ೯൤ಡ x xf x x x e e t t by t 

ಇಂങಗ౳ ฯ ಆಜฆತ౨ ං කโ ෵ಂದ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಒಂದคಂದ ඦತರ ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ಚದರ by tdt t y dt y dy
ಮൡ౨  ಡ ಸ෥ನ฿ർಗ 1 คಂದ ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  t xy x t x x x 
ಆದ౪ คಂದ ನ ಈ คಂದ ಡ ಅเූಜ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ෵ಂದ ෭ನ๺ ಡ ෵ಂದ 1 ಆಜං x f 1 x x e t y 
ಆದ౪ คಂದ 1 คಂದ ೯൤ಡ 1 คಂದ ಯඝ౬  ෵ಂದ ූಜಸมಞโൿ ෵ಂದ ಒಂൿ ಮൡ౨  ෭ನ๺ ಒಂದคಂದy t y t y dt 

ಚದರ ಇൿ ಒಂඃ ಎರഴ කโ ຄಂൽං౪ ೕๅ  ෭ನ๺ ೉ກ౬  ಮൡ౨  ඦತರ කโ ඛಂದ ෭ನ๺ ಪ౵ ๺ 1 y dy x x y y 
ಅඝ౬  ෵ಂದ ූಜ๯൤౨ ೕๅ, ಇൿ ನ ෭ನ๺ ฀൤෻ ಇฆತ౨ ං, y x f 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ನ ಮൡ౨  ಒಂದರ ಅඝ౬  ๰೉๯ತ౨ ං, ಇൿ ෴฿ಗล ๒ನ౲  x x f f 
ಆದ౪ คಂದ ನ ನ ๒ನ౲ ಃౙ  ಈ ಆ෺ౙ ෷ ಈಗ ಸค෴ಜං, ಇൿ ಆ෺ౙ ಯ ಬಡ౛  ಏඝ ಇൿ ಆ෺ౙ ෵ಂದ x f f  x c d c 
ಅඝಸค๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ  ರ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ಅඝ౬  ಡ ಬฉದฉ ෭ನ๺ ನ  ರ เൿ౲ ൬ ෭ನ๺ ಡ ಆಜං  ಇൿ 2 f gx x x g 2 f x 

ಡ 1 คಂದ 2 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ನ คಂದ ನ ෭ನ๺ ಡ ಸಮ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං x x f 1 x x f 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಡ 2 ನ ෭ನ๺ ಆಜං, ಇൿ ෭ನ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x f gx 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಅඝ౬  ๰೉๯ತ౨ ං  ಒಂൿ ෍ಸ ౽ಯბ ಇൿ ಆ෺ౙ ಯඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ಸಹ ಸค෴ಜං gx s  o d 
ಆದ౪ คಂದ ಆ෺ౙ  ಮൡ౨  ಸค෴ದ ಆ෺ౙ ಗำ ಸค a c d 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෨ಂൽನ ಉಪක౲ ಸದย౵  ಅเූಜ౲  ಕಲನ๎ಸ౨ იದ ಉಪක౲ ಸ ಎರಡඝ౬  තಣბತั๯ತ౨ ං කโ ಇඞ౬  ಃಲโ
ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ಚ೉ბ๯൤౨ ೕๅ ಧನ౲ ฿ದಗำ 
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