
كا ناظرین ہیلو   iit pal  انٹیگرل میں ہے حصہ كا سیریز ایک كی سیشنز كے كرنے حل مسئلہ یہ لہذا ہے خیرمقدم میں چینل كے ریاضی
ہے لیكچر ایک سے میں كیلكولس انٹیگرل یہ لہذا گا دوں سیشن چند كے كرنے حل مسئلہ پر مساوات ڈیفرینشل اور كیلكولس  

كے سالوں پچهلے پر طور بنیادی انتخاب كا مسائل ہوئے كرتے مسائل كچه  ہیں۔ كرتے آغاز سے اس ہم آئیے تو  j ہے جاتا كیا سے پیپرز ایڈوانس
ہیں كرتے شروعات سے ایک نمبر مسئلہ آئیے لہذا گا لوں جائزه بهی كا تصورات اہم والے ہونے استعمال میں مسائل ساته كے مسائل میں اور  

زیاده سے  میں اگر كہ ہے كہتا ایک سوال تو مائنس ہے برابر كے انٹیگرل 2سے  pi  pi by 4  pi by 4 of dx over 1 plus e 
سائن پاور تک مائنس  گنا گنا ستائیس پهر x 2 ہے برابر كے مربع  cos x  i  

سات ہے۔ لگانا حساب كا قدر كی بیس پهر اور ہے لگانا اندازه كا انٹیگرل قطعی اس ہمیں پر طور بنیادی تو   i مربع
مائنس فارم پاس ہمارے كہ ہیں دیكهتے یہاں ہم اگر تو سے كا   a  a  fxdx ہے انٹیگرل كا

مائنس كہ دیں كرنے یاد مجهے تو سے فنكشن بهی كسی كے یہ لیے كے انٹیگرل  a  afxdx  fx  equ   al to integral to ہے
مائنس لیے اس سے سے صفر صرف ہم بجائے كے كرنے اندازه كا   zero of a to f of x plus f minus xdx  a  a  aكا

ہے۔ ہوتا انٹیگرل سے مائنس وه ہیں كرتے جو ہم لیے اس ہے آسان بہت ثبوت كا اس لیے اس ہیں سكتے لگا اندازه afxdx  fxdx اسے لیے كے
مائنس كے سے صفر جمع ہے سكتا جا لكها پر طور كے انٹیگرل تک صفر سے  a  afxdx ہے خاصیت ساده ایک كی انٹیگرل قطعی یہ انٹیگرل تک

كچه پاس ہمارے اگر كہ سے   a  b ہے انٹیگرل تک
ہیں۔ سكتے ہو تقسیم میں مجموعے كے انٹیگرلز دو سے انٹیگرل ہم تو سے اور سے  a  c  c  b  x میں انٹیگرل پہلے ہیں كرتے كیا ہم اب تک

مائنس كو ہم اگر میں انٹیگرل پہلے ہیں ڈالتے برابر كے مائنس كو   y  x  ydx گے ڈالیں برابر كے
مائنس تو جب اور گا جائے ہو مائنس برابر ہے برابر كے جب اور صفر   dy  x  ay  a  x  y ہے ہوتا برابر كے

ہے ہوتا صفر تو  
مائنس تو انٹیگرل كا صفر سے مائنس كو كے اور ہے سكتا جا لكها انٹیگرل تک صفر سے مائنس   a  fxdx  y  f  dx  dy مائنس كہ جو ہے
انٹیگرل آف مائنس  ہے۔ برابر كے صفر سے كا اسے اور ہے۔ سكتا جا لكها پر طور كے   a  ydy  f  integ   ral minus ydy كے

سے صفر كے مائنس جسے تک سے صفر كے كے مائنس لہذا ہے سكتا جا لكها بهی پر طور كے انٹیگرل تک   a  f  xdx  a  f  a سے
سے صفر انٹیگرل تک مائنس كے جمع كے  afxdx  af  x  f  xdxجو ہیں صورتیں خاص دو یقیناً  فارمولہ ہمارا یہ ہے كہ جو ہے برابر كے

اگر لہذا ہیں اہم میں مسائل سے بہت مائنس جو ہے فنكشن طاق ایک كا ہے مائنس كے   f  x  f  x  f ہے برابر كے
یہ پهر تو مائنس جمع مائنس لہذا گا۔ جائے ہو صفر سے  f  x  fx  a  afxdx  f اگر كہ ہے یہ دوسرا اور ہوگا برابر كے صفر انٹیگرل كا

مائنس جو ہے فنكشن یكساں ایک كا تمام كے   x  f  x  x ہے برابر كے
مائنس تو سے سے صفر  ہے۔ برابر كے بار دو انضمام كا   a  afxdx  afxdx ہیں كرتے حل كا مسئلے ہم اب انٹیگرل تک

ہے پاس ہمارے تو كا جمع  زیاده سے  ہے برابر سے دو مائنس دو گنا آئیے اب مائنس كریں اندازه كا x  f 11 برابر یہ  e  sin x  x  f  x 
پلس  اوور   ہے تک سائن پاور كے منٹ  گنا ایكس مائنس سے مائنس اب مائنس مائنس سائن كی 11سائن مائنس كی  e 2  s cos 2 x  x  x x  

 ہے
پلس  یہ تو مائنس پاور كے اور ہوگا برابر كے مائنس  یہ لہذا ہے فنكشن ایون ایک اسے ہے ہی جیسا 1كے  e  sin x  cos 2  cos 2x  e 

پاور ہے۔ سكتا جا بنایا آسان پر طور جمع  كو سے مائنس  گنا sin x 1 كیا تقسیم سے  e  sin x 2  cos 2 x  
ڈینومینیٹر كہ ہیں دیكهتے ہم تو كے   x  f ہے برابر كے

میں اگر اب تو جمع مائنس پلس مائنس   fx  f  xfx  f  x ہوں جوڑتا كو
جمع  ہے برابر تو جمع  سے ایكس سائن كو گیا كیا تقسیم سے 1مائنس  گنا  e 1  e  sin x 2  cos 2 x 

جمع  تو مائنس  زیاده سے  یہ اور گا جائے ہو منسوخ 1گا كروں استعمال میں اب ہے برابر كے  e to sine x 12  cos 2 x   cos 2x 
مربع فارمولا كا 2ہے برابر كے  مائنس  cos  x 1  

مربع مائنس یہ تو 1ہے برابر كے  over 3 2  cos  x  
وه ہے جو پاس ہمارے تو سے  جو فیكٹر integral i is equal to we are 2 by pi 0  مائنس  بائی  كا   ہوگا  pi by 4132  

مربع مربع سیكنٹ بطور ہیں لكهتے كو انٹیگرینڈ اس ہم ہیں سكتے كر ہم جو ہے نہیں مشكل كرنا كو انٹیگرل اس اب cos  x dx  x 3سیكنڈ  تقسیم
مربع ہم اگر كہ چاہئے ہونا واضح پر آپ یہ اب اور مائنس كو x 2 دیں بدل برابر كے  d  x  u  tan x  

سے  اسے ہم تو مربع سیكنڈ  بذریعہ مربع ٹین جمع  گنا  تقسیم 0ہیں سكتے لكه پر طور كے مائنس  pi 4  x 31  x 2  dx  
برابر كے یو ڈالیں اب تو پهر مربع جب حد كی انضمام اور ہے ہے صفر برابر  tan x  du secant  xdx  x  u  tan 0  ہے برابر كے

جب اور ہے  جو ہے برابر ہے۔ برابر كے  كہ جو ہے برابر كے 0اوور  تک  سے  كے اوور  x  pi by 4 u 10  pi by 4 1   du 012  
مربع ٹین  یہ ہے برابر كے انٹیگرل پائی 3تها  x  

ہوں لیتا كامن تین سے ڈینومیٹر میں اگر ہے سكتا جا لكها یہ لہذا ہے میں انٹیگرل معیاری یہ اب ۔ جمع مربع یو  تو 31  
لكهوں اسكوائر تهری روٹ بائے ون میں جسے تهری بائی ون پلس اسكوائر یو اوور ڈو ون ٹو زیرو انٹیگرل پائی تهری  ہیں۔ ملتے اوور دو مجهے تو

 گا
ہے ایک بائی  انٹیگرل كا مربع ایک جمع اسكوائر یو اوور  اور ہے برابر كے پائ  اوور  یہ تو 2311  

الٹا ٹین بار  جڑ بذریعہ  بذریعہ   تو یہ لہذا ہوگا جانچنا درمیان كے ایک اور صفر كو اس اور سے۔  جڑ گیا كیا تقسیم سے  كو 113كے  u 13  tw 
ہے۔ برابر  o  pi tan inverse root 3 minus tan inverse 0 tan inverse root 3 is equal تین جڑ بذریعہ

اور   to pi by three  tan inverseہے صفر صفر
ہیں كرتے حاصل یہ ہم تو  

تو ہے برابر ہے مطلب كا اس تین جڑ تین بائی دو یہاں كینسل  i  pi  i  i ستائیس ہے مطلب كا جس گا ہو برابر كے ستائیس بائے چار  مربع
ہے برابر كے چار مربع  

كریں معلوم قدر كی انٹیگرل ہے دو نمبر سوال لہذا ہے جواب كا مسئلے پہلے یہ تو كو جڑ مربع گنا  كے تهیٹا cos 3  مربع كے  cos theta 
اور كیا تقسیم سے جڑ پانچ پورے كو جڑ مربع كے   sin theta  d ہیں بڑهاتے تک طاقت كی تهیٹا

برابر كے تهیٹا ہم پہلے سے سب ہیں كرتے كیا ہم لیے كے كرنے حل كو مسئلے اس تو مائنس ہیں۔ كرتے تبدیل كو   pi by 2  phi  d تهیٹا
مائنس ہے برابر كے تهیٹا جب اور ہے برابر كے تهیٹا جب d phi 0 بهی ہے برابر كے صفر  phi  pi by 2  pi by 2 phi  cos 

كہ جو اور ہے۔ برابر كے تهیٹا   theta is equal to cos of pi by two minus phi  sin phi  sin  cos phiكے
ول انٹیگرل لہذا ہے برابر ہے جاتا ہو اٹوٹ  سے صفر سے دو سے میں جڑ مربع تین كے   l  sine phi   pi  ہو تک صفر سے دو سے

مائنس پهر اور سے  كو مائنس كے انٹیگرل اس پهر اور گا ہو سے پهر ہے سكتا جا لكها انٹیگرل تک d phi 0 بجائے كی  pi by 2  phi i  
ہے سكتا كر استعمال تهیٹا انٹیگرل یہ  
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سے  كہ جیسا  ہے۔ سكتا جا لكها بهی اسے تو تقسیم سے جڑ مربع  كے تهیٹا سائن بذریعہ  بذریعہ 0ساته كے جڑ مربع كے تهیٹا  pi 23  cos  
ساته sin 5 گیا بڑهایا تک تهیٹا طاقت كو جڑ مربع كے تهیٹا  d  

ہے دو مساوات ایک یہ اور ہوں كہتا ایک مساوات كو مساوات اصل میں چلیں ہوئے جوڑتے كو اس اب تو  
ہے ملتا گنا  ہمیں سے جوڑنے كو  اور  تو سے  ہے برابر گنا  كے كرنے ضم كے 122علاوه كے جڑ مربع كے  i 0  pi 3 2  cos theta  

تقسیم سے جڑ مربع كے اور جڑ مربع كے sin theta  cos theta  sin theta 5پاور كو تهیٹا ڈی   ہوئے بڑهے سے جڑ مربع كے  
 كریں

ہیں۔ سكتے كر منسوخ اسے ہم اب تو سے  یہ گا جائے ہو nd 0  ساته ساته كے جڑ مربع كے  pi by 2 3  cos theta  sin theta
سے جڑ مربع كے  power 4 d ہم لیے كے كرنے انٹیگریٹ كو اس دوباره یہاں اب ہے جاتا ہو كم میں لینے جائزه كا انٹیگرل اس مسئلہ اب تهیٹا

سے ڈینومینیٹر  میں اگر ہیں سكتے كر كیا   cos گا جائے ہو اوور تین یہ اور لیں جڑ مربع ایک كا كامن تهیٹا
تو گا جائے ہو فور پاور جڑ مربع كا تهیٹا cos  cos 4  پاور كہ جو ہے جڑ مربع جمع ایک كا تهیٹا ٹین پاس ہمارے پهر اور گا ہو تهیٹا اسكوائر  d 

گا۔ جائے بڑه تک تهیٹا  
سكتا لا میں تهیٹا ڈی  طاقت كو تهیٹا ٹین كے جڑ جمع  میں تهیٹا مربع سیكنٹ  عدد میں كہ ہیں دیكهتے آپ اگر اور ہے ملا تهیٹا ٹین ہمیں اب تو 314  

 ہوں
دو تهیٹا  ہیں۔ سكتے ڈال ڈی تهیٹا مربع سیكنٹ پهر ہے برابر كے مربع ٹی تهیٹا ٹین ہم اب تو   tdt ہو برابر كے صفر تهیٹا جب اور گا ہو برابر كے

تو تهیٹا جب اور گا ہو برابر كے صفر دو   t  pi by  tan pi گا ہو
گی ہو انفینٹی تو  

ہے برابر انٹیگرل یہ تو  
تقسیم گنا  لامحدود سے   ہے برابر یہ تو 2گیا بڑهایا پر  پاور كو ٹی پلس  y 032  t dt  b  y 1 4  

كہ ہے یہ مطلب كا اس اور ہے سكتا جا كیا منسوخ كو  تو سے  انٹیگرل گنا  ہے برابر اوور 2 پاور كو  پلس  i 30  infinity t  t 14  dt 
اسے اب ہے گیا بڑهایا تک چار پاور كو ون پلس ٹی بائے ون مائنس ایک ہے۔ سكتا جا كیا سے آسانی كر لكه پلس   t  dt گیا بڑهایا تک

پاور ٹو ریز  پلس ٹی انفینٹی ٹو زیرو انٹیگرل مائنس ٹی ڈی تهری مائنس پاور ٹو ریزر ون پلس ٹی آف انفینٹی ٹو صفر انٹیگرل گنا تین ہے برابر یہ تو 1
گا جائے بن مكعب ون پلس ٹی تین بائی ایک جمع یہ گا دے مائنس مربع ایک جمع ٹی ٹو ٹو بائے ون مائنس یہ تک گنا  ہے برابر جو ٹی ڈی  مائنس 43  

كیونكہ تک انفینٹی سے صفر اب   t برابر كے صفر  ہے۔ جاتا بهی یہ اور ہے جاتا پر صفر یہ ہے جاتا طرف كی مربع ون پلس ٹی بائے ون انفینٹی
 ہوگا

برابر كے صفر یہ مائنس ہوگا برابر كے صفر گنا تین یہ تو  t چه بذریعہ ایک گنا تین یہ گا جائے بن تین بذریعہ ایک مائنس دو بذریعہ ایک یہ ہوگا پر
كا  قدر ہے جواب لہذا ہے برابر كے دو بائے ایک جو ہے   i ہے برابر كے دو ایک

جی آئیے تو كریں تلاش قدر كی انٹیگرل كہ ہے یہ سوال گے لیں جائزه كا انٹیگرل قطعی ایک ہم پهر لیے كے تین نمبر مسئلہ o  i 1 3   جڑ جمع
تقسیم ہے برابر كے نصف سے  كے مائنس  ضرب مربع  جمع 0اس آئیے لیے كے ایكس ڈی  بائی  پاور  اضافہ مكمل  گیا بڑهایا كو  x 11  x 614

كریں كوشش كی كرنے حل كو مسئلے  
كہ گے لكهیں یہ اور گے كریں آسانیاں سی تهوڑی ہم پہلے تو i 130 اوپر كے ایكس ڈی آدهے سے  گنا  ہے جڑ جمع  پاس ہمارے ہے برابر  

پاس ہمارے گا جائے ہو یہ تاكہ  بائی  پاور  ہے پاس ہمارے پهر اور ہے مربع  جمع مائنس  گنا آدها كر بڑها پر پاور كو  پلس x 114 كو  x 11  x 
6جائے لے تک كر بڑها  x 4  
پلس  نصف سے  رینج یہ میں  كہ كریں نوٹ لہذا ہے۔ یہ تو مائنس  اور 3كے جڑ جمع  اسے میں اب لہذا ہیں مثبت دونوں  x 2 01  x 1   x 1

سے  گا لكهوں پر طور مائنس  اس میں ذریعے كے انٹیگرل گنا  تک نصف كے مائنس  پر طور كے پاور كو 0 گنا  dx 31  x 3  x 2 1  x 1  
مائنس   x گا۔ لكهوں پر طور كے نصف پاور كو

میں ہاف پاور ایكس مائنس  اور میں ہاف پاور ہے ایكس پلس  پاس ہمارے تو 11  
گا جائے بن جڑ مربع كا مربع ایكس مائنس  یہ تو 1  e 

ہمیں تو مائنس  بذریعہ مائنس  ضرب dx 1 پاس ہمارے كیونكہ ہے متبادل ساده ایک پاس ہمارے یہاں اب ہے ملتا جڑ مربع ایک اور مربع  x 1  x  
مائنس ایک یہ ہمیں ہے اصطلاح مربع متبادل برابر كے   x  sin theta  x چاہئے آزمانا كو

تو گا۔ جائے ہو برابر جب اور تهیٹا ڈی تهیٹا   dx   cos  x 0 ہے تهیٹا
جب اور ہے برابر كے  تو ہے برابر كے نصف 0ہے نصف تهیٹا  x  sin  

تهیٹا تو انٹیگرل یہ لہذا ہے سے  گنا  جمع ہے برابر كے  جڑ كے انٹیگرل كے سے  كے pi by six  i 310 ڈی تهیٹا  pi  dx 6  cos  
مائنس  كو تهیٹا مائنس  اور ہے گیا كیا تقسیم سے تهیٹا جڑ مربع كا مربع لہذا ہے برابر كے تهیٹا 1ہو منسوخ  sin 1  x  cos  cos theta  

ہم اور ہے جاتا مائنس  كو تهیٹا d 1 سے تهیٹا گناه جمع  آپ كہ ہیں كرتے ہم  كیا ہے آگے سیدها یہ اب ہیں كرتے حاصل انٹیگرل سے تهیٹا  sin 1
كریں تقسیم اور ضرب  

كریں تقسیم سے تهیٹا اسكوائر سائن مائنس  كو تهیٹا گناه جمع  یہ تو 11  
یہ تو سے  انٹیگرل بار  جمع  جڑ یہ ہے تهیٹا ڈی تهیٹا اسكوائر بذریعہ  ہے برابر كے  كے cos 310 تهیٹا مربع سیكنٹ تهیٹا مربع  pi 61  cos 

بذریعہ تهیٹا سائن اور ہے   cos squar   e theta is secant theta times tan theta d theta كا اس كو آپ اب
سے صفر ہے برابر كے تهیٹا سیكنٹ پلس تهیٹا ٹین گنا  جمع  جڑ یہ لہذا ہوگا معلوم انٹیگرل 31تین جڑ یہ گیا كیا اندازه درمیان كے چه  pi by  

10ہے یہ  ہے  سیكنٹ اور ہے  ٹین مائنس  جڑ بذریعہ  ہے  پائی بذریعہ سیكنٹ جمع  جڑ از  ہے  بذریعہ  ہے ضرب ایک جمع  pi 613623001
31331 مائنس  جڑ بذریعہ ہے  یہ بار  جمع  جڑ  

ہے برابر كے دو قدر كی انٹیگرل لیے اس ہے۔  جو ہے برابر كے  مائنس  كہ جو  مائنس   جڑ بار  جمع  جڑ تو 3131312  
ہیں چلتے طرف كی  نمبر سوال كے مسئلے اگلے آئیے تو 4  

كہ ہیں یہ مسائل تو كو سے كا صفر كہ دو۔ ہونے فعل تفریق قابل ایک تک صفر پر صفر ہے برابر كے  f  r  r  f  f  pi برابر كے تین دو پر
اور ہے اور  قدریں كی جس ہے گیا دیا فنكشن تفریق قابل ایک ہمیں لہذا ہے۔ برابر كے  پر  پرائم اور ہیں گئی دی f 010  پرائم  pi by 2  f 0  

اگر اب ہے۔ گئی دی كا سے x  g x  pi  by 2 f prime t cos at minus cot t cos atftd ہے برابر كے كرنے ضم تک
لیے كے سے صفر اور كهلا پر صفر میں t  x  pi by two  pi 2 قریب كے  پر  

ہمیں تو ہی آتے قریب كے  كے كی لہذا ۔ ہوگی كرنی تلاش حد كی یہ كا x 0 ہے گیا دیا سے لحاظ كے انٹیگرل اس  x  g  x  g  
لیے كے لگانے اندازه كا انٹیگرل اس چاہئے۔ كرنی كوشش ہمیں پہلے تو كے   x  g كی كرنے تلاش كو حد اس ہم پهر اور كریں تلاش فارمولا كا

ہیں دیكهتے انٹیگرینڈ آپ اگر یہاں كہ كریں نوٹ لہذا گے كریں كوشش  
یہ تو یہ ہے ۔ ہے نہیں كچه سوا كے مشتق كے  f prime t cos at minus cos at cot tft  f   t  cos xt اوقات كے

Pru
tor
@
IIT
K



ہیں كرتے استعمال اصول كا پروڈكٹ لیے كے مشتق ہم اگر كیونكہ  
یہ تو ہے دیتا مشتق كا اور مائنس مشتق كا گنا لیے اس ہے یہ كا   ff prime  cos xt  cos xt  cos xt  cot t  x  g x سے

 integral   pi by two of d by dt of ft cos atdtہے۔ برابر كے
لیں جان كو مشتق مخالف كے انٹیگرینڈ ہم جب بار ایک تو  

یہ ذریعہ كے تهیوریم بنیادی كے كیلكولس تو ہے برابر كے اور تاكہ گیا كیا اندازه درمیان كے  ft cos xt  x  pi by two  f برابر كے
ہو گنا دو مائنس دو سے كا اب كا تها گیا دیا ہمیں ذریعے كے دو كا   pi  cos x pi  f  x cos xx  pi  f   f  pi  ہے برابر دو كا

كے تین  
ہے برابر كے تین یہ تو   cos x pi by two ہے ایک

مائنس تین یہ تو كہ كریں نوٹ لہذا ہے   fx cos xx  cos x 1 by sine x ہے
ہے نہیں یہ تو كہ كریں نوٹ لہذا ہے برابر كے  وضاحت كی كی صفر ہم لہذا ہے گئی كی نہیں وضاحت كی صفر x 0 نہیں تلاش  cos x  g  

ہم لیكن ہیں كرسكتے لیكن ہیں سكتے كر كوشش كی كرنے تلاش حد كی كی جب حد كی   x  x  g  x 0 ہے پہنچتی قریب كے
حد كی مائنس  تو ہے۔ پہنچتی قریب كے  كے بذریعہ 3ہے سكتا لكه  x 0   fx times cos xxi fx  sine x  

كہ ہیں جانتے ہم اب فارم ہے یہ پاس ہمارے اب تو 0كی مائنس تین اسے میں لہذا ہے  ہی آتے قریب كے  حد كی  by 0  sine x x x 01  
حد كو صفر كے ایكس ایف ہوں سكتا لكه پر طور كے سائن بذریعہ   x  x  x ہے ایک حد كہ ہیں جانتے ہم اب گیا كیا تقسیم سے

ہے برابر كے حد كی مائنس تین یہ تو ایكس ایف قریب كے صفر كے سائن كیونكہ ہے لئے اس یہ كی حد كی   x  x  x  x x x تک صفر
ہمیں طرح كسی نہ كسی اب لیے كے ایک  ہے برابر ہی پہنچتے f 01 ہے۔  كہ جو ہے گیا دیا ہمیں پر  ہے كرنا استعمال كا مشتق كے  

حد كی مائنس  یہ تو ہے۔ برابر كے مائنس سے  كے كیونكہ ہے یہ تک  مائنس 3كے ہونے برابر كے  كو  x tends  fx  f 0 0  x 0  f 0 0
پر صفر حد یہ كہ ہیں جانتے ہم اب لہذا ہے۔ گیا دیا لئے منفی تین یہ لہذا ہے نہیں كچه سوا كے مشتق كے اور صفر پرائم   f  f  f پرائم  ہے۔

ہے گیا دیا لیے كے ہونے برابر كے ایک صفر  
ہے۔ برابر كے  كہ جو ہے  مائنس  یہ تو 312  

ہے جواب كا اس تو ہے جاتی طرف كی  حد كی كے x 0 كہ  كریں نوٹ لہذا گا چاہوں كرنا تبصره ایک یہاں میں لہذا ہے برابر كے دو كے  x  g 
پاس ہمارے یہاں كی   sin x  fx بارے كے كرنے لاگو رول لوپیٹل راست براه یہاں آپ لہذا ہے میں شكل كی صفر بہ صفر جو ہے حد یہ كی

ہیں كرتے لاگو رول لابسٹر ہم اگر لہذا ہیں سكتے سوچ میں  
یہ تو حد كی پهر اور ہوگا برابر كے جب حد كی   f prime x  cos x  cos x  x 0 ہے پہنچتی قریب كے

تاكہ ہے ہوتی  تو پر پہنچنے قریب كے اسے آپ پهر اور ہو حد كی 1سكتے سوچ میں بارے كے لكهنے  x 0  f prime x  f prime 0  
مائنس  یہ كو آپ لہذا ہیں ہے۔ لكهنا كہ كریں نوٹ لیكن گا ملے راست براه پرائم جب حد كی 3پہنچتی قریب كے  f prime 0   f  x  x 0  

كے  ہے كہ ہے ضرورت كی جاننے یہ ہمیں ہے برابر كے پرائم دیكهیں پرو آپ اگر لیكن ہے لگاتار پر  پرائم 0دیا یہ صرف  f  f 0   blem  
كہ ہے جاتا f 0 پر  كو حد اس نے ہم لیے اس ہے نہیں استدلال درست یہ لہٰذا ہے نہیں ضروری ہونا مسلسل كا مشتق لیكن ہے فعل تفریق قابل ایک

ہے كی تشخیص كی اس پهر اور ہے لكها پر طور كے مشتق  
چار نمبر مسئلہ سے اس تو   ah مختلف قدرے سے اس ہے كیا كیا تک اب نے ہم كہ جو ہیں چلتے طرف كی پانچ نمبر مسئلہ آئیے ہے۔ جاتا ہو ختم

میں اگر ہے گیا دیا ہمیں یہاں ہے كے انٹیگرل كے  سے  ہے برابر خلاصہ كا سے جمع k 198 میں  جمع  k 1  x x plus 1 dx  k  k 1
لہذا ہوگا كرنا انتخاب كا آپشنز صحیح سے میں آپشنز  ذیل مندرجہ ہمیں پهر 4ہے بڑا سے لاگ قدرتی كے  a is i 99 b  is i log 99 

ہے كم سے اور ہے كم سے c  i 49 by 50  d is i 4950میں۔ مقابلے كے  بائی   ہے بڑا  
ہے آتا نظر انٹیگرل یہ كا ایكس ڈی ون پلس ایكس بار ایكس بائی ون پلس ک كو آپ اگر یہاں یقیناً  تو  

ہے۔ سكتا جا لكها ون مائنس ایكس بائی ون كو ون پلس ایكس بار ایكس بائے ایک كہ ہیں كہتے یہ كیونكہ ہے سكتا جا كیا سے آسانی اندازه كا اس تو  
ہیں۔ سكتے كر اندازه كا اس آپ پهر اور ذریعے كے ون پلس ایكس آپ درحقیقت اور  tegral  i  لیكن ہیں سكتے كر حاصل اظہار ایک لیے كے

ہے سكتا ہو مشكل كرنا حاصل كو مساوات عدم ان ہوئے كرتے استعمال كا اس  
ہے كرنا كیسے اسے كہ چاہیے كرنی كوشش كی دیكهنے یہ پهر اور چاہیے كرنی كوشش كی دیكهنے كو آپشنز ہمیں میں مسائل كے قسم اس تو  

اور  ہے۔ آتا نظر آپشن ایک كو آپ اگر تو پهر b  i 99 ہے جاتا كیا سے لاگ قدرتی كے  موازنہ كا  
بذریعہ  تک  سے   لاگ كا  كہ كریں نوٹ ہے كیا  لاگ كہ كریں نوٹ اب تو 99991991 كیونكہ ہے نہیں كچه سوا كے انٹیگرل كے  x dx 1  

بذریعہ اسے اور ہیں كرتے حاصل یہ ہم  لہذا ہے ایكس لاگ ڈیریویٹو اینٹی كا x  k 198 كے  سے  ہے سكتا جا لكها پر طور كے مجموعے كے  
انٹیگرل سے كے كیونكہ اور گا جائے ہو ضم سے دو سے  كو آپ لیے كے  برابر كے k  k  plus 1 1 by x dx  k 11 برابر كے  k  

تک انٹیگرل تک ننانوے سے آٹه نوے طرح اسی اور تین سے دو ہے۔ انٹیگرل یہ لیے كے دو  
ہوگی برابر كے انٹیگرل تک ننانوے سے ایک رقم یہ تو  

دیكهیں آپ اگر اب تو  
ہے لكها  لاگ یہ نے ہم تو 99سے میں اس كا انٹیگرل گئے دیے صرف ہمیں لیے اس  كے انٹیگرل كچه سے۔ حساب كے برابر كے  كے  k 198  

ہے بڑا كون كہ لیے كے دیكهنے یہ ٹیگرل  ہے۔ كرنا موازنہ  
میرا اگر كہ كریں نوٹ اب تو اور ہے بڑا سے   x k  k ہے چهوٹا سے ون پلس

پاس ہمارے یہاں تو انٹیگرل كا  جمع ضرب k 1 ہے  جمع  x  x 1  
پاس ہمارے تو ہے مطلب كا جس  جمع ہے چهوٹا سے جمع بذریعہ  جمع لہذا ہوگا كم سے  یہ  جمع k 1  جمع  x 1  k 1  x 11  k 1  x x 

ضرب لئے اس ہے كم سے سے مجموعہ كا ایک جمع كے ایک جمع ایک كے ایک جمع  x 1  k  k  x x   x  dx  xdx ہے كم سے ایک یہ
سے سے   k  k تک ون پلس

كہ ہے چلتا پتہ سے اس تو انٹیگرل ستانوے سے ایک مجموعہ كا سے یہ ہے كم سے  لاگ یہ ہے برابر كے ایک جمع k  k  k 99 برابر كے  i 
لہذا تها۔ اور ہے غلط یہ لہذا ہے سچ اب ہے غلط ایک یہ ہے سچ ہے كم سے  لاگ اور موازنہ كا a  b  i 99 كے كا  c  d  i 49  by 50 

 ساته۔
حاصل بهی باؤنڈ لوئر ہم ہے كم سے  لاگ انٹیگرل  ہے كیا كیا لئے كے كرنے حاصل كو حصے اس نے ہم كہ ہیں دیكهتے آپ اگر میں حقیقت تو 99  

لہذا ہیں سكتے كر یہ ہیں سكتے كر حاصل كیا ہم كے كر استعمال طرح اسی زیاده سے چیز كسی بذریعہ ایک  ہے پلس  i  k  x ہے بڑا سے ایک
اگر اور   x k  k ہے درمیان كے ایک جمع

ہیں رہے كر استعمال ہم یہاں تو ایک جمع لئے اس ہے بڑا سے ایک ایک جمع ضرب یہ ایک جمع  k  x x  k  x x  x  x ہے بڑا سے ایک جمع
اسے میں اگر اب اور سے ون پلس كو ایک جمع بار ایک جمع   k  k  k  x  x  dx ہوں كرتا ضم سے انٹیگرل كے

یہ تو ٹو از  كے ایک پلس لئے اس اور ہوگا بڑا سے انٹیگرل كے جمع یہ  ہے خلاصہ كا كہ جو k  k 1 سے  كے انٹیگرل  x 1  dx  i  k 1  
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ہے برابر كے از ایک ہے بڑا سے انٹیگرل تک ننانوے سے ایک یہ ایک جمع ک دو  k  x  dx  98ایک جمع
كہ كیا حاصل نے ہم جیسے طرح اسی بالكل تو كے نوے سے ایک   i  xdx ایک ہیں رہے كر حاصل بڑا سے ایک كے اس ہم یہاں نو  ہے كم سے

بڑا سے ایک سے لاگ یہ اور تک ننانوے سے ایک ایک جمع   x  x كے لاگ كے ٹو لاگ مائنس سو جو ہے برابر كے ننانوے سے ایک سے ایک جمع
پچاس  ہے برابر كے لاگ جو ہے برابر  

ضرب انتالیس جو ایک  ہے بڑا پچاس ان لاگ پر طور واضح اب ہے كرنا موازنہ ساته كے پچاس بائی انتالیس ہمیں كہ ہیں دیكهتے آپ اگر اب تو  
ہے بڑا سے پچاس  

لہذا ہے درست یہ ہے بڑا سے  ضرب  میں تو 4950ہے غلط ج اور ہے درست  d  
ہمیں تو d 49 بائی  جو ہوں بڑا سے لاگ قدرتی كے پچاس میں كہ  ہے كیا ثابت نے ہم كہ دیكهیں آپ اگر میں حقیقت ہے آن سی یہ اور ہے درست

  50ہے۔ بڑا بہت سے نمبر اس گئے دیے
جائے كیا حاصل كیسے پچاس ضرب انتالیس نمبر یہ كہ گے ہوں رہے سوچ آپ تو  

ہے خلاصہ كا تک ننانوے سے ایک پاس ہمارے كہ دیكهیں آپ اگر تو  
ہے برابر كے سو آٹه سوا كے سو بلكہ ہے نہیں بهی كچه ففٹی بائی نائن  چالیس یہ تو  

ہے برابر كے سو بائی سو آٹه برابر پچاس بائی اڑتالیس یہ كہ ہوں لكهتا تبصره یہ یہاں میں تو  
ہے بڑا سے سو بائے ایک انٹیگرل ایک ہر یہ كہ ہیں سكتے كر یہ ہم اگر تو  

ہو بڑا سے سو آٹه سے سو خلاصہ كا اس تو  
ہے بڑا سے ایک سے سو لیے كے ایک ہر یہ ون پلس ک سے ک انٹیگرل كہ دیكها نے ہم اگر دیكهیں كو انٹیگرل آئیے تو  

ہے نہیں مشكل ہونا بڑا كا سو سے ایک ہے لازمی یہ كہ ہے رہا دكها ہے۔ پچاس بائی انتالیس كہ جو گا ہو بڑا سے سو بائی اٹهاون میں تو  
ہم كہ گا كروں كیا میں تو برابر كے جمع   x  k  y ڈالیں

میں اگر ہوگا كیا تو كو جمع   x  k  y ركهوں برابر كے
جب تو اور جب ہو درمیان كے ایک جمع ہو برابر جب اور ہوگا برابر كے صفر برابر كے ہے برابر ایک جمع   x k  k  x  ky  x  k  y ایک

ہے برابر كے  
اور ہے برابر كے ایک اب سے صفر یہ ہیں سكتے لكه پر طور كے انٹیگرل كو انٹیگرل اس ہم تو ایک جمع ہے برابر جمع  k  x  k  y  x كے

اب ایک جمع جمع ایک جمع كیونكہ ہے k  ydy  y 0 1 ہے مختلف درمیان كے  اور  
تو جمع جمع ہے بڑا سے ہونے ضم تک  سے  یہ لہذا ہے بڑا سے جمع ایک جمع یہ سے k 1 ہے سے بعد كے  k  y 01 1  k  ydy  k   

بذریعہ ایک جمع جمع بذریعہ ون انٹیگرینڈ یہ كہ ہیں دیكهتے آپ اگر اب اور ہے بڑا سے ایک یہ جمع ایک جمع  k  y  k  y كے بائے ایک یہ ہے
ہے دیتا ایک جو ہے تک ڈائی ایک سے صفر انٹیگرل اور ہے بڑا سے دو جمع  

بذریعہ بڑا سے ایک  ہے انٹیگرل یہ تو اب دو جمع  k  k ہے۔ ہوتا بڑا سے برابر كے بائے ایک ہمیشہ یہ لہذا ہے ہوتا مختلف تک ستانوے سے ایک
اگر سو   k ہے درمیان كے ننانوے اور ایک

كو اس ہیں سكتے كر حاصل حد بہتر ایک كركے استعمال كو اس ہم درحقیقت ہے بڑا سے سو سے ایک انٹیگرل یہ كہ ہے كیا ثابت نے ہم تو  k جمع
اسے پهر اور كركے بڑا سے دو k 98 تک  دیں كر برابر كے ایک سے  

یہ كہ ہیں سكتے كر حاصل یہ ہم تو   d ہیں كرتے مسئلہ اور ایک ہم ہے ٹهیک بهی سے طرح اس ہے درست
چه نمبر سوال تو  

ہے جاتا دیا فنكشن ایک ہمیں تو كو سے اگر جائے كیا بیان برابر كے عدد بڑے سے سب كے   let fr to r  fx  x  x برابر كے دو  ہے
اگر كم سے صفر اور كم سے اگر اب ہے بڑا سے دو دو سے ون مائنس ہے برابر گنا كو جمع دو سے مربع x  i  x  f  x  fx  dx ایک جمع

جائے كیا تقسیم سے  
ہمیں تو یہ فنكشن انٹیجر بڑا سے سب كہ ہیں كرتے یاد ہم پہلے كریں كو مسئلے اس ہوگی۔ كرنی تلاش قدر كی   i so  x كے اس یا چهوٹا سے

یہ لہذا ہے عدد بڑا سے سب برابر اگر ہے برابر كے عدد بهی كسی اور ہے برابر كے لئے كے   n  x n  n  n كم سے سختی سے ایک جمع
 ہے

كہ ہیں دیكهتے آپ اگر ہم تو كی ہے۔ جاتا سمجها عظیم كو كا اگر انٹیجر اور ہے كم سے  برابر x  f  x  t  x 2  لئے كے بڑے سے  x 2 0  
اب   i ہے انٹیگرل كا اس

لكهیں آئیے تو كا ہے برابر كے مربع ضرب جمع دو تقسیم سے اب ایک جمع عدد بڑا سے سب كا مربع  x  g  x  x  f  fx  f  x  x مربع
اگر ہے اگر صفر اور ہے كم سے دو مربع   x  x ہے بڑا سے دو مربع

ہے برابر كیا یہ تو  
تو یعنی ہے برابر كے  مربع یہ  درمیان كے  جڑ سے  جڑ مائنس اب ہے گیا دیا سے عدد بڑے سے سب كے مربع x 2 كا مربع  x 22  x  x  

اگر ہوگا برابر كے  یہ عدد بڑا سے سب میں صورت اس كیونكہ ہے درمیان كے ایک سے ایک مائنس 0ہوگا كم سے ایک سے سختی مربع  x  x  
اگر اور ہوگا صفر عدد بڑا سے سب لئے اس پهر ہے چهوٹا سے سختی سے دو جڑ اور ہے بڑا سے ایک   x   x تهوڑا سے برابر كے ایک مربع

ہے سخت سے دو اور بڑا  
تو یقیناً  اگر اور ہوگا ایک عدد بڑا سے سب كا مربع   x  x ہے بڑا سے دو جڑ
تو   x ہے بڑا سے دو  مربع

بڑا سے ون مائنس صرف نے میں لیے اس لیے كے كرنے انضمام كو ٹو سے ون مائنس  ہے۔ پاس ہمارے لیے اس ہے برابر كے صفر یہ تو  x 
اور كے ایک جمع یہ كہ گے دیكهیں آپ اگر ہے كیا شروع لیے كے اگر ہے برابر كے عدد بڑے سے سب كے ایک جمع   x  f  x  x ایک جمع

اگر صفر اور  ہے كم سے دو برابر   x ہے بڑا سے دو ایک جمع
یہ تو میرا اگر ہے برابر كے عدد بڑے سے سب كے ایک جمع ہے درمیان كے  مائنس اگر اور ہے برابر كے x  x 1 ہے بڑا سے  x 1  x 1  

بڑا سے سب یہ دوباره اب ہے۔  یہ تو اگر ہوگا برابر كے  عدد كا  جمع 0اگر اور ہے بڑا سے برابر كے ون مائنس اور كم سے صفر   x 10  x  
x 0 1ہے كم سے  اور برابر كے  

تو x 112   كم سے اس اور بڑا سے  برابر  جمع  
اگر ہے برابر كے  یہ اور ہوگا  عدد بڑا سے سب تو 10ہے بڑا سے ایک  x  

ہم اب تو كا یہ ہیں سكتے لكه گنا مربع جمع دو كے آپ اگر لہذا ہے ایک جمع كا مربع  x  g  x  fx  x  f x  x  ef اور ایک صرف  دیكهیں
اگر لہذا ہے صفر غیر درمیان كے دو جڑ x 12 ہے كم سے  جڑ اور بڑا سے  برابر  

یہ تو ہے بار جمع دو كے ایک جمع ہے مربع كیونكہ ہے گیا كیا تقسیم سے x   fx 1 یہ اور ہوگا برابر كے  یہ ہے بڑا سے . x  f  x 1 0  
اگر ہے x 2  0۔ ہے بڑا سے  جڑ  
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تو كا برابر كم سے دو جڑ ایک اگر سے دو كے اب ورنہ صفر اور ہے برابر كے كے   x  g  x  x  i xdx  g كے ٹو سے ون مائنس كے
سے ایک سے ون مائنس ہم اسے ہے برابر كے انٹیگرل دو كے جڑ كے ایک پلس  gxdx  gxdx انٹیگرل  ہیں۔ لكهتے پر طور كے انٹیگرل كے پلس

جی  سے  جڑ یہاں اب كا 22وقفہ آخری اور ہے  میں وقفہ پہلے  x dx  x  g 0  
یہ تو درمیان كے ایک جو ہے برابر كے  جڑ سے  كے x x x 2 dx 12 یہ اور دو روٹ اور ہے۔ نكلتا سے حساب كے چار سے مربع  x  

ہے ایک سے چار جو ایک مائنس دو گنا چار سے ایک ہے دیتا جواب  
تو   i كریں بات اور كچه ہم میں لیكچر اگلے ہے كرتا ختم لیكچر ایک پر كیلكولس انٹیگرل یہ لہذا ہے ٹهیک بالكل جواب كا چار بائے ایک ہے برابر

شكریہ كا آپ مسائل كے انضمام گے۔  
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