
 ਹੈਲੋ ਦਰਸ਼ਕਾਂ ਦਾ ਗਿਣਤ ਦੇ ਚੈਨਲ ਿਵੱਚ ਸੁਆਗਤ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇਹ ਸਮੱਿਸਆ ਹੱਲ ਕਰਨ ਵਾਲੇ ਸੈਸ਼ਨਾਂ ਦੀ ਇੱਕ ਲੜੀ ਦਾ ਿਹੱਸਾ ਹੈ ਮ୊ ਇੰਟੈਗਰਲ iit pal 
ਕੈਲਕੂਲਸ ਅਤੇ ਿਡਫਰ୊ਸ਼ੀਅਲ ਸਮੀਕਰਨਾਂ 'ਤੇ ਕੁਝ ਸਮੱਿਸਆ ਹੱਲ ਕਰਨ ਵਾਲੇ ਸੈਸ਼ਨ ਦੇਵਾਂਗਾ, ਇਸਲਈ ਇਹ ਇੰਟੈਗਰਲ ਕੈਲਕੂਲਸ ਦਾ ਇੱਕ ਲੈਕਚਰ ਹੈ ਤਾਂ ਆਓ 
ਅਸੀ ਂਇਸ ਤୌ ਸ਼ੁਰਆੂਤ ਕਰੀਏ।  ਕੁਝ ਸਮੱਿਸਆਵਾਂ ਕਰਨ ਨਾਲ ਸਮੱਿਸਆਵਾਂ ਮੁੱਖ ਤੌਰ 'ਤੇ ਿਪਛਲੇ ਸਾਲਾਂ ਦੇ ਅਡਵਾਂਸਡ ਪੇਪਰਾਂ ਤୌ ਚਣੁੀਆਂ ਜਾਂਦੀਆਂ ਹਨ ਅਤੇ ਮ୊ j 
ਸਮੱਿਸਆਵਾਂ ਦੇ ਨਾਲ-ਨਾਲ ਸਮੱਿਸਆਵਾਂ ਿਵੱਚ ਵਰਤੀਆਂ ਗਈਆਂ ਮਹੱਤਵਪੂਰਨ ਧਾਰਨਾਵਾਂ ਦੀ ਸਮੀਿਖਆ ਕਰਾਂਗਾ, 
ਇਸ ਲਈ ਆਓ ਸਮੱਿਸਆ ਨੰਬਰ ਇੱਕ ਨਾਲ ਸ਼ੁਰ ੂਕਰੀਏ ਤਾਂ ਸਵਾਲ ਇੱਕ ਕਿਹੰਦਾ ਹੈ ਿਕ ਜੇਕਰ ਬਰਾਬਰ 2 ਓਵਰ ਇੰਟੈਗਰਲ ਹੈ। ਮਾਈਨਸ ਬਾਇ 4 ਤୌ i pi pi 

ਬਾਇ 4 ਦੇ ਓਵਰ 1 ਪਲੱਸ ਤੱਕ ਪਾਵਰ ਸਾਈਨ ਗੁਣਾ 2 ਘਟਾਓ ਿਫਰ ਸਤਾਈ ਗੁਣਾ ਵਰਗ ਬਰਾਬਰ ਕੀ ਹੈ pi dx e x cos x i 
ਇਸ ਲਈ ਸਾਨੰੂ ਇਸ ਿਨਸ਼ਿਚਤ ਇੰਟੈਗਰਲ ਦਾ ਮੁਲਾਂਕਣ ਕਰਨਾ ਪਵੇਗਾ ਅਤੇ ਿਫਰ ਵੀਹ ਦੇ ਮੁੱਲ ਦੀ ਗਣਨਾ ਕਰਨੀ ਪਵੇਗੀ। ਸੱਤ ਵਰਗ ਇਸਲਈ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਇੱਥੇi 
ਵੇਖਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਦੇ ਤୌ ਦਾ ਰਪੂ ਮਾਇਨਸ ਦਾ ਇੰਟੈਗਰਲ ਹੈ ਤਾਂ ਮੈਨੰੂ ਯਾਦ ਕਰਨ ਿਦਓ ਿਕ ਿਕਸੇ ਵੀ ਫੰਕਸ਼ਨ ਇੰਟੀਗਰਲ ਆਫ ਮਾਇਨਸ fxdx a a fx a
ਤୌ ਲਈ ਇਹ ਹੈ।  afxdx equ al to integral of zero to a of x plus f minus xdx 
ਇਸ ਲਈ ਘਟਾਓ ਤୌ ਤੱਕ ਦਾ ਮੁਲਾਂਕਣ ਕਰਨ ਦੀ ਬਜਾਏ ਅਸੀ ਂਜ਼ੀਰ ੋਤୌ ਤੱਕ ਦਾ ਮੁਲਾਂਕਣ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹਾਂ a a a 
ਇਸ ਲਈ ਇਸਦਾ ਸਬੂਤ ਬਹਤੁ ਸਰਲ ਹੈ ਇਸਲਈ ਅਸੀ ਂਜੋ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਘਟਾਓ ਤୌ ਇੰਟੈਗਰਲ ਹੁੰਦਾ ਹੈ। ਲਈ ਇਸ ਨੰੂ ਦੇ ਮਾਇਨਸ ਤୌ ਜ਼ੀਰੋ a afxdx fxdx a 
ਅਤੇ ਜ਼ੀਰ ੋਤୌ ਤੱਕ ਇੰਟੈਗਰਲ ਿਲਿਖਆ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ ਇਹ ਿਨਸ਼ਿਚਤ ਇੰਟੈਗਰਲ ਦੀ ਇੱਕ ਸਧਾਰਨ ਿਵਸ਼ੇਸ਼ਤਾ ਹੈ ਿਕ ਜੇਕਰ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਕੁਝ ਤୌ ਤੱਕ afxdx a b 
ਇੰਟੈਗਰਲ ਹੈ ਤਾਂ ਅਸੀ ਂਇੰਟਗ୥ੇਲ ਤୌ ਦੋ ਇੰਟੈਗਰਲ ਦੇ ਜੋੜ ਿਵੱਚ ਵੰਡ ਸਕਦੇ ਹਾਂ। ਤୌ ਅਤੇ ਤୌ ਲਈ ਹਣੁ ਅਸੀ ਂਜੋ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਉਹ ਹੈ ਪਿਹਲੇ ਇੰਟੈਗਰਲ ਿਵੱਚa c c b 

ਬਰਾਬਰ ਘਟਾਓ ਨੰੂ ਪਿਹਲੇ ਇੰਟੈਗਰਲ ਿਵੱਚ ਪਾਉਣਾ x y 
ਇਸ ਲਈ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂ ਨੰੂ ਘਟਾਓ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਪਾਉਦਂੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਮਾਇਨਸ ਬਣ ਜਾਵੇਗਾ ਅਤੇ ਜਦୌ ਬਰਾਬਰ ਘਟਾਓ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੋਵੇਗਾ। ਅਤੇ x ydx dy x ay a 
ਜਦୌ ਜ਼ੀਰੋ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਜ਼ੀਰ ੋਹੁੰਦਾ ਹੈ, ਇਸਲਈ ਮਾਇਨਸ ਤୌ ਜ਼ੀਰੋ ਦਾ ਇੰਟੈਗਰਲ ਨੰੂ ਘਟਾਓ ਦੇ ਤୌ ਜ਼ੀਰੋ ਤੱਕ ਇੰਟੈਗਰਲ ਿਲਿਖਆ x y a fxdx y f 
ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਮਾਇਨਸ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਜੋ ਿਕ ਮਾਇਨਸ ਤୌ ਜ਼ੀਰੋ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ।  ਮਾਇਨਸ ਦਾ ਅਤੇ ਇਸ ਨੰੂ ਇੰਟੈਗ ਵਜୌ ਿਲਿਖਆ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ dx dy a ydy f 
ਘਟਾਓ ਦੇ ਜ਼ੀਰ ੋਤୌ ਦੇ ਤੱਕ ਿਜਸ ਨੰੂ ਘਟਾਓ ਦੇ ਜ਼ੀਰ ੋਤୌ ਦੇ ਤੱਕ ਇੰਟਗ୥ੇਲ ਵਜୌ ਵੀ ਿਲਿਖਆ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਮਾਇਨਸ ਤୌ ydy a f ral xdx a f a 

ਤੱਕ ਦਾ ਇੰਟੈਗਰਲ ਜ਼ੀਰ ੋਤୌ ਦੇ ਇੰਟਗ୥ੇਲ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਜੋ ਿਕ ਹੈ ਇਹ ਸਾਡਾ ਫ਼ਾਰਮੂਲਾ ਬੇਸ਼ੱਕ ਦੋ ਿਵਸ਼ੇਸ਼ ਕੇਸ afxdx af of minus x plus f xdx 
ਹਨ ਜੋ ਬਹਤੁ ਸਾਰੀਆਂ ਸਮੱਿਸਆਵਾਂ ਿਵੱਚ ਮਹੱਤਵਪੂਰਨ ਹਨ 
ਇਸ ਲਈ ਜੇਕਰ ਇੱਕ ਅਜੀਬ ਫੰਕਸ਼ਨ ਹੈ ਜੋ ਿਕ ਮਾਇਨਸ ਦਾ ਦੇ ਘਟਾਓ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ, ਤਾਂ ਇਹ ਘਟਾਓ ਪਲੱਸ ਦਾ ਜ਼ੀਰੋ ਬਣ ਜਾਵੇਗਾ।f x f x f f x fx 
 ਇਸਲਈ ਮਾਇਨਸ ਤୌ ਦਾ ਇੰਟੈਗਰਲ ਜ਼ੀਰ ੋਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੋਵੇਗਾ ਅਤੇ ਦਜੂਾ ਜੇਕਰ ਇੱਕ ਸਮ ਫੰਕਸ਼ਨ ਹੈ ਜੋ ਿਕ ਘਟਾਓ ਦਾ ਸਾਰੇ ਲਈ a afxdx f x f x x 
ਦੇ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਤਾਂ ਘਟਾਓ ਤୌ ਦਾ ਇੰਟੈਗਰਲ ਦੋ ਗੁਣਾ ਬਰਾਬਰ ਹੈ। ਜ਼ੀਰੋ ਤୌ ਤੱਕ ਇੰਟੈਗਰਲ ਹਣੁ ਅਸੀ ਂਸਮੱਿਸਆ ਦਾ ਹੱਲ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ f a afxdx afxdx 
ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਦਾ ਬਰਾਬਰ ਹੈ 1 ਓਵਰ 1 ਪਲੱਸ ਦਾ ਗੁਣਾ ਦੋ ਘਟਾਓ ਦੋ ਹਣੁ ਆਓ ਅਸੀ ਂਘਟਾਓ ਦੇ ਦਾ ਮੁਲਾਂਕਣ ਕਰੀਏ ਇਹ x f e sin x cos x x f 
ਬਰਾਬਰ ਹੈ  1 ਓਵਰ 1 ਪਲੱਸ ਤୌ ਮਾਇਨਸ ਗੁਣਾ 2 ਿਮੰਟ ਦੀ ਪਾਵਰ ਸਾਈਨ ਤੱਕ  ਘਟਾਓ ਹਣੁ ਮਾਇਨਸ ਦਾ ਸਾਈਨ ਦਾ ਘਟਾਓ ਹੈ e x s cos 2x x x 
ਇਸਲਈ ਇਹ 1 ਪਲੱਸ ਦੀ ਪਾਵਰ ਘਟਾਓ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੋਵੇਗਾ ਅਤੇ ਇੱਕ ਸਮ ਫੰਕਸ਼ਨ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇਹ 2 ਘਟਾਓ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ e sin x cos cos 2x 
ਇਸ ਨੰੂ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਸਰਲ ਕੀਤਾ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ। ਪਾਵਰ ਨੰੂ 1 ਪਲੱਸ ਨਾਲ ਗੁਣਾ 2 ਘਟਾਓ ਨਾਲ ਵੰਿਡਆ ਿਗਆ ਹੈ, e sin x e sin x cos 2 x 
ਇਸ ਲਈ ਅਸੀ ਂਦੇਖਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਡੀਨੋਮੀਨੇਟਰ ਦੇ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ, x f 
ਇਸ ਲਈ ਜੇਕਰ ਮ୊ ਪਲੱਸ ਘਟਾਓ ਜੋੜਦਾ ਹਾਂ ਤਾਂ ਘਟਾਓ ਬਰਾਬਰ ਹੈ। 1 ਪਲੱਸ ਨੰੂ ਨਾਲ 1 ਪਲੱਸ ਨਾਲ ਭਾਗ ਕੀਤਾ fx f xfx f x e sine x e 
ਿਗਆ ਗੁਣਾ 2 ਘਟਾਓ ਤਾਂ 1 ਪਲੱਸ ਦਾ ਸਾਈਨ ਰਦੱ ਹੋ ਜਾਵੇਗਾ ਅਤੇ ਇਹ 1 ਓਵਰ 2 ਘਟਾਓ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਹਣੁ ਮ୊ sin x cos 2 x e x cos 2 x 
ਵਰਤਾਂਗਾ  ਦਾ ਫਾਰਮੂਲਾ 2 ਵਰਗ ਘਟਾਓ 1 ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇਹ 1 ਓਵਰ 3 ਘਟਾਓ 2 ਵਰਗ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਤਾਂ ਜੋ ਸਾਡੇ cos 2x cos x cos x 
ਕੋਲ ਇੰਟਗ୥ੇਲ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਅਸੀ ਂ2 ਬਾਇ ਪਾਈ ਫੈਕਟਰ ਹਾਂ ਜੋ 0 ਤୌ ਬਾਇ ਹੋਵੇਗਾ।  4 ਦਾ 1 ਗੁਣਾ 3 ਘਟਾਓ 2 ਵਰਗ ਹਣੁ ਇਸ ਅਟੁੱਟ ਨੰੂ i pi cos x dx 
ਕਰਨਾ ਔਖਾ ਨਹੀ ਂਹੈ ਜੋ ਅਸੀ ਂਕਰ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਕੀ ਅਸੀ ਂਇਸ ਅਖੰਡ ਨੰੂ 3 ਸੈਿਕੰਡ ਵਰਗ ਘਟਾਓ 2 ਨਾਲ ਵੰਿਡਆ ਹੋਇਆ ਸੈਕੰਟ ਵਰਗ ਿਲਖਦੇ ਹਾਂ।  ਅਤੇ x d x x 
ਹਣੁ ਇਹ ਤੁਹਾਡੇ ਲਈ ਸਪੱਸ਼ਟ ਹੋਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਿਕ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂ ਨੰੂ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਬਦਲਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਅਸੀ ਂਇਸਨੰੂ 0 ਤୌ ਗੁਣਾ 4 ਸੈਿਕੰਡ ਵਰਗ ਨੰੂ 3 u tan x pi x 
ਗੁਣਾ 1 ਜੋੜ ਵਰਗ ਘਟਾਓ 2 ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਿਲਖ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਹਣੁ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਪਾਓ  ਿਫਰ ਵਰਗ ਹੈ ਅਤੇ tan x dx u tan x du secant xdx 
ਏਕੀਕਰਣ ਸੀਮਾ ਜਦୌ ਜ਼ੀਰੋ ਹੈ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਜੋ ਿਕ 0 ਹੈ ਅਤੇ ਜਦୌ ਬਰਾਬਰ ਬਰਾਬਰ 10 ਜੋ ਿਕ 1 ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ। x u tan 0 x pi by 4 u pi by 4 
ਇਸਲਈ ਡੂ ਓਵਰ ਦੇ 0 ਤୌ 1 ਤੱਕ 2 ਓਵਰ ਪਾਈ ਇੰਟੈਗਰਲ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਇਹ 3 ਟੈਨ ਵਰਗ i  x 
ਇਸ ਲਈ 3 ਯੂ ਵਰਗ ਪਲੱਸ 1 ਸੀ। ਹਣੁ ਇਹ ਸਟ୊ਡਰਡ ਇੰਟੈਗਰਲ ਿਵੱਚ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇਹ ਿਲਿਖਆ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ ਜੇਕਰ ਮ୊ ਿਡਨੋਮੀਨੇਟਰ ਤୌ ਿਤੰਨ ਸਾਂਝ ੇਲ୊ਦਾ ਹਾਂ ਤਾਂ 
ਮੈਨੰੂ ਦੋ ਓਵਰ ਿਮਲਦੇ ਹਨ।  ਥ୥ੀ ਪਾਈ ਇੰਟੀਗ୥ੇਲ ਜ਼ੀਰ ੋਤୌ ਵਨ ਡੂ ਓਵਰ ਯੂ ਵਰਗ ਪਲੱਸ ਵਨ ਬਾਇ 3 ਿਜਸ ਨੰੂ ਮ୊ ਰਟੂ ਿਤੰਨ ਵਰਗ ਨਾਲ ਇਕ ਿਲਖਾਂਗਾ ਤਾਂ ਇਹ 2 
ਓਵਰ 3 ਪਾਈ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਅਤੇ 1 ਓਵਰ ਯੂ ਵਰਗ ਦਾ ਇੰਟਗ୥ੇਲ ਪਲੱਸ ਇਕ ਵਰਗ 1 ਬਾਇ ਏ ਸੋ 1 ਹੈ। 1 ਦਆੁਰਾ ਰਟੂ ਦਆੁਰਾ 3 ਗੁਣਾ ਉਲਟ ਯੂ ਨੰੂ 1 tan 
ਦਆੁਰਾ ਰਟੂ 3 ਦਆੁਰਾ ਵੰਿਡਆ ਜਾਂਦਾ ਹੈ। ਅਤੇ ਇਸਦਾ ਮੁਲਾਂਕਣ ਜ਼ੀਰ ੋਅਤੇ ਇੱਕ ਦੇ ਿਵਚਕਾਰ ਕੀਤਾ ਜਾਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਇਹ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ  ਰਟੂ ਿਤੰਨ tw o 
ਪਾਈ ਟੈਨ ਇਨਵਰਸ ਰਟੂ 3 ਮਾਇਨਸ ਟੈਨ ਇਨਵਰਸ 0 ਟੈਨ ਇਨਵਰਸ ਰਟੂ 3 ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਬਾਇ ਿਤੰਨ ਅਤੇ ਟੈਨ ਇਨਵਰਸ ਜ਼ੀਰ ੋਜ਼ੀਰੋ ਹੈ pi 
ਇਸ ਲਈ ਅਸੀ ਂਇਹ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰਦੇ ਹਾਂ 
ਇਸ ਲਈ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਨੰੂ ਰੱਦ ਕਰਦਾ ਹੈ ਇੱਥੇ ਦੋ ਗੁਣਾ ਿਤੰਨ ਰਟੂ ਿਤੰਨ ਦਾ ਮਤਲਬ ਵਰਗ ਹੈ।  ਚਾਰ ਗੁਣਾ ਸਤਾਈ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੋਵੇਗਾ ਿਜਸਦਾ ਅਰਥ ਹੈ ਿਕi pi i 
ਸਤਾਈ ਵਰਗ ਚਾਰ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ, i 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਪਿਹਲੀ ਸਮੱਿਸਆ ਦਾ ਜਵਾਬ ਹੈ ਇਸਲਈ ਪ୥ਸ਼ਨ ਨੰਬਰ ਦੋ ਇੰਟਗ୥ੇਲ ਦਾ ਮੁੱਲ ਲੱਭਦਾ ਹੈ ਤୌ ਬਾਇ 2 ਤੱਕ ਇੰਟਗ୥ੇਲ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ i 0 pi cos 
ਥੀਟਾ ਦੇ 3 ਗੁਣਾ ਵਰਗ ਮੂਲ ਨੰੂ ਥੀਟਾ ਦੇ ਵਰਗ ਮੂਲ ਨਾਲ ਭਾਗ ਕੀਤਾ ਿਗਆ ਅਤੇ ਥੀਟਾ ਦਾ ਵਰਗ ਮੂਲ ਪੂਰਾ ਵਧਾ ਕੇ 5 ਥੀਟਾ ਕਰੋ ਤਾਂ ਇਸ cos sin d 
ਸਮੱਿਸਆ ਨੰੂ ਹੱਲ ਕਰਨ ਲਈ ਅਸੀ ਂਕੀ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਪਿਹਲਾਂ ਅਸੀ ਂਥੀਟਾ ਨੰੂ 2 ਘਟਾਓ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਬਦਲਦੇ ਹਾਂ। ਥੀਟਾ ਮਾਇਨਸ ਫਾਈ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੁੰਦਾ ਹੈ phi d d 
ਅਤੇ ਜਦୌ ਥੀਟਾ 0 ਫਾਈ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਤਾਂ 2 ਫਾਈ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਜਦୌ ਥੀਟਾ ਬਾਇ 2 ਫਾਈ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਜ਼ੀਰੋ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਥੀਟਾ ਬਰਾਬਰ ਹੁੰਦਾ ਹੈ pi cos of

ਬਾਇ ਦੋ ਘਟਾਓ ਫਾਈ ਜੋ ਿਕ ਪਾਪ ਫਾਈ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੁੰਦਾ ਹੈ। ਅਤੇ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇੰਟੈਗਰਲ ਜ਼ੀਰੋ ਤୌ pi sin theta cos phi wil  l 
ਪਾਈ ਤੱਕ ਇੰਟਗਰਲ ਬਣ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਸਾਈਨ ਫਾਈ ਦੇ ਿਤੰਨ ਿਵੱਚୌ ਦੋ ਵਰਗ ਮੂਲ ਨਾਲ ਭਾਗ ਸਾਈਨ ਫਾਈ ਦੇ ਵਰਗ ਮੂਲ ਅਤੇ ਫਾਈ ਦੇ ਵਰਗ ਮੂਲ ਨੰੂ cos cos 
ਪਾਵਰ 5 ਫਾਈ ਤੱਕ ਵਧਾਇਆ ਜਾਂਦਾ ਹੈ, d 
ਇਸ ਲਈ ਨੋਟ ਕਰ ੋਿਕ ਇੱਥੇ ਮ୊ ਇੱਕ ਕਦਮ ਛੱਿਡਆ ਹੈ ਤਾਂ ਇੰਟੈਗਰਲ ਹੋਵੇਗਾ  ਤୌ 2 ਤୌ ਜ਼ੀਰੋ ਤੱਕ ਹੋਵੇ ਅਤੇ ਿਫਰ ਇਸ ਿਵੱਚ ਮਾਇਨਸ ਹੋਵੇਗਾ ਅਤੇ ਿਫਰpi d phi 
ਇਸ ਇੰਟੈਗਰਲ ਦੇ ਮਾਇਨਸ ਨੰੂ 0 ਤୌ ਬਾਇ 2 ਤੱਕ ਇੰਟੈਗਰਲ ਿਲਿਖਆ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ, ਿਫਰ ਇਹ ਇੰਟੈਗਰਲ ਦੀ ਬਜਾਏ ਥੀਟਾ ਦੀ ਵਰਤୌ ਕਰ ਸਕਦਾ ਹੈpi phi i 
ਤਾਂ ਇਸਨੰੂ ਵੀ ਿਲਿਖਆ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ। ਸਾਇਨ ਥੀਟਾ ਦੇ 3 ਦੇ ਵਰਗ ਰਟੂ ਦੇ 0 ਤୌ 2 ਦਆੁਰਾ ਭਾਗ ਥੀਟਾ ਦੇ ਵਰਗ ਰਟੂ ਅਤੇ ਿਸਨ ਥੀਟਾ ਦਾ ਵਰਗ ਰਟੂ 5 cos d 
ਥੀਟਾ ਤੱਕ ਵਧਾਇਆ ਿਗਆ ਹੈ, 
ਇਸ ਲਈ ਹਣੁ ਇਸ ਨੰੂ ਜੋੜਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਆਓ ਮ୊ ਅਸਲ ਸਮੀਕਰਨ ਨੰੂ ਸਮੀਕਰਨ ਇੱਕ ਅਤੇ ਇਹ ਇੱਕ ਕਹਾਂ। ਸਮੀਕਰਨ ਦੋ ਹੈ ਇਸਲਈ 1 ਅਤੇ 2 ਨੰੂ ਜੋੜਨ ਨਾਲ ਸਾਨੰੂ 
2 ਗੁਣਾ ਿਮਲਦਾ ਹੈ ਬਰਾਬਰ ਹੈ 0 ਤୌ ਦੇ ਇੰਟਗ୥ੇਲ ਦੇ 2 ਗੁਣਾ ਥੀਟਾ ਦਾ 3 ਗੁਣਾ ਵਰਗ ਮੂਲ ਅਤੇ ਥੀਟਾ ਦਾ ਵਰਗ ਮੂਲ ਅਤੇ ਥੀਟਾ ਦੇ i pi cos sin cos 
ਵਰਗ ਮੂਲ ਅਤੇ ਥੀਟਾ ਦੇ ਵਰਗ ਮੂਲ ਨਾਲ ਭਾਗ ਕੀਤਾ ਜਾਂਦਾ ਹੈ 5 ਡੀ ਥੀਟਾ ਨੰੂ ਪਾਵਰ ਕਰਨ ਲਈ sin 
ਇਸ ਲਈ ਹਣੁ ਅਸੀ ਂਇਸ ਨੰੂ ਰੱਦ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹਾਂ  ਇਹ ਹੋਵੇਗਾ 0 ਪਲੱਸ nd to pi by 2 3 over the square root of cos theta 

ਦਾ ਵਰਗ ਰਟੂ ਹਣੁ ਸਮੱਿਸਆ ਇਸ ਇੰਟੈਗਰਲ ਦਾ ਮੁਲਾਂਕਣ ਕਰਨ ਲਈ ਘਟਦੀ ਹੈ ਹਣੁ ਇੱਥੇ ਇਸਨੰੂ sin theta to the power 4 d theta 
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ਦਬੁਾਰਾ ਏਕੀਿਕ୥ਤ ਕਰਨ ਲਈ ਅਸੀ ਂਕੀ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਜੇਕਰ ਿਡਨੋਮੀਨੇਟਰ ਤୌ ਥੀਟਾ ਕਾਮਨ ਦਾ ਇੱਕ ਵਰਗ ਰਟੂ ਲਓ ਅਤੇ ਇਹ ਿਤੰਨ ਓਵਰ ਬਣ ਜਾਵੇਗਾ i  cos 
ਇਸਲਈ ਥੀਟਾ ਦਾ ਵਰਗ ਰਟੂ ਪਾਵਰ ਚਾਰ ਤੱਕ ਵਧਾਇਆ ਜਾਵੇਗਾ ਵਰਗ ਥੀਟਾ ਹੋਵੇਗਾ ਅਤੇ ਿਫਰ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਟੈਨ ਥੀਟਾ ਦਾ ਇੱਕ ਜੋੜ ਵਰਗ ਰਟੂ ਹੈ ਜੋ cos cos 
ਪਾਵਰ 4 ਥੀਟਾ ਤੱਕ ਵਧਾਇਆ ਜਾਵੇਗਾ। d 
ਇਸ ਲਈ ਹਣੁ ਸਾਨੰੂ ਟੈਨ ਥੀਟਾ ਿਮਲ ਿਗਆ ਹੈ ਅਤੇ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਦੇਖਦੇ ਹੋ ਿਕ ਮ୊ ਅੰਕ 3 ਸੈਕੰਟ ਵਰਗ ਥੀਟਾ ਨੰੂ 1 ਪਲੱਸ ਰਟੂ ਟੈਨ ਥੀਟਾ ਨੰੂ ਪਾਵਰ 4 ਥੀਟਾ ਿਵੱਚ d 
ਿਲਆ ਸਕਦਾ ਹਾਂ ਤਾਂ ਹਣੁ ਅਸੀ ਂਟੈਨ ਥੀਟਾ ਨੰੂ ਟੀ ਵਰਗ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਰੱਖ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਸੈਕ୊ਟ ਵਰਗ ਥੀਟਾ ਥੀਟਾ ਦੋ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੋਵੇਗਾ ਅਤੇ ਸੀਮਾ ਜਦୌ d  tdt 
ਥੀਟਾ ਜ਼ੀਰੋ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਜ਼ੀਰੋ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੋਵੇਗਾ ਅਤੇ ਜਦୌ ਥੀਟਾ ਬਾਇ ਦੋ ਟੈਨ ਪਾਈ ਬਾਇ ਦੋ ਅਨੰਤਤਾ ਹੋਵੇਗੀ ਇਸਲਈ ਇਹ ਇੰਟੀਗ୥ੇਲ ਬਰਾਬਰ ਹੈ t pi 
ਇਸਲਈ ਇਹ 2 ਬਰਾਬਰ ਹੈ  0 ਤୌ ਅਨੰਤਤਾ ਤੱਕ 3 ਗੁਣਾ 2 ਭਾਗ ਕੀਤਾ ਪਲੱਸ ਨੰੂ ਪਾਵਰ 4 ਿਵੱਚ ਵਧਾ ਿਦੱਤਾ ਿਗਆ ਹੈ ਤਾਂ 2 ਨੰੂ ਰੱਦ y t dt b  y 1 t 
ਕੀਤਾ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸਦਾ ਅਰਥ ਹੈ ਿਕ ਬਰਾਬਰ ਹੈ 3 ਗੁਣਾ ਇੰਟੈਗਰਲ 0 ਤୌ ਅਨਿਫਿਨਟੀ ਉਤੇੱ ਪਲੱਸ 1 ਨੰੂ ਪਾਵਰ 4 ਤੱਕ ਵਧਾਇਆ ਿਗਆ ਹੈ i t t dt 
ਹਣੁ ਇਸਨੰੂ ਪਲੱਸ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਿਲਖ ਕੇ ਆਸਾਨੀ ਨਾਲ ਕੀਤਾ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ।  ਇੱਕ ਮਾਇਨਸ ਇੱਕ ਬਾਇ ਟੀ ਪਲੱਸ ਇੱਕ ਨੰੂ ਪਾਵਰ ਚਾਰ ਤੱਕ ਵਧਾਇਆ t dt 
ਿਗਆ ਤਾਂ ਇਹ ਟੀ ਦੀ ਅਨੰਤਤਾ ਤୌ ਿਤੰਨ ਗੁਣਾ ਇੰਟੈਗਰਲ ਜ਼ੀਰ ੋਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਪਲੱਸ ਇੱਕ ਪਾਵਰ ਮਾਇਨਸ ਿਤੰਨ ਮਾਇਨਸ ਇੰਟੈਗਰਲ ਜ਼ੀਰ ੋਤୌ ਅਨੰਤ ਟੀ ਪਲੱਸ dt 
1 ਰੈਜ਼ ਟ ੂਪਾਵਰ ਮਾਇਨਸ 4 ਜੋ ਬਰਾਬਰ ਹੈ 3 ਗੁਣਾ ਇਹ ਮਾਇਨਸ ਇੱਕ ਬਾਇ ਟ ੂਟੀ ਪਲੱਸ ਇੱਕ ਵਰਗ ਘਟਾਓ ਦੇਵੇਗਾ ਇਹ ਜ਼ੀਰੋ ਤୌ ਅਨੰਤ ਤੱਕ ਇੱਕ ਪਲੱਸ dt 
ਇੱਕ ਬਾਇ 3 ਟੀ ਪਲੱਸ ਇੱਕ ਘਣ ਬਣ ਜਾਵੇਗਾ ਿਜਵୈ ਿਕ ਟੀ ਅਨੰਤਤਾ ਇੱਕ ਬਾਇ ਟੀ ਪਲੱਸ ਇੱਕ ਵਰਗ ਇਹ ਜ਼ੀਰੋ ਵੱਲ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਇਹ ਵੀ ਜਾਂਦਾ ਹੈ  ਜ਼ੀਰੋ ਦੇ 
ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਤਾਂ ਇਹ ਿਤੰਨ ਗੁਣਾ ਜ਼ੀਰ ੋਘਟਾਓ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੋਵੇਗਾ ਇਹ ਜ਼ੀਰੋ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਟੀ ਬਣ ਜਾਵੇਗਾ ਇਹ ਇੱਕ ਬਾਇ ਦੋ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਿਤੰਨ ਤୌ ਿਤੰਨ ਇਹ ਿਤੰਨ ਗੁਣਾ
ਇੱਕ ਬਾਇ ਛੇ ਜੋ ਇੱਕ ਦੋ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਇਸਲਈ ਜਵਾਬ ਮੁੱਲ ਹੈ  ਦਾ ਇੱਕ ਦੋ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਤਾਂ ਆਓ ਜੀ  ਸਮੱਿਸਆ ਨੰਬਰ ਿਤੰਨ ਲਈ ਤਾਂ ਿਫਰ ਅਸੀ ਂਇੱਕ i o 
ਿਨਸ਼ਿਚਤ ਇੰਟੈਗਰਲ ਦਾ ਮੁਲਾਂਕਣ ਕਰਾਂਗੇ ਸਵਾਲ ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਇੰਟਗ୥ੇਲ ਦਾ ਮੁੱਲ ਲੱਭੋ ਤୌ ਅੱਧਾ 1 ਪਲੱਸ ਰਟੂ 3 ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਜੋੜ 1 ਵਰਗ ਗੁਣਾ 1 ਘਟਾਓi 0 x 

ਨੰੂ ਪਾਵਰ 6 ਪੂਰਾ ਵਾਧਾ  1 ਗੁਣਾ 4 ਨੰੂ ਪਾਵਰ ਕਰਨ ਲਈ ਆਓ ਇਸ ਸਮੱਿਸਆ ਨੰੂ ਹੱਲ ਕਰਨ ਦੀ ਕੋਿਸ਼ਸ਼ ਕਰੀਏ ਤਾਂ ਪਿਹਲਾਂ ਅਸੀ ਂਥੋੜਾ ਸਰਲੀਕਰਨ ਕਰਾਂਗੇ x dx 
ਅਤੇ ਇਹ ਿਲਖਾਂਗੇ ਿਕ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਸਾਡੇ ਕੋਲ 1 ਪਲੱਸ ਰਟੂ ਹੈ 3 ਗੁਣਾ 0 ਤୌ ਅੱਧੇ ਉਤੇੱ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਪਲੱਸ 1 ਵਰਗ ਹੈ ਅਤੇ ਿਫਰ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਹੈ  ਪਾਵਰ 1 i dx x 
ਬਾਇ 4 ਤਾਂ ਇਹ ਪਲੱਸ 1 ਬਣ ਜਾਵੇਗਾ ਅੱਧਾ ਗੁਣਾ 1 ਮਾਇਨਸ ਵਧਾ ਕੇ ਪਾਵਰ 6 ਬਾਇ 4 ਤਾਂ ਜੋ 3 ਗੁਣਾ 2 ਹੈ। x x 
ਇਸ ਲਈ ਨੋਟ ਕਰ ੋਿਕ  ਿਵੱਚ ਇਹ ਰୈਜ 0 ਤୌ ਅੱਧਾ 1 ਪਲੱਸ ਅਤੇ 1 ਘਟਾਓ  ਦੋਵୈ ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਹਨ ਇਸਲਈ ਹਣੁ ਮ୊ ਇਸਨੰੂ 1 ਪਲੱਸ ਰਟੂ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ x x 
ਿਲਖਾਂਗਾ 0 ਤୌ ਅੱਧੇ ਤୌ 3 ਗੁਣਾ ਇੰਟਗ୥ੇਲ ਦਆੁਰਾ ਇਸ ਨੰੂ 1 ਘਟਾਓ ਨੰੂ ਪਾਵਰ 3 ਗੁਣਾ 2 ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ 1 ਘਟਾਓ ਗੁਣਾ 1 ਘਟਾਓ ਪਾਵਰ ਅੱਧੇ ਿਵੱਚdx i x x x 
ਿਲਖਾਂਗਾ ਇਸਲਈ ਸਾਡੇ ਕੋਲ 1 ਪਲੱਸ ਦੀ ਪਾਵਰ ਅੱਧੀ ਅਤੇ 1 ਘਟਾਓ ਦੀ ਪਾਵਰ ਅੱਧੀ ਹੈ ਤਾਂ ਜੋ 1 ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਦਾ ਵਰਗ ਮੂਲ ਬਣ ਜਾਵੇਗਾ x x x e 
ਇਸ ਲਈ ਸਾਨੰੂ ਬਾਇ 1 ਘਟਾਓ ਗੁਣਾ 1 ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਅਤੇ ਇੱਕ ਵਰਗ ਮੂਲ ਿਮਲਦਾ ਹੈ ਹਣੁ ਇੱਥੇ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਇੱਕ ਸਧਾਰਨ ਬਦਲ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਸਾਡੇ ਕੋਲdx x x 
ਇਹ ਇੱਕ ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਸ਼ਬਦ ਹੈ ਸਾਨੰੂ ਥੀਟਾ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਨੰੂ ਬਦਲਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਬਰਾਬਰ ਹੋਵੇਗਾ।  ਥੀਟਾ ਅਤੇ ਜਦୌ x sin x dx cos theta d x
0 ਥੀਟਾ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਤਾਂ 0 ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਜਦୌ ਅੱਧੇ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਥੀਟਾ ਅੱਧਾ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਥੀਟਾ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇਹ x sin pi by six 
ਇੰਟੈਗਰਲ ਰਟੂ 3 ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਅਤੇ 0 ਤୌ ਦੇ ਇੰਟੈਗਰਲ ਦਾ 1 ਗੁਣਾ ਹੁੰਦਾ ਹੈ। ਦੇ 6 ਦਆੁਰਾ ਥੀਟਾ ਨੰੂ 1 ਘਟਾਓ i pi dx cos theta d sin 
ਥੀਟਾ ਨਾਲ ਭਾਗ ਕੀਤਾ ਿਗਆ ਹੈ ਅਤੇ 1 ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਦਾ ਵਰਗ ਮੂਲ ਥੀਟਾ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਇਸਲਈ ਥੀਟਾ ਰੱਦ ਹੋ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਅਸੀ ਂ1 ਘਟਾਓ x cos cos 

ਥੀਟਾ ਦਆੁਰਾ ਥੀਟਾ ਦਾ ਅਿਨੱਖੜਵਾਂ ਿਹੱਸਾ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਹਣੁ ਇਹ ਿਸੱਧਾ ਅੱਗੇ ਕੀ ਹੈ  ਅਸੀ ਂਕਰਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਤੁਸੀ ਂ1 ਪਲੱਸ ਿਸਨ ਥੀਟਾ ਨਾਲ ਗੁਣਾ ਅਤੇ sin d 
ਭਾਗ ਕਰਦੇ ਹੋ ਤਾਂ ਇਹ ਬਣ ਜਾਂਦਾ ਹੈ 1 ਪਲੱਸ ਿਸਨ ਥੀਟਾ ਨੰੂ 1 ਮਾਇਨਸ ਸਾਈਨ ਵਰਗ ਥੀਟਾ ਨਾਲ ਵੰਿਡਆ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਜੋ ਿਕ ਕੋਸ ਵਰਗ ਥੀਟਾ ਡੀ ਥੀਟਾ ਇਹ ਰਟੂ 
3 ਪਲੱਸ 1 ਗੁਣਾ ਇੰਟਗ୥ੇਲ 0 ਤୌ ਪਾਈ 6 ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ। ਵਰਗ ਥੀਟਾ ਦਆੁਰਾ 1 ਸੈਕ୊ਟ ਵਰਗ ਥੀਟਾ ਅਤੇ ਵਰਗ ਦਆੁਰਾ ਸਾਈਨ ਥੀਟਾ ਹੈ  cos cos e 

ਹਣੁ ਤੁਹਾਨੰੂ ਇਸ ਦਾ ਇੰਟੈਗਰਲ ਪਤਾ ਹੋਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇਹ ਰਟੂ 3 theta is secant theta times tan theta d theta 
ਪਲੱਸ 1 ਗੁਣਾ ਟੈਨ ਥੀਟਾ ਪਲੱਸ ਸੈਕ୊ਟ ਥੀਟਾ ਦਾ ਮੁਲਾਂਕਣ ਜ਼ੀਰ ੋਤୌ ਪੀਆਈ ਦਆੁਰਾ ਛੇ ਦੇ ਿਵਚਕਾਰ ਕੀਤਾ ਿਗਆ ਹੈ ਇਹ ਰਟੂ ਿਤੰਨ ਅਤੇ ਇੱਕ ਗੁਣਾ 10 ਪਾਈ ਹੈ।  

ਪਲੱਸ ਘਟਾਓ ਹੈ 0 ਅਤੇ by 6 is 1 by root 3 secant at pi 6 is 2 by root 3 tan 0 secant 0 is 1 this 
ਤਾਂ ਰਟੂ 3 ਪਲੱਸ 1 ਗੁਣਾ ਰਟੂ  3 ਘਟਾਓ 1 ਜੋ ਿਕ 3 ਘਟਾਓ 1 ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਜੋ ਿਕ 2 ਹੈ। ਇਸਲਈ ਇੰਟੀਗ୥ੇਲ ਦਾ ਮੁੱਲ ਦੋ is 3 by root 3 minus 1 

ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਇਸਲਈ ਅਗਲੀ ਸਮੱਿਸਆ ਪ୥ਸ਼ਨ ਨੰਬਰ ਚਾਰ 'ਤੇ ਚਲਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਸਮੱਿਸਆ ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਨੰੂ ਤୌ ਤੱਕ ਇੱਕ ਵੱਖਰਾ ਫੰਕਸ਼ਨ ਹੋਣ ਿਦਓ ਿਜਵୈ ਿਕ  f r r 
ਿਕ ਜ਼ੀਰੋ ਦਾ ਜ਼ੀਰੋ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਤੇ ਦੋ ਬਾਇ ਿਤੰਨ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਅਤੇ ਪ୥ਾਈਮ 0 ਤੇ 1 ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ। ਇਸਲਈ ਸਾਨੰੂ ਇੱਕ ਿਡਫਰ୊ਸ਼ੀਏਬਲ ਫੰਕਸ਼ਨ f f pi f 
ਿਦੱਤਾ ਿਗਆ ਹੈ ਿਜਸਦਾ ਮੁੱਲ 0 ਅਤੇ ਬਾਇ 2 ਿਦੱਤਾ ਿਗਆ ਹੈ ਅਤੇ ਪ୥ਾਈਮ 0 ਿਦੱਤਾ ਿਗਆ ਹੈ। ਹਣੁ ਜੇਕਰ ਦਾ ਤୌ ਤੱਕ ਇੰਟੈਗਰਲ ਦੇ ਬਰਾਬਰ pi f x g x pi 
ਹੈ 2 ਲਈ ਿਵੱਚ ਜ਼ੀਰ ੋਤୌ ਬਾਇ ਦੋ ਿਵੱਚ ਜ਼ੀਰ ੋਉਤੇੱ ਖੁੱਲਾ ਅਤੇ 2 ਉਤੇੱ ਉਤੇੱ f prime t cos at minus cot t cos atftd  t x pi pi 
ਬੰਦ ਤਾਂ ਸਾਨੰੂ ਦੀ ਦੀ ਸੀਮਾ ਦਾ ਪਤਾ ਲਗਾਉਣਾ ਪਵੇਗਾ ਿਜਵୈ ਿਕ ਤੱਕ ਪਹੁੰਚਦਾ ਹੈ। ਇਸਲਈ ਇਹ ਦਾ ਇਸ ਇੰਟੀਗਰਲ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਿਦੱਤਾ ਿਗਆx g x 0 x g 
ਹੈ 
ਇਸ ਲਈ ਪਿਹਲਾਂ ਸਾਨੰੂ ਕੋਿਸ਼ਸ਼ ਕਰਨੀ ਚਾਹੀਦੀ ਹੈ।  ਦੇ ਲਈ ਫਾਰਮੂਲਾ ਲੱਭਣ ਲਈ ਇਸ ਇੰਟਗ୥ੇਲ ਦਾ ਮੁਲਾਂਕਣ ਕਰਨ ਲਈ ਅਤੇ ਿਫਰ ਅਸੀ ਂਇਸ ਸੀਮਾ ਨੰੂ x g 
ਲੱਭਣ ਦੀ ਕੋਿਸ਼ਸ਼ ਕਰਾਂਗੇ 
ਇਸ ਲਈ ਨੋਟ ਕਰ ੋਿਕ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਇੰਟਗ୥୊ਡ ਦੇਖਦੇ ਹੋ ਤਾਂ ਇਹ ਹੈ ਇਹ ਦੇ ਡੈਰੀਵੇਿਟਵ ਤୌ f prime t cos at minus cos at cot tft f 
ਇਲਾਵਾ ਹੋਰ ਕੁਝ ਨਹੀ ਂਹੈ । ਗੁਣਾ ਿਕਉਿਂਕ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਡੈਰੀਵੇਿਟਵ ਲਈ ਉਤਪਾਦ ਿਨਯਮ ਦੀ ਵਰਤୌ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਇਹ ਪ୥ਾਈਮ ਗੁਣਾ of t cos xt ff t 

ਦਾ ਡੈਰੀਵੇਿਟਵ ਿਦੰਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਦਾ ਡੈਰੀਵੇਿਟਵ ਘਟਾਓ ਗੁਣਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇਹ ਦਾ ਤୌ ਇੰਟਗ୥ੇਲ ਦੇ ਬਰਾਬਰ cos xt cos xt cos xt cot t x g x 
ਹੈ।  pi by two of d by dt of ft cos atdt 
ਇਸ ਲਈ ਇੱਕ ਵਾਰ ਜਦୌ ਅਸੀ ਂਇੰਟਗ୥୊ਡ ਦੇ ਿਵਰੋਧੀ ਡੈਰੀਵੇਿਟਵ ਨੰੂ ਜਾਣ ਲ୊ਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਕੈਲਕੂਲਸ ਦੇ ਮੂਲ ਪ୥ਮੇਏ ਦਆੁਰਾ ਇਹ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ft cos xt x 
ਅਤੇ ਦੋ ਦੇ ਿਵਚਕਾਰ ਮੁਲਾਂਕਣ ਕੀਤਾ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਜੋ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੋਵੇ। ਦੋ ਗੁਣਾ ਗੁਣਾ ਦੋ ਘਟਾਓ ਦਾ ਹਣੁ ਦਾ pi f pi cos x pi f x cos xx pi 

ਦੋ ਦਆੁਰਾ ਸਾਨੰੂ ਿਦੱਤਾ ਿਗਆ ਸੀ ਦਾ ਦਾ ਦੋ ਬਰਾਬਰ ਿਤੰਨ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇਹ ਿਤੰਨ ਘਟਾਓ ਹੈ ਦਾ ਦੋ ਬਰਾਬਰ ਹੈ f  f pi x pi 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਿਤੰਨ ਘਟਾਓ ਹੈ fx cos xx 
ਇਸ ਲਈ ਨੋਟ ਕਰ ੋਿਕ ਹੈ ਤਾਂ ਇਹ ਨਹੀ ਂਹੈ ਬਰਾਬਰ 0 'ਤੇ ਪਿਰਭਾਿਸ਼ਤ ਕੀਤਾ ਿਗਆ ਹੈ, cos x 1 by sine x x 
ਇਸ ਲਈ ਨੋਟ ਕਰ ੋਿਕ ਜ਼ੀਰੋ ਪਿਰਭਾਿਸ਼ਤ ਨਹੀ ਂਹੈ ਇਸਲਈ ਅਸੀ ਂਜ਼ੀਰੋ ਦਾ ਨਹੀ ਂਲੱਭ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਪਰ ਅਸੀ ਂ ਦੀ ਸੀਮਾ ਨੰੂ ਲੱਭਣ ਦੀ ਕੋਿਸ਼ਸ਼ ਕਰ ਸਕਦੇ cos x g x 
ਹਾਂ ਪਰ ਦੀ ਸੀਮਾ ਦੇ ਨੇੜੇ ਪਹੁੰਚਣ ਤੇ 0 ਦੇ 3 ਘਟਾਓ ਦੀ ਸੀਮਾ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ।  ਵਾਰ ਨੰੂ ਦਆੁਰਾ ਿਲਖ ਸਕਦਾ ਹੈ x x 0 x fx cos xxi fx sine x 
ਇਸਲਈ ਹਣੁ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਇਹ 0 ਬਾਇ 0 ਫਾਰਮ ਹੈ ਹਣੁ ਅਸੀ ਂਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਦੇ ਨੇੜੇ ਆਉਣ ਤੇ ਦੀ ਸੀਮਾ 1 ਹੈ ਇਸਲਈ ਮ୊ ਇਸਨੰੂ ਿਤੰਨ ਘਟਾਓ x 0 sine x 
ਦੀ ਸੀਮਾ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਿਲਖ ਸਕਦਾ ਹਾਂ। ਦਾ ਜ਼ੀਰੋ ਦਆੁਰਾ ਦਆੁਰਾ ਦਆੁਰਾ ਭਾਗ ਕੀਤਾ ਿਗਆ ਦਆੁਰਾ ਹਣੁ ਭਾਜਕ ਅਸੀ ਂਜਾਣਦੇ x fx x x x sine x x 
ਹਾਂ ਿਕ ਸੀਮਾ ਇੱਕ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇਹ ਿਤੰਨ ਘਟਾਓ ਸੀਮਾ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਦਆੁਰਾ ਦੇ ਜ਼ੀਰੋ ਦੇ ਨੇੜੇ ਪਹੁੰਚਣਾ ਇਹ x fx x 
ਇਸ ਲਈ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਦੀ ਸੀਮਾ ਦਆੁਰਾ ਜ਼ੀਰੋ ਦੇ ਨੇੜੇ ਪਹੁੰਚਦੀ ਹੈ  ਇੱਕ ਨੰੂ ਹਣੁ ਿਕਸੇ ਤਰ୧ਾਂ ਸਾਨੰੂ 0 ਤੇ ਦੇ ਡੈਰੀਵੇਿਟਵ ਦੀ ਵਰਤୌ ਕਰਨੀ ਪਵੇਗੀ ਜੋ sine x x x f 
ਸਾਨੰੂ 1 ਿਦੱਤਾ ਿਗਆ ਹੈ। ਇਸਲਈ ਇਹ 3 ਘਟਾਓ ਸੀਮਾ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ। ਮਾਇਨਸ ਦੇ 0 ਤୌ ਘਟਾਓ 0 ਤੱਕ ਇਹ x fx f 0 x 
ਇਸ ਲਈ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਨੰੂ 0 ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਿਦੱਤਾ ਿਗਆ ਹੈ। f 0 
ਇਸ ਲਈ ਹਣੁ ਅਸੀ ਂਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਇਹ ਸੀਮਾ ਜ਼ੀਰ ੋ'ਤੇ ਦੇ ਡੈਰੀਵੇਿਟਵ ਤୌ ਇਲਾਵਾ ਹੋਰ ਕੁਝ ਨਹੀ ਂਹੈ f 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਿਤੰਨ ਘਟਾਓ ਪ୥ਮੁੱਖ ਜ਼ੀਰ ੋਅਤੇ ਹੈ।  ਪ୥ਾਈਮ ਜ਼ੀਰੋ ਇੱਕ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੋਣ ਲਈ ਿਦੱਤਾ ਿਗਆ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇਹ 3 ਘਟਾਓ 1 ਹੈ ਜੋ ਿਕ 2 ਦੇ ਬਰਾਬਰf f 
ਹੈ। ਇਸਲਈ ਜਵਾਬ ਹੈ ਦੀ ਸੀਮਾ ਦੇ ਦਾ 0 ਦੋ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਇਸਲਈ ਮ୊ ਇੱਥੇ ਇੱਕ ਿਟੱਪਣੀ ਕਰਨਾ ਚਾਹਾਂਗਾ ਇਸਲਈ ਨੋਟ ਕਰੋ  ਿਕ ਇੱਥੇ ਸਾਡੇ ਕੋਲ x x g sin

Pru
tor
@
IIT
K



ਦਆੁਰਾ ਦੀ ਇਹ ਸੀਮਾ ਹੈ ਜੋ ਜ਼ੀਰੋ ਬਾਇ ਜ਼ੀਰੋ ਰਪੂ ਦੀ ਹੈ ਇਸਲਈ ਤੁਸੀ ਂਇੱਥੇ ਿਸੱਧੇ ਲੋਪੀਟਲ ਿਨਯਮ ਨੰੂ ਲਾਗੂ ਕਰਨ ਬਾਰੇ ਸੋਚ ਸਕਦੇ ਹੋ, x fx 
ਇਸ ਲਈ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਲੋਬਸਟਰ ਿਨਯਮ ਲਾਗੂ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਇਹ ਦਆੁਰਾ ਦੀ ਸੀਮਾ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੋਵੇਗਾ ਅਤੇ ਿਫਰ ਦੀ ਸੀਮਾ cos x f prime x cos x 
ਿਜਵୈ ਿਕ ਤੱਕ ਪਹੁੰਚਦੀ ਹੈ 1 ਹੈ ਤਾਂ ਜੋ ਦੇ ਨੇੜੇ ਪਹੁੰਚਣ ਤੇ ਦੀ ਸੀਮਾ ਹੈ ਅਤੇ ਿਫਰ ਤੁਸੀ ਂ ਿਲਖਣ ਬਾਰ ੇਸੋਚ ਸਕਦੇ ਹੋ ਤਾਂx 0 x 0 f prime x f prime 0 
ਤੁਸੀ ਂਿਸੱਧੇ ਤੌਰ 'ਤੇ ਇਹ 3 ਘਟਾਓ ਪ୥ਾਈਮ 0 ਪ୥ਾਪਤ ਕਰੋਗੇ ਪਰ ਿਧਆਨ ਿਦਓ ਿਕ ਿਲਖਣਾ ਹੈ।  ਪ୥ਾਈਮ ਦੀ ਸੀਮਾ ਿਜਵୈ ਿਕ ਦੇ ਪ୥ਾਈਮ 0 ਦੇ f f x x 0 f 
ਬਰਾਬਰ ਪਹੁੰਚਦੀ ਹੈ ਸਾਨੰੂ ਇਹ ਜਾਣਨ ਦੀ ਜ਼ਰਰੂਤ ਹੈ ਿਕ ਪ୥ਾਈਮ 0 'ਤੇ ਿਨਰੰਤਰ ਹੈ ਪਰ ਜੇ ਤੁਸੀ ਂਪ୥ੋ ਦੇਖਦੇ ਹੋ ਦੋਸ਼ ਿਸਰਫ ਇਹ ਿਦੱਤਾ ਿਗਆ ਹੈ ਿਕ ਇੱਕ ਿਵਿਭੰਨ f f 
ਫੰਕਸ਼ਨ ਹੈ ਪਰ ਡੈਰੀਵੇਿਟਵ ਨੰੂ ਿਨਰੰਤਰ ਹੋਣ ਦੀ ਜ਼ਰਰੂਤ ਨਹੀ ਂਹੈ ਇਸਲਈ ਇਹ ਸਹੀ ਤਰਕ ਨਹੀ ਂਹੈ 
ਇਸ ਲਈ ਅਸੀ ਂਇਸ ਸੀਮਾ ਨੰੂ ਇਸ ਡੈਰੀਵੇਿਟਵ ਵਜୌ 0 'ਤੇ ਿਲਿਖਆ ਹੈ ਅਤੇ ਿਫਰ ਇਸਦਾ ਮੁਲਾਂਕਣ ਕੀਤਾ ਹੈ ਤਾਂ ਇਹ ਸਮੱਿਸਆ ਨੰਬਰ ਚਾਰ ਨੰੂ ਖਤਮ ਕਰਦਾ ਹੈ। ah 
ਚਲੋ ਸਮੱਿਸਆ ਨੰਬਰ ਪੰਜ 'ਤੇ ਚਲਦੇ ਹਾਂ ਜੋ ਿਕ ਅਸੀ ਂਹਣੁ ਤੱਕ ਕੀਤੇ ਕੰਮਾਂ ਤୌ ਥੋੜ୧ਾ ਵੱਖਰਾ ਹੈ ਤਾਂ ਇੱਥੇ ਸਾਨੰੂ ਿਦੱਤਾ ਿਗਆ ਹੈ ਜੇਕਰ ਦੇ ਜੋੜ 1 ਤୌ 98 ਦੇ ਇੰਟਗ୥ੇਲ i k 
ਦੇ ਤୌ ਗੁਣਾ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ। ਪਲੱਸ 1 ਲਈ ਿਫਰ ਸਾਨੰੂ ਹੇਠਾਂ ਿਦੱਤੇ 4 ਿਵਕਲਪਾਂ ਿਵੱਚୌ ਸਹੀ ਿਵਕਲਪਾਂ ਦੀ ਚੋਣ ਕਰਨੀ ਪਵੇਗੀ ਤਾਂ ਿਕ k x x 1 dx k a is i 

ਦੇ ਕੁਦਰਤੀ ਲੌਗ ਤୌ ਵੱਡਾ ਹੈ ਤୌ ਘੱਟ ਹੈ 49 ਗੁਣਾ 50 ਅਤੇ ਹੈ ਵੱਡਾ ਹੈ  49 ਗੁਣਾ 50 ਤୌ ਵੱਧ। 99 b i i log 99 c i d i 
ਇਸ ਲਈ ਬੇਸ਼ੱਕ ਇੱਥੇ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂ ਪਲੱਸ ਵਨ ਬਾਇ ਗੁਣਾ ਪਲੱਸ ਵਨ ਦੇ ਇਸ ਇੰਟੈਗਰਲ ਨੰੂ ਦੇਖਦੇ ਹੋ ਤਾਂ ਇਸ ਦਾ ਮੁਲਾਂਕਣ ਆਸਾਨੀ ਨਾਲ ਕੀਤਾ ਜਾk x x dx 
ਸਕਦਾ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਇਹ ਿਕਹਾ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ ਿਕ ਇੱਕ ਬਾਇ ਗੁਣਾ ਪਲੱਸ ਵਨ ਨੰੂ ਇੱਕ ਬਾਇ ਮਾਇਨਸ ਵਨ ਿਲਿਖਆ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ। ਪਲੱਸ ਵਨ ਦਆੁਰਾ x x x x 
ਅਤੇ ਿਫਰ ਤੁਸੀ ਂਇਸਦਾ ਮੁਲਾਂਕਣ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹੋ  ਅਤੇ ਅਸਲ ਿਵੱਚ ਤੁਸੀ ਂ ਲਈ ਇੱਕ ਸਮੀਕਰਨ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹੋ ਪਰ ਇਸਦੀ ਵਰਤୌ ਕਰਕੇ ਇਹਨਾਂ tegral i 
ਅਸਮਾਨਤਾਵਾਂ ਨੰੂ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰਨਾ ਮੁਸ਼ਕਲ ਹੋ ਸਕਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਇਸ ਿਕਸਮ ਦੀਆਂ ਸਮੱਿਸਆਵਾਂ ਿਵੱਚ ਸਾਨੰੂ ਿਵਕਲਪਾਂ ਨੰੂ ਦੇਖਣ ਦੀ ਕੋਿਸ਼ਸ਼ ਕਰਨੀ ਚਾਹੀਦੀ ਹੈ ਅਤੇ ਿਫਰ ਇਹ
ਦੇਖਣ ਦੀ ਕੋਿਸ਼ਸ਼ ਕਰਨੀ ਚਾਹੀਦੀ ਹੈ ਿਕ ਇਸਨੰੂ ਿਕਵୈ ਕਰਨਾ ਹੈ ਤਾਂ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਿਵਕਲਪ ਅਤੇ ਿਫਰ ਦੀ ਤੁਲਨਾ 99 ਦੇ ਕੁਦਰਤੀ ਲੌਗ ਨਾਲ ਕੀਤੀ ਜਾਂਦੀ ਹੈa.  b i 
ਇਸਲਈ ਹਣੁ ਿਧਆਨ ਿਦਓ ਿਕ 99 ਦਾ ਲੌਗ ਕੀ ਹੈ ਨੋਟ ਕਰੋ ਿਕ 99 ਦਾ ਲੌਗ 1 ਤୌ 99 ਤੱਕ 1 ਬਾਇ ਦਾ ਇੰਟੈਗਰਲ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ 1 ਬਾਇ ਦਾ ਐਟਂੀ x dx x 
ਡੈਰੀਵੇਿਟਵ ਲੌਗ ਹੈ ਇਸਲਈ  ਅਸੀ ਂਇਹ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਅਤੇ ਇਸਨੰੂ ਦੇ ਬਰਾਬਰ 1 ਤୌ 98 ਇੰਟਗ୥ੇਲ ਤୌ ਪਲੱਸ 1 1 ਦਆੁਰਾ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ x k k k x dx 
ਿਲਿਖਆ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਬਰਾਬਰ 1 ਲਈ ਤੁਸੀ ਂ1 ਤୌ 2 ਤੱਕ ਇੰਟਗ୥ੇਲ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰੋਗੇ ਬਰਾਬਰ ਦੋ ਲਈ ਇਹ ਇੰਟਗ୥ੇਲ ਹੈ। ਦੋ ਤୌ ਿਤੰਨ ਅਤੇ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਅੱਸੀk k 
ਤୌ ਨੱਬੇ ਤੱਕ ਪੂਰਨ ਅੰਕ ਤੱਕ, 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਜੋੜ ਇੱਕ ਤୌ ਨੱਬੇ ਤੱਕ ਪੂਰਨ ਅੰਕ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੋਵੇਗਾ, 
ਇਸ ਲਈ ਹਣੁ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਦੇਖਦੇ ਹੋ ਿਕ ਅਸੀ ਂ ਦੇ ਬਰਾਬਰ 1 ਦੇ ਜੋੜ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਇਹ ਲੌਗ 99 ਿਲਿਖਆ ਹੈ। ਕੁਝ ਇੰਟੈਗਰਲ ਦੇ 98 ਇਸਲਈ ਸਾਨੰੂ ਇਸ ਿਵੱਚ k 
ਿਦੱਤੇ ਗਏ ਇੰਟੀਗ୥ੇਲ ਦੀ ਤੁਲਨਾ ਕਰਨੀ ਪਵੇਗੀ ਇਹ ਦੇਖਣ ਲਈ ਿਕ ਿਕਹੜਾ ਵੱਡਾ ਹੈ ਤਾਂ ਹਣੁ ਿਧਆਨ ਿਦਓ ਿਕ ਜੇਕਰ ਮੇਰਾ ਤୌ ਵੱਡਾ ਹੈ ਅਤੇ tegral x k k 
ਪਲੱਸ ਵਨ ਤୌ ਛੋਟਾ ਹੈ, ਤਾਂ ਇੱਥੇ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਪਲੱਸ 1 ਦਾ ਗੁਣਾ ਜੋੜ 1 ਦਾ ਪੂਰਨ ਅੰਕ ਹੈ ਤਾਂ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਪਲੱਸ 1 ਤୌ ਛੋਟਾ ਹੈ। ਪਲੱਸ 1 ਿਜਸਦਾ ਅਰਥ k x x k x 
ਹੈ ਪਲੱਸ 1 ਬਾਇ ਪਲੱਸ 1 ਇਹ 1 ਤୌ ਘੱਟ ਹੋਵੇਗਾ ਇਸਲਈ ਜੋੜ 1 ਗੁਣਾ ਗੁਣਾ 1 ਇਹ ਤୌ 1 ਘੱਟ ਹੈ ਇਸਲਈ ਤୌ ਦਾ ਜੋੜ ਕੇ ਦਾ ਇੱਕk x k x x x k k x 
ਜੋੜ ਕੇ ਗੁਣਾ  ਪਲੱਸ ਵਨ ਇਹ ਤୌ ਤୌ ਪਲੱਸ ਵਨ ਦੇ ਇੰਟਗ୥ੇਲ ਤୌ ਘੱਟ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇਹ ਿਦਖਾਉਦਂਾ ਹੈ ਿਕ ਦਾ ਜੋੜ ਇੱਕ ਤୌ 98 ਇੰਟਗ୥ੇਲ x x dx xdx k k k 

ਤୌ ਪਲੱਸ ਵਨ ਇਹ ਲੌਗ 99 ਤୌ ਘੱਟ ਹੈ ਇਹ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ। ਇਸਲਈ ਗਲਤ ਹੈ ਅਤੇ ਸੱਚ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇਹ ਲਾਗ 99 ਤୌ ਘੱਟ ਹੈ ਇਹ ਸੱਚ ਹੈ k k i a b i 
ਇਹ ਇੱਕ ਗਲਤ ਹੈ ਹਣੁ ਅਤੇ ਦੀ ਤੁਲਨਾ ਗੁਣਾ 50 ਨਾਲ ਕੀਤੀ ਗਈ ਹੈ। c d i 49 
ਇਸ ਲਈ ਅਸਲ ਿਵੱਚ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਦੇਖਦੇ ਹੋ ਿਕ ਅਸੀ ਂਇਸ ਿਹੱਸੇ ਨੰੂ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰਨ ਲਈ ਿਕਵୈ ਕੀਤਾ ਹੈ।  ਇੰਟੈਗਰਲ ਲੌਗ 99 ਤୌ ਘੱਟ ਹੈ ਅਸੀ ਂਇੱਕ ਲੋਅਰ ਬਾਉਡਂ ਵੀ 
ਪ୥ਾਪਤ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਇਸਲਈ ਿਕਸੇ ਚੀਜ਼ ਤୌ ਵੱਡਾ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਵਰਤ ਕੇ ਅਸੀ ਂਕੀ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਇਹ ਪਲੱਸ ਹੈ  ਇੱਕ ਬਾਇ ਇੱਕ ਤୌ ਵੱਡਾ ਹੈ ਜੇਕਰ k x x k
ਅਤੇ ਪਲੱਸ ਵਨ ਦੇ ਿਵੱਚਕਾਰ ਹੈ ਤਾਂ ਇੱਥੇ ਅਸੀ ਂ ਜੋੜ ਕੇ ਇੱਕ ਇੱਕ ਤୌ ਵੱਡਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਜੋੜ ਇੱਕ ਗੁਣਾ ਗੁਣਾ ਜੋੜ ਇੱਕ ਤୌ ਵੱਡਾ ਇਹ k k x x k x x x x 
ਜੋੜ ਇੱਕ ਤୌ ਵੱਡਾ ਹੈ। ਅਤੇ ਹਣੁ ਜੇਕਰ ਮ୊ ਇਸਨੰੂ ਤୌ ਪਲੱਸ ਇੱਕ ਪਲੱਸ ਵਨ ਬਾਇ ਗੁਣਾ ਜੋੜ ਇੱਕ ਦੇ ਇੰਟਗ୥ੇਲ ਨੰੂ ਏਕੀਿਕ୥ਤ ਕਰਦਾ ਹਾਂ ਤਾਂ ਇਹk k k x x dx 

ਦੋ ਪਲੱਸ ਇੱਕ ਦੇ 1 ਦਾ ਜੋੜ 1 ਤୌ ਵੱਡਾ ਹੋਵੇਗਾ ਅਤੇ ਇਸਲਈ ਜੋ ਿਕ ਦਾ ਜੋੜ ਹੈ  ਇਹ ਦੇ ਬਰਾਬਰ 1 ਤୌ 98 ਇੰਟਗ୥ੇਲ ਦੋ ਪਲੱਸ ਵਨ k k x dx i k k k 
ਇਹ ਇਕ ਤୌ ਨੱਬੇ ਤੱਕ ਇੰਟਗ୥ੇਲ ਤୌ ਵੱਡਾ ਹੈ ਪਲੱਸ ਵਨ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਿਜਵୈ ਅਸੀ ਂਸਮਝ ਿਲਆ ਹੈ ਿਕ ਇੱਕ ਤୌ ਨੱਬੇ ਤੱਕ ਦੇ ਇੰਟਗ୥ੇਲ ਤୌ ਘੱਟ ਹੈ। ਨ୎ x x dx i xdx 
ਇੱਥੇ ਅਸੀ ਂਇੱਕ ਤୌ ਨੱਬੇ ਤੱਕ ਇੱਕ ਜੋੜ ਇੱਕ ਦੇ ਇੱਕ ਇੰਟੈਗਰਲ ਤୌ ਵੱਡਾ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰ ਰਹੇ ਹਾਂ ਅਤੇ ਇਹ ਇੱਕ ਤୌ ਨੱਬੇ ਤੱਕ ਲੌਗ ਜੋੜ ਇੱਕ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਜੋ ਸੌ x x 
ਘਟਾਓ ਲੌਗ ਦੋ ਦੇ ਲਾਗ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਜੋ ਿਕ ਲਾਗ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ।  ਪੰਜਾਹ ਤਾਂ ਹਣੁ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਦੇਖਦੇ ਹੋ ਿਕ ਸਾਨੰੂ 49 ਗੁਣਾ ਪੰਜਾਹ ਦੇ ਨਾਲ ਤੁਲਨਾ ਕਰਨੀ ਪਵੇਗੀ 
ਤਾਂ ਸਪੱਸ਼ਟ ਤੌਰ 'ਤੇ ਪੰਜਾਹ ਦਾ ਅੰਕੜਾ ਵੱਡਾ ਹੈ।  ਇੱਕ ਜੋ 49 ਗੁਣਾ ਪੰਜਾਹ ਤୌ ਵੱਡਾ ਹੈ ਤਾਂ ਗੁਣਾ 50 ਤୌ ਵੱਡਾ ਹੈ ਇਹ ਸਹੀ ਹੈ ਇਸਲਈ ਸਹੀ ਹੈ ਅਤੇ i 49 d c 
ਗਲਤ ਹੈ ਇਸਲਈ ਸਾਨੰੂ ਸਹੀ ਹੈ ਅਤੇ ਇਹ ਅਸਲ ਿਵੱਚ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਹੈ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਦੇਖਦੇ ਹੋ ਿਕ ਅਸੀ ਂਸਾਬਤ ਕਰ ਿਦੱਤਾ ਹੈ  ਿਕ ਪੰਜਾਹ ਦੇ ਕੁਦਰਤੀ ਲੌਗ ਤୌ d c i 
ਵੱਡਾ ਹੈ ਜੋ ਿਕ 49 ਗੁਣਾ 50 ਿਦੱਤੇ ਗਏ ਇਸ ਸੰਿਖਆ ਨਾਲୌ  ਬਹਤੁ ਵੱਡਾ ਹੈ । 
ਇਸ ਲਈ ਤੁਸੀ ਂਸ਼ਾਇਦ ਹੈਰਾਨ ਹੋਵੋਗੇ ਿਕ ਇਸ ਨੰਬਰ ਨੰੂ 49 ਗੁਣਾ ਪੰਜਾਹ ਿਕਵୈ ਪ୥ਾਪਤ ਕੀਤਾ ਜਾਵੇ ਤਾਂ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਦੇਖਦੇ ਹੋ ਿਕ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਇੱਕ ਤୌ 98 ਤੱਕ ਦਾ ਜੋੜ ਹੈ 
ਤਾਂ ਇਹ ਚਾਲੀ  ਨ୎ ਗੁਣਾ ਪੰਜਾਹ ਕੁਝ ਵੀ ਨਹੀ ਂਹੈ ਪਰ ਸੌ ਗੁਣਾ ਅਠੱਤੀ ਹੈ ਇਸਲਈ ਮ୊ ਇੱਥੇ ਇਹ ਿਟੱਪਣੀ ਿਲਖਾਂ ਿਕ ਇਹ 49 ਬਾਇ ਪੰਜਾਹ ਸੌ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਅਠਾਈ ਗੁਣਾ 
ਸੌ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਇਸਲਈ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਇਹ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਇਹ ਹਰੇਕ ਇੰਟੈਗਰਲ ਸੌ ਗੁਣਾ ਸੌ ਤୌ ਵੱਡਾ ਹੈ ਤਾਂ ਸੰਮੰਨ ਹੋਵੇਗਾ  ਅੱਸੀ ਗੁਣਾ ਸੌ ਤୌ ਵੱਡਾ ਹੋਵੋ ਤਾਂ ਆਉ 
ਅਸੀ ਂਇੰਟਗ୥ੇਲ ਨੰੂ ਵੇਖੀਏ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਦੇਿਖਆ ਿਕ ਇੰਟਗ୥ੇਲ ਤୌ ਪਲੱਸ ਇੱਕ ਇਹ ਹਰੇਕ ਲਈ ਸੌ ਗੁਣਾ ਸੌ ਤୌ ਵੱਡਾ ਹੈ ਤਾਂ ਮ୊ ਅੱਠ ਗੁਣਾ ਸੌ ਤୌ ਵੱਡਾ ਹੋਵਾਂਗਾ ਜੋ k k k 
ਿਕ 49 ਗੁਣਾ ਪੰਜਾਹ ਹੈ ਿਦਖਾ ਿਰਹਾ ਹੈ ਿਕ ਇਹ ਅਟੁੱਟ ਹੈ  ਸੌ ਗੁਣਾ ਇਕ ਤୌ ਵੱਡਾ ਹੋਣਾ ਮੁਸ਼ਕਲ ਨਹੀ ਂਹੈ 
ਇਸ ਲਈ ਮ୊ ਕੀ ਕਰਾਂਗਾ ਿਕ ਅਸੀ ਂ ਬਰਾਬਰ ਜੋੜ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਰੱਖਾਂਗੇ ਤਾਂ ਕੀ ਹੋਵੇਗਾ ਜੇਕਰ ਮ୊ ਬਰਾਬਰ ਅਤੇ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਰੱਖਦਾ ਹਾਂ ਤਾਂ ਕੀ ਹੁੰਦਾ ਹੈ x k y x k y 
ਜਦୌ ਅਤੇ ਜੋੜ ਦੇ ਿਵਚਕਾਰ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਜਦୌ ਬਰਾਬਰ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਲਈ ਜ਼ੀਰੋ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੋਵੇਗਾ ਅਤੇ ਜਦୌ ਬਰਾਬਰ ਪਲੱਸ ਇਕ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਤਾਂ x k k x ky x k y 
ਅਸੀ ਂਇਸ ਇੰਟਗ୥ੇਲ ਨੰੂ ਇੰਟੈਗਰਲ ਦੇ ਤੌਰ 'ਤੇ ਿਲਖ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਇਹ ਹਣੁ ਜ਼ੀਰੋ ਤୌ ਵਨ ਦੇ ਇੰਟਗ୥ੇਲ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਅਤੇ ਪਲੱਸ ਇਕ ਬਰਾਬਰ ਪਲੱਸ ਦੇ k x k y 
ਬਰਾਬਰ ਹੈ। ਗੁਣਾ ਪਲੱਸ ਵਨ ਹਣੁ ਪਲੱਸ ਵਨ ਪਲੱਸ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਅਤੇ 1 ਦੇ ਿਵਚਕਾਰ ਵੱਖਰਾ ਹੈ ਤਾਂ ਪਲੱਸ 1 ਪਲੱਸ ਤୌ ਵੱਡਾ ਹੈ x k ydy y 0 k k y 
ਇਸਲਈ ਇਹ 0 ਤୌ 1 1 ਤੱਕ ਇੰਟਗ୥ੇਲ ਤୌ ਵੱਡਾ ਹੈ ਪਲੱਸ ਵਨ ਪਲੱਸ ਤୌ ਇਹ ਤୌ ਹੈ।  ਪਲੱਸ ਵਨ ਪਲੱਸ ਇਹ ਇੱਕ ਤୌ ਵੱਡਾ ਹੈ ਅਤੇ ਹਣੁ k ydy k by k y 
ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਦੇਖਦੇ ਹੋ ਿਕ ਇਹ ਇੰਟੈਗਰ୊ਡ ਵਨ ਬਾਇ ਕੇ ਕੇ ਪਲੱਸ ਵਨ ਪਲੱਸ ਇਹ ਇੱਕ ਤୌ ਪਲੱਸ ਦੋ ਤୌ ਵੱਡਾ ਹੈ ਅਤੇ ਇੰਟੈਗਰਲ ਜ਼ੀਰ ੋਤୌ ਵਨ ਤੱਕ ਹੈ ਜੋ y k dy 
ਇੱਕ ਿਦੰਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਇਹ ਇੰਟਗ୥ੇਲ ਹੈ।  ਇੱਕ ਤୌ ਵੱਡਾ ਜੋੜ ਕੇ ਦੋ ਹਣੁ ਇੱਕ ਤୌ 98 ਤੱਕ ਬਦਲਦਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇਹ ਹਮੇਸ਼ਾ ਇੱਕ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਤୌ ਵੱਡਾ ਹੁੰਦਾ ਹੈ  ਸੌ k k 
ਜੇਕਰ ਇੱਕ ਅਤੇ ਅੱਸੀ ਦੇ ਿਵਚਕਾਰ ਹੈ ਤਾਂ ਅਸੀ ਂਸਾਬਤ ਕਰ ਿਦੱਤਾ ਹੈ ਿਕ ਇਹ ਇੰਟੈਗਰਲ ਸੌ ਗੁਣਾ ਇੱਕ ਤୌ ਵੱਡਾ ਹੈ ਅਸਲ ਿਵੱਚ ਅਸੀ ਂਇਸ ਨੰੂ ਪਲੱਸ ਦੋ ਦਆੁਰਾk k 
ਇੱਕ ਤୌ ਵੱਡਾ ਵਰਤ ਕੇ ਅਤੇ ਿਫਰ ਇਸਨੰੂ ਤୌ ਇੱਕ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਜੋੜ ਕੇ ਇੱਕ ਵਧੀਆ ਬਾਉਡਂ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹਾਂ।  ਅੱਸੀ ਤੱਕ ਤਾਂ ਅਸੀ ਂਇਹ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹਾਂ k 
ਿਕ ਇਹ ਇਸ ਤਰੀਕੇ ਨਾਲ ਸੱਚ ਹੈ, ਠੀਕ ਹੈ, ਆਓ ਇੱਕ ਹੋਰ ਸਮੱਿਸਆ ਕਰੀਏ ਤਾਂ ਪ୥ਸ਼ਨ ਨੰਬਰ ਛੇ ਤਾਂ ਸਾਨੰੂ ਇੱਕ ਫੰਕਸ਼ਨ ਿਦੱਤਾ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਨੰੂ d let fr to r x
ਦੇ ਸਭ ਤୌ ਵੱਡੇ ਪੂਰਨ ਅੰਕ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਦਆੁਰਾ ਪਿਰਭਾਿਸ਼ਤ ਕੀਤਾ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਜੇਕਰ ਹੈ।  ਦੋ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਅਤੇ ਜ਼ੀਰੋ ਤୌ ਘੱਟ ਜੇਕਰ ਦੋ ਤୌ ਵੱਡਾ ਹੈ ਹਣੁ ਜੇਕਰ fx x x i

ਵਰਗ ਦੇ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਤୌ ਦੋ ਗੁਣਾ ਨੰੂ ਦੋ ਪਲੱਸ ਪਲੱਸ ਇੱਕ ਨਾਲ ਵੰਿਡਆ ਿਗਆ ਹੈ ਤਾਂ ਸਾਨੰੂ ਦਾ ਮੁੱਲ ਲੱਭਣਾ ਹੋਵੇਗਾ। ਇਸ ਸਮੱਿਸਆ x x f fx dx i so 
ਨੰੂ ਕਰੋ ਪਿਹਲਾਂ ਅਸੀ ਂਯਾਦ ਕਰੀਏ ਿਕ ਸਭ ਤୌ ਮਹਾਨ ਪੂਰਨ ਅੰਕ ਫੰਕਸ਼ਨ ਇਹ ਤୌ ਘੱਟ ਜਾਂ ਬਰਾਬਰ ਦਾ ਸਭ ਤୌ ਵੱਡਾ ਪੂਰਨ ਅੰਕ ਹੈ  x 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਜੇਕਰ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਅਤੇ ਿਕਸੇ ਵੀ ਪੂਰਨ ਅੰਕ ਲਈ ਪਲੱਸ ਵਨ ਤୌ ਸਖਤੀ ਨਾਲ ਘੱਟ ਹੈ ਤਾਂ ਅਸੀ ਂਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਦੇਖਦੇ ਹੋ n x n n 
ਿਕ ਦਾ ਮਹਾਨ ਹੋਣ ਲਈ ਪਿਰਭਾਿਸ਼ਤ ਕੀਤਾ ਿਗਆ ਹੈ ਦਾ ਪੂਰਨ ਅੰਕ ਜੇਕਰ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਅਤੇ ਤୌ ਵੱਡੇ ਲਈ 0 ਹਣੁ ਇਸ ਦਾ x f x t x 2 x 2 i 
ਅਿਨੱਖੜਵਾਂ ਅੰਗ ਹੈ ਤਾਂ ਆਓ ਿਲਖੀਏ ਦਾ ਬਰਾਬਰ ਗੁਣਾ ਵਰਗ ਦਾ ਦੋ ਜੋੜ ਅਤੇ ਇੱਕ ਹਣੁ ਨਾਲ ਵੰਿਡਆ ਜਾਵੇ।  ਵਰਗ ਵਰਗ ਦਾ x g x f x fx f x x 
ਸਭ ਤୌ ਵੱਡਾ ਪੂਰਨ ਅੰਕ ਹੈ ਜੇਕਰ ਵਰਗ ਦੋ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਅਤੇ ਜੇ ਵਰਗ ਦੋ ਤୌ ਵੱਡਾ ਹੈ ਤਾਂ ਜ਼ੀਰੋ ਹੈ, ਇਹ ਇਸ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਤਾਂ ਵਰਗ 2 ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਭਾਵx x x 
ਘਟਾਓ ਮੂਲ 2 ਤୌ ਮੂਲ 2 ਦੇ ਿਵਚਕਾਰ ਇਹ ਵਰਗ ਦੇ ਸਭ ਤୌ ਵੱਡੇ ਪੂਰਨ ਅੰਕ ਦਆੁਰਾ ਿਦੱਤਾ ਿਗਆ ਹੈ ਹਣੁ ਵਰਗ ਦਾ ਸਭ ਤୌ ਵੱਡਾ ਪੂਰਨ ਅੰਕ ਇਹ 0 ਦੇ x  x x 
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ਬਰਾਬਰ ਹੋਵੇਗਾ ਜੇਕਰ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਤୌ ਇੱਕ ਦੇ ਿਵਚਕਾਰ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਇਸ ਸਿਥਤੀ ਿਵੱਚ ਵਰਗ ਇੱਕ ਤୌ ਿਬਲਕੁਲ ਘੱਟ ਹੋਵੇਗਾ x x 
ਇਸ ਲਈ ਸਭ ਤୌ ਵੱਡਾ ਪੂਰਨ ਅੰਕ ਜ਼ੀਰੋ ਹੋਵੇਗਾ ਅਤੇ ਜੇਕਰ ਇੱਕ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਵੱਡਾ ਹੈ ਅਤੇ ਰਟੂ ਦੋ ਤୌ ਸਖਤੀ ਨਾਲ ਛੋਟਾ ਹੈ, ਿਫਰ ਵਰਗ ਇੱਕ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਤୌ ਥੋੜ୧ਾx x 
ਵੱਡਾ ਹੈ ਅਤੇ ਦੋ ਤୌ ਸਖਤੀ ਨਾਲ ਛੋਟਾ ਹੈ, 
ਇਸ ਲਈ ਵਰਗ ਦਾ ਸਭ ਤୌ ਵੱਡਾ ਪੂਰਨ ਅੰਕ ਇੱਕ ਹੋਵੇਗਾ ਅਤੇ ਜੇਕਰ ਬੇਸ਼ਕ ਮੂਲ ਦੋ ਤୌ ਵੱਡਾ ਹੈ ਤਾਂ ਵਰਗ  ਦੋ ਤୌ ਵੱਡਾ ਹੈ x x x 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਜ਼ੀਰੋ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਹੈ ਮਾਇਨਸ ਵਨ ਤୌ ਦੋ ਨੰੂ ਏਕੀਿਕ୥ਤ ਕਰਨ ਲਈ 
ਇਸ ਲਈ ਮ୊ ਿਸਰਫ ਪਲੱਸ ਵਨ ਦੇ ਮਾਇਨਸ ਵਨ ਤୌ ਵੱਡੇ ਅਤੇ ਲਈ ਸ਼ੁਰ ੂਕੀਤਾ ਹੈ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਦੇਖਦੇ ਹੋ ਿਕ ਇਹ ਪਲੱਸ ਵਨ ਦੇ ਸਭ ਤୌ ਵੱਡੇ ਪੂਰਨ ਅੰਕ ਦੇ x f x 
ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਜੇਕਰ ਪਲੱਸ ਵਨ ਦੋ ਤୌ ਘੱਟ ਹੈ  ਅਤੇ ਜ਼ੀਰ ੋਜੇਕਰ ਪਲੱਸ ਵਨ ਦੋ ਤୌ ਵੱਡਾ ਹੈ ਤਾਂ ਇਹ ਪਲੱਸ ਵਨ ਦੇ ਸਭ ਤୌ ਵੱਡੇ ਪੂਰਨ ਅੰਕ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਜੇਕਰ x x x 
ਮੇਰਾ ਘਟਾਓ 1 ਦੇ ਿਵਚਕਾਰ ਹੈ ਬਰਾਬਰ 1 ਤୌ ਘੱਟ ਹੈ ਅਤੇ ਇਹ 0 ਹੈ ਜੇਕਰ ਤୌ ਵੱਡਾ ਹੈ। ਹਣੁ ਦਬੁਾਰਾ ਇਹ ਸਭ ਤୌ ਵੱਡਾ  ਪਲੱਸ 1 ਦਾ ਪੂਰਨ ਅੰਕ 0 ਦੇx x x 1 x 
ਬਰਾਬਰ ਹੋਵੇਗਾ ਜੇਕਰ ਜ਼ੀਰੋ ਤୌ ਘੱਟ ਹੈ ਅਤੇ ਮਾਇਨਸ ਵਨ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਅਤੇ ਜੇਕਰ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਅਤੇ 1 ਤୌ ਘੱਟ ਹੈ ਤਾਂ ਪਲੱਸ 1 ਬਰਾਬਰ 1 ਤୌ ਵੱਡਾ ਅਤੇx x 0 x 
ਇਸ ਤୌ ਘੱਟ ਹੈ।  2 
ਇਸ ਲਈ ਸਭ ਤୌ ਵੱਡਾ ਪੂਰਨ ਅੰਕ 1 ਹੋਵੇਗਾ ਅਤੇ ਇਹ 0 ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਜੇਕਰ ਇੱਕ ਤୌ ਵੱਡਾ ਹੈ ਤਾਂ ਹਣੁ ਅਸੀ ਂ ਦਾ ਿਲਖ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਇਹ ਗੁਣਾ x x g x fx 
ਵਰਗ ਦੋ ਜੋੜ ਪਲੱਸ ਵਨ ਸੀ ਤਾਂ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂ ਵਰਗ ਦਾ ਦੇਖਦੇ ਹੋ।  ਕੇਵਲ ਇੱਕ ਅਤੇ ਰਟੂ ਦੋ ਦੇ ਿਵਚਕਾਰ ਗੈਰ-ਜ਼ੀਰੋ ਹੈ, x f x x ef 
ਇਸ ਲਈ ਜੇਕਰ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਅਤੇ ਰਟੂ 2 ਤୌ ਘੱਟ ਹੈ ਤਾਂ ਇਹ ਗੁਣਾ ਹੈ  ਵਰਗ 1 ਹੈ. ਪਲੱਸ ਵਨ ਦੇ ਦੋ ਜੋੜ ਨਾਲ ਵੰਿਡਆ ਿਗਆ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ x 1 x fx x f x 
1 ਤୌ ਵੱਡਾ ਹੈ ਇਹ 0 ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੋਵੇਗਾ ਅਤੇ ਇਹ 0 ਹੈ ਜੇਕਰ ਮੂਲ 2 ਤୌ ਵੱਡਾ ਹੈ । x 
ਇਸ ਲਈ ਦਾ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਦੇ ਦੋ ਨਾਲ ਜੇ ਇੱਕ ਰਟੂ ਦੋ ਤୌ ਘੱਟ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਅਤੇ ਜ਼ੀਰ ੋਨਹੀ ਂਤਾਂ ਹਣੁ ਦੇ ਦੇ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਤୌ ਦੋ ਦੇ x g x x i xdx g 
ਇੰਟੈਗਰਲ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਇਸ ਨੰੂ ਅਸੀ ਂਮਾਇਨਸ ਵਨ ਤୌ ਵਨ ਤୌ ਪਲੱਸ ਵਨ ਤୌ ਰਟੂ ਦੋ ਪਲੱਸ ਦੇ ਇੰਟਗ୥ੇਲ ਵਜୌ ਿਲਖਦੇ ਹਾਂ। ਦੇ 2 ਤୌ 2 gxdx gxdx x dx g 
ਹਣੁ ਇੱਥੇ ਦਾ ਪਿਹਲੇ ਅੰਤਰਾਲ ਿਵੱਚ 0 ਹੈ ਅਤੇ ਆਖਰੀ ਅੰਤਰਾਲ x g 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਦੇ 1 ਤୌ ਰਟੂ 2 ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਜੋ ਇੱਕ ਦੇ ਿਵਚਕਾਰ ਮੁਲਾਂਕਣ ਕੀਤੇ ਵਰਗ ਦੇ ਚਾਰ ਨਾਲ ਬਾਹਰ ਆਉਦਂਾ ਹੈ। ਅਤੇ ਰਟੂ ਦੋ ਅਤੇ ਇਹ x x 2 dx x 
ਜਵਾਬ ਿਦੰਦਾ ਹੈ ਇੱਕ ਬਾਇ ਚਾਰ ਗੁਣਾ ਦੋ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਜੋ ਿਕ ਚਾਰ ਗੁਣਾ ਇੱਕ ਹੈ ਤਾਂ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਇੱਕ ਬਾਇ ਚਾਰ ਦਾ ਜਵਾਬ ਠੀਕ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇਹ ਅਗਲੇ i 
ਲੈਕਚਰ ਿਵੱਚ ਇੰਟੈਗਰਲ ਕੈਲਕੂਲਸ ਉਤੇੱ ਲੈਕਚਰ ਇੱਕ ਨੰੂ ਖਤਮ ਕਰਦਾ ਹੈ ਅਸੀ ਂਕੁਝ ਹੋਰ ਚਰਚਾ ਕਰਾਂਗੇ। ਏਕੀਕਰਣ ਿਵੱਚ ਸਮੱਿਸਆਵਾਂ ਤੁਹਾਡਾ ਧੰਨਵਾਦ 
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