
 ಹสೕ เೕౘಕคಡ ಐಐഔ ඩฯ ಗ൐ತ ೈචฯ ಡ ๬౷ ಗತ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಸಮ๲౲  ಪคಹค๯ವ ಅವඌಗಳ ಸರ൐ಯ ූಗ฿ಜං, කඝ ಸಮಗ౳  ಕಲನ๎ಸ౨ ი ಮൡ౨  ෝർತ౱ ಕ ಸ෦ೕಕರಣಗಳ 
ಀคൡ ಃಲโ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ಪคಹค๯ವ ಅವඌಗಳඝ౬  ඛೕഴ൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಅเූಜ౲  ಕಲನ๎ಸ౨ იದ ಉಪක౲ ಸ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ඩ౳ ฏ෗๵ೕಣ  ಃಲโ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ෥ഴโದคಂದ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ෨ಖ౲ ฿ಜ ๼ಂൽನ ವಷბಗಳ ೬ 
๯උคತ ධಪฑ ಗัಂದ ಆ෺ౙ  ෥ಡมಜං ಮൡ౨  ಸಮ๲౲ ಗಳ ೯൤ಡ ಸಮ๲౲ ಗಳย౵  ಬಳ๭ದ ಪ౳ ෨ಖ ಪคಕಲ౭ චಗಳඝ౬  කඝ 
ಪค๏ೕย๯൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ಸಮ๲౲  ๸ಒ౲  ಒಂದคಂದ ඩ౳ ฏ෗๵ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಪ౳ ๔౬ ෷ කඝ  ಓವฑ න ಇಂങಗ౳ ฯ ಡ ಸಮකಜದ౪ ฉ ಎಂൿ ຂำತ౨ ං  ෭ನ๺ න  คಂದ  คಂದ ലಎಋ౺   คಂದ 2 4 4 4
1 ಪ౵ ๺ ಇ ಪವฑ ๴ඨ ෇ค 2 ෭ನ๺ ౽๺ ඦತರ ಇಪ౭ ൡ౨  ಏำ ෇ค ಐ ವಗბโ ෴โದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x x 
ಆದ౪ คಂದ ෩ಲේತ฿ಜ කโ ಈ ඛൽბಷౣ  ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡ෎ಀ ಮൡ౨  ඦತರ ಇಪ౭ ൡ౨  
෰ಲ౲ ವඝ౬  วಕౙ  ๻ಕ෎ಀ ๲ๅඨ ಐ ๲ౙ ౷ ೕฑ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵  ඣೕലದฉ කโ මෳ ბನ ෭ನ๺ ಎ ഖ ಎ ಆෆ ಎෆ ಎಋ౺  ലಎಋ౺  ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ ಎ ഖ ಎಎෆ ಎಋ౺  ലಎಋ౺  ನ ෴โඃ හౘඨ ಎෆ ಎಋ౺  ಇಂഔಗ౳ ฯ ಡ ಇൿ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಅฯ 
ಇಂഔಗ౳ ฯ ಆෆ ๵ච౬ ෵ಂದ ಎෆ ಆෆ ಪ౵ ๺ ಎෆ ಆෆ ෭ನ๺ ಎಋ౺  ലಎಋ౺  x 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ ಎ ඛಂದ ಎ ವฉಡ ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ഴವ ಬದฤ කโ ๵ච౬ ෵ಂದ ಎ ವฉಡ ෰ಲ౲ ෥ಪನ 
෥ಡಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಇದರ ඬฃๅ ൡಂ෇ ಸರಳ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෥ഴโൿ ෭ನ๺ ಎ ෵ಂದ ಅเූಜ౲ ฿ಜං ಡ ಇದඝ౬  ෭ನ๺ ඛಂದ ๒ನ౲  ವฉಡ afxdx a fxdx 
ಅเූಜ౲  ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ೯൤ಡ ๒ನ౲ ൽಂದ ಡ ಅเූಜ౲  ಇൿ ಖ೉ತ฿ದ ಅเූಜ౲ ൤ಯ ಸರಳ afxdx 
ಞಣಲౘಣಗำ, කโ ಃಲโ ඛಂದ ವฉಡ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ කโ ಅเූಜ౲ ൽಂದ ಎರഴ ಅเූಜ౲ ಗಳ a b 
෮ತ౨ ಃౙ  เಭ೧ಸಬ๾ൿ ൽಂದ ಮൡ౨  ಡ ಈಗ කโ ෥ഴൟ౨ ฆโൿ ෮ದಲ ಅเූಜ౲ ದย౵  ಡ ಸ෥ನ฿ದ a c c b x 
෭ನ๺ ಅඝ౬  ෮ದಲ ಅเූಜ౲ ದย౵  ๻ಀโದคಂದ කโ ಅඝ౬  ෭ನ๺ ಡ ๻౾ದฉ ෭ನ๺ ಆಞತ౨ ං y x ydx dy 
ಮൡ౨  ಡ ಸಮකದ ෭ನ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ๒ನ౲  ಡ ಸ෥ನ฿ർಗ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං x ay a x y 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ ඛಂದ ๒ನ౲  ವฉಜನ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ෭ನ๺ ಯ ඛಂದ ๒ನ౲  ವฉಡ ಅเූಜ౲  ಎಂൿ a fxdx y a f 
ಬฉಯಬ๾ൿ ಮൡ౨  ෭ನ๺ ಆಜฆತ౨ ං, ಇൿ ಅเූಜ౲  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ෭ನ๺ ಮൡ౨  dx dy a to zero f ydy 
ಇದඝ౬  ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ෭ನ๺ ಯ ๵ච౬ ෵ಂದ ಎෆ ನ ವฉಡ, ಇದඝ౬  ๒ನ౲ ൽಂದ ෭ನ๺ ನ integ ydy xdx 
ಎෆ ಡ ಅเූಜ౲  ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ ඛಂದ ವฉಜನ ಅเූಜ౲ โ ๒ನ౲ ൽಂದ ನ ෭ನ๺ ಪ౵ ๺ ನ ಸಮಗ౳ ൤ಡ a afxdx af x f xdx 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಇൿ ನಮ౱  ๰ತ౳ โ ಸಹಜ฿ಜ෻ ಹಲโ ಸಮ๲౲ ಗಳย౵  ෨ಖ౲ ฿ದ ಎರഴ เ๕ಷ ಪ౳ ಕರಣಗัๅ , 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ ನ ಒಂൿ ෍ಸ ౾౳ ෺෴ಜದ౪ ฉ ಅൿ ನ ෭ನ๺ ಎෆ ಡ ಸಮකಜದ౪ ฉ ඦತರ ಈ ෭ನ๺ ಎෆ ಎಋ౺  f x x x 
๒ನ౲ ฿ಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ  
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ ඛಂದ ನ ಅเූಜ౲ โ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಎರಡචಯൿ ಎಂ්ൿ ಸಮ a afxdx f 
౽ಯბ฿ಜದ౪ ฉ ಅൿ ෭ನ๺ ಎม౵  ಡ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ඦತರ ෭ನ๺ ඛಂದ ಡ ಎರഴ ෇ค f x x f x a afxdx 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ๵ච౬ ෵ಂದ ವฉಡ ಅเූಜ౲  ಈಗ කโ ಸಮ๲౲ ಡ ಪค๻ರವඝ౬  ෥ഺೕಣ afxdx 
ಆದ౪ คಂದ කโ ನ ಎෆ ಅඝ౬  1 ෬ว 1 ೯൤ಡ ಇ ඩಪಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ෇ค ಎರഴ ෭ನ๺ ౽๺ ಎರഴ ಈಗ x x x 
කโ ෭ನ๺ ನ ಅඝ౬  ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ഺೕಣ ಇൿ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ෭ನ๺ ෇ค 2 ඛ෦ಷದ ಪವฑ x f x x 
๴ඨ ಡ  ෬ว  ಪ౵ ๺ ಇ  ෭ನ๺ ಈಗ ෭ನ๺ ನ ๴ඨ ෭ನ๺ ಆಜං 1 1 s cos 2x x x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಪವฑ ෭ನ๺ ๭ඨ ಡ 1 ಪ౵ ๺ ಇ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ౽๺ ಒಂൿ ಸಮ ౽ಯბ฿ಜං x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ 2 ෭ನ๺ ౽๺ ಆಜං ಇದඝ౬  ಇ ಎಂൿ ಸರಳತัಸಬ๾ൿ ಪವฑ ๭ඨ ಅඝ౬  1 ಪ౵ ๺ ಇ ඛಂದ ූಜ๭ 2x x 
ඩಪ ෇ค 2 ෭ನ๺ ౽๺ 2 x x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ೞದโ ನ ඦ൤෻ ಇฆತ౨ ං ಎಂൿ කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ x f 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කඝ ೯൤ಡ ෭ನ๺ ೯൤ಡ ෭ನ๺ ಅඝ౬  ๳ค๭ದฉ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 1 ಪ౵ ๺ ಡ ๴ඨ fx f xfx f x e 

ඛಂದ ූಜ๭ 1 ೯൤ಡ ಡ ඩಪ ෇ค 2 ෭ನ๺ ౽๺ 2 x e x x 
ಆದ౪ คಂದ 1 ಪ౵ ๺ ಡ ๴ඨ ರൿ౪ ತำ౶ ತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ 1 ౾ౙ ಂತ 2 ෭ನ๺ ౽๺ 2 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಈಗ කඝ e x x 
ಬಳ๯൤౨ ೕච  ಛಜ ๰ತ౳ โ 2 ๲ౙ ౷ ೕฑ ෭ನ๺ 1 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං cos 2x cos x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ 1 ౾ౙ ಂತ 3 ෭ನ๺ 2 ಚದರ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං cos x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ຄಂൽฆโൿ ಅเූಜ౲ ฿ಜං කโ 2 ා න ම౲ ಕౣ ฑ ಆಜൿ౪  ಅൿ 0 คಂದ ಆಜฆತ౨ ං  4 ರย౵  1 i pi 
คಂದ 3 ෭ನ๺ 2 ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ലಎಋ౺  ಈಗ ಈ ಅเූಜ౲ โ කโ ಏඝ ෥ಡಬ๾අೕ ಅದඝ౬  ෥ഴโൿ ಕಷౣ ๆನಲ౵ , x 
කโ ಈ ಇಂഔಛ౳ ౲ ಂി ಅඝ౬  ๲ಃಂഡ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಎಂൿ ಬฉ෷൤౨ ೕๅ ๲ಃಂഡ ๲ౙ ౷ ೕฑ ෭ನ๺ 2 ല  ಮൡ౨  ಈಗ කโ x 3 x x u
ಅඝ౬  ಡ ಸ෥ನ฿ಜ ಬದย๭ದฉ කโ ಇದඝ౬  0 ඛಂದ ಎಂൿ 4 ๲ಃಂഡ ೓ಕൽಂದ ಅඝ౬  3 ෇ค 1 คಂದ tan x pi x 
ූಜ๭ ഓ౲ ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ෭ನ๺ 2 ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ x dx 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ಅඝ౬  ಇค๭  ඦತರ ಎಂ්ൿ ๲ಃಂഡ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಮൡ౨  ๒ನ౲ ฿ർಗ ಏ౾ೕಕರಣದ u tan x du xdx x 
෦ൟ෷ 0 ಆಜฆ฿ಗ ഓ౲ ඨ 0 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  คಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ർಗ ಡ 4 ಃౙ  x 4 pi u 10 pi 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅൿ 1 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං. 
ಆದ౪ คಂದ  ಓವฑ  න ಇಂഔಗ౳ ฯ ಡ  คಂದ  ഴ ವฉಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಇದರ ෬ว  ഓඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ i  2 0 1 3 x 
ಆದ౪ คಂದ  ෷ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಪ౵ ๺ . ಈಗ ಇൿ ๬ౣ ౲ ಂಡിბ ಇಂഔಗ౳ ฯ ನย౵ ං 3 1
ಆದ౪ คಂದ කඝ ೞದൽಂದ ෩ฆ ๬෥ನ౲ ವඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ ಇದඝ౬  ಬฉಯಬ๾ൿ. ൟ౳ ೕ න ಇಂഔಗ౳ ฯ ๵ච౬ ෵ಂದ 
ಒಂൿ ഴ ಓವฑ ෷ ๲ౙ ౷ ೕฑ ೯൤ಡ ಒඨ ා ൮౳ ೕ ಅದඝ౬  කඝ งഡ ෩ฆ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಎಂൿ ಬฉ෷൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ 2 ಓವฑ 3 නಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  1 ಓವฑ ෷ ๲ౙ ౷ ೕฑ ೯൤ಡ ಒಂൿ ೓ಕದ ಅเූಜ౲ โ 1 คಂದ ಎ 
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ಆದ౪ คಂದ 1 ಆಜฆತ౨ ං 1 คಂದ ෩ಲൽಂದ 3 ෇ค ഓ౲ ඨ เสೕಮ คಂದ ෩ಲ 3 คಂದ ූಜ๭. ಮൡ౨  ಇದඝ౬  ๒ನ౲  u 1 
ಮൡ౨  ಒಂದರ ನഴๅ ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ෩ಲ ෩ฆ เสೕಮ ෩ಲ 3 ෭ನ๺ ഓ౲ ඨ เสೕಮ 0 tw o pi tan tan 
เสೕಮ ෩ಲ 3 ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ෩ฆ ಮൡ౨  ತඨ เสೕಮ ๒ನ౲  ๒ನ౲  pi 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ರൿ౪  ಇย౵  ಎರഴ ෩ฆ ෩ಲ ෩ฆ ಇൿ ವಗბವඝ౬  ๰೉๯ತ౨ ං  කಲౙ คಂದi pi i 
ಇಪ౭ ൤౨ ೕಳಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅಂದฉ ಇಪ౭ ൤౨ ೕำ ಚದರ කಲౙ ಃౙ  ಸಮ i 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෮ದಲ ಸಮ๲౲ ಡ ಉತ౨ ರ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಪ౳ ๔౬  ๸ಒ౲  ಎರഴ ಅเූಜ౲  ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಉഴ๼ല෷โൿ คಂದ ಡ 2 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ౽๺ i 0 pi 
൮ೕഓದ 3 ಪഖౣ  ವಗბ෩ಲವඝ౬  ౽๺ ൮ೕഓದ ವಗბ෩ಲൽಂದ ූಜ๭ ಮൡ౨  ๭ඨ ൮ೕഓದ ವಗბ෩ಲವඝ౬  ಐൿ ല 
൮ೕഓವඝ౬  ಶ౾౨ ಡ ກ೉౞ ๭ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ಪคಹคಸฤ කโ ಏඝ ෥ഴ൤౨ ೕๅ ಎಂದฉ ෮ದฤ කโ ൮ೕഓವඝ౬  නಡ 2 ෭ನ๺ ව 
ඦತರ ಸಮකಜฆತ౨ ං ൮ೕഓโ ෭ನ๺ ല වಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ൮ೕഓโ 0 වಡ ಸ෥ನ฿ർಗ න 2 ಆಜದ౪ ฉ d 
൮ೕഓ න 2 ව ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ౽๺ ൮ೕഓโ ౽๺ ಆෆ නಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎರഴ ෭ನ๺ ව ಇൿ 
๭ඨ ඹಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ๭ඨ ൮ೕഓ ౽๺ ඹಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಅเූಜ౲  เฯ  කඝ ๵ච౬ ෵ಂದ ಡ ಅเූಜ౲ කಞ൤౨ ೕච , ๴ඨ ඹಯ ෩ฆ ವಗბ෩ಲದย౵  ಎರಡคಂದ pi 
ූಜ๭ ๴ඨ ඹಯ ವಗბ෩ಲൽಂದ ූಜ๭ ೯൤ಡ ಯ ವಗბ෩ಲವඝ౬  5 ಡ ಏคಸมಜං cos phi d phi 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  කඝ ಒಂൿ ງತವඝ౬  ෈ഖౣ ෈ഔౣ ං౪ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ಅเූಜ౲ ฿ಜฆತ౨ ං  ඛಂದ ๵ච౬ ಡ ಎರಡคಂದ ಮൡ౨  ඦತರ ෭ನ๺ ಅඝ౬  ຄಂൽฆತ౨ ං ಮൡ౨  pi d phi 
ඦತರ ಈ ಅเූಜ౲ ൤ಯ ෭ನ๺ ಅඝ౬  0 คಂದ ಡ 2 คಂದ ಅเූಜ౲  ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ಮ൤౨  ಬದยಡ ಈ pi phi 
ಅเූಜ౲ ವඝ౬  කඝ ൮ೕഓ ಬಳಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  ಸಹ ಬฉಯಬ๾ൿ  ๴ඨ ൮ೕഓದ 3 ವಗბ෩ಲൽಂದ 0 คಂದ คಂದ ౽๺ ൮ೕഓದ pi 2 
ವಗბ෩ಲൽಂದ ූಜ๭ ಮൡ౨  ๭ඨ ൮ೕഓದ ವಗბ෩ಲโ ൮ೕഓವඝ౬  ಪವฑ ಡ ಏคಸมಜං 5 d 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ಇದඝ౬  ๳ค๯โದคಂದ කඝ ෩ಲ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಸ෦ೕಕರಣ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಇൿ ಎಂൿ ಕฉ෽ೕಣ 
ಸ෦ೕಕರಣ ಎರറಜං 
ಆದ౪ คಂದ  ಮൡ౨   ಅඝ౬  ๳ค๯โದคಂದ කโ  ෇ค ಪഷ෷൤౨ ೕๅ  คಂದ ಇಂഔಗ౳ ฯ ಡ  ෇ค ౽๺ ൮ೕഓದ 1 2 2 i 0 pi 2 3
ವಗბ෩ಲ ಮൡ౨  ๭ඨ ൮ೕഓದ ವಗბ෩ಲವඝ౬  ౽๺ ൮ೕഓದ ವಗბ෩ಲൽಂದ ූಜ๭ ಮൡ౨  ๭ඨ ൮ೕഓದ 
ವಗბ෩ಲವඝ౬  ກ೉౞ ಸมಜං  ಶ౾౨  5 ല ൮ೕഓ 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ ಇದඝ౬  ರൿ౪ ತัಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಇൿ ౽๺ ൮ೕഓದ ವಗბ෩ಲದ ෬ว 2 คಂದ 2 ಃౙ  3 a  
ಆಜฆತ౨ ං , ೯൤ಡ ๭ඨ ൮ೕഓದ ವಗბ෩ಲൽಂದ ಪವฑ 4 ല ൮ೕഓಡ ಈಗ ಸಮ๲౲ ෷ ಕല෫෴ಜං ಈ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  
෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡฤ ಈಗ ಮ൧౨ ෫౱  ಇದඝ౬  ಏ౾ೕಕคಸฤ කโ ಏඝ ෥ಡಬ๾ൿ  ೞದൽಂದ ๬෥ನ౲ ฿ದ ౽๺ 
൮ೕഓದ ವಗბ෩ಲವඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ั  ಮൡ౨  ಇൿ ෩ฆ ಓವฑ ಆಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ౽๺ ൮ೕഓದ ವಗბ෩ಲโ කฤౙ  ಅඌ౽ರಃౙ  ಏฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ කโ ഓ౲ ඨ ൮ೕഓದ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ 
ವಗბ෩ಲವඝ౬  4 ല ൮ೕഓಃౙ  ກ೉౞ ๭ං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ ഓ౲ ඨ ൮ೕഓವඝ౬  ಪഷൿಆಂലං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ඛೕโ ඣೕലದฉ කඝ 3 ๲ಃಂഡ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓವඝ౬  1 
ಪ౵ ๺ งഡ ഓ౲ ඨ ൮ೕഓವඝ౬  ಪವฑ 4 ല ൮ೕഓಃౙ  ກ೉౞ ಸಬ๾ൿ ಎಂൿ ඛೕโ ඣೕലದฉ ಈಗ කโ ഓ౲ ඨ ൮ೕഓವඝ౬  
๻ಕಬ๾ൿ ๲ౙ ౷ ೕಡბ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ඦತರ ๲ಃಂഡ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓ ല  ൮ೕഓ ಎರഴ ഔലഔಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  t 
൮ೕഓ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ർಗ ෦ൟ෷ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ൮ೕഓ න ಎರഴ ഓ౲ ඨ න ಆಜฆ฿ಗ 
ಅඦತ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಅเූಜ౲ โ ಇದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ 2 ็ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  0 คಂದ ಅඦತ 3 ෇ค 2 ഔ ലഔ ූಜ๭ ෈  ಪ౵ ๺ ಅඝ౬  ಅඌ౽ರಃౙ  4 ಡ y 1 t 
ಏคಸมಜං 
ಆದ౪ คಂದ 2 ಅඝ౬  ರൿ౪ ತัಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಇൿ ෇ค ಅเූಜ౲  0 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං ಇඛ౮ ඛഔ i 3 t
ಜಂತ ೯൤ಡ 1 ಪವฑ 4 ಡ ಏคಸมಜං ಈಗ ಇದඝ౬  ಪ౵ ๺ ಎಂൿ ಬฉ෷ವ ෩ಲಕ ಇದඝ౬  ๯ಲಭ฿ಜ t dt t 
෥ಡಬ๾ൿ  ಒಂൿ ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ೯൤ಡ ಒಂದඝ౬  කฤౙ  ಡ ಪವฑ ಡ ಏคಸมಜං t dt 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෩ฆ ෇ค ಅเූಜ౲  ๒ನ౲ ൽಂದ ಯ ಅඦತ൤ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ೯൤ಡ ಒಂൿ ಶ౾౨ ಡ ಏคಸมಜං t 
෭ನ๺ ෩ฆ ෭ನ๺ ಅเූಜ౲  ๒ನ౲ ൽಂದ ಅඦತ ಡ 1 ಶ౾౨ ಡ ಏคಃ ෭ನ๺ 4 ಇൿ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 3 ෇ค dt t dt 
ಇൿ ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ಎರഴ ഔ ಮൡ౨  ಒಂൿ ಚದರ ෭ನ๺ ඛೕഴತ౨ ං ಇൿ ಪ౵ ๺ ಒඨ ා ൮౳ ೕ ഔ ಪ౵ ๺ ಒඨ ౲ಁ ෕ ಆಜ 
๵ච౬ ෵ಂದ ಅඦತಃౙ  ಒಂൿ ౲ಁ ෕ ಆಞโൿ ಈಗ ഔ ಅඦತಃౙ  ಒಲโ ൧ೕฆโದคಂದ ഔ෵ಂದ ഔ ಪ౵ ๺ ಒඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಇൿ
๒ನ౲ ಃౙ  ຄೕಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ ಁಡ ຄೕಞತ౨ ං  ๵ච౬ ಡ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෩ฆ ෇ค ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ෭ನ๺ ಇൿ ನย౵  ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಇൿ ಒಂದคಂದ ಎರഴt 
෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ෩ฆ ಆಞತ౨ ං, ಇൿ ෩ฆ ෇ค ಒಂದคಂದ ಆฆ ಆಜฆತ౨ ං, ಅൿ ಒಂದคಂದ ಎರಡಃౙ  
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಉತ౨ ರโ ෰ಲ౲ ฿ಜං  ಆෆ ಈ๺ ಈಕ౷ ฯ ഖ ವඨ ഖ ഖ ഖ, කโ ೧ ඣೕഺೕಣ  ಸಮ๲౲  ๸ಒ౲  ෩ರಃౙ  i o 
ಆದ౪ คಂದ ಮ൧౨ ෫౱  කโ ಒಂൿ ඛൽბಷౣ  ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ഴ൤౨ ೕๅ ಪ౳ ๔౬ ෷ ಅเූಜ౲  ෰ಲ౲ ವඝ౬  
ಉഴ๼ല෷โൿ คಂದ 1 ರ ಅಧბದ๠ౣ  ೯൤ಡ งഡ 3 ಅඝ౬  ೯൤ಡ 1 ಚದರ ෇ค ූಜ๭ 1 ෭ನ๺ ಅඝ౬  i 0 x x 
ಶ౾౨ ಡ ກ೉౞ ಸมಜං 6 ๸තಣბ ಏคಃ  1 คಂದ 4 ലಎಋ౺  ಅඝ౬  ಪವฑ ෥ಡฤ කโ ಈ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ಪคಹคಸฤ 
ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ෮ದฤ කโ ಸ౷ ಲ౭  ಸರัೕಕರಣವඝ౬  ෥ഴ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಇದඝ౬  ಐ ಈ๺ ಈಕ౷ ฯ 1 ಪ౵ ๺ งഡ 3 ෇ค 0 คಂದ 
ಅಧბ ವฉಡ කโ ಪ౵ ๺ 1 ಚದರವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ຄಂൽං౪ ೕๅ  ಪವฑ 1 คಂದ 4 ಆಜฆತ౨ ං dx x 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ಪ౵ ๺ 1 ಅඝ౬  ಶ౾౨ ಡ ಅಧბ ಪഖౣ  1 ෭ನ๺ ಅඝ౬  6 คಂದ 4 ಡ ಏค๯ತ౨ ං x x 
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ಆದ౪ คಂದ 3 คಂದ 2 ಆಜං. 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๔౳ ೕ൐ 0 คಂದ ಅಧბ 1 ಪ౵ ๺ ಮൡ౨  1 ෭ನ๺ ಎಂൿ ಗಮඛ๭  ಎರവ ಸ౽ฃತ౱ ಕ฿ಜๅ x x 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කඝ ಇದඝ౬  1 ಪ౵ ๺ งഡ ಎಂൿ ಬฉ෷൤౨ ೕච 0 คಂದ ನ ಅಧბದವฉಜನ ಅเූಜ౲  3 ෇ค කඝ ಈ 1 dx 
෭ನ๺ ಅඝ౬  ಪವฑ 3 คಂದ 2 ಎಂൿ 1 ෭ನ๺ ෇ค 1 ෭ನ๺ ಡ 1 ෭ನ๺ ෇ค 1 ෭ನ๺ ಡ ಅಧბಃౙ  x x x x x 
ಬฉ෷൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಪವฑ ಅಧბಃౙ  1 ಪ౵ ๺ ಮൡ౨  ಪವฑ ಅಧბಃౙ  1 ෭ನ๺ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ x x 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ  ෭ನ๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ನ ವಗბ෩ಲ฿ಞತ౨ ං  ಇ 1 x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅඝ౬  1 ෭ನ๺ ෇ค 1 ෭ನ๺ ವಗბ ಮൡ౨  ವಗბ෩ಲವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಈಗ ಇย౵  කโ dx x x 
ಸರಳ฿ದ ಪ෴ბಯವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಏಃಂದฉ කโ ಈ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಚದರ ಪದವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಏಃಂದฉ කโ x 
๭ඨ ൮ೕഓಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ಪ෴ბಯವඝ౬  ಪ౳ ಯൟ౬ ಸ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಮൡ౨  ಆಜฆ฿ಗ ൮ೕഓ 0 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  dx cos theta d theta x 0 x 
ಅಧბ ඩಪಃౙ  ಸ෥ನ฿ർಗ ൮ೕഓ ಅಧბದ๠ౣ  
ಆದ౪ คಂದ ಆฆ ෩ಲಕ theta pi 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಅเූಜ౲  งഡ 3 ಮൡ౨  1 ෇ค 0 ಡ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ನ 6 คಂದ ౽๺ ൮ೕഓ ല ൮ೕഓವඝ౬  1 i pi dx 
෭ನ๺ ๭ඨ ൮ೕഓ ූಜ๭ ಮൡ౨  1 ෭ನ๺ ವಗბದ ವಗბ෩ಲโ ౽๺ ൮ೕഓಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ ౽๺ ൮ೕഓ ರൿ౪ ತำ౶ ತ౨ ං ಮൡ౨  කโ ല ൮ೕഓವඝ౬  1 ෭ನ๺ ๭ඨ ൮ೕഓൽಂದ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಈಗ ಇൿ 
ඡರ฿ಜ ෨ಂದಃౙ  ಏඝ  කโ ෥ഴโඃචಂದฉ, ඛೕโ 1 ಪ౵ ๺ ๭ඨ ൮ೕഓൽಂದ ಞ൐๭ ූಜ๭ർಗ ಅൿ 1 ಪ౵ ๺ ๭ඨ ൮ೕഓ
ಆಜ 1 ෭ನ๺ ๴ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓ ಆಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓ ല ൮ೕഓ ಆಜං ಇൿ งഡ 3 ೯൤ಡ 1 ෇ค ಅเූಜ౲  0 คಂದ 6 คಂದ ಡ pi 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 1 ා ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓ ๲ಃಂഡ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓ ಪ౵ ๺ ๴ඨ ൮ೕഓ ා ౽๺ ๬ౙ ౷ ฑ  ಇ ൮ೕഓ ๲ಃಂഡ ൮ೕഓ
ഛෳ౺  ഓ౲ ඨ ൮ೕഓ ല ൮ೕഓ ಈಗ ඛೕโ ಇದರ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ൟัൽರ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ งഡ 3 ಪ౵ ๺ 1 ෇ค ഓ౲ ඨ ൮ೕഓ ಮൡ౨  ๲ಃಂഡ ൮ೕഓಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ๵ච౬ ෵ಂದ න ನഴๅ ಆರคಂದ
෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡมಜං ಇൿ งഡ ෩ฆ ಮൡ౨  ಒಂൿ ෇ค 10 න ಆಜං  6 คಂದ 1 งഡ 3 ಪ౵ ๺ ๲ಃಂഡ ನย౵  න 
ನย౵  6 ಆಜං 2 งഡ 3 ෭ನ๺ ഓ౲ ඨ 0 0 ಮൡ౨  ๲ಃಂഡ 0 1 ಇൿ งഡ 3 ಪ౵ ๺ 1 ෇ค ಇൿ 3 งഡ 3 ෭ನ๺ 1 
ಆದ౪ คಂದ งഡ 3 ಪ౵ ๺ 1 ෇ค งഡ  3 ෭ನ๺ 1 ಇൿ 3 ෭ನ๺ 1 ಇൿ 2 ಆಜං. 
ಆದ౪ คಂದ ಅเූಜ౲  ෰ಲ౲ โ ಎರಡಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ෨ಂൽನ ಸಮ๲౲ ಯ ๸ಒ౲  කಲౙ ಃౙ  ຄೕತೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಸಮ๲౲ ಗำ ඛಂದ ಡ เ෗ನ౬  ౽ಯბ฿ಗย ๵ච౬ ಯ ๵ච౬ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ನย౵  ಎෆ ಎರಡคಂದr r f pi 
෩ฆ ಮൡ౨  ಎෆ ಅเූಜ౲ โ 1 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං. 
ಆದ౪ คಂದ ನಮಡ 0 ಮൡ౨  2 คಂದ ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ඛೕಡมದ ಮൡ౨  ಎෆ ಅเූಜ౲  0 ಅඝ౬  ඛೕഴವ เ෗ನ౬  ౽ಯბವඝ౬  pi 
ඛೕಡมಜං ಈಗ ನ ಅเූಜ౲ ಃౙ  ಸಮකಜದ౪ ฉ ඛಂದ ಡ 2 ද౳ ೖෳ ನย౵  ෭ನ๺ x g x pi f t cos cot t cos atftd  

ಛಜ ಡ ๵ච౬ ෵ಂದ ಡ ಎರഴ ๒ನ౲ ದย౵  ൤ฉൿ ನย౵  2 ಃౙ  ෨೉౞  ඦತರ කโ ಡ ಸ෦ೕඪ๭ർಗ ನ ನt x pi pi x 0 x g 
෦ൟಯඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ. 
ಆದ౪ คಂದ ನ ಈ ಛ౳ ಂ ಅඝ౬  ಈ ಅเූಜ౲ ൤ಯ ಪคූ๣ಯย౵  ඛೕಡมಜං x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෮ದฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ಸ෎ಀ ನ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ಈ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡฤ x g 
ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಈ ෦ൟಯඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ඛೕโ ಇಂഔಛ౳ ౲ ಂി ಅඝ౬  ඣೕലದฉ ಅൿ ද౳ ೖෳ ನย౵  ෭ನ๺ ಇൿ ನ f t cos cos at cot tft f 
ಉತ౭ ನ౬ ವಲ౵ ං ෎ชඞ ಅಲ౵  ෇ค ಏಃಂದฉ ಉತ౭ ನ౬ ದ ඛಯಮವඝ౬  කโ ಉತ౭ ನ౬ ౽ౙ ಜ ಬಳ๭ದฉ ಇൿ t cos xt ff 
ද౳ ೖෳ ෇ค ನ โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ಮൡ౨  ಯ โ౲ ತ౭ ನ౬ โ ෭ನ๺ ෇ค ಆಜං t cos xt cos xt cos xt cot t 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ನ ಛ౳ ಂ ඛಂದ ಅเූಜ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಎರಡคಂದ ෵ಂದ x x pi d dt of ft cos atdt 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇಂഔಛ౳ ౲ ಂി ನ เฌೕඌ ಉತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ൟัർಗ ඦತರ ಕಲನ๎ಸ౨ იದ ෩ಲේತ ಪ౳ ෬ಯൽಂದ ಇൿ ft 

ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ನഴๅ ಎರಡคಂದ ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡมಞತ౨ ං cos xt x pi 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  න ಎರഴ ෇ค ౽๺ ಎಋ౺  න ಎರഴ ෭ನ๺ ಎෆ ౽๺ ಎಋ౺  ಎಋ౺  ಈಗ ಎෆ න  f x 
ಎರಡคಂದ ನಮಡ ಎෆ ಆෆ න ಅඝ౬  ಎರಡคಂದ ෩ฆ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෩ฆ ౽๺ ಎಋ౺  න ಎರಡคಂದ ಒಂൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෩ฆ ෭ನ๺ ಎෆಎಋ౺  ౽๺ ಎಋ౺  ಎಋ౺  ಆಜං 
ಆದ౪ คಂದ ౽๺ ಎಋ౺  ๴ඨ ಎಋ౺  ඛಂದ 1 ಆಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ಅಲ౵  ನย౵  0 ಡ ಸ෥ನ฿ಜ ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜං x 
ಆದ౪ คಂದ ๵ච౬ ಯඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜಲ౵  cos x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ๒ನ౲ ದ ಅඝ౬  ಉഴ๼ലಯมಞโൽಲ౵  ಆದฉ ನ ෦ൟಯඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ಸಬ๾ൿ g x 
ಆದฉ ಅඝ౬  ತฤඪർಗ ನ ෦ൟ෷ 3 ෭ನ๺ ෦ൟಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅඝ౬  ಸ෦ೕඪ๯ൟ౨ ං  ഛෳ౺  x 0 x x 0 fx cos

ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ xxi fx by sine x 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ ಇದඝ౬  0 ා 0 මෳბ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಈಗ ನಮಡ ൟัൽං ಅඝ౬  ಸ෦ೕඪ๭ർಗ 1 x x x x x 0 
ಆಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  කඝ ෩ฆ ෭ನ๺ ෦ൟ ಡ ಬฉಯಬ๾ൿ ඛಂದ ನ ๵ච౬ ಯඝ౬  ඛಂದ ඛಂದ ූಜ๭ x x fx x x x 
ಈಗ ೞದโ ನಮಡ ൟัൽฆವ ෦ൟ෷ ಒಂൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෩ฆ ෭ನ๺ ෦ൟಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ඛಂದ ෵ಂದ ಡ ಸ෦ೕඪ๯ൟ౨ ං ಇൿ ಏಃಂದฉ x x x x x x 
ඛಂದ ನ ෦ൟ෷ ๵ච౬ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං  ಒಂದಃౙ  ಈಗ ຂಛದง කโ 0 ನย౵  ನ โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ಬಳಸ෎ಀ ಅൿ x f 
ನಮಡ 1 ಆಜං. 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ 3 ෭ನ๺ ෦ൟ ಪ౳ ไൟ౨ ಗัಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  0 ಡ ෭ನ๺ คಂದ ෭ನ๺ 0 ಇൿ ಏಃಂದฉ x fx f 0 x f 
0 ಅඝ౬  0 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ඛೕಡมಜං. 
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ಆದ౪ คಂದ ಈ ෦ൟ෷ ๒ನ౲ ದย౵  ನ โ౲ ತ౭ ನ౬ ฿ಜං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං f 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෩ฆ ෭ನ๺ ಅเූಜ౲  ๒ನ౲  ಮൡ౨  ಅเූಜ౲  ๒ನ౲ ವඝ౬  ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං f f  
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ 3 ෭ನ๺ 1 ಆಜൿ౪  ಅൿ 2 ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං. 
ಆದ౪ คಂದ ಉತ౨ ರโ ನ ෦ൟ෷ 0 ಛ౳ ಂನ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x x 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಇย౵  ಒಂൿ ౽෫ಂഡ ෥ಡฤ ಬಯ๯൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ಗಮඛ๭  ಇย౵  කโ ๭ඨ ෩ಲಕ ಎෆ ಎಋ౺  ನ ಈ ෦ൟಯඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಅൿ ๵ච౬ ෵ಂದ ๒ನ౲  x 
งಪ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ඡರ฿ಜ ಇย౵  สೕඪಟฯ ඛಯಮವඝ౬  ಅನ౷ ෵๯ವ ಬಡ౛  ෽ೕ೉ಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ನ ౶ั  ඛಯಮವඝ౬  ಅನ౷ ෵๭ದฉ ಇൿ ౽๺ ಎಋ౺  ಮൡ౨  ඦತರ ಎෆ ಅเූಜ౲  ನ ෦ൟಡ x 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ನ ෦ൟ෷ ಆಞโದคಂದ ಅൿ ද౳ ೖෳ ನ ෦ൟ ಅඝ౬  ತฤඬತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ cos x x 0 f x x 0 
ඛೕโ ද౳ ೖෳ 0 ಎಂൿ ಬฉಯฤ ෽ೕ೉ಸಬ๾ൿ f 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ඡರ฿ಜ ಈ 3 ෭ನ๺ ද౳ ೖෳ 0 ಅඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ಆದฉ ಬฉಯฤ ಗಮඛ๭  ಅเූಜ౲  ನ ෦ൟ෷ f f x 

ಅඝ౬  ಸ෦ೕඪ๯ൟ౨ ದ౪ ಂ൤ 0 ನ ಅเූಜ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ කโ ൟัൿಆಳ౶ ෎ಀ ද౳ ೖෳ 0 ನย౵  x 0 f f 
ඛฏತರ฿ಜฆತ౨ ං ಆದฉ ඛೕโ ಪರವඝ౬  ඣೕലದฉ ಎෆ ലಫฉඛ౸ ෻ಬฯ හౘඨ ಎಂൿ ෥ತ౳  ඛೕಡมಜං ಆದฉ 
โ౲ ತ౭ ನ౬ โ ඛฏತರ฿ಜರ෎౽ಜಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ಸค෴ದ ൞౾ბಕವಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ෦ൟಯඝ౬  0 ನย౵  ಈ ಉತ౭ ನ౬  ಎಂൿ ಬฉൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ ಇದඝ౬  ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ലං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಸಮ๲౲  ๸ಒ౲  4 ಅඝ౬  තಣბತั๯ತ౨ ං ಸಮ๲౲  ๸ಒ౲  ಐದಃౙ  ຄೕತೕಣ, ಇൿ කโ ಇย౵ ಯವฉಡ 
෥ലฆโൿ ಸ౷ ಲ౭  ෗ನ౬ ฿ಜං, ಇย౵  කโ ಯ ๸ಕಲನಃౙ  ಸಮකಜದ౪ ฉ ಇย౵  ඛೕಡมಜං , คಂದ 98 ರ ಸಮಗ౳ ൤ಯ 1k k 1 
คಂದ 98 ෇ค ඛಂದ ಪ౵ ๺ 1 ಡ ඦತರ කโ ಈ ಃಳಜನ 4 ಆ෺ౙ ಗัಂದ ಸค෴ದ ಆ෺ౙ ಗಳඝ౬  x x x 1 dx k  k 
ಆคಸ෎౽ಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ನ ජಸಜბಕ ม಩ ಜಂತ අಡ౥ ർಜං , ม಩ ಜಂತ ಕല෫෴ಜං කඝ  คಂದ a i 99 b i 99 c 99 c 49 50 
౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಮൡ౨  අಡ౥ ർಜං  49 คಂದ 50 ౾ౙ ಂತ. d is i 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ඛೕโ ಪ౵ ๺ ಒඨ ා ෇ค ಪ౵ ๺ ಒඨ ലಎಋ౺  ಅඝ౬  ඣೕലದฉ ಇದඝ౬  ๯ಲಭ฿ಜ ෰ಲ౲ ෥ಪನ k x x 
෥ಡಬ๾ൿ ಏಃಂದฉ ಇದඝ౬  ෇ค ಪ౵ ๺ ಒඨ ಅඝ౬  ෭ನ๺ ಒඨ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ಪ౵ ๺ ಒඨ ෩ಲಕ x x x x 
ಮൡ౨  ඦತರ ඛೕโ ಇದඝ౬  ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡಬ๾ൿ  ಮൡ౨  ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ඛೕโ ಛಜ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯඝ౬  tegral i 
ಪഷಯಬ๾ൿ ಆದฉ ಈ ಅಸ෥ನ൤ಗಳඝ౬  ಪഷ෷โൿ ಕಷౣ ฿ಗಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ คೕൟಯ ಸಮ๲౲ ಗಳย౵  කโ ಆ෺ౙ ಗಳඝ౬  ඣೕಡฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ಸ෎ಀ ಮൡ౨  ඦತರ ಅದඝ౬  ຂಡ ෥ಡ෎ಃಂൿ 
ඣೕಡฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๭ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಆ෺ౙ ಯඝ౬  ඣೕലದฉ ಮൡ౨  ඦತರ ನನ౬ ඝ౬   ರ ජಸಜბಕ ม಩ ඣಂൽಡ ຄೕยಸมಞತ౨ ං a  b 99
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ม಩ 99 ಎಂ්ದඝ౬  ಗಮඛ๭ 99 ರ ม಩ 1 คಂದ คಂದ 1 คಂದ 99 ರವฉಜನ ಅเූಜ౲ ವಲ౵  ಏಃಂದฉ x dx 1 
1 คಂದ ನ ಆಂഔ-ഷคๆഔํ ม಩ ಆಜං  කโ ಇದඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಇದඝ౬  ಅเූಜ౲  ඛಂದ ಡ 1 คಂದ 98 x x k k 
ಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ಯ ๸ಕಲನ฿ಜ ಬฉಯಬ๾ൿ ಏಃಂದฉ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 1 ಛಜ ඛೕโ 1 คಂದ ಎರഴ k k x dx 
ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ಏಃಂದฉ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಇൿ ಅเූಜ౲ ฿ಜං. ಎರಡคಂದ ෩ರคಂದ ಮൡ౨  k k 
൧ಂಬ൤౨ ಂಟคಂದ ൧ಂಬ൧౨ ಂಬತ౨ ರವฉಡ ಅเූಜ౲  ವฉಡ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ෮ತ౨ โ ಒಂದคಂದ ൧ಂಬ൧౨ ಂಬತ౨ ರವฉಜನ ಅเූಜ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ඛೕโ ඣೕലದฉ කโ ಈ ม಩ 99 ಅඝ౬  ಛಜ ๸ಕಲನದ ಪคූ๣ಯย౵  1 ಡ ಸ෥ನ฿ಜ ಬฉൽං౪ ೕๅ k 
ಃಲโ ಅเූಜ౲ ಗಳย౵  98 
ಆದ౪ คಂದ කโ ඛೕലฆವ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ಇದฌಂൽಡ ຄೕยಸ෎ಀ  ෴โൿ අಡ౥ ർಜං ಎಂൿ ඣೕಡฤ tegral 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ಗಮඛ๭ ನನ౬  ಜಂತ ກ೉౞ ದ౪ ฉ ಮൡ౨  ಪ౵ ๺ ಒඨ ಜಂತ ಕല෫෵ದ౪ ฉ ಇย౵  කโ ಪ౵ ๺ 1 ಅඝ౬  ෇คx k k k x 

ಪ౵ ๺ 1 ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ඦತರ කโ ಪ౵ ๺ 1 ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಜಂತ ಕല෫ ಪ౵ ๺ 1 ಇൿ ಪ౵ ๺ 1 คಂದ x k x k x 
ಪ౵ ๺ 1 ಅඝ౬  ๰೉๯ತ౨ ං ಇൿ 1 ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಪ౵ ๺ 1 คಂದ ෇ค ಪ౵ ๺ 1 ಇൿ 1 คಂದ ಜಂತ ಕല෫෵ฆತ౨ ං k x x x 
ಆದ౪ คಂದ ඛಂದ ಡ ಪ౵ ๺ ಒಂದคಂದ ෇ค  ಪ౵ ๺ ಒඨ ಇൿ ඛಂದ ಪ౵ ๺ ಒඨ ಡ ನ ಅเූಜ౲ ౾ౙ ಂತ k k k x x dx k k xdx 
ಕല෫෴ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ನ ๸ಕಲನโ ಒಂದคಂದ ൧ಂಬ൤౨ ಂഖ ಅเූಜ౲  ඛಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ൧ೕค๯ತ౨ ං k k k 
ಆದ౪ คಂದ ತඬ౭  ಮൡ౨  ඛಜ a b 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ม಩ 99 ౾ౙ ಂತ ಕല෫෴ಜං ಇൿ ඛಜ฿ಜං ಇൿ ಈಗ ತඬ౭  ಮൡ౨  ಅඝ౬  49 คಂದ 50 ಃౙ  c d i 
ຄೕย๯ತ౨ ං. 
ಆದ౪ คಂದ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ කโ ಈ ූಗವඝ౬  ຂಡ ෥ലං౪ ೕๅ ಎಂ්ದඝ౬  ඛೕโ ඣೕലದฉ  ಅเූಜ౲ โ ม಩ 99 ಜಂತ 
ಕല෫෵ฆತ౨ ං, කโ ಕല෫ ිಂി ಅඝ౬  ಸಹ ಪഷಯಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಅඃ คೕൟ ಬಳ๯ವ ෩ಲಕ කඝ ෴โದ౾ౙ ಂತ ກ೉౞ ನದඝ౬  ಪഷಯಬ๾ൿ ಈ ಃ ಪ౵ ๺  ಮൡ౨  ಪ౵ ๺ x k k 
ಒඨ ನഴๅ ಇದ౪ ฉ ಒಂದ౾ౙ ಂತ ಒಂದ౾ౙ ಂತ ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං, x 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  කโ ಪ౵ ๺ ಒಂದคಂದ ಅඝ౬  ಒಂದ౾ౙ ಂತ ກೋ౞  ಬಳ๯ൟ౨ ං౪ ೕๅ k x 
ಆದ౪ คಂದ ಪ౵ ๺ ಒඨ ා ෇ค ಪ౵ ๺ ಒඨ ಇൿ ಒಂದ౾ౙ ಂತ ಪ౵ ๺ ಒಂದ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ർಜං ಮൡ౨  ಈಗ කඝ ಇದඝ౬  k x x x 

ಡ ಪ౵ ๺ ಒඨ ಪ౵ ๺ ಒಂದคಂದ ಪഖౣ  ೯൤ಡ ಒಂൿ ಅඝ౬  ๸෽ೕ೧๭ದฉ, ಇൿ ನ k k k x x dx k two k 
ಅเූಜ౲ ౾ౙ ಂತ ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  1 คಂದ ಮൡ౨  x 1 dx 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ๸ಕಲನ฿ಜං  ಈ ಅเූಜ౲  ಃ ഖ ಃ ಪ౵ ๺ ಒඨ ನ  คಂದ  ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಇൿ ಒಂದคಂದ i k 1 98
൧ಂಬ൧౨ ಂಬತ౨ ರವฉಜನ ಅเූಜ౲ ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ർಜං, ಇൿ ಪ౵ ๺ ಒඨ ലಎಋ౺  ඛಂದ  คಂದ ൧ಂಬತ౨ ರವฉಜನ x 1
ಅเූಜ౲ ౾ౙ ಂತ ಕല෫෴ಜං. ಒಂಬൡ౨  ಇย౵  කโ ಅದರ ಒಂൿ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ಒಂದคಂದ ಪ౵ ๺ ಒಂದคಂದ x 
൧ಂಬ൧౨ ಂಬತ౨ ರವฉಡ ಪഷ෷ൟ౨ ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಇൿ ม಩ ಪ౵ ๺ ಒಂದคಂದ ಒಂದคಂದ ൧ಂಬ൧౨ ಂಬತ౨ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං, x 
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ಇൿ ม಩ ඞฆ ෭ನ๺ ม಩ ಎರಡರ ม಩ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಇൿ ม಩ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಐವൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ඛೕโ ඣೕലದฉ කโ ನಲವ൧౨ ಂಬൡ౨  ಐವತ౨ ฌಂൽಡ ຄೕยಸ෎ಀ ಈಗ ಸ౭ ಷౣ ฿ಜ ม಩ ಐವൡ౨  
අಡ౥ ർಜං ನಲವ൧౨ ಂಬತ౨ คಂದ ಐವತ౨ ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ർಜං, 
ಆದ౪ คಂದ කඝ 49 คಂದ 50 ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ർಜං, ಇൿ ಸค෴ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಸค෴ಜං ಮൡ౨  ತඬ౭  d c 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಸค ಮൡ౨  ಈ ಆඨ ಆಜං d c 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ඣೕലದฉ කโ ๬෈ೕൡಪല๭ං౪ ೕๅ  කඝ ಐವತ౨ ರ ජಸಜბಕ ม಩ ಜಂತ අಡ౥ ർಜං ಅൿ  คಂದ  ಃౙ  49 50
ඛೕಡมದ ಈ ๸ಒ౲ ಜಂತ අಡ౥ ർಜං. 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಈ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ನಲವ൧౨ ಂಬತ౨ คಂದ ಐವತ౨ ಃౙ  ຂಡ ಪഷ෷โൿ ಎಂൿ ඛೕโ ಆಶ౞ ಯბ ಪಡಬ๾ൿ, 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಒಂದคಂದ ൧ಂಬ൤౨ ಂಟರವฉಜನ ๸ಕಲನವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎಂൿ ඛೕโ ඣೕലದฉ ಈ ನಲವൡ౨   ಒಂಬൡ౨  
ಐವൡ౨  ൧ಂಬ൤౨ ಂഖ ඞರಃౙ  ಏඞ ಇಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಇย౵  ഔಪ౭ ൐ ಬฉ෷൤౨ ೕච ಈ ನಲವ൧౨ ಂಬൡ౨  ಐವൡ౨  ൧ಂಬ൤౨ ಂഖ คಂದ ඞರಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ ನಮಡ ๬ಧ౲ ฿ದฉ ಈ ಪ౳ ൟ෽ಂൿ ಅเූಜ౲ โ ඞರ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ർಜං ඦತರ ๸ಕಲನ  ൧ಂಬ൤౨ ಂಟคಂದ 
ඞರ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ർಜค 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ඣೕഺೕಣ ಎಂൿ කโ ඣೕലದฉ ඛಂದ ಪ౵ ๺ ಒඨ ಇൿ ಪ౳ ൟ ಃಡ ඞರ౾ౙ ಂತ k k 
ඞರ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ർಜං, ඦತರ කඝ ඞರಃౙ  ൧ಂಬ൤౨ ಂഖ ಮൡ౨  ನಲವ൧౨ ಂಬൡ౨  ಐವತ౨ ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ർಜฆ൤౨ ೕච ಇൿ 
ಅเූಜ౲  ಎಂൿ ൧ೕค๯ತ౨ ං ඞರ౾ౙ ಂತ ඞರ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ർಜං ಕಷౣ ವಲ౵  ๻ಛಜ කඝ ಏඝ ෥ഴ൤౨ ೕච ಎಂದฉ කโ x
ಅඝ౬  ಪ౵ ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜ ๻౾ದฉ ಏකಞತ౨ ං k y 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಅඝ౬  ಪ౵ ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜ ๻౾ದฉ ಏකಞತ౨ ං ඦತರ ಮൡ౨  ಪ౵ ๺ ಒඨ ನഴๅ ಇฆ฿ಗ x k y x k k x
ಸ෥ನ฿ർಗ ಡ ๵ච౬ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಡ ಸ෥ನ฿ർಗ ಪ౵ ๺ ಒඨ ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ky x k y 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ಅเූಜ౲  ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ಇൿ ๵ච౬ ෵ಂದ ಒಂದಃౙ  ಅเූಜ౲ ಃౙ  
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಪ౵ ๺ ಒඨ ಎಂ්ൿ ಪ౵ ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ෇ค ಪ౵ ๺ ಒඨ ಪ౵ ๺ ಒඨ ಪ౵ ๺ k x k y x k 

ಈಗ ಏಃಂದฉ ಮൡ౨  1 ರ ನഴๅ ಬದมಞൟ౨ ං ඦತರ ಪ౵ ๺ 1 ಪ౵ ๺ ಜಂತ අಡ౥ ർಜං ydy y 0 k k y 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ 0 คಂದ 1 1 ವฉಜನ ಅเූಜ౲ ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ർಜං ೯൤ಡ ಒඨ ಪ౵ ๺ ಇൿ คಂದ ಆಜං ಪ౵ ๺ ಒඨ ා k ydy k 
ಃ ಪ౵ ๺ ็ ಇൿ ಒಂದ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ർಜං ಮൡ౨  ಈಗ ඛೕโ ಈ ಇಂഔಛ౳ ౲ ಂി ಒಂದඝ౬  ಃ ಪ౵ ๺ ಒඨ ಪ౵ ๺ ็ ಅඝ౬  ඣೕലದฉ 
ಇൿ ಃ ಪ౵ ๺ ಎರಡคಂದ ಒಂದ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ർಜං ಮൡ౨  ಅเූಜ౲ โ ๵ච౬ ෵ಂದ ಒಂൿ ഹವฉಡ ಅൿ ಒಂದඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಅเූಜ౲   ಒಂದคಂದ ಃ ೯൤ಡ ಎರഴ අಡ౥ ൿ ಈಗ ಃ ಒಂದคಂದ ൧ಂಬ൤౨ ಂಟಃౙ  ಬದมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෴฿ಗล ಒಂದ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ർಜං ඞฆ ಃ ಒಂದคಂದ ൧ಂಬ൤౨ ಂಟರ ನഴๅ ಇದ౪ ฉ , ಈ ಅเූಜ౲ โ 
ඞರ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ർಜං ಎಂൿ කโ ๬෈ೕൡಪല๭ං౪ ೕๅ, ฿ಸ౨ ವ฿ಜ කโ ಇದඝ౬  ಒಂದ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ർಜ ಃ ಪ౵ ๺ 
ಎರಡคಂದ ಬಳ๭ ಮൡ౨  ඦತರ ಅದඝ౬  ಃ෵ಂದ ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜ ๸ಃ౹ ೕඪ๯ವ ෩ಲಕ ಉತ౨ ಮ ಬದ౫ ൤ಯඝ౬  
ಪഷಯಬ๾ൿ  ൧ಂಬ൤౨ ಂಟಃౙ  
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಈ คೕൟ෵ಂದล ಸค ಎಂൿ කโ ಅಥბ෥ലಆಳ౶ ಬ๾ൿ d 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇඞ౬  ಒಂൿ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ෥ഺೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಪ౳ ๔౬  ๸ಒ౲  ಆฆ 
ಆದ౪ คಂದ ನಮಡ ಒಂൿ ౽ಯბವඝ౬  ඛೕಡมಜං ಅඝ౬  ಆಜದ౪ ฉ ನ ๔౳ ೕಷ౤  ත൏ბಂಕಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ fr to r x x fx 
ඛಂದ ฿౲ ಌ౲ ඛಸಬ๾ൿ  ಎರಡ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಮൡ౨  ಎರಡ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ർಜದ౪ ฉ ๵ච౬ ෷ ಈಗ ಎರಡ౾ౙ ಂತ ກ೉౞ ದ౪ ฉ x i 
ಅเූಜ౲ ಃౙ  ಸಮකಜದ౪ ฉ ಒಂದคಂದ ಎರഴ ෇ค ವಗბವඝ౬  ಎರഴ ಪ౵ ๺ ೯൤ಡ ಒಂൿ ඛಂದ ූಜ๭ x f x fx dx 
ඦತರ කโ ನ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ ಈ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ෥ഴ ෮ದฤ කโ අಡ౥  ත൏ბಂಕದ i 
౽ಯბವඝ౬  චನඪ๭ಆ ౶ู ೕಣ ಇൿ ಜಂತ ಕല෫ ಅಥ฿ ಸ෥ನ฿ದ අಡ౥  ත൏ბಂಕ฿ಜං x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං n 
ಆದ౪ คಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ෴โඃ ත൏ბಂಕ ಡ ಪ౵ ๺ ಒಂದ౾ౙ ಂತ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ ಕല෫ ಇದ౪ ฉ  කโ x n n n 
ඛೕโ ඣೕലದฉ ನ ಅඝ౬  ๔౳ ೕಷ౤  ಎಂൿ ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜං  ನ ත൏ბಂಕโ 2 ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ದ౪ ฉ ಮൡ౨  ಛಜ 0 x f x t x 
2 ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ർಜං ಈಗ කඝ ಇದರ ಅเූಜ౲ ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ನ ಅඝ౬  ವಗბದ ಪഖౣ  ಡ ಸ෥ನ฿ಜ ಎರഴ ಪ౵ ๺ ೯൤ಡ ಈಗ ಎಂൿ ಬฉ෽ೕಣ  x g x x f fx f x 
೓ಕದ ೓ಕโ ೓ಕದ ๔౳ ೕಷ౤  ත൏ბಂಕ฿ಜං ೓ಕโ ಎರಡ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ದ౪ ฉ ಮൡ౨  ๒ನ౲ โ ೓ಕโ x x x x 
ಎರಡ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ർಜದ౪ ฉ ಇൿ ಏඝ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ೓ಕโ 2 ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂದฉ ෭ನ๺ งഡ 2 คಂದ ෩ಲ 2 ರ ನഴๅ  ಇದඝ౬  x x x 
೓ಕದ අಡ౥  ත൏ბಂಕൽಂದ ඛೕಡมಜං ಈಗ ೓ಕದ අಡ౥  ත൏ბಂಕโ  ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ಒಂದರ ನഴๅ x x 
ಇದ౪ ฉ ಇൿ 0 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಈ ๸ದಭბದย౵  ವಗბโ ಒಂದ౾ౙ ಂತ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ ಕല෫෵ฆತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ අಡ౥  ත൏ბಂಕโ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಆಜದ౪ ฉ ಒಂದ౾ౙ ಂತ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ งഡ x 
ಎರಡ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ฆತ౨ ං ඦತರ ೓ಕโ ಒಂದ౾ౙ ಂತ ಸ౷ ಲ౭  අಡ౥ ർಜං ಮൡ౨  ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ ಎರಡ౾ౙ ಂತ x 
ಕല෫෵ฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ೓ಕದ අಡ౥  ත൏ბಂಕโ ಒಂർಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಸಹಜ฿ಜ ෩ಲ ಎರಡ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ർಜದ౪ ฉ ೓ಕ  x x x 
ಎರಡ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ർಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಏಃಂದฉ කโ ຄಂൽං౪ ೕๅ ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ಎರಡಃౙ  ಏ౾ೕಕคಸฤ 
ಅದ౽ౙ ಜ෻ කඝ ෭ನ๺ ಒಂದ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ൿ ಮൡ౨  ಪ౵ ๺ ಒನ౬  ಛಜ ෥ತ౳  ඩ౳ ฏ෗๭ං ಎಂൿ ඛೕโ ඣೕലದฉ x x f 
ಇൿ ಪ౵ ๺ ಒನ౬  ๔౳ ೕಷ౤  ත൏ბಂಕಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ඛೕโ ඣೕലದฉ ಪ౵ ๺ ಒඨ ಎರಡ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ದ౪ ฉ  x x 
ಮൡ౨  ๵ච౬ ෷ ಪ౵ ๺ ಒඨ ಎರಡ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ർಜದ౪ ฉ ಇൿ ಪ౵ ๺ ಒನ౬  ๔౳ ೕಷ౤  ත൏ბಂಕಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං, ನನ౬  x x x 
෭ನ๺ 1 ನഴๅ ಇದ౪ ฉ ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ฆತ౨ ං ಮൡ౨  ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ർಜದ౪ ฉ ಇൿ 0 ಆಜං. ಈಗ ಮ൧౨ ෫౱  ಇൿ x x 1 x 1 
๔౳ ೕಷ౤   ಪ౵ ๺ 1 ರ ත൏ბಂಕโ ๒ನ౲ ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ದ౪ ฉ ಮൡ౨  ෭ನ๺ ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜದ౪ ฉ 0 ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං x x 
ಮൡ౨  ౾ౙ ಂತ ກ೉౞ ದ౪ ฉ ಮൡ౨  1 ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ದ౪ ฉ ಪ౵ ๺ 1 1 ౾ౙ ಂತ ກೋ౞  ಮൡ౨  ಕല෫  2 x 0 x 
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ಆದ౪ คಂದ අಡ౥  ත൏ბಂಕโ 1 ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಒಂದ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ർಜದ౪ ฉ ಇൿ 0 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං, x 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ ನ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ಇൿ ෇ค ವಗბವඝ౬  ಪ౵ ๺ ಒನ౬  ಎರഴ ಪ౵ ๺ ඛಂದ ඛೕโ x g x x fx x f 

ವಗბದ ಅඝ౬  ඣೕലದฉ ಒಂൿ ಮൡ౨  ෩ಲ ಎರಡರ ನഴๅ ෥ತ౳  ๒ನ౲ ವಲ౵  x ef 
ಆದ౪ คಂದ ౾ౙ ಂತ ກ೉౞ ದ౪ ฉ ಮൡ౨  ෩ಲ 2 ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ದ౪ ฉ ಇൿ ෇ค  ೓ಕโ 1. ನ ಎರഴ ಪ౵ ๺ ඛಂದ x 1 x fx x f 
ූಜಸಲ౭ ഔౣ ං ಏಃಂದฉ ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ർಜං ಏಃಂದฉ ಇൿ 0 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ෩ಲ 2 ಜಂತ අಡ౥ ർಜದ౪ ฉ x 1 x 
ಇൿ 0 ಆಜฆತ౨ ං. 
ಆದ౪ คಂದ ನ ಎರഴ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಒಂൿ งഡ ಎರಡ౾ౙ ಂತ ಜಂತ ಕല෫ ಮൡ౨  ๒ನ౲  ಇಲ౵ ൽದ౪ ฉ ಈಗ x g x x 
කඝ ನ ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ಎರഴ ಛ౳ ಂನ ಇಂഔಗ౳ ฯ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಇದඝ౬  කโ ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ಒಂൿ xdx 
೧ಎಋ౺  ലಎಋ౺  ಮൡ౨  งഡ ഖ งഡ ೧ಎಋ౺  ലಎಋ౺  ಪ౵ ๺ ಒಂದರ ಅเූಜ౲  ಎಂൿ ಬฉ෷൤౨ ೕๅ ಇಂഔಗ౳ ฯ งഡ  คಂದ 2 2 
ಛ౳ ಂ ಈಗ ಇย౵  ನ ෮ದಲ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  0 ಮൡ౨  ಆචಯൿ x dx x g 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ 1 คಂದ 2 ನ ෩ಲ 2 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಇൿ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං. ಮൡ౨  งഡ ಎರഴ dx x x x 2 dx 
ಮൡ౨  ಇൿ ಉತ౨ ರವඝ౬  ಒಂದคಂದ කฤౙ  ෇ค ಎರഴ ෭ನ๺ ಒಂದඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං , ಅൿ ಒಂದคಂದ කฤౙ  ಆಜං, 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಒಂದคಂದ කಲౙ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං ಉತ౨ ರ ಸค, 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಸಮಗ౳  ಕಲನ๎ಸ౨ იದ ಉಪක౲ ಸವඝ౬  ෨ಜ๯ತ౨ ං ෨ಂൽನ ಉಪක౲ ಸದย౵  කโ ಇඞ౬  ಃಲವඝ౬  
ಚ೉ბ๯൤౨ ೕๅ  ಏ౾ೕಕರಣದ ಸಮ๲౲ ಗำ ಧನ౲ ฿ದಗำ 
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