
كے ڈیریویٹیو اینٹی نے ہم ہی میں ابتدا ہیں دیكهے ٹولز مختلف لیے كے كرنے اندازه كا انٹیگرلز معینہ غیر نے ہم تک اب كو علموں طالب آمدید خوش
كرتے استعمال كو كار طریقہ كے متبادل نے ہم پهر تهے گئے كیے تیار ہوئے كرتے استعمال كو آئیڈیاز كے تفریق كی فنكشنز جو تها كیا شروع ساته

ذریعے كے حصوں نے ہم پهر اور دیكها كو كار طریقہ كے فریكشن جزوی نے ہم كو فنكشنز پر طور عقلی كچه پهر دیكها كو آئیڈیا كے انٹیگرل ہوئے
ہے لیا جائزه كا مثالوں كئی نے ہم تها گیا لكها پر طور كے پیداوار كی فنكشنز دو كو انٹیگرینڈ ساته كے ٹولز ان جہاں دیكها كو كار طریقہ كے انضمام

گے ہوں رہے كر مثالیں یہ ہم اور گے لیں جائزه كا انٹیگرلز كچه جو ٹولز تمام وه جائے لگایا كیسے اندازه كا ان میں لیكچر اس كہ ہے دیكها نے ہم  
منحصر پر آئیڈیا مخصوص اس مثال یہ كہ تهے جانتے ہم تر زیاده تهے رہے كر حل كو مثال ہم جب گا جائے كیا شامل كو تصورات تمام ان میں جس

كرنا استعمال طریقہ سا كون یہاں ہمیں كہ گے كریں فیصلہ ہم پر طور كے مثال گے۔ كریں تلاش اور گے كریں انتخاب كا مثالوں ہم اب لیكن ہے  
۔ ہے سكتا جا كیا حل ذریعے كے اور كسی كو مثال خاص كسی كہ ہوں بتاتا كو آپ میں چاہیے  er ایک اسے میں اور ہے طریقہ مختلف ایک طریقہ

طریقہ سا كون آپ كہ ہیں سكتے كر انتخاب آپ كہ ہے منحصر پر مثال خاص كسی آه ہے كا آپ انتخاب یہ لہذا ہوں رہا كر حل سے طریقہ مختلف  
ہیں كرتے منتخب طریقہ ایک آپ پر طور كے مثال جائے۔ كیا حل سے طریقوں متعدد كو مثال اس كہ ہے ممكن یہ اوقات بعض ہیں چاہتے كرنا منتخب

اندازه كو آپ تو گے كریں مشق آپ جب بار ایک پهر اور كریں مشق ساته كے مسائل آپ تاكہ ہیں كرتے حل اسے اور ہیں كرتے استعمال آپ جسے  
مثالوں متفرق آئیے تو چاہئے ہونا لاگو ہے طریقہ سا كون آپ كہ ہوگا اندازه كو آپ بعد كے كرنے حل تک لائنوں دو اسے یا كر دیكه كو مثال كہ ہوگا

انٹیگرل ہم تاكہ دیكهیں كو  e raise to power x plus e raise to power minus x d ہی بہت ایک لیے كے كرنے اندازه كا
گے كریں شروع ساته كے مثال آسان
پاس كے ڈینومینیٹر چونكہ لیے اس ہے مجموعہ یہ كا اور   e  x  e سے جن چاہیے دیكهنا كو آئیڈیاز ان ہمیں لیے كے ایكس مائنس پاور ہوا بڑها

لیكن ہے سكتا جا پایا راست براه جو ہے نہیں میں مشتق كے فنكشن كسی یہ كہ جائے كیا معلوم كیسے یہ چاہیے كرنا كیا ہمیں كہ ہے سیكها نے ہم  
كہ ہیں جانتے ہم وه اور كریں تبدیل سا تهوڑا كو شكل كی فنكشن ہم اگر مائنس پاور كر بڑها اوور ون كو  e  x  e raise to power x كے

اور ہے سكتا جا لكها پر طور
انٹیگرل یہ لیے اس  e raise to power x over e rise to power 2 x plus 1 dx نظر زیاده شكل یہ اب گا لے شكل كی

نظر ده آرام زیاده جو ہیں ہوتے تبدیل میں شكل ایسی اور ہیں دیكهتے سے قریب كو فارم كسی ہم اگر لہذا ہے ده آرام میں مقابلے كے پہلے ہے۔ آتی
سكتا كر استعمال طریقہ كا متبادل میں كہ ہے لگتا ایسا یہاں كیونكہ ہے كیوں ده آرام زیاده یہ كہ ہیں سكتے سنبهال سے آسانی اسے ہم تو ہے آتی  

اور ہے عنصر ایک كا اصطلاح اس ہوں خود تفریق میں  exponential  exponential اور ہے ہوتی پر طور كے
پر طور كے عنصر ایک كہ ہے ہوتا یہ پاس كے عدد لیے اس

متبادل میں اگر اور گا كرے كام آئیڈیا كا متبادل لیے اس پاور كو كو كہ ہے یہ وه گا ملے جو مجهے تو ہوں بڑهاتا پر طور كے   e  x  t  e كو
پاور ہے۔ گیا بڑهایا بطور مثال یہ تو كیونكہ ہے جاتی بدل میں شكل ساده كی  پلس مربع ٹو پاور كو xdx  dt  dt over t 1 بڑهایا پر  e  x 

ہے نہیں كچه علاوه كے اس ہے گیا كہ ہیں جانتے ہم فارمولہ یہ اور مربع   e raise to power x  nd یہ ہوئے كرتے استعمال كا مشتق
میں ٹین نہیں۔ كچه علاوه كے اس كہ ہے واپس كو سے كرنے تبدیل میں پاور كو  nverse t  e  t  x  tan ہمیں گا جائے بڑهایا میں

پاور كو مسئلہ ایک اسے نے ہم كہ ہیں سكتے دیكه آپ لئے اس مستقل كا انضمام اور گا جائے بڑهایا میں  inverse e  x  ahكركے تبدیل میں
مثالوں اور كچه ہم لہذا ہے جزو لازمی ایک كا شكل معلوم ہے۔ ہوتا تبدیل میں اس پهر اور ہے كرتا كام متبادل ایک جہاں ہے كیا حل سے آسانی كتنی  

كہ دیكهیں كو مثال اس لہذا ہیں ہوسكتی ممكن آسانیاں اور كچه كی افعال یا ہے ہوسكتی ممكن تبدیلی یہ جہاں گے دیكهیں كو   cos two x پر
  cos x plus sin xكرے نہیں كام آه متبادل پر طور فوری تو ہوں دیكهتا كو انٹیگرینڈ اس میں اگر ایكس ڈی اسكوائرڈ كریں۔ معلوم انٹیگرل كا

انٹیگرینڈ میں جسے ہوں كرتا استعمال شناخت مثلثی میں اگر لیكن گا اسے ہوں جانتا لیے كے عدد كے مربع cos to xi  cos  x  sin مائنس
مربع ہوں۔ سكتا لگا اندازه كا اس میں تو ہوں سكتا لكه اسكوائر اسكوائر سائن مائنس  x  cos  x  x  cos x plus sin xv تقسیم میں
اسكوائرڈ كہ ہوں سكتا دیكه میں تو دیكهوں كو انٹیگرینڈ میں اگر اب گا جائے لكها پر طور كے جمع  dx  cos x  sin x فیكٹر ایک میں اسكوائر

اسے میں بالآخر تو گا جائے ہو منسوخ یہ كہ ہوں سكتا كر فیكٹرائز اسے میں یہاں اور ہے مائنس میں  cos x  sin x  cos x  sin جمع
میں جمع   x  cos x  sin xپاس میرے لہذا ہے جاتا ہو منسوخ ساته كے اصطلاح اس جو ہے مربع یہ تو ہوں سكتا لكه پر طور كے اسكوائر

مائنس گیا ره اوور   cos x  sin x  cos x plus sin xكہ دیكهوں سے غور میں اگر ہے جاسكتا لگایا اندازه بآسانی كا انٹیگرل اس
فنكشن كا ڈینومینیٹر تو ہے كیا ہندسہ اور ہے كیا ڈینومینیٹر اور ہے ہے مشتق كا  sine x  cosine x sine x  cosine x  cos اور

مائنس مشتق بطور  x  sin xتفریق كی ڈنومینیٹر مگر ہے نہیں بهی كچه درحقیقت ہندسہ كہ ہے مطلب میرا ہے لگتا حصہ كا ہندسوں یہ ہے
پلس ایكس سائن میں لیے اس متغیر نئے ایک كہ جو ہوں سكتا كر انتخاب كا تاكہ ہے ڈینومینیٹر پر طور كے cos x  t  cos x  x سائن مائنس

پورے ہو برابر كے مجهے سے بنانے متبادل تو كہ جو گا ملے  d x  dt  dt over t  mod t plus constant كے لوگارتهمک كے
اپنی میں یہ اور ہے نہیں كچه سوا ہوں سكتا بدل واپس كو ویلیو ویلیو اور   t  t  sine x plus cos x  plus constant سوا كے

انضمام یہ كیا۔ حاصل نتیجہ یہ نے ہم لہذا ہے نہیں كچه كر بنا   eu trigonometric  al identities آخر اور بنانا آسان كو ان اور
نے میں جو ہے سكتی مل مثال اور ایک انٹیگرل اور ہیں انٹیگریبل وه ہیں كرتے حاصل بعد كے بنانے آسان ہم جو فنكشنز یہ ہم كہ ہیں دیكهتے ہم كار  
مثال ایک كو اس ہیں۔ سكتے ہو ثابت كارآمد طرح كس لیے كے پیچیده ہی بہت ایک وه كہ ہے كی منتخب لیے كے بتانے یہ كو آپ یہاں لیے كے آپ  

اسكوائر سائن  مائنس  زیاده سے ایكس آٹه كر اٹها پر پاور كو كوزائن مائنس ایكس آٹه نے ہم كہ كریں فرض لیں پر طور كے 12مربع  x cos  x 
dx 8مائنس ایكس  پاور ہے ہوا بڑها كو سائن كہ گے دیكهیں آپ یہاں لہذا ہے انٹیگرینڈ ہمارا یہ تو ہے كرنا انٹیگریٹ كو سائن گئے اٹهائے پر  

والا آنے نظر پیچیده ہی بہت ایک یہ تو گیا كیا تقسیم سے ایكس اسكوائر كوس ایكس اسكوائر سائن  مائنس  گیا بڑهایا پر ایكس  پاور كو كوزائن 812  
ایک ہے۔ سكتا جا كیا تبدیل اسے كہ ہیں سكتے لگا اندازه ہم تو ہیں جانتے سے پہلے ہم جو كریں استعمال رشتہ ایسا كچه آه ہم اگر لیكن ہے فنكشن  

8دیكه كو سائن گئے اٹهائے پر پاور كو كوزائن مائنس پاور كو سائن آپ جب پہلے سے سب كہ گا دكهاؤں كو آپ میں میں فنكشن آسان  x 8  x  
مائنس مربع ایک جو كریں تبدیل میں شكل ایک اسے ؟ ہیں سكتے كر كیا ہم كہ ہے یہ وه چاہئے آنا میں ذہن كے آپ جو خیال پہلا تو ہیں رہے  b 

مائنس مربع كہ ہیں جانتے ہم كو شكل اس كیونكہ ہے مربع جمع ایک برابر كے مربع مائنس كو   b  b  b لہذا ہے جاتا كیا فیكٹرائز طرح كس میں
كہ ہیں دیكهتے آئیے مائنس مربع ایكس فور سائن ہے۔ سكتا جا لكها طرح اس كو آٹه ah sine to power  cos 4 4  سائن جسے مربع ایكس

مائنس فور سائن میں جمع فور ہے كیا استعمال فارمولہ نے میں یہاں ہے سكتا جا لكها مائنس مربع  x  cos 4 x  x  cos  x  a  bایک مربع
مائنس پلس ہے برابر كے ہے سكتا جا كیا استعمال بهی یہاں مزید اسے میں مائنس اسكوائر اسكوائر   b  b  sin  cos تاكہ اسكوائر اسكوائر

اسكوائر سائن جاسكے لكها مزید اسے مائنس اسكوائر اسكوائر سائن میں پلس اسكوائر  x  cos  x  x  cos  x  raise to سائن میں
جمع كہ ہے معلوم كو آپ اسكوائر جمع اسكوائر   power 4 x  cos raise to power 4 x  sin  x  cos  xنے آپ تو ہے ایک

یہاں نے میں كیجیے معاف ڈالا آه بطور اسے نے آپ تو كیا یاد كو اسكوائر جمع مربع   x  sin  x  cos  x پهر اور ڈالا پر طور كے ایک كو
آپ یہاں تو لكهیں كچه سب سے لحاظ كے بجائے كی اسكوائر مائنس  اسے مربع cos  sin  xi 1 تاكہ گا لكهے پر طور كے  cos  x  

مربع مائنس  مجهے ریزڈ سائن كو ملے ضرب سے مائنس  بهی میں جسے  پاور مربع 12طور كے مربع پورے  cos  x  t  o 41  cos  x  
مائنس  اسكوائر سائن اور ہے سكتا جا لكها پر طور كے مربع اسكوائر سائن كو  پاور سے سائن كیونكہ گا لكهوں پر 41پلس مربع پورے مربع  cos 
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مربع مائنس  بطور ہے۔ سكتا جا لكها مزید اسے cos raise to power 4 x 12جمع  اسے یہاں  cos  x 1  cos to power 4 x
مربع مائنس جمع 2مربع مائنس  بالآخر جو اور ہے سكتا جا لكها پر طور كے  cos  x  cos raise to power 4 x 12  cos  x 1 
مربع مائنس پاور جمع 2تكنیک وہی بهی یہاں اور ہیں دیكهتے كو ڈینومینیٹر ہم اب ہندسہ ہمارا ہے یہ تو  cos raise to 4  x 2  cos  x  

اسكوائر سائن  مائنس  ڈینومینیٹر تاكہ ہیں كرتے اسكوائر ہے لكها میں انگ نے میں جو كو ایک ہر طرح اس 12میں بهی یہاں كا  x cos  x  cos 
اسے مائنس  گنا  مائنس  اسے میں تو ہوں چاہتا لكهنا سے لحاظ كے مربع كو مربع cos 121  مجهے جو گا لكهوں میں  cos  x  cos  x 1  

گنا  مائنس مربع گنا  پلس مائنس مائنس مربع گا۔ دے مربع 2عوامل دو ان اب  cos  x 2  cos  cos  cos raise to power four x 
دو مائنس ایک عدد تو ہے عدد كا آپ یہ دیكهیں كو مربع دو جمع ایک چار دو مائنس  cos  x  cos raise to power  x  cos  x مربع

1212 مائنس  سو پلس مائنس اور مائنس ہاں دیا كهو جمع ایک نے میں افسوس اوه ہے میں  مائنس  عدد جو ہے فیكٹر وه میں ڈینومینیٹر اور  cos 
مربع جمع مربع مائنس  تو ہے بڑهاتا كو طاقت كی x  cos 4 x 12 اصطلاح یہ تو ہے بڑهاتا كو طاقت كی  cos  x plus 2 cos 4 x 

ہیں بناتے آسان لیے كے انٹیگرینڈ اسے ہم جب گی جائے ہو منسوخ مربع ہے۔ جاتا لكها مائنس  كو i 12 ہے ہندسہ میں اصطلاح اس جو  cos  x 
ہے نہیں ضرورت كی لكهنے كو ان مجهے لہذا گی جائیں ہو منسوخ اصطلاحات دونوں یہ لہذا ہے ہی ایک جو ہے جاتا كیا تقسیم سے حروف كو جس

صرف انہیں میں انٹیگرل اصطلاح پہلی لہذا ہیں سكتے لگا اندازه كا انٹیگرل اس سے آسانی آپ اب گا لكهوں اوقات دو مائنس   dx  x  cos مربع
ایكس

مربع لیے اس كہ ہیں جانتے ہم ہوگا كرنا تبدیل میں فنكشن لكیری اسے ہمیں لیے كے فنكشنز دو مربع  cos  cos two x  cos  x ون مائنس
ہے برابر كے

لیے اس مربع جمع ایک مگر ہے نہیں كچه دو  cos  x  cos  x دو
دو جمع ایک یہ ہوں بدلتا میں لیے اس دو   x  dx پهر بار ایک ساته كے انضمام مائنس دو ان ہیں جاتے ہو منسوخ دونوں یہ گیا۔ مل مجهے بالآخر تو

پهر اور ہے ہوتا ٹو بلكہ نہیں كچه انضمام كا ٹو دو سائن مائنس كا انضمام كے یہ تو ہوگا مستقل ایک جمع دو   x  cos  x  cos  x  x  xاس
ٹو سائن آپ یا ہے یہاں یہ كہ جیسا لكهیں شكل وہی اسے كہ ہے مطلب میرا ہیں سكتے ہو بهی اب آپ ہے۔ جاتا ہو منسوخ ساته كے آه   x  xلكه

گناه دو كو آپ ہیں سكتے آف مائنس اسے لہذا ہے معلوم   x cos x  sin x cos x plus constant مثلثی لہذا ہے سكتا جا لكها
تكنیكی اور ایک جو ہے سكتا جا لكها میں شكل آسان ہی بہت ایک كو انٹیگرینڈ اس آه فنكشن اس كہ دیكها نے ہم ہوئے كرتے استعمال كا شناختوں  

دوسری كچه اور گے دیكهیں كو مثالوں كچه مزید ہم ہے جاتا لیا جائزه كا اس صرف پهر اور ہے ہوتا تبدیل دوباره ہوئے كرتے استعمال كا شناخت  
كا قسم پر ایكس اسكوائر سائن بی پلس ایک ہے۔ كرنا اندازه كا انٹیگرل ہمیں كہ كریں فرض مثالیں كی مثالوں   dx اسے میں لیے كے معاملے اس یا

كو آپ گا كہوں پر طور كے ایک اسكوائر پلس انٹیگرل پر ایكس اسكوائر جہاں ہے لگانا اندازه كا اور   i  cos  x  b sin  dx  a  bكچه
كو مسئلے اس كہ دیكهیں ہیں سكتے كر آپ ہیں۔ گئے كیے منتخب سے طریقے مناسب اب جو ہیں مستقل  cos square xs 1 minus 

نئے كچه پهر اور بنانے آسان پهر اور كركے انتخاب كا اور  sine square x  a  bتو ہے جاسكتا كیا تبدیل میں مسئلے اس كركے انتخاب كا
پلس ایک جائے۔ كیا حل كیسے كو مسئلے اس كہ گے دیكهیں ہم تو ہے جاسكتا كیا انتخاب كا مسئلہ مطابق كے اس مربع   b sin  x ah قسم پر

  dxہم جو ہیں سكتے كر استعمال كا تكنیكوں كچه اپنی ہم جہاں كریں تبدیل میں شكل ایسی ایک كہ ہے یہ وه چاہئے آنی میں ذہن ہمیں جو چیز پہلی
بذریعہ جائے۔ كیا تقسیم كو دونوں اعشاریہ اور عدد كہ ہے یہ طریقہ ایک ہیں چكے سیكه ہی پہلے مربع   cos  x سیكنڈ ہمیں میں ہندسہ تاكہ

مربع مربع سیكنڈ ہمیں میں ڈینومینیٹر اور گا ملے جمع مربع ٹین  x  x  b  x عدد كہ ہے احساس كیا یہاں مجهے تو ہوں كرتا یہ میں اگر گا ملے
كو مربع میں اگر اور ہے ملتا مربع سیكنڈ تو ہوں كرتا تبدیل پر طور كے متغیر نئے اور ایک كو  x  x  tan x  xdx  dt كہ گا جائے بن

مربع سیكنڈ اس صرف مربع ٹین جمع ایک كہ ہے تعلق ایک ہمارا سے قسمتی خوش لیكن ہوگا مسئلہ ساته كے مربع سیكنڈ  x  x  x كچه علاوه كے
كریں۔ تبدیل پر طور كے پی ایک كو ایكس مربع سیكنڈ میں ڈینومینیٹر ہم لہذا ہے نہیں مربع مربع سیكنڈ lus tan  x  xdx  x مربع ٹین جمع ایک

تو جمع جمع مربع ٹین ہوئے كرتے استعمال كا فارمولے مربع مربع ٹین جمع ایک a  a  b  x  x  x  x  tan x متبادل پهر اور ہے برابر كے
كو مربع سیكنڈ تاكہ بنائیں برابر كے  t  xdx dt ہے برابر كے

كہ جیسا ہے ملتا انٹیگرل یہ ہمیں لیے اس جمع ایک كو جمع كیجیے معاف ہے جاتا كیا تقسیم سے جمع بار   d t  a  b  a  b  tan x t ہے
تو جمع ضرب فارم یہ تو ہے مربع بذریعہ   a  b  t  dt  t كے عام كو بی جمع ایک ہمیں كہ ہے یہ بات ہے قریب كے مربع صرف جمع مربع

فارم یہ تو لیں پر طور كے عام كو بی جمع ایک پر طور كے مشترک كو بی جمع ایک كو اس ہم اگر لہذا ہے ضرورت كی لینے پر طور   dt بدل میں
بذریعہ گا جائے جمع جمع مربع   a  b  t  ah ہے ہوتا برابر كے ون مربع الفا تو ہوں لكهتا بی جمع ایک میں اگر ہے فارمولا معروف ایک اب یہ

سے  بی جمع یہ تاكہ ہوں سكتا كر استعمال فارمولہ یہاں میں تو ہے مربع الفا بی جمع ایک یہ كہ ہوں سمجهتا میں اگر سے انٹیگریشن بی جمع ایک 1
الٹا ٹین الفا بذریعہ جائے ہو ایک   t بی جمع ایک سے الفا بعد كے متبادل چهوٹے اس جو ہوگا مستقل جمع بعد كے متبادل چهوٹے اس جو الفا بذریعہ

بار كی بی جمع ایک تقسیم سے جڑ مربع كے ٹین ایک تقسیم سے جڑ مربع كی بی جمع ایک گا بنائے ون   t مستقل جمع ایک تقسیم سے جڑ مربع كے
اسے آپ بعد كے كرنے آسانیاں سی تهوڑی كار آخر جو سے جڑ مربع كے ہیں۔ سكتے لكه میں بی جمع ایک سے جڑ مربع كے جمع  a  a  b كے

جڑ اوپر كے جڑ لہذا ہے مستقل جمع اور   tan inverse t  a  a  b ahدیا یہ میں مسئلے خاص میں مسئلے كریں فرض ہے منحصر پر
كہ ہے گیا ہے قدر كچه كی  a  b گیا دیا فارم میں فارم اس اگر یا گا ہو انٹیگرل كیا كہ ہیں سكتے لگا اندازه سے آسانی آپ تو ہے قدر اور كوئی كی

پر ایكس جمع ایک ہمیں كہ كریں فرض تو ہیں كرتے منتخب مثال اور ایک لیے كے آپ ہم اگلی ہیں سكتے لگا اندازه كا قدر كی انٹیگرل بهی آپ تو ہے  
sin inverse two x  dxمربع ہے۔ كرنا معلوم انضمام كا

ایک كوئی كہ ہے طریقہ ایک كہ ہے یہ وه چاہیے كرنا استعمال كیا یہاں ہمیں آه ہے نہیں موجود عنصر دوسرا كوئی یہاں كہ لیے اس  x متبادل كے
مثال كی فو الٹا ہے پاس كے آپ جو كریں چیک كو خیال اس آپ كہ ہے یہ طریقہ دوسرا یا ہیں سكتے ركه متبادل كچه آپ ہے سكتا كر استعمال كو  

ہے۔ چكا جا كیا استعمال ہی پہلے لیے كے nction 12 جمع انورس سائن بذریعہ ضرب  ہے گیا لكها یہ كہ ہوئے كرتے غور یہاں  x 1  x 
مجهے لہذا ہے فنكشن مثلثی الٹا ایک یہ كیونكہ ہے ہوتا كیا تو ہوں كرتا انتخاب میں مرحلے اس میں اگر كہ دیكهیں اور كریں كوشش آئیے تو مربع  
كے حصوں لہذا چاہیے كرنا غور پر طور كے فنكشن دوسرے مجهے ناطے كے ہونے فنكشن الجبری ایک یہ اور چاہئے۔ سمجهنا فنكشن پہلا اسے  

یہ وه گا ملے جو مجهے تو گا كروں لاگو سے حساب كے حصوں كو انضمام اس میں اگر لہذا ہوں رہا جا كرنے لاگو یہاں میں انضمام سے لحاظ  
دو انورس سائن كہ ہے جمع ایک پر مجهے انضمام كا ایک لہذا انٹیگریشن فنكشن كا دوسرے ہے پہلے كہ جو مربع   x  x  x انٹیگریشن مائنس

انورس سائن كہ ہوں جانتا میں لہذا گا دے فرق كا انورس سائن مائنس  جڑ مربع بذریعہ  تفریق كی x 11 بذریعہ  اسے میں لہذا ہے مربع  x 1  
یہ تو كا مائنس  ۔ گا لكهوں جڑ مربع جمع  ہے بجائے كے 1لہذا ہے عنصر یہ كیونكہ كریں ضرب پهر سے مربع پورے مربع  x 2  x 1  x  
لہذا ہوگا لینا مشتق كا عنصر اس مجهے دو تفریق كی كے جمع ایک سے   d  x  dx  x آف انٹیگریشن فنكشن پہلے سے سب تک اب پر مربع

انٹیگریشن كا دوسرے پهر اور كا پہلے تفریق انٹیگرل مائنس سیكنڈ
ڈی بائی ڈی لیے كے ایكس دو پر مربع ایكس جمع ایک كہ ہے كرنا معلوم یہ مجهے اب گا دے ایكس ڈی ایكس كو آپ انٹیگریشن كا سیكنڈ لیے اس  

جمع ایک دو بتانے یہ مجهے تو ہے كیا ایكس دو پر مربع كے   x  x  dx اس تو ہے كا ہندسہ فارم پر ڈینومینیٹر یہ تو كریں معلوم الگ الگ سے
دو مجهے سے جمع ایک میں فرق كے جمع ایک مجهے گا ملے مربع دو مائنس دو میں فرق كے دو مجهے مربع گا۔ ملے   x  x  x  x  x ایک كو
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جمع دو جمع دو یہ مربع پورا گا كرے تقسیم سے مربع چار مائنس مربع دو مائنس دو مجهے جو ہے مربع   x  x  x  x بالآخر جو گا دے مربع
مائنس ایک كو دو میں جمع ایک میں مربع   x  x اسے میں ہے قدر اب پاس میرے اصطلاح یہ مشتق تو مربع مكمل مربع ہوں سكتا كر تقسیم سے

گا لكهوں یہاں دو انورس سائن جمع ایک پر x  x  x 14 جائے بن مربع یہ مائنس  یہاں اب ہے اصطلاح یہ پاس میرے انٹیگریشن مائنس مربع  x 
میل  الگ الگ گا كروں اندازه كا ہضم اس میں لہذا گا جمع  پر مربع 1ایک اسے میں ہے اصطلاح یہاں یہ تو پر مربع پورے مربع  nus 4 x 1  x  

جمع چار مائنس مربع پورے مربع جمع ایک تقسیم كی مربع یہاں میں جسے گا لكهوں بطور كے مربع پورے مربع x  x  x  c 1  ہوں۔ سكتا لكه  
جمع جمع  گا ملے مجهے تو ہوں كهولتا كو مربع پورے میں اگر تو مربع x 1 اسے مربع مائنس مربع جمع  اضافہ میں طاقت كو  x 42  x 4  x  

مائنس  مجهے تاكہ گا دے بنا مربع مائنس مائنس ایک عدد تو ملے مربع پورا مربع جمع ایک پر مربع پورے مربع 2پورے مربع  x 1  x  x  x  
مائنس ایک اسے میں بالآخر اور گا جائے بن پر مربع جمع  پر مربع یہ میں ڈینومینیٹر لہذا گا كروں حاصل پر طور كے مربع x 1 اصطلاح  x  ah 

مائنس جمع  مربع لہذا گی جائے بن مربع x 1 1  1سے  گا ملے مجهے یہ تو گا بنائے متبادل یہ لیے كے اصطلاح كی ڈینومینیٹر اس  x  i 1  
مائنس  زیاده جمع  زیاده سے مربع مائنس  گنا  ہی پہلے مجهے جو گا جائے دیا ضرب سے تفریق اس یہاں كو اس مربع 1مربع  x 1  x 21  x  

جمع  زیاده سے یہ كار آخر پهر اور گا ملے مربع پورا مربع اسے میں تو میں آخر پهر اور گا ركهوں یہاں 1سے غور اسے  x  xdx  x  dx h 
مائنس ایک یہ پر طور كے مثال ہیں رہی ہو منسوخ اصطلاحات كچه دیكهیں مائنس ایک مربع جمع ایک مربع   x  x  x رہا ہو منسوخ ساته كے مربع

جمع ایک ہے یہ كار آخر تو ہے رہا ہو منسوخ ساته كے ایک سے میں مربع دو الٹا سائن جمع ایک ہے۔ جاتا ہو اوور  x  x  x  x  x مائنس مربع
جمع ایک مربع جمع ایک اس میں دوباره پر متغیر نئے ایک بطور كو مربع تاكہ ہوں سكتا لے پر طور كے  x  dx  x  t  tx two xdx dt ہو

تو سے دو راست براه میں جسے گا ہو  x dx  dt  a  x sin طرح اس ہیں سكتے كر اندازه كا اس آپ لوگارتهمک ہوں۔ سكتا لكه پر
لاگرتمک نصف مائنس مربع پلس مربع  inverse two x on one plus x  of mod of one plus x  constantان طرح اس

ہیں۔ كرتے استعمال متبادل كچه آپ جب ہے جاتا ہو آسان بہت یہ اوقات بعض ہیں سكتے كر حاصل نتائج یہ ہم بعد كے لینے جائزه كا اصطلاحات  
كہ ہیں كہتے ہم آئیے ہے سكتا دیكه كے كر منتخب كو آه یہاں كوئی لیے كے اقدار كی فنكشنز ٹرگنومیٹرک معكوس پر طور كے مثال  x پر تهیٹا ٹین

ہم اگر كہ سكے جا كیا ظاہر یہ تاكہ گا كروں انتخاب كا مثال اور ایک لیے كے آپ میں ہے ہوتا كیا ساته كے مثال خاص اس كہ دیكهیں اور ہے جاتا  
كہ ہے۔ ہوتا تیار كیسے یہ تو ہیں كرتے استعمال لہذا ہے متغیر اور ایک قسم كی متبادل كے   ah  cos inverse كا مثال كی انضمام كے

بار دو ہوئے كرتے انتخاب ون مائنس مربع یہ تو ون مائنس مربع   x  dx  cos inverse two x  t نے میں بجائے كے جانے طرح اس
كہ جیسا گا۔ بناؤں متبادل ایک میں مثال پچهلی ہے كیا حل اسے لہذا ہے برابر كے تهیٹا آف مائنس   x cos  dx  sin theta d كے تهیٹا

تو ہے برابر شكل اپنی مائنس ون مائنس تهیٹا مربع  integral i  cos inverse two cos  sin theta d لیتا لے پر طور كے تهیٹا
كا فیلو اس اصطلاح یہ اب ہے cos 2 ہے تهیٹا مائنس تهیٹا مربع ہوں جانتا رشتہ مثلثی فارمولہ میں لیكن ہے الٹا  cos 1  cos 2 

لیے اس بار دو كے تهیٹا مگر ہوگا نہیں كچه تهیٹا   cos inverse cos 2  cos inverse cos دو كے تهیٹا مگر ہے نہیں كچه تهیٹا ٹو
اے سے حساب كے پرزوں میں اب ہے برابر كے انٹیگریشن ٹو مائنس كے تهیٹا ڈی تهیٹا تهیٹا سائن یہ تو تهیٹا ڈی تهیٹا سائن آف مائنس پهر اور بار  

یہ تو ہے فنكشن سیكنڈ ایچ اے ٹرائیگونومیٹرک یہ اور ہے فنكشن پہلا یہ كہ ہے رہا كر فرض یہ كیونكہ ہوں سكتا كر استعمال كا انٹیگریشن ایچ  
تهیٹا دو مجهے آف مائنس بطور انٹیگریشن گا دے مائنس كا تهیٹا اور  تفریق تهیٹا انٹیگریشن مائنس تهیٹا میں تهیٹا sin  cos 1 تهیٹا  sin  cos  

پلس مائنس مائنس یہ تو گا دے ٹو مائنس پهر تهیٹا كوس تهیٹا  پلس مائنس مائنس مجهے كار آخر جو ہے انٹیگریشن پر طور كے مائنس كے تهیٹا ڈی 2  
یہ مائنس یہ پهر اور گا جائے ہو گا دے كر انٹیگریشن ٹو مائنس كا تهیٹا   cos  cos كے مستقل كے انٹیگریشن اور تهیٹا سائن انٹیگریشن كا تهیٹا

لہذا ہے كیا قیمت كہ گے كریں مدد میں جانے واپس ہمیں متبادلات یہ اب لہذا ہے نہیں كچه سوا تهیٹا  cos  x  cos ہے برابر تهیٹا اور ہے
inverse x

تو تهیٹا مائنس سے یہاں مائنس  تهیٹا So 2 x cos inverse x 2مائنس  تو ہوگا جڑ مربع كا تهیٹا اسكوائر  sin  sin 1  cos 1  cos 
مائنس ایک كہ جو جڑ مربع  كا تهیٹا مربع لہٰذا مستقل كا انضمام جب ہے مربع 2جاتا دیا فنكشن كائینیمیٹک الٹا ہمیں جب ساته كے متبادل كے  x  ah 

جسے ہے كرتا مدد میں كرنے تبدیل میں شكل آسان دوسری كو انٹیگرینڈ كبهی كبهی یہ میں فنكشن ٹرگنومیٹرک ساته كے متبادل كے متغیر ایک تو ہے
كو مثال اس آئیے تو ہیں كرتے انتخاب كا مثال ذیل مندرجہ ہم آئیے گے دیكهیں میں مثالوں اور كچه مزید اسے ہم ہیں۔ سكتے كر ای سے آسانی ہم  

ہیں لیتے   i is equals to integration of tan inverse root of one minus x over one plus xdx اس
ركهنا میں ذہن ہمیں جو چیز ایک صرف گیا كیا استعمال میں كیس پچهلے ہے پاس ہمارے كہ جیسا گے كریں استعمال ہم لیے كے كرنے حل كو مثال  

ہمیں كہ ہے یہ وه ہے   x ساته كے فنكشن كے وقت اس ٹین یہ تاكہ جائے بدل میں فنكشن ٹین اصطلاح پوری یہ كہ چاہئے بنانا طرح اس متبادل كا
مائنس  كو فارم اس لہذا چاہئے ركهنا میں ذہن مجهے جائے ہو الٹا پلس  زیاده سے 1چاہئے كرنا استعمال فارمولا ایک مجهے لہذا دیكهیں كو  x 1  x 

شكل مختلف ہے۔ موجود فارمولا كا تهیٹا دو میں دو پاس كے آپ تو كریں چیک آپ اگر اور كریں نوٹس آپ اگر لہذا جائے كردیا منسوخ كو ان جہاں  
دو اسے آپ یا ہیں سكتے لكه پر طور كے تهیٹا اسكوائر سائن ٹو مائنس ون اسے آپ میں  cos سكتے لكه بهی پر طور كے ون مائنس تهیٹا اسكوائر

میں اگر لہذا ہیں تو ہوں بناتا متبادل كا مائنس ایک كہ دیكها نے میں ہے ہوتا برابر كے تهیٹا ٹو جمع ایک زیاده سے  x  cos  x  xi كے مائنس ایک
گا پڑے كرنا كینسل اسے مجهے ہوئے لكهتے اسے یہاں ہوں میں سے جب پهر اور ہوں سكتا لكه پر طور

1212سے غور قدر اس مائنس تهیٹا اسكوائر پلس  اوور تهیٹا اسكوائر سائن  مائنس  تاكہ چاہیے كرنا استعمال فارمولہ یہ مجهے لیے اس  cos  
گا ملے تهیٹا اسكوائر سائن كو آپ گا جائے ہو منسوخ میں عدد گا جائے ہو منسوخ بهی یہ كیا تو گے كریں حاصل یہاں كار آخر اسے آپ اگر دیكهیں

كو آپ كو ڈینومینیٹر اور  cos ہیں جاتے ہو منسوخ ساته كے دو بهی دو كیونكہ گا ملے تهیٹا اسكوائر
كو آپ لیے اس جمع  تو گا ملے تهیٹا اسكوائر سائن پر تهیٹا اسكوائر مائنس  زیاده سے جمع  زیاده سے cos 1 پر تهیٹا مربع  x 1  x 1  x cos  

ہمارا جو ہے وہی یہ اور ہے نہیں كچه سوا كے تهیٹا مربع ٹین جو ہے جاتا بن مربع كا گناه متبادل كا اس لہذا تها بنانا   m  x  cos كے تهیٹا ٹو
كو آپ جو ہے برابر انٹیگرینڈ كہ ہوا معلوم ہمیں سے متبادل اس بنانا تو ہے برابر كے تهیٹا ڈی تهیٹا ٹو سائن ٹو آف مائنس گا دے  dx  i فیلو اس كو

كے ہے سكتا جا لكها پر طور كے جڑ مربع كو تهیٹا ٹین الٹا ٹین تهیٹا   tan inverse  tan  dx سائن ٹو مائنس كہ جو ہے گیا كیا ضرب سے
ڈبلیو ٹین الٹا ہوں۔ سكتا لے باہر كے ٹائی انٹیگرل كو ٹو مائنس اس میں لہذا ہے تهیٹا ڈی تهیٹا ٹو  ill یہ دیں تهیٹا ڈی اور تهیٹا دو سائن تهیٹا مجهے

انضمام كے استعمال ذریعہ كے حصوں پهر اور گا سمجهوں فنكشن دوسرا كو اس اور پہلے اسے میں لہذا ہے میں شكل كی مسئلے پچهلے دوباره  
میں آخر پهر اور انٹیگرل كریں استعمال كا انضمام ذریعہ كے حصوں لئے كے كرنے اندازه كا اس ہوگا نہیں حل پر طور مكمل یہ گا لگاؤں اندازه كا  

تو ہیں كرتے حل كو مسائل كر بنا متبادل كچه آپ جب كہ ہیں سكتے دیكه آپ كے كر استعمال كا شپ ریلیشن كے كر كنورٹ میں ایكس سے تهیٹا  
كریں فرض گا۔ كروں منتخب یہ لیے كے آپ میں مسئلہ اور ایک كا قسم اسی گا دے بدل میں شكل آسان كو مسئلے جو ہے ملتی مدد میں بنانے آسان  

روٹ مائنس  صرف فنكشن یہ ہمیں كہ روٹ پلس  زیاده سے 1كم از كم كو آپ سے مثال پچهلی تو ہے گیا دیا لئے كے كرنے جانچ كی  x 1  x dx 
ہوں سكتا لگا اندازه سے آسانی ہیں۔ سكتے كر آپ كہ ہے خیال میرا تو ہے سكتا ہو كیا متبادل كا پلس  پهر اور مائنس  كہ چاہئے جانا ہو اندازه كچه 11

جڑ مربع مجهے كہ چاہئے كرنی كوشش كی جڑ مائنس  تاكہ ہے برابر كے تهیٹا جڑ جمع  پر x  cos 2 1 پچهلے نے ہم كہ جیسا پر  x 1  x  
مائنس  لئے كے اس تها كیا میں مسئلے جمع  گا آئے تهیٹا 1میں ڈینومینیٹر گا كروں استعمال فنكشن سائن میں میں عدد ہیٹا  cos 2 1  cos 2 t  

میں مسئلے پچهلے كہ جیسا كروں حاصل پر طور كے تهیٹا اسكوائر سائین پر تهیٹا اسكوائر كوزائن اسے میں تاكہ گا كروں استعمال فنكشن كوزائن  
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ہیں كرتے استعمال آپ لیے كے عدد كو رشتے كہ تها دیا بدل ہوئے كرتے استعمال كو اس نے آپ نے ہم  cos theta is equals to 1 
اور minus 2 sine square theta  denominator cos theta 2ہیں كرتے استعمال ون مائنس تهیٹا مربع آپ لیے كے  cos  

گی ملے اصطلاح ہی ایک كو آپ تو
ہے برابر كے تهیٹا ٹو سائن آف مائنس ایكس ڈی ایكس روٹ كركے دو ایک كہ ہے یہ وه گا ملے جو مجهے تو ہوں لیتا تفریق میں اگر یہاں لیے اس  

ہی سے پہلے لیے میرے ایكس روٹ تهیٹا ڈی گنا دو  cos ہے جاتا جانا سے نام كے تهیٹا
كیونكہ ہوں سكتا كر حفاظت میں لیے اس جڑ ہے برابر كے فور مائنس تو ہے تهیٹا ٹو  dx  x cos  cos اس ہمیں تهیٹا ڈی تهیٹا دو سائن تهیٹا ٹو

دو ہیں لكهتے وقت  cos ہے تهیٹا مربع ٹین یہ اور ہے لگایا اندازه كا اصطلاح اس نے ہم تو تهیٹا ڈی تهیٹا فور سائن ایس تهیٹا دو گناه تهیٹا دو
انٹیگرینڈ لیے اس i  plied by minus two ہے۔ ٹینجنٹ كا ملٹی تهیٹا جو تهیٹا گا۔ جائے كیا تبدیل میں انٹیگرل كے جڑ مربع كے مربع ٹین كو

پهر اور  sine 4 theta  dتهیٹا
ہیں سكتے كر اندازه كا اس پر طور فوری ہم كہ لگتا نہیں ایسا تو دیكهیں كو تشخیص آپ اگر لیے اس

گا پڑے جانا لیے كے استعمال مزید كے تعلق مثلثی ہمیں لیے اس
۔ ہوں سكتا لكه اسے میں كریں انٹیگرلز بار دو كو تهیٹا ٹین اس لیے اس   sin theta on cos theta دیا ضرب سے تهیٹا فور سائن كو

گناه دو كو تهیٹا دو گناه آپ كہ ہیں جانتے آپ اور گا جائے ہو فور مائنس یہ تو گا لكهوں تهیٹا ڈی تهیٹا ٹو كوس تهیٹا دو سائن دو میں جسے گا جائے  
اوور تهیٹا سائن تاكہ ہیں سكتے لكه تهیٹا كوس تهیٹا  cos تهیٹا كوس تهیٹا سائن دو ہی سے پہلے ہے گیا دیا ضرب سے چار سے دو دو اس كو تهیٹا

یہ تو ہے میں تهیٹا ڈی تهیٹا ٹو كوس   cos سائن آٹه مائنس آٹه سے چار آٹه مائنس ہے وه ہے جاتا ره پاس كے آپ جو اور ہے جاتا ہو منسوخ تهیٹا
تهیٹا اسكوائر تهیٹا اسكوائر تهیٹا اسكوائر تهیٹا اسكوائر  cos  cos  sin theta sin theta sine  cos آپ اب تهیٹا ڈی تهیٹا اسكوائر

لوں میں اگر گا ہوجائے یہ تو ہوجائیں تبدیل میں تهیٹا ٹو سائن آپ كہ ہے یہ شاید طریقہ آسان ایک لیكن چاہیں آپ طرح جس ہیں كرسكتے حل اسے  
  mسائن كہ جو تهیٹا كوس تهیٹا سائن دو سوائے نہیں كچه یہ اور تهیٹا اسكوائر كوس تهیٹا اسكوائر سائن چار ہوں لكهتا یہاں میں انٹیگریشن ٹو انوس

تو تهیٹا مربع ہے برابر كے سائن ٹو مائنس ایک تهیٹا دو كیونكہ كریں استعمال فارمولہ آپ دوباره تهیٹا ڈی تهیٹا ٹو اسكوائر سائن اسكوائر مكمل تهیٹا ٹو
مائنس ایک كو آپ تاكہ گا ملے سوری مائنس ایک كو آپ تاكہ ہے برابر كے تهیٹا دو تهیٹا ڈالیں یہاں   cos ایک كا تهیٹا چار كیونكہ گا ملے تهیٹا سے

مائنس  cos سے دو تقسیم
مائنس ایک كو انٹیگریشن ٹو مائنس اس لیے اس  cos of ہیں جاتے ہو منسوخ دو یہ بالآخر تو كیا تقسیم سے تهیٹا ڈی دو كو تهیٹا چار دیں۔ بدل كے

مستقل كا انٹیگریشن پلس اور چار تقسیم گی ملے سائن كی تهیٹا چار كو آپ گا ملے انضمام كا كوزائن پلس مائنس مائنس تهیٹا مائنس یہاں كو آپ اور  
تها۔ مربع وه ہے لیا مفروضہ جو نے آپ اور روٹ كا لہذا تها تهیٹا تهیٹا كو تهیٹا x  cos 2  sin 4 2 لكهنا میں تهیٹا  sine 2  cos 2  

تهیٹا پاس كے آپ یہاں تاكہ سكیں كر تبدیل طرح اس آپ تاكہ ہے ضروری  cos inverse root x مطلب میرا اور ہوگا برابر كے نصف كے
آپ طرح اسی ہے مائنس ایک اسے آپ تهیٹا سائن آه یہ یا ہیں سكتے دیكه ہیں لكهتے پر طور كے جڑ مربع كے تهیٹا مربع  f  cos  sin تهیٹا دو

مائنس ایک بطور كے جڑ اس اسے پهر اور تهیٹا دو مربع كیونكہ كریں تبدیل ہوئے كرتے استعمال كا جڑ تهیٹا   cos  x  cos  x ہے برابر كے
مائنس ایک ہیں۔ سكتے لكه میں آخر اسے آپ لہذا   x یہاں آپ اب اور بنائیں آسان مزید اسے لیے كے كرنے حاصل جواب حتمی تو پر طور كے

تهیٹا كو تهیٹا  سائن 42كر اندازه كا اس كے كر تبدیل كو قدروں كی تهیٹاز ان پهر اور ہوئے كرتے استعمال پر طور كے تهیٹا  sin 2  cos 2  
ساته كے فنكشن ایكسپونینشل بار كئی كو فنكشن كے قسم مخصوص ایک جہاں مسائل ساده گا۔ جاؤں میں كلاس دوسری كی اس میں اب تو ہیں سكتے  

ہے جاتا لكها پاور كو   e  xfx plus f prime x dx مددگار بہت یہ تو لیں جائزه كا مسئلے كے قسم اس ہم اگر لہذا ہے جاتا بڑهایا تک
فارم اس ہے گیا لكها ساته كے ایكسپونینشل كو پروڈكٹ جس كہ ہیں سكتے پہچان ہم اور جائے لكها پروڈكٹ ساته كے ایكسپونینشل اگر ہے ہوتا ثابت

ہے سكتا جا لكها میں  fx plus f prime xi تقسیم میں حصوں دو اسے ہم لیے كے كرنے اندازه كا اس تو گے دكهائیں ساته كے مثال كو آپ
ہے ہوتا كیا كہ بتائیں ہم آئیے ہیں كرتے پاور اسے پر ایكس ڈی ایكس پرائم ایف ایكس پاور ٹو ریز ای انضمام میں   e  fxdx plus  i اور ایک

كو اس اور دیكهیں پر طور كے ٹو تاكہ كریں چیک كو ایک ہے   i  i  i one  e raise to power xfx dx فنكشن پہلے كو اس اور
گا نكلے باہر انٹیگرل كریں۔ اندازه كا اس ذریعہ كے حصوں كر سمجه فنكشن دوسرا كو اس اور پاور كر بڑها   fxe  x فرق كا انٹیگریشن مائنس

پہلی دوسرے كے انٹیگریشن پاور كے   f prime x  e  xdx آپ اب لہذا ہوگا ظاہر وہاں كار آخر جو مستقل كا انضمام یقینا اور گیا بڑهایا تک
ہے یہ كہ ہیں سكتے دیكه  ah i 2 اور نہیں كچه سوا كے

لیے اس پاور كو مائنس پلس انٹیگرل اب لہذا ہے گیا بڑهایا تک كو i 1 fxe  x  i 2  c  i  i  f قدر كی جس ہے جاتا لكها پر طور كے ایک
پاور كر بڑها میں مائنس پلس ٹو ۔ ہے ہوتی پلس ٹو انٹیگرل میں آخر تو ہے جاتا ہو منسوخ جو ہے نكلتا   x e  x  i  i  c  i  eپاور كر بڑها

x fx
كو پروڈكٹ اور ہو رہا ہو فنكشن ایكسپونینشل كا اس كہ ہو كا قسم اس مسئلہ كوئی اگر لیے اس تو جائے لكها   ah  exponential ساته كے

پلس   fx  f prime xكچه علاوه كے اس یہ ہیں۔ سكتے كر استعمال راست براه كو فارمولے اس ہم اور ہے آسان جانچنا ہے۔ جاتا ہو بہت یہ
ہے نہیں پاور كر بڑها پلس  e  x fx  constant ci گا كرے انتخاب كا مثال ساده ایک پہلے سے سب لیے كے اطلاق كے پراپرٹی اس

انٹیگرل اس لیے اس مربع   e raise to power x 1 by x minus 1 by x  dx میں خیال میرے سكیں كر آپ تاكہ كریں منتخب
بذریعہ ایک اگر كہ ہے لگانا اندازه سے آسانی بائی  مائنس تو ہے مربع پرائم x fx 1 كا اس لئے اس اور ہے نہیں كچه سوا كے  x  f  x  

انٹیگرل پاور كو ہے۔ جاتا بڑهایا پر پاور كو انٹیگرل لہذا چاہئے جانا اٹهایا پر fxe  x 1 ہے جواب وه یہ تو  xe xe  x plus constant  
لكهیں تو ہیں سكتے كر تصدیق كی اس بهی كے كر تشخیص آپ ہیں سكتے دیكه ہوئے كرتے استعمال كا فارمولے میں لائن ایک آپ جسے   i بطور

انضمام پاور كر بڑها میں ایک كو كر بڑها اور انٹیگریشن مائنس بذریعہ میں ون   e  x  xdx  x  x فنكشن پہلے كو انٹیگرل اس ایكس ڈی مربع
فنكشن پہلے یہ كہ ہے یہ وه گا ملے كیا یہاں كو آپ تو كریں استعمال پر طور كے فنكشن دوسرے كو اس اور ہوئے كرتے استعمال پر طور كے  

بذریعہ  لہذا ہے پر طور كے پاور كر بڑها 1نشان منفی ایک ہے مربع كا پہلے تفریق انٹیگریشن مائنس  xe  x 1  x 
اسے یہ لیے اس گا۔ دے بنا پاور كر بڑها انٹیگرل كر بڑها انٹیگریشن مائنس پاور كر بڑها پر   p  lus e  x 2  e  xdx  e  x  x اسكوائر

كو آپ كار آخر جو ہیں جاتی ہو منسوخ اصطلاحات دونوں یہ لئے اس مستقل ایک كا انضمام میں آخر پلس اور ہے دیتی  dx  e raise  x  xپر
كارآمد بہت آه فارمولہ یہ كہ ہے یہ مطلب كا اس ہے كی حاصل ہوئے كرتے استعمال كو فارمولے اس یہاں نے آپ جو اصطلاح وہی مستقل پلس  

نہ میں شكل اس راست براه مسئلہ ہے سكتا ہو جاتیں دی نہیں كبهی كبهی آه مثالیں كی طرح جس ہیں كرتے حل كو آه ہم جب ہے جاتا ہو مددگار اور  
سكتے بنا متبادل كو ان ہم جہاں ہیں دیكهتے كو مثالوں چند ہم آئیے تو ہیں سكتے كر حاصل میں شكل اس اسے ہم متبادل بعد كے یقینی لیكن جائے دیا

لاگ بذریعہ  پلس ایكس آف لاگ آف لاگ ساته كے معذرت ہے برابر كے انضمام كے ایكس ڈی ایكس آف لاگ آف لاگ میں لیں كو مثال اس تو ہیں 1  
یہاں فنكشنز لوگاریتهمک سارے بہت كے اس چونكہ اب تو ہے لینا جائزه كا انٹیگرل اس ہمیں كہ كریں فرض تو ہے ایكس ڈی مربع یہ مربع ایكس  

مجهے كہ ہے لگتا انتخاب فطری ایک ہیں رہے ہو ظاہر   log x لہذا ہے ہوتا كیا میں اصل كہ چاہئے دیكهنا اور چاہئے ہونا متغیر نیا كچه جگہ كی
میں اگر ڈالوں بذریعہ  كہ ہوں سكتا دیكه میں فوراً  ہے برابر كے log x  t 1 كوئی میں اظہار اس چونكہ لیكن ہے برابر كے  xdx dt  x 

ہے رہا ہو نہیں ظاہر
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اس مجهے لیے اس  x چاہیے كرنا حل اسے اور چاہیے كرنی كوشش لیے كے
لیے كے دوسرے ایک فنكشن انورس ایكسپونیشنل اور لوگارتهمک كہ ہوں جانتا سے لوگارتهمک میں لیے اس

لیے اس تو ہوں كرتا حل اسے میں اگر كہ ہے ہوتا مطلب بهی یہ كا ہے برابر كے پاور كو   log x is equals to t  x e  e  t میں
مجهے یہ سے وجہ اس اور ہے گیا اٹهایا ہے دیتا پاور كو ہے افسوس پر جس ہے گیا اٹهایا میں   dx  xe  t  xdtxdt ہے نہیں بهی كچه جو

مگر پاور كو  x e  t اور ہے۔ گیا اٹهایا میں
لیے اس پاور كو تو گیا بڑهایا تک ہے برابر كے   e  dt  dx e  dt میں تو دیں بنانے میں انٹیگرل كو متبادلات ان مجهے اب كہ میں طاقت كی

ہوں جاتا بن لاگ كا لاگ بذریعہ  جمع ان لاگ مربع ہے سے ایک جمع یہ پهر اور مربع پاور كر بڑها x t 1 اس اسے تو ہے  t  t  t  e  tdt 
كہ ہے ملتا یہ مجهے ہوئے لكهتے میں فارم e raise to power t log tdt plus e raise to power t by t  dt مربع

فارم اس ہے چكا ہو تبدیل میں فارم اظہار یہ تک اب راست براه لیكن   ah  i استعمال میں ویں نے ہم جو رہا دیكه نہیں اطلاق كا فارمولے اس میں
ہوں كرسكتا استعمال كا انضمام ذریعے كے پرزوں لیے كے فیكٹر اس دوباره میں كہ ہے یہ وه ہوں كرسكتا كیا یہاں میں لیكن مسئلہ پچهلا ہے۔ كیا  

اور ہے موجود یہاں لوگارتهمک چونكہ اور
ایسا میں اگر لہذا ہوگا كرنا منتخب پر طور كے فنكشن دوسرے كو ایكسپونینشل اس اور پر طور كے فنكشن پہلے كو لوگارتهمک اس مجهے لیے اس

كریں حاصل گا كروں میں تو ہوں كرتا كے انضمام پاور كے انٹیگریشن مائنس میں پاور ٹی اضافہ میں   log t  e  tz  log t ایک انضمام كا
ہے سے انضمام كے گیا اٹهایا میں پاور كو پاور كو انٹیگریشن پلس گیا اٹهایا میں گیا اٹهایا میں پاور كو پر   t  e  e e  tdt  e  t  t مربع

كہ ہیں دیكهتے اور كریں جمع ساته ایک كو ان ہم اب آئیے  dt  eمائنس ٹی اوور ون ٹی پاور اور گیا بڑهایا تک انٹیگریشن مائنس ٹی لاگ ٹی پاور كو
اور مسئلہ شامل میں لاگرتهمک پر طور ابتدائی بعد كے استعمال كے متبادل تاكہ دیكهیں كو عنصر اس اب گیا بڑهایا تک اسكوائر ٹی اوور ون  ah 

تو تها بتایا كو آپ نے میں كا جس ہے ہوتا اطلاق كا فارمولے میں جس لیے كے مسئلے اس   integration by part to q  cطاقت كو
بذریعہ ایک میں بائے ون مائنس   t  t كے مثال ویں سے مدد كی كہ ہیں جانتے آپ لہذا تها كیا حل میں مثال پچهلی نے میں جو مسئلہ وہی مربع

یہ كہ ہے یہ پر طور یہ اور ہے پرائم طاقت كو انضمام لہذا ہے كو   ft  f  t  t  ft كہ ہیں لكهتے ہم لہذا گا جائے بڑهایا میں مستقل پلس
یہاں انٹیگرل كا فیلو اس مائنس   e raise to power t log t  e ایک پلس ہے ٹی بائے ایک كرنا پاور میں فٹ كو ٹی گا۔ جائے اٹهایا

ڈالنا واپس كو قدروں پر طور مستقل اور ہے برابر كے ایكس لاگ ہے برابر بڑهایا تک پاور كو ہوا بڑها تک حصہ  t  x  e  tc  x log t ظاہر
ہے مائنس ایكس لاگ ہے لاگ كا میں طاقت دوباره سے  سے لاگ سے ایک ہے مستقل پلس اور t  e raise  t  x 1 یہ لہذا ہے  t  x  c  

كیا مطالعہ نے ہم كا جس كا فارمولے اس اطلاق كا پروب اس تو نمٹا ساته كے متبادل كے اس نے ہم سے جس ہے جواب یا حل كا مسئلے خاص اس
  ahٹو ریزڈ ای كہ ہے یہ ہے كرتا استعمال كو آئیڈیا اسی جو ہے مسئلہ آسان اور ایک لیے كے آپ حل كا مسئلے خاص اس ہے۔ جاتا طرف كی

پاور پلس پلس  اوور x 1  sin x 1 فٹ مشتق اور ہے لگتا نہیں طرح كی فنكشن كسی یہ میں نظر پہلی كریں تلاش كو انٹیگرل كے  cos x  
گے دیكهیں آپ اور میں شكل مخصوص ایک ہیں۔ سكتے كر تبدیل اسے آپ كہ ہیں سكتے دیكه آپ تو دیكهیں سے غور اسے آپ اگر لیكن ہے۔ بیٹهتا  

سائن جمع  اظہار مثلثی اس ہم پہلے سے سب تو گے كریں كیسے اسے ہم كہ جمع  كو 1كے زاویہ اسی اور گے لكهیں پر  x 1  cos x  
گا لكهوں میں گے۔ لكهیں ایک گناه جمع ایک تو گے كریں تبدیل ہوئے كرتے استعمال كو فارمولوں اسكوائر جمع دو كو  cos  x  sin  x x مربع

دو مربع مربع سائن جمع دو سائن دو جمع دو دو سائن یہ اور ہے ایک یہ تو دو   cos  x x  x  x  cos x  x سے اس جمع ایک كو پورے
گا۔ جائے كیا تقسیم دو مربع  cos xi  cos  x x یہ وه گا ملے كیا یہاں كو آپ اور جائے ہو منسوخ یہ تاكہ گا جائے ہو تبدیل میں ون مائنس دو

كہ ہے سائن جمع دو كو مربع پورے دو مربع   cos x  x  cos  x متعارف اندر كے یہاں كو ایكس كوس اس اور یہاں دو سے ایک دو سے
فنكشن اس ہم اب سے مربع پورے دو ایكس ٹین جمع ایک اصطلاح یہ تو گا ملے آه كو آپ اگر گا ملے نصف كا ایكس ٹین جمع ایک كو آپ تاكہ كروائیں
ایكس ٹین  جمع  بذریعہ ایكس مربع ٹین جمع  میں ذیل درج كو فنكشن اس ہم اب ہم جہاں پہنچے نہیں وہاں تک ابهی ہم كیونكہ ہیں بڑهاتے كو 122  

مربع سیكنڈ آدها یہ تاكہ ہے نہیں كچه سوا كے تهیٹا مربع سیكنڈ تهیٹا مربع ٹین جمع ایک كہ كریں نوٹ اور دو ہیں بڑهاتے بذریعہ   x دو دو دو دو
كا ٹین جمع جائے ہو منسوخ   x میں اگر دیكهیں كو عنصر اس اب ہے سكتا جا لكها میں فارم اس ہے میں انٹیگرینڈ جو فنكشن مثلثی تو جائے ہو دو

اسے تو ہوں سمجهتا مربع سیكنڈ مشتق كا   fx tan x 2 by fx  tan x x 2  x یہ تو ہے جاتا كیا ضرب سے دو سے ایک كو دو ہے
عنصر پرائم انٹیگرنٹ میں كہ یہ بعد كے پهیری ہیرا تهوڑی ساته كے ایک ہر میں فیكٹر اس لہذا ہے  f  x  i اس ہے برابر كے جس ہوں سكتا لكه
فیلو ضرب سے فیكٹر اس كو  e  x  tan x 2 اسے میں ہے كیا حساب سے آسانی میں فارم اس نے میں كو فیكٹر اس لہذا ہے گیا بڑهایا كو

مربع سیكنڈ علاوه كے پهر اور گا لكهوں پر طور كے نصف كے یہ كہ ہوں جانتا میں اب اور یہ ہے   x  dx  fx  f prime x لہذا ہے
كیس پچهلے ہوئے كرتے استعمال كا فارمولے پاور كو پلس پاور كو آپ بڑهانا تک   e  xfx  f prime x  xfx طور كے حل كو كنسٹنٹ پلس

پر   e raise بنایا آسان میں كچه ہوئے كرتے استعمال كا ریلا مخصوص نے ہم اور آئے۔ نظر مسئلہ والا آنے نظر پیچیده یہ كو آپ تاكہ گا دے
  tionshipsہے جواب یہی كا اس تاكہ ہیں كرتے حل اسے ہم ہوئے كرتے استعمال كو فارمولے اس پهر اور ہیں سكتے پہنچا تک یہاں اسے ہم

جمع  گے دیكهیں مثال اور ایک ہم میں آخر جمع  جمع 1انٹیگرل اس مائنس  x 1  x 1  by xe raise to power x plus 1 by xdx  
ہم اگر كیونكہ ہے ضرورت كی دیكهنے سے زاویے مختلف ایک اسے ہمیں كہ ہیں دیكهتے آپ لیے كے جانچنے كو x 1 راست براه كو  جمع  t 

مربع مائنس  یہ تو گے كریں منتخب پر طور كے ہے برابر كے 11اسے پہلے آئیے تو ہے۔ ہوتا نہیں ظاہر یہاں جو ہے برابر كے  x  dx  dt  
اور ركهیں الگ كو ایک ہیں توڑتے میں حصوں دو كو ایک مائنس اسے ہم تاكہ ركهیں الگ كو كو ایک جمع   x  x  x  x dx دوسرا اور سكیں لكه

اسے حصہ بذریعہ  مائنس كر بڑها بذریعہ  لكهیں x 1 اور گے كریں كوشش كی نمٹنے سے عنصر دوسرے اس ہم اب  xe  x plus 1  x dx 
متغیر نئے كچه پر طور كے ایک جمع ون مائنس ایک تاكہ گے كریں انتخاب كا مربع   t  x  x x  x x  dx dt غور میں جسے ہو برابر كے
تو دیكهوں سے x 1 تو ہے برابر كے ایكس ڈی مربع ایكس ایكس پر  مائنس مربع ایكس مجهے یہ تو ہوں دیكهتا كو فیكٹر اس میں اگر ہوگا۔ ہی جیسا  

میں كہ ہے یہ مطلب كا كرنے چاہیے كیا مجهے   x وه كہ ہے نہیں یہ لیكن سكوں كر حاصل عنصر وه میں تاكہ ہوں كرتا تقسیم اور ضرب سے
گا كروں تقسیم اور ضرب سے عنصر اس میں كہ گا كروں یہ میں تو ہے نہیں موجود یہاں ہے وقت اس جو ہے چیز  x  x اور كریں ضرب سے

ہے وه گا ملے جو یہاں مجهے تو ہوں كرتا یہ میں اگر تو كریں تقسیم سے ضرب مائنس مربع x 1 دیكهیں سے غور اسے تو ہے مربع  x  x x 
عدد اس ٹائمز انٹیگرینڈ كہ یہ پهر ہیں لیتے اسے آپ اگر كہ ہیں سكتے دیكه آپ دیں چهوڑ ابهی كو حصہ كا حصے نئے میں  x  dx  dt اور ہے

ہے ممكن انٹیگرل كا فیلو اس سے وجہ اس
فنكشن دوسرے اسے مجهے لیے اس   x جو چاہیے كرنا اطلاق كا انضمام ذریعے كے حصوں ان اور چاہیے سمجهنا پر طور كے فنكشن پہلے كو

ہمارے سے طرح اس كو اس گا۔ ڈالے میں خیال اس میں ون پلس فنكشن پہلے پلس پهر اور گیا بڑهایا ذریعے كے   x  xdx  x كے دوسرے
پاور یہ سے انضمام میں عنصر پورا یہ اور ہے جاتا بڑهایا اوقات لئے اس گا جائے بن پاور انضمام كا   t  e  dx  dt  e  t جاتا اٹهایا میں

ہے۔ طاقت پر طور كے انضمام كے ہوگا۔ یہ لہذا ہے گیا اٹهایا میں كر بڑها كو سے ون پلس   ah e  t  e  x  x كی اس سے الگ كو آپ كریں
ہے دعویٰ  ہوگی كرنی گنتی پاور كر بڑها میں مائنس ہے برابر كے پلس پاور كر بڑها x 1  پلس  x x 1  xe xe  x 1  xdx  e  x 1  x x

ہوگا كرنا انضمام دوباره پهر اور ہوگا لگانا حساب سے الگ كا تفریق مائنس كے پہلے كو آپ لہذا ہے گیا كیا حاصل كر لے جگہ كی اس ہے۔ سكتا ہو  
كو آپ تاكہ ذریعے كے xdx  x 1 ہیں جیسے ایک وه دیكهیں سے غور انہیں اب جائے ہو حاصل طاقت كی  پلس
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یہ سے وجہ اس اور ہے طرح كی ساتهی اس یہ تو مساوات مستقل ایک ہے گیا ہو منسوخ یہ ساته كے معذرت لیے اس كو xe  x 1 سے  جمع  x
جمع  c دیكها نے ہم اور سیكها نے ہم اور كی مدد ہماری میں كرنے اندازه كا انٹیگرلز ان نے تبدیلیوں بعض كی متغیرات لہذا ہے آتا نظر ہوا بڑها تک

كے اس آه لہذا ہیں سكتے سنبهال سے آسانی ہم جسے ہو ده آرام لئے ہمارے جو كریں تبدیل میں شكل ایسی ایک انہیں ہیں سكتے كر كیسے ہم كہ  
شكریہ بنائیں بخش راحت سے ان كو آپ اپنے اور كریں مشق ساته كے پریشانیوں مزید آه ہیں آئے پر اختتام كے لیكچر اس ہم ہی ساته  
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