
िवȨाȚाōचे ˢागत आहे, आʉी आतापयōत अिनिʮत अिवभाǛांचे मूʞमापन करǻासाठी िविवध साधने पािहली आहेत अगदी सुŜवातीलाच आʉी 
अँटी-डेįरʬेिटʬसह सुŜवात केली जी फंƕɌǉा िभɄतेǉा कʙना वापŝन िवकिसत केली गेली होती, ȑानंतर आʉी Ůित̾थापनाची पȠत वापŝन 
इंिटŤलची कʙना पािहली आिण काही कारणांसाठी फंƕɌ आʉी आंिशक अपूणाōकांची पȠत पािहली आिण नंतर आʉी भागांȪारे एकũीकरणाची 
पȠत पािहली िजथे इंिटŤँड दोन फंƕɌचे उȋादन ʉणून या साधनांसह िलिहले गेले होते आʉी अनेक उदाहरणांचे मूʞांकन केले आहे आʉी या 
ʩाƥानात ȑांचे मूʞमापन कसे करायचे ते पािहले आहे काही अिवभाǛ घटकांचे मूʞमापन करǻासाठी ती सवŊ साधने आिण आʉी ही उदाहरणे 
करत आहोत Ǜात या सवŊ संकʙनांचा समावेश असेल Ǜामȯे आʉी उदाहरणे सोडवत होतो तेʬा बŠतेक आʉाला मािहत होते की हे उदाहरण या 
िविशʼ कʙनेवर अवलंबून आहे परंतु आता आʉी उदाहरणे िनवडू आिण शोधू. उदाहरणादाखल आपण ठरवू की आपण येथे कोणती पȠत वापरावी, मी 
तुʉाला सांगू इİǅतो की एखाȨा िविशʼ उदाहरणाचे िनराकरण केले जाऊ शकते पȠत ही एक वेगळी पȠत आहे आिण मी कदािचत ती वेगʨा er 
पȠतीने सोडवत आहे
ȑामुळे ही िनवड तुमची आहे अहो एखाȨा िविशʼ उदाहरणावर अवलंबून तुʉी कोणती पȠत िनवडू इİǅता हे तुʉी िनवडू शकता कधीकधी हे शƐ 
आहे की ते उदाहरण अनेक पȠतीनंी सोडवले जाऊ शकते . उदाहरणावर तुʉी एखादी पȠत िनवडता ती तुʉी वापŝन पहा आिण ती सोडवता
ȑामुळे तुʉी सम˟ांसह सराव करता आिण एकदा सराव केʞावर तुʉाला समजेल की उदाहरण बघून िकंवा दोन ओळी सोडवʞानंतर तुʉाला समजेल
की तुʉी कोणती पȠत आहे . लागू करणे आवʴक आहे ʉणून आपण संकीणŊ उदाहरणे पाš या ʉणून आपण अिवभाǛ e raise to power 

अिधक उणे चे मूʞमापन करǻासाठी अगदी सोɗा उदाहरणाने सुŜवात कŝ, कारण भाजकात ची बेरीज x e raise to power x d e x
आिण वाढलेली आहे. पॉवर मायनस करǻासाठी आपण ȑा कʙना पािहʞा पािहजेत Ǜा आपण िशकʞा आहेत की आपण काय करावे हे कसे e x 
शोधायचे ते फंƕनǉा ʩुȋɄामȯे नाही जे थेट आढळू शकते परंतु जर आपण फंƕनचे ˢŝप थोडे बदलले आिण ते आʉाला मािहत आहे की e 
वाढवलेले पॉवर मायनस हे एक ओʬर असे िलिहले जाऊ शकते आिण ʉणून हे इंिटŤल x e raise to power x e raise to power

ओʬर अिधक 1 असे ŝप घेईल आता हा फॉमŊ अिधक िदसतो . आधीǉा पेƗा आरामदायक ʉणून जर x e raise to power 2 x dx 
आपण एखाȨा फॉमŊकडे बारकाईने पािहले आिण अिधक आरामदायक वाटणा̴या फॉमŊमȯे ŝपांतįरत केले तर आपण ते सहजपणे हाताळू शकतो हे 
अिधक आरामदायक का आहे कारण येथे असे िदसते की मी Ůित̾थापनाची पȠत वापŝ शकतो या शɨाला घातांक आहे आिण घातांकामȯे ˢतः च 
घातांक ʉणून िभɄता असते आिण ʉणून अंशामȯे असे असते की एक घटक ʉणून Ůित̾थापनाची कʙना कायŊ करेल आिण जर मी Ůित̾थापन ला e 

ला ʉणून वाढवले ​​तर मला काय िमळेल पॉवर ʉणून ʉणून हे उदाहरण ओʬर ˍेअर ɘस  ǉा सोɗा ˢŝपात x t xdx dt dt dt t 1
ŝपांतįरत होते कारण वाढवलेले दोन पॉवर ˍेअरमȯे वाढवǻािशवाय दुसरे काहीही नाही आिण हे सूũ आपʞाला डेįरʬेिटʬ e x x e nd 
वापŝन मािहत आहे ȑािशवाय काहीही नाही टॅन मी ǉा जागी ला परत वाढवलेला पॉवर वर टॅन ʩुǿम वाढवला आिण nverse t t e x x e 
एकũीकरणाचा İ̾थरांक िमळेल
ȑामुळे आपण हे िकती सहजतेने सोडवले आहे हे आपण पाš शकाल जेथे Ůित̾थापन कायŊ करते अशा सम˟ेमȯे ŝपांतįरत कŝन आिण नंतर ah 
मȯे ŝपांतįरत कŝन ǒात फॉमŊचा अिवभाǛ भाग ʉणून आपण आणखी काही उदाहरणे पाš िजथे हे ŝपांतरण शƐ आहे िकंवा फंƕɌचे आणखी 
काही सरलीकरण शƐ आहे, ʉणून हे उदाहरण पहा अिधक चा अिवभाǛ भाग शोधा चौरस जर मी cos two x over cos x sin x dx 
हा इंिटŤँड पािहला तर लगेच बदली कदािचत काम करणार नाही पण जर मी िũकोणिमतीय ओळख वापरत असेल जी मला इंिटŤँड ते ah cos xi 
ǉा अंशासाठी मािहत असेल तर ती ˍेअर वजा ˍेअर ʉणून िलš शकते तर मी ते समजू शकतो ˍेअर वजा साइन cos x sin x cos x 
ˍेअर मȯे भागाकार ˍेअर असे िलिहले जाईल आता मी इंिटŤँड बिघतले तर मला िदसेल की अिधक x cos x plus sin xv dx cos x 

ˍेअर मȯे एक फॅƃर आहे आिण येथे मी ȑाचे फॅƃराइज कŝ शकतो. तेच रȞ होईल ʉणून शेवटी मी वजा मȯे sin x cos x sin x cos
अिधक भािग अिधक वगŊ असे िलš शकतोx sin x cos x sin x 

ȑामुळे हा चौरस आहे जो या पदासह रȞ होईल ʉणून माǟाकडे उणे पाप ओʬर िशʟक आहे या इंिटŤलचेcos x x cos x plus sin x 
सहज मूʞमापन केले जाऊ शकते जर मी काळजीपूवŊक पािहले की भाजक काय आहे आिण अंश कोणता आहे
ȑामुळे भाजकाचे फंƕन आहे आिण चे डेįरʬेिटʬ आहे आिण ʩुȋɄ वजा पाप sine x cosine x sine x cosine x cos x x 
ʉणून तो अंशाचा भाग िदसतो, ʉणजे अंश हा भाजकाǉा भेदभावािशवाय काहीही नाही ʉणून मी अिधक हा भाजक ʉणून sine x cos x t 
िनवडू शकतो जेणेकŜन उणे साइन संपूणŊ बरोबर होईल ʉणून Ůित̾थापन केʞाने मला ओʬर िमळेल जे cos x x d x dt dt t mod t 
ɘस İ̾थरांकाǉा लॉगįरदिमकिशवाय दुसरे काहीही नाही आिण हे मी माǟा ʬॅʞूला परत बदलू शकतो ʬॅʞू अिधक t t sine x cos x 
आिण यािशवाय दुसरे काहीही नाही ʉणून आʉाला हा पįरणाम Ůाɑ झाला. िũकोणिमतीय बनवून हे एकũीकरण plus constant eu al 

आिण ȑांना सरलीकृत करणे आिण शेवटी आʉी पाहतो की आʉाला ही फंƕɌ जी आʉाला सरलीकरणानंतर िमळते ती अिवभाǛidentities 
आहेत आिण अिवभाǛ आहेत हे आणखी एक उदाहरण सापडेल जे मी तुʉाला दाखवǻासाठी येथे िनवडले आहे की िũकोणिमतीय ओळख अितशय 
जिटलतेसाठी िकती सुलभ असू शकते. सम˟ा िदसत आहे ʉणून हे उदाहरण ʉणून ƽा असे समजा की आपण आठ उणे कोसाइनला पॉवरवर आठ x 

वजा 2 साइन ˍेअर कॉस ˍेअर वर वाढवलेला सायन समाकिलत करायचा आहे, तर हे आमचे इंिटŤँड आहे ʉणून येथे तुʉाला x 1 x x dx 
साइन वाढवलेला िदसेल. पॉवर 8 वजा कोसाइन पॉवर 8 ने भािगले 1 वजा 2 साइन ˍेअर ˍेअर ʉणून हे एक अितशय İƑʼ x x x cos x 
िदसणारे फंƕन आहे परंतु जर आपण काही संबंध वापरतो जे आपʞाला आधीच मािहत आहे तर आपण हे समजू शकतो की हे ŝपांतįरत केले जाऊ 
शकते एका सोɗा फंƕनमȯे मी तुʉाला दाखवेन की, जेʬा तुʉी पॉवर 8 वजा कोसाइन 8 पॉवर वर वाढवलेले साइन पहात असाल तेʬा x x 
सवŊŮथम तुमǉा मनात येणारी पिहली कʙना ही आहे की आपण हे कŝ शकतो ȑाला एका फॉमŊमȯे वटŊ करा जो चौरस वजा ˍेअर आहे कारण b 
तो फॉमŊ आपʞाला मािहत आहे की ˍेअर वजा ˍेअर एक ɘस ǉा बरोबरीचे व वजा मȯे कसे फॅƃराइज करायचे ते ते b b b ah sine 
पॉवर आठ असे िलिहले जाऊ शकते. साइन फोर ˍेअर वजा ˍेअर Ǜाला साइन 4 वजा मȯे साइन चार अिधक x cos 4 x x cos 4 x x 

चार असे िलिहले जाऊ शकते येथे मी एक चौरस वजा ˍेअर एक वजा बरोबर अिधक मȯे फॉʄुŊला वापरला आहे हेच पुढे cos x b b b sin 
ˍेअर ˍेअर वजा ˍेअर ˍेअर येथे वापरले जाऊ शकते जेणेकŝन ते पुढे साइन ˍेअर वजा ˍेअर मȯे साइन ˍेअर cos x cos x x 
अिधक ˍेअर मȯे साइन वाढवा पॉवर 4 अिधक टू पॉवर 4 असे िलिहता येईल. तुʉाला मािहत आहे की ˍेअरcos x x cos raise x sin 

अिधक ˍेअर एक आहे ʉणून तुʉी ते अह ʉणून टाकले आहे, माफ करा मी येथे चुकला ʉणून तुʉी ˍेअर अिधक x cos x x sin x cos 
ˍेअर एक ʉणून टाकला आिण नंतर तुʉी सवŊ काही ǉा ̊ʼीने िलहा ʉणून येथे ˍेअर ऐवजी हे 1 वजा वगŊ असे x cos sin xi cos x 
िलहील ʉणजे मला 1 वजा 2 वगŊ ला साइन उठवलेले ने गुणाकार िमळेल. पॉवर 4 ते सुȠा मी 1 वजा चौरस पूणŊ वगŊ असे cos x t o cos x 
िलहीन कारण ला साइन ˍेअर ˍेअर आिण साइन ˍेअर 1 वजा ˍेअर पूणŊ ˍेअर अिधक sine to power 4 cos cos raise to 

हे पुढे िलिहता येईल. 1 वजा 2 वगŊ येथे 1 अिधक उणे 2 वगŊ अिधक power 4 x cos x cos to power 4 x cos x cos raise 
असे िलिहले जाऊ शकते आिण जे शेवटी 1 वजा 2 वगŊ अिधक 2 असे िलिहले जाते पॉवर 4 to power 4 x cos x 1 cos raise to x 

वजा 2 चौरस तर हा आपला अंश आहे आता आपण भाजक पाš आिण तेच तंũ येथे कŝ ʉणजे भाजक 1 वजा 2 साइन ˍेअर cos x x cos 
ˍेअर ʉणून अंकात Ůȑेकजण मी शɨात िलिहला आहे. चे येथे देखील मला ते ǉा ̊ʼीने िलहायचे आहे ʉणून मी ते 1 वजा 2 गुिणले x cos cos 
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1 वजा वगŊ मȯे वगŊ असे िलहीन जे मला 1 वजा 2 पट वगŊ वजा वजा अिधक 2 पट देईल ˍेअर कॉस ˍेअर कॉस cos x cos x cos x cos 
पॉवर चार वाढवा आता या दोन घटकांकडे पहा हा तुमचा अंश आहे तर अंश एक वजा दोन चौरस एक अिधक दोन घात चार उणे x cos x cos x 
दोन वगŊ आिण भाजक ȑात तो घटक आहे जो अंश 1 वजा 2 मȯे आहे अरे माफ करा मी एक अिधक चुकलो होय वजा वजा अिधक 1 वजा 2 cos x 

चौरस अिधक पयōत वाढवा ʉणजे 1 वजा 2 चौरस अिधक 2 पयōत वाढवा ʉणजे जेʬा आपण cos x cos 4 x cos x cos 4 x 
समाकलनासाठी सोपे करतो तेʬा ही संǒा रȞ होईल वजा 2 असे िलिहले जाते ˍेअर हा या पदाचा अंश आहे Ǜाला भाजकाने भागले i 1 cos x 
आहे जे समान आहे ʉणून या दोन संǒा रȞ होतील ʉणून मला ते िलिहǻाची गरज नाही मी फƅ ȑांना िलहीन आता तुʉी या अिवभाǛतेचे सहज dx 
मूʞमापन कŝ शकता
ȑामुळे Ůथम पद अिवभाǛ वजा दोन गुणा वगŊ ʉणून चौरस फंƕɌसाठी आपʞाला ते रेखीय फंƕनमȯे ŝपांतįरत करावे x cos x cos 
लागेल आʉाला मािहत आहे की दोन हे दोन चौरस वजा एक ǉा बरोबरीचे आहे ʉणून वगŊ हे दुसरे काहीही नाही परंतु cos x cos x cos x 
एक अिधक दोन दोन ʉणून मी बदलतो हे एक ɘस कॉस दोन बाय दोन cos x x dx
ȑामुळे शेवटी मला िमळेल हे दोन रȞ केले जाते या दोन वजा एकũीकरणाने एक पुɎा आहे आिण नंतर दोन चे एकũीकरण दुसरे काही x cos x 
नाही परंतु दोन ǉा एकũीकरणाचे वजा दोन बाय दोन अिधक İ̾थर असेलcos x x 
ȑामुळे हा या आह सह रȞ होईल तुʉी अजूनही असू शकता ʉणजे ते इथे आहे ȑाच फॉमŊमȯे िलहा िकंवा तुʉी िलš शकता x x sine two x 
तुʉाला दोन मािहत आहे ʉणून हे चे वजा ʉणून िलिहले जाऊ शकते ʉणून sin x cos x sin x cos x plus constant 
िũकोणिमतीय ओळख वापŝन आʉी ते पािहले हे फंƕन अह हे इंिटŤँड अह हे अगदी सोɗा फॉमŊमȯे िलिहले जाऊ शकते जे आणखी एक तांिũक 
ओळख वापŝन पुɎा ŝपांतįरत केले जाते आिण नंतर ȑाचे फƅ मूʞमापन केले जाते आʉी आणखी काही उदाहरणे पाš आिण काही इतर उदाहरणे
पाš. एक ɘस साइन ˍेअर वर िकंवा ȑा बाबतीत मी ȑाला एक ʉणून ʉणू या तुʉाला ˍेअर अिधक ˍेअर b x dx i cos x b sin x 
वर इंिटŤल चे मूʞमापन करावे लागेल जेथे आिण काही İ̾थरांक आहेत जे आता योƶįरȑा िनवडले आहेत तुʉी कŝ शकता dx a b cos 

िनवडून या सम˟ेचे ŝपांतर या सम˟ेत करता येते आिण नंतर काही नवीन आिण ची square xs 1 minus sine square x a b 
िनवड कŝन या सम˟ेचे ŝपांतर करता येते,
ȑामुळे या सम˟ेचे िनराकरण कसे करायचे ते आपण पाहणार आहोत. वर वर Ůथम गोʼ आपण ȯानात dx a plus b sin square x ah 
आणली पािहजे ती ʉणजे एका फॉमŊमȯे ŝपांतįरत करणे िजथे आपण आपली काही तंũे वापŝ शकतो जी आपण आधीच िशकलो आहोत ȑापैकी एक 
मागŊ ʉणजे अंश आिण भाजक दोɎी िवभािजत करणे. चौरस Ȫारे ʉणजे अंशामȯे आपʞाला सेकंद चौरस िमळेल आिण भाजकात cos x x 
आपʞाला सेकंद चौरस अिधक टॅन चौरस िमळेल जर मी असे केले तर मला येथे काय समजले की अंशाला चौरस िमळेल आिण जर मी x b x x x 

ला दुसरे नवीन ʬेįरएबल ʉणून बदलले तर सेकंद ˍेअर होईल की फƅ या सेकंद ˍेअर ची सम˟ा असेल परंतु सुदैवाने tan x xdx dt x 
आमचा असा संबंध आहे की एक अिधक टॅन ˍेअर हे सेकंद ˍेअर िशवाय दुसरे काही नाही ʉणून भाजकात आपण कŝ सेकंद चौरस एक x x x 

ʉणून बदला ˍेअर सेकंद ˍेअर एक अिधक टॅन ˍेअर ʉणून अिधक अिधक टॅन ˍेअर हे सूũ p lus tan x xdx a x a a b x 
वापŝन ˍेअर हे एक अिधक टॅन ˍेअर ǉा बरोबरीचे आहे आिण नंतर ला ǉा बरोबरीचे Ůित̾थापन करा जेणेकŝन सेकंद x x x tan x t 
ˍेअर हे ǉा बरोबरीचे आहे ʉणून आपʞाला ला अिधक अिधक ने भागले ʉणून हे अिवभाǛ िमळते Ɨमˢ अिधक xdx dt dt a b a b 
गुिणले ʉणजे अिधक गुिणले चा वगŊ आहेtan x t a b t 
ȑामुळे हे Ȫारे ˍेअर अिधक वगŊ फƅ फॉमŊ जवळ आहे गोʼ अशी आहे की आपʞाला एक अिधक सामाɊ ʉणून घेणे आवʴक आहे,dt t a b 
ʉणून जर आपण भाजकामȯे एक अिधक ला सामाईक Ȫारे एक अिधक ʉणून सामाईक घेतले तर फॉमŊ वर अिधक अिधक b b dt a by a b 

चा वगŊ मȯे बदलेल आता हे सुŮिसȠ फॉʄुŊला आहे जर मी ए ɘस बी िलिहʞास अʚा ˍेअर वन बरोबर ए ɘस बी इंिटŤेशन असेल तर मलाt ah 
हे ए ɘस बी अʚा ˍेअर असे वाटत असेल तर मी येथे सूũ वापŝ शकतो जेणेकŝन ते ɘस बी 1 ने एक होईल अʚा टॅन ʩुǿम टी बाय अʚा जो 
या लहान Ůित̾थापनानंतर अिधक İ̾थर होईल जो या लहान Ůित̾थापनानंतर अʚाȪारे एक ɘस बी वन बनवेल अिधक चे वगŊमूळ भागाकार a b tan
ǉा वगŊमूळ ʩुǿम गुिणले चे वगŊमूळ भािगले अिधक İ̾थरांकाचे वगŊमूळ जे शेवटी थोडे सरलीकरण केʞावर तुʉी ते ǉा वगŊमूळाने ɘस b t a a 

मȯे िलš शकता ɘस ǉा ʩुǿम ŝट ओʬर ŝट ɘस कॉɍंट ʉणून आिण वर अवलंबून समजा सम˟ेǉा b a b tan t a a b ah 
िविशʼ सम˟ेमȯे असे िदले आहे की ला काही मूʞ आहे ला काही अɊ मूʞ आहेa b 
ȑामुळे आपण सहजपणे समजू शकता की काय अिवभाǛ असेल िकंवा जर या फॉमŊमȯे फॉमŊ िदलेला असेल तर तुʉी अिवभाǛ ची िकंमत देखील काढू
शकता पुढे आʉी तुमǉासाठी दुसरे उदाहरण िनवडू, ʉणून समजा की आʉाला एक अिधक वर दोन ʩुǿमाचा अिवभाǛ भाग x x sin 
शोधायचा आहे. ˍेअर ʉणून येथे इतर कोणताही घटक नसʞामुळे आपण येथे काय वापरावे ते ʉणजे साठी एक पयाŊय वापरǻाचा एक मागŊ dx x 
आहे आपण काही पयाŊय ठेवू शकता िकंवा दुसरा मागŊ असा आहे की आपʞाकडे असलेली कʙना तपासा ǉा उदाहरणासाठी inverse fu 
आधीच वापरले आहे येथे िवचार कŝन हे 1 गुणाकार साइन ʩुǿम 2 वर 1 अिधक चौरस असे िलिहले आहे, ʉणून आपण Ůयȉ nction x x 
कŝया आिण या ट̪ɗात िनवडʞास काय होते ते पाšया कारण हे ʩˑ िũकोणिमतीय कायŊ आहे ʉणून मी हे Ůथम कायŊ ʉणून िवचारात घेतले पािहजे. 
आिण हे बीजगिणतीय फंƕन असʞाने मी दुसरे फंƕन मानले पािहजे
ȑामुळे भागांनुसार एकũीकरण मी येथे लागू करणार आहे, ʉणून मी हे एकũीकरण भागांनुसार लागू केले तर मला काय िमळणार आहे ते ʉणजे साइन 
ʩुǿम दोन वर एक अिधक चौरस जो पिहला आहे दुस-याचे फंƕन इंिटŤेशनx x 
ȑामुळे एकाचे इंिटŤेशन मला वजा इंिटŤेशन साइन इनʬसŊचे वेगळेपण देईलx 
ȑामुळे मला माहीत आहे की साइन ʩुǿम चे भेदभाव 1 बाय 1 वजा ˍेअर ǉा वगŊमूळ आहे ʉणून मी ते 1 बाय ˍेअर ŝट असे िलहीन 1 उणेx x 
ʉणजे ǉा ऐवजी 2 अिधक चौरस पूणŊ चौरस नंतर गुणाकार केला कारण हा घटक आहे ʉणून मला या घटकाचे ʩुȋɄ ƽावे लागेल ʉणून x x 1 x 

चा भेद दोन ǉा वर एक अिधक चौरस असेल आतापयōत Ůथम फंƕन इंिटŤेशन ऑफ सेकंड वजा इंिटŤल िडफरŐ िशएशन पिहʞाचे d x dx x 
आिण नंतर दुस̴याचे इंिटŤेशन
ȑामुळे दुस̴याचे इंिटŤेशन तुʉाला देईल आता मला हे शोधायचे आहे की साठी दोन वर वन ɘस ˍेअर काय आहे,xdx d by dx x x 
ȑामुळे मी हे कŝ एक अिधक वगाŊवर दोन चा Ȫारे वेगळे काढा ʉणजे तो भाजकावर फॉमŊ अंशाचा आहे ʉणून हे मला दोन ǉा x x dx d x 
भेदात एक अिधक वगŊ देईल ʉणजे मला एक अिधक ǉा भेदात दोन वजा दोन िमळेल चौरस मला दोन भािगले एक अिधक चौरस देईल x x x x x 
संपूणŊ वगŊ हा दोन अिधक दोन चौरस वजा चार वगŊ देईल जो मला दोन वजा दोन वगŊ देईल जे शेवटी मी दोन िलš शकतो एक वजा चौरस x x x x 
भािगले एक अिधक चौरस संपूणŊ वगŊx 
ȑामुळे ʩुȋɄ या पदाचे मूʞ आहे मी ते येथे िलहीन साइन ʩुǿम दोन वर एक अिधक चौरस वजा एकीकरण माǟाकडे ही संǒा आता येथे x x x 
आहे 1 वजा हे 4 चौरस होईलx 
ȑामुळे मी भाजकाचे मूʞमापन करीन ˢतंũपणे 1 मैल चौरस Ůती 1 अिधक चौरस पूणŊ चौरस ʉणून येथे ही संǒा आहे मी ȑास एक nus 4 x x 
अिधक चौरस पूणŊ वगŊ वजा चार चौरस भागाकार एक अिधक चौरस पूणŊ वगाŊचे वगŊमूळ असे िलहीन जे मी येथे ʉणून िलš शकतो 1 अिधक x x x c 
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चौरस ʉणून जर मी पूणŊ चौरस उघडला तर मला 1 अिधक घात 4 अिधक 2 चौरस वजा 4 चौरस िमळेल तो वजा 2 चौरस होईल ʉणजे x x x x x 
मला 1 वजा चौरस पूणŊ वगŊ िमळेलx 
ȑामुळे अंश एक वजा चौरस पूणŊ चौरस एक अिधक चौरस पूणŊ चौरस होईल आिण शेवटी मला तो एक वजा चौरस 1 अिधक चौरस ʉणून x x x x 
िमळेल
ȑामुळे भाजकातील ही संǒा 1 वजा वगŊ 1 1 अिधक चौरस होईल ʉणून मी या भाजक पदासाठी हे Ůित̾थापन करेलx x 
ȑामुळे मला 1 पेƗा अिधक 1 वजा चौरस पेƗा 1 अिधक चौरस 1 अिधक ˍेअर या फरकाने गुणाकार केला जाईल जे मला आधीच 2 गुिणले 1x x x 
वजा चौरस पेƗा 1 अिधक चौरस पूणŊ चौरस िमळाले आहे आिण मग शेवटी हे ʉणून मी ते इथे टाकेन आिण शेवटी ʉणून x x xdx x dx h 
काळजीपूवŊक पहा काही अटी रȞ होत आहेत उदाहरणाथŊ हे एक वजा चौरस एक वजा चौरस एक अिधक चौरस एक अिधक चौरस पैकी x x x x 
एकासह रȞ होत आहे
ȑामुळे शेवटी हे साइन ʩुǿम दोन ओʬर होईल एक अिधक चौरस वजा वर एक अिधक चौरस पुɎा मी हा एक अिधक चौरसx x x x x dx x 
एक नवीन चल ʉणून घेऊ शकतो जेणेकŝन दोन असेल तर दोनने होईल जे मी थेट वर िलš शकतो लॉगįरदिमक t tx xdx dt x dx dt a 
तुʉी ȑाचे मूʞमापन कŝ शकता
ȑामुळे ʩुǿम दोन वर एक अिधक चौरस वजा अधाŊ लॉगॅįरदिमक मोडचे एक अिधक चौरस अिधक İ̾थरx sin x x x 
ȑामुळे अशा Ůकारे या संǒांचे मूʞमापन केʞानंतर आʉाला हे पįरणाम िमळू शकतात काही वेळा तुʉी काही Ůित̾थापन वापरता तेʬा ते खूप सुलभ 
होते ʩुǿम िũकोणिमतीय फंƕɌमधील ʬॅʞूजसाठी, उदाहरणाथŊ , येथे िनवडून आपण पाš शकता की हे टॅन थीटाला जाते आिण या िविशʼ x 
उदाहरणाचे काय होते ते पाš या , आʉी वापरʞास ते कसे िवकिसत होते हे दशŊिवǻासाठी मी तुमǉासाठी दुसरे उदाहरण िनवडेन. ते दुस̴ या ah 
ʬेįरएबलǉा Ůित̾थापनाचा Ůकार
ȑामुळे चौरस वजा एक ǉा दोनदा ʩुǿमाǉा एकũीकरणाचे उदाहरण िनवडत आहे,x dx cos 
ȑामुळे हा उलटा दोन चौरस वजा एक आहे, ʉणून मी ते सोडवले आहे ȑा मागाŊने जाǻाऐवजी मी एक पयाŊय बनवीन जसे हे cos x t x cos 

ǉा बरोबरीचे आहे ʉणजे ǉा वजा ǉा बरोबरीचे आहेtheta dx sin theta d theta 
ȑामुळे ȑाचे ŝप ˍेअर वजा एक वजा ʉणून घेते आता integral i cos inverse two cos theta sin theta d theta 
ही संǒा या सहका̴याची उलट आहे मला सूũ िũकोणिमतीय संबंध मािहत आहे 2 चौरस थीटा वजा 1 आहे ʉणून cos cos cos 2 theta cos

हे िथटा ǉा दुɔट आहे हे काहीच नाही पण िथटा ǉा दुɔट आहे आिण नंतर inverse cos 2 theta cos inverse cos 2 theta 
साइन चे वजा आहे ʉणून हे ǉा वजा दोन एकũीकरणासारखेच आहे मी आता theta d theta sine theta theta d theta 
भागांनुसार एकũीकरण वापŝ शकतो कारण हे Ůथम फंƕन ʉणून गृहीत धरत आहे आिण हे िũकोणिमतीय दुसरे कायŊ आहेah ah 
ȑामुळे ते मला दोन थीटा चे उणे देईल वजा एकीकरण थीटा भेदभाव 1 आिण मȯे sin theta cos theta sin theta cos theta d

चे वजा ʉणून एकीकरण आहे जे शेवटी मला उणे उणे अिधक 2 थीटा कॉस थीटा नंतर उणे दोन देईलtheta 
ȑामुळे ते उणे मायनस अिधक होईल आिण नंतर हे वजा होईल ते चे वजा दोन एकũीकरण करेल चे cos theta cos theta integration

आिण िशवाय दुसरे काहीही नाहीsine theta constant of integration 
ȑामुळे आता हे Ůित̾थापन आपʞाला मूʞ काय आहे ते परत िमळिवǻात मदत करतील
ȑामुळे आिण समान आहे cos theta x theta cos inverse x

येथून वजा 2 So 2 x cos inverse x sin theta
ȑामुळे हे 1 वजा वगŊ थीटाचे वगŊमूळ असेल तर 1 वजा वगŊ थीटाचे 2 वगŊमूळ ʉणजे एक वजा वगŊ जेʬा अिधक sin theta cos cos x 
एकũीकरणाचा İ̾थरांक असतो ʉणून जेʬा ǉा Ůित̾थापनेने आपʞाला ʩˑ िकनेमॅिटक फंƕɌ िदले जातात तेʬा िũकोणिमतीय ah ah 
फंƕनमȯे एका ʬेįरएबलǉा बदलीसह ते कधीकधी इंिटŤँडला दुसयाŊ सोɗा ˢŝपात ŝपांतįरत करǻास मदत करते जे आपण सहजपणे ई कŝ 
शकतो. आपण हे आणखी काही उदाहरणांमȯे पाš या आपण पुढील उदाहरण िनवडू या ʉणजे आपण हे उदाहरण घेऊ या ah valuate ah i 

हे उदाहरण is equals to integration of tan inverse root of one minus x over one Plus xdx 
सोडवǻासाठी आपण जसे आहे तसे वापŝ. मागील Ůकरणात वापरलेली एकच गोʼ आपण लƗात ठेवली पािहजे ती ʉणजे आपण ची जागा अशा x 
Ůकारे बनवावी की ही संपूणŊ संǒा टॅन फंƕनमȯे ŝपांतįरत होईल जेणेकŜन ȑा वेळेǉा फंƕनसह हे टॅन ʩुǿम रȞ होईल. मी हे लƗात ठेवले 
पािहजे की हा फॉमŊ 1 वजा पेƗा जाˑ 1 अिधक पहा ʉणजे मी एक सूũ वापरावे जेथे हे रȞ केले जावेत जर तुमǉा लƗात आले तर आिण तुʉी x x 
तपासले तर तुमǉाकडे चे सूũ आहे वेगʨा फॉमŊमȯे तुʉी ते एक वजा दोन साइन ˍेअर थीटा ʉणून िलš शकता cos two theta in two 
िकंवा तुʉी ते दोन कॉस ˍेअर थीटा वजा एक ʉणून देखील िलš शकता, ʉणून मी चा बदली कॉस टू थीटाǉा बरोबरीने केʞास माǟा लƗात येईलx 
की एक वजा वर एक अिधक एक वजा ʉणून िलš शकतो आिण नंतर मी आहे तेʬापासून इथे हे िलिहताना मला हे रȞ करावे लागेल ʉणून मी हे x x 
सूũ वापरावे ʉणून 1 वजा 2 साइन ˍेअर थीटा ओʬर 1 ɘस 2 कॉस ˍेअर थीटा वजा इतका काळजीपूवŊक पािहʞास शेवटी तुʉाला येथे काय 
िमळेल का हे देखील रȞ केले जाईल. अंशामȯे रȞ केले तर तुʉाला साइन ˍेअर थीटा िमळेल आिण भाजक तुʉाला ˍेअर थीटा िमळेल कारण cos 
दोन देखील दोन सह रȞ होतात ʉणून तुʉाला कॉस ˍेअर थीटा वर साइन ˍेअर थीटा िमळेल ʉणून 1 अिधक वजा अिधक पेƗा x 1 x 1 x 
जाˑ कॉस ˍेअर थीटा वर ˍेअर बनते जे टॅन ˍेअर थीटा िशवाय दुसरे काहीही नाही आिण हेच आमचे होतेsin m 
ȑामुळे हे बदलणे ʉणजे कॉस टू थीटा बरोबर आहे जे तुʉाला देईल वजा दोन दोन थीटा डी थीटा ʉणून या Ůित̾थापनात आʉाला असेx dx sine 
आढळून आले की या फेलोचे ʩुǿम वगŊमूळ ʉणून िलिहता येईल tan integrand i tan theta tan inverse tan theta dx
ने गुणाकार केला ʉणजे वजा दोन साइन टू आहेtheta d theta 
ȑामुळे मी हे वजा दोन अिवभाǛ ताईǉा बाहेर घेऊ शकतो. उलट टॅन मला दोन आिण Ȩा हे पुɎा w ill theta sine theta d theta 
पूवŎǉा सम˟ेचे ˢŝप आहे ʉणून मी हे पिहले आिण हे दुसरे कायŊ ʉणून गृहीत धरेन आिण नंतर भागांȪारे एकीकरण वापरǻाचे मूʞमापन कŝन ते 
पूणŊपणे सोडवणार नाही याचे मूʞांकन करǻासाठी भागांȪारे एकũीकरण वापरा. इंिटŤल करा आिण नंतर įरलेशनिशप वापŝन शेवटी थीटा मधून x 
मȯे ŝपांतįरत करा जेणेकŝन तुʉी पाš शकाल की जेʬा तुʉी काही पयाŊय कŝन सम˟ा सोडवता तेʬा सरलीकरण मदत करते जे सम˟ा सोɗा 
ˢŜपात बनवेल अशाच Ůकारची दुसरी सम˟ा मी तुमǉासाठी िनवडणार आहे. समजा की आʉाला हे फंƕन फƅ 1 वजा ŝट पेƗा 1 अिधक x 
ŝट चे मूʞमापन करǻासाठी िदले आहे, तर मागील उदाहरणावŝन तुʉाला िकमान कʙना आली पािहजे की 1 वजा आिण नंतर 1 अिधक हे x dx 
पयाŊय काय असू शकते,
ȑामुळे मला वाटते की तुʉी हे कŝ शकता . मी सहज अंदाज लावू शकतो की मी ˍेअर ŝट हे कॉस 2 थीटा ǉा बरोबरीचे आहे ʉणजे 1 वजा ŝटx 

वर 1 अिधक ŝट वर 1 अिधक मूळ ʉणून आपण मागील सम˟ेमȯे केले होते यासाठी 1 वजा थीटा 1 अिधक वर x x x cos 2 cos 2 t 
येईल. हेटा अंशामȯे मी साइन फंƕन वापरेन आिण िडनोिमनेटर मी कोसाइन फंƕन वापरेन ʉणजे मला ते कोसाइन ˍेअर थीटापेƗा साइन ˍेअर 
थीटा ʉणून िमळेल, जसे मागील सम˟ेमȯे आʉी तुʉी ते įरलेशनिशप वापŝन बदलले होते. तुʉी कॉस थीटा वापरता 1 उणे 2 साइन ˍेअर थीटा 
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बरोबर आहे आिण कॉस थीटा भाजकासाठी तुʉी 2 कॉस ˍेअर थीटा वजा एक वापरता
ȑामुळे तुʉाला तेच पद िमळेल ʉणून मी येथे फरक घेतला तर मला काय िमळेल ते ʉणजे एक बाय दोन ŝट हे साइन दोन थीटाǉा उणेǉा xdx 
बरोबरीचे आहे दोन गुणा मȯे थीटा ŝट मला आधीपासूनच ʉणून ओळखले जाते ʉणून मी संरƗण कŝ शकतो कारण d x cos theta dx 
वजा चार ŝट आहे दोन ʉणून दोन दोन सȯा आपण दोन दोन थीटा x cos theta cos theta sine theta d theta cos sin 
दोन चार असे िलšया ʉणून आपण या संǒेचे मूʞमापन केले आहे आिण हे टॅन ˍेअर थीटा आहेtheta s sine theta d theta 
ȑामुळे इंिटŤँड चे ŝपांतर टॅन ˍेअरǉा वगŊमूळाǉा पूणाōकात होईल. थीटा जी थीटा मʐीची ˙िशŊका आहे वजा दोन साइन चार थीटा आिण नंतर i 

थीटा Ȫारे d plied
ȑामुळे आपण मूʞमापन पािहʞास असे िदसत नाही की आपण ȑाचे ȕįरत मूʞमापन कŝ शकू ʉणून आपʞाला िũकोणिमतीय संबंधांǉा पुढील 
वापरासाठी जावे लागेल ʉणून दोन वेळा अिवभाǛ हे टॅन थीटा मी ते िलš शकतो ला sin theta on cos theta sine four theta 
ने गुणाकार केला की मी दोन दोन थीटा दोन असे िलहीन ʉणजे हे उणे चार होईल. तुʉाला माहीत आहे की तुʉी sine cos theta d theta 

दोन असे िलš शकता जेणेकŝन या दोन दोन चारsin two theta sin theta cos theta sine theta over cos theta 
ने गुणाकार केला तर आधीच दोन मȯे आहेsine theta cos theta cos two theta d theta 
ȑामुळे ही रȞ होईल आिण तुमǉाकडे उणे आठ चार ते आठ वजा आठ साइन ˍेअर थीटा आहे cos theta cos square theta cos 

आता तुʉी ते तुʉाला square theta sin theta sin theta sine square theta cos square theta d theta 
हवे तसे सोडवू शकता पण एक सोपा मागŊ ʉणजे तुʉी मȯे ŝपांतįरत करा ʉणजे मी घेतʞास ते होईल मी इनस टू इंिटŤेशन sine two theta 
मी इथे िलिहतो चार साइन ˍेअर थीटा कॉस ˍेअर थीटा आिण हे दोन िसन थीटा कॉस थीटा िशवाय दुसरे काहीही नाही जे साइन दोन थीटा संपूणŊ 
ˍेअर साइन ˍेअर दोन थीटा डी थीटा पुɎा तुʉी सूũ वापरा कॉस दोन थीटा ʉणजे एक वजा दोन साइन ˍेअर थीटा ʉणून इथे थीटा ʉणजे दोन 
थीटाǉा बरोबरीचे ठेवा ʉणजे तुʉाला एक वजा सॉरी िमळेल ʉणजे तुʉाला ˍेअर ते िमळेल चार थीटाचे एक वजा दोन ah sine theta cos 
ने भागले तर हे वजा दोन एकũीकरण एक वजा ǉा जागी ƽा. चार थीटा भािगले दोन डी थीटाcos of 
ȑामुळे शेवटी हे दोन रȞ होतात आिण तुʉाला येथे उणे थीटा वजा वजा अिधक कोसाइनचे एकũीकरण िमळेल तुʉाला चार थीटा भागाकार चार आिण 
अिधक एकीकरणाचा İ̾थरांक िमळेल आिण तुʉी घेतलेले गृहीत चौरस होते चे ŝट होतेx cos 2 theta 
ȑामुळे हे 2 मȯे िलिहले जाणे आवʴक आहे जेणेकŜन तुʉी ŝपांतįरत कŝ शकता sin 4 theta sine 2 theta cos 2 theta 
जेणेकŝन येथे तुमǉाकडे हे ǉा अȯाŊ बरोबरीचे असेल आिण मला असेच ʉणायचे आहे की तुʉी पाš theta cos inverse root x f 
शकता िकंवा हे तुʉी ते एक वजा वगŊ चे वगŊमूळ ʉणून िलहा दोन एक ah sine theta cos theta sin two theta sin theta 
वजा वगŊ दोन थीटा आिण नंतर हे मूळ वापŝन ŝपांतįरत करा, कारण हे मूळ ǉा बरोबरीचे आहे ʉणून तुʉी ते शेवटी cos x cos theta x 
िलš शकता. एक वजा ʉणून अंितम उȅर िमळिवǻासाठी ते आणखी सोपे करा आिण तुʉी आता येथे वापŝन 2 x sine 4 theta sin 2 

वापŝन ȑाचे मूʞमापन कŝ शकता आिण नंतर या ची मूʞे परत बदलू शकताtheta cos 2 theta thetas 
ȑामुळे आता मी दुस̴ या वगाŊत जाईन साȯा सम˟ा Ǜामȯे िविशʼ Ůकारचे फंƕन अनेक वेळा एƛपोनेİ̢शअल फंƕनसह िलिहलेले असते पॉवर e 

ɘस वर वाढवले ​​जातेxfx f prime x dx 
ȑामुळे जर आपण अशा Ůकारǉा सम˟ेचे मूʞमापन कŝ इİǅत असाल तर अनेक वेळा घातांक असलेले उȋादन िलिहले गेले तर ते खूप उपयुƅ 
ठरते आिण आʉी ओळखू शकतो की जे उȋादन घातांकाने िलिहलेले आहे ते या ˢŝपात िलिहले जाऊ शकते हे fx plus f prime xi 
तुʉाला उदाहरणासह दशŊवेल
ȑामुळे याचे मूʞमापन करǻासाठी आʉी ȑाचे दोन भाग कŝ या आिण वर वाढवून काय होते ते सांगूया. एकũ करणे ऑन fxdx plus e 
वाढवलेला Ůाइम याला एक आिण याला दोन ʉणून िवचार करा आिण वन तपासा ʉणजे एक आहे xfx xdx i i i i e raise to power

आिण हे पिहले फंƕन आिण हे दुसरे फंƕन ʉणून िवचारात घेऊन भाग वापŝन ȑाचे मूʞमापन करा. इंिटŤल बाहेर येईल xfx dx fxe 
वाढवलेले पॉवर वजा इंिटŤेशन िडफरŐशनचे पिहले Ůाइम इंिटŤेशन दुस̴या ǉा पॉवर पयōत वाढवलेले आिण अिधक अथाŊतच कॉɍंट x f x e xdx 
ऑफ इंिटŤेशन जे शेवटी तेथे िदसून येईल
ȑामुळे आता आपण पाš शकता की हे आहे  िशवाय काहीही नाही आिण ʉणून  हे पॉवर वजा  अिधक वर वाढवले ​​ah i 2 i 1 fxe x i 2 c 
आहे
ȑामुळे आता अिवभाǛ हे वन असे िलिहले आहे Ǜासाठी मूʞ मȯे वाढवलेले वजा दोन अिधक दोन अिधक आहे जो रȞ i i f x e x i i c 
होतो
ȑामुळे शेवटी इंिटŤल वाढवलेला पॉवर वर िनघतोi e x fx 
ȑामुळे जर सम˟ा अशा Ůकारची असेल की ȑात घातांकीय फंƕन असेल आिण उȋादनास घातांकासह ɘस असे िलिहलेले fx f prime x 
असेल तर ते खूप होते मूʞांकन करणे सोपे आहे आिण आʉी ते सूũ थेट वापŝ शकतो ते काही नाही तर वाढवलेले e x fx plus constant 

या ŮॉपटŎǉा या ऍİɘकेशनसाठी Ůथम एक साधे उदाहरण िनवडेल, ʉणून हे अिवभाǛ िनवडा वजा 1 चौरस ci e power x 1 by x x dx 
पयōत वाढवा ʉणजे आपण कŝ शकता मला असे वाटते की जर एक बाय असेल तर वजा 1 बाय चौरस हे अिवभाǛ िशवाय दुसरे x fx x f x 
काहीही नाही आिण ʉणून याचा अिवभाǛ भाग घात वर वाढवला गेला पािहजे ʉणून अिवभाǛ 1 बाय पॉवरमȯे वाढवलेले आहे. fxe x xe x 

ʉणून हे उȅर आहे जे तुʉी सूũ वापŝन एका ओळीत पाš शकता, तुʉी मूʞमापन कŝन ते सȑािपत देखील कŝ शकता plus constant 
ʉणून िलहा एकाȏीकरण आिण वजा एकाȏीकरण कŝन एकामȯे वाढवलेले आिण एक मȯे वाढवले. ˍेअर Ȫारे हे Ůथम i xdx x x x dx 
फंƕन आिण हे दुसरे फंƕन ʉणून वापŝन या इंिटŤलचे मूʞमापन करा,
ȑामुळे तुʉाला येथे काय िमळेल ते हे आहे की हे पिहले फंƕन ʉणून 1 बाय पॉवर वर वाढवलेले वजा इंिटŤेशन िडफरŐशन पिहʞाचे 1 बाय xe x x
ˍेअर आहे नकाराȏक िचɎ ʉणून ते पी करेल वजा समाकलन lus e raise to power x 2 integral e raise to xdx e 
वाढवलेले वर चौरस वर वाढिवले आिण शेवटी एकीकरणाचा İ̾थरांक ʉणून या दोन संǒा रȞ केʞा जातात Ǜामुळे शेवटी वर अिधक x x dx x x 
İ̾थरता वाढिवली जाते तीच संǒा जी तुʉी ते सूũ वापŝन इथे िमळवली आहे ʉणजे हे सूũ अितशय सुलभ आिण उपयुƅ ठरते जेʬा आपण आह ah 
अशा Ůकारची उदाहरणे सोडवतो तेʬा कधी कधी ती िदली जात नाही सम˟ा थेट ȑा फॉमŊमȯे िदली जाऊ शकत नाही परंतु िनिʮत केʞानंतर 
Ůित̾थापन आपण ते ȑा फॉमŊमȯे िमळवू शकतो ʉणून आपण काही उदाहरणे पाš या िजथे आपण ती बदली कŝ शकतो, ʉणून हे उदाहरण ƽा i 
समान आहे लॉग ऑफ लॉग ऑफ सॉरी लॉग ऑफ लॉग ऑफ ɘस 1 लॉग वगŊ Ȫारे हे ˍेअर आहे ʉणून समजा की आपʞाला या x dx x x dx 
इंिटŤलचे मूʞमापन करावे लागेल ʉणून आता ȑाची अनेक लॉगįरदिमक फंƕɌ येथे िदसत असʞाने एक नैसिगŊक िनवड िदसते की मी ला log x 
काही नवीन ʬेįरएबल ʉणून बदलले पािहजे आिण मी लॉग टाकʞास ŮȑƗात काय होते ते पहा. ǉा बरोबरीचे आहे हे लगेचच मी पाš शकतो x t 
की 1 बाय ǉा बरोबरीचे आहे परंतु या अिभʩƅीमȯे िदसत नसʞामुळे मी ȑा साठी Ůयȉ कŝन ȑाचे िनराकरण केले पािहजे xdx dt x x 
ʉणून मला लॉगįरदिमकवŝन मािहत आहे की लॉगįरदिमक आिण घातांक ʩˑ कायŊ एकमेकांशी आहे याचा अथŊ log x is equals to t 
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असाही होतो की जर मी ते सोडवले तर ǉा बरोबरीने वाढवलेला पॉवर आिण ʉणून हे मला बरोबर ला पॉवर वर वाढवते जे x e e t dx xe t 
िदलगीर आहे जे काही नाही पण पॉवर वर वाढवले ​​आहे. आिण ʉणून ला वर वाढवले ​​ʉणजे हे बरोबर वर xdtxdt x e t e dt dx e dt 
वाढवलेले आहे की आता मी ते Ůित̾थापन इंिटŤलमȯे बनवते ʉणजे मी लॉगचा लॉग होतो अिधक 1 बाय ʉणजे चा वगŊ लॉग अिधक x t t t t 
एक बाय ˍेअर आिण नंतर हे वाढवलेले पॉवर ʉणून या फॉमŊमȯे िलिहʞास मला ते िमळते की t e tdt e raise to power t log 

आतापयōत ही अिभʩƅी या फॉमŊमȯे ŝपांतįरत झाली आहे परंतु थेट tdt plus e raise to power t by t square dt ah i
मȯे आपण वापरलेʞा सूũाचा वापर िदसत नाही मागील सम˟ा परंतु मी येथे काय कŝ शकतो की मी या घटकासाठी भागांनुसार एकũीकरण पुɎा i 

वापŝ शकतो आिण लॉगįरदिमक येथे उपİ̾थत असʞाने मी Ůथम फंƕन ʉणून हा लॉगįरदिमक आिण हे घातांक दुसरे फंƕन ʉणून िनवडले 
पािहजे, ʉणून मी ते केले तर मी करेन ईचे लॉग टी एकीकरण िमळवा पॉवर वर वाढवलेले पॉवर टी वजा इंिटŤेशन भेद करा लॉग टीचे एक tz t 
एकũीकरण ई पॉवर टी पयōत वाढवलेले ई पॉवर वर वाढवले ​​आहे ɘस इंिटŤेशन ई पॉवर टी वर टी वर टी ˍेअर आता आपण ȑांना tdt dt 
एकिũतपणे एकũ कŝ या आिण
ȑामुळे वाढवून पॉवर टी लॉग टी वजा एकीकरण आिण पॉवर टी एक ओʬर टी वजा एक ओʬर टी ˍेअर आता या घटकाकडे पाš जेणेकŝन e dt 
Ůित̾थापनाचा वापर केʞानंतर सुŜवातीला लॉगįरदिमकचा समावेश असलेली सम˟ा आिण समाकलन भाग ते या सम˟ेचे फॉʄुŊला लागू आहे ah q 
जे मी तुʉाला सांिगतले आहे ʉणून पॉवर एक बाय टी वजा एक बाय टी ˍेअर समान सम˟ा जी मी मागील उदाहरणात सोडवली आहेc 
ȑामुळे तुʉाला मािहत आहे की ǉा मदतीने ʩा उदाहरणाथŊ हे आहे आिण हे Ůाइम आहे ʉणून इंिटŤेशन वाढवलेले पॉवर ला ft f t e t ft 
ɘस कॉɍंट मȯे वाढवले ​​जाईल ʉणून आपण असे िलšया की येथे वजा या फेलोचे इंिटŤल वाढवले ​​e raise to power t log t e 
जाईल टी ला फूट मȯे पॉवर करणे ʉणजे एक बाय टी अिधक İ̾थर मूʞे मागे टाकणे ʉणजे लॉग ǉा बरोबरीचे आहे आिण बरोबर t x x e 
वाढवलेले आहे भागावर वाढवलेले हे ˙ʼपणे चा लॉग ʉणजे लॉग वजा वाढवणे टी पॉवर करǻासाठी पुɎा मȯे 1 बाय tc x log t t x e x 

ʉणजे एक लॉग आिण अिधक İ̾थर आहेt x c 
ȑामुळे या िविशʼ सम˟ेसाठी हा उपाय िकंवा उȅरे आहे जी आʉी हाताळली
ȑामुळे Ůित̾थापना नंतर या Ůोबǉा वापरामुळे आʉी अɷास केला हे सूũ ठरते या िविशʼ सम˟ेचे िनराकरण तुमǉासाठी आणखी एक सोपी ah 
सम˟ा आहे जी समान कʙना वापरते ती ʉणजे अिधक पेƗा 1 अिधक 1 अिधक पयōत वाढवलेला चा इंिटŤल शोधणे x 1 sin x cos x e 
पिहʞा ̊ʼीƗेपात ते फंƕनसारखे िदसत नाही आिण डेįरʬेिटʬमȯे बसते. पण जर तुʉी ते नीट पािहले तर तुʉाला िदसेल की तुʉी ते Ŝपांतरीत कŝ 
शकता एका िविशʼ फॉमŊमȯे आिण आपण ते कसे कŝ ते आपण पाš शकाल, ʉणून सवŊŮथम आपण ही िũकोणिमतीय अिभʩƅी 1 अिधक sine 

अिधक वर िलš आिण ȑाच कोन सूũांचा वापर कŝन ŝपांतर कŝ ʉणजे एक अिधक एक िलš. मी ˍेअर x 1 cos x sin xi cos x 
बाय दोन अिधक ˍेअर बाय दोन कॉस ˍेअर बाय दोन अिधक साइन ˍेअर बाय दोन अिधक दोन साइन एƛ बाय दोन कॉस sin x x x x 
बाय दोन िलहीन ʉणजे हा एक आहे आिण हा साइन पूणŊ भागाकार एक अिधक या चे दोन चौरस दोन वजा एक मȯे x cos xi cos x x 
ŝपांतįरत होईल जेणेकŝन हा रȞ होईल आिण तुʉाला येथे काय िमळेल ते ʉणजे ने दोन अिधक दोन पूणŊ वगŊ भागाकार cos x sine x cos 
वगŊ दोन एक कŝन दोन येथे आिण या ला इथे आत सादर करा ʉणजे तुʉाला एक अिधक टॅन चा अधाŊ भाग दोन पूणŊ वगाŊने िमळेल जरx cos x x 
तुʉाला ही संǒा एक अिधक बाय दोन पूणŊ वगŊ िमळेल आता आʉी हे फंƕन वाढवतो कारण आʉी िजथे पोहोचलो नाही ितथे अजून ah tan x 
पोहोचलो नाही. आता आपण हे फंƕन 1 अिधक टॅन ˍेअर बाय 2 अिधक 2 टॅन बाय असे िवˑाįरत कŝ इİǅतो. दोन आिण लƗात ƽा की x x 
एक अिधक टॅन ˍेअर थीटा हे सेकंद ˍेअर थीटािशवाय दुसरे काही नाही जेणेकŝन हे अधाŊ सेकंद चौरस दोन बाय दोन दोन रȞ होईल अिधक x 
टॅनचे बाय दोन ʉणून िũकोणिमतीय फंƕन जे इंिटŤँडमȯे आहे ते या ˢŝपात िलिहता येईल आता हा घटक लƗात ƽा जर मी याला x fx tan x

असे मानले तर चे ʩुȋɄ सेकंद दोन ने एकाने दोन गुणाकार केले तर हा घटक Ůाइम आहे2 by fx tan x x 2 x x f x 
ȑामुळे Ůȑेक घटकाशी थोडे फेरफार केʞानंतर की मी इंिटŤंट िलš शकतो Ǜाǉा बरोबरीने हा फेलो वाढवला आहे या घटकाने गुणाकार i e x 
केला आहे ʉणून हा घटक मी फƅ या फॉमŊमȯे मोजला आहे मी तो टॅन बाय 2 अिधक अधाŊ सेकंद बाय 2 असे िलहीन आिण नंतर x 2 x x 2 dx
आिण आता मला मािहत आहे की हे आहे हे आहे ʉणून मागील केस ई पॉवर वर वाढवलेला fx f prime x xfx plus f prime x 
फॉʄुŊला वापŝन तुʉाला समाधान ʉणून पॉवर वर करेल जेणेकŝन तुʉाला ही गंुतागंुतीची सम˟ा िदसेल. xfx plus constant e raise 
आिण आʉी िविशʼ वापŝन काही मȯे सरलीकृत केले आपण हे इथपयōत िमळवू शकतो आिण नंतर ते सूũ वापŝन आपण ते rela tionships 
सोडवतो ʉणजे हेच ȑाचे उȅर आहे शेवटी आपण आणखी एक उदाहरण पाš 1 अिधक अिधक 1 अिधक उणे 1 वाढवा अिधक 1 x x xe x by 

या अिवभाǛतेचे मूʞमापन करǻासाठी आपʞाला ते वेगʨा कोनातून पहावे लागेल कारण आपण अिधक 1 बाय थेट ʉणून xe xdx x x t 
िनवडʞास ते 1 वजा 1 बाय चौरस ǉा बरोबरीचे असेल जे येथे िदसत नाही. तर Ůथम ȑाचे दोन भाग कŝ या , एक वेगळा ठेवा आिण x dx dt x 
वजा एक बाय वेगळा ठेवा ʉणजे अिधक एक ने िलš आिण दुसरा भाग वजा 1 ने वाढवून असे िलš. 1 बाय x x x dx x xe x plus x dx 
आता आपण Ůथम या दुस̴या घटकाला सामोरे जाǻाचा Ůयȉ कŝ आिण काही नवीन ʬेįरएबल ʉणून अिधक एक बाय िनवडू जेणेकŜन एकt x x 
वजा एक बाय चौरस ǉा बरोबर असेल जे मी काळजीपूवŊक पािहले तर सारखेच आहे. चौरस वजा एक वर चौरस हा ǉा x dx dt x x dx dt 
बरोबरीचा आहे, जर मी हा घटक पािहला तर तो मला वर चौरस वजा 1 देतो ʉणून मला काय हवे आहे करायचे ʉणजे मी ने गुणाकार आिण x x x 
भागाकार करेन ʉणजे मला तो घटक िमळू शकेल पण ते असे नाही जे आहे जे या Ɨणी आहे ते येथे नाही ʉणून मी असे करेन की मी ȑा घटकाने 
गुणाकार आिण भागाकार करेन ने गुणाकार करा आिण ने भागा ʉणजे मी असे केले तर मला येथे जे िमळेल ते चौरस वजा 1 ने ने गुणाकार x x x x 
केला चौरस आहे ʉणून हे पहा हा अंक आȅा काळजीपूवŊक सोडा तुʉी हे घेतʞास ते पाš शकता नंतर वेळा मधील नवीन x x integrand dx 
भागाचा भाग आहे आिण ʉणून या फेलोचा अिवभाǛ भाग शƐ आहे ʉणून मी ते दुसरे फंƕन Ůथम फंƕन ʉणून िवचारात घेतले पािहजे dt x 
आिण भागांȪारे एकũीकरण लागू केले पािहजे ही कʙना आहे . अशा Ůकारे आपʞा ɘस वन वर ने वाढिवले आिण नंतर ɘस Ůथम e x xdx 
फंƕन दुस-याचे एकũीकरण ʉणून ते पॉवर वर वाढवले ​​जाते आिण हा संपूणŊ घटक वेळा होईलx t e dx dt 
ȑामुळे चे एकũीकरण पॉवर मȯे वाढवले ​​जाते. ची शƅी वर वाढवǻासारखेच आहे ʉणून ते होईल वाढवून अिधक एक e t ah e t e x x 
Ȫारे करा, तुʉाला ȑाची ˢतंũपणे गणना करणे आवʴक आहे हſ वजा 1 घात अिधक 1 वर वाढवलेला x x x 1 x 1 xe x x xdx e x 
अिधक 1 बरोबर आहे हे बदलून िमळवले आहे ʉणून तुʉाला Ůथम वजा िभɄता ˢतंũपणे मोजणे आवʴक आहे आिण नंतर पुɎा एकũीकरण x x 
करणे आवʴक आहे
ȑामुळे तुʉाला ने अिधक 1 पॉवर िमळेल एक İ̾थर समीकरण ʉणजे हे या फेलोसारखेच आहे आिण ʉणून ते ची पॉवर ɘस 1 ने xdx x xe x x 
अिधक ने वाढवलेले िदसते ʉणून काही िविशʼ बदलांमुळे ʬेįरएबʤǉा काही बदलांमुळे आʉाला या अिवभाǛांचे मूʞमापन करǻात मदत झाली c 
आिण आʉी िशकलो आिण आʉी पािहले की आʉी कसे कŝ शकतो ȑांना आमǉासाठी सोयीˋर अशा फॉमŊमȯे ŝपांतįरत करा जे आʉी 
सहजपणे हाताळू शकतो, अहो यासह आʉी या ʩाƥानाǉा शेवटी आलो आहोत आिण अिधक सम˟ांसह सराव केला आिण ȑांǉासह ˢत: ला 
आरामदायक बनवा धɊवाद 
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