
 เർ౲ ൮ბಗಳඝ౬  ๬౷ ಗൟಸฤ ಇย౵ ಯವฉಡ කโ ಅඛൽბಷౣ  ಅเූಜ౲ ಗಳඝ౬  ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡฤ เเಧ ๬ಧನಗಳඝ౬  
ඣೕലං౪ ೕๅ කโ ඩ౳ ฏಭದย౵ ෻ เฌೕඌ ಉತ౭ ನ౬ ಗูಂൽಡ ඩ౳ ฏ෗๭ං౪ ೕๅ, ಇโಗಳඝ౬  ౽ಯბಗಳ เ෗ನ౬ ൤ಯ 
ಕಲ౭ චಗಳඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ಅ෗ไൽ౫ ಪലಸมಜං ඦತರ කโ ಪ෴ბಯ เඋನವඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ಅเූಜ౲  
ಕಲ౭ චಯඝ౬  ඣೕലං౪ ೕๅ .  ಃಲโ ಆຉ ූಗಲಬ౫  ౽ಯბಗಳඝ౬  කโ ූಗ๛ ෗ನ౬ ฃ๏ಗಳ เඋನವඝ౬  ඣೕലං౪ ೕๅ ಮൡ౨
ඦತರ කโ ಈ ಪคಕರಗูಂൽಡ ಎರഴ ౽ಯბಗಳ ಉತ౭ ನ౬ ฿ಜ ಇಂഔಛ౳ ౲ ಂി ಅඝ౬  ಬฉಯมದ ූಗಗಳ ෩ಲಕ 
ಏ౾ೕಕರಣದ เඋನವඝ౬  ඣೕലං౪ ೕๅ, ಈ ಉಪක౲ ಸದย౵  ಅโಗಳඝ౬  ຂಡ ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ഴโൿ ಎಂ්ದඝ౬  කโ 
ಹಲ฿ฆ ಉർಹರൕಗಳඝ౬  ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ലං౪ ೕๅ  ಃಲโ ಅเූಜ౲ ಗಳඝ౬  ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡฤ කโ ಆ ಎม౵  
๬ಧನಗಳඝ౬  ಬಳ๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ಈ ಎม౵  ಪคಕಲ౭ චಗಳඝ౬  ಒಳತಂലฆವ ಈ ಉർಹರൕಗಳඝ౬  ෥ഴ൤౨ ೕๅ, කโ 
ಉർಹರൕಯඝ౬  ಪคಹค๯฿ಗ ಈ ಉർಹರൕ෷ ಈ ඛൽბಷౣ  ಕಲ౭ චಯ ෬ว ಅವอ෈ತ฿ಜං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽൡ౨  
ಆದฉ ಈಗ කโ ಆ෺ౙ  ෥ഴ൤౨ ೕๅ  ಉർಹರൕಗำ ಮൡ౨  ಉർಹರൕಯඝ౬  ඣೕഴವ ෩ಲಕ කโ ಇย౵  ෴ವ 
เඋನವඝ౬  ಬಳಸ෎ಃಂൿ කโ ඛಧბค๯൤౨ ೕๅ කඝ ඛಮಡ ຂಳ෎ಀ  ಒಂൿ ඛൽბಷౣ  ಉർಹರൕಯඝ౬  ಮ൧౨ ಂൿ 
เඋನൽಂದ ෎ฉ เඋನൽಂದ ಪคಹคಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  කඝ ಅದඝ౬  ෎ฉ เඋನൽಂದ ಪคಹค๯ൟ౨ ರಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಆ෺ౙ ෷ ඛಮ౱ ർಜං, ඛൽბಷౣ  ಉർಹರൕಯඝ౬  ಅವอ෈๭ ඛೕโ ෴ವ เඋನವඝ౬  ಆ෺ౙ  ෥ಡฤ 
ಬಯ๯ൟ౨ ೕค ಎಂ්ದඝ౬  ඛೕโ ಆ෺ౙ  ෥ಡಬ๾ൿ ಃಲ่෫౱  ಅൿ ๬ಧ౲  ಉർಹರൕಯඝ౬  ಬ๾ เඋನಗัಂದ 
ಪคಹคಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಉർಹರൕಯඝ౬  ඣೕഴ฿ಗ ඛೕโ ಅದඝ౬  ಅನ౷ ෵๯ವ เඋನವඝ౬  ಆค๭ಆ ౶ั  ಮൡ౨  ಅದඝ౬  ಪคಹค๭ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಸಮ๲౲ ಗูಂൽಡ ಅ ౲ූ ಸ ෥ല ಮൡ౨  ಒ෫౱  ඛೕโ ಅ ౲ූ ಸ ෥ലದ ඦತರ ඛೕโ ಉർಹರൕಯඝ౬  ඣೕല 
ಅಥ฿ ಅದඝ౬  ಪคಹค๭ದ ඦತರ ඛೕโ ว౽ౙ ೈರ ෥ഴൟ౨ ೕค ඛೕโ ෴ವ เඋನವඝ౬  ಅನ౷ ෵ಸ෎ಀ ಎಂ්ದඝ౬  ඛೕโ 
ಅಥბ෥ലಆำ౶ เค 
ಆದ౪ คಂದ කโ เเಧ ಉർಹರൕಗಳඝ౬  ඣೕഺೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡฤ ಸರಳ฿ದ ಉർಹರൕ෽ಂൽಡ ඩ౳ ฏ෗๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಶ౾౨  ಡ x 
ກ೉౞ ๭ ಮൡ౨  เൿ౲ ൬ ෭ನ๺ ಡ ກ೉౞ ๯൤౨ ೕๅ xd 
ಆದ౪ คಂದ ೞದโ ಈ ෮ತ౨ ವඝ౬  ຄಂൽං  ಇ ಅඌ౽ರಃౙ  ಏคං ಮൡ౨  ಇ ಅඌ౽ರಃౙ  ಏคං ෭ನ๺ ಡ කโ ಏඝ x x 
෥ಡ෎ಃಂൿ කโ ಕยತ เೈರಗಳඝ౬  ඣೕಡ෎ಀ ಅದඝ౬  ຂಡ ಉഴ๼ല෷โൿ ෮ೕ೧ನ โ౲ ತ౭ ನ౬ ದย౵ ಲ౵   ction 
ಅඝ౬  ඡರ฿ಜ ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ ಆದฉ කโ ౽ಯბದ งಪವඝ౬  ಸ౷ ಲ౭  ಬದม෵๭ದฉ ಮൡ౨  ಪವฑ ෭ನ๺ ಡ e x 
ಏคಸมಜං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං ಪವฑ ಡ ಒಂൿ ෬ว ಬฉಯಬ๾ൿ ಮൡ౨  e x 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಅเූಜ౲ โ ಯ งಪವඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ತ౨ ං ಅඝ౬  ಪವฑ ෥ಡฤ 2 ೯൤ಡ 1 ಡ ກ೉౞ ಸมಜං e x x dx 
ಈಗ ಈ මෳბ ๼ಂൽನದ౾ౙ ಂತ ກೋ౞  ಆฃಮർಯಕ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಒಂൿ මෳბ ಅඝ౬  ๰ౘ౱ ฿ಜ ඣೕലದฉ ಮൡ౨  ກೋ౞  ಆฃಮർಯಕ฿ಜ ౽൒ವ මෳ ბಡ 
ಪคವൟბ๭ದฉ කโ ಅದඝ౬  ๯ಲಭ฿ಜ ඛූ෵ಸಬ๾ൿ ಏಃ ಇൿ ກೋ౞  ಆฃಮർಯಕ฿ಜං ಏಃಂದฉ ಇย౵  කඝ 
ಪ෴ბಯ เඋನವඝ౬  ಬಳಸಬ๾ංಂൿ ൧ೕฆൟ౨ ං ಈ ಪದโ ಪൟೕಯ ಅಂಶವඝ౬  ຄಂൽං ಮൡ౨  ಪൟೕಯโ ಸ౷ ൫ 
ಪൟೕಯ฿ಜ ವ౲ ൞౲ ಸವඝ౬  ຄಂൽං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಅಂಶโ ಅದඝ౬  ຄಂൽං 
ಆದ౪ คಂದ ಪ෴ბಯದ ಕಲ౭ ච෷ ౽ಯბඛವბ๼๯ತ౨ ං ಮൡ౨  කඝ ಪ෴ბಯವඝ౬  ෥ലದฉ ಪವฑ ಡ ඦ൤ e x t 
෍ึದ ඦತರ කඝ ಪഷ෷โൿ ಏචಂದฉ ಪವฑ ಡ ಎಂൿ ಏคಸมಜං e xdx dt 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಉർಹರൕ෷ ๲ౙ ౷ ೕฑ ೯൤ಡ  ದ ෬ว ಯ ಸರಳ งಪಃౙ  ಬದมಞತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಪವฑ ಡ ಏคං  t 1 dt e 
ಎರഴ ಎಂ්ൿ ಪವฑ ವಗბಃౙ  ಏค๯โದರ ຄರ൞ಜ ෎ชඞ ಅಲ౵  ಮൡ౨  ಈ ๰ತ౳ โ โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  x e x nd 
ಬಳ๭ಆಂഴ කโ ൟัൽฆವ ಈ ๰ತ౳ โ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಅඝ౬  ಬದย๭ ಅඝ౬  ಡ ಪವฑ ಡ ಏค๯ತ౨ ං ಡ කโ t t e e x 
ഓ౲ ඨ เสೕಮವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ೯൤ಡ ๭౩ ರ  ಏ౾ೕಕರಣ x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ಎ๠ౣ  ๯ಲಭ฿ಜ ಪคಹค๯൤౨ ೕๅ ಎಂ්ದඝ౬  ಬದย ಃಲಸ ෥ലದ ಸಮ๲౲ ෴ಜ ಪคವൟბ๭ ඦತರ 
ൟัൽฆವ මෳ ბನ ಅเූಜ౲ ฿ಜ ಪคವൟბ๯ವ ෩ಲಕ කโ ಇದඝ౬  ಎ๠ౣ  ๯ಲಭ฿ಜ ಪคಹค๯൤౨ ೕๅ ಎಂ්ದඝ౬  
ඣೕಡಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಪคವತბච෷ ๬ಧ౲ เฆವ ಃಲโ ಉർಹರൕಗಳඝ౬  කโ ඣೕഺೕಣ ಅಥ฿ ಃಲโ ಸರัೕಕರಣಗಳඝ౬  
෥ഴ൤౨ ೕๅ. ౽ಯბಗำ ๬ಧ౲ ฿ಗಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಉർಹರൕಯඝ౬  ඣೕല ๲ౙ ౷ ೕിბ ನ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  cos two x over cos x plus sin x dx 
ಉഴ๼ല෵ค කඝ ಈ ಇಂഔಛ౳ ౲ ಂി ಅඝ౬  ඣೕലದฉ ತౘಣๆ ಪ෴ბಯ฿ಜ ಆຉ ಬ๾๛ ಃಲಸ ෥ഴโൽಲ౵  ಆದฉ 
කඝ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟೕಯ ಞฆತඝ౬  ಬಳ๭ದฉ කඝ  ಇಂഔಛ౳ ౲ ಂി ඛಂದ ಯ ಅಂಶವඝ౬  ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ෭ನ๺ cos xi x 
๭ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ಎಂൿ ൟั෵ค ඦತರ ಅದඝ౬  ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ෭ನ๺ ๴ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಎಂൿ x x x 
ಬฉಯมಞತ౨ ං ಎಂൿ කඝ ว౽ౙ ೈರ ෥ഴ൤౨ ೕච  ๲ౙ ౷ ೕിბ ඛಂದ ූಜಸฤ ಈಗ කඝ cos x plus sin xv dx 
ಇಂഔಛ౳ ಂി ಅඝ౬  ඣೕലದฉ ವಗბದย౵  ಒಂൿ ಅಂಶเං ಎಂൿ කඝ ඣೕಡಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಇย౵  cos x plus sin x 
කඝ ಅದඝ౬  ಅಪವತბನತัಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ರൿ౪ ತำ౶ ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಅಂൟಮ฿ಜ කඝ ಅದඝ౬  ಬฉಯಬ๾ൿ ౽๺ ෭ನ๺ ๭ඨ ಅඝ౬  ౽๺ ಎಋ౺  ಪ౵ ๺ ๭ඨ ಅඝ౬  ౽๺ x x x 
ಎಋ౺  ಪ౵ ๺ ๭ඨ ಎಋ౺  ಎಂൿ ූಜಸมಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಈ ಪದඅಂൽಡ ರർ౪ ದ ೓ಕ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ౽๺ ಎಋ౺  ෭ನ๺ ๭ඨ ಎಋ౺  ಓವฑ ౽๺ ಎಋ౺  ಪ౵ ๺ ๭ඨ ಎಋ౺  ಈ ಅเූಜ౲ ฿ಜರಬ๾ൿ  ೞದ ෴โൿ ಮൡ౨  
ಅಂಶ ෴โൿ ಎಂൿ කඝ ๰ౘ౱ ฿ಜ ಗಮඛ๭ದฉ ๯ಲಭ฿ಜ ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ೞದโ ๴ඨ ౽ಯბವඝ౬  ຄಂൽං ಮൡ౨  ಆ๴ඨ ๴ඨ โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ಆ๴ඨ ಮൡ౨  x x x x cos x 
โ౲ ತ౭ ನ౬ ಗำ ෭ನ๺ ๭ඨ ಆಜං x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಅಂಶದ ූಗ฿ಜ ౽൒ತ౨ ං ಅಂಶโ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ೞದದ ವ౲ ൞౲ ಸವಲ౵ , 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ຄಸ ๆคಯಬฯ ಆಜ ೞದ฿ಜฆವ ๴ඨ ಪ౵ ๺ ಅඝ౬  ಆ෺ౙ  ෥ಡಬ๾ൿ t x cos x 
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ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ ๴ඨ ๸තಣბ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං cos x x dx dt 
ಆದ౪ คಂದ ಪ෴ბಯ฿ಜ කඝ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕච ෬ว ಇൿ ෥ി ಪ౵ ๺ ๭౩ ฃಂಕದ มಗคಥ෦ಋ ಆದฉ ಇൿ dt T t 
ನನ౬  ෰ಲ౲  ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಮರั ಬದยಸಬಲ౵ ൿ ಆದฉ ๴ඨ ಪ౵ ๺ ౽๺ ಎಋ౺  ಮൡ౨  ಪ౵ ๺ ๭౩ ರವಲ౵ ದ ౽ರಣ කโ t t x eu
ൟ౳ ಆೕನ෦ൟೕಯ ಞฆൡಗಳඝ౬  ෥ഴವ ෩ಲಕ ಮൡ౨  ಅโಗಳඝ౬  ಸರัೕಕค๯ವ ෩ಲಕ ಈ ಏ౾ೕಕರಣವඝ౬  
ಪഷൿಆಂലං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಅಂൟಮ฿ಜ කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ  ಸರัೕಕರಣದ ඦತರ කโ ಪഷ෷ವ ಈ ౽ಯბಗಳඝ౬  කโ 
ಇಂഔಗ౳ ಬฯ ಆಜฆತ౨ ๅ ಮൡ౨  ಅเූಜ౲ โ ಅತ౲ ಂತ ๸౾ೕಣბ฿ಜ ౽൒ವ ಸಮ๲౲ ಡ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟೕಯ ಞฆൡಗำ ຂಡ 
๰ಕ౨ ฿ಜๅ ಎಂ්ದඝ౬  ൧ೕคಸฤ කඝ ಇย౵  ಆ෺ౙ  ෥ലದ ಇඣ౬ ಂൿ ಉർಹರൕಯඝ౬  ౽ಣಬ๾ൿ  
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  ಉർಹರൕ෴ಜ ൤ಡൿಆ ౶ั  කโ ಎಂഖ ෭ನ๺ ಆ๴ඨ ಅඝ౬  ಪವฑ ಡ ಏคಸยං౪ ೕๅ ಎಂൿ ಎಂഖ x 

෭ನ๺ 2 ๴ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಡ ಏคಸมಜං x 1 x x dx 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ನಮ౱  ಅเූಜ౲ ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ඛೕโ ๴ඨ ಅඝ౬  ಪವฑ 8 ෭ನ๺ ಆ๴ඨ ಅඝ౬  ಪವฑ 8 ಡ ກ೉౞ ๭ฆโದඝ౬  ඣೕഴൟ౨ ೕค  ಅඝ౬  1 x x 
෭ನ๺ 2 ๴ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ คಂದ ූಜಸมಜං x x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ൡಂ෇ ๸౾ೕಣბ฿ಜ ౽൒ವ ౽ಯბ฿ಜං ಆದฉ කโ ಈಛಗศ ൟัൽฆವ ಃಲโ ๸ීಧಗಳඝ౬  
ಬಳ๭ದฉ කโ ෥ಡಬ๾ൿ  ಇದඝ౬  ಸರಳ฿ದ ౽ಯბ฿ಜ ಪคವൟბಸಬ๾ൿ ಎಂൿ ว౽ౙ ೈರ ෥ല, ඛೕโ ๴ඨ ಅඝ౬

෭ನ๺ ಆ๴ඨ ಅඝ౬  ಶ౾౨  8 ಡ ಏค๭ฆโದඝ౬  ඛೕโ ඣೕഴൟ౨ ฆ฿ಗ කඝ ඛಮಡ ෮ದฤ ຂಡ ൧ೕค๯൤౨ ೕච, 8 x x 
ಅൿ ඛಮ౱  ಮನ๭౺ ಡ ಬರ෎౽ದ ෮ದಲ ಕಲ౭ ච කโ ಅದඝ౬  ಒಂൿ ಚದರ ෭ನ๺ ෈ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಆಜ ಪคವൟბಸಬ๾ඃ 
ಏಃಂದฉ ಆ งಪโ ಒಂൿ ಚದರ ෭ನ๺ ෈ ವಗბಃౙ  ಸಮකದ ಪ౵ ๺ ෈ ಅඝ౬  ෭ನ๺ ෈ ಆಜ ಅಪವತბನತั๯โൿ ຂಡ 
ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಆຉ ๴ඨ ഖ ಪವฑ ಎಂಟඝ౬  ඣೕഺೕಣ ๴ඨ ශೕฑ ๲ౙ ౷ ೕിბ ෭ನ๺ ౽๺ 4 ಎಋ౺  ๲ౙ ౷ ೕฑ ಎಂൿ x 
ಬฉಯಬ๾ൿ ಇದඝ౬  ๴ඨ 4 ಎಋ౺  ෭ನ๺ ౽๺ 4 ಎಋ౺  ಎಂൿ ๴ඨ ශೕฑ ಪ౵ ๺ ౽๺ ශೕฑ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ x x 
ಇย౵  කඝ ๲ౙ ౷ ೕฑ ෭ನ๺ ෈ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಸಮකಜฆತ౨ ං ෭ನ๺ ෈ ಎಂಬ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಬಳ๭ං౪ ೕච ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ෈ ಆಜ ಇದඝ౬  
ಮತ౨ ๠ౣ  ಇย౵  ๭ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ๲ౙ ౷ ೕฑ ෭ನ๺ ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಅඝ౬  ಬಳಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  ๴ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ෭ನ๺ ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಆಜ ๴ඨ ๲ౙ ౷ ೕിბ ಪ౵ ๺ ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಇඨ ๴ඨ ซ๺ ഖ x x x x 
ಪವฑ ഖ ಪವฑ 4 ಎಋ౺  ಪ౵ ๺ ౽๺ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ  ಅඌ౽ರಃౙ  ಏค๭ 4 ඛಮಡ ඩಪ ಚದರ ತൡ౨   ೯൤ಡ ౽๺ x x 
๲ౙ ౷ ೕฑ ಒಂൿ x 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಅದඝ౬  ಆຉ ౘ෦๭ ಇย౵  ತඪ౭ ๭ಆಂലൽ౪ ೕค x 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ๭ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಪ౵ ๺ ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಅඝ౬  ಒಂർಜ ಇค๭ ඦತರ ඛೕโ ಎಲ౵ ವඞ౬  ౽๺ ಪคූ๣ಯย౵  x x 
ಬฉ෷ൟ౨ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ๭ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಬದยಡ ౾౺  ಅದඝ౬  1 ಎಂൿ ಬฉ෷ൟ౨ ೕค  ෭ನ๺ ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ x 
ಆದ౪ คಂದ කඝ 1 ෭ನ๺ 2 ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಅඝ౬  ๴ඨ ซ๺౥  ಪವฑ 4 ಡ ಞ൐๯൤౨ ೕච ಅದඝ౬  කඝ 1 ෭ನ๺ ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ x x
ຄೕฯ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಎಂൿ ಬฉ෷൤౨ ೕච ಏಃಂದฉ ๴ඨ ഖ ಪವฑ 4 ಅඝ౬  ๴ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಮൡ౨  ๴ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಎಂൿ 
ಬฉಯಬ๾ൿ  1 ෭ನ๺ ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ රฯ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಪ౵ ๺ ౽๺ ซ๺ ഖ ಪವฑ 4 ಇದඝ౬  ෨ಂං 1 ෭ನ๺ 2 ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ x 

ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ಇย౵  ಇದඝ౬  1 ಪ౵ ๺ ౽๺ ഖ ಪವฑ ഖ ಪವฑ 4 ಎಋ౺  ෭ನ๺ 2 ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಪ౵ ๺ ౽๺ ซ๺ ഖx x 
ಪವฑ 4  ಮൡ౨  ಇದඝ౬  ಅಂൟಮ฿ಜ 1 ෭ನ๺ 2 ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಪ౵ ๺ 2 ౽๺ ซ๺ ഖ ಪವฑ 4 ෭ನ๺ 2 ౽๺ x x 1 x 
๲ౙ ౷ ೕฑ ಎಂൿ ಬฉಯมಜං x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ನಮ౱  ඞ౲ ಮชಟฑ ಆಜං ಈಗ කโ ೞದವඝ౬  ඣೕഺೕಣ ಮൡ౨  ಅඃ ൪ತ౳ ವඝ౬  ಇย౵  ෥ഺೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ೞದ 1  ෭ನ๺ 2 ๴ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ x x 
ಆದ౪ คಂದ ඞ౲ ෫ชಟฑ ಎๅค෕  ಓല කඝ ಇย౵  ౽๺ เಷಯದย౵  ಬฉൽං౪ ೕච කඝ ಅದඝ౬  ౽๺ เಷಯದย౵  ಬฉಯฤ 
ಬಯ๯൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಅದඝ౬  1 ෭ನ๺ 2 ෇ค 1 ෭ನ๺ ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಎಂൿ ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಎಂൿ ಬฉ෷൤౨ ೕච ಅൿ ನನಡ 1 x x 
෭ನ๺ 2 ෇ค ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಎಋ౺  ෭ನ๺ ඛೕഴತ౨ ං  ෭ನ๺ ಪ౵ ๺ 
ಆದ౪ คಂದ 2 ෇ค ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ౽๺ ซ๺ ഖ ಪವฑ ශೕฑ ಈಗ ಈ ಎರഴ ම౲ ಕౣ ฑ ඞ౲ ಮชಟฑ ಅඝ౬  x 
ඣೕല ಇൿ ඛಮ౱  ඞ౲ ಮชಟฑ ಆಜං 
ಆದ౪ คಂದ ඞ౲ ಮชಟฑ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಎರഴ ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ഖ ౽๺ ಪವฑ ಡ ซ๺ ශೕฑ ෭ನ๺ ಎರഴx x 
౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಮൡ౨  ೞದ  ಇൿ ಅಂಶವඝ౬  ຄಂൽං 1 ෭ನ๺ 2 ಓຉ ౘ෦๭ කඝ ಪ౵ ๺ ಅඝ౬  ಕึൿಆಂലං౪ ೕච ຆൿ x 
෭ನ๺ ಮൡ౨  ෭ನ๺ ಪ౵ ๺ 
ಆದ౪ คಂದ  ෭ನ๺  ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಪ౵ ๺ ౽๺ ಅඝ౬  ಪವฑ ಡ ກ೉౞ ๭ 1 2 x 4 x 
ಆದ౪ คಂದ 1 ෭ನ๺ 2 ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಪ౵ ๺ 2 ౽๺ ಪವฑ 4 ಡ ກ೉౞ ๭ x x 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಪದವඝ౬  කโ ಇಂഔಛ౳ ౲ ಂി ಛಜ ಸರಳತั๭ർಗ ರൿ౪ ತำ౶ ತ౨ ං  ෭ನ๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಎಂൿ i 1 2 cos x 
ಬฉಯมಜං ಅൿ ಈ ಪದಃౙ  ಅಂಶ฿ಜං ೞದൽಂದ ූಜಸಲ౭ ഴತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಎರഴ ಪದಗಳඝ౬  ರൿ౪ ತัಸมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಅโಗಳඝ౬  ಬฉ෷ವ ಅಗತ౲ เಲ౵  ಅโಗಳඝ౬  ಬฉ෵ค ಈಗ ඛೕโ ಈ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ๯ಲಭ฿ಜ i  dx 
෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ෮ದಲ ಪದದ ಇಂഔಗ౳ ฯ ෭ನ๺ ಎರഴ ෇ค ๲ౙ ౷ ೕฑ x cos x 
ಆದ౪ คಂದ ๲ౙ ౷ ೕฑ ౽๺ හౘඨ ಗัಛಜ කโ ಅದඝ౬  ชಌತ౱ ಕ ౽ಯბ฿ಜ ಪคವൟბಸ෎ಀ ౽๺ ഖ ಎರഴ ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ x 

෭ನ๺ ಒඨ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං x 
ಆದ౪ คಂದ ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಎඝ౬ โൿ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ౽๺ ഖ ා ഖ ಆದฉ ෎ฉ ෴โ඀ ಅಲ౵  ๻ಛಜ කඝ ಈ ಒඨ ಪ౵ ๺x x 
౽๺ ഖ ಅඝ౬  ಎರഴ ലಎಋ౺  ඛಂದ ಬದม෵๯൤౨ ೕච x 
ಆದ౪ คಂದ ಅಂൟಮ฿ಜ කඝ ಈ ಎರಡඝ౬  ಈ ಎರഴ ෭ನ๺ ಏ౾ೕಕರಣඅಂൽಡ ರൿ౪ ತั๯൤౨ ೕච ಮ൤౨  ಮൡ౨  ඦತರ x 
౽๺ ഖ ಏ౾ೕಕರಣ  ಎಂ්ൿ ౽๺ ഖ ಏ౾ೕಕರಣದ ෭ನ๺ ಆದฉ ๴ඨ ഖ ಎರഴ ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ๭౩ ರ฿ಜฆತ౨ ං x x x 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಅඝ౬  ಈ ඣಂൽಡ ರൿ౪ ತัಸมಞತ౨ ං ඛೕโ ಇඞ౬  ಆಜರಬ๾ൿ ಅಂದฉ ಇย౵  ಇฆ๋൤෻ x x x ah 
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ಬฉಯಬ๾ൿ ಅಥ฿ ඛೕโ ๴ඨ ಬฉಯಬ๾ൿ  ಎರഴ ඛಮಡ ಎರഴ ඩಪ ౽๺ ಎಂൿ ൟัൽං x x x 
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  ඩಪದ ෭ನ๺ ౽๺ ಎಋ౺  ಪ౵ ๺ ๭౩ ರ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ x 
ಆದ౪ คಂದ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟೕಯ ಞฆൡಗಳඝ౬  ಬಳ๭ කโ ಈ ౽ಯბವඝ౬  ಆຉ ಈ ಇಂഔಛ౳ ಂി ಆຉ ಅඝ౬  ກೋ౞  ಸರಳ 
งಪದย౵  ಬฉಯಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಅದඝ౬  ಮ൤౨  ಪคವൟბಸಬ๾ൿ ಮ൧౨ ಂൿ ൞ಂൟ౳ ಕ ಞฆತඝ౬  ಬಳ๭ ಮൡ౨  ඦತರ ಅದඝ౬
ಸರಳ฿ಜ ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡมಞತ౨ ං කโ ಇඞ౬  ಃಲโ ಉർಹರൕಗಳඝ౬  ඣೕഺೕಣ ಇತರ ಃಲโ ವಗბದ ah 
ಉർಹರൕಗಳย౵  කโ ಪ౳ ౽ರದ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ಪ౵ ๺ ෈ ๴ඨ ๲ౙ ౷ ೕിბ ෬ว ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡ෎ಀ ಎಂൿ dx x 
ූเ๵ೕಣ ಅಥ฿ ಅದ౽ౙ ಜ කඝ ಕฉ ෥ഺೕಣ  කඝ ಒಂർಜ ඛೕโ ๲ౙ ౷ ೕฑ ೯൤ಡ ๲ౙ ౷ ೕിბ ෬ว cos x b sin x 
ಇಂഔಗ౳ ฯ ಅඝ౬  ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡ෎ಀ ಇย౵  ಮൡ౨  ಃಲโ ๭౩ ฃಂಕಗಳඝ౬  ๰ಕ౨ ฿ಜ ಆ෺ౙ  ෥ಡมಜං ಈಗ dx a b 

ಅඝ౬  ಆ෺ౙ  ෥ഴವ ෩ಲಕ ಈ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ಈ ಸಮ๲౲ ෴ಜ ಪคವൟბಸಬ๾ൿ ಎಂൿ ඛೕโ ඣೕಡಬ๾ൿ  cos 
ಚದರ ෭ನ๺ ๴ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಮൡ౨  ඦತರ ಸರัೕಕค๯โൿ ಮൡ౨  ඦತರ ಃಲโ ຄಸ ಮൡ౨  ಅඝ౬  xs 1 x a b 
ಆค๯โದคಂದ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ಆ෺ౙ  ෥ಡಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಪ౵ ๺ ෈ ๭ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಆຉ ෮ದಲ เಷಯದ ෬ว คೕൟಯ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ຂಡ ಪคಹคಸ෎ಃಂൿ x dx 
ඣೕഴ൤౨ ೕๅ  කโ ಮನ๭౺ ಡ ಬರ෎౽ൿൿ ಏචಂದฉ , කโ ಈಛಗศ ಕยൟฆವ ನಮ౱  ಃಲโ ൪ತ౳ ಗಳඝ౬  ಬಳಸಬ๾ർದ 
ಒಂൿ งಪಃౙ  ಪคವൟბ๯โൿ ಒಂൿ ෥ಗბๅಂದฉ ಅಂಶ ಮൡ౨  ೞದ ಎರಡඞ౬  ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ඛಂದ ූಜ๯โൿ  කโx 
๲ಃಂി ๲ౙ ౷ ೕฑ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ೞದದย౵  කโ ๲ಃಂി ๲ౙ ౷ ೕฑ ಪ౵ ๺ ෈ ഓඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ කඝ x 
๻ಡ ෥ലದฉ ಆຉ ಇย౵  කඝ ಅಥბ෥ലಆಂಡൿ౪  ಏචಂದฉ , ಅಂಶโ ಚದರ ಅඝ౬  ಪഷ෷ತ౨ ං ಮൡ౨  කඝ x x 
ഓ౲ ඨ ಅඝ౬  ಇඣ౬ ಂದಃౙ  ಬದย๭ದฉ  ຄಸ ๆค෻ಬฯ ಆಗ ๲ಃಂി ๲ౙ ౷ ೕฑ ಆಞโൿ ലഔ ෥ತ౳  ಸಮ๲౲  ಈ x xdx 
๲ಃಂി ๲ౙ ౷ ೕฑ ඣಂൽಡ ಇฆತ౨ ං ಆದฉ ಅඁಷౣ ವ๎൬ කโ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ഓ౲ ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ๲ಃಂി ๲ౙ ౷ ೕฑ ಅඝ౬  x x x 
ຄರൡಪല๭ ෎ชඞ ಅಲ౵  ಎಂಬ ๸ීಧವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ೞದದย౵  කโ ๲ಃಂി ๲ౙ ౷ ೕฑ ಅඝ౬  ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಎಂൿ ಬದม෵๯൤౨ ೕๅ  ഓ౲ ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ๲ಃಂി ๲ౙ ౷ ೕฑ x x 

ಒඨ ಪ౵ ๺ ഓ౲ ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ xdxa x 
ಆದ౪ คಂದ ಎ ಪ౵ ๺ ಎ ಪ౵ ๺ ෈ ഓඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ම෨ბมಗಳඝ౬  ಬಳ๭ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ഓ౲ ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಡ x x x x 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ ಬದย෴ಜ ഓ౲ ඨ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ ๲ಃಂി ಚದರ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಡ xdx dt 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ಅඝ౬  ಪ౵ ๺ ಪ౵ ๺ ඛಂದ ූಜ๭ർಗ ౘ෦๭ ෇ค dt a b a plus b tan x t 
ಆದ౪ คಂದ ෇ค ವಗბ฿ಜං a plus b t 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ මෳ ბಡ ಹൟ౨ ರದย౵ ං ವಗბ ೯൤ಡ ಒಂൿ ೓ಕ ෥ತ౳   කโ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ෈ ಅඝ౬  ๬෥ನ౲  ඦ൤dt t s 
൤ಡൿಆಳ౶ ෎౽ಜං කโ ೞದದย౵  ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ෈ ಅඝ౬  ๬෥ನ౲ ൽಂದ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ෈ ಎಂൿ ൤ಡൿಆಂಡฉ මෳბ o 
ಅඝ౬  ലഔ ෬ว ಎ ಪ౵ ๺ ෈ ಪ౵ ๺ ഔ ๲ౙ ౷ ೕിბ ಆಜ ಪคವൟბಸมಞತ౨ ං ಆຉ කඝ ಪ౵ ๺ ෈ ಅඝ౬  ಬฉದฉ ಇൿ ಈಗ ൟัൽฆವ
๰ತ౳ ฿ಜං ಆม౮  ๲ౙ ౷ ೕฑ ಒಂದಃౙ  ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ෈ ಇಂഔಡ౳ ೕಶඨ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ කඝ ූเ๭ದฉ ಇൿ ಎ ಪ౵ ๺ ෈ 
ಅඝ౬  ಆม౮  ๲ౙ ౷ ೕിბ ಎಂൿ කඝ ූเ๯൤౨ ೕච ๻ಛಜ කඝ ಇย౵  ๰ತ౳ ವඝ౬  ಬಳಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಆม౮  ഓ౲ ඨ เสೕಮ ഔ෵ಂದ ಆม౮ ൽಂದ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ෈ 1 ಆಜฆತ౨ ං, ಈ ಸಣ౧  ಪ෴ბಯದ ඦತರ  เฯ
ಪ౵ ๺ ๭౩ ರ฿ಜฆತ౨ ං, ಈ ಸಣ౧  ಪ෴ბಯದ ඦತರ ಆม౮ ൽಂದ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ෈ ಒඨ ಅದඝ౬  ಎ ಪ౵ ๺ ෈ ವಗბ෩ಲವඝ౬  
ഓ౲ ඨ เสೕಮ ವಗბ෩ಲൽಂದ ූಜ๯ತ౨ ං ಎ ಪ౵ ๺ ෈ ෇ค ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ๭౩ ರದ ವಗბ෩ಲൽಂದ ූಜ๭ ಅൿ t 
ಅಂൟಮ฿ಜ ඦತರ  ಸ౷ ಲ౭  ಸರัೕಕರಣൽಂದ ඛೕโ ಅದඝ౬  ಯ ವಗბ෩ಲൽಂದ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ෈ ಆಜ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ഔ a 
งഡ ನ ಪ౵ ๺ ෈ ෬ว งഡ ಎ ಪ౵ ๺ ๭౩ ರ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಮൡ౨  ಅඝ౬  ಅವอ෈๭ ಸಮ๲౲ ಯ ඛൽბಷౣ  ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ඛೕಡมಜං ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ. ಃಲโ a b ah 
෰ಲ౲ ವඝ౬  ຄಂൽฆವ ಃಲโ ຄಂൽං  ಇತರ ෰ಲ౲ โ ಏකಞತ౨ ං ಎಂ්ದඝ౬  ඛೕโ ಸರಳ฿ಜ ว౽ౙ ೈರ b 
෥ಡಬ๾ൿ ಅಥ฿ ಈ මෳ ბನย౵  මෳბ ಅඝ౬  ඛೕലದฉ ඦತರ ඛೕโ ಅเූಜ౲  ෰ಲ౲ ವඝ౬  ว౽ౙ ೈರ 
෥ಡಬ๾ൿ ඦತರ කโ ඛಮಛಜ ಇඣ౬ ಂൿ ಉർಹರൕಯඝ౬  ಆค๭ಆำ౶ ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಉഴ๼ലಯ෎ಀ ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ඩಪದ ಅเූಜ౲  ಎರഴ ෬ว ಒಂൿ ೯൤ಡ ಚದರ x x dx 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ෎ฉ ෴โඃ ಅಂಶಗัಲ౵ ൽฆโದคಂದ කโ ಇย౵  ಬಳಸ෎౽ದൿ౪  ಏචಂದฉ , ಛಜ ಪ෴ბಯವඝ౬  x 
ಬಳಸಬ๾ർದ ಒಂൿ ෥ಗბเං, ඛೕโ ಪ෴ბಯ฿ಜ ಅಥ฿ ಇඣ౬ ಂൿ คೕൟಯย౵  ๻ಕಬ๾ൿ  เสೕಮ ౾౳ ෺ಯ 
ಉർಹರൕಛಜ ඛೕโ ಈಛಗศ ಬಳ๭ದ ಕಲ౭ චಯඝ౬  ಇย౵  ಪคಗ൐๯ವ ෩ಲಕ ಇದඝ౬   ๴ඨ ಇನ౷ ๺ ბඛಂದ ಞ൐๭ർಗ 1 2

෬ว 1 ಪ౵ ๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಎಂൿ ಬฉಯมಜං ಎಂൿ ඛೕโ ಪค๏ೕย๯ൟ౨ ೕค, ๻ಛಜ කඝ ಆค๭ದฉ ಏකಞತ౨ ං ಎಂൿ x x 
ඣೕഺೕಣ. ಈ ງತದย౵  ಇൿ เสೕಮ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟಯ ౽ಯბ฿ಜฆโದคಂದ කඝ ಇದඝ౬  ෮ದಲ ౽ಯბๅಂൿ 
ಪคಗ൐ಸ෎ಀ ಮൡ౨  ಇൿ ෈ೕಜಗ൐ತದ ౽ಯბ฿ಜฆโದคಂದ කඝ ಎರಡඡ ౽ಯბๅಂൿ ಪคಗ൐ಸ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ූಗಗಳ ෩ಲಕ ಏ౾ೕಕರಣವඝ౬  කඝ ಇย౵  ಅನ౷ ෵ಸยං౪ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಎඪ  ූಗಗಳ ෩ಲಕ ಈ ಏ౾ೕಕರಣವඝ౬  කඝ ಪഷಯยං౪ ೕච ಎಂದฉ ಅൿ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ಎರഴ ෬วx 
ಒಂൿ ೯൤ಡ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಆಜൿ౪  ಅൿ ಎರಡචಯದ ෮ದಲ හౘඨ ಏ౾ೕಕರಣ฿ಜං x 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂದರ ಏ౾ೕಕರಣโ ನನಡ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ ბನ ෭ನ๺ ಏ౾ೕಕರಣದ ವ౲ ൞౲ ಸವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ ನನಡ ವ౲ ൞౲ ಸ ൟัൽං ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ಎಂ්ൿ 1 ෭ನ๺ ๲ౙ ౷ ೕನბ ವಗბ෩ಲൽಂದ 1 ಆಜං, x x 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಇದඝ౬  1 คಂದ 1 ವಗბದ ෩ಲ 1 ෭ನ๺ ಎಂൿ ಬฉ෷൤౨ ೕච, 
ಆದ౪ คಂದ ಬದยಡ 1 ๲ౙ ౷ ೕฑ තಣბ ವಗბವඝ౬  2 ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಅൿ ಇൿ ಆಜฆโದคಂದ ಞ൐๭ ම౲ ಕౣ ฑ x x x x 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಈ ಅಂಶದ โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ൤ಡൿಆಳ౶ ෎౽ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಅඝ౬  ಎರഴ ನ ඛಂದ ඛಂದ ಒಂൿ ೯൤ಡ ೓ಕൽಂದ ಇย౵ ಯವฉಡ ෮ದಲචಯ ౽ಯბದ d x dx dx x 
ಏ౾ೕಕರಣโ ෮ದಲචಯದ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ฆವ ಇಂഔಗ౳ ฯ ലಫฉඛ౹ ෻ಷඨ ◌ൡ್ ඦತರ ಎರಡචಯದ ಏ   ◌ೀಕರಣದ 
ಏ౾ೕಕರಣ  ಎರಡචಯൿ ඛಮಡ ಅඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ಈಗ කඝ ಎರഴ ෬ว ಎರഴ ಡ ඛಂದ ಏචಂൿ xdx x x dx dx 
ಉഴ๼ലಯ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ๲ౙ ౷ ೕฑ ನย౵  ಎರഴ ನ ඛಂದ ඛಂದ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ವಗბದ ෬ว ಪ౳ ൤౲ ೕಕ฿ಜ ಉഴ๼ല෷൤౨ ೕච x x x dx dx x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ මෳბ ಅಂಶ฿ಜං  ಞກಯ ෬ว  ಓ෦ඡಟฑ 
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ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ನನಡ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ವಗბವඝ౬  ಎರഴ ನ ವ౲ ൞౲ ಸ฿ಜ ඛೕഴತ౨ ං, ನನಡ ಎರഴ ෭ನ๺ ಎರഴ ಅඝ౬  x x x 
ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ೓ಕದ ವ౲ ൞౲ ಸಃౙ  ඛೕഴತ౨ ං, ನನಡ ಎರഴ ඛೕഴತ౨ ං ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ೓ಕൽಂದ ූಜ๭ ಇലೕ ವಗბ ಇൿ x x x 
ಎರഴ ಪ౵ ๺ ಎರഴ ಚದರ ෭ನ๺ ಆಜං  කฤౙ  ಚದರ ನನಡ ಎರഴ ෭ನ๺ ಎರഴ ೓ಕವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ಅൿ x x x 
ಅಂൟಮ฿ಜ කඝ ಎರಡඝ౬  ಒಂൿ ෭ನ๺ ೓ಕವඝ౬  ಒಂൿ ೯൤ಡ ವಗბ ๸තಣბ ೓ಕൽಂದ ූಜ๭ x x 
ಬฉಯಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಪದโ ಈಗ කඝ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕච කඝ ಅದඝ౬  ಇย౵  ಬฉ෷൤౨ ೕච ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ಎರഴ  x x 
෬ว ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಚದರ ෭ನ๺ ಏ౾ೕಕರಣದ ෬ว කඝ ಈಗ ಈ ಪದವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕච 1 ෭ನ๺ ಇൿ 4 ಚದರ x x 
ಆಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ೞದವඝ౬  කඝ ಪ౳ ൤౲ ೕಕ฿ಜ 1 ෭ನ๺ 4 ಚದರ ෬ว 1 ಪ౵ ๺ ಚದರ ๸තಣბ ೓ಕದ ෬ว ෰ಲ౲ ෥ಪನx x 
෥ഴ൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ කඝ ಇย౵  ಬฉ෷ವ ಪದ฿ಜං  ಇൿ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ನ ವಗბ෩ಲඈ൤ කฤౙ  ೓ಕವඝ౬  x x 
ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಚದರ ๸තಣბ ೓ಕൽಂದ ූಜ๭ ಅದඝ౬  කඝ ಇย౵  1 ಪ౵ ๺ ೓ಕ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ๻ಛಜ x c x 
කඝ ಇലೕ ೓ಕವඝ౬  ൤ฉದฉ කඝ 1 ಪ౵ ๺ ಅඝ౬  ಅඌ౽ರಃౙ  ಏค๯൤౨ ೕච  4 ඬ  ಚದರ ෭ನ๺ 4 ೓ಕโ x lus 2 x x 
ಅದඝ౬  ෭ನ๺ 2 ಚದರವක౬ ಜ ෥ഴತ౨ ං ಇದคಂದ කඝ 1 ෭ನ๺ ಚದರ ๸තಣბ ೓ಕವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕච x x 
ಆದ౪ คಂದ ಅಂಶโ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಚದರ ๸තಣბ ೓ಕದ ෬ว ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಚದರ ๸තಣბ ವಗბ฿ಞತ౨ ං ಮൡ౨  x x 
ಅಂൟಮ฿ಜ කඝ ಅದඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕච  ಒಂൿ ෭ನ๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ෬ว 1 ಪ౵ ๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಆಜฆโದคಂದ ೞದದย౵ ನ ಈ x x 
ಆຉ ಪದโ 1 ෭ನ๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ 1 1 ಪ౵ ๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಆಞತ౨ ං x x 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಈ ೞದದ ಪದಃౙ  ಈ ಪ෴ბಯವඝ౬  ෥ഴ൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  කඝ 1 ෬ว 1 ෭ನ๺ ಚದರ ෬ว ಪഷ෷൤౨ ೕච  1 ಪ౵ ๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಅඝ౬  ಇย౵ ฆವ ವ౲ ൞౲ ಸൽಂದ x x 
ಞ൐๭ർಗ කඝ ಈಛಗศ 2 ෇ค 1 ෭ನ๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಅඝ౬  1 ಪ౵ ๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ රฯ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಮൡ౨  ඦತರ ಅಂൟಮ฿ಜ ಈ x x 

ಅඝ౬  ಪഷൿಆಂലං౪ ೕච xdx 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಅದඝ౬  ಇย౵  ๻ಀ൤౨ ೕච ಮൡ౨  ඦತರ ಅಂൟಮ฿ಜ ಇย౵  ๻ಀ൤౨ ೕච x dx 
ಆದ౪ คಂದ ಎಚ౞ คಃ෵ಂದ ඣೕല  ಃಲโ ඛಯಮಗำ ರർ౪ ಞൟ౨ ๅ ಉർಹರൕಡ ಈ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಚದರ ಒಂൿ ෭ನ๺ x x
ಚದರ ಒಂൿ ೯൤ಡ ಚದರ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ನย౵  ಒಂದඝ౬  ರൿ౪ ತัಸมಞൟ౨ ං x x 
ಆದ౪ คಂದ ಅಂൟಮ฿ಜ ಇൿ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ಎರഴ ෬ว ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಆಞತ౨ ං  ಇ ෭ನ๺ ಓವฑ ಒඨ x x x x 
ಪ౵ ๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಮ൤౨  කඝ ಈ ಒඨ ಪ౵ ๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಅඝ౬  ຄಸ ๆค෻ಬฯ ಆಜ ൤ಡൿಆಳ౶ ಬ๾ൿ ಇದคಂದ x dx x t tx 

ಆಜฆತ౨ ං two xdx dt 
ಆದ౪ คಂದ ಎರಡคಂದ ಆಜฆತ౨ ං ಅದඝ౬  කඝ ඡರ฿ಜ ඛೕโ ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡಬ๾ർದ มಗคಥ෦ಋ ನย౵  xdx dt 
ಬฉಯಬ๾ൿ  ಇൿ 
ಆದ౪ คಂದ ඩಪ เสೕಮ ಎರഴ ෬ว ಒಂൿ ೯൤ಡ ಚದರ ෭ನ๺ ಅಧბ มಗคಥ෦ಋ ಆෆ ෮ೕി ಒಂൿ x x x 
೯൤ಡ ಚದರ ೯൤ಡ ๭౩ ರ฿ಜฆತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ ಈ คೕൟಯย౵  ಈ ඛಯಮಗಳඝ౬  ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ലದ ඦತರ කโ ಈ ಫย൞ಂಶಗಳඝ౬  ಪഷಯಬ๾ൿ 
ಃಲ่෫౱  ඛೕโ ෰ಲ౲ ಗัಡ ಃಲโ ಪ෴ბಯವඝ౬  ಬಳ๭ർಗ ಅൿ ൡಂ෇ ಅඝಁಲಕರ฿ಜฆತ౨ ං  ಉർಹರൕಡ 
เสೕಮ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟಯ ౽ಯბಗಳඝ౬  ಇย౵  ඣೕಡಬ๾ൿ ಆຉ ಆ෺ౙ  ෥ഴವ ෩ಲಕ කโ ഓ౲ ඨ ൮ೕഓಡ x 
ຄೕಞತ౨ ං ಎಂൿ ຂูೕಣ ಮൡ౨  ಈ ඛൽბಷౣ  ಉർಹರൕ෽ಂൽಡ ಏකಞತ౨ ං ಎಂൿ ඣೕഺೕಣ ಮൡ౨   කโ ಆ คೕൟಯ 
ಪ෴ბಯವඝ౬  ಬಳ๭ದฉ ಅൿ ຂಡ เಕಸನತำ౶ ತ౨ ං ಎಂ්ದඝ౬  ൧ೕคಸฤ කඝ ಇඣ౬ ಂൿ ಉർಹರൕಯඝ౬  
ಆค๯൤౨ ೕච ಆຉ ಮ൧౨ ಂൿ ๆค෻ಬฯ ನ ಏ౾ೕಕರಣದ ಉർಹರൕಯඝ౬  ಆค๭ಆำ౶ โൿ เสೕಮವඝ౬  ಚದರ cos x 
ಎರഴ ෇ค ෭ನ๺ ಒಂൿ dx 
ಆದ౪ คಂದ ಈ เสೕಮ ಎರഴ ಚದರ ෭ನ๺ ಒಂൿ cos x t 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ർคಯย౵  ຄೕಞವ ಬದฤ ๼ಂൽನ ಉർಹರൕಯඝ౬  ಪคಹค๭ං౪ ೕච  කඝ ౽๺ ൮ೕഓಡ ಸ෥ನ฿ಜ x 
ಪ෴ბಯವඝ౬  ෥ഴ൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ๭ඨ ൮ೕഓ ല ൮ೕഓದ ෭ನ๺ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං dx 
ಆದ౪ คಂದ ಅเූಜ౲  කඝ ಅದರ งಪವඝ౬  ౽๺ เสೕಮ ಎರഴ ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓ ෭ನ๺ ಒಂൿ ෭ನ๺ ๭ඨ ൮ೕഓ 
ല ൮ೕഓ ಆಜ ൤ಡൿಆำ౶ ತ౨ ං ಈಗ ಈ ಪದโ ಆಜං  ಈ ಸຄೕඅ౲ ೕಜಯ เสೕಮ ಆದฉ ನನಡ ತൡ౨  ൟ౳ ಆೕನ෦ൟೕಯcos 
๸ීಧ 2 ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓ ෭ನ๺ 1 ౽๺ 2 ൮ೕഓ cos 
ಆದ౪ คಂದ เสೕಮ ൮ೕഓ ൮ೕഓ ౽๺ เสೕಮ ಎರഴ ൮ೕഓ ൮ೕഓದ ಎರഴ ෇ค ಮൡ౨  ඦತರ cos cos 2 cos 
๴ඨ ನ ෭ನ๺ ನ ಎರഴ ෇ค ಏඞ ಅಲ౵   ൮ೕഓ ല ൮ೕഓ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ๴ඨ ൮ೕഓ ൮ೕഓ ല ൮ೕഓದ ෭ನ๺ ಎರഴ ಏ౾ೕಕರಣඈ൤෻ ಇං ಏಃಂದฉ කඝ ಈಗ ූಗಗಳ ෩ಲಕ 
ಆຉ ಏ౾ೕಕರಣವඝ౬  ಬಳಸಬ๾ൿ ಏಃಂದฉ ಇൿ ෮ದಲ ౽ಯბๅಂൿ ಊ๼๯ತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟೕಯ ಅຉ 
ಎರಡඡ ౽ಯბ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ನನಡ ಎರഴ ൮ೕഓ ඩಪದ ෭ನ๺ ඛೕഴತ౨ ං  ൮ೕഓโ ౽๺ ൮ೕഓ ෭ನ๺ ಇಂഔಡ౳ ೕಶඨ ൮ೕഓ 
ലಫฉඛ౺ ෻ಶඨ 1 ರ ෭ನ๺ ಆಜ ಏ౾ೕಕರಣವඝ౬  ຄಂൽං ಮൡ౨  ๭ඨ ൮ೕഓโ ౽๺ ൮ೕഓ ല ൮ೕഓದ ෭ನ๺ ಆಜ 
ಏ౾ೕಕರಣವඝ౬  ຄಂൽං ಅൿ ಅಂൟಮ฿ಜ ನನಡ ෭ನ๺ ෭ನ๺ ಪ౵ ๺ 2 ൮ೕഓ ౽๺ ඛೕഴತ౨ ං  ൮ೕഓ ඦತರ ෭ನ๺ 
ಎರഴ 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ ෭ನ๺ ಪ౵ ๺ ಆಞತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ ಈ ෭ನ๺ ౽๺ ൮ೕഓದ ౽๺ ൮ೕഓ ಏ౾ೕಕರಣವඝ౬  ෭ನ๺ ಎರഴ 
෥ഴತ౨ ං ಆದฉ ๴ඨ ൮ೕഓ ಮൡ౨  ಏ౾ೕಕರಣದ ๭౩ ರ൤ಯ ຄರ൞ಜ ෎ชඞ ಅಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಪ෴ბಯಗำ ಈಗ ನಮಡ ๼ಂൟฆಗฤ ಸ๻ಯ ෥ഴತ౨ ๅ  ෰ಲ౲  ಏඝ 
ಆದ౪ คಂದ ౽๺ ൮ೕഓ ಮൡ౨  ൮ೕഓ ౽๺ เสೕಮ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x x 
ಆದ౪ คಂದ 2 ౽๺ เสೕಮ ಇย౵ ಂದ 2 ๭ඨ ൮ೕഓ ෭ನ๺ x x 
ಆದ౪ คಂದ ๭ඨ ൮ೕഓ 1 ෭ನ๺ ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓದ ವಗბ෩ಲ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ 1 ෭ನಸ౬  2 ವಗბ෩ಲ  ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓ ಇൿ ಒಂൿ ෭ನ๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಆಜฆ฿ಗ ೯൤ಡ ಏ౾ೕಕರಣದ cos x 

Pru
tor
@
IIT
K



๭౩ ರ฿ಜฆತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ ನಮಡ เสೕಮ ಚಲನ๎ಸ౨ იದ ౽ಯბಗಳඝ౬  ඛೕലർಗ ಡ ಪ෴ბಯ฿ಜ ಒಂൿ ๆคಯಬฯ ಅඝ౬  ah ah 
ൟ౳ ಆೕನ෦ൟಯ ౽ಯბಃౙ  ಪ෴ბಯ฿ಜ ඛೕലർಗ ಅൿ ಃಲ่෫౱  ಇಂഔಛ౳ ౲ ಂി ಅඝ౬  ಮ൧౨ ಂൿ ಸರಳ งಪಃౙ  
ಪคವൟბಸฤ ಸ๻ಯ ෥ഴತ౨ ං  කโ ๯ಲಭ฿ಜ ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡಬ๾ൿ ಆຉ කโ ಇದඝ౬  ಇඞ౬  ಃಲโ 
ಉർಹರൕಗಳย౵  ඣೕഴ൤౨ ೕๅ කโ ಈ ಃಳಜನ ಉർಹರൕಯඝ౬  ಆค๭ಆ ౶ู ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಉർಹರൕಯඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ කඝ ಏ౾ೕಕರಣಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං  ಈ ಉർಹರൕಯඝ౬  ಪคಹคಸฤ 
ಈ ಉർಹರൕಯඝ౬  ಪคಹคಸฤ ಒಂൿ ෭ನ๺ ನ ತඨ เสೕಮ ෩ಲವඝ౬  කโ ๼ಂൽನ ๸ದಭბದย౵  ಬಳ๭ඈ൤ x 
ಬಳ๯൤౨ ೕๅ, කโ චನඪನย౵ ഖౣ ಆಳ౶ ෎౽ದ ಏಅಕ เಷಯๅಂದฉ කโ ನ ಪ෴ბಯವඝ౬  ෥ഴವ คೕൟಯย౵  x 
෥ಡ෎ಀ ಈ ๸තಣბ ಪದโ ഓ౲ ඨ හౘඨ ಆಜ ಪคವತბච෴ಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಆ ಸಮಯದ හౘඨ ඣಂൽಡ ಈ ഓ౲ ඨ เสೕಮವඝ౬  ರൿ౪ ತัಸมಞತ౨ ං ಆຉ කඝ 
චನඪನย౵ ഖౣ ಆಳ౶ ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ මෳბ ಅඝ౬  ඣೕല 1 ෭ನ๺ ෬ว 1 ಪ౵ ๺ x x 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಇโಗಳඝ౬  ರൿ౪ ತัಸ෎౽ದ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಬಳಸ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಗಮඛ๭ದฉ ಮൡ౨  ඛೕโ ಪค๏ೕย๭ದฉ ඛೕโ ౽๺ ഖ ൮ೕഓ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಎರഴ เ෗ನ౬  งಪದย౵  
ຄಂൽದ౪ ฉ ඛೕโ ಅದඝ౬  ಒಂൿ ෭ನ๺ ಎರഴ ๴ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ಅಥ฿ ඛೕโ ಅದඝ౬  ಎರഴ 
౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓ ෭ನ๺ ಒඨ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ. ನ ಪ෴ბಯವඝ౬  ෥ഴ ౽๺ ഖ ൮ೕഓಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං x 
ಎಂൿ කඝ ಗಮඛ๯൤౨ ೕච, ಒಂൿ ෭ನ๺ ෬ว ಒಂൿ ೯൤ಡ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಇย౵  x xi 
කඝ ಇದඝ౬  ಬฉ෷ൟ౨ ฆโದคಂದ කඝ ಇದඝ౬  ರൿ౪ ತัಸ෎౽ಜං 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಈ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಬಳಸ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ 1 ෭ನ๺ 2 1 ಪ౵ ๺ 2 ๭ ෬ว ๴ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓ  ಓಎ๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓ ෭ನ๺ ಅඝ౬  ඛೕโ ಎಚ౞ คಃ෵ಂದ 
ඣೕലದฉ, ඛೕโ ಅಂൟಮ฿ಜ ಇย౵  ಏඝ ಪഷ෷ൟ౨ ೕค, ಇൿ ರൿ౪ ತำ౶ ತ౨ ං ಆຉ , ඞ౲ ಮชಟฑ ನย౵  ಇ඀ ಸಹ 
ರൿ౪ ತำ౶ ತ౨ ං, ඛೕโ ๴ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓ ಮൡ౨  ೞದವඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ಏಃಂದฉ ඛೕโ ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓವඝ౬  
ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ಏಃಂದฉ ಎರഴ ಸಹ ರൿ౪ ತำ౶ ತ౨ ං  ಎರഴ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓದ ෬ว ๴ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓವඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ 1 ಪ౵ ๺ ෬ว 1 1 ෭ನ๺ ෬ว 1 ಪ౵ ๺ ๭ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಆಞತ౨ ං ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓ ಇൿ ഓ౲ ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ x x x 
൮ೕഓವඝ౬  ຄರൡಪല๭ ෎ชඞ ಅಲ౵  ಮൡ౨  ಇൿ ನಮ౱  ಎಂ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಪ෴ბಯವඝ౬  ෥ലං  ಅൿ ඛಮಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎರഴ x is equals to cos two theta dx 
๴ඨ ഖ ൮ೕഓ ൮ೕഓದ ෭ನ๺ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං d 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಪ෴ბಯವඝ౬  ෥ഴโದคಂದ කโ ಈ ಸಹವൟბ ಐ ಅඝ౬  ഓ౲ ඨ เสೕಮ ವಗბ෩ಲ ಎಂൿ 
ಬฉಯಬ๾ൿ ಎಂൿ කโ ಉഴಆำ౶ ൤౨ ೕๅ  ൮ೕഓವඝ౬  ඛಂದ ಞ൐๭ದฉ ಅൿ tan theta tan inverse tan  dx 
෭ನ๺ ಎರഴ ๴ඨ ഖ ൮ೕഓ ല ൮ೕഓ ಆಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಈ ෭ನ๺ ಎರಡඝ౬  ಅเූಜ౲  ൦ เสೕಮ ഓ౲ ඨ ನ ຄರಡ ൤ಡൿಆಳ౶ ಬ๾ൿ ನನಡ ൮ೕഓ ๴ඨ ഖ 
൮ೕഓ ಮൡ౨  ൮ೕഓ ඛೕഴತ౨ ං ಇൿ ಮ൧౨ ෫౱  งಪ฿ಜං  ๼ಂൽನ ಸಮ๲౲  d 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಇದඝ౬  ෮ದಲ ಮൡ౨  ಎರಡචಯ ౽ಯბๅಂൿ ූเ๯൤౨ ೕච ಮൡ౨  ඦತರ ූಗಗಳ ෩ಲಕ ಬಳಃಯ 
ಏ౾ೕಕರಣವඝ౬  ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ഴ൤౨ ೕච ಅದඝ౬  ๸තಣბ฿ಜ ಪคಹค๯โൽಲ౵  ಈ ಸಮಗ౳ ൤ಯඝ౬  ෰ಲ౲ ෥ಪನ 
෥ಡฤ ූಗಗಳ ෩ಲಕ ಏ౾ೕಕರಣವඝ౬  ಬಳ๭ ಮൡ౨  ಅಂൟಮ฿ಜ ๸ීಧವඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ൮ೕഓൽಂದ ಡ x 
ಪคವൟბ๭ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ඣೕಡಬ๾ൿ  ಃಲโ ಪ෴ბಯಗಳඝ౬  ෥ഴವ ෩ಲಕ ඛೕโ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ಪคಹค๭ർಗ 
ಸರัೕಕರಣโ ಸ๻ಯ ෥ഴತ౨ ං, ಇൿ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ಸರಳ งಪಃౙ  ತฆತ౨ ං ಅඃ คೕൟಯ ಇඣ౬ ಂൿ ಸಮ๲౲  කඝ 
ඛಮಛಜ ಆ෺ౙ  ෥ഴ൤౨ ೕච, 1 ෭ನ๺ งഡ ಪ౵ ๺ ಅඝ౬  ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡฤ ನಮಡ ಈ ౽ಯბವඝ౬  ඛೕಡมಜං x 1 
ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ งഡ xdx 
ಆದ౪ คಂದ ๼ಂൽನ ಉർಹರൕ෵ಂದ ඛೕโ ಕඛಷౣ  ಸ౷ ಲ౭  ಕಲ౭ චಯඝ౬  ಪഷಯ෎ಀ ಏಃಂದฉ 1 ෭ನ๺ ಮൡ౨  ඦತರ 1 ಪ౵ ๺ 
ಪ෴ბಯ฿ಜರಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ವಗბ෩ಲ ಅඝ౬  ಪ౳ ಯൟ౬ ಸ෎ಀ ಎಂൿ ඛೕโ ๯ಲಭ฿ಜ ಊ๼ಸಬ๾ൿ ಎಂൿ කඝ ූเ๯൤౨ ೕච x x 
౽๺ 2 ൮ೕഓ 
ಆದ౪ คಂದ 1  ಇದ౽ౙ ಜ කโ ๼ಂൽನ ಸಮ๲౲ ಯย౵  ෥ലඈ൤ ෭ನ๺ งഡ ෬ว 1 ಪ౵ ๺ งഡ ಬฆತ౨ ං 1 ෭ನ๺ x x 
౽๺ 2 ൮ೕഓ ෬ว 1 ಪ౵ ๺ ౽๺ 2 ൮ೕഓದย౵  කඝ ಬಳ๯൤౨ ೕච  ಇ ๴ඨ හౘඨ ೞದವඝ౬  කඝ ಆ๴ඨ හౘඨ ಅඝ౬  
ಬಳ๯൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಅದඝ౬  ಆ๴ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓದ ෬ว ๴ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓ ಎಂൿ ಪഷ෷൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ๼ಂൽನ ಸಮ๲౲ ಯย౵  කโ ಅದඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ඛೕโ ಅದඝ౬  ಬದม෵๭ං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ඞ౲ ಮชಟฑ ಡ ಬಳ๯ವ ๸ීಧโ ౽๺ ൮ೕഓಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං   ෭ನ๺  ๴ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓ 1 2
ಮൡ౨  ೞದಃౙ  ඛೕโ 2 ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓ ෭ನ๺ ಒಂದඝ౬  ಬಳ๯ൟ౨ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಅඃ ಪದವඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  කඝ ലಫฉඛ౹ ಯฯ ಅඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ කඝ ಪഷ෷โൿ ಏචಂದฉ ಒಂದคಂದ ಎರഴ งഡ xdx 
෭ನ๺ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ๴ඨ ഖ ൮ೕഓವඝ౬  ಎರഴ ෇ค ല ൮ೕഓ งഡ ಈಛಗศ ನನಡ ౽๺ ൮ೕഓ ಎಂൿ ൟัൽං x 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ലಎಋ౺  ෭ನ๺ කฤౙ  งഡ ౽๺ ഖ ൮ೕഓ x 
ಆದ౪ คಂದ ౽๺ ഖ ൮ೕഓ ๴ඨ ഖ ൮ೕഓ ല ൮ೕഓ ಎಂൿ කโ ರ౾౹ ಸಬ๾ൿ. ಇದඝ౬  ഖ ౽๺ ഖ ൮ೕഓ ๭ඨ ഖ ൮ೕഓ 
ಎ๺ ๴ඨ ශೕฑ ൮ೕഓ ല ൮ೕഓ ಎಂൿ ಬฉ෵ค 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಪದವඝ౬  ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ലං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಇൿ ഓ౲ ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓ ಆಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇಂഔಛ౳ ౲ ಂി ಐ ಅඝ౬  ഓ౲ ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓದ ವಗბ෩ಲದ ಅเූಜ౲ ฿ಜ ಪคವൟბಸมಞತ౨ ං ಅൿ ഓ౲ ಂೲഡ
ಆಜං  ಎ ෭ನ๺ ഖ ๴ඨ ශೕฑ ൮ೕഓ ಮൡ౨  ඦತರ ല ൮ೕഓൽಂದ ಞ൐๭ർಗ ඛೕโ ෰ಲ౲ ෥ಪನವඝ౬  ඣೕലದฉ කโ
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ಅದඝ౬  ತౘಣๆ ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡಬ๾ൿ ಎಂൿ ൧ೕฆൟ౨ ಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ කโ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟೕಯ ๸ීಧದ ಮತ౨ ๠ౣ  ಬಳಃಡ ຄೕಗ෎౽ಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಎರഴ ෇ค ಈ ഓ౲ ඨ ൮ೕഓವඝ౬  කඝ ಬฉಯಬ๾ൿ  ಇൿ ๭ඨ ൮ೕഓ ಅඩඨ ౽๺ ൮ೕഓವඝ౬  ๴ඨ ශೕฑ 
൮ೕഓൽಂದ ಞ൐๭ർಗ කඝ ಎರഴ ๴ඨ ഖ ൮ೕഓ ౽๺ ഖ ൮ೕഓ ല ൮ೕഓ ಎಂൿ ಬฉ෷൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෭ನ๺ ශೕฑ ಆಞತ౨ ං ඛಮಡ ൟัൽං ඛೕโ ๭ඨ ഖ ൮ೕഓವඝ౬  ಎರഴ ඩಪ ൮ೕഓ ౽๺ ൮ೕഓ ಎಂൿ 
ಬฉಯಬ๾ൿ ౽๺ ൮ೕഓದ ෬ว ౽๺ ൮ೕഓವඝ౬  ಈ කಲౙ ರ ಎರഴ ಎರಡคಂದ ಞ൐๭ർಗ ಈಛಗศ ಎರഴ ๴ඨ ൮ೕഓ 
౽๺ ൮ೕഓ ౽๺ ഖ ൮ೕഓ ല ൮ೕഓ ಆಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ౽๺ ൮ೕഓ ರർ౪ ಞತ౨ ං ಮൡ౨  ඛಮಡ ಉัൽฆโൿ ෭ನ๺ ಎಂഖ කಲౙ คಂದ ಎಂഖ ෭ನ๺ ಎಂഖ ๴ඨ 
๲ౙ ౷ ೕฑ  ൮ೕഓ ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓ ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓ ๭ඨ ൮ೕഓ ๭ඨ ൮ೕഓ ๴ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓ ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓ ല ൮ೕഓ
ಈಗ ඛೕโ ಅದඝ౬  ຂಡ ෎౽ದง ಪคಹคಸಬ๾ൿ ಆದฉ ಸರಳ฿ದ ෥ಗბๅಂದฉ ಬ๾๛ ඛೕโ ಇಂഡ ಅඝ౬  
ಪคವൟბ๯โൿ  ಓ ๴ඨ ഖ ൮ೕഓ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ෭ನ๺ ಎರഴ ಏ౾ೕಕರಣವඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ ಅൿ ಆಞತ౨ ං, කඝ ಇย౵  කฤౙ  ๴ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓ ౽๺ 
๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓವඝ౬  ಬฉ෷൤౨ ೕච ಮൡ౨  ಇൿ ಎರഴ ๭ඨ ൮ೕഓ ౽๺ ൮ೕഓ ಆದฉ ๴ඨ ഖ ൮ೕഓ ๸තಣბ ๲ౙ ౷ ೕฑ ๴ඨ 
๲ౙ ౷ ೕฑ ಎರഴ ൮ೕഓ ല ൮ೕഓವඝ౬  ඛೕโ ಮ൤౨  ಬಳ๯ൟ౨ ೕค  ම෨ბม ౽๺ ഗ ൮ೕഓ ಒಂൿ ෭ನ๺ ഖ ๴ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ 
൮ೕഓಡ ಸ෥ನ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ൮ೕഓ ಎರഴ ൮ೕഓಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಒಂൿ ෭ನ๺ ౘ෦๭ ಪഷ෷ൟ౨ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ කฤౙ  ൮ೕഓದ ಒಂൿ ෭ನ๺ ౽๺ ಅඝ౬  ൮ೕഓಡ ಎರಡคಂದ ූಜ๭ඈ൤ ಪഷ෷ൟ౨ ೕค  
ಆದ౪ คಂದ ಈ ෭ನ๺ ಎರഴ ಏ౾ೕಕರಣವඝ౬  කฤౙ  ൮ೕഓದ ಒಂൿ ෭ನ๺ ౽๺ ಅඝ౬  ಎರഴ ല ൮ೕഓൽಂದ ූಜ๭ 
ಆದ౪ คಂದ ಅಂൟಮ฿ಜ ಈ ಎರഴ ರർ౪ ಞತ౨ ං ಮൡ౨  ඛೕโ ಇย౵  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ෭ನ๺ ൮ೕഓ ෭ನ๺ ෭ನ๺ ೯൤ಡ 
ಆ๴ඨ ನ ಏ౾ೕಕರಣโ කฤౙ  ൮ೕഓದ ๴ඨ ಅඝ౬  කಲౙ คಂದ ූಜ๯ತ౨ ං ಮൡ౨  ೯൤ಡ ಏ౾ೕಕರಣದ ๭౩ ರ൤ ಮൡ౨  ඛೕโ a  
൤ಡൿಆಂಡ ಊກ෷ ನ ವಗბ෩ಲ฿ಜൡ౨  ౽๺ 2 ൮ೕഓ x 
ಆದ౪ คಂದ ๭ඨ 4 ൮ೕഓವඝ౬  2 ๴ඨ 2 ൮ೕഓ ౽๺ 2 ൮ೕഓ ಎಂൿ ಬฉಯ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಪคವൟბಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ඛೕโ ຄಂൽൽ౪ ೕค  ಇ ൮ೕഓ ౽๺ ಇನ౷ ๺ბ งഡ ನ ಅಧბದ๠ౣ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ನನ౬  ಪ౳ ౽ರ x 
ඛೕโ ಈ ಆຉ ๴ඨ ൮ೕഓವඝ౬  ๾ഴಕಬ๾ൿ ඛೕโ ಇದඝ౬  ಒಂൿ ෭ನ๺ ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓ ๭ඨ ഖ ൮ೕഓ ಎಂൿ 
ಬฉ෵ค ಮൡ౨  ඦತರ ಇದඝ౬  ಪคವൟბ๭ ಈ งഡ ಅඝ౬  ಬಳ๯โದคಂದ ౽๺ ൮ೕഓ งഡ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x x 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಅಂൟಮ฿ಜ ಅದඝ౬  ಒಂൿ ෭ನ๺ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ x 
ಆದ౪ คಂದ ಅಂൟಮ ಉತ౨ ರವඝ౬  ಪഷಯฤ ಅದඝ౬  ಇನ౬ ๠ౣ  ಸರಳತั๭ ಮൡ౨  ඛೕโ ಈಗ ๴ඨ 4 ൮ೕഓವඝ౬  2 ๭ඨ 2 ൮ೕഓ 
౽๺ 2 ಎಂൿ ಬಳ๭ ಇย౵  ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡಬ๾ൿ ൮ೕഓ ಮൡ౨  ඦತರ ಈ ൮ೕഓಗಳ ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ಮರั 
ಬದย๯โದคಂದ ಈಗ කඝ ಮ൧౨ ಂൿ ವಗბದ ಸರಳ ಸಮ๲౲ ಗัಡ ຄೕಞ൤౨ ೕච, ಅย౵  ඛൽბಷౣ  คೕൟಯ ౽ಯბವඝ౬  
ಪൟೕಯ ౽ಯბඅಂൽಡ ಹಲโ ෇ค ಬฉಯมಞತ౨ ං ಮൡ౨  කโ ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡ෎౽ದฉ ೯൤ಡ ද౳ ೖෳ xfx f 

ಡ ಏคಸมಞತ౨ ං  ಈ คೕൟಯ ಸಮ๲౲  ಆຉ ಅඡಕ ෇ค ಪൟೕಯඅಂൽಡ ಉತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ಬฉದฉ ಅൿ ൡಂ෇ xdx 
ಸ๻ಯಕ฿ಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಪൟೕಯඅಂൽಡ ಬฉಯมದ ಉತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ಈ งಪದย౵  ಬฉಯಬ๾ൿ ಎಂൿ කโ 
ಞฆൟಸಬ๾ൿ ೯൤ಡ ද౳ ೖෳ ൧ೕค๯ತ౨ ං  ඛೕโ ಉർಹರൕ෽ಂൽಡ ಇದඝ౬  ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡฤ කโ fx f xi 
ಅದඝ౬  ಎರഴ ූಗಗะಜ เಭ೧๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಪವฑ ಎෆಎಋ౺  ലಎಋ౺  ಮൡ౨  ಏ౾ೕಕರಣ ಮൡ౨  ಪವฑ ಡ ಏคಸมಜං 
ಏකಞತ౨ ං ಎಂൿ ຂูೕಣ ಎಋ౺  ಎෆ ද౳ ೖෳ ಎಋ౺  ലಎಋ౺  ಇದඝ౬  ಐ ಒඨ ಮൡ౨  ಇದඝ౬  ಐ ഖ ಎಂൿ ಪคಗ൐๭ ಮൡ౨  ಐ ಒඨ

ಆದ౪ คಂದ ಐ  ಒಂൿ ซ๺ ഖ ಪವฑ ಮൡ౨  ಇದඝ౬  ෮ದಲ ౽ಯბๅಂൿ ಪคಗ൐๭ ූಗಗಳ ෩ಲಕ e xfxdx 
෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ഴโൿ ಮൡ౨  ಇದඝ౬  ಎರಡඡ ౽ಯბๅಂൿ ಪคಗ൐๭ 
ಆದ౪ คಂದ ಅเූಜ౲ โ ෮ದಲ ಎෆ ಅเූಜ౲  ಏ౾ೕಕರಣದ ෮ದಲ ಎෆ ද౳ ೖෳ ಏ౾ೕಕರಣದ ಪವฑ ෭ನ๺ x x x 
ಏ౾ೕಕರಣದ ವ౲ ൞౲ ಸಃౙ  ಆಜ ຄರຄ෨౱ ತ౨ ං. ಪವฑ ಮൡ౨  ಪ౵ ๺ ಆೕ๺ბ ๭౩ ರ ಏ౾ೕಕರಣโ ಅಂൟಮ฿ಜ ಅย౵  fxe xdx 
ತೕಚค๯ತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಅඝ౬  ຄರൡಪല๭ ෎ชඞ ಅಲ౵  ಎಂൿ ඛೕโ ඣೕಡಬ๾ൿ ಮൡ౨  ah i 2 
ಆದ౪ คಂದ ಅඝ౬  ಪವฑ ෭ನ๺ ಡ ಏคಸมಜං i 1 fxe x i 2 plus c 
ಆದ౪ คಂದ ಅเූಜ౲  ಈಗ ಎಂൿ ಬฉಯมಜං, ಇದ౽ౙ ಜ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಆಜ ಇ ಪವฑ ಡ ກ೉౞ ಸมಜං i i one fx x 
෭ನ๺ ಎರഴ ೯൤ಡ ಎರഴ ೯൤ಡ ಅඝ౬  ರൿ౪ ತัಸมಞತ౨ ං i i c 
ಆದ౪ คಂದ ಅಂൟಮ฿ಜ ಅเූಜ౲  ಪವฑ ಡ ಏฆತ౨ ං i xfx 
ಆದ౪ คಂದ ಸಮ๲౲ ෵ದ౪ ฉ ಇൿ ಪൟೕಯ ౽ಯბವඝ౬  ຄಂൽං ಮൡ౨  ಉತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ಎෆಎಋ౺  ಪ౵ ๺ ಎෆ ද౳ ೖෳ ಎಂൿ x 
ಪൟೕಯඅಂൽಡ ಬฉಯมಜං ಎಂൿ ಬฉಯมಜං ಇൿ ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡฤ ൡಂ෇ ๯ಲಭ฿ಞತ౨ ං ಮൡ౨  කโ 
ಅದඝ౬  ඡರ฿ಜ ಪವฑ ಮൡ౨  ๭౩ ರ ಆ෺ౙ  ෥ഴವ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಬಳಸಬ๾ൿ.  ಈ ಆ๭౨ ಯ ಈ ಅඪ౵ ಄ಶඨ ಡ ಸರಳ e xfx ci 
ಉർಹರൕ ෮ದಲ ಸರಳ ಉർಹರൕ  
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ಆ෺ౙ  ෥ല คಂದ ෭ನ๺ 1 ಚದರ ಡ ກ೉౞ ๭ x 1 x x dx 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ඛಂದ ಒಂൿ ಆಜದ౪ ฉ ඦತರ ෭ನ๺ 1 ෩ಲಕ ಎಂൿ ๯ಲಭ฿ಜ ว౽ౙ ೈರ ෥ಡಬ๾ൿ  x fx x 
೓ಕโ ಅเූಜ౲  ಅඝ౬  ຄರൡಪല๭ ෎ชඞ ಅಲ౵  ಮൡ౨  f x 
ಆದ౪ คಂದ ಇದರ ಅเූಜ౲ โ ಪವฑ ಡ ಏರ෎ಀ fxe x 
ಆದ౪ คಂದ ಅเූಜ౲ โ  คಂದ ಪವฑ ಡ ಏฆತ౨ ං ೯൤ಡ ๭౩ ರ฿ಜฆತ౨ ං 1 xe x 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ඣೕಡಬ๾ർದ ಉತ౨ ರ฿ಜං ಒಂൿ ๬ยನ ෰ಲ౲ ෥ಪನವඝ౬  ෥ഴವ 
෩ಲಕ ඛೕโ ಅದඝ౬  ಪค๏ೕยಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಇಂഔಡ౳ ೕಶඨ ಎಂൿ ಬฉ෵ค ಮൡ౨  ಅඝ౬  ಪವฑ ಡ ಅඝ౬  ෭ನ๺ ಇಂഔಡ౳ ೕಷඨ ಡ ກ೉౞ ๭ ಮൡ౨  i x x xdx x 
ಒಂದคಂದ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಅඝ౬  ಪವฑ ಡ ກ೉౞ ๭ ಇದඝ౬  ෮ದಲ ౽ಯბ฿ಜ ಬಳ๭ಆಂഴ ಈ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  x dx 
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෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ല  ಅ෴ඨ ಮൡ౨  ಇൿ ಎರಡඡ ౽ಯბ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಇย౵  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ಇൿ ෮ದಲ හౘඨ 
ಆದ౪ คಂದ  คಂದ ಪವฑ ಡ ಏคಸมಜං ෭ನ๺ ಇಂഔಡ౳ ೕಶඨ ലಫฉඛ౹ ෻ಷඨ ದಲචಯൿ  คಂದ ಚದರ ಋ൏ತ౱ ಕ1 xe x 1 x 
೉ກ౬ ෽ಂൽಡ ಆ   ◌್ದคಂದ ಅൿ ಅದඝ౬  ೯൤ಡ ಇ ಹ   ೉౞ ๯ತ౨ ං  ಪವฑ ಅเූಜ౲  ಇ ෭ನ๺ ಇಂഔಡ౳ ೕಷඨ ಡ x 2 xdx 
ಏคಸมಞತ౨ ං ಇ ಪವฑ ෬ว ಚದರ ಮൡ౨  ೯൤ಡ ಅಂൟಮ฿ಜ ಏ౾ೕಕರಣದ ๭౩ ರ฿ಜฆತ౨ ං x x dx 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಎರഴ ಪದಗಳඝ౬  ರൿ౪ ತัಸมಞತ౨ ං, ಇൿ ಅಂൟಮ฿ಜ ඛಮಡ ෬ว ಅඝ౬  ກ೉౞ ๯ತ౨ ං ಮൡ౨  ಅඃ x x 
ಪದವඝ౬  ๭౩ ರತั๯ತ౨ ං  ಆ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ඛೕโ ಇย౵ ಡ ීൽൽ౪ ೕค, ಇದರಥბ කโ ಆຉ ಅඝ౬  ಪคಹค๭ർಗ ಈ 
๰ತ౳ โ ൡಂ෇ ಉಪ෷ಕ౨ ฿ಜං ಮൡ౨  ಸ๻ಯಕ฿ಞತ౨ ං , ಆຉ ಅಂತಹ ಉർಹರൕಗಳඝ౬  ಃಲ่෫౱  ಅದඝ౬  
ඛೕಡൽರಬ๾ൿ, ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ඡರ฿ಜ ಆ งಪದย౵  ඛೕಡൽರಬ๾ൿ ಆದฉ ඛൽბಷౣ  ಪ෴ბಯದ ඦತರ කโ 
෥ಡಬ๾ൿ  ಅದඝ౬  ಆ งಪದย౵  ಪഷ෵ค 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಆ ಪ෴ბಯಗಳඝ౬  ෥ഴವ ಒಂංರഴ ಉർಹರൕಗಳඝ౬  ඣೕഺೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಉർಹರൕಯඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ั  කඝ ม಩ ನ ม಩ ನ ಏ౾ೕಕರಣಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ౘ෦๭ ม಩ ನ ม಩ ನ xdx x
ಪ౵ ๺ 1 ม಩ ෩ಲಕ 1 ವಗბ ಇൿ x dx 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡ෎౽ಜං ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ, 
ಆದ౪ คಂದ ಅದರ ಹಲ฿ฆ มಗคಥ෦ಋ ౽ಯბಗำ ಇย౵  ತೕಚค๯โದคಂದ ජಸಜბಕ ಆ෺ౙ ෷ කඝ ม಩ ಅඝ౬  x 
ಃಲโ ຄಸ ๆค෻ಬฯ ಆಜ ಬದยಸ෎ಀ ಮൡ౨  ඛಜ฿ಜ ಏකಞತ౨ ං ಎಂൿ ඣೕಡ෎ಀ ಎಂൿ ൧ೕฆತ౨ ං. ಡ log x t 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ತౘಣๆ කඝ 1 คಂದ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ඣೕಡಬ๾ൿ ಆದฉ ಈ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯย౵  xdx dt 
෴โඃ ౽൐๭ಆำ౶ โൽಲ౵ ฿ದ౪ คಂದ කඝ ಅದඝ౬  ಛಜ ಪ౳ ಯൟ౬ ಸ෎ಀ ಮൡ౨  ಪคಹคಸ෎ಀ x x 
ಆದ౪ คಂದ มಗคಥ෦ಋ ಮൡ౨  ಪൟೕಯ เสೕಮ ౽ಯბವඝ౬  มಗคಥ෦ಋ ඛಂದ කඝ ൟัൽං౪ ೕච  ಇತರ 
ಆದ౪ คಂದ ม಩ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ කඝ ಅದඝ౬  ಪคಹค๭ದฉ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං x t x e 
ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ನನಡ ಅඝ౬  ಅඝ౬  ಶ౾౨ ಡ ಏค๯ತ౨ ං ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಇൿ ౘ෦๭ ಇൿ ಆದฉ dx x t t xdtxdt x e 
ಅඝ౬  ກ೉౞ ๭ං ಪವฑ ഔ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಇ ಪವฑ ലഔಡ ಏคಸมಜං 
ಆದ౪ คಂದ ലಎಋ౺  ಇ ಪವฑ ലഔಡ ಏคං, ಈಗ ಆ ಪ෴ბಯಗಳඝ౬  ಅเූಜ౲ ದย౵  ෥ഺೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ม಩ ม಩ ಆಞ൤౨ ೕච ಇൿ ഔ ಪ౵ ๺ 1 คಂದ ഔ ವಗბ สೕ  ಆෆ ಪ౵ ๺ ಒඨ ෩ಲಕ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಮൡ౨  x g t t 
ඦತರ ಇದඝ౬  ಪವฑ ಡ ಏคಸมಞತ౨ ං e tdt 
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  ಈ งಪದย౵  ಬฉ෷โದคಂದ කඝ ಅದඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕච ಪವฑ ಡ ೯൤ಡ ಇ ซ๺ ഖ e t log tdt 
ಪವฑ ഖ ಇൿವฉಡ ಈ ಅ෗ವ౲ ౾౨  ຄಂൽං ಈ මෳბ ಆಜ ಪคವൟბಸมಜං ಆದฉ ඡರ฿ಜ t by t by dt ah ii 
කโ ๼ಂൽನ ಸಮ๲౲ ಯย౵  ಬಳ๭ದ ๰ತ౳ ದ ಅඪ౵ ಄ಶඨ ಅඝ౬  ඣೕഴโൽಲ౵  ಆದฉ කඝ ಇย౵  ಏඝ ෥ಡಬ๾ൿ ಎಂದฉ 
කඝ ಈ ಅಂಶಃౙ  ූಗಗಳ ෩ಲಕ ಏ౾ೕಕರಣವඝ౬  ಮ൤౨  ಬಳಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  มಗคಥ෦ಋ ಇย౵  ಇฆโದคಂದ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಈ มಗคಥ෦ಋ ಅඝ౬  ෮ದಲ ౽ಯბ฿ಜ ಮൡ౨  ಈ ಪൟೕಯವඝ౬  ಎರಡඡ ౽ಯბ฿ಜ ಆ෺ౙ  
෥ಡ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ๻ಡ ෥ലದฉ කඝ ม಩ ಏ౾ೕಕರಣವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕච ಪವฑ ซ๺ ಡ ಪವฑ ಡ t e tz t 
ಏคಸมಞโൿ ม಩ ನ ಏ౾ೕಕರಣದ ವ౲ ൞౲ ಸโ ಏ౾ೕಕರಣൽಂದ ಒಂർಜං  ಇ ಪವฑ ಡ ಏคಸมಜං ಇ ಪವฑ ಡ t t t 
ಏคಸมಜං ೯൤ಡ ಇಂഔಡ౳ ೕಷඨ ಇ ಪವฑ ಡ ෬ว ಚದರ ലഔ ෬ว ಈಗ කโ ಅವರඝ౬  ಒഔౣ ಡ ๳ค๵ೕಣ ಮൡ౨tdt t t 

ಆದ౪ คಂದ ಇ ಪವฑ ಡ ಏค๵ೕಣ ม಩ ෭ನ๺ ಏ౾ೕಕರಣ ಇ เൿ౲ ൬ ಡ ಏคಸมಜං ෭ನ๺ ಒඨ ಓವฑ ๲ౙ ౷ ೕฑ t t t t 
ലഔ ಈಗ ಈ ಅಂಶವඝ౬  ඣೕല 
ಆದ౪ คಂದ ಆฏಭದย౵  ಬದย ಬಳಃಯ ඦತರ มಗคಥ෦ಋ ಅඝ౬  ಒಳತಂലฆವ ಸಮ๲౲  ಮൡ౨   කඝ ඛಮಡ ຂัದ 
๰ತ౳ ದ ಅನ౷ ಯವඝ౬  ຄಂൽฆವ ಸಮ๲౲ ಡ ූಗൽಂದ ಡ ಏ౾ೕಕರಣವඝ౬  ಒಳತಂലฆತ౨ ං. කඝ ๼ಂൽನ q 
ಉർಹರൕಯย౵  ಪคಹค๭ದ ಅඃ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ๲ౙ ౷ ೕฑ ನย౵  ಪคಹคಸมಜං t t 
ಆದ౪ คಂದ ಆ ಉർಹರൕಯ ಸ๻ಯൽಂದ ಇൿ ಅല ಮൡ౨  ಇൿ ಎෆ ಅเූಜ౲  ಆಜං ಎಂൿ ඛಮಡ ൟัൽං t 
ಆದ౪ คಂದ ಏ౾ೕಕರಣโ ಅඝ౬  ಅല ಮൡ౨  ๭౩ ರ฿ಜ ಶ౾౨ ಡ ಏคಸมಞತ౨ ං t 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵  ಪವฑ ಡ ม಩ ಅඝ౬  ෭ನ๺ ෥ല ಈ ඾สೕನ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ಇ ಪವฑ ಡ ಡ ಡ e t t t ft 
ಏคಸมಞತ౨ ං ಎಂൿ ಬฉ෽ೕಣ, ೯൤ಡ ಒಂൿ ๭౩ ರ฿ದ ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ๼ಂದಃౙ  ๻ಀโൿ ม಩ ಡ ಸಮ ಮൡ౨  t x x 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಪವฑ ಅඝ౬  ූಗಃౙ  ಏคಸมಜං ม಩ ඛಸ౺ ಂಶಯ฿ಜ ಯ ม಩ ಆಜං ม಩ ෭ನ๺ e tc x t t x 
ಇ ಪವฑ ಡ ກ೉౞ ๭ ಮ൤౨  ಡ  คಂದ ಆಜං ม಩ ಮൡ౨  ೯൤ಡ ๭౩ ರ ๭ t x 1 t x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಪค๻ರ ಅಥ฿ ಉತ౨ ರಗำ ಈ ඛൽბಷౣ  ಸಮ๲౲ ಡ කโ ല 
ಆದ౪ คಂದ ಪ෴ბಯ฿ಜ ಈ ඲౳ ೕ෕ ಅඝ౬  ಅನ౷ ෵๭ කโ ಆຉ ಅඝ౬  ಅಧ౲ ಯನ ෥ലದ ಈ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಅನ౷ ෵๯โൿ 
ಈ ඛൽბಷౣ  ಸಮ๲౲ ಯ ಪค๻ರಃౙ  ౽ರಣ฿ಞತ౨ ං , ಅඃ ಕಲ౭ චಯඝ౬  ಬಳ๯ವ ඛಮಡ ಮ൧౨ ಂൿ ಸರಳ฿ದ ಸಮ๲౲  
ಎಂದฉ  ೯൤ಡ ๭ඨ ಓವฑ ಡ ಏคಸมದ ಇ ಯ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ಉഴ๼ല෷โൿ  ಪ౵ ๺ ෮ದಲ x 1 x 1 cos x 
ඣೕಟದย౵  ಇൿ හౘඨ ඦ൤ ౽൒โൽಲ౵  ಮൡ౨  ಉತ౭ ನ౬ ಃౙ  ಸคຄಂൿತ౨ ං ಆದฉ ඛೕโ ಅದඝ౬  ಎಚ౞ คಃ෵ಂದ ඣೕലದฉ 
ඛೕโ ಅದඝ౬  ඛൽბಷౣ  งಪಃౙ  ಪคವൟბಸಬ๾ൿ ಎಂൿ ඛೕโ ඣೕಡಬ๾ൿ ಮൡ౨  කโ ಅದඝ౬  ຂಡ ෥ഴ൤౨ ೕๅ ಎಂൿ
ඛೕโ ඣೕഴൟ౨ ೕค. ಎಲ౵ ౾ౙ ಂತ ກೈ౞ ಜ කโ ಈ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟೕಯ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯඝ౬  1 ಪ౵ ๺ ๴ඨ ಅඝ౬  1 ಪ౵ ๺ ౽๺ ಅඝ౬  x x 
ಬฉ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಅඃ ಆೕನ ๰ತ౳ ಗಳඝ౬  ಬಳ๭ ಪคವൟბ๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ๭ඨ ಒಂದඝ౬  ಬฉ෷ತ౨ ං කඝ ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಅඝ౬  ಎರഴ ಮൡ౨  ๭ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಎರಡคಂದ xi x x 
ಬฉ෷൤౨ ೕච. ಎರഴ ಪ౵ ๺ ๴ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಎರಡคಂದ ಎರഴ ೯൤ಡ ಎರഴ ๴ඨ ಎರഴ ౽๺ ಎರಡคಂದ ಇൿ ಒಂൿ x x x 
ಮൡ౨  ಇൿ ๴ඨ තൟბ ಒಂದคಂದ ූಜ๭ർಗ ಈ ౽๺ ౾౺  ಎರഴ ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಅඝ౬  ಎರഴ ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ಎರഴx x 
෭ನ๺ ಆಜ ಪคವൟბ๯ತ౨ ං. ರൿ౪ ತำ౶ ತ౨ ං ಮൡ౨  ಇย౵  ඛೕโ ಪഷ෷โൿ ಏචಂದฉ ೯൤ಡ a  cos x by two sine x

තൟბ ವಗბವඝ౬  ಅඝ౬  ಎರഴ ಒಂದคಂದ ಎರഴ ಇย౵  ූಜ๭ ಮൡ౨  ಈ ಅඝ౬  ಇย౵  by two cos square x cos x 
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ಪคಚ෵๭ ಇದคಂದ ඛೕโ ಒಂದರ ಅಧბದ๠ౣ  ೯൤ಡ ಅඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ඛೕโ ಆຉ ಈ ಪದವඝ౬  ಒಂൿ ಪ౵ ๺ tan x 
ഓ౲ ඨ ಅඝ౬  ಎರഴ ๸තಣბ ೓ಕൽಂದ ಪഷದฉ ಈಗ කโ ಈ ౽ಯბವඝ౬  เಸ౨ ค๯൤౨ ೕๅ ಏಃಂದฉ කโ ಬಯ๭ದ x 
ಸ౩ ಳಃౙ  ಇඞ౬  ತฤඪಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ ಈ ౽ಯბವඝ౬  ಈ ಃಳಜನโಗಳย౵  1 ಪ౵ ๺ ഓ౲ ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ඛಂದ 2 ಎಂൿ เಸ౨ ค๯൤౨ ೕๅ  ೯൤ಡ 2 x 
ഓ౲ ඨ ಎರಡคಂದ ಮൡ౨  ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ഓ౲ ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓ ๲ಃಂി ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓ ຄರൡ ෎ชඞ ಅಲ౵  ಎಂൿ ಗಮඛ๭ x 
ಇದคಂದ ಇൿ ಅಧბ ๲ಃಂി ಚದರ ಎರಡคಂದ ಎರಡคಂದ ರൿ౪ ತำ౶ ತ౨ ං ೯൤ಡ ನ ഓ౲ ඨ ಅඝ౬  ಎರಡคಂದ x x 
ರൿ౪ ತัಸมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇಂഔಛ౳ ౲ ಂി ನย౵ ฆವ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟೕಯ ౽ಯბโ ෥ಡಬ๾ൿ ಈ งಪದย౵  ಬฉಯಬ๾ൿ ಈಗ කඝ ಇದඝ౬  

ಅඝ౬  ಎಂൿ ಪคಗ൐๭ದฉ ಈ ಅಂಶವඝ౬  ಗಮඛ๭ ඦತರ คಂದ 2 โ౲ ತ౭ ನ౬  ๲ಃಂി ಚದರ fx tan x 2 fx tan x 2 x 
ಅඝ౬  ಎರಡคಂದ ಒಂದคಂದ ಎರഴ ಞ൐๭ർಗ ಈ ಅಂಶโ ಅเූಜ౲  ಆಜං f x 
ಆದ౪ คಂದ ಸ౷ ಲ౭  ಀಶಲ൤ಯ ඦತರ ಪ౳ ൟ෽ಂದ ౙಁ  ಆ ಅಂಶಃౙ  කඝ ಡ ౵් ౲  ෥ಡಬ๾ൿ  ซഡ ಇಂഔಡ౳ ಂഡ ಈ ಸಹವൟბi 

ಅඝ౬  ಈ ಅಂಶൽಂದ ಞ൐๭ർಗ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං e x 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಅಂಶವඝ౬  කඝ ಸರಳ฿ಜ ಈ งಪದย౵  ว౽ౙ ೈರ ෥ലං౪ ೕච කඝ ಅದඝ౬  ഓ౲ ඨ ಎಂൿ 2 คಂದ 2 x 
คಂದ ๲ಃಂി ನ ಅಧბದ๠ౣ  ಮൡ౨  2 คಂದ ಮൡ౨  ಈಗ ಬฉ෷൤౨ ೕච ಇൿ ಎෆಎಋ౺  ಎಂൿ ನನಡ ൟัൽං, ಇൿ ಎෆ x dx 
ಅเූಜ౲  x 
ಆದ౪ คಂದ ๼ಂൽನ ಪ౳ ಕರಣವඝ౬  ಬಳ๭ ಇ ಪವฑ ೯൤ಡ ಎෆ ද౳ ೖෳ ಎಋ౺  ಅඝ౬  ಪವฑ ಡ ກ೉౞ ๭ ೯൤ಡ ๭౩ ರವඝ౬  xfx xfx 
ಶ౾౨ ಡ ກ೉౞ ๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಈ ๸౾ೕಣბ฿ದ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ඣೕഴൟ౨ ೕค ಮൡ౨  කโ ಸರಳತั๭ං౪ ೕๅ  ಃಲโ ඛൽბಷౣ  
๸ීಧಗಳඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ කโ ಇದඝ౬  ಇย౵ ಡ ಪഷಯಬ๾ൿ ಮൡ౨  ඦತರ ಆ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ කโ ಅದඝ౬  
ಪคಹค๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿๆ ಇದಃౙ  ಉತ౨ ರ฿ಜං ಅಂൟಮ฿ಜ කโ ಇඣ౬ ಂൿ ಉർಹರൕಯඝ౬  ඣೕഺೕಣ 1 ಪ౵ ๺ ಪ౵ ๺ 1 ಪ౵ ๺ x 

෭ನ๺ 1 ා ซ๺ ഖ ಪವฑ ಈ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡฤ ෩ಲಕ ಪ౵ ๺ 1 ಅඝ౬  කโ ෎ฉ x xe x  xdx 
ಆೕನൽಂದ ඣೕಡ෎ಀ ಎಂൿ ඛೕโ ඣೕഴൟ౨ ೕค ಏಃಂದฉ කโ ೯൤ಡ 1 คಂದ ಅඝ౬  ಎಂൿ ඡರ฿ಜ ಆค๭ದฉ x x t 
ಅൿ 1 ෭ನ๺ 1 ಚದರ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං. ಇย౵  ౽൐๯โൽಲ౵  by x dx dt 
ಆದ౪ คಂದ ಎฯ  ಮൡ౨  කโ ෮ದฤ ಅದඝ౬  ಎರഴ ූಗಗะಜ เಭ೧๭ ಒಂದඝ౬  ಪ౳ ൤౲ ೕಕ฿ಜ ಇค๭ ಮൡ౨  ෭ನ๺ x 
ಒಂದඝ౬  ಅඝ౬  ಪ౳ ൤౲ ೕಕ฿ಜ ಇค๭ ಇದคಂದ කโ ಅದඝ౬  ಪ౵ ๺ ಒಂದඝ౬  ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಎರಡඡ x x x dx 
ූಗโ ඛಂದ  ಡ ಪವฑ ಡ ෭ನ๺  ಎಂൿ ಬฉ෷ತ౨ ං.  ෩ಲಕ ಈಗ කโ ಈ ಎರಡචಯ ಅಂಶವඝ౬  xe x x 1 x 1 x dx 
෮ದฤ ಎൿคಸฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಪ౵ ๺ ಒಂದคಂದ ಅඝ౬  ಃಲโ ຄಸ ๆคಯಬฯ ಆಜ ಆ෺ౙ  ෥ഴ൤౨ ೕๅ x x t 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ಚದರ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං, කඝ ಅದඝ౬  ಎಚ౞ คಃ෵ಂದ ඣೕലದฉ x dx dt x 
೓ಕඈ൤෻ ಇฆತ౨ ං  කඝ ಈ ಅಂಶವඝ౬  ඣೕലದฉ ಇย౵  ෭ನ๺ ಒಂದರ ෬ว ಚದರ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං x dx dt 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ನನಡ ಚದರ ෭ನ๺ 1 ಅඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං x x 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ෥ಡ෎౽ಜฆโൿ කඝ ඛಂದ ಞ൐๭ ಮൡ౨  ූಜ๯൤౨ ೕච ಇದคಂದ කඝ ಆ ಅಂಶವඝ౬  x 
ಪഷಯಬ๾ൿ ಆದฉ ಅൿ ಅದಲ౵  ಅൿ ಈ ౘಣದย౵  ಇฆ๋ತಹൿ౪  ಇย౵  ಇಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಞ൐๭ ූಜ๯൤౨ ೕච ಎಂൿ ෥ഴ൤౨ ೕච ඛಂದ ಞ൐๭ ಮൡ౨  ඛಂದ ූಜ๭ ๻ಡ ෥ലದฉ ಇย౵  ನನಡ x x 
๭ಞโൿ ಚದರ ෭ನ๺ 1 คಂದ ಞ൐๭ർಗ ೓ಕ x  x x x 
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  ಎಚ౞ คಃ෵ಂದ ඣೕല ಈ ಅಂಶವඝ౬  ಅඝ౬  ಇൽೕಗ ಅඝ౬  ෈ല ඛೕโ ಇದඝ౬  ಎಂൿ x y t 
൤ಡൿಆಂಡฉ , ಇಂഔಛ౳ ౲ ಂി ഛෳ౺  ನย౵ ನ ຄಸ ූಗದ ූಗโ ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  dx dt 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ඾สೕನ ಅเූಜ౲ โ ๬ಧ౲  ಎಂൿ ඛೕโ ඣೕಡಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಇದඝ౬  ಎರಡඡ ౽ಯბ ಎಂൿ ಪคಗ൐ಸ෎ಀ ಮൡ౨  ಏ౾ೕಕರಣವඝ౬  ಅನ౷ ෵ಸ෎ಀ  ූಗಗಳ ෩ಲಕ x 
ಅದඝ౬  ಈ คೕൟಯย౵  ಇ ನಮ౱  ಪ౵ ๺ ಡ ෩ಲಕ ກ೉౞ ಸมಞತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ ೯൤ಡ ෮ದಲ හౘඨ x xdx x 
ಎರಡචಯದ ಏ౾ೕಕರಣ, 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಪವฑ ಡ ಏฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ๸තಣბ ಅಂಶโ ෇ค ಆಞತ౨ ං e t dx dt 
ಆದ౪ คಂದ ಯඝ౬  ಪವฑ ಡ ກ೉౞ ๯โൿ ಅඝ౬  ಪವฑ ಡ ກ೉౞ ๭ඈ൤෻ ಇฆತ౨ ං e t ah e t 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಡ ಡ ಏคಸมಞโൿ ಮൡ౨  ඛಂದ ಡ ඛೕโ ಅದඝ౬  ಪ౳ ൤౲ ೕಕ฿ಜ ว౽ౙ ೈರ ෥ಡ෎౽ಞತ౨ ං e x x x x 
෭ನ๺  คಂದ  ಡ ෵ಂದ ಪವฑ ಡ ಪ౵ ๺  ಅඝ౬  ಡ ກ೉౞ ๭ದฉ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ೯൤ಡ 1 x 1 1  xe xe x 1 xdx e x 1 

ಅඝ౬  ಇದඝ౬  ಬದย෴ಜ ಪഷಯಬ๾ൿ by x 
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  ඛೕโ ಪ౳ ൤౲ ೕಕ฿ಜ ෮ದಲචಯ ෭ನ๺ ವ౲ ൞౲ ಸವඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡ෎౽ಞತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ ಮ൤౨  
ಏ౾ೕಕರಣವඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค.  ಇ ಅඌ౽ರಃౙ  ಏค๭  ಈಗ ಅโಗಳඝ౬  ಎಚ౞ คಃ෵ಂದ ඣೕല ಅโ rx plus 1 by xdx 
ಒಂඃ ಆಜๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  ౘ෦๭ කඝ ๭౩ ರ฿ದ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ತඪ౭ ๭ಆಂലං౪ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಈ ಸಹವൟბ฀൤ ಒಂඃ ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಪವฑ ಡ ಪ౵ ๺  ඛಂದ ಡ ಏคං ಎಂൿ ൧ೕฆൟ౨ ං ಬದยಗำ ಃಲโ ಬದมವൕಗำ ಈ xe x 1 x + c 
ಅเූಜ౲ ಗಳඝ౬  ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡฤ ನಮಡ ಸ๻ಯ ෥ലൡ ಮൡ౨  කโ ಕยൟං౪ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ಅโಗಳඝ౬  ನಮಡ 
ಅඝಁಲಕರ฿ದ งಪಃౙ  ຂಡ ಪคವൟბಸಬ๾ൿ ಎಂ්ದඝ౬  කโ ඣೕലං౪ ೕๅ, ಅൿ කโ ๯ಲಭ฿ಜ 
ඛූ෵ಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಉಪක౲ ಸವඝ౬  ಆචತั๯൤౨ ೕๅ  ກ೉౞ ನ ಸಮ๲౲ ಗูಂൽಡ ಅ ౲ූ ಸ ෥ല ಮൡ౨  ಅವฌಂൽಡ 
ಆฃಮ฿ಜค. ಧನ౲ ฿ದಗำ 
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