
 கடந்த வஶப்௔ல் மாணவரக்ைள வரேவற்க்ழேறாம்.
   ேம௩ம் ஃபார௚்லாைவ ௙ண்௄ம் எ௱ௌேவாம், எனேவ மற்௥ம் ஆழய இரண்௄ fx gx 
ெசயல்பா௄க௬க்ஶ தயாரிப்௔ன் 
ஒ௠ங்ழைணப்௖ இன் ஒ௠ங்ழைணப்௖க்ஶ சமம், இன் ைமனஸ் ஒ௠ங்ழைணப்௖ gxdx fx fx 
ேவ௥பாட்ூன் இௌ ௔ைரம் ஒ௠ங்ழைணப்௖ மற்௥ம் ௔ன்னர ் எனேவ இைத fx, f x gxdx dx 
ஒ௠ங்ழைணக்ஶம் ௚ைற என்௥ அைழக்ழேறாம்.
 எனேவ இந்த ௚ைறையப் பயன்ப௄த்ௌவௌ ௘க௵ம் பய௑ள்ள ௎ட்பமாஶம், ேம௩ம்  
இந்த ெசயல்பாட்ைட ௚தல் ெசயல்பா௄ மற்௥ம் இந்த ெசயல்பா௄ என்௥ நாங்கள் க௠ொய 
௚ந்ைதய வஶப்ைப நீங்கள் நிைன௳ல் ைவத்ொ௠ந்தால் அல்லௌ நிைன௵ப௄த்ொனால், ஼ல 
ஒ௠ங்ழைணப்௖கைளத் ோரக்்க இந்த ௚ைறையப் பயன்ப௄த்ௌவௌ எவ்வள௵ நல்லௌ என்பைத 
஼௣ௌ ேநரத்ொல் பாரப்்ேபாம்.
  இரண்டாவௌ ெசயல்பாடாக , இௌ இந்த ஶ௣ப்௔ட்ட ித்ொரத்ைத மனப்பாடம் ெசய்ய ah 
உத௵ழறௌ.

நாம் இரண்டாவௌ ௚தல் ஒ௠ங்ழைணப்௔ன் இரண்டாவௌ ைமனஸ் ேவ௥பாட்ூன் ௚தல்  h 
ெசயல்பா௄ ஒ௠ங்ழைணப்௖ மற்௥ம் ௔ன்னர ்௚௱ ஒ௠ங்ழைணப்௖ என அைழப்ேபாம், எனேவ 
தயாரிப்௖ ௚தல் ெசயல்பா௄ ஒ௠ங்ழைணப்௖ ௚தல் ஒ௠ங்ழைணப்௔ன் இரண்டாவௌ க௯த்தல் 
ேவ௥பாட்ூன் ஒ௠ங்ழைணப்ைப இவ்வா௥ நிைன௵ப௄த்ௌழேறாம்.
 இரண்டாவதாக, நான் இன்௑ம் ஼ல உதாரணங்கைளப் பாரத்்தால், இந்த ித்ொரத்ைத 
அப்பூேய ஶ௣ப்௔௄ேவன், எனேவ 

ஸ்ெகாயர௄் மற்௥ம் பவர ் ஐ ஒ௠ங்ழைணக்க ௚யற்஼ப்ேபாம், இப்ேபாௌ ௙ண்௄ம் அேத x x 
௎ட்பத்ைதப் பயன்ப௄த்தலாம், இைத நான் ௚தல் ெசயல்பா௄ என்௥ அைழக்ழேறன்  மற்௥ம் 
இௌ இரண்டாவௌ ெசயல்பாடாக, ஒ௠ங்ழைணப்பானௌ இரண்டாவௌ ெசயல்பாடூ்ன் ௚தல் x 
சௌர ஒ௠ங்ழைணப்பாக மா௥ம் பவர ் க்ஶ உயரத்்தப்பட்டௌ ௚தல் ெசயல்பாடூ்ன் e xdx 
ஒ௠ங்ழைணப்௖ ேவ௥பாடானௌ, இௌ இரண்டாவௌ ெசயல்பாடூ்ன் ஒ௠ங்ழைணப்௖ பவர்2x e 

ஆக௵ம் ௔ன்னர ் ஆக௵ம் உயரத்்தப்பட்டௌ.x dx dx 
  ௳ஷயம் சௌரமாக மா௥ழறௌ ஒ௠ங்ழைணப்௖க்ஶ உயரத்்தப்பட்டௌ, அௌ ௘ன்சக்ொக்ஶ x x 
உயரத்்தப்படட்ௌ என்பௌ உங்க௬க்ஶத் ெதரி௞ம் என்௥ நான் உங்க௬க்ஶச ்ெசான்னௌ ேபால் x 
நாங்கள் கான்ஸ்டான் ேபாடத் ேதைவ௜ல்ைல  இங்ேக ைமனஸ் இரண்ைட பவரக்்ஶ t xe 
உயரத்்தப்படட்ைத க்ஶ ெவளிேய எ௄க்கலாம், பவர ் க்ஶ ஒ௠ங்ழைணப்௖ உள்ளௌ, xe e xdx 
எனேவ இந்த க்ஶ உயரத்்தப்பட்ட சக்ொ ஐ அைடழேறாம், எனேவ நாம் ஏற்கனேவ மொப்௕௄xe x 
ெசய்ௌள்ேளாம், எனேவ அைத ேம௩ம் அேத ௚ைற௜ல் மொப்௕௄ ெசய்யலாம் என்பைத 
இப்ேபாௌ அ௣ேவாம்.
 ௚ந்ைதய எ௄த்ௌக்காடூ்ல் நாங்கள் இரண்௄ ௚ைற பயன்ப௄த்ொேனாம் சௌர 
அைடப்௖க்ஶ௣ைய இங்ேக ௙ண்௄ம் நீங்கள் இைத ௚தல் ெசயல்பாடாகக் க௠ௌழ௤ரக்ள், இௌ 
இரண்டாவௌ ெசயல்பா௄, எனேவ இரண்டாவௌ மற்௥ம் ௚௱ ஒ௠ங்ழைணப்௔ன் ௚தல் 
ஒ௠ங்ழைணப்௔ன் இரண்டாவௌ க௯த்தல் ேவ௥பாட்ூன் ௚தல் ெசயல்பா௄ ஒ௠ங்ழைணப்௖, 
எனேவ இந்த ௚௱ ௳ஷய௚ம் உங்கைள அைழத்ௌச ்ெசல்௩ம்.
 இந்தச ்ெசயல்பாட்ூன் ஒ௠ங்ழைணப்௔ன் ைமனஸ் இ௠மடங்ஶ x x x x 
ஒ௠ங்ழைணக்கப்ப௄ம்.
  இரண்௄ ஒ௠ங்ழைணப்௖ பவர ் ஆக மா௥ம், ௔ன்னர ்ஒ௠ங்ழைணப்௔ன் மா௣௧ைய e x 
நீங்கள் இங்ேக ஒ௠ங்ழைணப்௔ன் மா௣௧ைய௞ம் ேசரத்்ொ௠க்கலாம் , இ௥ொயாக அௌ 
இப்பூத்தான் இ௠க்ஶம்.
  இந்தச ்ெசயல்பாட்ூன் ஒ௠ங்ழைணப்௖ சௌரம் பவரக்்ஶ உயரத்்தப்பட்டௌ ஆனௌ x e x 
இௌவாஶம்   உங்கள் மனொல் ஒ௠ ேகள்௳ இ௠க்க ேவண்௄ம், அதாவௌ நாம் ஏன் இைத ௚தல் 
ெசயல்பாடாக௵ம், இைத இரண்டாவௌ ெசயல்பாடாக௵ம் ேதர௵் ெசய்ழேறாம், எனேவ ஒ௠ 
கணத்ொல் ௚தல் ெசயல்பா௄ மற்௥ம் இரண்டாவௌ ெசயல்பாடூ்ற்ஶ சரியான ேதர௵் 
ெசய்யப்பட ேவண்௄ம் என்பைத நாங்கள் பல ௚ைற ேதர௵் ெசய்ழேறாம்.
  ஃபங்ஷன்ஸ் ஃபரஸ்்ட் ஃபங்ஷன், இௌ இன்ெடக்ர௧ல் உள்ள ெசாற்கைளக் ஶைறக்க உத௵ழறௌ 
, ஏெனனில் ஃபார௚்லா இரண்டாவௌ ௚தல் ஒ௠ங்ழைணப்௔ன் இரண்டாவௌ ைமனஸ் 
ேவ௥பாட்ூன் ௚தல் சார௖் ஒ௠ங்ழைணப்௖ ேபால் ெசல்ழறௌ, எனேவ நாம் இரண்௄ 
௳ஷயங்கைள மனொல் ெகாள்ள ேவண்௄ம், எனேவ இங்ேக இந்த ௳ஷயத்ொல்  நான் ஐ ௚தல் x 
ெசயல்பாடாக எ௄த்ௌக்ெகாள்ழேறன், ௔ன்னர ்வ௯த்ேதான்றல் மைறந்ௌ௳௄ம், அதனால்தான் 
நான் மனொல் ைவத்ௌக்ெகாண்ூ௠க்ழேறன் , ஆனால் ேவ௥ ஼ல ௳ஷயங்கைள௞ம் நாம் 
மனொல் ெகாள்ள ேவண்௄ம்.
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 ௚த௧ல் இந்த எ௄த்ௌக்காடை்டத் ோரப்்ேபாம், எனேவ இங்ேக ஒ௠ங்ழைணப்௖ என்பௌ 
இரண்டாவௌ ைமனஸ் ஒ௠ங்ழைணப்௖ ேவ௥பாட்ூன் இரண்டாவௌ ைமனஸ் ஒ௠ங்ழைணப்௖ 
ேவ௥பாட்ைடக் ஷ௥ழறௌ.
  எனேவ நான் ெடனா௘ேனட்டரில் வ௯த்ேதான்றைல எ௱த ௚ூ௞ம், எனேவ இௌ ௛ன்௥க்ஶ 
ேமல் ௛ன்௥ ஆக ைமனஸ் ஆழ௳௄ம்,  எனேவ நாம் ஏற்கனேவ இைதப் பற்௣ ேப஼ேனாம் , x 
ேகாடாரி௜ன் எஃப் ௔ளஸ் ௔ூஎக்ஸ் என்பௌ ேகாடரி௜ன் ௛லதனம் எஃப் ஷட்டல் ௔ என்பௌ ஒ௠
௔ளஸ் ஼ ஆஶம்.

என்பௌ இன் ௛லதனமாஶம், எனேவ ைசன் இன் ைமனஸ் ேகாைசன் என்௥  fxdx fx x x 
எங்க௬க்ஶத் ெதரி௞ம், எனேவ இௌ இந்த ஃெபேலா௹ப்௔ன் வ௯த்ேதான்றலால் வஶக்கப்ப௄ம் 
ெகாைசன் 3 ஆக மா௥ம், எனேவ நான் இந்த ெசாத்ைத நீங்கள் பயன்ப௄த்ொ௜௠க்ழேறன், x 
நீங்கள் ௛ன்௥ என்பௌ க்ஶ சமமானா௩ம் மாற்றலாம் மற்௥ம்  ௔ன்னர ்நீங்கள் அைத x t 
ஒ௠ங்ழைணக்கலாம் இப்ேபாௌ அௌ ஒ௠ ௔ரசச்ைனயல்ல, ஒ௠ ௚ைற ஒ௠ங்ழைணப்ைப 
க௯த்தல் பாவம் ௛ன்௥ ௙ண்௄ம் க௯த்தல் காஸ் ௛ன்௥ ௛ன்௥ எனேவ இந்த ெசால்  x x dx 
minus of x cos three x by three minus minus plus one by three integration of cos

ஆரம்பத்ொல் ெகாஞ்சம் கவனமாக இ௠க்க ேவண்௄ம்three xdxa 
 அதனால் தான் இந்த பூகைள எல்லாம் எ௱ௌழேறன் எனேவ இந்த கணக்வடை்ட நீங்கள் ah 
அ௣ந்த௵டன் நீங்கள் த௳ரக்்கலாம்  இரண்௄ பூகள் மற்௥ம் நீங்கள் அவற்ைற ைமனஸ் x 
காஸ் த்ரீ ஆல் த்ரீ ௔ளஸ் ஒன் ைப த்ரீ இன் ெகாைசன் ௙ண்௄ம் ஒ௠ங்ழைணத்தல் த்ரீ x xi 
எனக்ஶ ெதரி௞ம் இன் ஒ௠ங்ழைணப்௖ பாவம் எனேவ இௌ பாவம் ௛ன்௥ ஆஶம்.cos x x x 
 ௛ன்௣ன் ௛லம் ஒ௠ங்ழைணப்௔ன் மா௣௧, அௌ க௯த்தல் காஸ் த்ரீ ஆல் த்ரீ ௔ளஸ் ஒன் x x 
ஒன்பௌ ைசன் த்ரீ ௔ளஸ் இன் இன்ெடக்ேரஷனின் மா௣௧ ஆழறௌ எனேவ ைசன் த்ரீ x x x 
இன் ஒ௠ங்ழைணப்௖ இௌதான் இப்ேபாௌ நாம் இேதேபான்ற ெசயல்௚ைறையத் ெதாடரலாம் 
இன்ெனான்ைறத் ேதர௵் ெசய்ேவாம்  எ௄த்ௌக்காட்டாக , எந்தச ்ெசயல்பாடை்ட ௚த௧ல் 
ேதரந்்ெத௄க்க ேவண்௄ம் என்பைதக் கண்ட௣ய அல்லௌ கண்௄௔ூக்க இந்த எ௄த்ௌக்காட௄் 
நம்ைமத் ்ண்௄ம், எந்தச ்ெசயல்பாடை்ட இரண்டாவௌ ெசயல்பாடாகத் ேதரந்்ெத௄க்க 
ேவண்௄ம், எனேவ நாம் ெசய்ய ேவண்௄ம் என்௥ ைவத்ௌக்ெகாள்ேவாம்.fi 
 மற்௥ம் இன் ஒ௠ங்ழைணப்ைப நான் என் ஒத்த தந்ொரத்ைதப் பயன்ப௄த்ொனால் x log x 
என்ன ெசய்வௌ, நான் அைத இங்ேக என்௥ எ௱ௌேவன், எனேவ நான் ௖ொதாக x log xdx 
எைத௞ம் ெசய்ய௳ல்ைல என்றால், 
நான் இந்த ெசயல்பாடை்ட ௚த௧ல் ௔ன்பற்௥ேவன் ெசயல்பா௄ மற்௥ம் இந்த ெசயல்பா௄ 
இரண்டாவௌ ெசயல்பாடாக நான் ெசான்னௌ ேபால் இௌ மைறந்ௌ வ௠ழறௌ, அந்த ேயாசைன 
உண்ைம௜ல் இங்ஶ ெசயல்ப௄ழறதா என்பைத நாம் பாரக்்க ேவண்௄ம், எனேவ இௌ 
இரண்டாவௌ ெசயல்பாடூ்ன் ௚தல் ெசயல்பா௄ ஒ௠ங்ழைணப்௖க்ஶ ெசல்௩ம், இரண்டாவௌ 
ெசயல்பா௄ இன் ௚தல் ெசயல்பா௄ ஒ௠ங்ழைணப்௔ன் ஒ௠ங்ழைணப்௖ ேவ௥பாட்ூற்ஶ dx 
ெசல்௩ம்.
 இ௥ொ௜ல் இன் ஒ௠ங்ழைணப்௖ ைமனஸ் ஆக௵ம் ௔ன்னர ்log xdx x xdx log xdx dx 
ஆக௵ம் மா௥ழறௌ, எனேவ இந்த ஒ௠ங்ழைணப்ைபக் கண்௄௔ூப்பொல் உள்ள ஼க்கல் நான் 
இந்த வூவத்ொற்ஶ எங்கைள அைழத்ௌச ்ெசன்ேறன், ேம௩ம் இௌ இந்த கட்டத்ொல் எங்க௬க்ஶ 
௘க௵ம் ஼க்கலானதாழ௳ட்டௌ, ஏெனனில் இௌ உண்ைம௜ல் என்ன என்பௌ எங்க௬க்ஶத் 
ெதரியாௌ.

இன் இந்த கட்டத்ொல் , இன் ஒ௠ங்ழைணப்௖ என்னெவன்௥ எங்க௬க்ஶத்  log x log x 
ெதரியாௌ, எனேவ நாம் ேம௩ம் நகரத்்த ௚ூயாௌ, எனேவ மடக்ைக ஐ இரண்டாவௌ x 
ெசயல்பாடாக ேதர௵் ெசய்ழேறாம் மற்௥ம் ௚தல் ெசயல்பாடூ்ற்கான ேதர௵் மைறந்ௌ x 
ெகாண்ூ௠ந்ததால் அௌ எங்க௬க்ஶ உதவ௳ல்ைல, எனேவ ஒ௠ பல்௩௥ப்௖க்ேகாைவ ah 
ெசயல்பாடை்டத் ேதரந்்ெத௄ப்பௌ எப்ெபா௱ௌம் இல்ைல இௌ மைறந்ௌ௳௄ம் இௌ ah 
உங்க௬க்ஶ உத௵ம் இௌ ஒ௠ங்ழைணப்௔ல் உள்ள மற்ற ெசயல்பா௄கைள௞ம் சாரந்்ௌள்ளௌ.
 ஒ௠ தயாரிப்பாக, இந்த ௳ஷயத்ொல் ஐ ௚தல் ெசயல்பாடாக ௚யற்஼ப்ேபாம், எனேவ log x log

ஐ ௚தல் ெசயல்பா௄ என்௥ம் ஐ இரண்டாவௌ ெசயல்பா௄ என்௥ம் அைழப்ேபாம், ௔ன்னர ்x x 
என்ன நடக்ழறௌ என்பைதப் பாரப்்ேபாம், எனேவ ௚தல் ெசயல்பா௄ ஒ௠ங்ழைணப்௖ x 
இரண்ூன் ஒ௠ங்ழைணப்௖ ைமனஸ் ேவ௥பா௄  ௚த௧ல் ேவ௥பாடாஶம், எனேவ xdx log x 

இன் ேவ௥பாடானௌ இரண்டாவௌ இன் ஒ௠ங்ழைணப்பால் ஆல் log x xdx x 
ெப௠க்கப்ப௄ழறௌ , ௔ன்னர ்௚௱ ஒ௠ங்ழைணப்௖ ஐ இரண்டாவௌ சௌரத்ொன் x x 
ஒ௠ங்ழைணப்௔ல் ஐ இரண்௄ க௯த்தல் ஒ௠ங்ழைணப்௔ல் ௛லம் ெப௠க்ஶழறௌ  இந்த x x 
ஒ௠ங்ழைணப்௖ இரண்௄ ஆல் ஸ்ெகாயர ்ஆஶம், எனேவ இந்த இங்ேக உடன் ரத்ௌ dx x x x 
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ெசய்யப்ப௄ழறௌ, எனேவ நாம் ஸ்ெகாயரக்ைள 2 x log x minus 1 by 2 integration of 
ஆகப் ெபற ேவண்௄ம் , இௌ எனக்ஶத் ெதரி௞ம்.xdx 

  இந்த சௌரம் இரண்௄ பொவால் சௌரத்ொன் ஒ௠ பாொைய சௌரத்ொன் ஒ௠ பாொ௜ல் x x x x 
இ௠ந்ௌ இரண்௄ ௚௱வௌமாக வ௠ம் ஒ௠ங்ழைணப்௔ன் மா௣௧, இௌ எனக்ஶ சௌரத்ைத x 
இரண்௄ பொ௵ ைமனஸ் சௌரத்ைத நான்காகக் ெகா௄க்ஶம் , ௔ன்னர ்ஒ௠ங்ழைணப்௔ன் x x 
மா௣௧ையக் ெகா௄க்ஶம் எனேவ இதன் மொப்௕௄ நாம் ஐ ௚தல் ெசயல்பாடாக௵ம், ஐ log x x 
இரண்டாவௌ ெசயல்பாடாக௵ம் ேதர௵் ெசய்தால் ஒ௠ங்ழைணப்௖ எளிதாக ெசய்யப்படலாம், 
இந்த ௳ஷயத்ொல் என்பௌ இல் ௚தல் ெசயல்பா௄ என்பைத இரண்டாவௌ x log x 
ெசயல்பாடாக ேதர௵் ெசய்தால், பொ௳ன் ஒ௠ங்ழைணப்ைபக் கண்ட௣ய ேவண்ூய ஒ௠ 
஼க்கைல அைடழேறாம்.

இந்த கட்டத்ொல் எங்க௬க்ஶத் ெதரியாௌ, எனேவ ெசயல்பாடூ்ன் ேதர௵் ெசய்வௌ ௘க௵ம்   x 
௚க்ழயமானௌ , நீங்கள் தவறாக ேதர௵் ெசய்தால், ெசயல்பா௄களின் மொப்௕டை்ட நீங்கள் 
அைடயலாம், இௌ நாங்கள் பாரத்்தௌ ேபால் ௘க௵ம் ஼க்கலானதாழ௳௄ம்  எனேவ x log x 
இௌ ௘க௵ம் எளிைமயாகத் ேதாற்றமளிக்ஶம் ெசயல்பாடாக இ௠ந்தௌ, ஆனால் இன் log x 
ஒ௠ங்ழைணப்பானௌ எங்க௬க்ஶ ௚ம்மடங்ைக உ௠வாக்ஶழறௌ, 
எனேவ ஒ௠ங்ழைணப்௖ ெதாடராத அல்லௌ அௌ ெதாடரந்்ௌ மாறாத ெசயல்பாடை்டத் 
ேதரந்்ெத௄ப்பேத ெப௠ம்பா௩ம் ேயாசைனயாக இ௠க்ஶம்.
  
நீண்ட மற்௥ம் நீண்ட மற்௥ம் இேதேபால் ஆ , நாம் அத்தைகய ேயாசைனையத் 
ேதூனால், எந்த ெசயல்பாட்ைடத் ேதர௵் ெசய்ய ேவண்௄ம் என்பைத எளிதாகக் கண்௄௔ூக்க 
௚ூ௞ம், எனேவ நான் உங்க௬க்ஶ மற்ெறா௠ உதாரணத்ைத த௠ழேறன், எனேவ ைசன் x 
தைலவழ் ஒ௠ங்ழைணப்ைப நாம் கண்௄௔ூக்க ேவண்௄ம் என்௥ ைவத்ௌக்ெகாள்ேவாம் .

எனேவ இௌ இயற்கணித ெசயல்பா௄ மற்௥ம் தைலவழ் ௚க்ேகாண௳யல் ெசயல்பா௄கைள x 
உள்ளடக்ழயௌ, எனேவ ைசன் தைலவழ் இன் ஒ௠ங்ழைணப்௖ ஼க்கலாக இ௠க்ஶம் என்பைத x 
௚ந்ைதய அ௑பவத்ொன் ௛லம் நாம் அ௣ேவாம், எனேவ இந்த ஼ன் தைலவழ் ஐ ௚தல் x 
ெசயல்பா௄ என்௥ம் இந்த ஐ இரண்டாவௌ ெசயல்பா௄ என்௥ம் அைழப்ேபாம்.x 

ஆனௌ ஆக  இரண்டாவதாக ஒ௠ங்ழைணக்கப்ப௄ழறௌ.  integral sine inverse x 
 இௌ ஒ௠ங்ழைணப்௖ சௌர பாவம் தைலவழ் இரண்௄ க௯த்தல் ஒன்௥ இரண்௄ சௌரம் x x x 
அல்லௌ ஒ௠ க௯த்தல் சௌர ௛ல எனேவ நான் அைத சௌர என எ௱ொனால்  x dx x si n 
தைலவழ் ஐ இரண்௄ க௯த்தல் ஒ௠ பாொ மற்௥ம் இந்த ஒ௠ங்ழைணப்௖ நான் அைத ஒ௠ x 
க௯த்தல் சௌரம் ஷட்டல் ஒன்௣ன் ைமன௻ன் ஒ௠ங்ழைணப்௖ என்௥ எ௱ௌழேறன்,x 
 அதனால் நான் இங்ேக என்ன ெசய்ேதன், நான் ஒன்ைறச ்ேசரத்்ௌள்ேளன், நான் ஒன்ைறக் 
க௯த்ேதன்,
 அதனால் ஒன்ைறக் க௯த்ேதன்.
  ரத்ௌ ெசய்யப்ப௄ழறௌ எனேவ நான் சௌரத்ைத ஒ௠ ைமனஸ் சௌர இன் வரக்்க x x dx 
௛லத்தால் வஶக்கப் ெப௥ேவன், இைத நான் ேம௩ம் சௌர ைசன் தைலவழ் என இரண்௄ x x 
க௯த்தல் ஒன்௣௧௠ந்ௌ பாொயாக எ௱தலாம், இந்த ஒ௠ங்ழைணப்பானௌ ேநரியல் 
பண்௖கைளப் பயன்ப௄த்ொ இரண்௄ பஶொகளாக உைடக்கப்ப௄ம், எனேவ 1 க௯த்தல் சௌரம் x 
1 க௯த்தல் சௌரத்ொன் வரக்்க௛லத்தால் வஶக்கப்ப௄வௌ எொரம்ைற அைடயாளத்ௌடன் 1 x 
க௯த்தல் சௌரத்ைத எனக்ஶக் ெகா௄க்ஶம், எனேவ இந்த அைடயாளம் ஷட்டலாக மா௥ம், x 
௔ன்னர ்௙ண்௄ம் க௯த்தல் பாொ ெப௠க்கப்ப௄ம், எனேவ 
ஒ௠ ைமனஸ் வரக்்கத்ொன் வரக்்க௛லத்ொன் ௙ௌ ைமனஸ் பாொ ஒ௠ங்ழைணப்௖, எனேவ x 
நான் இைத மொப்௔௄ேவன்.
  ஒ௠ங்ழைணப்௖கைள இரண்௄ தனித்தனி பஶொகளாக நான் இந்த ஒ௠ங்ழைணப்ைப i one 
என்௥ம் இந்த ஒ௠ங்ழைணப்ைப என்௥ம் அைழப்ேபன், எனேவ இப்ேபாௌ க்ஶ i two i one 
எ௱ௌழேறன் என்பௌ ஒ௠ க௯த்தல் சௌர இன் வரக்்க௛லம் மற்௥ம் என்பௌ i one x dx i two 
ஒ௠ க௯த்தல் இன் வரக்்க௛லத்ொற்ஶ ஒன்௥ சௌரம்  ஐ ௅ ௳ஷயத்ொல் நமக்ஶத் ெதரி௞ம், x edx 
எனேவ இௌ ஐ ஒன் ௳ஷயத்ொல் ைசன் இன்ெவரஸ்் எக்ஸ் த௳ர ேவ௣ல்ைல, நாம் ஼ல 
தந்ொரங்க௬க்ஶச ்ெசல்ல ேவண்ூ௜௠க்ஶம், எனேவ இந்த ஒ௠ங்ழைணப்ைப மொப்௕௄ ெசய்ய 
ேவண்௄ம், இந்த ஒ௠ங்ழைணப்ைப எவ்வா௥ மொப்௔௄வௌ என்௥ எங்க௬க்ஶத் ெதரிய௳ல்ைல.
 நமக்ஶத் ேதைவயானௌ என்னெவன்றால், 
அௌ 1 ைமனஸ் ஸ்ெகாயர௄் ூஎக்ஸ் மற்௥ம் இேதேபான்ற ஒ௠ங்ழைணப்ைபப் ேபால x 
ேதாற்றமளிப்பதால், ஼ல மாற்௤௄கைளப் பற்௣ ஼ந்ொக்க ேவண்௄ம்.
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 அதனால் நான் இங்ஶ ஒ௠ ைமனஸ் ஼ன் ஸ்ெகாயர ்ோட்டாைவப் ெப௥ேவன், அௌ காஸ் 
ஸ்ெகாயர ்ோட்டா ஆஶம், எனேவ ஒ௠ ைமனஸ் சௌரத்ொன் வரக்்க௛லம் ஒ௠ ைமனஸ் ஼ன் x 
ஸ்ெகாயர ்ோட்டா௳ன் வரக்்க௛லமாக மா௥ம், இௌ காஸ் ோட்டாைவத் த௳ர ேவ௣ல்ைல 
, அந்த வழக்ழல் ூஎக்ஸ் காஸ் ோட்டா ூ ஆக மா௥ம்  ோட்டா எனேவ இ௥ொ௜ல் நான் பாரக்்ஶம் 
ஒ௠ங்ழைணப்பானௌ காஸ் ோட்டா ூ ோட்டா௵க்ஶள் ஒ௠ங்ழைணப்௖ காஸ் ோட்டாவாக மா௥ம், 
ஏெனனில் அதன் ஒ௠ க௯த்தல் சௌரம் காஸ் ோட்டா ௔ன்னர ் இௌ காஸ் ோட்டா ூ ோட்டா x dx 
ஆஶம், எனேவ நான் ஒன்௥ காஸ் ோட்டாவாக காஸ் ோட்டா ூ ோட்டாவாக மா௥ழறௌ.
 ஒன்ன்௠௘ல்ைல ஆனால்  இைத நீங்கள் இப்ேபாௌ ௟ழக்க ௚ூ௞ம் என்௥ cos squared theta 
நிைனக்ழேறன், ஏெனனில் இௌ இங்ஶ இ௠பூச ்ெசால்ைலக் ெகாண்ூ௠ப்பதால், ௚த௧ல் அைத
ஒ௠ ேநரே்காட௄் வூவமான ேகாைசனாக மாற்ற ேவண்௄ம், அொரஷ்்டவசமாக இரண்௄ 
ோட்டா௳ன் காஸ் என்பௌ ித்ொரம் என்பௌ எங்க௬க்ஶத் ெதரி௞ம் இரண்௄ காஸ் ஸ்ெகாயர ்
ோட்டா ைமனஸ் ஒன்௥
 அதனால் எனக்ஶ காஸ் ஸ்ெகாயர ்ோட்டா சமம் காஸ் ௅ ோட்டா ைமனஸ் ஒன்௥க்ஶ இரண்டாக 
இ௠க்ஶம், எனேவ நான் அைத அந்த காரணி ௛லம் மாற்௥ேவன், அதன் ௔றஶ நான் ஒ௠ 
பாொைய ெவளிேய ெப௥ேவன், இௌ இரண்௄ ோட்டா௳ன் காஸ் ஆக மா௥ம் ைமனஸ் ஒன் ூ 
ோட்டா இ௥ொ௜ல் என்ைன காஸ் ௅ ோட்டா ஒ௠ங்ழைணப்௔ன் ஒ௠ பாொக்ஶ இட்௄ச ்ெசல்௩ம் , 
எனேவ ேகாைசைன ௙ண்௄ம் ஒ௠ங்ழைணத்தல் அந்த ெசாத்ைத நான் இங்ஶ ேநரியல் 
ெசயல்பாடை்டப் பயன்ப௄த்ௌேவன், எனேவ ேகாைசன் ோட்டா௳ன் ஒ௠ங்ழைணப்௖ ைசன் 
ோட்டா என்௥ எனக்ஶத் ெதரி௞ம் மற்௥ம் 2 ஆல் வஶக்ஶம் ேவ௥பா௄  இந்த காரணி 1 இன் 
ைமனஸ் ஒ௠ங்ழைணப்௖
 அதனால் நான் ோட்டாவாகப் ெப௥ேவன் ஆனால் ோட்டா ோட்டா என்றால் என்ன என்பைத 
இங்ழ௠ந்ௌ ோரக்்க ௚ூ௞ம் ோட்டா என்பௌ ைசன் இன்ெவரஸ்் த௳ர ேவெறான்௥௘ல்ைல , x 
எனேவ இௌ 1 ைப 4 ைசன் 2 ோட்டா ேசா ைசன் ஆஃப் ட௳் என எ௱தப்பட௄்ள்ளௌ.
  ce of sine inverse x
 அதனால் ோட்டாைவ இரண்டாகக் க௯த்தால் ோட்டா ஒன்௥ம் இல்ைல எனேவ sine inverse 

எனேவ நான் இைத உங்க௬க்காக ேம௩ம் minus of one by two sine inverse x 
எளிைமப்ப௄த்ௌழேறன்.
 
இந்த ஶ௣ப்௔ட்ட ஼க்க௩க்கான இ௥ொ ஒ௠ங்ழைணப்௖ இந்த நீண்ட கணக்வடாக மா௥ம், இௌ 
இந்த காரணிகைள உங்க௬க்ஶ வழங்ஶழறௌ, எனேவ அ௄த்த இடத்ொல் எனௌ ஒ௠ங்ழைணப்௖ 
என்ன என்பைத உங்க௬க்காக எ௱ௌழேறன், எனேவ எனௌ ஒ௠ங்ழைணப்௖ நான் இ௥ொ௜ல் x
சௌர பாவத்ொன் தைலவழ் ஐப் பாரக்்ழேறன்  2 ஸ்ெகாயர௄் ைசன் இன்ெவரஸ்் ஆல் 2 x x x 
ைமனஸ் பாொ ஐ ஒன் ைமனஸ் பாொ ஐ ஒன் ைமனஸ் பாொ ஐ இரண்ூன் ைமனஸ் பாொைய 
நான் பொ௨௄ ெசய்ேவன், எனேவ ஐ ௅ என்பௌ ைசன் இன்ெவரஸ்் மற்௥ம் ௔ன்னர ்ஒ௠ ௚௱ x 
மா௣௧ என்பைத நாம் எளிதாகக் காணலாம்.
  ஒ௠ங்ழைணப்௖ இப்ேபாௌ தைலவழாக ைகெயாப்ப௘ட ைசனின் இந்த காரணி பாொையத் 
ொ௠ம்௔ப் பாரக்்க௵ம், எனேவ அௌ எந்த வூவத்ைத௞ம் ெசன்றைடய௳ல்ைல, அௌ நமக்ஶத் 
ெதரிந்த பூவத்ொல் எ௱ௌேவாம் 
அல்லௌ நாங்கள் இன்௑ம் எளிைமப்ப௄த்தக்ஷூய வூவத்ொல் எ௱ௌேவாம்.
 
இந்த ெசால் சமமானௌ என்பைத அ௣ய௵ம்  ேவலண்ட் ௄ ஼ன் ௅ ோட்டா எனேவ நீங்கள் ோட்டா 
காஸ் ோட்டா ஼ன் ோட்டாைவ பாவம் ெசய்ய இங்ேக எளிைமப்ப௄த்ௌழேறன் என நீங்கள் 
எ௱தலாம் உங்க௬க்ஶ ஏற்கனேவ ெதரிந்த என்பௌ இரண்௄ காஸ் ோட்டாவாக மா௥ம் x x 
எனேவ நீங்கள் அைத ஒ௠ க௯த்தல் பாவம் சௌர ோட்டாவாக எ௱தலாம்  ஒ௠ ைமனஸ் x 
வரக்்கத்ொன் இரண்௄ வரக்்க ௛லமாக நீங்கள் எ௱தலாம் x 
, இரண்௄ ைசன் தைலவழ் இன் ைசன் ைசன் இன்ெவரஸ்் இன் இ௠மடங்ஶ ைசன் தைலவழ் x x 

இன் ேகாைசனாக௵ம், ௔ன்னர ்ைசன் தைலவழ் இன் ேகாைசனாக௵ம் இ௠க்ஶம்.x x 
 ைசன் ஆஃப் ைசன் ெவரச்ஸ் இன் 1 ைமனஸ் ஸ்ெகாயர ்௡ட் என எ௱தப்பட்டௌ, இௌ இந்தச ்x 
ெசால்ைலப் ேபான்றேத த௳ர ேவெறான்௥௘ல்ைல, எனேவ இ௥ொ௜ல் இங்ழ௠ந்ௌ நமக்ஶக் 
ழைடத்த அேத ெவளிப்பாடை்டப் ெப௥ேவாம், எனேவ இௌ 2 க௯த்தல் சௌரத்ொல் x 1 x ah 1 
ஆல் 4 ஆஶம், எனேவ இௌ  ெவளிப்பா௄ 2 சௌர ௛லத்ொல் 1 இல் 1 ைமனஸ் ஸ்ெகாயரட்்x x 4 x 
க௯த்தல் 1 பாொ ைசன் தைலவழ் எனேவ இந்த நைட௚ைறையப் பயன்ப௄த்ொ நாம் மொப்௕௄ x 
ெசய்த இன்டர ்இன்ெடக்ரல் ஒன்௥ ௘க௵ம் நீளமானௌ ஆ, இைத நாம் எளிதாக்ஶம்ேபாௌ i 
இ௥ொயாகக் ழைடக்ஶம் சௌர பாவம் தைலவழ் இரண்௄ க௯த்தல் ௙ௌ  இொல் பாொ x x e 
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இரண்௄ நான்ஶ ஆஶம், அௌ ஒன்றால் இரண்டாக மா௥ம், எனேவ இௌ ஐ இரண்௄ வரக்்க x 
௛லத்ொல் ஒ௠ க௯த்தல் ஸ்ெகாயர ்ைமனஸ் ஒ௠ பாொ ைசன் தைலவழ் ஆக௵ம் ௔ன்னர ்x x 
ைமனஸ் பாொ ைசன் தைலவழ் ஷட்டல் மா௣௧ ஆக௵ம் மா௥ம், எனேவ இௌ இந்த ௚௱ x 
ெசயல்௚ைறைய௞ம் ெசய்த ௔றஶ நாம் மொப்௕௄ ெசய்த இ௥ொ ஒ௠ங்ழைணப்௖, 
எனேவ இந்த ஒ௠ங்ழைணப்௔ன் உத௳௞டன் நம்மால் ௚ூந்த பஶொகள் மற்௥ம் ௔ற 
௎ட்பங்கைளப் பயன்ப௄த்ொ நாம் ஏற்கனேவ கற்௥க்ெகாண்ட ஼ல ெசயல்பா௄களின் 
ஒ௠ங்ழைணப்ைபக் கண்௄௔ூக்கலாம், இப்ேபாௌ நாம் ௚க்ழயமான ேகள்௳க்ஶ வ௠ேவாம்.
 
௚தல் மற்௥ம் இரண்டாவௌ ெசயல்பாடூ்ன் ேதர௵், அதாவௌ இந்த ஶ௣ப்௔ட்ட ித்ொரத்ைதப் 
பயன்ப௄த்ௌம்ேபாௌ எந்த ெசயல்பாடை்ட நாம் ௚தல் ெசயல்பா௄ என்௥ அைழக்க ேவண்௄ம், 
எந்த ெசயல்பாட்ைட இரண்டாவௌ ெசயல்பா௄ என்௥ அைழக்க ேவண்௄ம், எனேவ 
ெப௠ம்பா௩ம் ெசயல்பா௄களின் கலைவையப் பாரக்்ழேறாம், இௌ ஼க்க௧ன் ஼க்கைலப் 
ெபா௥த்தௌ.
 ஆனால் நான் உங்களிடம் ஷ௣யௌ ேபால், இௌ உங்கள் ஒ௠ங்ழைணப்ைப 
஼க்கலாக்கக்ஷடாௌ, ஏெனனில் நீங்கள் ித்ொரத்ொல் பாரக்்க ௚ூ௞ம், ஏெனனில் இௌ இன் gx 

ஒ௠ங்ழைணப்௖ என்௥ ஷ௥ழறௌ, எனேவ நான் ஒ௠ பூவ ெசயல்பாட்ைட எ௄த்ௌக் fx 
ெகாண்டால் ஒ௠ ஒ௠ங்ழைணப்௖ ௘க௵ம் ஼க்கலானௌ அல்லௌ அௌ ெதாடரந்்ௌ நீூத்தால், h  
நான் ஼க்க௧ல் இ௠ப்ேபன், ஏெனனில் அௌ ௙ண்௄ம் இங்ேக மற்ெறா௠ ஒ௠ங்ழைணப்ைப 
உள்ளடக்ழயௌ, எனேவ ஒ௠ங்ழைணப்௔ன் ஒ௠ங்ழைணந்தால் ஼க்கல்கைள உ௠வாக்கலாம், 
எனேவ நான் ௖த்ொசா௧த்தனமாக ெசயல்பாடை்டத் ேதரந்்ெத௄க்க ேவண்௄ம் , ஏெனனில் 
ஒ௠ங்ழைணப்௖ ஆ ௚௱ தயாரிப்௔ன் ஒ௠ங்ழைணப்௖ ஏற்கனேவ ெதரியாௌ, ேம௩ம் அைத 
ேம௩ம் ஼க்கலாக்ஶம் ஒன்ைற நான் ேதர௵்ெசய்தால், நான் ஼க்கைல சந்ொக்க ேநரி௄ம், எனேவ 
௘க௵ம் ஼க்கலானதாக மாறாத ெசயல்பாடை்ட நான் ெப௠ம்பா௩ம் ேதர௵் ெசய்ய ேவண்௄ம் 
என்௥ ஒ௠ மாநா௄ உள்ளௌ.
 நீங்கள் ஷ௥ம் ெசயல்பா௄களின் கலைவயானௌ 
தைலவழ் ௚க்ேகாண௳யல் ெசயல்பா௄கள் மடக்ைகச ்சார௖்கள் இயற்கணிதம் என்௥ ஷ௥வௌ 
பல்௩௥ப்௖க்ேகாைவ ௚த௧யன ௔ன்னர ்௚க்ேகாண௳யல் தைலவழ் ௚க்ேகாண௳யல் மற்௥ம் 
௚க்ேகாண௳யல் மற்௥ம் ௔ன்னர ்அொேவக அொேவகமானௌ ெபாௌவாக அொக ஼க்கைல 
உ௠வாக்காௌ, எனேவ இௌேவ வழக்கமாக இ௠க்க ேவண்௄ம் என்௥ அவரக்ள் ஷ௥ழறாரக்ள்.
 
நீங்கள் ௚த௧ல் ௚யற்஼ ெசய்ய ேவண்ூய ேதர௳்ன் ஆ வரிைசயாக இ௠ங்கள் தைலவழ் ah 
க்ேனாெமட்ரிக் சார௖் இ௠ந்தால் அைத ௚தல் ெசயல்பாடாக ேதர௵் ெசய்ய௵ம் , இௌ 
வரிைச௜ல் இ௠க்க ேவண்௄ம் மற்௥ம் மடக்ைக ௚தல் ெசயல்பாடாஶம், எனேவ நாம் x log x 
ஐ ஒ௠ங்ழைணக்க ேவண்ூய சந்தரப்்பத்ைதப் பாரத்்ேதாம், எனேவ இந்த ௳ஷயத்ொல் 
இயற்கணித ெசயல்பா௄ இ௠ந்தௌ மற்௥ம்  மடக்ைக உள்ளௌ எனேவ இந்த வரிைச௜ன் பூ 
௚த௧ல் மடக்ைகைய௞ம் ௔ன்னர ்இயற்கணிதத்ைத௞ம் ேதர௵் ெசய்ொ௠க்க ேவண்௄ம், எனேவ
இைத நான் ௚தல் ெசயல்பாடாக௵ம், இௌ இரண்டாவௌ ெசயல்பாடாக௵ம் ேதர௵்ெசய்தால் 
ஒ௠ங்ழைணப்௖ ௘க௵ம் எளிதானௌ மற்௥ம் இௌ எளிொல் ைக௚ைறயாக மா௥ம் என்பைத 
நான் அந்த உதாரணத்ைதப் பாரத்்தேபாௌ பாரத்்ோரக்ள்.
 எங்களால் அைத எளிதாக ைகயாள ௚ூந்தௌ அேத ேபால் ைசன் தைலவழ் வழக்ைக௞ம் x x 
பாரத்்ேதாம், எனேவ இங்ஶம் தைலவழ் ெசயல்பா௄ ௚த௧ல் இ௠ந்தௌ, இௌ இரண்டாவௌ, 
எனேவ இௌ௵ம் இந்த வரிைச௜ல் ௳௱ம் நீங்கள் தைலவழ் ௚க்ேகாண௳யல் மற்௥ம் ௔ன்னர ்
இயற்கணிதம் பாரக்்ழ௤ரக்ள், எனேவ தைலவழ் ௚க்ேகாண௳யல் ௚த௧ல் 
ேதரந்்ெத௄க்கப்படட்ௌ.
 ௔ன்னர ்இயற்கணிதச ்ெசயல்பா௄ இரண்டாவௌ ெசயல்பாடாகத் ேதரந்்ெத௄க்கப்படட்ௌ, 
ேம௩ம் இௌ ெசயல்பாடூ்ன் வரிைசயாஶம், இௌ எளிைமயாக இ௠ந்தா௩ம் மொப்௔௄ம்ேபாௌ 
மனொல் ெகாள்ள ேவண்௄ம்  ெசயல்பா௄கள் பல ௚ைற நீங்கள் வரிைசையப் e 
௔ன்பற்றா௳ட்டா௩ம் மொப்௔௄வௌ அவ்வள௵ கூனமாக இ௠க்காௌ, ஆனால் ஒ௠ ெசயல்பா௄ 
௘க௵ம் ஼க்கலானதாக இ௠ந்தால், அைத மொப்௔௄வௌ உண்ைம௜ல் கூனமாக இ௠க்ஶம் 
என்பைத நான் உங்க௬க்ஶக் காண்௔ப்ேபன்.
 ௚தல் ெசயல்பா௄ இைத மொப்௕௄ ெசய்யலாம், ஆனால் ௔ன்னர ்அைத மொப்௔௄வௌ 
ெகாஞ்சம் ஼க்கலானதாக இ௠க்ஶம், எனேவ இப்ேபாௌ இந்த ௚ைற௜ன் ௚க்ழயமான 
பயன்பாடை்டப் பாரப்்ேபாம், 
இௌ ஼ல ஒ௠ங்ழைணப்௖கைள மொப்௕௄ ெசய்ய உத௵ம், இௌ அ௣யப்பட்ட ௚ைறகைளப் 
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பயன்ப௄த்ொ ஒ௠ங்ழைணக்க எங்க௬க்ஶ ௘க௵ம் கூனமாக இ௠க்ஶம்.
இன் ஒ௠ங்ழைணப்௖க்ஶ ஒ௠ உதாரணத்ைத எ௄த்ௌக் ெகாள்௬ங்கள், இந்த   log xdx 

உதாரணம் நாம் ெதாடங்ழய ஒ௠ங்ழைணப்ைப மொப்௔௄வதற்ஶம் உத௵ம் , எனேவ நாம் 
என்ன ெசய்ழேறாம் என்றால், அைத ஒ௠ ௚ைற என்௥ ௖ரிந்ௌெகாள்ழேறாம், ஒ௠ log x dx 
ெசயல்பாடட்ால் ெப௠க்ழனால் அௌ அேத ெசயல்பாடை்ட ெசய்ழறௌ மற்௥ம்  எந்தச ்
ெசயல்பாடை்ட ௚தல் ெசயல்பாடாகத் ேதரந்்ெத௄க்க ேவண்௄ம், எந்தச ்ெசயல்பாடை்ட 
இரண்டாவௌ ெசயல்பாடாகத் ேதரந்்ெத௄க்க ேவண்௄ம் என்பைத வரிைசப்ப௄த்ௌம் 
௚ைறையப் பயன்ப௄த்ௌழேறாம்.

௳ஷயம் உள்ளௌ, எனேவ நான் அைத ௚தல் ெசயல்பாடாகக் க௠த ேவண்௄ம், இந்த   og 
இயற்கணிதச ்சார௖் ஒன்௥ தாேன ஒ௠ நிைலயான ெசயல்பா௄ இைடேவைள ெசயல்பா௄ z, 
இரண்டாவௌ ெசயல்பாடாகக் க௠தப்பட ேவண்௄ம் , நான் அந்த ஒ௠ங்ழைணப்ைப 
பஶொவாரியாகச ்ெசய்தால் அௌ எனக்ஶ பொ௵ ஒ௠ங்ழைணப்ைபக் ெகா௄க்ஶம்.x 
  ஒன்௥ நான் இப்ேபாௌ ேநரூயாக எ௱த ௚ூ௞ம் பொ௳ன் ைமனஸ் ஒ௠ங்ழைணப்௖ x 
ேவ௥பா௄ இௌ ல் ஒன்றாக இ௠க்க ேவண்௄ம் ௙ண்௄ம் ஒ௠ ஒ௠ங்ழைணப்௖ எனக்ஶ x x x xdx
ஐ த௠ழறௌ இந்த ௚௱ ௳ஷய௚ம் எனக்ஶ பொ௵ க௯த்தல் ஐ ெகா௄க்ஶம், ஏெனனில் x x x x 
ரத்ௌ ெசய்யப்ப௄ழறௌ, எனேவ இங்ேக எனக்ஶ ஒன்௥ ஒன்௥ ழைடக்ஶம்  இௌ எனக்ஶ x dx x 
ஐக் ெகா௄க்ஶம், ௔ன்னர ்ஒ௠ நிைலயான ஒ௠ங்ழைணப்௖, எனேவ இந்த ௚க்ழயமான ௚ூ௵ 

ஐ ஆகப் ெபற்ேறன், எனேவ நான் xdx x log x minus x x log x 
இன் ஒ௠ங்ழைணப்௖க்ஶத் ொ௠ம்௔ச ்ெசல்ல ௳௠ம்௔னால், இப்ேபாௌ நான் ேதர௵்ெசய்தால், 
நான் உங்க௬க்ஶச ்ெசான்ேனன்  இௌ ௚தல் ெசயல்பா௄ மற்௥ம் இௌ இரண்டாவௌ ெசயல்பா௄ 
மற்௥ம் இௌ ஒ௠ எளிய ெசயல்பா௄ என்பதால் நான் வரிைசப்ப௄த்ௌவைதப் பற்௣ 
கவைலப்பட௳ல்ைல என்றால், இௌ என்ைன ஒ௠ங்ழைணப்௔ன் ஒ௠ங்ழைணப்௖க்ஶ x x 
வ௯வஶக்ஶம் ஒ௠ ஒ௠ங்ழைணப்௔ன் ைமனஸ் ஒ௠ங்ழைணப்௖ ேவ௥பாட்ூற்ஶ பொ௳ன் x x 
இைத ௚௱ ெசயல்பாடாக அைழக்ழேறன், எனேவ பொ௵ இன் ஒ௠ங்ழைணப்௖ இப்ேபாௌ x 
எனக்ஶ ெதரி௞ம் இன் ஒ௠ங்ழைணப்௖ பொ௵ க௯த்தல் எனேவ நான் இந்த மொப்ைப x x x x x 
இங்ேக மாற்றலாம், எனேவ நான் உங்க௬க்ஶ ெசான்னௌ ேபால் க௯த்தல் ஐப் xx log x x 
ெப௥ேவன் இந்த கட்டத்ொல் நாம் ௖றக்கணிக்கக்ஷூய மா௣௧, இந்த கட்டத்ொல் இன் log x 
ஒ௠ங்ழைணப்௖ ௙ண்௄ம் ஆல் மாற்றப்ப௄ழறௌ, எனேவ இௌ x log x minus xdx 
ஒ௠ங்ழைணப்௖க்ஶ ெசல்ழறௌ, இௌ சௌர பொ௵ ைமனஸ் ைமனஸ் ைமனஸ் x x x 
ஒ௠ங்ழைணப்௖ மற்௥ம் ௔ன்னர ்ஷட்டல் சௌரம்  இரண்டாக , ௔ன்னர ்இ௥ொயாக x log x x 
ஒ௠ நிைலயான ஒ௠ங்ழைணப்௖ என்பைத நீங்கள் ெதளிவாகப் பாரத்்தால், இந்த x log xdx 
என்பௌ நமௌ ஒ௠ங்ழைணப்ைபத் த௳ர ேவ௣ல்ைல , எனேவ நான் அைத எ௱த ௚ூ௞ம்,
 அதனால் நான் சௌர பொ௵ க௯த்தல் சௌரம் இரண்௄ ஷட்டல் சௌரம் ழைடக்ஶம் x x x x 
இரண்டால் எனக்ஶ சௌரத்ைத இரண்௄ க௯த்தல் ஐக் ெகா௄க்ஶம், எனேவ x i plus c 
இங்ழ௠ந்ௌ இப்ேபாௌ எனக்ஶக் ழைடத்த ெவளிப்பா௄ என்னெவன்றால் , நான் இடௌ ைகப் 
பக்கம் சௌர பொ௵ க௯த்தல் சௌரம் இரண்௄ க௯த்தல் ஷட்டல் நான் இடௌ ைகக்ஶ x x x i 
நிைலயான பரிமாற்றம் நான் மற்௥ம் ொ இ௠மடங்ஶ ழைடக்ஶம்  ௚௱வைத௞ம் இரண்டால் n 
வஶத்தால் நீங்கள் ேநரூயாக சமமாக எ௱தலாம் எனேவ இைத i 
இடௌ ௖றத்ொற்ஶ மாற்௣௞ள்ேளன்
 அதனால் அௌ இரண்௄ ஆனௌ மற்௥ம் இரண்டால் சௌர பொ௵ இரண்௄ க௯த்தல் i x x x 
சௌரம் நான்ஶ ஷட்டல்  இந்த மா௣௧ இரண்டாக நான் அைத மற்ெறா௠ ௖ொய மா௣௧ c c 
ஒன்ைற எ௱த ௚ூ௞ம், இௌ மா௣௧ என்௥ ேம௩ம் ௖ரிந்ௌ ெகாள்ள ௚ூ௞ம், ஏெனனில் இௌ ஒ௠ 
மா௣௧ என்பதால், நீங்கள் எைதத் ேதரந்்ெத௄க்க ேவண்௄ம் என்பௌ ௚க்ழயமல்ல, இ௥ொ௜ல் 
ோர௵் இந்த வூவத்ைதப் ேபாலேவ இ௠க்க ேவண்௄ம்.
 
இந்தச ்ெசயல்பாட்ூற்ஶ , இன் ஒ௠ங்ழைணப்௖ எனக்ஶத் ெதரிந்தால், இைத மொப்௕௄ log x 
ெசய்யலாம், ஆனால் ெசயல்பா௄களின் ேதர௵் வரிைச௜௧௠ந்ௌ நாம் ொைசொ௠ப்பப்பட்டால் 
கணக்வ௄ எவ்வள௵ ஼க்கலானௌ என்பைத நீங்கள் பாரக்்கலாம்.
 இந்த உதாரணத்ைத நீங்கள் ோரக்்க மாட்௃ரக்ள்.
   இயற்கணிதம் சௌரம் இரண்டாவௌ ெசயல்பாடாகக் க௠தப்பட ேவண்௄ம், எனேவ ௚த௧ல் x 
அைத ௚தல் ெசயல்பாடாக௵ம், சௌரத்ைத இரண்டாவௌ ெசயல்பாடாக௵ம் ேதர௵்ெசய்ௌ, x 
௔ன்னர ்ஒ௠ங்ழைணத்ௌ , இரண்டாவௌ வழக்ழல் நீங்கள் இந்த ெசயல்பாட்ைட ௚தல் 
ெசயல்பாடாக ேதர௵் ெசய்ழ௤ரக்ள்.
 ௔ன்னர ்ஒ௠ங்ழைணத்ௌ கணக்வடூ்ல் உள்ள ௳த்ொயாசத்ைதப் பாரத்்ௌ , மற்ெறா௠ ஼க்கலான
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ெசயல்பாடூ்ற்ஶ அ௄த்த உதாரணம் டான் தைலவழ் இன் ஒ௠ங்ழைணப்௖ என்பைத அ௣ய x 
௚யற்஼க்க௵ம், எனேவ மடக்ைக க்ஶ நாம் பயன்ப௄த்ொய அேத தந்ொரத்ைத நான் x 
பயன்ப௄த்ௌழேறன், இந்த டான் தைலவழ் ஐப் ெப௠க்ழ டான் தைலவழ் ௛லம் இந்தச ்xs x 
சாரை்ப எ௱ௌங்கள், ஏெனனில் இௌ தைலவழ் ௚க்ேகாண௳யல் ெசயல்பாடாஶம், எனேவ இௌ 
௚தல் இயற்கணிதச ்ெசயல்பாடாகக் க௠தப்பட ேவண்௄ம், எனேவ இௌ டான் தைலவழ் x 
இரண்ூன் ஒ௠ங்ழைணப்௖ டான் தைலவழ் ைமனஸ் ஒ௠ங்ழைணப்௖ ேவ௥பாடாக இ௠க்ஶம்.x 
  ஒன் ஓவர ்ஒன் ௔ளஸ் சௌர ஒ௠ங்ழைணப்௖ உங்க௬க்ஶ ஐக் ெகா௄க்ஶம் , ௔ன்னர ்x x 
இ௥ொயாக ஐக் ெகா௄க்ஶம்.dx 

இௌ   mple x tan inverse x minus integration x over one plus x square 
ஆழ௳ட்டௌ, இௌவைர எங்கள் ௔ரசச்ைன௜ன் நைட௚ைற௜ல், எண் என்பௌ வஶப்௔ன் dx

ேவ௥பாட்ைடத் த௳ர ேவ௥ ஒன்௥ம் இல்ைல என்பைத நீங்கள் எளிதாகக் காணலாம் என்௥ 
நிைனக்ழேறன்.
  ஷட்டல் சௌரத்ைத ஒ௠ ௖ொய மா௣ ஆக நீங்கள் ெப௥௴ரக்ள் என்பௌ க்ஶ சமம், x t xdx dt 
அதாவௌ என்பௌ க்ஶ சமம் இரண்௄ ஆழறௌ, எனேவ இந்த ஒ௠ங்ழைணப்ைப எளிதாக xdx dt 
மொப்௔டலாம் டான் தைலவழ் க௯த்தல் ஐ ஆல் பாொ ஒ௠ங்ழைணப்௖ மற்௥ம் இௌ x x dt t 
உங்கைள வ௯நடத்ௌம்  மடக்ைகச ்ெசயல்பாடூ்ற்ஶ இௌ உங்க௬க்ஶ டான் தைலவழ் x x 
க௯த்தல் அைர மடக்ைக மற்௥ம் ஒ௠ங்ழைணப்௔ன் மா௣௧ ஆழயவற்ைறக்  mod t 
ெகா௄க்ஶம்  டான் தைலவழ் இன் ஒ௠ங்ழைணப்ைப இந்த பாணி௜ல் எளிதாகக் காணலாம், x 
எனேவ உங்க௬க்ஶ மற்ெறா௠ ௴ட௄்ப் ப௜ற்஼ையத்  தர௵ம், ஒ௠ங்ழைணந்த நட்சத்ொரம் x 
தைலவழ் என்ன என்பைதக் கண்௄௔ூக்க ௚யற்஼க்க௵ம் ௚தல் ெசயல்பா௄ மற்௥ம் x 
இரண்டாவௌ ெசயல்பாடை்டத் ேதரந்்ெத௄க்க௵ம் இன் ஒ௠ங்ழைணப்ைபக் x log x 
கண்ட௣௞ம் ேபாௌ நீங்கள் 
கவனித்ொ௠ந்தால் இந்த ஒ௠ங்ழைணப்ைப நீங்கேள மொப்௕௄ ெசய்௞ங்கள்.
 அசல் ஒ௠ங்ழைணப்௖டன் ஒ௠ ஶ௣ப்௔ட்ட உறவாக இ௠க்க, இந்த தந்ொரம் உண்ைம௜ல் ஼ல 
ேநரங்களில் ௘க௵ம் எளிௌ மற்௥ம் ஼ல ஼க்கல்கைளத் ோரப்்பொல் இைதப் பயன்ப௄த்தலாம், 
எனேவ அந்த வைக ெசயல்பா௄க௬க்ஶ , இரண்௄ வைகயான ெசயல்பா௄களின் 
ஒ௠ங்ழைணப்௖கள் உங்க௬க்ஶத் த௠ம்.
 அந்த சமயங்களில் இந்த ேயாசைன நன்றாக ேவைல ெசய்ழறௌ, எனேவ உதாரணத்ைதப் 
பா௠ங்கள், அைத எப்பூச ்ெசய்ய ௚ூ௞ம் என்பைத நான் உங்க௬க்ஶச ்ெசால்ழேறன், எனேவ 
௘ன் க்ஶ ைர௜ட் ௄ பவர ்இன் இன்ெடரக்ரல் எ௄ப்பதற்கான உதாரணத்ைதப் mx cos nxdx e 
பாரத்்ௌ என்ைன அைழக்ழேறன்  அைத நான் ஒன்௥ என அைழக்ழேறன் e two e rise to 

இங்ேக மற்௥ம் எந்த எண்ணாக௵ம் இ௠க்கலாம், எனேவ ஶ௣ப்௔ட்ட power mx sine nxdx m n 
எண்களின் பூ நீங்கள் அவற்ைற ோரக்்கலாம் ஒ௠ ஶ௣ப்௔ட்ட வழக்ழல், நாங்கள் அவற்ைற a  
ௗஜ்௷யமாக இல்லாத எண்களாகக் க௠ௌழேறாம், எனேவ அொேவகச ்ெசயல்பா௄ உங்க௬க்ஶத்
ெதரி௞ம்.
  ைசன் ெசயல்பா௄ம் இேதேபால் ைசன் ெசயல்பா௄ம் நீங்கள் ெகாைசன் ெசயல்பாட்ைடப் 
ெப௥௴ரக்ள், எனேவ இந்த இரண்௄ ெசயல்பா௄க௬க்ஶம் ஆ, நான் அவற்௣ல் ஒன்௣ற்கான 
ோரை்வத் ேத௄ேவன், ேம௩ம் நான் உங்க௬க்ஶத் ோரக்்ஶம் ெசயல்பாடாக ஆ ஐ இரண்ைடத் 
ேதரந்்ெத௄ப்ேபன், அேதேபால் நீங்கள் ஐ ஒன்௑க்ஶத் ோரக்்கலாம் இந்த ஐ ௅ைவ எ௱ொ, 
ஆஹ்ைவ ௚தல் சார௖் மற்௥ம் இரண்டாவௌ சார௖்களாக ேதர௵் ெசய்ேவாம், எனேவ இௌ ஒ௠ 
௚க்ேகாண௳யல் சார௖் என்பதால் ைசன் அைத ௚தல் ெசயல்பாடாக ேதர௵் ெசய்ய xi 
ேவண்௄ம், ேம௩ம் எனௌ வரிைச௜ன் பூ நான் அொேவகத்ைத இரண்டாவௌ ெசயல்பாடாக 
ேதர௵் ெசய்ய ேவண்௄ம், 
எனேவ ஒ௠ங்ழைணப்௖ எனக்ஶ வழங்ஶம்  ைரஸ் ௄ பவர ் ஐ ைமனஸ் sine nxe mx m 
இன்ூழேரஷன் ேவ௥பாட்டால் வஶத்தால் ௚தல் பவர ் ஐ ஆல் n cos nxe mx mi 
உயரத்்தப்ப௄ம்  இரண்டாவௌ ௚தல் ெசயல்பா௄ ஒ௠ங்ழைணப்௖ இரண்டாவௌ இன் dx dx 
௚தல் ஒ௠ங்ழைணப்௔ன் இரண்டாவௌ ேவ௥பாட்ூன் ஒ௠ங்ழைணப்௖ , எனேவ இௌ mx sine  

௘ன்சக்ொக்ஶ உயரத்்தப்ப௄ம்.nx 
 
இைத ௚தல் ெசயல்பாடாகக் க௠ொ, பஶொ௜ன் ௛லம் ஒ௠ங்ழைணப்ைபப் பயன்ப௄த்ொ 
௙ண்௄ம் ஒ௠ங்ழைணப்ேபாம், இௌ இரண்டாவௌ ெசயல்பா௄,
 அதனால் நான் ெப௥வௌ என்னெவன்றால், இன் சக்ொ ைசன் ஐ ைமனஸ் ஆல் nx mx m n m 
௚தல் ெசயல்பா௄ இன் இரண்டாவௌ ன் ஒ௠ங்ழைணப்௖  ௚தலாவதாக ைமனஸ் cos nx e- m 
ஒ௠ங்ழைணப்௖ ேவ௥பாட்ூன் ௛லம் க்ஶ உயரத்்த௵ம், mx 
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எனேவ இௌ ைமனஸ் ஒ௠ங்ழைணப்௖ ஆஶம், எனேவ இௌ ைமனஸ் n sine nx n sine nx 
ஒ௠ங்ழைணப்௖ ஆஶம்.

ைமன௻ல் ௘ன்சக்ொக்ஶ உயரத்்தப்பட்டால், நீங்கள் ஆல் சௌரம் ௛லம்  m mx sine nx n m n 
சௌரம் மற்௥ம் ௛லம் m n 

ஐப் பாரக்்கலாம், ௔ன்னர ் ஆல் ஆல் இந்த ஆல் ெப௠க்ழனால் இந்த mx cos nx n m n m 
க௯த்தல் ஶ௣ இந்த ஐ உ௠வாக்ஶம்  என ப்ளஸ் ஆக௵ம், ௔ன்னர ்இ௥ொ௜ல் இந்த si gn 
ைமனஸ் ஶ௣யானௌ ஶ௣ ௚௱வொ௩ம்   இ௠க்ஶம் இங்ேக ெபறப்பட்டௌ நீங்கள் ெதாடங்ழய 
ஒ௠ங்ழைணப்ைபப் ேபாலேவ உள்ளௌ, எனேவ நான் அைத ஆல் மாற்ற ௚ூ௞ம்,i 2 
 அதனால் நான் 
இங்ேக இடௌ பக்கம் வ௠ேவன், நான் அைனவைர௞ம் மாற்௥ேவன், எனேவ நான் 2 1 ைமனஸ் n 
சௌரம் ைமனஸ் சௌரம் சௌரம்  இடௌ ௖றத்ொல் வர௵ம்,  நான் இந்த ௙ சௌரத்ைத எ௄த்ௌக் mn m 
ெகாண்டால் சௌரம் ஷட்டல் சௌரமாக மா௥ம், ஏெனனில் இங்ேக சௌரத்ைதப் m n lcm m 
ெப௥ம், இதனால் நான் ைமனஸ் பவர ் க்ஶ உயரத்்தப்பட்ேடன், mx sine nx ne mx cos nx
இந்த ௳௠ப்பத்ைத எளிதாக்ஶழறௌ  இ௥ொ௜ல் க்ஶ இட்௄ச ்ெசல்ழறௌ, இௌ ௘ன்சக்ொக்ஶ i 2 
உயரத்்தப்படட் க்ஶ சமமான சௌர சௌரத்ொற்ஶச ்சமமான mx cos nxdx m m 
ஒ௠ங்ழைணப்ைபத் த௳ரத்்தால், இங்ேக நீங்கள் சௌரம் மற்௥ம் சௌரத்ைதப் ெப௥௴ரக்ள், m n 
இௌ இங்ேக சௌரம் ஷட்டல் ௛லம் வஶப்௔ல் வ௠ம்  சௌர க்ஶ m n m sine nx minus n cos nx 

க்ஶ உயரத்்தப்பட்டௌ ௘ன் சக்ொக்ஶ உயரத்்தப்பட்டௌ ெபாௌவானௌ பவர ் ெபாௌ e mx e mx m 
க்ஶ உயரத்்தப்பட்டௌ, எனேவ நீங்கள் இைதப் ேபான்ற sine nx minus n cos nx 

நைட௚ைறைய எளிதாக்ஶம் ேபாௌ இ௥ொ௜ல் நீங்கள் ெப௥வௌ இௌதான் 
மற்௥ம் ஆக உயரத்்தப்ப௄ம் ேபாௌ நீங்கள் வழக்ஶக்ஶ ௳ண்ணப்௔க்கலாம், rmx cos x 

௔ன்னர ்இேதேபான்ற ித்ொரத்ைதப் ெப௥௴ரக்ள், எனேவ இங்ேக கவனிக்க ேவண்ூயௌ 
என்னெவன்றால், ஼ல ேநரங்களில் நீங்கள் இந்த ெசயல்பா௄கைளத் ேதர௵் ெசய்யலாம் , 
௔ன்னர ்நீங்கள் பஶொவாரியாக ஒ௠ங்ழைணப்ைப ௙ண்௄ம் ெசய்தால் நீங்கள் அேத 
ெசயல்பாடை்டப் ெபறலாம், ௔ன்னர ்அேத ெசயல்பாடை்ட இடௌ பக்கத்ொற்ஶ மாற்றலாம், 
௔ன்னர ்அந்த சமன்பாடை்ட எளிதாக்கலாம், அந்த அ௣யப்படாத ெசயல்பாட்ூற்ஶ அைதத் 
ோரக்்கலாம், ௔ன்னர ்அந்த ெசயல்பாட்ூன் ஒ௠ங்ழைணப்ைபப் ெபறலாம், எனேவ இந்த ah 
௚ைற ஼ல ஶ௣ப்௔ட்டவரக்௬க்ஶ ௘க௵ம் எளிௌ ஆஶம்.ah 
 ஼க்கல்கள் அ௄த்ததாக நான் மற்ெறா௠ ௚ந்ைதய ஼க்க௧ல் பயன்ப௄த்ொய மற்ெறா௠ ஼றப்௖ 
ெசயல்பாடூ்ற்ஶத் ோரப்்ேபன், எனேவ நான் பாவம் தைலவழ் இன் ஼க்கைலத் ோரக்்ஶம் x x 
ேபாௌ க்ஶ இந்த ெசயல்பா௄ ழைடத்தௌ உண்ைம௜ல் அவரௌ வைகயான ui i one t  
ெசயல்பா௄ ெபாௌவாக ோரக்்கப்படலாம் மற்௥ம் அவற்௣ன் ஒ௠ங்ழைணப்ைபக் காணலாம், 
எனேவ சௌரத்ைத க௯த்தல் x 
ஒ௠ சௌர இன் வரக்்க ௛லத்ொன் ெசயல்பாடை்டப் பாரப்்ேபாம்.dx 

சௌரத்ொற்ஶ ஒ௠ சௌரத்ைத க௯த்ௌ௳ட௄் , ௙த௚ள்ளவற்ைற நான் உங்க௬க்ஶச ் x 
ெசால்ழேறன், எனேவ இந்த ஒ௠ங்ழைணப்ைப ஒ௠ங்ழைணக்க ேவண்௄ம் என்௥ 
ைவத்ௌக்ெகாள்ேவாம்.
 
ஒ௠ ௚ைற சௌரம் க௯த்தல் ஒ௠ சௌரம் இன் ஒ௠ங்ழைணப்பாக நாங்கள் எ௱ௌழேறாம் , x dx 
௚ந்ைதய வழக்ைக நீங்கள் கவனித்தால், அௌ ஒ௠ க௯த்தல் சௌரமாக இ௠ந்தௌ, எனேவ நான்x 
இங்ஶ பயன்ப௄த்ௌம் அேத ௎ட்பத்ைத அந்த சந்தரப்்பத்ொ௩ம் பயன்ப௄த்தலாம்.
 
ோட்டாைவ பாவம் ெசய்ய, இந்த ஶ௣ப்௔ட்ட பூவத்ைத ோரக்்க, என்பௌ ஼ன் ோட்டா௵க்ஶ சமம் , x 
௔ன்னர ்அைத மொப்௕௄ ெசய்ழேறாம், ஆனால் இங்ேக நாம் பஶொகளின் ஒ௠ங்ழைணப்ைபப் 
பயன்ப௄த்ௌழேறாம், 
எனேவ இந்த ெசயல்பாடை்ட ௚தல் ெசயல்பாடாக௵ம், இந்த ெசயல்பாட்ைட ஆக usu 
இரண்டாவௌ ெசயல்பாட்டாக௵ம் க௠ௌங்கள்.
 நீங்கள் சௌரத்ைத க௯த்தால் ஒன்௣ன் சௌர x 
ஒ௠ங்ழைணப்௖ உங்க௬க்ஶ சௌரத்ைத இரண்டாகக் ெகா௄க்ஶம்  சௌரம் க௯த்தல் ஒ௠ x x 
சௌரம் இௌ ௚தல் ெசயல்பாடூ்ன் ேவ௥பாடானௌ இரண்ூன் ஒ௠ங்ழைணப்பால் 
ெப௠க்கப்ப௄ம் இந்த இரண்௄ம் இந்த இரண்௄டன் ரத்ௌெசய்யப்ப௄ம் மற்௥ம் இங்ேக நீங்கள்x 

சௌரத்ைதப் ெப௥௴ரக்ள், இதனால் நீங்கள் சௌரத்ொன் ைமனஸ் ஒ௠ சௌரத்ைத x x x 
ெப௥௴ரக்ள்.

சௌரத்ொற்ஶ ேமல் சௌரத்ைத க௯த்தல் ஒ௠ சௌர ௛லத்ைத ஐக் க௯த்தால் , அைத நாம்  x x dx 
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எளிதாக்கலாம், எனேவ நீங்கள் ௚தல் வாரத்்ைதைய எ௱ௌவைதத் ெதாட௠ங்கள் , நான் இங்ேக 
மனொல் ஒ௠ சௌரத்ைதக் ஷடூ் க௯த்தால் அௌ க௯த்தல் ஆஶம்.
  அொ௧௠ந்ௌ ெவளிேய௥ம் காரணி எனேவ நான் இைத ெசய்ேவன் சௌரத்ைத க௯த்தல் ஒ௠ x 
சௌரம் மற்௥ம் ஒ௠ சௌரத்ைத சௌரத்ைத க௯த்தல் ஒ௠ சௌர இன் வரக்்க ௛லத்தால் x dx 
வஶத்தால், நீங்கள் சௌரத்ைத ைமனஸ் ஒ௠ சௌரத்ைத இங்ேக காணலாம்.x 

எனேவ நான் இங்ேக இரண்௄ ஒ௠ங்ழைணந்த ெசாற்கைளப் ெப௥ேவன், இௌ எனக்ஶ  quare x
சௌரத்ொன் ௚தல் கால வரக்்க  x 
௛லத்ைதக் ெகா௄க்ஶம்  ஒ௠ சௌரம் சௌரம் க௯த்தல் ஒ௠ சௌரத்ைத இன் x dx 
வரக்்க௛லத்தால் வஶத்தால் , இந்தக் க௯த்தல் இத௑டன் ெசல்ழறௌ, எனேவ அௌ ைமனஸ் ஆக 
இ௠க்ஶம், ஒ௠ சௌரத்ைத 

சௌர௛லத்ொன் ௛லம் ஒ௠ சௌரம் ஐப் ெபாௌ ஒ௠ங்ழைணப்பாக எ௄த்ௌக் ெகாள்ளலாம்.x dx
 வரக்்க௛லத்ைதப் ேபாலேவ, எனேவ இந்தச ்ெசால்ைல நான் ஐ என்௥ மாற்௥ேவன், எனேவ 
எனௌ இடௌ ௖றம் ஐ இந்தச ்ெசயல்பா௄ம் ஆஶம், எனேவ இடௌ ௖றம் இப்ேபாௌ ஆழ௳ட்டௌ 2 i 
என்பௌ சௌர ௛லத்ொன் சௌர ௛லத்ைதக் க௯த்தல் ஒ௠ சௌரம் க௯த்தல் ஒ௠ சௌரத்ொற்ஶச ்x x 
சமம் ஒ௠ சௌரம் ைமனஸ் ஒ௠ சௌரம் இன் ஒ௠ங்ழைணப்௖ ஏற்கனேவ நமக்ஶத் ெதரி௞ம் ,x ah 
அௌேவ ப்ளஸ் வரக்்க ௛லத்ொன் சௌரத்ைத க௯த்தல் ஒ௠ சௌரம் மற்௥ம் இ௥ொயாக ஒ௠ x x 
நிைலயான ஒ௠ங்ழைணப்௖ ஆஶம் .

சௌர ௛லத்ொன் வரக்்க ௛லத்ைத சௌரம் க௯த்தல் ஒ௠ சௌரம் இரண்௄ க௯த்தல் ஒ௠  x x x 
சௌரம் இரண்௄ மடக்ைக ேமாட் ௔ளஸ் வரக்்க ௛லத்ொன் சௌரம் க௯த்தல் ஒ௠ சௌரம் x x 
மற்௥ம் மா௣௧ எனேவ இ௥ொயாக நாங்கள் மொப்௕௄ ெசய்த ஒ௠ங்ழைணந்த அைத c ii 
உங்க௬க்காக எ௱ௌம் என்பௌ சௌரம் க௯த்தல் ஒ௠ சௌரம் க௯த்தல் ஒ௠ சௌரம் dx x x 
இரண்௄ மடக்ைக ேமாட் ௔ளஸ் வரக்்க ௛லத்ொன் சௌரம் க௯த்தல் ஒ௠ சௌரம் மற்௥ம் x x 
௔ளஸ் நிைலயான ஒ௠ங்ழைணப்௖ மற்ற ித்ொர௚ம் இேதேபால் காணலாம், அவற்ைற 
உங்க௬க்காக எ௱ௌழேறன் ஒ௠ சௌர ைமனஸ் சௌரம் இன் ஒ௠ங்ழைணப்ைப நீங்கள் x dx 
மொப்௕௄ ெசய்ய ேவண்௄ம், இௌ ஒ௠ க௯த்தல் சௌரத்ொற்ஶ அ௠ழல் இ௠ந்தௌ, இௌ ஒ௠ x 
சௌரத்ொன் இரண்௄ சௌர ௛லத்ொன் க்ஶ சமம் ைமனஸ் சௌரம் மற்௥ம் ஒ௠ சௌரம் x x x 
இரண்௄ ைசன் தைலவழ் ஆல் ஒ௠ ௔ளஸ் இௌ தான் தைலவழ் ௛ன்௣ன் x c xn x 
எ௄த்ௌக்காடூ்ல் நாம் கவனித்தௌ சௌரத்ொன் ஒ௠ங்ழைணப்௖ வரக்்க௛லம் மற்௥ம் ஒ௠ x 
சௌர என்பௌ க்ஶ சமம் சௌரத்ொன் இரண்௄ வரக்்க ௛ல௚ம் dx x x 
ஒ௠ சௌரம் மற்௥ம் ஒ௠ சௌரம் இன் 2 லாக் ௔ளஸ் இன் வரக்்க ௛ல௚ம் ஆஶம்.x x 
  சௌர எங்க௬க்ஶ ஒ௠ சௌரம் மற்௥ம் நிைலயானௌ எனேவ இந்த ௛ன்௥ ௚க்ழயமான pl  
ித்ொரங்கள் அைவ  

மற்௥ம் வூவத்ொல் இ௠ந்த ெசயல்பா௄களின் ௳ஷயத்ொல் நாம் ah dx ax square plus bx 
ஏற்கனேவ பாரத்்ொ௠ப்பதால் அைவ எந்த வைகயான வூவத்ைதப் ெபா௥த்ௌ ஼ல 
ஒ௠ங்ழைணப்௖கைள மொப்௔௄வதற்ஶ அைவ உங்க௬க்ஶ உத௵ம்.

சௌரம் மற்௥ம் க௯த்தல் சௌரம் அல்லௌ எொரம்ைறயாக இ௠ந்தா௩ம், சௌரம்  x k a k 
க௯த்தல் சௌர வூவ வூவங்களில் ஒன்றாக மாற்றப்ப௄ம் ஒ௠ வரக்்க ௛லத்ௌடன் ஷூய x c.
 
ேகாடாரி சௌரம் மற்௥ம் ௔எக்ஸ் ௔ளஸ் ஼ இந்த ௛ன்௥ வூவங்களில் ஒன்றாக மாற்ற ௚யற்஼ 
ெசய்யலாம், ௔ன்னர ்இந்த ஒ௠ங்ழைணப்௖கைள மொப்௕௄ ெசய்யலாம், எனேவ இந்த ௛ன்௥ 
௚க்ழயமான ித்ொரங்கள் நான் உங்க௬க்ஶக் காடூ்யௌ ேபால் ஒ௠ங்ழைணப்௖கைளத் ோரக்்க
உத௳யாக இ௠க்ஶம்.
 ஒ௠ க௯த்தல் நான்ஶ க௯த்தல் சௌர இன் வரக்்க ௛லத்ொன் ஒ௠ங்ழைணப்ைபக் x x dx 
கண்ட௣ய ௚யற்஼ப்ேபாம், எனேவ நீங்கள் ஒ௠ க௯த்தல் நான்ஶ க௯த்தல் சௌரத்ைத x x 
நீங்கள் எளிதாகக் காணலாம், எனேவ அைத 1 ைமல் என்௥ எ௱தலாம்  ஷட்டல் nus 4 x x 
சௌரம் எனேவ இந்த சௌரம் ஷட்டல் 2 எனேவ நான் இங்ேக 4 ஐக் ஷடூ் 4 ஐக் க௯த்தால் இௌ x x 
இ௥ொ௜ல் ஒன்ைற எ௄க்ஶம், இௌ ஷட்டல் இரண்௄ ௚௱ சௌரமாக மா௥ம், எனேவ ஒ௠ x 
க௯த்தல் நான்ஶ ஒன்௥ ஷட்டல் நான்காக மா௥ம் , அதாவௌ ஐந்ௌ க௯த்தல் ஷட்டல் இரண்௄ x  
௚௱ சௌரம் எனேவ ஒ௠ங்ழைணப்௖ ஐ ஐந்ௌ க௯த்தல் மற்௥ம் இரண்௄ ௚௱ சௌர ii x dx 
இன் ஒ௠ங்ழைணப்பாக எ௱த ௚ூ௞ம், எனேவ இௌ ஒ௠ ேநரியல் காரணி என்பதால் நான் 
ேநரூயாக ித்ொரத்ைதப் பயன்ப௄த்தலாம், ஏெனனில் இங்ேக ௔ளஸ் ௅ைவ மாற்௥வதன் x 
௛லம் அைத ேநரூயாகப் பயன்ப௄த்தலாம்  இௌ க்ஶ சமம், எனேவ ஒ௠ங்ழைணப்பானௌ t 
ஐந்ௌ க௯த்தல் ஸ்ெகாயர ் இன் வரக்்க௛லமாக மா௥ம், ஏெனனில் இங்ேக என்பௌ t dt dx dt 
என்பைத நீங்கள் பாரக்்கலாம், எனேவ இௌ ஒ௠ சௌர ைமனஸ் சௌர வூவமாஶம், எனேவ இௌ t 
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எங்கள் ௚ந்ைதய ித்ொரத்ொல் ஒ௠ சௌர க௯த்தல் சௌரம் ேவைல ெசய்௞ம் இங்ேக நான் x 
ஒ௠ சௌர ைமனஸ் சௌரத்ொன் 2 சௌர ௛லத்ைத ஆக ஒ௠ங்ழைணப்ேபன், அதாவௌ 5 t t 
க௯த்தல் சௌரம் மற்௥ம் ஒ௠ சௌரம் 2 ஆஶம், அதாவௌ 5 க்ஶ 2 ைசன் தைலவழ் ஐ வரக்்க t t 
௛லத்ொன் ௛லம் 5 மற்௥ம் ஒ௠ங்ழைணப்௔ன் மா௣௧ ஆல் ஐ மாற்௥ம்  ஷட்டல் 2 நாம் t x x 
௔ளஸ் 2 சௌர ௡ ெப௥ழேறாம்  5 ைமனஸ் சௌரம் 5 ைமனஸ் ௔ளஸ் 2 சௌரம் மற்௥ம் இௌ 1 t x 
ைமனஸ் 4 ஷட்டல் சௌரம், எனேவ நான் இந்த ஒ௠ 1 க௯த்தல் 4 ஷட்டல் ஸ்ெகாயர ்x x x x 
௔ளஸ் ஐந்தால் இரண்௄ ைசன் தைலவழ் ஐ ேநரூயாக மாற்௥ேவன் என்பௌ ௔ளஸ்  t t x 
இரண்௄ ௛லம் ௡ட் ஐந்தால் ஷட்டல் நிைலயானௌ இௌ ௔ளஸ் ௅ ைப ௅ ஆக இ௠க்க x 
ேவண்௄ம் அௌதான் பொல் எனேவ இத்ௌடன் இந்த ஆ ௳ரி௵ைரைய ௚ூக்ழேறாம், எனேவ 
இன்ைறய ௳ரி௵ைர௜ல் பஶொகள் ௛லம் ஒ௠ங்ழைணப்ைபப் பயன்ப௄த்ௌவதற்கான 
ெவவ்ேவ௥ ௎ட்பங்கைளக் கற்௥க்ெகாண்ேடாம் , அௌ எப்பூ என்௥ பாரத்்ேதாம்.
 இௌ வைர நமக்ஶத் ெதரிந்த எந்த ஒ௠ ௎ட்பத்ைத௞ம் பயன்ப௄த்ொ நம்மால் ோரக்்க ௚ூயாத 
஼ல ஒ௠ங்ழைணப்௖கைளத் ோரக்்க உதவலாம் 
ேம௩ம் ஼ல எ௄த்ௌக்காட௄்கைளப் பாரப்்ேபாம் நன்௣ 
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