
शेवटǉा वगाŊतील िवȨाȚाōचे ˢागत आहे आʉी एका पȠतीचा पįरचय पािहला Ǜाला ȑा पȠतीमȯे भागांȪारे एकũीकरण करǻाची पȠत ʉणून 
ओळखले जाते आʉी पािहले की दोन फंƕɌचे उȋादन िविशʼ सूũ वापŝन एकिũत केले जाऊ शकते आʉी सूũ िवकिसत केले आʉी एक उदाहरण 
देखील पािहले आʉी फॉʄुŊला परत िलिहतो ʉणजे आिण ​​या दोन फंƕɌसाठी उȋादनाचे एकũीकरण हे ǉा इंिटŤेशनǉा fx gx fx fx gx 

वजा ǉा इंिटŤेशन िडफरŐशनǉा बरोबरीचे आहे जे इंिटŤेशन आिण नंतर आहे ʉणून याला आʉी एकũीकरण dx fx f prime x gxdx dx 
भागांची पȠत ʉणतो ही पȠत वापरǻासाठी एक अितशय उपयुƅ तंũ आहे आिण काही वेळाने आपण हे फंƕन फंƕनला पिहले फंƕन आिण हे 
फंƕन िȪतीय मानत असʞास काही अिवभाǛ घटकांचे िनराकरण करǻासाठी आपण या पȠतीचा िकती चांगला उपयोग कŝ शकतो हे आपʞाला 
लƗात येईल. फंƕन
ȑामुळे हे िविश̽ ट सूũ लƗात ठेव̜ यात मदत होते,
ȑामुळे ते काय ʉणते ते ʉणजे दोन फं̋ शन̓ या उ̝ पादनाचे एकũीकरण Ǜाला आपण फ Ŋː फं̋ शन इंिटŤेशन ʉणू. दुस- याǉा पिहʞा समाकलनाचे 
िȪतीय वजा िभɄता आिण नंतर संपूणŊ एकीकरण अशा Ůकारे आपण उȋादनाचे ते एकũीकरण पिहʞा फंƕनचे एकीकरण दुस̴याǉा पिहʞा 
समाकलनाचे िȪतीय वजा िभɄता लƗात ठेवतो, ʉणून मी या सूũाचा संदभŊ देत राहीन जर मी आणखी काही उदाहरणे पाहतो
ȑामुळे ˍेअरǉा एकũीकरणासाठी Ůयȉ कŝ या आता पॉवर वर वाढवले ​​​​आता मी तेच तंũ वापŝ शकतो आिण मी याला पिहले फंƕन x x x 
आिण दुसरे फंƕन ʉणतो
ȑामुळे इंिटŤल Ůथम ˍेअर इंिटŤेशन होईल. दुस̴या फंƕनचे वाढवलेले पॉवर वजा इंिटŤेशन िडफरŐशन पिहʞा फंƕनचे हे दुस̴या x e xdx 
फंƕनचे इंिटŤेशन आहे पॉवर आिण नंतर वर वाढवले ​​​​जाते2x e x dx dx 
ȑामुळे ही संपूणŊ गोʼ ˍेअर आिण पॉवर इंिटŤेशनमȯे वाढिवली जाते हे तुʉाला माहीत आहे मी तुʉाला सांिगतʞाŮमाणे पॉवर वर x x e x 
वाढवलेला आʉाला येथे İ̾थरांक ठेवǻाची आवʴकता नाही वजा दोन एकũीकरणाǉा बाहेर घेतले जाऊ शकतात पॉवर मȯे वाढवलेले xe x x 
कडे वाढवलेले सारखे एकũीकरण आहे ʉणून आपण या वाढवून पॉवर पयōत पोहोचतो आपण आधीच मूʞमापन केले आहे ʉणून e xdx x e x 
आता आपʞाला मािहत आहे की आपण ȑाच पȠतीचे मूʞमापन कŝ शकतो ǛाŮमाणे आपण मागील उदाहरणात दोनदा चौरस कंस ठेवला आहे 
आपण हे पिहले कायŊ मानू शकता आिण हे हे दुसरे फंƕन आहे
ȑामुळे पिहʞा फंƕनचे इंिटŤेशन दुस̴याचे वजा िडफरŐ िशएशन दुस̴याǉा पिहʞा इंिटŤेशनचे आिण संपूणŊ इंिटŤेशनचे,
ȑामुळे ही संपूणŊ गोʼ तुʉाला ˍेअरवर घेऊन जाईल आिण या फंƕनǉा एƛ इंिटŤेशनǉा दुɔट ई वाढवेल. पॉवर मायनस इंिटŤेशन ई पॉवर x x 

वर वाढवा आिण शेवटी ˍेअर ई पॉवर वर वाढवा वजा 2 पॉवर वर वाढवा वजा वजा अिधक दोन एकũीकरण ई पॉवर वर xdx x x xe x x 
वाढवले ​​जाईल आिण नंतर एकीकरणाचा İ̾थरता तुʉी देखील जोडू शकता. येथे समाकलनाचा İ̾थरांक आिण शेवटी हे असे असेल
ȑामुळे या फंƕनचे इंिटŤल ˍेअर ई पॉवर पयōत वाढवले ​​​​जाते हे मी तुमǉासाठी दुसरे उदाहरण घेऊ या Ǜामȯे िũकोणिमतीय फंƕɌचा x x 
समावेश आहे. चे मूʞांकन करा पुɎा आपण हे पिहले फंƕन आिण हे दुसरे फंƕन ʉणून घेतो आता मला वाटते की तुमǉा मनातs x sin 3 x 
एक Ůʲ असावा की ʉणजे आपण हे पिहले फंƕन आिण हे दुसरे फंƕन ʉणून का िनवडत आहोत
ȑामुळे आपण ते पाš. पिहʞा फंƕन आिण दुस-या फंƕनसाठी योƶ िनवड ʬायला हवी अशा Ɨणी अनेक वेळा आपण फंƕन फ Ŋː फंƕन ʉणून 
िनवडतो जे आपʞाला इंिटŤलमधील संǒा कमी करǻास मदत करते कारण सूũ दुस̴या वजा िभɄतेǉा पिहʞा फंƕन इंिटŤेशनŮमाणे जाते . दुस̴याचे
पिहले इंिटŤेशन
ȑामुळे आपʞाला काही गोʼी लƗात ठेवाʩा लागतील
ȑामुळे इथे जर मी फंƕन ʉणून पिहले फंƕन घेतले तर ʩुȋɄ नाहीसे होईलx 
ȑामुळे ही गोʼ मी लƗात ठेवत आहे पण इतर काही गोʼी देखील आहेत Ǜा आपण हे लƗात ठेवले पािहजे ʉणून आपण Ůथम हे उदाहरण सोडवू या 
ʉणून येथे एकीकरण असे ʉणतात की Ůथम फंƕन इंिटŤेशन ऑफ सेकंड वजा इंिटŤेशन िडफरŐशन ऑफ सेकंड फंƕन इंिटŤेशन वेगळे मला sin 

चे एकीकरण देते मािहत आहे की कोसाइन चे वजा आहे आिण हे फंƕन एक रेषीय संǒा आहे ʉणून मी िडनोिमनेटरमȯे ʩुȋɄ xi sin xi x 
िलš शकतो
ȑामुळे हे उणे तीन पेƗा तीन होते ʉणून आपण यािवषयी आधीच बोललो आहोत की चे एकũीकरण चे कॅिपटल cos x f ax plus bdx f ax

चे चे भांडवल आहे बशतő आʉाला मािहत असेल की चे एकũीकरण चे भांडवल आहे ʉणून आʉाला मािहत plus b a plus c fxdx fx 
आहे की चे एकũीकरण कोसाइन चे वजा आहे ʉणून ते डेįरʬेिटʬȪारे िवभािजत केलेले कोसाइन तीन होईल या फेलोिशपचा ʉणून sine x x x 
मी ही मालमȅा वापरली आहे, तुʉी Ūी बरोबर ची जागा देखील घेऊ शकता आिण नंतर तुʉी ते समाकिलत कŝ शकता ही सम˟ा नाही आता x t 
उणे एकीकरण एक वेळा पाप तीन चे एकũीकरण पुɎा उणे कॉस तीन बाय तीन आहेx x dx 
ȑामुळे हे टमŊ वजा जाता तीन बाय तीन वजा वजा एक बाय तीन कॉस Ūी चे एकũीकरण सुŜवातीला थोडी काळजी घेतली पािहजे x cos x xdxa 
ʉणूनच मी हे सवŊ टɔे िलिहत आहे, ʉणून एकदा आपण या गणनेशी पįरिचत झालो की आपण हे कŝ शकता . ˋी दोन पाय̴या आिण तुʉी ȑांना p 
िलš शकता ʉणून उणे तीन तीन तीन अिधक एक बाय तीन पुɎा कोसाइन तीन चे एकũीकरण हे समान सूũ वापरत आहे हे मला x cos x x x 
माहीत आहे चे एकũीकरण हे आहे आिण ʉणून हे पाप तीन होते . बाय तीन अिधक एकũीकरणाचा İ̾थरांक ʉणजे तो उणे cos x sin x x x 
कॉस तीन बाय तीन अिधक एक बाय नऊ साइन तीन अिधक एकũीकरणाचा İ̾थरांक ʉणून साइन तीन चे एकũीकरण हे आता आपण x x x x 
समान ŮिŢयेसह पुढे चालू ठेवू शकतो. दुसरे उदाहरण हे उदाहरण आपʞाला शोधǻासाठी िकंवा Ůथम फंƕन ʉणून कोणते फंƕन िनवडले पािहजे 
आिण दुसरे फंƕन ʉणून कोणते फंƕन िनवडले पािहजे हे शोधǻास िकंवा शोधǻास Ůवृȅ करेल ʉणून असे गृहीत धŝ की आपʞाला x log x
चे इंिटŤल शोधायचे आहे जर आय . माझी अशीच युƅी वापरा ʉणजे मी कॉल केला असता मी ते येथे िलहीन ʉणून जर मी काही नवीन x log xdx 
केले नाही तर मी समान कायŊपȠती फॉलो करेन मी या फंƕनला पिहले फंƕन आिण हे फंƕन दुसरे फंƕन ʉणून सांगेन. हे नाहीसे होत आहे ती 
कʙना येथे खरोखर कायŊ करते की नाही हे आपʞाला पहावे लागेल,
ȑामुळे हे दुस̴या फंƕनǉा पिहʞा फंƕन इंिटŤेशनवर जाईल आिण दुस̴या फंƕन ǉा पिहʞा फंƕन इंिटŤेशनचे वजा इंिटŤेशन dx 
िडफरŐ िशएशन ǉा पिहʞा फंƕन इंिटŤेशनवर जाईलdx 
ȑामुळे शेवटी लॉग चे इंिटŤेशन वजा चे इंिटŤेशन होईल आिण नंतर ʉणून हा अिवभाǛ शोधǻाची सम˟ा मला या फॉमŊमȯे xdx x xdx dx 
घेऊन गेली आिण जी या ट̪ɗावर आमǉासाठी आणखी गंुतागंुतीची झाली आहे कारण आʉाला खरोखरच मािहत नाही की लॉग चे अिवभाǛ काय x 
आहे ʉणून या ट̪ɗावर आʉाला मािहत नाही की काय आहे. लॉग चा अिवभाǛ भाग आहे आिण ʉणून आपण पुढे जाऊ शकत नाही ʉणून x 
लॉगįरदिमक ची िनवड दुसरे फंƕन ʉणून करणे आिण पिहʞा फंƕनची िनवड करणे कारण ते नाहीसे होत होतेx x 
ȑामुळे आʉाला येथे मदत झाली नाही ʉणून नेहमी अह िनवडताना असे होत नाही. बŠपदी फंƕन जे गायब होते ते तुʉाला मदत करेल ते इतर ah 
फंƕɌवर देखील अवलंबून आहे जे उȋादन ʉणून इंिटŤँडमȯे उपİ̾थत आहेत, ʉणून या Ůकरणात Ůथम फंƕन ʉणून वापŝन पाš या log x 
ʉणून आपण ला ʉणून कॉल कŝया फंƕन आिण हे दुसरे फंƕन ʉणून मग काय होते ते पहा ʉणजे लॉग पिहʞा log x fir st x x 
फंƕनचे इंिटŤेशन ʉणजे इंिटŤेशन वजा िडफरŐशन पिहʞाचे ʉणजे लॉग िडफरŐशन ʉणजे लॉग चे िडफरŐशन एक ने गुणाकार केले xdx x x x 
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तर दुस̴याǉा इंिटŤेशनने आिण नंतर संपूणŊ इंिटŤेशन हे आपʞाला ला दुस̴या ˍेअरǉा इंिटŤेशनमȯे दोन वजा एकाȏीकरणामȯे एकाxdx x x 
ने ने गुिणले जाते या इंिटŤेशनने ˍेअर दोन ने लॉग इन केले जाते ʉणून काळजीपूवŊक लƗात ƽा की हे येथे सह रȞ होते ʉणून x x dx x x 
आपʞाला ˍेअर िमळावे 2 लॉग वजा 1 बाय 2 चे एकũीकरण आिण हे मला मािहत आहे ʉणून हा वगŊ बाय दोन लॉग वजा x x xdx x x x 
चौरसाचा अधाŊ बाय दोन जो एकीकरणाचा İ̾थरांक आहे
ȑामुळे हे मला चौरस बाय दोन लॉग देईल वजा चौरस बाय चार आिण नंतर अिधक एकũीकरणाचा İ̾थरांकx x x 
ȑामुळे या अिवभाǛतेचे मूʞमापन सहज करता येईल जर आपण Ůथम फंƕन ʉणून आिण हे दुसरे फंƕन ʉणून िनवडले तर या log x x 
Ůकरणात आपण िनवडʞास लॉग मधील पिहले फंƕन ʉणून दुसरे फंƕन आपण अशा सम˟ेपयōत पोहोचतो िजथे आपʞाला लॉग चे x x x 
इंिटŤल शोधायचे आहे जे आपʞाला या ट̪ɗावर मािहत नाही ʉणून फंƕनची िनवड करणे खरोखर महȕाचे आहे जर आपण चुकीची िनवड केली तर 
आपण ȑापयōत पोहोचू शकता. फंƕɌचे मूʞमापन खूप İƑʼ होईल जसे आपण ǉा बाबतीत पािहले होतेx log x 
ȑामुळे ते अितशय सोपे िदसणारे फंƕन होते परंतु चे इंिटŤल आपʞासाठी ितɔट तयार करत होते ʉणून कʙना मुƥतः  Ǜासाठी फंƕन log x 
िनवडली जाईल इंिटŤेशन अह होत नाही िकंवा ते लांबून लांब होत जात नाही आिण ȑाचŮमाणे जर आपण अशा Ůकारची कʙना शोधली तर आपण 
कोणते कायŊ िनवडावे हे आपण सहजपणे शोधू शकतो ʉणून मी येथे दुसरे उदाहरण देईन. ʉणून समजा की आपʞाला साइन ʩुǿम चे x x 
एकũीकरण शोधायचे आहे
ȑामुळे यामȯे बीजगिणतीय कायŊ आिण ʩˑ िũकोणिमतीय कायŊ समािवʼ आहे, ʉणून मागील अनुभवावŝन आपʞाला मािहत आहे की साइन 
ʩुǿम चे एकũीकरण हे ũासदायक असेल ʉणून आपण या ʩुǿम ला पिहले फंƕन ʉणू आिण या ला दुसरे फंƕन ʉणू x wi. sin x x 
जेणेकŜन इंिटŤल ʩुǿम दुस-याǉा इंिटŤेशनमȯे बनते, आता मी ȑाला थेट चौरस िलš शकेन एका वजा चे वगŊमूळ Ȫारे दुस̴याǉा sine x x x 
एकũीकरणात वगŊ चौरस दोन आहेx x dx 
ȑामुळे हे एकीकरण चौरस ʩुǿम बाय दोन वजा एक बाय दोन वगŊ िकंवा एक वजा वगŊ वगŊमूळ असे मी िलिहʞास ते x sin x x x dx x 
चौरस ʩुǿम बाय दोन वजा एक अधाŊ आिण हे इंिटŤँड मी ते वजा एक वजा चौरस अिधक एकचे एकũीकरण ʉणून िलिहतो तर मी येथे sin x x 
काय केले मी एक जोडला आहे आिण मी एक वजा केला आहे ʉणून वजा एक अिधक चौरस अिधक एक ʉणजे एक रȞ होईल ʉणून मला वगŊ x x 
भािगले एक वजा चौरस ǉा वगŊमूळ िमळतील हे मी पुढे चौरस साइन ʩुǿम ने दोन वजा एक अधाŊ असे िलš शकतो हा अिवभाǛ रेखीयx dx x x 
गुणधमŊ वापŝन दोन भागांमȯे मोडेल ʉणून 1 वजा चौरस भागाकार वगŊ 1 वजा वगाŊचे मूळ ऋण िचɎासह मला 1 वजा वगŊ देत आहेx x e x 
ȑामुळे हे िचɎ अिधक होईल नंतर पुɎा वजा अधाŊ गुणाकार
ȑामुळे वजा अधाŊ एकीकरण एक वजा वगाŊǉा वगŊमूळावर एक वजा वगाŊǉा वगŊमूळावर मी या अिवभाǛांचे मूʞमापन करेन दोन वेगळे भाग मी x x 
या अिवभाǛ भागाला वन ʉणेन आिण या अिवभाǛ भागाला दोन ʉणेनi i 
ȑामुळे आता मी साठी िलहीन एक वजा वगŊ चे वगŊमूळ आहे आिण दोन हे एक वजा वगŊ चे वगŊमूळ आहे. i one i one x dx i x dx 
आʉाला दोन ची केस मािहत आहे ʉणून हे ǉा केससाठी साइन ʩुǿम िशवाय दुसरे काहीही नाही आमǉाकडे काही युƅी आहे i i one x 
ʉणून आʉाला या अिवभाǛतेचे मूʞांकन करणे आवʴक आहे या अिवभाǛतेचे मूʞांकन कसे करावे हे आʉाला मािहत नाही
ȑामुळे काय आपʞाला आवʴक आहे की आपण काही Ůित̾थापनाचा िवचार केला पािहजे कारण ते 1 वजा चौरस सारखे िदसते आिण या x dx 
Ůकारचा एक समान अिवभाǛ भाग आʉी आधी मूʞांकन केला आहे ʉणून मी हे ǉा बरोबरीचे असʞास ते एक चांगले पयाŊय x sin theta 
आहे असे िदसते. की मला येथे एक वजा िसन ˍेअर थीटा िमळेल जो कॉस ˍेअर थीटा एस आहे एक वजा वगाŊचे वगŊमूळ एक वजा वगŊ o x sin 
थीटाचे वगŊमूळ होईल जे िशवाय दुसरे काही नाही आिण ȑा बाबतीत होईलcos theta dx cos theta d theta 
ȑामुळे शेवटी मी पाहत असलेला अिवभाǛ मȯे होईल कारण ȑाचा एक उणे cos theta cos integration theta d theta x 
चौरस जो आहे मग जो आहेcos theta dx cos theta d theta 
ȑामुळे मी एक मȯे होतो जे वगŊ िशवाय दुसरे काही नाही हे मला वाटते cos theta d theta cos theta d theta cos theta 
की आपण आता अंदाज लावू शकतो की आʉी मूʞांकन कŝ शकतो येथे ही एक िȪघातीय संǒा असʞामुळे सवŊŮथम आपʞाला ते कोसाइनǉा रेषीय 
ŝपात ŝपांतįरत करावे लागेल, सुदैवाने आपʞाला मािहत आहे की कॉस ऑफ टू थीटाचे सूũ दोन कॉस ˍेअर थीटा वजा एक ǉा बरोबरीचे आहे
ȑामुळे मला कॉस ˍेअर थीटा िमळेल कॉस दोन थीटा वजा एक दोन बरोबर आहे ʉणून मी ते ȑा घटकाने बदलेन आिण मग मला बाहेŝन एक अधाŊ 
िमळेल आिण हे दोन थीटा वजा एक डी थीटाचे होईल जे शेवटी मला ǉा अȯाŊ भागापयōत नेईल दोन थीटा एकũीकरणcos cos 
ȑामुळे एकीकरण कोसाइनचे पुɎा ते गुणधमŊ मी येथे एक रेखीय फंƕन वापरणार आहे ʉणून मला मािहत आहे की कोसाइन थीटाचे एकũीकरण साइन
थीटा आहे आिण 2 ने भागले आहे या घटकाचे अंतर वजा 1 चे एकũीकरण ʉणजे मला थीटा ʉणून िमळेल पण थीटा थीटा काय आहे मी इथून ते सोडवू 
शकतो का थीटा ʉणजे साइन ʩुǿम िशवाय दुसरे काहीही नाही आिण ʉणून हे 1 बाय 4 साइन 2 थीटा असे िलिहले आहे ʉणून साइन ʩुǿम x x 
ǉा दुɔट साइन इनʬसŊ ʉणजे थीटाचे वजा दोन ʉणजे थीटा दुसरे काहीही नाही तर साइन ʩुǿम एक बाय टू साइन ʩुǿम ʉणून मी x x x 
तुमǉासाठी हे आणखी सोपे करेन जेʬा आʉी आमचा अिवभाǛ अह पाहणार आहोत, जर तुʉी या िविशʼ सम˟ेचे अंितम अिवभाǛ ʉणून पािहले 
तर ही दीघŊ गणना आहे जी तुʉाला हे घटक देते . पुढील जागेत मी तुमǉासाठी िलšन ठेवेन की माझे अिवभाǛ काय आहे i
ȑामुळे माझे अिवभाǛ शेवटी चौरस ʩुǿम वगŊ साइन ʩुǿम वजा अधाŊ एक वजा अधाŊ एक कोणता i x sin x by 2 x x by 2 i i i
टू ǉा वजा अȯाŊला बदलेल ʉणून दोन आʉी सह सहज लƗात येते की हे साइन ʩुǿम आिण नंतर संपूणŊ समाकलनाचे पूणŊ İ̾थरांक i uld x 
आता या घटकाकडे मागे वळून साइनǉा अȯाŊ भागाकडे ʩुǿम िचɎांिकत करा ʉणजे ते कोणȑाही ˢŝपापयōत पोहोचत नाही जे आपʞाला मािहत 
आहे आिण आपण काय करतो ते आहे आ̱ हाला माहीत असले̵ या फॉमŊम̡ ये िलš िकंवा जे आ̱ ही पुढे सोपे कŝ शकू जेणेकŝन तु̱ हाला हे समजेल की 
ही संǒा िसन टू थीटा ̓ या समतु̵ य आहे, ̱ हणून तु̱ ही ते िलš शकता . आहे हे आधीच मािहत आहे ʉणून ते दोन होईल आपण ते x x cos theta 
एक वजा पाप चौरस थीटा ʉणून िलš शकता जे आपण एक वजा वगाŊचे दोन वगŊमूळ ʉणून िलš शकता फƅ आपण हे देखील सोपे कŝ शकता x x 
दोन साइन ʩुǿम होईल साइन ʩुǿम ǉा साइन ǉा दुɔट साइन ʩुǿम ǉा कोसाइन मȯे साइन ʩुǿम आिण नंतर साइन ʩुǿम x x x x 

चे कोसाइन हे साइन िवŜȠ ǉा साइनचे 1 वजा वगŊमूळ असे िलिहता येईल जे या पदासारखेच नाही तर शेवटी आपʞाला िमळेल तीच अिभʩƅी x x 
जी आपʞाला येथून िमळाली ʉणून हे आहे 4 पैकी 2 वजा चौरस ʉणून ही अिभʩƅी 1 बाय 4 ǉा 2 वगŊमूळ ǉा 1 वजा ah 1 by x 1 x x x
वगŊ वजा 1 साइन ʩुǿम चा अधाŊ आहे ʉणून आʉी या ŮिŢयेचा वापर कŝन मूʞांकन केलेले इंटर इंिटŤल एक खूपच लांब आहे. हे एक ʉणूनx i 
जेʬा आपण हे सोपे करतो तेʬा आपʞाला शेवटी िमळेल चौरस ʩुǿम पेƗा जाˑ दोन वजा एक याचा अधाŊ भाग दोन बाय चार आहे जो x sin x 
ȑाला एक कŝन दोन बनवेल
ȑामुळे हे एक वजा चौरस वजा एकचे दोन वगŊमूळ बनवेल साइन ʩुǿम चा अधाŊ आिण नंतर साइन ʩुǿम चा वजा अधाŊ आिण İ̾थरांक x x x x 
ʉणून ही संपूणŊ ŮिŢया केʞानंतर आʉी मूʞमापन केलेले हे अंितम अिवभाǛ आहे ʉणून आʉी या समाकलनाǉा मदतीने भागांȪारे आिण आʉी 
िशकलेʞा इतर तंũांचा देखील वापर कŝ शकतो. आपण आधीच काही फंƕɌचे इंिटŤल शोधू शकतो आता आपण Ůथम आिण िȪतीय फंƕनǉा 
िनवडीǉा महȇाǉा Ůʲावर आलो आहोत ʉणजे कोणȑा फंƕनला आपण Ůथम फंƕन ʉणून कॉल करावे आिण कोणȑा फंƕनला आपण हे 
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िविशʼ फॉमूŊ लागू करत असताना दुसरे फंƕन ʉणून कॉल करावे. ʉणून आʉी मुƥतः  फंƕɌचे संयोजन पाहतो ते सम˟ा ते सम˟ेवर la 
अवलंबून असते परंतु मी तुʉाला सांिगतले की यामुळे तुमचा अिवभाǛ अह गंुतागंुत होऊ नये कारण तुʉी सूũामȯे पाš शकता की ते चे gx fx 
इंिटŤल असे ʉटले आहे, ʉणून जर मी ए. फॉमŊ फंƕन Ǜामȯे एक इंिटŤल असेल जे खूप İƑʼ आहे िकंवा जर ते सतत वाढवत रािहʞास मला 
अडचणीत येईल कारण इथे पुɎा आणखी एक इंिटŤल समािवʼ आहे
ȑामुळे इंिटŤलचे अिवभाǛ आहे
ȑामुळे सम˟ा िनमाŊण होऊ शकतात ʉणून मी फंƕनची िनवड Šशारीने केली पािहजे. अिवभाǛ कारण मला आधीच संपूणŊ उȋादनाचा 
अिवभाǛपणा मािहत नाही आिण जर मी असे काहीतरी िनवडले Ǜामुळे ते आणखी गंुतागंुतीचे होईल तर मला ũास होईल ʉणून मी बŠतेक फंƕन 
िनवडले पािहजे जे फार İƑʼ होऊ नये असे एक अिधवेशन आहे जे असे ʉणतात. जर तुमǉाकडे फंƕɌचे संयोजन असेल Ǜामȯे तुमची ʩˑ 
िũकोणिमतीय फंƕɌ लॉगįरदिमक फंƕɌ बीजगिणतीय ʉणा बŠपदी इȑािद असतील तर िũकोणिमतीय ʩˑ िũकोणिमती आिण tric 

आिण नंतर घातांक सहसा जाˑ सम˟ा िनमाŊण करत नाहीत ʉणून ते ʉणतात की हे असे असावे असे trigonometric exponential 
अिधवेशन ʉणते की हा सहसा िनवडीचा Ţम असावा की आपण Ůथम फंƕन ʉणून फंƕन िनवडǻाचा ah ah inverse gnometric 
Ůयȉ केला पािहजे जर ते उपİ̾थत असेल आिण हे Ţमाने असले पािहजे आिण लॉगįरदिमक हे पिहले फंƕन आहे, ʉणून आʉी हे Ůकरण पािहले आहे 
िजथे आपʞाला लॉग एकिũत करायचे आहे, ʉणून या Ůकरणात आपʞाला मािहत आहे की बीजगिणतीय कायŊ उपİ̾थत होते आिण लॉगįरदिमकx x 
उपİ̾थत होते ʉणून या Ţमानुसार मी Ůथम लॉगॅįरदिमक आिण नंतर बीजगिणत िनवडले पािहजे ʉणून तुʉी पािहले की जेʬा मी ते उदाहरण पािहले की
जर मी हे पिहले फंƕन ʉणून िनवडले आिण हे दुसरे फंƕन असेल तर इंिटŤल खूप सोपे होते आिण ते सहज हाताने होते आिण आʉी ते सहजपणे 
हाताळू शकलो. ʩुǿम साठी केस पािहलेx sine x 
ȑामुळे येथे देखील ʩˑ फंƕन हे पिहले होते आिण हे दुसरे होते
ȑामुळे हे देखील या Ţमाने येते तुʉाला ʩˑ िũकोणिमतीय आिण नंतर बीजगिणत िदसेल ʉणून Ůथम ʩुǿम िũकोणिमतीय िनवडले गेले आिण c 
नंतर बीजगिणतीय फंƕन दुसरे फंƕन ʉणून िनवडले गेले आिण अहो हा फंƕनचा Ţम आहे जो मूʞमापन करताना लƗात ठेवला पािहजे, जरी 
साȯा फंƕɌसाठी अनेक वेळा मूʞमापन करणे इतके अवघड नसले तरीही. ऑडŊरचे पालन कŝ नका परंतु जर एखादे फंƕन खूप İƑʼ झाले तर 
ȑाचे मूʞांकन करणे खरोखर कठीण होईल मी तुʉाला दाखवतो की या िविशʼ अिवभाǛतेसाठी तुʉी हे पिहले फंƕन ʉणून िनवडले तरीही याचे 
मूʞांकन केले जाऊ शकते परंतु नंतर मूʞांकन करणे थोडे İƑʼ असेल.
ȑामुळे आता आपण या पȠतीचा महȇाचा उपयोग पाš जे आपʞाला काही अिवभाǛ घटकांचे मूʞमापन करǻास मदत करेल जे ǒात पȠतीचंा 
वापर कŝन एकũीकरण करणे आपʞासाठी खूप कठीण आहे ʉणून आपʞासाठी लॉग ǉा अिवभाǛतेचे एक उदाहरण घेऊ हे उदाहरण xdx 
आपʞाला मदत करेल . इंिटŤलचे मूʞमापन करताना आʉी Ǜाची सुŜवात केली आहे
ȑामुळे आʉी काय करतो की आʉी ते एक गुणा लॉग समजतो, तुʉाला मािहत आहे की एका फंƕनने गुणाकार केʞाने ते समान फंƕन x dx 
बनते आिण मग आʉी Ţमवारी पȠत लागू करतो की कोणते फंƕन पिहले फंƕन ʉणून िनवडले पािहजे आिण कोणते फंƕन दुसरे फंƕन ʉणून 
िनवडले पािहजे ʉणून येथे लॉग गोʼ उपİ̾थत असʞाने मी ते पिहले फंƕन मानले पािहजे आिण हे बीजगिणतीय फंƕन एक İ̾थर फंƕन आहे. z 
ˢतः साठी Űेक फंƕन हे दुसरे फंƕन मानले जावे आिण जर मी ते इंिटŤेशन अंशतः  केले तर ते मला एकाचे लॉग इंिटŤेशन देईल मी ते आता थेट x 
िलš शकतो लॉग चे वजा इंिटŤेशन िडफरŐ िशएशन ते पुɎा एकीकरण केले पािहजे. ऑफ वन मला देते ही संपूणŊ गोʼ मला लॉग x x x xdx x x 
उणे देईल कारण रȞ होईल ʉणून येथे मला एक वन डीएƛ िमळेल जो मला देईल आिण शेवटी एकीकरणाचा İ̾थरांक ʉणून मला हा x x x x 
महȇाचा िनकाल लॉग ʉणून िमळाला. उणे ʉणून जर मला ǉा इंिटŤेशनवर परत जायचे असेल तर मी तुʉाला xdx x log x x x log x 
सांिगतले होते की आता जर मी हे पिहले फंƕन ʉणून िनवडले आिण हे दुसरे फंƕन ʉणून िनवडले आिण हे एक साधे फंƕन असʞाने मी तसे केले 
नाही तर मी कŝ शकतो काळजी अ या Ţमाने मला एƛ इंिटŤेशन ऑफ लॉग वजा इंिटŤेशन िडफरŐ िशएशन ऑफ एक लॉग एƛचे इंिटŤेशन हे x x 
संपूणŊ फंƕन ʉणू शकते कारण मला लॉग चे इंिटŤेशन आता मािहत आहे लॉग चे इंिटŤेशन लॉग वजा आहे ʉणून मी येथे हे मूʞ बदलूx x x x x 
शकतो
ȑामुळे आता मला लॉग उणे काय िमळेल जसे मी पूवŎ सांिगतले होते की İ̾थरांक आपण या ट̪ɗावर येथे दुलŊƗ कŝ शकतो लॉग चे x x x x x 
एकũीकरण पुɎा मायनस ने बदलले आहेx log x xdx 
ȑामुळे ते पुढे जाईल एकीकरण हे पुढे चौरस लॉग वजा चौरस वजा चे एकũीकरण आिण नंतर अिधक चौरस बाय दोन आिण x x x x log x x 
नंतर शेवटी एकीकरणाचा İ̾थरांक आता आपण हे ˙ʼपणे पािहले तर ही संǒा आपʞा इंिटŤँडिशवाय काही नाही. आिण ʉणून मी ते x log xdx i
िलš शकेन ʉणजे मला चौरस लॉग वजा चौरस बाय दोन अिधक चौरस बाय दोन िमळेल ʉणजे मला चौरस बाय दोन वजा अिधक x x x x x i c
िमळेल
ȑामुळे मला आता येथून िमळालेली अिभʩƅी ʉणजे मी डावा हात बाजू चौरस लॉग वजा चौरस बाय दोन वजा अिधक कॉɍॅनǉा x x x i 
बरोबरीची आहे डाʩा बाजूला हˑांतįरत करा ʉणजे तुʉाला ǉा दुɔट िमळेल आिण नंतर संपूणŊ भाग दोनने िवभािजत करा ʉणजे तुʉी ते t i i i
बरोबर आहे ʉणून थेट िलš शकता ʉणून मी हे डाʩा बाजूला हˑांतįरत केले आहे जेणेकŝन ते दोन झाले आिण दोनने भागले तर चौरस i i x 
लॉग दोन वजा चौरसाने चार अिधक हा İ̾थरांक दोनने मी िलš शकतो, मी ȑाला आणखी एक नवीन İ̾थरांक िलš शकतो जो पुढे İ̾थरांक x x c c 
ʉणून समजला जाऊ शकतो कारण तो İ̾थरांक आहे यात काही फरक पडत नाही तुʉी कोणता अिनयंिũत İ̾थरांक िनवडला पािहजे
ȑामुळे शेवटी समाधान या ˢŝपासारखे िदसले पािहजे ʉणून या फंƕनसाठी जर मला लॉग चे इंिटŤल मािहत असेल तर याचे मूʞमापन केले जाऊx 
शकते परंतु आपण पाš शकता की जर आपण वळवले तर गणना िकती गंुतागंुतीची होती. फंƕɌǉा िनवडीचा Ţम मी तुमǉासाठी आणखी एक 
उदाहरण ʉणून देईन जे मी सोडवणार नाही तुʉी हे उदाहरण पहा ˍेअर लॉग चे मूʞमापन करा दोɎी तंũांचा वापर करा Ǜाचा x xdx xdx x 
मी तुʉाला Ůथम िवचार केला आहे कारण येथे Ţम सांगते की लॉग असावे पिहले फंƕन ʉणून िवचार केला जातो आिण हे बीजगिणत ˍेअर x c x 
हे दुसरे फंƕन मानले जावे ʉणून Ůथम तुʉी ते फ Ŋː फंƕन ʉणून आिण ˍेअर दुसरे फंƕन ʉणून िनवडा आिण नंतर समाकिलत करा आिण x 
नंतर दुस̴ या बाबतीत तुʉी हे फंƕन Ůथम फंƕन ʉणून िनवडता. दुसरे फंƕन ʉणून कायŊ करा आिण नंतर एकिũत करा आिण गणनेतील फरक 
पहा आिण हे जाणून घेǻाचा Ůयȉ करा की दुस̴ या İƑʼ फंƕनचे पुढील उदाहरण ʉणजे टॅन ʩुǿम चे एकũीकरण, ʉणून यासाठी देखील मी x 
तीच युƅी वापरेन जी आʉी लॉगįरदिमक साठी वापरली होती . ʩुǿम एक गुणाकार ʩुǿम हे फंƕन िलहा कारण ते ʩˑ x tan xs tan x 
िũकोणिमतीय फंƕन आहे ʉणून हे पिहले बीजगिणतीय फंƕन ʉणून Ťा˨ धरले जावे ʉणून हे ʩुǿम दुस-याचे इंिटŤेशन वजा tan x x 
एकीकरण भेद असेल. टॅन ʩुǿम तुʉाला एकापेƗा एक देईल अिधक एकाचे चौरस एकũीकरण तुʉाला देईल आिण नंतर शेवटी देईल x x x dx 
ʉणजे तुʉी पहा कसे ते ʩुǿम वजा एकीकरण ओʬर वन अिधक चौरस झाले आहे आमǉा आतापयōतǉा si mple x tan x x x dx 
सम˟ेǉा सरावाने मला वाटते की तुʉी सहजपणे पाš शकता की अंश हे भाजकाǉा िभɄतािशवाय दुसरे काही नाही ʉणून तुʉी काय कराल की तुʉी 
भाजक एक ƽा. अिधक चौरस हे नवीन ʬेįरएबल ʉणून िमळेल जेणेकŜन तुʉाला दोन ǉा बरोबरीने िमळेल ʉणजे x t x dx dt xdx dt 
ǉा बरोबरीने दोन असेल
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ȑामुळे या अिवभाǛचे सहज मूʞमापन केले जाऊ शकते ʩुǿम वजा एक अधाŊ एकीकरण Ȫारे आिण जे लीड करते तुʉी x tan x dt t 
लॉगįरदिमक फंƕनकडे जाल
ȑामुळे हे तुʉाला चा ʩुǿम वजा अधाŊ लॉगįरदिमक देईल आिण एकũीकरणाचा İ̾थरांक देईल जे शेवटी तुʉाला अंितम उȅर mod t x tan x 

वजा अधŊ लॉगįरदिमक ऑफ ǉा वन ɘस ˍेअर आिण अिधक İ̾थरांक देईल. टॅन ʩुǿम चे एकũीकरण या tan inverse x mod x x 
फॅशनमȯे सहजपणे आढळू शकते ʉणून तुʉाला आणखी एक गृहपाठ ʩायाम Ȩा अिवभाǛ ːार ʩुǿम काय असेल हे शोधǻाचा Ůयȉ कराx x 
Ůथम फंƕन आिण दुसरे फंƕन ˢतः  िनवडा आिण या इंिटŤलचे मूʞांकन करा ʉणून मी चा अिवभाǛ भाग शोधत असताना आʉी हे x log x 

फंƕन िलिहले आिण जेʬा ही एकीकरण ŮिŢया पुढे गेली तेʬा आʉाला आढळले की अिवभाǛांचा संबंध ȑाǉाशी िविशʼ संबंध असʞाचे िदसून i 
आले. मूळ अिवभाǛ ˢतः  ही युƅी कधीकधी खूप सुलभ होते आिण आʉी काही सम˟ांचे िनराकरण करǻासाठी याचा वापर कŝ शकतो ʉणून 
अशा फंƕɌǉा वगाŊसाठी जेथे दोɎी Ůकारǉा फंƕɌचे एकũीकरण तुʉाला अशी फंƕɌ देत राहतील जे ȑा Ůकरणांमȯे कमी होणार नाहीत. ही 
कʙना खूपच चांगली काम करते ʉणून उदाहरण पहा, मी तुʉाला ते कसे बनवता येईल ते सांगेन , ʉणून ई उठवलेले इंिटŤल ते पॉवर mx cos 

वर घेǻाचे उदाहरण पहा आिण मी ȑाला कॉल कŝ Ȩा येथे आिण ही nxdx it e two e raise to power mx sine nxdx m n 
कोणतीही संƥा असू शकते ʉणून िविशʼ संƥांनुसार तुʉी ȑांना िविशʼ केस ʉणून सोडवू शकता आʉी ȑांना कोणȑाही संƥा ʉणून िवचारात घेत 
आहोत जे ˙ʼपणे शूɊ नसतील. तुʉाला घातांकीय फंƕन मािहत आहे जर तुʉी एकतर फरक केला िकंवा समाकिलत केला तर तुʉाला दुसरे s o 
घातांकीय फंƕन कोसाइन फंƕन िमळेल जर तुʉी वेगळे केले िकंवा एकũ केले तर तुʉाला एकतर कोसाइन फंƕन िमळेल तुʉाला साइन फंƕन 
िमळेल ȑाचŮमाणे साइन फंƕन तुʉाला कोसाइन फंƕन िमळेल
ȑामुळे या दोन फंƕɌसाठी ȑापैकी एकासाठी उपाय शोधेन आिण मी फंƕन ʉणून दोन िनवडेन जे मी तुमǉासाठी सोडवीन ah i ah i 
ȑाचŮमाणे तुʉी वन साठी सोडवू शकता, ʉणून आपण हे दोन िलš आिण Ůथम फंƕन आिण दुसरे फंƕन ʉणून िनवडा. हे िũकोणिमतीयi i ah 
फंƕन असʞामुळे ने ते पिहले फंƕन ʉणून िनवडले पािहजे आिण माǟा ऑडŊरनुसार मी दुसरे फंƕन ʉणून घातांक िनवडले पािहजेsine xi 
ȑामुळे इंिटŤल मला देईल आिण ला पॉवर वाढवेल आिण वजा एकीकरण फरक करेल हे sine nx mx m n cos nxe raise to power

दुस̴या ǉा पिहʞा फंƕनचे इंिटŤेशन दुस̴या ǉा पिहʞा इंिटŤेशनǉा दुस̴या िडफरŐशनचे इंिटŤेशन आहेmx by m dx dx 
ȑामुळे हे मला देइल वाढवलेला वर वजा हा एकीकरणाचा पुढे e mx sine nx m n by m e raise to power mx cos nxdx 
आपण हे पिहले फंƕन मानून इंिटŤेशन वापŝन पुɎा एकũ कŝया आिण हे दुसरे फंƕन आहे
ȑामुळे मी काय करतो? िमळेल ते ǉा पॉवर ने भागले वजा ने Ůथम फंƕन कॉस एकीकरण दुस̴ याचे वाढवलेले nx mx sine m n m nx e 

पॉवर ने वजा इंिटŤेशन िडफरŐशन पिहʞाचे वजा साइन एकीकरण सेकंद वाढवलेला वर वर आिण नंतर संपूणŊ mx mx m n nx e mx mx m 
एकũीकरण ʉणून जेʬा आपण ते आणखी सोपे केले तेʬा आपʞाला काय िमळेल दोन बरोबर वाढवलेले वर वर वजा i e mx mx sine nx m 
आपण वगŊ वगŊ पाš शकता पॉवर नंतर ने ने गुणाकार केʞाने ने हे वजा िचɎ हे िचɎn by m n by m e raise mx cos nx n m n m 
अिधक बनवेल आिण शेवटी हे वजा िचɎ संपूणŊ िचɎात असे बनवेल मला एक वजा िचɎ मȯे वगŊ मȯे िमळेल चौरसn nn m mmb 
ȑामुळे चौरस Ůती चौरस एकीकरण चे घात पयōत वाढवले काळजीपूवŊक पहा तुʉी येथे जे िमळवले आहे ते तुʉी Ǜा n m e m x sine nxdx 
अिवभाǛतेने सुŝ केले आहे तेच आहे ʉणून मी ते ने बदलू शकतो जेणेकŝन मी येथे डाʩा बाजूला येईन मी Ůȑेकजण हˑांतįरत करीनi 2 
ȑामुळे चे 2 1 वजा ˍेअर वजा ˍेअर बाय ˍेअर डाʩा बाजूला येईल ɘस ˍेअर बाय ˍेअर इƓल होईल जर मी हा ˍेअर n mn m n m m 

ʉणून घेतला तर इथे ˍेअर िमळेल ʉणजे मी पॉवर वजा ने वाढवला पॉवर हे सरलीकृत केʞाने शेवटी lcm m mx sine nx mx cos nx i
2 कडे नेले जाईल जे काही नाही तर चे एकũीकरण बरोबर ˍेअर ˍेअरǉा बरोबरीचे आहे जे येथे रȞ केले तर तुʉाला e mx cos nxdx m m 

ˍेअर अिधक ˍेअर िमळेल जो मȯे येईल येथे भाजक एक बाय ˍेअर अिधक ˍेअर वजा मȯे m n m n m sine nx n cos nx e 
वाढवलेला पॉवर वर वाढवलेला सामाɊ आहे पॉवर सामाɊ वजा मȯे वाढलाmxe mx mx e mx m sine nx n cos nx 
ȑामुळे शेवटी हेच होईल जेʬा तुʉी ही ŮिŢया सोपी कराल तेʬा िमळवा
ȑामुळे तुʉी केससाठी अजŊ कŝ शकता तेʬा तो आिण वर वाढवला जातो आिण ȑाचŮमाणे तुʉाला समान सूũ िमळेलe rmx cos x 
ȑामुळे येथे लƗात घेणे महȕाचे आहे की काहीवेळा तुʉी ही फंƕɌ िनवडू शकता आिण नंतर जर तुʉी वारंवार इंिटŤेशन केले तर तुʉाला तेच 
फंƕन िमळू शकते आिण मग तुʉी तेच फंƕन डाʩा बाजूला हˑांतįरत करा आिण नंतर ते समीकरण सोपे करा आिण ȑा अǒात फंƕनसाठी ते 
सोडवा आिण मग तुʉाला ȑा फंƕनचे इंिटŤल िमळू शकेल
ȑामुळे ही पȠत काही िविशʼ सम˟ांसाठी खूप सुलभ होईल. ˙ेशल फंƕन जे मी आधीǉा दुस̴ या सम˟ेमȯे वापरले होतेah 
ȑामुळे जेʬा मी साठी ची सम˟ा सोडवत होतो तेʬा हे फंƕन िमळाले मी खरं तर अशा Ůकारचे फंƕन ui x sin inverse x 
सवŊसाधारणपणे सोडवले जाऊ शकते आिण ȑांचे अिवभाǛ आहे ʉणून आपण फंƕन पाš. वगाŊचे वगŊमूळ वजा वगŊ ȑाचŮमाणे मी एका x a dx 
वगाŊसाठी कŝ शकतो वजा चौरस आिण एक चौरस अिधक चौरस मी वगŊ वजा चौरस साठी कŝ आिण मग बाकीचे मी तुʉाला सांगेन x x x 
ȑांǉासाठी सूũे ʉणून समजा की आपʞाला हे इंिटŤल समाकिलत करायचे आहे, तर तुʉी काय कराल की आʉी लॉगįरदिमक फंƕनसाठी वापरतो 
तेच तंũ आʉी वापरतो आʉी ते एक गुणा चौरस वजा चौरस असे एकीकरण ʉणून िलिहतो . केस हा एक वजा चौरस होता ʉणून मी येथे x dx x 
वापरत असलेले तेच तंũ ȑा बाबतीत देखील वापरले जाऊ शकते, आʉी तेथे एक Ůित̾थापन इƓल टू िसन थीटा वापरतो, ʉणून या िविशʼ फॉमŊचे x 
िनराकरण करǻासाठी आʉी वापरतो आिण मग आʉी ȑाचे मूʞमापन करतो परंतु येथे आʉी भागांनुसार x is equals to sin theta 
एकũीकरण वापरत आहोत
ȑामुळे हे फंƕन पिहले फंƕन आिण हे फंƕन नेहमीŮमाणे दुसरे फंƕन ʉणून िवचारात ƽा ʉणजे तुʉाला ˍेअर वजा चौरस एकीकरण x 
िमळेल दोन सॉरी इंिटŤेशनने तुʉाला ˍेअर िमळेल. पैकी एक तुʉाला वजा एकीकरण भेद देईल वगाŊǉा वगŊमूळाचा वजा एक वगŊ तुʉालाx x x x 
दोन वर दोन मूळ देईल चौरस वजा चौरस हा पिहʞा कायाŊचा भेद आहे सेकंद तुʉाला देईल हे दोन या दोनसह रȞ झाले आिण येथे तुʉाला x x x x 
वगŊ िमळेल ʉणजे तुʉाला वगाŊचे वगŊमूळ वजा चौरस वजा चौरसाचे चौरस वजा चौरसाचे एकũीकरण िमळेल . आʉी ते पाहतो आʉी सोपे x x x x 
कŝ शकतो ʉणून तुʉी पिहली संǒा िलिहत राहा कारण ते वजा आहे जर मी येथे एक चौकोन जोडला आिण वजा केला तर मला ȑातून एक घटक िमळू 
शकेल ʉणून मी हा वगŊ वजा चौरस अिधक चौरस करेन वगाŊचे वगŊमूळ वजा चौरस सहज तुʉी पाš शकता वगŊ वजा एक वगŊ येथे वगŊ x x dx x x 
वजा वगाŊǉा वगŊमूळाने भागता येईल
ȑामुळे मला येथे दोन अिवभाǛ संǒा िमळतील Ǜामुळे मला वगŊमूळ पिहली संǒा िमळेल चौरस वजा एक चौरस वजा िचɎ वगŊ वजा एक x of x x 
वगŊ भािगले वगाŊचे वगŊमूळ वजा चौरस एकीकरण Ɨमˢ एकीकरण वगाŊचे वगŊमूळ वजा चौरस वगŊ वजा चौरस भागाकार ǉा वगŊमूळ आिणx x x dx 
हे वजा जाते यासह ते वजा होईल एक चौरस असू शकतो वगŊ वजा चौरस चे वगŊमूळ एकाचे सामाɊ एकũीकरण ʉणून घेतले. याकडे पहा x dx i 
वगŊमूळ सारखेच आहे ʉणून हे पद ने बदलेलi i 
ȑामुळे माǟा डाʩा हाताची बाजू हे कायŊ देखील आहे ʉणून डावीकडे हाताची बाजू आता बनते 2 ʉणजे चौरसाचे वगŊमूळ वजा चौरस i i i x x 
वजा चौरस एकीकरण एक बाय चौरस वजा चौरस हे आपʞाला आधीच मािहत आहे आिण ते वगाŊचे अिधक वगŊमूळाचे लॉगįरदिमक ah x x x 
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फंƕन आहे. वजा चौरस आिण नंतर शेवटी एकीकरणाचा İ̾थरांक ʉणून शेवटी हा अिवभाǛ िनघतो वगाŊचे वगŊमूळ वजा एक वगŊ बाय दोनa i x x 
वजा चौरस बाय दोन लॉगįरदिमक मॉड अिधक वगाŊचे वगŊमूळ वजा चौरस अिधक İ̾थर ʉणून शेवटी आʉी Ǜा अिवभाǛतेचे मूʞमापन केलेx x c 
आहे ते तुमǉासाठी िलš ʉणजे बाय दोन वगŊमूळ चौरस वजा चौरस वजा चौरस वजा दोन लॉगįरदिमक मॉड अिधक वगाŊचे ii dx x x x x 
वगŊमूळ वजा चौरस व अिधक İ̾थरांक एकीकरणाचे दुसरे सूũ अ देखील असेच सापडेल आिण मी ते तुमǉासाठी िलहीन जे तुʉी एका वगŊ वजा l x 
चौरस ǉा समाकलनाचे मूʞमापन केले पािहजे जे एक वजा चौरसाǉा जवळ होते चौरसाचे दोन वगŊमूळ वजा चौरस अिधक एक वगŊ दोन dx x x 

ʩुǿम Ȫारे ʩुǿम ितसरे उदाहरणामȯे आपण पािहले आहे की चौरसाचे वगŊमूळ अिधक एक वगŊ sine x by a plus c xn x x dx 
बरोबरीचे वगाŊचे दोन वगŊमूळ अिधक एक वगŊ अिधक चौरस बाय 2 लॉगचे अिधक वगŊमूळ वगाŊचे वगŊमूळ अिधक एक चौरस अिधक İ̾थरx x a x x 
ȑामुळे ही तीन महȇाची सूũे ते आपʞाला फंƕɌǉा बाबतीत काही अिवभाǛ अिवभाǛांचे मूʞमापन करǻात मदत करतील, ȑा आधारावर 
आपण फंƕɌǉा बाबतीत आधीच पािहले आहे. जे वगŊमूळ असलेʞा वर चौरस अिधक अिधक या ˢŝपाचे होते की हे एकतर ah dx ax bx c 

चौरस अिधक वजा वगŊ िकंवा ऋण असेल तर वगŊ वजा चौरस Ůकारात ŝपांतįरत केले जाऊ शकते ȑाचŮमाणे तुʉी देत ​​असाल तर x k a k x n 
एक फंƕन जे चे इंिटŤेशन आहे आपण ȑांना या तीनपैकी एका फॉमŊमȯे ŝपांतįरत करǻाचा Ůयȉ कŝ ax square plus bx plus c 
शकतो आिण नंतर आपण या अिवभाǛांचे मूʞमापन कŝ शकतो जेणेकŝन ही तीन महȇाची सूũे मी तुʉाला दाखवʞाŮमाणे पूणाōक सोडवǻासाठी 
उपयुƅ ठŝ शकतात. तुʉाला एक झटपट उदाहरण देतो चला एक उणे चार उणे चौरस ǉा वगŊमूळाचा अिवभाǛ भाग शोधǻाचा Ůयȉ x x dx 
कŝया ʉणजे तुʉाला सहज िदसेल की तुʉी एक वजा चार वजा वगŊ िलš शकता ʉणून तुʉी ते 1 वजा 4 असे िलš शकता. अिधक वगŊ x x x x 
ʉणजे हा चौरस अिधक 2 ʉणून जर मी येथे 4 जोडले आिण येथे 4 वजा केले तर शेवटी एक घेईल आिण हा अिधक दोन पूणŊ चौरस होईल x x x 
ʉणून एक वजा चार ʉणजे एक अिधक चार ʉणजे पाच वजा अिधक दोन पूणŊ चौरस ʉणून अिवभाǛ पाच वजा अिधक दोन पूणŊ चौरस x ii x dx
चे एकũीकरण ʉणून िलš शकतो ʉणून आता मी थेट सूũ वापŝ शकतो कारण तो एक रेखीय घटक आहे मी ते सूũ थेट वापŝ शकतो इथे अिधक x 
दोन समान आहे. जेणेकŝन अिवभाǛ वगŊमूळ होईल पाच वजा ˍेअर कारण येथे तुʉी हे पाš शकताt t dt dx dt 
ȑामुळे हे चौरस वजा वगाŊचे ˢŝप आहेt 
ȑामुळे आमǉा आधीǉा सूũांपैकी एक चौरस वजा चौरस आहे जो येथे काम करेलx 
ȑामुळे मला बाय 2 चौरस ʉणून अिवभाǛ िमळेल चौरस वजा वगाŊचे मूळ जे 5 वजा ˍेअर अिधक एक वगŊ बाइ 2 जे 5 बाय 2 साइन ʩुǿमt t t 

चे वगŊमूळ 5 अिधक एकũीकरणाचे İ̾थरांक ǉा जागी अिधक 2 ने आपʞाला अिधक 2 5 चे वगŊमूळ िमळेल वजा ˍेअर जो 5 वजा t t x x t x 
अिधक 2 ˍेअर आहे आिण हा 1 वजा 4 अिधक ˍेअर सारखा आहे ʉणून मी हे 1 वजा 4 अिधक ˍेअर अिधक पाच बाय टू साइन x x x x 
इनʬसŊ ʉणजे अिधक दोन ŝट Ȫारे बदलेन पाच आिण नंतर अिधक İ̾थरांक हे अिधक दोन बाय दोन असे असले पािहजे हे उȅर आहे ʉणून t x x 
आपण या आह लेƁरǉा शेवटी आलो आहोत
ȑामुळे आजǉा लेƁरमȯे आपण भागांȪारे एकũीकरण वापरǻाचे वेगवेगळे तंũ िशकलो आिण ते आपʞाला कसे मदत कŝ शकते हे आपण पािहले.
ठरािवक अिवभाǛ सोडवताना जी आपण पयōत ǒात असलेʞा कोणȑाही ǒात तंũाचा वापर कŝन सोडवू शकत नाही ȑाचा मुȞा पुढे आपण t 
आणखी काही उदाहरणे पाš . धɊवाद 
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