
ಕึದ ತರಗൟಯย౵  เർ౲ ൮ბಗಳඝ౬  ๬౷ ಗൟ๯൤౨ ೕๅ, ಆ เඋನದย౵  ූಗಗಳ ෩ಲಕ ಏ౾ೕಕರಣದ เඋನ ಎಂൿ 
ಕฉಯಲ౭ ഴವ เඋನದ ಪคಚಯವඝ౬  කโ ඣೕലං౪ ೕๅ , ಆ เඋನದย౵  ಎರഴ ౽ಯბಗಳ ಉತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ಒಂൿ ඛൽბಷౣ  
๰ತ౳ ವඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ๸෽ೕ೧ಸಬ๾ൿ ಎಂൿ කโ ඣೕലං౪ ೕๅ කโ ඣೕലದ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಅ෗ไൽ౫ ಪല๯൤౨ ೕๅ. 
කโ ๰ತ౳ ವඝ౬  ๼ಂದಃౙ  ಬฉ෷൤౨ ೕๅ,
इसिलए ಉತ౭ ನ౬ ದ ಏ౾ೕಕರಣโ ಎෆಎಋ౺  ಮൡ౨  ೧ಎಋ౺  ಎಂಬ ಎರഴ ౽ಯბಗัಛಜ ಉತ౭ ನ౬ ದ ಏ౾ೕಕರಣโ ೧ಎಋ౺  ലಎಋ౺  
෭ನ๺ ಇಂഔಡ౳ ೕಷඨ ലಫฉඛ౹ ෻ಷඨ ​​ಆෆ ಎෆಎಋ౺ , ಇൿ ಎෆ ද౳ ೖෳ ಎಋ౺  ಇಂഔಡ౳ ೕಷඨ ೧ಎಋ౺  ലಎಋ౺  ಮൡ౨  ඦತರ ലಎಋ౺
इसिलए ಇದඝ౬  කโ ಏ౾ೕಕರಣ ූಗಗಳ เඋನವඝ౬  ಕฉ෷൤౨ ೕๅ. ಈ เඋನವඝ౬  ಬಳಸฤ ൡಂ෇ ಉಪ෷ಕ౨ ฿ದ 
൪ತ౳ ฿ಜං ಮൡ౨  කโ ಈ ౽ಯბವඝ౬  ෮ದಲ ౽ಯბๅಂൿ ಪคಗ൐๭ฆವ ๼ಂൽನ ವಗბವඝ౬  ඛೕโ චನඪ๭ಆಂಡฉ 
ಅಥ฿ චನඪ๭ಆಂಡฉ ಃಲโ ಅเූಜ౲ ಗಳඝ౬  ಪคಹคಸฤ කโ ಈ เඋನವඝ౬  ຂಡ ಬಳಸಬ๾ൿ ಎಂ්ದඝ౬  කโ 
ಸ౷ ಲ౭  ಸಮಯದ ඦತರ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ. හౘඨ
इसिलए ಇൿ ಆຉ ಈ ඛൽბಷౣ  ๰ತ౳ ವඝ౬  චನඪഖౣ ಆಳ౶ ฤ ಸ๻ಯ ෥ഴತ౨ ං
इसिलए ಅൿ ຂำโඃචಂದฉ ಎರഴ ౽ಯბಗಳ ಉತ౭ ನ౬ ದ ಏ౾ೕಕರಣವඝ౬  කโ ෮ದಲචಯർಜ ಎರಡචಯർಜ 
ಕฉ෷൤౨ ೕๅ. ಎರಡචಯದರย౵  ෮ದಲ ಏ౾ೕಕರಣ ಮൡ౨  ඦತರ ๸තಣბ ಏ౾ೕಕರಣದ ಎರಡඡ ෭ನ๺ ವ౲ ൞౲ ಸ,
इसिलए කโ ಉತ౭ ನ౬ ದ ෮ದಲ ౽ಯბದ ಏ౾ೕಕರಣದ ಏ౾ೕಕರಣವඝ౬  ຂಡ චನඪ๭ಆำ౶ ൤౨ ೕๅ, ಎರಡචಯದರย౵  ෮ದಲ 
ಏ౾ೕಕರಣದ ಎರಡඡ ෭ನ๺ เ෗ನ౬ ൤ಯ ಏ౾ೕಕರಣವඝ౬  කโ චನඪ๭ಆำ౶ ൤౨ ೕๅ
इसिलए කඝ ಈ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಆ คೕൟಯย౵  ಉว౵ ೕ಍๯โದඝ౬  ෨ಂൿವค๯൤౨ ೕච කඝ ಇඞ౬  ಃಲโ ಉർಹರൕಗಳඝ౬  
ඣೕഴ൤౨ ೕච
इसिलए කโ ಈಗ ಮ൧౨ ෫౱  ವಗბದ ಇ ಪವฑ ನ ಏ౾ೕಕರಣ౽ౙ ಜ ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ කඝ ಅඃ ൪ತ౳ ವඝ౬  ಬಳಸಬ๾ൿ x x 
ಮൡ౨  කඝ ಇದඝ౬  ෮ದಲ ౽ಯბ ಮൡ౨  ಇದඝ౬  ಎರಡඡ ౽ಯბ ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕච
इसिलए ಅเූಜ౲ โ ෮ದಲ ಚದರ ಏ౾ೕಕರಣ฿ಞತ౨ ං ಎರಡඡ හౘඨ ನ ಇ ಪವฑ ෭ನ๺ ಇಂഔಡ౳ ೕಷඨ x xdx 
ലಫฉඛ౹ ෻ಷඨ ನ ෮ದಲ හౘඨ ನ ಏ౾ೕಕರಣ ಇൿ ಎರಡඡ හౘඨ ನ ಏ౾ೕಕರಣ฿ಜං ಇ ಪವฑ ಮൡ౨  2x 2x x dx 
ඦತರ dx
इसिलए ಈ ๸තಣბ เಷಯ ಚದರ ಮൡ౨  ಪವฑ ಏ౾ೕಕರಣಃౙ  ಏฆತ౨ ං ಎಂൿ ඛಮಡ ൟัൽං ಪವฑ ಡ ಏคං x x e x 
ಎಂൿ කඝ ඛಮಡ ຂัඈ൤ කโ ಇย౵  ๭౩ ฃಂಕವඝ౬  ๻ಀವ ಅಗತ౲ เಲ౵  ෭ನ๺ ಎರಡඝ౬  ຄರಡ ൤ಡൿಆಳ౶ ಬ๾ൿ 
ಇಂഔಡ౳ ೕಷඨ ಪವฑ ಡ ಏคಸมಜං ಇಂഔಡ౳ ೕಷඨ ಅඝ౬  ຄಂൽං ಪವฑ ಡ ಏคಸมಜංxe x e xdx 
इसिलए කโ ಈ ಪವฑ ಡ ಏคං౪ ೕๅ ಅඝ౬  කโ ಈಛಗศ ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ലං౪ ೕๅx e x 
इसिलए කโ ๼ಂൽನ ಉർಹರൕಯย౵  ಬಳ๭ದ คೕൟಯย౵ ෻ කโ ಅದඝ౬  ಮತ౨ ๠ౣ  ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡಬ๾ൿ ಎಂൿ 
ನಮಡ ൟัൽං ಎರഴ ෇ค ಚದರ ෇౳ ಃഡ ಅඝ౬  ಇย౵  ಇค๭ ಮ൤౨  ඛೕโ ಇದඝ౬  ෮ದಲ ౽ಯბๅಂൿ ಪคಗ൐๯ൟ౨ ೕค ಮൡ౨  
ಇದඝ౬  ಎರಡචಯ ౽ಯბ฿ಜං
इसिलए ಎರಡඡಯ ෮ದಲ ಏ౾ೕಕರಣದ ಎರಡඡ ෭ನ๺ เ෗ನ౬ ൤ಯ ෮ದಲ ౽ಯბದ ಏ౾ೕಕರಣ ಮൡ౨  ๸තಣბ 
ಏ౾ೕಕರಣ
इसिलए ಈ ๸තಣბ เಷಯโ ඛಮ౱ ඝ౬  ೓ಕಃౙ  ಆಂഺ෷౲ ತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ౽ಯბದ ಏ౾ೕಕರಣದ ಎರഴ ෇ค x x x 
෭ನ๺ ಶ౾౨ ಡ ಏค๯ತ౨ ං. ಪವฑ ෭ನ๺ ಏ౾ೕಕರಣ ಇ ಪವฑ ಡ ಏค๭ ಮൡ౨  ඦತರ ಅಂൟಮ฿ಜ ಚದರ ಇ ಪವฑ ಡ x xdx x 

෭ನ๺ ಅඝ౬  ಪವฑ ಡ ກ೉౞ ๭ ෭ನ๺ ෭ನ๺ ೯൤ಡ ಎರഴ ಏ౾ೕಕರಣโ ಇ ಪವฑ ಡ ಏฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ x 2 xe x x 
ඛೕโ ಏ౾ೕಕರಣದ ๭౩ ರ൤ಯඝ౬  ಁಡ ๳คಸಬ๾ൽൡ౨  ಇย౵  ಏ౾ೕಕರಣದ ๭౩ ರ൤ ಮൡ౨  ಅಂൟಮ฿ಜ ಅൿ ๼ೕಜฆತ౨ ං
इसिलए ಈ ౽ಯბದ ಅเූಜ౲  ಚದರ ಇ เൿ౲ ൬ ಆಜ ຄರຄ෨౱ ತ౨ ං ಇൿ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟಯ ౽ಯბಗಳඝ౬  x x 
ಒಳತಂലฆವ ಇඣ౬ ಂൿ ಉർಹರൕಯඝ౬  කඝ ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕච
इसिलए ඛಮಡ ಅವ౽ಶ ෥ലಆല ෰ಲ౲ ෥ಪನ ಮ൧౨ ෫౱  කโ ಇದඝ౬  ෮ದಲ හౘඨ ಎಂൿ s x sin 3 x 
൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಇದඝ౬  ಎರಡඡ හౘඨ ಎಂൿ ಈಗ ඛಮ౱  ಮನ๭౺ ನย౵  ಒಂൿ ಪ౳ ๔౬  ಇರ෎ಀ ಎಂൿ කඝ 
ූเ๯൤౨ ೕච, ಅಂದฉ කโ ಇದඝ౬  ෮ದಲ ౽ಯბ฿ಜ ಮൡ౨  ಎರಡඡ ౽ಯბ฿ಜ ಏಃ ಆค๯ൟ౨ ං౪ ೕๅ
इसिलए කโ ಅದඝ౬  ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ෮ದಲ ౽ಯბ ಮൡ౨  ಎರಡචಯ ౽ಯბ౽ౙ ಜ ಸค෴ದ ಆ෺ౙ ಯඝ౬  ෥ಡ෎౽ದ 
ౘಣದย౵  කโ ౽ಯბವඝ౬  ෮ದಲ ౽ಯბ฿ಜ ಆค๭ಆำ౶ ൤౨ ೕๅ, ಇൿ ಅเූಜ౲ ದย౵  ಪದಗಳඝ౬  ಕല෫ ෥ಡฤ ನಮಡ 
ಸ๻ಯ ෥ഴತ౨ ං ಏಃಂದฉ ๰ತ౳ โ ಎರಡඡ ෭ನ๺ เ෗ನ౬ ൤ಯ ෮ದಲ හౘඨ ಏ౾ೕಕರಣඈ൤ ຄೕಞತ౨ ං . 
ಎರಡචಯದ ෮ದಲ ಏ౾ೕಕರಣ
इसिलए කโ ಒಂංರഴ เಷಯಗಳඝ౬  ಮನ๭౺ ನย౵ ഖౣ ಆಳ౶ ෎ಀ
इसिलए ಇย౵  කඝ ಅඝ౬  ෮ದಲ ౽ಯბ฿ಜ ൤ಡൿಆಂಡฉ โ౲ ತ౭ ನ౬ โ ಕಣ౱ ฉ෴ಞತ౨ ංx 
इसिलए කඝ ಮನ๭౺ ನย౵ ഖౣ ಆำ౶ ವ เಷಯ ಆದฉ ಇತರ ಃಲโ เಷಯಗัๅ කโ චನඪನย౵ ഖౣ ಆಳ౶ ෎ಀ
इसिलए කโ ෮ದฤ ಈ ಉർಹರൕಯඝ౬  ಪคಹค๵ೕಣ
इसिलए ಇย౵  ಏ౾ೕಕರಣโ ಎರಡඡಯ ෮ದಲ ಏ౾ೕಕರಣದ ෮ದಲ ಏ౾ೕಕರಣದ ಎರಡඡ ෭ನ๺ ಏ౾ೕಕರಣದ เ෗ನ౬ ൤ಯ 
෮ದಲ හౘඨ ಏ౾ೕಕರಣವඝ౬  ຂำತ౨ ං . ನನಡ ඩಪದ ಏ౾ೕಕರಣವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ತൡ౨  ಆ๴ඨ ನ ෭ನ๺ x xi x 
ಆಜං ಮൡ౨  ಈ ౽ಯბโ ชಌತ౱ ಕ ಪದ฿ಜං
इसिलए කඝ ೞದದย౵  โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ಬฉಯಬ๾ൿ
इसिलए ಇൿ ෭ನ๺ ౽๺ ෩ฆ ෩ฆ ಆಞತ౨ ංx x 
इसिलए කโ ಈಛಗศ ನ ಏ౾ೕಕರಣದ ಬಡ౛  ෥ತකലං౪ ೕๅ ನ ීಡ฿ಳ ಆಜං f ax plus bdx f ax plus b a plus

෵ಂದ ನ ಏ౾ೕಕರಣโ ನ ීಡ฿ಳ฿ಜං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽංc fxdx fx 
इसिलए ๴ඨ ನ ಏ౾ೕಕರಣโ ಆ๴ඨ ನ ෭ನ๺ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽංx x 
इसिलए ಅൿ ಆ๴ඨ ಆಜฆತ౨ ං โ౲ ತ౭ ನ౬ ൽಂದ ූಜ๭ ಈ ඾สೕ๏භ ಗಳย౵  කඝ ಈ ಆ๭౨ ಯඝ౬  ಬಳ๭ං౪ ೕචx x 
इसिलए ඛೕโ ෩ฆ ಅඝ౬  ಡ ಬದยಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  ඦತರ ඛೕโ ಅದඝ౬  ๸෽ೕ೧ಸಬ๾ൿ ಈಗ ಅൿ ಸಮ๲౲ ಯಲ౵  x t 
෭ನ๺ ಏ౾ೕಕರಣ ಒಂൿ ෇ค ඩಪದ ಏ౾ೕಕರಣ ෩ฆ ಮ൤౨  ෭ನ๺ ౽๺ ෩ฆ ෩ฆ x x dx
इसिलए ಇൿ ಪದโ ෭ನ๺ ಆෆ ౽๺ ൟ౳ ೕ ಎಋ౺  ඛಂದ ෩ฆ ෭ನ๺ ෭ನ๺ ೯൤ಡ ಒඨ ා ൟ౳ ೕ ಇಂഔಡ౳ ೕಷඨ ಆෆ ౽๺ x 
ൟ౳ ೕ ಎಋ౺  ലಎಋ౺  ಎ ඩ౳ ฏಭದย౵  ಸ౷ ಲ౭  ౽ಳ೧ ವ๼ಸ෎ಀ ಅದ౽ౙ ಜ෻ කඝ ಈ ಎม౵  ງತಗಳඝ౬  ಬฉ෷ൟ౨ ං౪ ೕච ಆຉ
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इसिलए ඛೕโ ಈ ว౽ౙ ೈರವඝ౬  ಒ෫౱  ඛೕโ ൟัൿಆಳ౶ ಬ๾ൿ ๭ౙ ೕ ಒಂංರഴ ງತಗำ ಮൡ౨  ඛೕโ ಅโಗಳඝ౬  p 
ಬฉಯಬ๾ൿ
इसिलए ෭ನ๺ ౽๺ ෩ฆ ෩ฆ ಮൡ౨  ಒಂದคಂದ ෩ฆ ಮ൤౨  ಆ๴ඨ ෩ฆ ಏ౾ೕಕರಣ ಅඃ ๰ತ౳ ವඝ౬  x x xi 
ಬಳ๯ൟ౨ ං ಎಂൿ ನನಡ ൟัൽං ನ ಏ౾ೕಕರಣโ ඩಪ ಮൡ౨cos x x 
इसिलए ಇൿ ඩಪ ෩ฆ ಆಞತ౨ ං ඛಂದ ෩ฆ ಮൡ౨  ಏ౾ೕಕರಣದ ๭౩ ರ൤x 
इसिलए ಅൿ ෭ನ๺ ౽๺ ෩ฆ ෩ฆ ೯൤ಡ ಒಂಬൡ౨  ๴ඨ ෩ฆ ೯൤ಡ ಏ౾ೕಕರಣದ ๭౩ ರ฿ಜฆತ౨ ංx x x 
इसिलए ๴ඨ ෩ฆ ನ ಏ౾ೕಕರಣโ ಈಗ කโ ಇඃ ಪ౳ ౾౳ ෺ಯඝ౬  ෨ಂൿವคಸಬ๾ൿ කโ ಆ෺ౙ  ෥ഺೕಣ x x 
ಇඣ౬ ಂൿ ಉർಹರൕ෷ ෴ವ ౽ಯბವඝ౬  ෮ದಲචಯർಜ ಆคಸ෎ಀ ಎಂ්ದඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ಅಥ฿ 
ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ ಈ ಉർಹರൕ෷ ನಮ౱ ඝ౬  ද౳ ೕชඪ๯ತ౨ ං , ෴ವ ౽ಯბವඝ౬  ಎರಡචಯ ౽ಯბ฿ಜ ಆ෺ౙ  
෥ಡ෎ಀ
इसिलए කโ ม಩ ನ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ನನ౬  ಇඃ คೕൟಯ ഔ౳ ಋ ಅඝ౬  ಬಳ๭ x x 
๻ಛಜ කඝ ಅದඝ౬  ಇย౵  ಬฉ෷൤౨ ೕච ม಩ ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕච ๻ಛಜ කඝ ຄಸದඝ౬  ෥ಡൽದ౪ ฉ කඝ x xdx 
ಇඃ เඋನವඝ౬  ಅඝಸค๯൤౨ ೕච කඝ ಈ ౽ಯბವඝ౬  ෮ದಲ ౽ಯბ ಮൡ౨  ಈ ౽ಯბವඝ౬  කඝ ඛಮಡ ຂัඈ൤ 
ಎರಡඡ ౽ಯბ ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕච ಇൿ ಕಣ౱ ฉ෴ಞൟ౨ ං ಆ ಕಲ౭ ච෷ ඛಜ฿ಜ෸ ಇย౵  ౽ಯბඛವბ๼๯ತ౨ ං෻ 
ಎಂ්ದඝ౬  කโ ඣೕಡ෎ಀ
इसिलए ಇൿ ಎರಡඡ හౘඨ ನ ෮ದಲ හౘඨ ಇಂഔಡ౳ ೕಷඨ ෭ನ๺ ಇಂഔಡ౳ ೕಷඨ ലಫฉඛ౹ ෻ಷඨ ನ ಎರಡඡ dx 
හౘඨ ನ ෮ದಲ හౘඨ ಏ౾ೕಕರಣಃౙ  ຄೕಞತ౨ ං
इसिलए ಇൿ ಅಂൟಮ฿ಜ ม಩ ನ ಏ౾ೕಕರಣದ ม಩ ෭ನ๺ ಏ౾ೕಕರಣ ม಩ ಆಞತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ xdx x xdx xdx dx
इसिलए ಈ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ಉഴ๼ല෷ವ ಸಮ๲౲ ෷ කඝ ನಮ౱ ඝ౬  ಈ මෳ ბಡ ಕฉඅ෵౪ ං౪ ೕච ಮൡ౨  ಈ ງತದย౵  
ಇൿ ನಮಡ ກೋ౞  ಜഔಲ฿ಜං ಏಃಂದฉ ม಩ ನ ಅเූಜ౲  ෴โൿ ಎಂൿ ನಮಡ ඛಜ฿ಜ෸ ൟัൽಲ౵ ,x 
इसिलए ಈ ງತದย౵  ನಮಡ ಏචಂൿ ൟัൽಲ౵  ม಩ ನ ಅเූಜ౲  ಮൡ౨x 
इसिलए කโ ෨ಂං ಚยಸฤ ๬ಧ౲ เಲ౵
इसिलए ಎರಡඡ ౽ಯბ฿ಜ มಗคಥ෦ಋ ಅඝ౬  ಆ෺ౙ  ෥ഴโൿ ಮൡ౨  ෮ದಲ ౽ಯბ౽ౙ ಜ ಆ෺ౙ ෷ x x 
ಕಣ౱ ฉ෴ಞൟ౨ ฆ฿ಗ ಅൿ ನಮಡ ಸ๻ಯ ෥ಡยಲ౵
इसिलए ಇൿ ෴฿ಗล ಆຉ ಆ෺ౙ ෥ഴโൽಲ౵  ಬ๾ಪൽೕಯ හౘඨ ಆຉ ಇൿ ಕಣ౱ ฉ෴ಞโൿ ඛಮಡ ಸ๻ಯ 
෥ഴತ౨ ං ಅൿ ಉತ౭ ನ౬ ฿ಜ ಇಂഔಛ౳ ౲ ಂി ನย౵  ಇฆವ ಇತರ ౽ಯბಗಳඝ౬  ಅವอ෈๭ฆತ౨ ං
इसिलए ಈ ๸ದಭბದย౵  කโ ม಩ ಅඝ౬  ෮ದಲ ౽ಯბ฿ಜ ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣx 
इसिलए කโ ม಩ ಅඝ౬  ඹฑ ಎಂൿ ಕฉ෽ೕಣ හౘඨ ಮൡ౨  ಎರಡඡ හౘඨ ಆಜ ඦತರ ಏකಞತ౨ ං ಎಂൿ x st x 
ඣೕല
इसिलए ม಩ ෮ದಲ හౘඨ ಇಂഔಡ౳ ೕಷඨ ಎರಡචಯൿ ಅಂದฉ ಏ౾ೕಕರಣ ෮ದಲචಯ ವ౲ ൞౲ ಸๅಂದฉ ม಩ x xdx x 
ലಫฉඛ౹ ෻ಶඨ
इसिलए ม಩ ನ ವ౲ ൞౲ ಸโ ಎರಡචಯದคಂದ ಏ౾ೕಕರಣൽಂದ ಞ൐ಸಲ౭ ഴತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ ๸තಣბ x x xdx 
ಏ౾ೕಕರಣโ ಎರಡඡ ೓ಕದ ಏ౾ೕಕರಣಃౙ  ಅඝ౬  ಎರഴ ෭ನ๺ ಏ౾ೕಕರಣൽಂದ ಒಂದคಂದ ಞ൐๭ർಗ ಈ x x x 
ಏ౾ೕಕರಣൽಂದ ಞ൐๭ർಗ ಎರഴ ෵ಂದ ವಗბ฿ಜංx dx x 
इसिलए ಎಚ౞ คಃ෵ಂದ ಗಮඛ๭ ಇย౵  ඣಂൽಡ ರൿ౪ ತำ౶ ತ౨ ංx x 
इसिलए කโ ವಗბವඝ౬  ಪഷಯ෎ಀ 2 ม಩ ෭ನ๺ 1 ා 2 ಇಂഔಡ౳ ೕಷඨ ಆෆ ಮൡ౨  ಇൿ ನನಡ ൟัൽංx x xdx 
इसिलए ಈ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಅඝ౬  ಎರഴ ม಩ ෭ನ๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ನ ಅಧბವඝ౬  ಎರഴ ෩ಲಕ ಏ౾ೕಕರಣದ ๭౩ ರ฿ಜ ಎರഴ x x x 
ಉದ౪ ౙಁ  ಬฆൟ౨ ං
इसिलए ಇൿ ನನಡ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಅඝ౬  ಎರഴ ม಩ ෩ಲಕ ඛೕഴತ౨ ං ෭ನ๺ ಚದರ කಲౙ คಂದ ಮൡ౨  ඦತರ ಏ౾ೕಕರಣದ x x x 
๭౩ ರ฿ಜฆತ౨ ං
इसिलए කโ ม಩ ಅඝ౬  ෮ದಲ ౽ಯბ฿ಜ ಮൡ౨  ಅඝ౬  ಎರಡඡ ౽ಯბ฿ಜ ಆ෺ౙ  ෥ലದฉ ಈ ಅเූಜ౲ ൤ಯ x x 
෰ಲ౲ ෥ಪನವඝ౬  ๯ಲಭ฿ಜ ෥ಡಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಈ ๸ದಭბದย౵  කโ ಅඝ౬  ಆค๭ದฉ ม಩ ನย౵  ෮ದಲ x x 
౽ಯბ฿ಜං ಎರಡඡ ౽ಯბโ ಈ ງತದย౵  ನಮಡ ൟัൽಲ౵ ದ ม಩ ನ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎౽ದ ಸಮ๲౲ ಡ x 
කโ ತฤඬ൤౨ ೕๅ
इसिलए ඛೕโ ತඩ౭ ದ ಆ෺ౙ ಯඝ౬  ෥ലದฉ ౽ಯბದ ಆ෺ౙ ಯඝ౬  ෥ഴโൿ ඛಜ฿ಜ෸ ෨ಖ౲ ฿ಜං ඦತರ ඛೕโ 
ತฤಪಬ๾ൿ ม಩ ನ ๸ದಭბದย౵  කโ ඣೕലඈ൤ ౽ಯბಗಳ ෰ಲ౲ ෥ಪನโ ൡಂ෇ ಜഔಲ฿ಜං,x x 
इसिलए ಇൿ ൡಂ෇ ಸರಳ฿ಜ ౽൒ವ ౽ಯბ฿ಜൡ౨  ಆದฉ ม಩ ನ ಅเූಜ౲ โ ನಮಡ ഔ౳ ಪฯ ಅඝ౬  ರ೉๯ൟ౨ ංx 
इसिलए ಈ ౽ಯბವඝ౬  ಆ෺ౙ  ෥ഴವ ಕಲ౭ ච෷ ກೈ౞ ಜ ಇฆತ౨ ං ಏ౾ೕಕರಣโ ෨ಂൿವค෷โൽಲ౵  ಅಥ฿ ಅൿ ກೋ౞
ಉದ౪ ฿ಞโൽಲ౵  ಮൡ౨  ಅඃ คೕൟ ಆຉ කโ ಅಂತಹ ಕಲ౭ චಯඝ౬  ๾ഴ౾ದฉ කโ ෴ವ ౽ಯბವඝ౬  ಆคಸ෎ಀ 
ಎಂ්ದඝ౬  කโ ๯ಲಭ฿ಜ ว౽ౙ ೈರ ෥ಡಬ๾ൿ
इसिलए කඝ ඛಮಡ ಇඣ౬ ಂൿ ಉർಹರൕಯඝ౬  ඛೕഴ൤౨ ೕච
इसिलए කโ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ನ ಏ౾ೕಕರಣವඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ ಎಂൿ ූเ๵ೕಣx x 
इसिलए ಇൿ ෈ೕಜಗ൐ತ ౽ಯბ ಮൡ౨  เสೕಮ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟಯ ౽ಯბವඝ౬  ಒಳತಂലฆತ౨ ං
इसिलए ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ನ ಏ౾ೕಕರಣโ ൧ಂದฉർಯಕ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ๼ಂൽನ ಅඝಭವඅಂൽಡ ನಮಡ ൟัൽංx 
इसिलए කโ ಈ ඩಪದ เสೕಮ ಅඝ౬  ෮ದಲ ౽ಯბๅಂൿ ಮൡ౨  ಈ ಅඝ౬  ಎರಡඡ ౽ಯბๅಂൿ wi x x 
ಕฉ෷൤౨ ೕච, ಇದคಂർಜ ಅเූಜ౲ โ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ಆಜ ಎರಡඡಯ ಏ౾ೕಕರಣ฿ಜ ಪคಣ෦๯ತ౨ ං, ಈಗ කඝ ಅದඝ౬  x 
ඡರ฿ಜ ೓ಕൽಂದ ಎರഴ ෭ನ๺ ಏ౾ೕಕರಣದ ವ౲ ൞౲ ಸൽಂದ ๴ඨ ಅඝ౬  ಬฉಯಬ๾ൿ. ಒಂൿ ෭ನ๺ x x x 
ವಗბ෩ಲൽಂದ ಎರಡඡ ಏ౾ೕಕರಣಃౙ  ವಗბ ಎರഴ ಆಜංx dx 
इसिलए ಇൿ ಏ౾ೕಕರಣಃౙ  ౽ರಣ฿ಞತ౨ ං ಚದರ ඩಪ เสೕಮ ಎರഴ ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ಎರഴ ಚದರ ಅಥ฿ x x x 
ಒಂൿ ෭ನ๺ ವಗბ෩ಲ x dx
इसिलए කඝ ಬฉದฉ ಇൿ ಚದರ ඩಪ เสೕಮ ಎರഴ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಅಧბ ಮൡ౨  ಈ ಇಂഔಛ౳ ౲ ಂി කඝ ಇದඝ౬  x x 
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ಒಂൿ ෭ನ๺ ಚದರ ಪ౵ ๺ ಒಂದರ ෭ನ๺ ನ ಏ౾ೕಕರಣ ಎಂൿ ಬฉ෷൤౨ ೕචx 
इसिलए කඝ ಇย౵  ಏඝ ෥ലං౪ ೕච කඝ ಒಂದඝ౬  ๳ค๭ං౪ ೕච ಮൡ౨  කඝ ಒಂದඝ౬  ಕึ෷൤౨ ೕච
इसिलए ෭ನ๺ ಒಂൿ ೯൤ಡ ಚದರ ೯൤ಡ ಒಂದඝ౬  ರൿ౪ ತัಸมಞತ౨ ංx 
इसिलए කඝ ವಗბವඝ౬  ಒಂൿ ෭ನ๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ലಎಋ౺  ನ ವಗბ෩ಲൽಂದ ූಜ๯൤౨ ೕච ಇದඝ౬  කඝ ෨ಂං ๲ౙ ౷ ೕฑ x x x 
๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ಎಂൿ ಎರഴ ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ಅಧბ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ಈ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ช಍ೕಯ x 
ಞಣಲౘಣವඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ಎರഴ ූಗಗะಜ เಭ೧ಸมಞತ౨ ං 1 ෭ನ๺ ೓ಕವඝ౬  ೓ಕൽಂದ ූಜ๭ 1 ෭ನ๺ x x 
ವಗბದ ෩ಲโ ನನಡ ಋ൏ತ౱ ಕ ೉ກ౬ ෽ಂൽಡ 1 ෭ನ๺ ವಗბವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ංe x 
इसिलए ಈ ೉ກ౬ ෷ ಪ౵ ๺ ಆಞತ౨ ං ඦತರ ಮ൤౨  ಅಧბವඝ౬  ෭ನ๺ ಞ൐ಸมಞತ౨ ං,
इसिलए ෭ನ๺ ಅಧბ ಏ౾ೕಕರಣโ ಒಂൿ ෭ನ๺ ವಗბದ ವಗბ෩ಲದ ෬ว ಒಂൿ ෭ನ๺ ವಗბದx x 
इसिलए කඝ ಈ ಸಮಗ౳ ൤ಯඝ౬  ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ഴ൤౨ ೕච ಎರഴ ಪ౳ ൤౲ ೕಕ ූಗಗಳඝ౬  කඝ ಈ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  i one 
ಮൡ౨  ಈ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕචi two 
इसिलए ಈಗ කඝ ಛಜ ಬฉ෷൤౨ ೕච ಎಂ්ൿ ಒಂൿ ෭ನ๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ലಎಋ౺  ನ ವಗბ෩ಲ ಮൡ౨  ಎರഴi one i one x i 
ಎಂ්ൿ ಒಂൿ ෭ನ๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ലಎಋ౺  ನ ವಗბ෩ಲದ ෬ว ಒಂൿ ಐ ഗ ಪ౳ ಕರಣಃౙ  ๸ීඌ๭ඈ൤ ನಮಡ ൟัൽංx 
इसिलए ಇൿ ಐ ಒඨ ನ ಪ౳ ಕರಣಃౙ  ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ຄರൡಪല๭ ಏඞ ಅಲ౵  , කโ ຄಂൽฆವ ಐ ಒඨ ಡ කโ ಃಲโ ഔ౳ ಋ ಡx 
ຄೕಗ෎౽ಗಬ๾ൿ
इसिलए කโ ಈ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡ෎౽ಜං ಈ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ຂಡ ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ഴโൿ ಎಂൿ 
ನಮಡ ൟัൽಲ౵
इसिलए ಏඝ ನಮಡ ෎౾ฆโൿ ಏචಂದฉ, කโ ಃಲโ ಪ෴ბಯದ ಬಡ౛  ෽ೕ೉ಸ෎౽ಜං, ಏಃಂದฉ ಇൿ 1 ෭ನ๺ x 
๲ౙ ౷ ೕിბ ലಎಋ౺  ඦ൤ ౽൒ತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ คೕൟಯ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  කโ ෮ದศ ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ലං౪ ೕๅ
इसिलए කඝ ಅඝ౬  ๻౾ದฉ ಅൿ ಉತ౨ ಮ ಆ෺ౙ ฀൤ ౽൒ತ౨ ං ๭ඨ ൮ೕഓx 
इसिलए කඝ ಇย౵  ಒಂൿ ෭ನ๺ ๭ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕච ಅൿ ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓ ಎ๺ ಒಂൿ ෭ನ๺ x 
ವಗბದ ವಗბ෩ಲโ ಒಂൿ ෭ನ๺ ๭ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓದ ವಗბ෩ಲ฿ಞತ౨ ං, ಅൿ ౽๺ ൮ೕഓ ಮൡ౨  ಆ dx 
๸ದಭბದย౵  ౽๺ ൮ೕഓ ല ൮ೕഓ ಆಞತ౨ ං ,
इसिलए ಅಂൟಮ฿ಜ කඝ ඣೕഴൟ౨ ฆವ ಅเූಜ౲ โ ಆಜ ಏ౾ೕಕರಣ฿ಞತ౨ ං ൮ೕഓ ല ൮ೕഓ ಏಃಂದฉ ಅದರ ಒಂൿ cos 
෭ನ๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಅൿ ౽๺ ൮ೕഓ ඦತರ ലಎಋ౺  ಇൿ ౽๺ ൮ೕഓ ല ൮ೕഓ ಆಜฆತ౨ ං ๻ಛಜ කඝ ౽๺ ൮ೕഓ ല ൮ೕഓ x 
ಆಜ ౽๺ ൮ೕഓ ಆಞ൤౨ ೕච, ಇൿ ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕിბ ൮ೕഓವඝ౬  ຄರൡಪല๭ ෎ชඞ ಅಲ౵  , කโ ಈಗ කโ ෰ಲ౲ ෥ಪನ 
෥ಡಬ๾ൿ ಎಂൿ ඛೕโ ಊ๼ಸಬ๾ൿ ಎಂൿ කඝ ූเ๯൤౨ ೕච ಇൿ ಇย౵  ಚൡෙბಜ ಪದವඝ౬  ຄಂൽฆโದคಂದ 
෮ದยಡ කโ ಅದඝ౬  ಆ๴ඨ ನ ช಍ೕಯ งಪಃౙ  ಪคವൟბಸ෎ಀ ಅඁಷౣ ವ๎൬ ಎರഴ ൮ೕഓದ ౽๺ ๰ತ౳ โ ಎರഴ 
౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓ ෭ನ๺ ಒಂದಃౙ  ಸಮ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං
इसिलए ಇൿ ನನಡ ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ౽๺ ഖ ൮ೕഓ ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ಎರಡಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, 
๻ಛಜ කඝ ಅದඝ౬  ಆ ಅಂಶൽಂದ ಬದม෵๯൤౨ ೕච ಮൡ౨  ඦತರ කඝ ಅಧბದ๠ౣ  ຄರූಗವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕච ಮൡ౨  
ಇൿ ಎರഴ ൮ೕഓ ෭ನ๺ ಒඨ ല ൮ೕഓದ ౽๺ ಆಞತ౨ ං ಅൿ ಅಂൟಮ฿ಜ ನನ౬ ඝ౬  ౽๺ ನ ಅಧბಃౙ  ಕฉඅ෷౲ ತ౨ ං 
ಎರഴ ൮ೕഓ ಏ౾ೕಕರಣ
इसिलए ಇಂഔಗ౳  කඝ ಇย౵  ช಍ೕಯ ౽ಯბವඝ౬  ຄಂൽฆವ ಆ๭౨ ಯඝ౬  කඝ ಇย౵  ಬಳ๯൤౨ ೕච,
इसिलए ನನಡ ൟัൽฆವ ಆ๴ඨ ൮ೕഓದ ಏ౾ೕಕರಣโ ๴ඨ ൮ೕഓ ಮൡ౨  ಈ ಅಂಶದ ವ౲ ൞౲ ಸವඝ౬  2 คಂದ ූಜ๭ 1 ರ 
ಏ౾ೕಕರಣವඝ౬  ಕല෫ ෥ഴโದคಂದ කඝ ൮ೕഓ ಆಜ ಪഷ෷൤౨ ೕච ಆದฉ ൮ೕഓ ൮ೕഓ ಎಂದชඝ කඝ ಇย౵ ಂದ 
ಅದඝ౬  ಪคಹคಸಬ๾ඃ ൮ೕഓ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ຄರൡ ෎ชඞ ಅಲ౵  ಮൡ౨x 
इसिलए ಇದඝ౬  1 คಂದ 4 ๴ඨ 2 ൮ೕഓ ಎಂൿ ಬฉಯมಜං
इसिलए ๴ඨ ಇನ౷ ๺ ბನ ಎರഴ ಪഖౣ  x
इसिलए ൮ೕഓದ ಎರഴ ෭ನ๺
इसिलए ൮ೕഓ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ
इसिलए ෭ನ๺ ಆಜං ಒಂದคಂದ ಎರഴ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ x
इसिलए කโ ඣೕഴൟ౨ ฆ฿ಗ කඝ ಇದඝ౬  ඛಮಛಜ ಮತ౨ ๠ౣ  ಸರಳತั๯൤౨ ೕච
इसिलए ನಮ౱  ಅเූಜ౲  ಆຉ ඛೕโ ಇದඝ౬  ඣೕലದฉ ಈ ඛൽბಷౣ  ಸಮ๲౲ ಡ ಅಂൟಮ ಅเූಜ౲ ฿ಜං ಇൿ ಈ ൽೕಘბ 
ว౽ౙ ೈರ฿ಜ ຄರຄ෨౱ ತ౨ ං ಅൿ ඛಮಡ ಈ ಅಂಶಗಳඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ෨ಂൽನ ೦ಗದย౵  කඝ ಅದඝ౬  ඛಮಛಜ 
ಬฉ෷൤౨ ೕච ನನ౬  ಅเූಜ౲  ෴โൿ,
इसिलए ನನ౬  ಅเූಜ౲  කඝ ಅಂൟಮ฿ಜ ๲ౙ ౷ ೕฑ ๭ඨ เสೕಮ ಅඝ౬  2 ๲ౙ ౷ ೕിბ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ಅඝ౬  2 ෭ನ๺ x x x x 
ಅಧბൽಂದ කඝ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಅಧბವඝ౬  කඝ ඣೕഴ൤౨ ೕච ಐ ಎರಡರ ෭ನ๺ ಅಧბವඝ౬  ಬದย๯ತ౨ ං
इसिलए කඝ ಎರഴ කโ ಸಹ ಇൿ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ಮൡ౨  ඦತರ ಏ౾ೕಕರಣದ ๸තಣბ ๭౩ ರವಲ౵  ಎಂൿ ๯ಲಭ฿ಜ x 
ඣೕಡಬ๾ൿ, ಈಗ ಈ ಅಂಶದ ಅಧბದ๠ౣ  ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ಅඝ౬  ๼ಂൟฆಜ ඣೕല
इसिलए ಅൿ ನಮಡ ൟัൽฆವ ෴โඃ งಪವඝ౬  ತฤඬโൽಲ౵
इसिलए කโ ಏඝ ෥ഴ൤౨ ೕๅ කโ ಅದඝ౬  ನಮಡ ൟัൽฆವ งಪದย౵  ಬฉ෷൤౨ ೕๅ ಅಥ฿ කโ ಮತ౨ ๠ౣ  
ಸರಳತัಸಬ๾ൿ
इसिलए ಈ ಪದโ ๭ඨ ഖ ൮ೕഓಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ඛಮಡ ൟัൽං
इसिलए ඛೕโ ಅದඝ౬  ಬฉಯಬ๾ൿ
इसिलए ඛೕโ ൮ೕഓ ౽๺ ൮ೕഓ ๭ඨ ൮ೕഓ ඩಪ ෥ಡฤ කඝ ಅದඝ౬  ಇย౵  ಸರัೕಕค๯൤౨ ೕච ಎಂൿ ಈಛಗศ ൟัൽංx 
इसिलए ඛೕโ ಅದඝ౬  ಒಂൿ ෭ನ๺ ๭ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ಅದඝ౬  ඛೕโ ಒಂൿ ෭ನ๺ ವಗბದ ಎರഴx 

ವಗბ෩ಲ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ಸರಳ฿ಜ ඛೕโ ಇದඝ౬  ಎರഴ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ เฯ ಅඝ౬  ಸಹ ಸರಳತัಸಬ๾ൿ x x 
๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ನ ಎರഴ ෇ค ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ನ ಆ๴ඨ ಆෆ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ಮൡ౨  ඦತರ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ಅඝ౬  x x x x 
๴ඨ ಆෆ ๴ඨ ವಸბ๺ ನ 1 ෭ನ๺ ವಗბ෩ಲ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ, ಇൿ ಈ ಪದඈ൤෻ ಇฆತ౨ ං,x 
इसिलए ಅಂൟಮ฿ಜ කโ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ කโ ಇย౵ ಂದ ಪഷದ ಅඃ ಅ෗ವ౲ ౾౨

Pru
tor
@
IIT
K



इसिलए ಇൿ ಆຉ 1 ා ಆಜං 4 ರย౵  2 ෭ನ๺ ೓ಕx 1 x 
इसिलए ಈ ಅ෗ವ౲ ౾౨  1 คಂದ 4 ರย౵  2 ವಗბ෩ಲದ 1 ෭ನ๺ ವಗბ ෭ನ๺ 1 ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ನ ಅಧბದ๠ౣ  x x x x
इसिलए ಈ เඋನವඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ කโ ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ലದ ಇಂಟฑ ಇಂഔಗ౳ ฯ ಒಂದඝ౬  කโ i 
ಪഷൿಆಂലං౪ ೕๅ ಇದඝ౬  කโ ಸರಳತั๭ർಗ කโ ಅಂൟಮ฿ಜ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ๲ౙ ౷ ೕฑ ๭ඨ เสೕಮ ಎರಡ౾ౙ ಂತ x x 
ກೋ౞  ෭ನ๺ ಒಂൿ ಅಧბ ಇದರ ಎರഴ කฤౙ  කฤౙ  ಇൿ ಒಂದคಂದ ಎರഴ ෥ഴತ౨ ං
इसिलए ಇൿ ಒಂൿ ෭ನ๺ ವಗბದ ෭ನ๺ ಒಂದರ ಎರഴ ವಗბ෩ಲವඝ౬  ෥ഴತ౨ ං ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ನ ಅಧბ ಮൡ౨  x x 
ඦತರ ෭ನ๺ ಅಧბ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ಪ౵ ๺ ๭౩ ರx 
इसिलए ಇൿ ಈ ๸තಣბ ౽ಯბเඋನವඝ౬  ෥ലದ ඦತರ කโ ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ലದ ಅಂൟಮ ಅเූಜ౲ ฿ಜං
इसिलए කโ ಈ ಏ౾ೕಕರಣದ ಸ๻ಯൽಂದ කโ ෥ಡಬ๾ർದ ූಗಗಳ ෩ಲಕ ಮൡ౨  කโ ಕยತ ಇತರ ൪ತ౳ ಗಳඝ౬  ಸಹ
ಬಳಸಬ๾ൿ ಈಛಗศ කโ ಃಲโ ౽ಯბಗಳ ಅเූಜ౲ ൤ಯඝ౬  ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ ಈಗ කโ ෮ದಲ ಮൡ౨  
ಎರಡචಯ ౽ಯბದ ಆ෺ౙ ಯ ಪ౳ ෨ಖ ಪ౳ ๔౬ ಡ ಬฆ൤౨ ೕๅ ಅಂದฉ කโ ಈ ඛൽბಷౣ  මෳბ ಅඝ౬  ಅನ౷ ෵๯฿ಗ කโ 
෴ವ ౽ಯბವඝ౬  ෮ದಲ ౽ಯბๅಂൿ ಕฉಯ෎ಀ ಮൡ౨  ෴ವ ౽ಯბವඝ౬  ಎರಡඡ ౽ಯბๅಂൿ ಕฉಯ෎ಀ 
ಅದ౽ౙ ಜ෻ කโ ກೈ౞ ಜ ౽ಯბಗಳ ๸෽ೕಜචಯඝ౬  ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಅൿ ಸಮ๲౲ ಡ ಸಮ๲౲ ಯ ෬ว 
ಅವอ෈ತ฿ಜฆತ౨ ං ಆದฉ ಅൿ ඛಮ౱  ಅเූಜ౲  ಅຉ ಅඝ౬  ๸౾ೕಣბತัಸ෇ರൿ ಎಂൿ කඝ ඛಮಡ ຂัඈ൤ 
ඛೕโ ๰ತ౳ ದย౵  ඣೕಡಬ๾ൿ ಏಃಂದฉ ಅൿ ಇಂഔಗ౳ ฯ ಆෆ ೧ಎಋ౺  ಎಂൿ ຂำತ౨ ං ๻ಛಜ කඝ ൤ಡൿಆಂಡฉ fx 
මෳბ හౘඨ ಇൿ ൡಂ෇ ಜഔಲ฿ಜฆವ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ຄಂൽฆತ౨ ං ಅಥ฿ ಅൿ เಸ౨ ค๯ತ౨ ศ ຄೕದฉ කඝ 
൧ಂದฉಯย౵ ฆ൤౨ ೕච ಏಃಂದฉ ಅൿ ಮ൤౨  ಇย౵  ಮ൧౨ ಂൿ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ಒಳತಂലฆತ౨ ං
इसिलए ಅเූಜ౲ ൤ಯ ಅเූಜ౲ ൤ಯඝ౬  ಒಳತಂലฆತ౨ ං
इसिलए ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ರ೉ಸಬ๾ൿ
इसिलए කඝ ౽ಯბವඝ౬  ්ൽ౫ ๋ൟಃ෵ಂದ ಆค๭ಆಳ౶ ෎ಀ ಆຉ ಅย౵  ಅเූಜ౲  ಏಃಂದฉ ನನಡ ಈಛಗศ ๸තಣბ 
ಉತ౭ ನ౬ ದ ಅเූಜ౲  ൟัൽಲ౵  ಮൡ౨  කඝ ಅದඝ౬  ಮತ౨ ๠ౣ  ๸౾ೕಣბತั๯ವ ෴โದක౬ ದง ಆค๭ದฉ ನನಡ ൧ಂದฉ 
ಉಂഓಞತ౨ ං
इसिलए කඝ ກೈ౞ ಜ ๸౾ೕಣბ฿ಗದ ౽ಯბವඝ౬  ಆคಸ෎ಀ ಎಂൿ ຂำವ ಒಂൿ ๸ಪ౳ ർಯเං ඛೕโ ຂಳฤ 
เสೕಮ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟಯ ౽ಯბಗಳඝ౬  ಒಳತಂലฆವ ౽ಯბಗಳ ๸෽ೕಜචಯඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ มಗคಥ෦ಋ 
౽ಯბಗำ ෈ೕಜಗ൐ತವඝ౬  ಬ๾ಪඅೕ౾౨  ಇ൞౲ ൽ ಎಂൿ ຂัದฉ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟೕಯ เสೕಮ ൟ౳ ಆೕನ ഔ౳ ಋ ಮൡ౨  
ൟ౳ ಆೕನ෦ൟೕಯ ಮൡ౨  ඦತರ ಪൟೕಯ ಪൟೕಯโ ๬෥ನ౲ ฿ಜ ກ೉౞ ನ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ๱๞ౣ ๯โൽಲ౵
इसिलए ಇൿ ๸ಪ౳ ർಯโ ಆಜರ෎ಀ ಎಂൿ ಅವฆ ຂำ൞౨ ฉ, ಇൿ ๬෥ನ౲ ฿ಜ ಆ෺ౙ ಯ ಅຉ ಕ౳ ಮ฿ಜರ෎ಀ ಎಂൿ 
ඛೕโ ෮ದฤ ಆຉ เสೕಮ ತ౬ ೕ෫ഔ౳ ಋ හౘඨ ಅඝ౬  ಆ෺ౙ  ෥ಡฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ಸ෎ಀ ಅൿ ಇದ౪ ฉ ಮൡ౨  ಇൿ 
ಕ౳ ಮದย౵ ರ෎ಀ ಮൡ౨  มಗคಥ෦ಋ ෮ದಲ ౽ಯბ฿ಜං
इसिलए කโ ม಩ ಅඝ౬  ๸෽ೕ೧ಸ෎౽ದ ๸ದಭბವඝ౬  කโ ඣೕലං౪ ೕๅx x 
इसिलए ಈ ๸ದಭბದย౵  ෈ೕಜಗ൐ತ ౽ಯბโ ಇൡ౨  ಮൡ౨  มಗคಥ෦ಋ ಇൡ౨  ಎಂൿ ඛಮಡ ൟัൽං
इसिलए ಈ ಆඃಶದ ಪ౳ ౽ರ කඝ ෮ದฤ มಗคಥ෦ಋ ಮൡ౨  ඦತರ ෈ೕಜಗ൐ತವඝ౬  ಆค๭ರ෎ಀ
इसिलए කඝ ಇದඝ౬  ෮ದಲ ౽ಯბ ಮൡ౨  ಇൿ ಎರಡඡ ౽ಯბๅಂൿ ಆค๭ದฉ ಅเූಜ౲ โ ൡಂ෇ ๯ಲಭ฿ಞತ౨ ං 
ಎಂൿ කඝ ಆ ಉർಹರൕಯඝ౬  ඣೕലർಗ ඛೕโ ඣೕലൽ౪ ೕค ಮൡ౨  ಅൿ ๯ಲಭ฿ಜ ಅ෵ಂದ කโ ಅದඝ౬  
๯ಲಭ฿ಜ ඛූ෵ಸฤ ๬ಧ౲ ฿෵ൡ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ಛಜ ಪ౳ ಕರಣವඝ౬  ඣೕലංx x 
इसिलए ಇย౵  เสೕಮ ౽ಯბโ ෮ದಲචಯൿ ಮൡ౨  ಇൿ ಎರಡචಯൿ
इसिलए ಇൿ ಈ ಕ౳ ಮದย౵  ෈ೕำತ౨ ං ඛೕโ เสೕಮ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟೕಯ ಮൡ౨  ඦತರ ෈ೕಜಗ൐ತವඝ౬  ඣೕഴൟ౨ ೕค c
इसिलए เสೕಮ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟಯඝ౬  ෮ದฤ ಆ෺ౙ ෥ಡม෵ൡ ಮൡ౨  ඦತರ ෈ೕಜಗ൐ತದ ౽ಯბವඝ౬  ಎರಡචಯ 
౽ಯბ฿ಜ ಆ෺ౙ ෥ಡม෵ൡ ಮൡ౨  ಆຉ ಇൿ ౾౳ ෺ಯ ಕ౳ ಮವඝ౬  ಮನ๭౺ ನย౵ ഖౣ ಆಳ౶ ෎ಀ ಮൡ౨  ಸರಳ฿ದ 
౽ಯბಗัಛಜ ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ഴ฿ಗ ಅඡಕ ෇ค ඛೕโ ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡฤ ಕಷౣ ฿ಗൽರಬ๾ൿ ಆඃಶವඝ౬  
ಅඝಸคಸ෎ല ಆದฉ ಒಂൿ ౽ಯბโ ൡಂ෇ ಜഔಲ฿ಜದ౪ ฉ ಅದඝ౬  ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ഴโൿ ඛಜ฿ಜ෸ 
ಕಷౣ ಕರ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ කඝ ඛಮಡ ൧ೕค๯൤౨ ೕච ಈ ඛൽბಷౣ  ಅเූಜ౲ ౽ౙ ಜ ඛೕโ ಇದඝ౬  ෮ದಲ ౽ಯბ฿ಜ ಆ෺ౙ  
෥ലದง ಸಹ ಇದඝ౬  ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡಬ๾ൿ ಆದฉ ඦತರ ಅದඝ౬  ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡฤ ಸ౷ ಲ౭  ಜഔಲ฿ಜං
इसिलए ಈಗ කโ ಈ เඋನದ ಪ౳ ෨ಖ ಅඪ౵ ಄ಶඨ ಅඝ౬  ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಅൿ ൟัൽฆವ เඋನಗಳඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ 
๸෽ೕ೧ಸฤ ನಮಡ ൡಂ෇ ಕಷౣ ಕರ฿ದ ಃಲโ ಅเූಜ౲ ಗಳඝ౬  ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡฤ ನಮಡ ಸ๻ಯ ෥ഴತ౨ ං
इसिलए ม಩ ನ ಸಮಗ౳ ൤ಯඝ౬  ඛಮಛಜ ಒಂൿ ಉർಹರൕ ൤ಡൿಆำ౶ ತ౨ ං ಈ ಉർಹರൕ෷ ನಮಡ ಸ๻ಯ xdx 
෥ഴತ౨ ං කโ ඩ౳ ฏ෗๭ದ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ഴ฿ಗ කโ ಏඝ ෥ഴ൤౨ ೕๅ ಎಂದฉ කโ ಅದඝ౬  
ಒಂൿ ෇ค ม಩ ಎಂൿ ಅಥბ෥ലಆำ౶ ൤౨ ೕๅ ಎಂൿ ඛಮಡ ൟัൽฆವ ಒಂൿ ౽ಯბൽಂದ ಞ൐๭ർಗ ಅൿ ಅඃ x dx 
౽ಯბವඝ౬  ෥ഴತ౨ ං ತದඦತರ කโ ಆಡბฑ ෥ഴವ เඋನವඝ౬  ಅನ౷ ෵๯൤౨ ೕๅ, ෴ವ ౽ಯბವඝ౬  ෮ದಲ 
౽ಯბ฿ಜ ಆ෺ౙ  ෥ಡ෎ಀ ಮൡ౨  ෴ವ ౽ಯბವඝ౬  ಎರಡඡ ౽ಯბ฿ಜ ಆ෺ౙ  ෥ಡ෎ಀ
इसिलए ಇย౵  ม಩ เಷಯ ಇฆโದคಂದ කඝ ಅದඝ౬  ෮ದಲ ౽ಯბๅಂൿ ಪคಗ൐ಸ෎ಀ ಮൡ౨  ಈ ෈ೕಜಗ൐ತ ౽ಯბโ 
๭౩ ರ฿ದ ౽ಯბ฿ಜං . ಸ౷ ൫ ෍౳ ೕಋ හౘඨ ಅඝ౬  ಎರಡඡ ౽ಯბๅಂൿ ಪคಗ൐ಸ෎ಀ ಮൡ౨  කඝ ಆ ಏ౾ೕಕರಣವඝ౬  z 
ූಗ฿ಜ ෥ലದฉ ಅൿ ನನಡ ม಩ ಏ౾ೕಕರಣವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං කඝ ಅದඝ౬  ඡರ฿ಜ ಈಗ ಬฉಯಬ๾ൿ ม಩ ನx x x 
ಏ౾ೕಕರಣದ ವ౲ ൞౲ ಸ ಇൿ ಮ൤౨  ಏ౾ೕಕರಣൽಂದ ಒಂർಜರ෎ಀ ಒಂൿ ನನಡ ඛೕഴತ౨ ං ಈ ๸තಣბ เಷಯโ x x xdx 
ನನಡ ม಩ ෭ನ๺ ඛೕഴತ౨ ං ಏಃಂದฉ ರൿ౪ ತำ౶ ತ౨ ංx x x x 
इसिलए ಇย౵  කඝ ಒಂൿ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕච ಅൿ ನನಡ ඛೕഴತ౨ ං ಮൡ౨  ಅಂൟಮ฿ಜ ಏ౾ೕಕರಣದ x one dx x 
๭౩ ರ൤ಯඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං
इसिलए කඝ ಈ ಪ౳ ෨ಖ ಫย൞ಂಶ ม಩ ಅඝ౬  ಪഷൿಆಂലං౪ ೕච ม಩ ෭ನ๺ xdx x x x
इसिलए කඝ ม಩ ನ ಏ౾ೕಕರಣಃౙ  ๼ಂൟฆಗฤ ಬಯ๭ದฉ කඝ ඛಮಡ ຂัඈ൤ ಈಗ කඝ ಇದඝ౬  ෮ದಲ x x 
౽ಯბ฿ಜ ಮൡ౨  ಇದඝ౬  ಎರಡඡ ౽ಯბ฿ಜ ಆค๭ದฉ ಮൡ౨  ಇൿ ಸರಳ฿ದ ౽ಯბ฿ಜฆโದคಂದ කඝ 
෥ಡൽದ౪ ฉ කඝ ෥ಡಬ๾ൿ ౽ಳ೧ ಎ ಆඃಶದ ಬಡ౛
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इसिलए ಇൿ ม಩ ಏ౾ೕಕರಣದ ಏ౾ೕಕರಣದ ಏ౾ೕಕರಣದ ಏ౾ೕಕರಣದ ಒಂൿ ಏ౾ೕಕರಣಃౙ  ౽ರಣ฿ಞತ౨ ංx x x x x 
इसिलए කඝ ಈ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಇย౵  ಬದยಸಬ๾ൿ
इसिलए කඝ ಈಗ ม಩ ෭ನ๺ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕච, කඝ ඛಮಡ ෮ದศ ຂัඈ൤ ๭౩ ರ฿ಜ කโ ಇย౵  x x x x 
ඛಲბ౾౹ ಸಬ๾ൿ ม಩ ನ ಏ౾ೕಕರಣವඝ౬  ಮ൤౨  ม಩ ෭ನ๺ ඛಂದ ಬದม෵ಸมಞತ౨ ංx x x xdx 
इसिलए ಅൿ ຄೕಞತ౨ ං ಏ౾ೕಕರಣ ಇൿ ෨ಂං ຄೕಞತ౨ ං ಚದರ ม಩ ෭ನ๺ ವಗბದ ෭ನ๺ ಏ౾ೕಕರಣ ม಩ x x x x 

ಮൡ౨  ඦತರ ಪ౵ ๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಎರಡคಂದ ಮൡ౨  ඦತರ ಅಂൟಮ฿ಜ ಏ౾ೕಕರಣದ ๭౩ ರ൤ ಈಗ ඛೕโ ಸ౭ ಷౣ ฿ಜ ඣೕലದฉ ಈ x x 
ಪದ ม಩ ನಮ౱  ಇಂഔಛ౳ ౲ ಂി ຄರൡ ෎ชඞ ಅಲ౵  ಮൡ౨x xdx 
इसिलए කඝ ಅದඝ౬  ಬฉಯಬ๾ൿ
इसिलए කඝ ಚದರ ม಩ ෭ನ๺ ಚದರ ಎರഴ ಮൡ౨  ಚದರ ಎರಡඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕච ನನಡ ಚದರ ಎರഴ ෭ನ๺x x x x x 

ಪ౵ ๺ ඛೕഴತ౨ ංi c 
इसिलए කඝ ಈಗ ಇย౵ ಂದ ಪഷದ ಅ෗ವ౲ ౾౨  කඝ ಎಡಣಯඝ౬  ෈ഔౣ ං౪ ೕච ಬൽ෷ ಚದರ ม಩ ෭ನ๺ ಚದರ ಎರഴ x x x 
෭ನ๺ ಪ౵ ๺ ౽ඨ ๬ౣ ඨ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅඝ౬  ಎಡූಗಃౙ  ವಛბ෵๭ ಇದคಂದ ඛೕโ ಜಂತ ಎರഴ ෇ค i i i 
ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ಮൡ౨  ඦತರ ಎರಡคಂದ ූಜ๭
इसिलए ඛೕโ ಅದඝ౬  ඡರ฿ಜ කඝ ಸ෥ನ฿ಜ ಬฉಯಬ๾ൿ
इसिलए කඝ ಈ ಅඝ౬  ಎಡූಗಃౙ  ವಛბ෵๭ං౪ ೕච ಇದคಂದ ಅൿ ಎರഴ ಮൡ౨  ಎರಡคಂದ ූಜ๭i i 
इसिलए ಚದರ ม಩ ಅඝ౬  ಎರಡคಂದ ෭ನ๺ ಚದರ කฤౙ  ಮൡ౨  ಈ ๭౩ ರ ๭ ಎರಡคಂದ කඝ ಇඣ౬ ಂൿ ຄಸ ๭౩ ರ x x x 
๭ ಒಂದඝ౬  ಬฉಯಬ๾ൿ, ಅൿ ๭౩ ರ฿ಜฆโದคಂದ ಅದඝ౬  ๭౩ ರ ಎಂൿ ൟัಯಬ๾ൿ, ಅൿ ඛಜ฿ಜ෸ เಷಯವಲ౵  
ඛೕโ ෴ವ ಅඛ฀ൟ౳ ತ ๭౩ ರವඝ౬  ಆคಸ෎ಀ
इसिलए ಅಂൟಮ฿ಜ ಪค๻ರโ ಈ මෳ ბඦ൤ ౽൒ತ౨ ං
इसिलए ಈ ౽ಯბ౽ౙ ಜ කඝ ม಩ ನ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ൟัൽದ౪ ฉ ಇದඝ౬  ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡಬ๾ൿ ಆದฉ කโ x 
෎ฉഷಡ ൟฆಜದฉ ว౽ౙ ೈರโ ಎ๠ౣ  ๸౾ೕಣბ฿ಜං ಎಂ්ದඝ౬  ඛೕโ ඣೕಡಬ๾ൿ ౽ಯბಗಳ ಆ෺ౙ ಯ ಕ౳ ಮವඝ౬  
කඝ ඛಮಛಜ ಇඣ౬ ಂൿ ಉർಹರൕ෴ಜ ඛೕഴ൤౨ ೕච ಅದඝ౬  කඝ ඛಮಡ ಪคಹค๯โൽಲ౵  ಈ ಉർಹರൕಛಜ ඣೕല x
๲ౙ ౷ ೕฑ ม಩ ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ല ങ౾౬ ಋ౺  ಅඝ౬  කඝ ඛಮಡ ෮ದฤ ຂัದ ಎರവ ൪ತ౳ ಗಳඝ౬  ಬಳ๭ xdx x x x 
ಏಃಂದฉ ಇย౵  ಆಡბฑ ෥ഴโൿ ಆ ม಩ ಎಂൿ ຂำತ౨ ං ๭ ಆಜರ෎ಀ ෮ದಲ ౽ಯბๅಂൿ ಪคಗ൐ಸมಜං ಮൡ౨  x 
ಈ ෈ೕಜಗ൐ತ ೓ಕವඝ౬  ಎರಡඡ ౽ಯბๅಂൿ ಪคಗ൐ಸ෎ಀx 
इसिलए ෮ದฤ ඛೕโ ಅದඝ౬  ෮ದಲ ౽ಯბ ಮൡ౨  ೓ಕವඝ౬  ಎರಡඡ ౽ಯბ฿ಜ ಆ෺ౙ  ෥ല ಮൡ౨  ඦತರ x 
๸෽ೕ೧๭ ಮൡ౨  ಎರಡචಯ ๸ದಭბದย౵  ඛೕโ ಈ ౽ಯბವඝ౬  ෮ದಲ ౽ಯბ฿ಜ ಆค๭ಆ ౶ั  ಎರಡඡ ౽ಯბ฿ಜ 
౽ಯბඛವბ๼๭ ಮൡ౨  ඦತರ ๸෽ೕ೧๭ ಮൡ౨  ว౽ౙ ೈರದย౵ ನ ವ౲ ൞౲ ಸವඝ౬  ඣೕല ಮൡ౨  ಇඣ౬ ಂൿ ๸౾ೕಣბ 
౽ಯბಃౙ  ෨ಂൽನ ಉർಹರൕ෷ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ನ ಏ౾ೕಕರಣ฿ಜං ಎಂൿ ൟัಯฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๭x 
इसिलए කโ มಗคಥ෦ಋ ಛಜ ಬಳ๭ದ ಅඃ ഔ౳ ಋ ಅඝ౬  කඝ ಬಳ๯൤౨ ೕච ತඨ เสೕಮ ಒಂದคಂದ ಞ൐๭ർಗ x xs 
ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಈ ౽ಯბವඝ౬  ಬฉ෵ค ಏಃಂದฉ ಇൿ เสೕಮ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟಯ ౽ಯბ฿ಜංx 
इसिलए ಇದඝ౬  ෮ದಲ ෈ೕಜಗ൐ತದ ౽ಯბๅಂൿ ಪคಗ൐ಸ෎ಀ
इसिलए ಇದඝ౬  ಎರಡචಯർಜ ಪคಗ൐ಸ෎ಀ
इसिलए ಇൿ ತඨ เสೕಮ ಎರಡචಯದ ಏ౾ೕಕರಣ ෭ನ๺ ಏ౾ೕಕರಣದ ವ౲ ൞౲ ಸ฿ಜฆತ౨ ං ഓ౲ ඨ เสೕಮ ඛಮಡ x x x 
ಒಂದ౾ౙ ಂತ ಒಂൿ ೯൤ಡ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಇಂഔಡ౳ ೕಷඨ ඛಮಡ ඛೕഴತ౨ ං ಮൡ౨  ಅಂൟಮ฿ಜ ಅඝ౬  ඛೕഴತ౨ ංx x dx 
इसिलए ඛೕโ ຂಡ ಅඝ౬  ඣೕഴൟ౨ ೕค ಇൿ ಪ౵ ๺ si mple x tan inverse x minus integration x over one x 
๲ౙ ౷ ೕฑ ನಮ౱  ಸಮ๲౲ ಯ ಅ ౲ූ ಸඅಂൽಡ ಇย౵ ಯವฉಡ ෥ಪბഔౣ ං ಎಂൿ කඝ ූเ๯൤౨ ೕච , ಅಂ౾ ಅಂಶโ ೞದದ dx 
ವ౲ ൞౲ ಸವඝ౬  ຄರൡಪല๭ ෎ชඞ ಅಲ౵  ಎಂൿ ඛೕโ ๯ಲಭ฿ಜ ඣೕಡಬ๾ൿ
इसिलए ඛೕโ ೞದವඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൟ౨ ೕค ೯൤ಡ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಅඝ౬  ຄಸ ๆค෻ಬฯ ಆಜ ඛೕโ ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ಇದคಂದ x t 
ඛೕโ ಎರഴ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅಂದฉ ಎರഴ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ංx dx dt xdx dt 
इसिलए ಈ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ๯ಲಭ฿ಜ ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡಬ๾ൿ เสೕಮ ෭ನ๺ ෵ಂದ ෵ಂದ x tan x dt t 
ಅಧბ ಏ౾ೕಕರಣ ಮൡ౨  ಅൿ ౽ರಣ฿ಞತ౨ ං ඛೕโ มಗคಥ෦ಋ හౘඨ ಡ ຄೕಞൟ౨ ೕค
इसिलए ಇൿ ඛಮಡ ෥ി ನ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ෭ನ๺ ಅಧბ มಗคಥ෦ಋ ಮൡ౨  ಏ౾ೕಕರಣದ ๭౩ ರ൤ಯඝ౬  t x x 
ඛೕഴತ౨ ං, ಇൿ ಅಂൟಮ฿ಜ ඛಮ౱ ඝ౬  ಅಂൟಮ ಉತ౨ ರದ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ෭ನ๺ ಅಧბ มಗคಥ෦ಋ ಆෆ ෥ി ನ x 
ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ವಗბ ಮൡ౨  ೯൤ಡ ๭౩ ರ ๭x 
इसिलए ඛೕഴತ౨ ං ഓ౲ ඨ เสೕಮ ನ ಏ౾ೕಕರಣವඝ౬  ಈ ๖ยಯย౵  ๯ಲಭ฿ಜ ౽ಣಬ๾ൿx 
इसिलए ඛಮಡ ಇඣ౬ ಂൿ ຄೕෳ ವಋბ ฿౲ ෴ಮವඝ౬  ඛೕല ಅเූಜ౲  ๬ౣ ฑ เสೕಮ ಏචಂൿ ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ x 
ಪ౳ ಯൟ౬ ๭ ෮ದಲ ౽ಯბ ಮൡ౨  ಎರಡඡ ౽ಯბವඝ౬  ඛೕๆ ಆค๭ಆ ౶ั  ಮൡ౨  ಈ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ലx 
. කโ ม಩ ನ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ಉഴ๼ല෷฿ಗ කโ ಈ ಐ හౘඨ ಅඝ౬  ಬฉൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಈ ಏ౾ೕಕರಣದ x x 
ಪ౳ ౾౳ ෺෷ ෨ಂൿವคർಗ ಅเූಜ౲  ๸ීಧโ ಒಂൿ ඛൽბಷౣ  ๸ීಧ฿ಜං ಎಂൿ කโ ಉഴಆಂലං౪ ೕๅ . 
෩ಲ ಅเූಜ౲  ಸ౷ ൫ ಈ ഔ౳ ಋ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಃಲ่෫౱  ൡಂ෇ ๰ಕ౨ ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  කโ ಃಲโ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  
ಪคಹค๯ವย౵  ಇದඝ౬  ಬಳಸಬ๾ൿ
इसिलए ಆ ವಗბದ ౽ಯბಗัಛಜ ಎರവ คೕൟಯ ౽ಯბಗಳ ๸෽ೕಜචಗำ ඛಮಡ ಆຉ ඛೕഴൟ౨ ฆವ ౽ಯბಗಳඝ౬  
ඛೕഴತ౨ ศ ಇฆತ౨ ๅ, ಅൿ ಆ ๸ದಭბಗಳย౵  ಕല෫෴ಞโൽಲ౵  ಈ ಕಲ౭ ච෷ ಬಹಳ ೎ක౬ ಜ ಃಲಸ ෥ഴತ౨ ං
इसिलए ಉർಹರൕಯඝ౬  ඣೕല ಅದඝ౬  ຂಡ ಃಲಸ ෥ಡಬ๾ංಂൿ කඝ ඛಮಡ ຂำ൤౨ ೕච
इसिलए ಡ ಯ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ವ ಉർಹರൕಯඝ౬  ඣೕല ಮൡ౨  කඝ ಅದඝ౬  ಕฉ mx cos nxdx e 
෥ഺೕಣ. ಇൿ ಎರഴ ಇ เൿ౲ ൬ ๴ඨ ಇย౵  ಮൡ౨  ෴โඃ ๸ಒ౲ ෴ಜರಬ๾ൿe mx nxdx m n 
इसिलए ඛൽბಷౣ  ๸ಒ౲ ಗಳ ಪ౳ ౽ರ ඛೕโ ಅโಗಳඝ౬  ඛൽბಷౣ  ಪ౳ ಕರಣ฿ಜ ಪคಹคಸಬ๾ൿ කโ ಅโಗಳඝ౬  ෴โඃ 
๸ಒ౲ ಗะಜ ಪคಗ൐๯൤౨ ೕๅ ඛಸ౺ ಂಶಯ฿ಜ ๒ನ౲ ವಲ౵ ದ ඛೕโ ಪൟೕಯ හౘඨ ಅඝ౬  ඛೕโ เ෗ನ౬ ತั๭ದฉ ah s 
ಅಥ฿ ๸෽ೕ೧๭ದฉ ඛೕโ ಇඣ౬ ಂൿ ಪൟೕಯ හౘඨ ಆ๴ඨ හౘඨ ಅඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ඛೕโ เ෗ನ౬  ಅಥ฿ 
ಏ౾ೕಕค๭ದฉ ඛೕโ ಆ๴ඨ හౘඨ ಗಳඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ඛೕโ ๴ඨ හౘඨ ಅඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ಅඃ ๴ඨ හౘඨ ඛೕโ 
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ಆ๴ඨ හౘඨ ಅඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค
इसिलए ಈ ಎರഴ ౽ಯბಗัಡ ಆຉ කඝ ಅโಗಳย౵  ಒಂದಃౙ  ಪค๻ರವඝ౬  ๾ഴಀ൤౨ ೕච ಮൡ౨  කඝ ඛಮಛಜ ಪคಹค๯ವ 
౽ಯბ฿ಜ කඝ ಆຉ ಐ ഗ ಅඝ౬  ಆ෺ౙ  ෥ഴ൤౨ ೕච ಅඃ คೕൟ ඛೕโ ಐ ಒඨ ಅඝ౬  ಪคಹคಸಬ๾ൿ
इसिलए කโ ಈ ಐ ഗ ಅඝ౬  ಬฉ෽ೕಣ ಮൡ౨  ಆຉ ಅඝ౬  ෮ದಲ ౽ಯბ ಮൡ౨  ಎರಡඡ ౽ಯბಗะಜ ಆ෺ౙ  ෥ഺೕಣ .
ಇൿ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟಯ හౘඨ ಆಜฆโದคಂದ ๴ඨ ಇದඝ౬  ෮ದಲ ౽ಯბ฿ಜ ಆ෺ౙ  ෥ಡ෎ಀ ಮൡ౨  ನನ౬  ಆඃಶದxi 
ಪ౳ ౽ರ කඝ ಪൟೕಯವඝ౬  ಎರಡඡ ౽ಯბ฿ಜ ಆ෺ౙ  ෥ಡ෎ಀ
इसिलए ಅเූಜ౲ โ ನನಡ ๴ඨ ಇ ซ๺ ಅඝ౬  ಪವฑ ಎෳಎಋ౺  ඛಂದ ූಜ๭ ෮ದಲචಯದคಂದ ූಜ๭ ෭ನ๺ nx m 
ಏ౾ೕಕರಣದ ವ౲ ൞౲ ಸವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ಇൿ ಎರಡඡ ലಎಋ౺  ನ ಏ౾ೕಕರಣದ ෩ಲಕ ಡ ಪವฑ ಡ n cos nxe m mx 
ಏคಃ෴ಜං, ಎರಡඡ ನ ෮ದಲ ಏ౾ೕಕರಣದ ಎರಡඡ เ෗ನ౬ ൤ಯ ෮ದಲ ౽ಯბದ ಏ౾ೕಕರಣ฿ಜංdx 
इसिलए ಇൿ ෭ನ๺ ෬ว ๴ඨ ಎඨ ಎಋ౺  ನ ෬ว ಪವฑ ಡ ಏค๯ತ౨ ං, ಇൿ ඛಂದ ಇಂഔಡ౳ ೕಷඨ ඛಂದ ಪವฑ m mx n m e 

ಡ ಏคಸมಜං, ಇದඝ౬  ෮ದಲ ౽ಯბๅಂൿ ಪคಗ൐๭ ූಗൽಂದ ಏ౾ೕಕರಣವඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ಅದඝ౬  mx cos nxdx 
ಮ൤౨  ๸෽ೕ೧๵ೕಣ ಮൡ౨  ಇൿ ಎರಡඡ ౽ಯბ฿ಜං
इसिलए කඝ ಏඝ ಪഷ෷ತ౨ ං ಪವฑ ๴ඨ ಆෆ ූಜ๭ ෭ನ๺ ඛಂದ ෮ದಲ හౘඨ e mx nx m n m cos nx 
ಏ౾ೕಕರಣ ಎರಡචಯൿ ซ๺ ഖ ಪವฑ ඛಂದ ෭ನ๺ ಇಂഔಡ౳ ೕಷඨ ലಫฉඛ౹ ෻ಷඨ ​​෮ದಲචಯൿe mx m 
इसिलए ಇൿ ෭ನ๺ ๴ඨ ಏ౾ೕಕರಣ฿ಜං ಎರಡඡ ಇ เൿ౲ ൬ ෬ว ಮൡ౨  ඦತರ ๸තಣბ ಏ౾ೕಕರಣn nx mx mx 
इसिलए කโ ಅದඝ౬  ಮತ౨ ๠ౣ  ಸರಳತั๭ർಗ කโ ಪഷ෷โൿ ಎರഴ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಪವฑ ๴ඨ i e mx nx 
෬ว ෭ನ๺ ෬ว ඛೕโ ඛಂದ ಚದರ ඛಂದ ವಗბൽಂದ ກ೉౞ ಸಬ๾ൿ ಅඝ౬  ಪವฑ m n m n m e mx cos nx 
෥ಡฤ ඦತರ ඛಂದ ඛಂದ ಞ൐๭ർಗ ಈ ඛಂದ ಈ ෭ನ๺ ೉ກ౬ ෷ ಈ ೉ກ౬ ಯඝ౬  ಪ౵ ๺ ෥ഴತ౨ ං ಮൡ౨  n m n m 
ಅಂൟಮ฿ಜ ಈ ෭ನ๺ ೉ກ౬ ෷ ೉ກ౬ ಯ ಉದ౪ ౙಁ  ෥ഴತ౨ ං ಮൡ౨  කඝ ඛಂದ ಚದರ ಡ ಡ ෭ನ๺ n nn m mmb 
೉ກ౬ ෴ಜ ಪഷ෷൤౨ ೕච ಚದರ
इसिलए ಚದರ ෬ว ಚದರ ಏ౾ೕಕರಣ ಯ เൿ౲ ൬ ಡ ಏคಸมಜං ๴ඨ ඛೕโ ಇย౵  n m e m x nxdx 
ಪഷൿಆಂലฆವದඝ౬  ಎಚ౞ คಃ෵ಂದ ඣೕല ඛೕโ ඩ౳ ฏ෗๭ದ ಅเූಜ౲ โ ಒಂඃ ಆಜฆತ౨ ං
इसिलए කඝ ಅದඝ౬  ෩ಲಕ ಬದม෵ಸಬ๾ൿi 2 
इसिलए කඝ ಇย౵  ಎಡූಗದย౵  ಬฆ൤౨ ೕච
इसिलए කඝ ಎಲ౵ ರඝ౬  ವಛბ෵๯൤౨ ೕච
इसिलए ನ 2 1 ෭ನ๺ ಚದರ ෭ನ๺ ಚದರൽಂದ ಚದರ ಎಡූಗದย౵  ಬฆತ౨ ං, කඝ ಈ ೓ಕವඝ౬  n mn m m 
൤ಡൿಆಂಡฉ ವಗბൽಂದ ವಗბโ ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಏಃಂದฉ ಇย౵  ೓ಕವඝ౬  ಪഷ෷ತ౨ ං, ಇದคಂದ කඝ m n lcm m mx 
๴ඨ ෭ನ๺ චಡ ಏคං ಪವฑ ಇದඝ౬  ಸರಳತั๯โದคಂದ ಅಂൟಮ฿ಜ ಡ ౽ರಣ฿ಞತ౨ ං, ಇൿ nx mx cos nx i 2 

ಯ ಏ౾ೕಕರಣವඝ౬  เൿ౲ ൬ ಡ ಸಮකದ ಚದರ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಆದฉ ಇย౵  ರൿ౪ ತั๭ದฉe mx cos nxdx m m 
ඛೕโ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಮൡ౨  ๲ౙ ౷ ೕฑ ಅඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ಅൿ ಇย౵  ಬฆತ౨ ං ಇย౵  ೞದโ ಒಂൿ ಚದರ ೯൤ಡ ಚದರ m n m n m 
๴ඨ ෭ನ๺ ಡ ಡ ಏคಸมಜං ಪವฑ ಡ ಏคಸมಜං ๬෥ನ౲ ฿ಜං ಮൡ౨  ಡ ಏคಸมಜං nx n cos nx e mxe mx mx 

๬෥ನ౲  ෭ನ๺ mx m sine nx n cos nx
इसिलए ಇൿ ಅಂൟಮ฿ಜ ඛೕโ ಏඝ ෥ഴൟ౨ ೕค ඛೕโ ಇದඝ౬  ಸರಳತั๭ർಗ ಪഷ෵ค
इसिलए ಇඃ เඋನವඝ౬  ඛೕโ ෴฿ಗ ๸ದಭბದย౵  ಅನ౷ ෵ಸಬ๾ൿ ಇದඝ౬  ಮൡ౨  ಡ ກ೉౞ ಸมಜං ಮൡ౨rmx cos x 
ඦತರ ಅඃ คೕൟಯ ๰ತ౳ ವඝ౬  ඛೕโ ಪഷ෷ൟ౨ ೕค
इसिलए ಇย౵  ಗಮඛಸ෎౽ದ ಅಂಶๅಂದฉ ಃಲ่෫౱  ඛೕโ ಈ ౽ಯბಗಳඝ౬  ಆ෺ౙ  ෥ಡಬ๾ൿ ಮൡ౨  ඦತರ ඛೕโ 
ූಗൽಂದ ಏ౾ೕಕರಣವඝ౬  ඬನฃವൟბತ฿ಜ ඛವბ๼๭ದฉ ඛೕโ ಅඃ ౽ಯბವඝ౬  ಪഷಯಬ๾ൿ ಮൡ౨  ඦತರ ඛೕโ 
ಅඃ ౽ಯბವඝ౬  ಎಡූಗಃౙ  ವಛბ෵๭ ಮൡ౨  ඦತರ ಆ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಸರಳತั๭ ಆ ಅ೦ౢ ತ ౽ಯბ౽ౙ ಜ ಅದඝ౬  
ಪคಹค๭ ಮൡ౨  ඦತರ ඛೕโ ಆ ౽ಯბದ ಅเූಜ౲ ൤ಯඝ౬  ಪഷಯಬ๾ൿ
इसिलए ಈ ಆຉ เඋನโ ಃಲโ ඛൽბಷౣ  ಸಮ๲౲ ಗัಡ ಬಹಳ ๰ಕ౨ ฿ಞತ౨ ං ಆຉ ෨ಂൽನ කඝ ಇඣ౬ ಂದಃౙ  ಪคಹค๯൤౨ ೕච
කඝ ಇඣ౬ ಂൿ ๼ಂൽನ ಸಮ๲౲ ಯย౵  ಬಳ๭ದ เ๕ಷ ౽ಯბ,
इसिलए කඝ ನ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ಪคಹค๯฿ಗ ಡ ಈ ౽ಯბವඝ౬  ಪഷൿಆಂലං౪ ೕච කඝ ಈ x sin inverse x ui 
คೕൟಯ ౽ಯბವඝ౬  ๬෥ನ౲ ฿ಜ ಪคಹคಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಅโಗಳ ಅเූಜ౲ ൤ಯඝ౬  ಉഴಆಳ౶ ಬ๾ൿ
इसिलए කโ ౽ಯბವඝ౬  ඣೕഺೕಣ ๲ౙ ౷ ೕฑ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಚದರ ನ ವಗბ෩ಲದ ವಗბ෩ಲವඝ౬  කඝ ಚದರ x dx 
෭ನ๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಡ ಮൡ౨  ಒಂൿ ಚದರ ೯൤ಡ ೓ಕಃౙ  කඝ ෥ಡಬ๾ൿ ಚದರ ෭ನ๺ ಒಂൿ ೓ಕಃౙ  කඝ x x x 
෥ഴ൤౨ ೕච ಮൡ౨  ඦತರ ಆຉ ಉัದโಗಳඝ౬  කඝ ඛಮಡ ຂำ൤౨ ೕච ಅโಗัಡ ๰ತ౳ ಗำ
इसिलए කโ ಈ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ๸෽ೕ೧ಸ෎ಀ ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ
इसिलए ඛೕโ ಏඝ ෥ഴൟ౨ ೕค ಎಂದฉ කโ มಗคಥ෦ಋ හౘඨ ಡ ಬಳ๯ವ ಅඃ ൪ತ౳ ವඝ౬  කโ ಬಳ๯൤౨ ೕๅ ಎಂൿ ඛೕโ
๼ಂൽನದඝ౬  ಗಮඛ๭ದฉ කโ ಅದඝ౬  ಒಂൿ ෇ค ಚದರ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಚದರ ನ ಏ౾ೕಕರಣ ಎಂൿ ಬฉ෷൤౨ ೕๅ x dx 
ಇൿ ಒಂൿ ෭ನ๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಆಜൿ౪ , කඝ ಇย౵  ಬಳ๯ൟ౨ ฆವ ಅඃ ൪ತ౳ ವඝ౬  ಆ ๸ದಭბದย౵ ෸ ಬಳಸಬ๾ൿ, කโ x 
ಅย౵  ಪ෴ბಯ฿ಜ ಅඝ౬  ๭ඨ ൮ೕഓಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜ ಬಳ๭ං౪ ೕๅx 
इसिलए ಈ ඛൽბಷౣ  งಪವඝ౬  ಪคಹคಸฤ කโ ಪ෴ბಯವඝ౬  ಬಳ๯൤౨ ೕๅ ಅඝ౬  ๭ඨ ൮ೕഓಃౙ  ಸಮ ಮൡ౨  ඦತರ x 
කโ ಅದඝ౬  ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ഴ൤౨ ೕๅ ಆದฉ ಇย౵  කโ ූಗಗಳ ෩ಲಕ ಏ౾ೕಕರಣವඝ౬  ಬಳ๯ൟ౨ ං౪ ೕๅ
इसिलए ಈ ౽ಯბವඝ౬  ෮ದಲ ౽ಯბๅಂൿ ಪคಗ൐๭ ಮൡ౨  ಈ ౽ಯბವඝ౬  ಎಂൽඦ൤ ಎರಡඡ ౽ಯბๅಂൿ ಪคಗ൐๭ 
ಇದคಂದ ඛೕโ ಚದರ ෭ನ๺ ಒಂದರ ಚದರ ಏ౾ೕಕರಣವඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ๲ౙ ౷ ೕฑ ಅඝ౬  ಎರഴ ౘ෦๭ x x x 
ಏ౾ೕಕರಣವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ಒಂದರย౵  ඛಮಡ ෭ನ๺ ಇಂഔಡ౳ ೕಷඨ ലಫฉඛ౹ ෻ಷඨ ​​ಆෆ ๲ౙ ౷ ೕฑ ෭ನ๺ ಒಂൿ ವಗბโ x x 
ඛಮಡ ಎರഴ ෬ว ಎರഴ งഡ ๲ౙ ౷ ೕฑ ෭ನ๺ ಒಂൿ ವಗბವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ಇൿ ෮ದಲ හౘඨ ನ ವ౲ ൞౲ ಸ฿ಜං x x 
ಏ౾ೕಕರಣൽಂದ ಞ൐๭ർಗ ಎರಡචಯൿ ඛಮಡ ඛೕഴತ౨ ං ಈ ಎರഴ ಈ ಎರಡฌಂൽಡ ರൿ౪ ತำ౶ ತ౨ ං ಮൡ౨  ಇย౵  ඛೕโ x 

ವಗბವඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ಇದคಂದ ඛೕโ ವಗბದ ವಗბ෩ಲವඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕคx x x 
इसिलए ඛೕโ ವಗბದ ෬ว ವಗბದ ෭ನ๺ ಒಂൿ ವಗბದ ෭ನ๺ ಏ౾ೕಕರಣವඝ౬  ಚದರ ෭ನ๺ ವಗბ෩ಲ x x x dx 
ಅඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค. කโ ಅದඝ౬  ඣೕഴ൤౨ ೕๅ කโ ಸರಳತัಸಬ๾ൿ
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इसिलए ඛೕโ ෮ದಲ ಪದವඝ౬  ಬฉ෷ತ౨ ศ ಇฆൟ౨ ೕค ಅൿ ෭ನ๺ ಆಜฆโದคಂದ කඝ ಇย౵  ಒಂൿ ೓ಕವඝ౬  ๳ค๭ದฉ 
ಮൡ౨  ಕึ෷โದคಂದ කඝ ಅದರย౵  ಒಂൿ ಅಂಶವඝ౬  ಪഷಯಬ๾ൿ
इसिलए කඝ ಇದඝ౬  ಚದರ ෭ನ๺ ಒಂൿ ೓ಕ ಮൡ౨  ಒಂൿ ೓ಕವඝ౬  ෥ഴ൤౨ ೕච ಚದರ ෭ನ๺ ಒಂൿ ವಗბ ನx x dx 
ವಗბ෩ಲൽಂದ ූಜ๭ ඛೕโ ಇย౵  ಚದರ ෭ನ๺ ಒಂൿ ೓ಕವඝ౬  ඣೕಡಬ๾ൿ ಇย౵  ಚದರ ෭ನ๺ ಒಂൿ ವಗბದ x x 
ವಗბ෩ಲൽಂದ ූಜಸಬ๾ൿ
इसिलए කඝ ಇย౵  ಎರഴ ಅเූಜ౲  ಪದಗಳඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕච ಅൿ ನನಡ ෮ದಲ ಪದ ವಗბ෩ಲವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං x x 
ಚದರ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಚದರ ෭ನ๺ ೉ກ౬  ಚದರ ෭ನ๺ ಒಂൿ ವಗბವඝ౬  ವಗბದ ෩ಲൽಂದ ූಜ๭ർಗ ಚದರ x x x 
෭ನ๺ ಒಂൿ ವಗბದ ಏ౾ೕಕರಣ ౘ෦๭ ಏ౾ೕಕರಣದ ವಗბ෩ಲದ ಚದರ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಚದರ ಚದರ ෭ನ๺ ಒಂൿ x x 
ವಗბವඝ౬  ನ ವಗბ෩ಲൽಂದ ූಜ๭ ಮൡ౨  ಇൿ ಈ ෭ನ๺ ຄೕಞತ౨ ං ಇದฌಂൽಡ ಇൿ ಒಂൿ ಚದರ ෭ನ๺ dx 
ಆಜฆತ౨ ං ವಗბದ ಒಂൿ ವಗბ෩ಲದ ๬෥ನ౲  ಏ౾ೕಕರಣ฿ಜ ൤ಡൿಆಳ౶ มಜං ಒಂൿ ವಗბ ಇದඝ౬  ඣೕല x dx 
කඝ ವಗბ෩ಲඈ൤෻ ಇฆತ౨ ං
इसिलए කඝ ಈ ಪದವඝ౬  ಎಂൿ ಬದม෵๯൤౨ ೕචi 
इसिलए ನನ౬  ಎಡූಗโ ಈ ౽ಯბใ ಸಹ කඝ
इसिलए ಎಡ ಅ ಬൽ ಈಗ ಆಞโൿ 2 ಎಂ්ൿ ವಗბದ ವಗბ෩ಲಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං . ಒಂൿ ೓ಕವඝ౬  ෭ನ๺ i x x 
෥ല ඦತರ ಅಂൟಮ฿ಜ ಏ౾ೕಕರಣದ ๭౩ ರ฿ಜฆತ౨ ං
इसिलए ಅಂൟಮ฿ಜ ಈ ಅเූಜ౲ โ ವಗბದ ವಗბ෩ಲವඝ౬  ෭ನ๺ ಒಂൿ ೓ಕൽಂದ ಎರഴ ෭ನ๺ ಒಂൿ x x 
ವಗბൽಂದ ಎರഴ ෭ನ๺ ಒಂൿ ವಗბൽಂದ ෥ി ನ ವಗბ෩ಲ ೯൤ಡ ವಗბದ ෭ನ๺ ಒಂൿ ವಗბ ೯൤ಡ ๭౩ ರ x x x 
๭
इसिलए ಅಂൟಮ฿ಜ කโ ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ലದ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ඛಮಛಜ ಬฉ෷൤౨ ೕๅ ಎರഴ ವಗბ෩ಲൽಂದ dx x x
ಚದರ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಚದರ ෭ನ๺ ಒಂൿ ವಗბൽಂದ ಎರഴ มಗคಥ෦ಋ ෩ಲಕ ෥ി ಪ౵ ๺ ವಗბ෩ಲ ಚದರ x x 
෭ನ๺ ಒಂൿ ವಗბ ಮൡ౨  ೯൤ಡ ๭౩ ರ ಏ౾ೕಕರಣದ ಇತರ ๰ತ౳ โ ಅඃ คೕൟ ಉഴීൽං ಮൡ౨  කඝ ඛಮಛಜ a 
ಅโಗಳඝ౬  ಬฉ෷൤౨ ೕච, ඛೕโ ಒಂൿ ಚದರ ෭ನ๺ ಚದರ ನ ಏ౾ೕಕರಣವඝ౬  ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡ෎ಀ, ಅൿ x dx 
ಒಂൿ ෭ನ๺ ೓ಕಃౙ  ಹൟ౨ ರದย౵ ං, ಇൿ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎರഴ ವಗბ෩ಲൽಂದ ෭ನ๺ ಚದರ ಮൡ౨  ಎರഴ x x x x 
ವಗბ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ා ಎ ಪ౵ ๺ ๭ ಇൿ කโ ಇನ౷ ๺ბ ෩ರඡ ಉർಹರൕಯย౵  ಗಮඛ๭ං౪ ೕๅ ವಗბದ x xn x x 
ಏ౾ೕಕರಣ ವಗბ෩ಲ ಮൡ౨  ಒಂൿ ವಗბ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎರഴ ವಗბ෩ಲൽಂದ ವಗბ ೯൤ಡ ಒಂൿ ವಗბ dx x x x 
೯൤ಡ  ม಩ ನ ಪ౵ ๺ ವಗბ෩ಲ ๲ౙ ౷ ೕฑ ೯൤ಡ ಒಂൿ ೓ಕ ಮൡ౨  ๭౩ ರa x 2 x x 
इसिलए ಈ ෩ฆ ಪ౳ ෨ಖ ๰ൟ౳ ೕಕರಣಗำ ಅโ ౽ಯბಗಳ ๸ದಭბದย౵  කโ ಈಛಗศ ෴ವ คೕൟಯ งಪವඝ౬  
ඣೕലං౪ ೕๅ ಎಂ්ದರ ಆඋರದ ෬ว ಃಲโ ಅเූಜ౲ ಗಳඝ౬  ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡฤ ಅโ ඛಮಡ ಸ๻ಯ ෥ഴತ౨ ๅ ah

෬ว ಆಡย ಚದರ ೯൤ಡ ೯൤ಡ งಪದย౵ ದ౪ โ , ಇದඝ౬  ವಗბ෩ಲඅಂൽಡ ಚದರ ೯൤ಡ ෭ನ๺ dx bx c x k 
ಚದರ ಅಥ฿ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜದ౪ ง ಸಹ ಚದರ ෭ನ๺ ಚದರ คೕൟಯ งಪಃౙ  ಪคವൟბಸಬ๾ൿ ඛೕโ ಆಟౣ ฉ ಇย౵  a k x 
ಅඃ คೕൟ ಏಋ౺  ๲ౙ ౷ ೕฑ ಪ౵ ๺ ෈ಎಋ౺  ಪ౵ ๺ ๭ ಯ ಏ౾ೕಕರಣದ ౽ಯბದย౵  කโ ಅโಗಳඝ౬  ಈ ෩ฆ งಪಗಳย౵  ಒಂർಜ 
ಪคವൟბಸฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಈ ಅเූಜ౲ ಗಳඝ౬  ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡಬ๾ൿ
इसिलए ಈ ෩ฆ ಪ౳ ෨ಖ ๰ತ౳ ಗำ කඝ ඛಮಡ ൧ೕค๭ඈ൤ ಅเූಜ౲ ಗಳඝ౬  ಪคಹคಸฤ ಸ๻ಯಕ฿ಗಬ๾ൿ. ඛಮಡ 
ಒಂൿ ತ౷ คತ ಉർಹರൕಯඝ౬  ඛೕല ಒಂൿ ෭ನ๺ කฤౙ  ෭ನ๺ ಚದರ ನ ವಗბ෩ಲದ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  x x dx 
ಉഴ๼ലಯฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ
इसिलए ඛೕโ ಒಂൿ ෭ನ๺ කฤౙ  ෭ನ๺ ೓ಕವඝ౬  ಬฉಯಬ๾ൿ ಎಂൿ ඛೕโ ๯ಲಭ฿ಜ ඣೕಡಬ๾ൿx x 
इसिलए ඛೕโ ಅದඝ౬  1 ෭ನ๺ 4 ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ೯൤ಡ ಚದರx x 
इसिलए ಈ ಚದರ ೯൤ಡ 2 x x
इसिलए කඝ ಇย౵  4 ಅඝ౬  ๳ค๭ದฉ ಮൡ౨  ಇย౵  4 ಅඝ౬  ಕึದฉ ಇൿ ಅಂൟಮ฿ಜ ಒಂದඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ x 
೯൤ಡ ಎರഴ ๸තಣბ ೓ಕ฿ಞತ౨ ං
इसिलए ಒಂൿ ෭ನ๺ කฤౙ  ಒಂൿ ೯൤ಡ කฤౙ  ಆಞತ౨ ං ಅൿ ಐൿ ෭ನ๺ ೯൤ಡ ಎರഴ තಣბ ೓ಕx 
इसिलए ಅเූಜ౲  ಐൿ ෭ನ๺ ೯൤ಡ ಎರഴ ๸තಣბ ಚದರ ನ ಏ౾ೕಕರಣ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿii x dx 
इसिलए ಈಗ කඝ ඡರ฿ಜ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಬಳಸಬ๾ൿ ಏಃಂದฉ ಅൿ ช಍ೕಯ ಅಂಶ฿ಜฆโದคಂದ කඝ ಅದඝ౬  ඡರ฿ಜ
ಆ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಬಳಸಬ๾ൿ ಇย౵  ಪ෴ბಯ฿ಜ ෥ഴವ ෩ಲಕ ಪ౵ ๺ ಎರഴ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಇದคಂದ x t 
ಅเූಜ౲ โ ವಗბ෩ಲ฿ಞತ౨ ං ಐൿ ෭ನ๺ ๲ౙ ౷ ೕിბ ಏಃಂದฉ ಇย౵  ඛೕโ ಎಂൿ ඣೕಡಬ๾ൿt dt dx dt 
इसिलए ಇൿ ಒಂൿ ಚದರ ෭ನ๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಆಜංt 
इसिलए ನಮ౱  ๼ಂൽನ ๰ತ౳ ದย౵  ಒಂൿ ಚದರ ෭ನ๺ ೓ಕโ ಇย౵  ౽ಯბඛವბ๼๯ತ౨ ංx 
इसिलए කඝ 2 ಚದರൽಂದ ಎಂൿ ಅเූಜ౲  ಪഷ෷൤౨ ೕච ಒಂൿ ಚದರ ෭ನ๺ ೓ಕದ ෩ಲโ 5 ෭ನ๺ ಚದರ t t t 
ಮൡ౨  2 คಂದ ಒಂൿ ವಗბ, ಅಂದฉ 5 คಂದ 2 ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ವಗბ෩ಲൽಂದ 5 ೯൤ಡ ಏ౾ೕಕರಣದ ๭౩ ರ൤ಯඝ౬  ಪ౵ ๺ 2t x 
คಂದ ಬದม෵๭ದฉ කโ ಪ౵ ๺ 2 ವಗბ෩ಲ 5 ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ෭ನ๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಅಂದฉ 5 ෭ನ๺ ಪ౵ ๺ 2 x t x 
ಚದರ ಮൡ౨  ಇൿ  ෭ನ๺ ಪ౵ ๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ඦ൤෻ ಇฆತ౨ ං ๻ಛಜ කඝ ಈ ಒಂൿ  ෭ನ๺ ಪ౵ ๺ ๲ౙ ౷ ೕിბ1 4 x x 1 4 x x 
ಪ౵ ๺ වํ ಅඝ౬  ಎರഴ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ಪ౵ ๺ ഖ งഡ ෩ಲಕ ඡರ฿ಜ ಬದม෵๯൤౨ ೕච ಐൿ ಮൡ౨  ඦತರ ๭౩ ರ t x 
ಇൿ ಪ౵ ๺ ഖ ഖ ಆಜರ෎ಀ ಅൿ ಉತ౨ ರ฿ಜංx 
इसिलए කโ ಈ ಆຉ ಉಪක౲ ಸವඝ౬  ಆචತั๯൤౨ ೕๅ
इसिलए ಇಂൽನ ಉಪක౲ ಸದย౵  කโ ූಗಗಳ ෩ಲಕ ಏ౾ೕಕರಣವඝ౬  ಬಳ๯ವ เเಧ ൪ತ౳ ಗಳඝ౬  ಕยൟං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಅൿ 
ನಮಡ ຂಡ ಸ๻ಯ ෥ഴತ౨ ං ಎಂ්ದඝ౬  කโ ඣೕലං౪ ೕๅ ഔ ವฉಡ ನಮಡ ൟัൽฆವ ෴โඃ ൟัൽฆವ ൪ತ౳ ಗಳඝ౬  
ಬಳ๭ಆಂഴ කโ ಪคಹคಸมಗದ ಃಲโ ಅเූಜ౲ ಗಳඝ౬  ಪคಹค๯ವย౵  ಅವರ ඩ෵ಂഡ ෨ಂං කโ ಇඞ౬  ಃಲโ 
ಉർಹರൕಗಳඝ౬  ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಧನ౲ ฿ದಗำ 

Pru
tor
@
IIT
K




