
 िपछली कƗा मŐ छाũो ंका ˢागत करते Šए हमने एक िविध का पįरचय देखा िजसे उस पȠित मŐ भागो ंȪारा एकीकरण की िविध के ŝप 
मŐ जाना जाता है, 
हमने देखा िक 
एक िनिʮत सूũ का उपयोग करके दो कायŘ के उȋाद को एकीकृत िकया जा सकता है हम उस सूũ को िवकिसत करते हœ िजसे हमने 
एक उदाहरण देखा था तो आइए हम सूũ को वापस िलखते हœ तािक दो कायŘ और के िलए उȋाद का एकीकरण के fx gx gxdx 

एकीकरण के बराबर हो, का एकीकरण का अंतर जो Ůाइम एकीकरण और िफर है,fx fx f x gxdx dx 
 इसिलए इसे हम एकीकरण भागो ंकी िविध कहते हœ
 इसिलए यह इस पȠित का उपयोग करने के िलए बŠत उपयोगी तकनीक मŐ से एक है और हम कुछ समय मŐ देखŐगे िक िकतना अǅा 
हम इस पȠित का उपयोग कुछ इंटीŤल को हल करने के िलए कर सकते हœ यिद आप िपछली कƗा को याद करते हœ या याद करते हœ तो 
हमने इस फ़ंƕन को पहला फ़ंƕन माना और यह फ़ंƕन  दूसरे कायŊ के ŝप मŐ
 इसिलए यह इस िवशेष सूũ को याद रखने मŐ मदद करता है
 इसिलए यह जो कहता है वह दो कायŘ के उȋाद का एकीकरण है जो  ज हम पहले से दूसरे के ŝप मŐ दूसरे के पहले एकीकरण के दूसरे
माइनस भेदभाव के पहले फ़ंƕन एकीकरण के ŝप मŐ कॉल करŐ गे और िफर संपूणŊ एकीकरण
 इसिलए हम इस तरह से याद करते हœ िक उȋाद का एकीकरण पहला फ़ंƕन एकीकरण दूसरे के पहले एकीकरण का भेदभाव  दूसरा 
तो मœ इस फॉमूŊले को इस तरह से संदिभŊत करता रšंगा यिद मœ कुछ और उदाहरण देखता šं 
तो आइए हम वगŊ ई के एकीकरण के िलए Ůयास करŐ  अब िफर से मœ उसी तकनीक का उपयोग कर सकता šं और मœ इसे पहले x x 
फ़ंƕन के ŝप मŐ कहता šं  और यह दूसरे फ़ंƕन के ŝप मŐ है,
 इसिलए इंटीŤल दूसरे फंƕन का पहला ˍायर इंटीŤेशन बन जाएगा को पावर घटाकर इंटीŤेशन पहले फंƕन का x e xdx 
िडफरŐ िशयल यह दूसरे फंƕन का इंटीŤेशन है को पावर और िफर को पूरा िकया गया है।2x e x dx dx 
  बात वगŊ हो जाती है और शİƅ एकीकरण तक बढ़ जाती है, आप जानते हœ िक यह शİƅ तक बढ़ गई है जैसा िक मœने x x x 
आपको बताया था िक हमŐ एक İ̾थरांक लगाने की आवʴकता नही ंहै  यहां माइनस दो को एकीकरण से बाहर ले जाया जा सकता है t 

को पावर मŐ बढ़ाया जा सकता है, जैसा िक को पावर तक बढ़ाया गया है,xe x e xdx 
 इसिलए हम इस को पावर तक पŠंचाते हœ, िजसका हमने पहले ही मूʞांकन कर िलया है,xe x 
 इसिलए अब हम जानते हœ िक हम इसका मूʞांकन उसी तरीके से कर सकते हœ जैसे  हमने िपछले उदाहरण मŐ दो बार एक वगाŊकार 
Űैकेट लगाया था, िफर से आप इसे पहला फंƕन मानते हœ और यह दूसरा फंƕन है
 इसिलए पहला फंƕन इंटीŤेशन दूसरे माइनस िडफरŐ िशयल ऑफ फ Ŋː इंटीŤेशन ऑफ सेकŐ ड और पूरे इंटीŤेशन तो यह पूरी चीज 
आपको ले जाएगी  वगŊ ई तक बढ़ाएँ माइनस दो बार का एकीकरण इस फ़ंƕन का बढ़ाएँ माइनस इंटीŤेशन रेज़ टू x x x e x e 
पावर और िफर अंत मŐ वगŊ राइज़ टू पावर माइनस 2 रेज़ टू पावर माइनस माइनस ɘस दो एकीकरण ई को xdx x e x xe x 
शİƅ तक बढ़ा िदया जाएगा और िफर एकीकरण की िनरंतरता आप यहां एकीकरण की िनरंतरता भी जोड़ सकते हœ और अंत मŐ यह x 
ऐसा होगा इस फ़ंƕन का अिभɄ अंग वगŊ ई को शİƅ तक बढ़ा िदया गया है, यह मœ आपके िलए एक और उदाहरण लेता šं x x 
िजसमŐ िũकोणिमतीय कायŊ शािमल हœ, तो आइए हम का मूʞांकन करŐ , हम इसे पहले फ़ंƕन के ŝप मŐ लेते हœ और यहx sin 3 x 
अब मुझे लगता है िक दूसरे फ़ंƕन के ŝप मŐ है।
 आपके मन मŐ एक Ůʲ होना चािहए िक मेरा मतलब है िक हम इसे पहले फ़ंƕन के ŝप मŐ और इसे दूसरे फ़ंƕन के ŝप मŐ Ɛो ंचुन 
रहे हœ,
 इसिलए हम देखŐगे िक एक पल मŐ पहले फ़ंƕन और दूसरे फ़ंƕन के िलए एक उिचत िवकʙ होना चािहए िजसे हम कई बार चुनते हœ  
पहले फ़ंƕन के ŝप मŐ फ़ंƕन जो हमŐ इंटीŤल मŐ शɨो ंको कम करने मŐ मदद करता है Ɛोिंक फॉमूŊला दूसरे के पहले माइनस के 
दूसरे माइनस िडफरŐ िशयल के पहले फंƕन इंटीŤेशन की तरह है,
 इसिलए हमŐ कुछ बातो ंको ȯान मŐ रखना होगा,
 इसिलए इस मामले मŐ यिद  मœ पहले फ़ंƕन के ŝप मŐ लेता šं, िफर ʩुȋɄ गायब हो जाता है, यही वह चीज है िजसे मœ ȯान मŐ रख x 
रहा šं लेिकन कुछ अɊ चीजŐ भी हœ िजɎŐ हमŐ ȯान मŐ रखना चािहए  आइए हम पहले इस उदाहरण को हल करते हœ,
 इसिलए यहां एकीकरण कहता है िक दूसरे का पहला कायŊ एकीकरण एकीकरण के िलए दूसरे 
के पहले एकीकरण का िवभेदीकरण यह मुझे पाप का एकीकरण देता है पता है िक कोसाइन का ऋण है और यह फ़ंƕन x xi x 
एक रैİखक शɨ है 
 इसिलए मœ हर मŐ ʩुȋɄ िलख सकता šं
 इसिलए यह माइनस कॉस Ūी एƛ बटा Ūी हो जाता है
 इसिलए हमने पहले ही इस बारे मŐ बात कर ली है िक का इंटीŤेशन ɘस Ȫारा का कैिपटल ax plus bdx a c ax plus b 

है, बशतő हम उस इंटीŤेशन को जानते हो ं की पंूजी है,f fxdx fx 
 इसिलए हम जानते हœ िक साइन का एकीकरण कोसाइन का ऋण है,x x 
 इसिलए यह इस फैलोिशप के ʩुȋɄ Ȫारा िवभािजत कोसाइन तीन बन जाएगा,x 
 इसिलए मœने इस संपिȅ का उपयोग िकया है आप तीन को के बराबर भी ̾थानापɄ कर सकते हœ और  तब आप इसे एकीकृत कर x t 
सकते हœ, यह अब कोई सम˟ा नही ंहै माइनस इंटीŤेशन एक बार पाप का एकीकरण तीन एƛ िफर से माइनस कॉस Ūी एƛ बटा Ūी 
डीएƛ है
 इसिलए यह शɨ  माइनस ऑफ़ कॉस Ūी एƛ बाई Ūी माइनस माइनस ɘस वन बाई Ūी इंटीŤेशन ऑफ़ कॉस Ūी मŐ जाता x xdxa 
है शुŜआत मŐ थोड़ी सावधानी बरतनी चािहए
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 इसिलए मœ ये सभी ːेɛ िलख रहा šँ,
 इसिलए एक बार जब आप इस कैलकुलेशन से पįरिचत हो जाते हœ तो आप इसे छोड़ सकते हœ  कुछ कदम और आप उɎŐ िलख सकते हœ 
तो माइनस एƛ कॉस Ūी एƛ बटा Ūी ɘस वन बाय Ūी िफर से कोसाइन Ūी का एकीकरण पता है िक यह एक ही फॉमूŊला का xi 
उपयोग कर रहा है मुझे पता है िक कॉस एƛ का एकीकरण पाप एƛ है और
 इसिलए यह पाप Ūी एƛ हो जाता है Ūी ɘस इंटीŤेशन की िनरंतरता तो यह माइनस कॉस Ūी एƛ बटा Ūी ɘस वन बटा नौ साइन x 
Ūी एƛ ɘस इंटीŤेशन ऑफ इंटीŤेशन हो जाता है
 इसिलए एƛ साइन Ūी एƛ का इंटीŤेशन अब Ɛा हम इसी तरह की ŮिŢया को जारी रख सकते हœ आइए हम एक और चुनŐ  उदाहरण
यह उदाहरण हमŐ यह पता लगाने या यह पता लगाने के िलए Ůेįरत करेगा िक कौन सा फ़ंƕन पहले के ŝप मŐ चुना जाना चािहए, कौन 
सा फ़ंƕन दूसरे फ़ंƕन के ŝप मŐ चुना जाना चािहए,
 इसिलए मान लŐ िक हमŐ फाई करना है एƛ लॉग एƛ के इंटीŤल को बाहर िनकालŐ अगर मœ अपनी इसी तरह की चाल का उपयोग 
करता šं तो मœ इसे कॉल करता, मœ इसे यहां एƛ लॉग एƛडीएƛ िलखंूगा,
 इसिलए अगर मœ कुछ नया नही ंकरता तो मœ इसी तरह की ŮिŢया का पालन कŝंगा मœ इस फ़ंƕन को पहले कॉल कŝंगा फ़ंƕन और
यह फ़ंƕन दूसरे फ़ंƕन के ŝप मŐ जैसा िक मœने आपको बताया था िक यह गायब हो रहा है, हमŐ यह देखना होगा िक Ɛा यह िवचार 
वाˑव मŐ यहां काम करता है,
 इसिलए यह दूसरे फ़ंƕन के पहले फ़ंƕन इंटीŤेशन माइनस इंटीŤेशन िडफरŐ िशयल ऑफ़ फ Ŋː फंƕन इंटीŤेशन ऑफ़ सेकŐ ड 
फंƕन पर जाएगा।dx 
 अंततः  लॉग का एकीकरण हो जाता है , लॉग का एकीकरण xdx x xdx 
और िफर dx
 इसिलए इस अिभɄ को खोजने की सम˟ा मœ हमŐ इस ŝप मŐ ले गया और जो इस ˑर पर हमारे िलए और अिधक जिटल हो गया है 
Ɛोिंक हम वाˑव मŐ नही ंजानते िक अिभɄ Ɛा है लॉग काx 
 इसिलए इस ˑर पर हम नही ंजानते िक लॉग का इंटीŤल Ɛा है औरx 
 इसिलए हम आगे नही ंबढ़ सकते हœ
 इसिलए लॉगįरदिमक को दूसरे फ़ंƕन के ŝप मŐ चुनना और पहले फ़ंƕन के िवकʙ के ŝप मŐ यह गायब हो रहा था, इससे x x 
हमŐ यहां मदद नही ंिमली,
 इसिलए यह हमेशा ऐसा नही ंहोता है िक एक बŠपद फ़ंƕन का चयन करना जो गायब हो जाता है वह आपकी मदद करेगा यह अɊ 
कायŘ पर भी िनभŊर करता है जो एकीकृत मŐ मौजूद हœ  एक उȋाद के ŝप मŐ तो इस मामले मŐ आइए हम पहले फ़ंƕन के ŝप मŐ लॉग 
एƛ का Ůयास करŐ  तो आइए हम लॉग एƛ को पहले फ़ंƕन के ŝप मŐ और एƛ को दूसरे फ़ंƕन के ŝप मŐ कॉल करŐ , िफर देखŐ िक
Ɛा होता है
 इसिलए लॉग एƛ दूसरे का पहला फ़ंƕन एकीकरण जो एकीकरण घटाव का भेदभाव है  पहला जो लॉग िवभेदन है,xdx x 
 इसिलए लॉग का िवभेदन दूसरे के एकीकरण Ȫारा गुणा िकया x xdx x 
जाता है और िफर संपूणŊ एकीकरण यह हमŐ को दूसरे वगŊ के एकीकरण मŐ दो ऋण एकीकरण Ȫारा एक गुणा से गुणा करने की x x x 
ओर ले जाता है  यह एकीकरण दो Ȫारा चुकता है,dx x 
 इसिलए ȯान से देखŐ िक यह के साथ रȞ करता है,x x 
 इसिलए हमŐ वगŊ को 2 लॉग ऋण 1 से 2 के एकीकरण से Ůाɑ करना चािहए और यह मुझे ऐसा पता है  यह वगŊ बटा दो x x xdx x 
लॉग माइनस एक आधा वगŊ बटा दो एकीकरण का İ̾थरांक जो पूरे आ रहा हैx x 
 इसिलए यह मुझे वगŊ बटा दो लॉग ऋण वगŊ चार गुणा और िफर एकीकरण का İ̾थरांक देगा,x x x 
 इसिलए इसका मूʞांकन यिद हम लॉग को पहले फ़ंƕन के ŝप मŐ और को दूसरे फ़ंƕन के ŝप मŐ चुनते हœ, तो इंटीŤल x x 
आसानी से िकया जा सकता है, जबिक इस मामले मŐ यिद हम चुनते हœ िक दूसरे फ़ंƕन के ŝप मŐ लॉग मŐ पहला फ़ंƕन है तो हमx x 
एक सम˟ा तक पŠँचते हœ जहाँ हमŐ लॉग के इंटीŤल का पता लगाना होता है।

िजसे हम इस ˑर पर नही ंजानते हœ,  x 
 इसिलए फ़ंƕन का चुनाव करना वाˑव मŐ महȕपूणŊ है यिद आप कोई ऐसा िवकʙ चुनते हœ जो गलत है तो आप फ़ंƕन के मूʞांकन 
तक पŠंच सकते हœ जो बŠत जिटल हो जाएगा जैसा िक हमने मामले मŐ देखा  एƛ लॉग एƛ तो यह बŠत ही सरल िदखने वाला फ़ंƕन 
था लेिकन लॉग एƛ का इंटीŤल हमारे िलए िटŌ पल बना रहा था, 
इसिलए िवचार Ǜादातर उस फ़ंƕन को चुनने के िलए होगा िजसके िलए एकीकरण नही ंहोता है या यह नही ंरहता है लंबा और लंबा 
और इसी तरह अगर हम उस तरह के िवचार की तलाश करते हœ तो हम आसानी से यह पता लगा सकते हœ िक हमŐ कौन सा फ़ंƕन 
चुनना चािहए,
 इसिलए मœ आपको यहां एक और उदाहरण दंूगा, मान लीिजए िक हमŐ एƛ साइन इनवसŊ के एकीकरण का पता लगाना है x
 इसिलए इसमŐ बीजीय फलन और ʩुǿम िũकोणिमतीय फलन शािमल है,
 इसिलए िपछले अनुभव के साथ हम जानते हœ िक साइन ʩुǿम का एकीकरण यह परेशानी भरा होगाx 
 इसिलए हम इस पाप ʩुǿम को पहला फ़ंƕन और इस को दूसरे फ़ंƕन के ŝप मŐ कहŐगे तािक  इंटीŤल साइन हो जाता है x x 
उलटा एƛ दूसरे के एकीकरण मŐ अब मœ इसे सीधे िलख सकता šं एƛ ˍायर बाय टू माइनस इंटीŤेशन साइन एƛ का भेदभाव एक 
माइनस एƛ के वगŊमूल Ȫारा दूसरे के एकीकरण मŐ एƛ वगŊ दो डीएƛ है तो  यह एकीकरण की ओर जाता है वगŊ पाप Ůितलोम x x 
बटा दो घटा एक बटा दो वगŊ या एक ऋण वगŊमूल x x dx
 इसिलए यिद मœ इसे वगŊ के ŝप मŐ िलखता šं  ʩुǿम बटा दो घटा एक आधा और यह समाकलन मœ इसे एक ऋण वगŊx si n x x 
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जमा एक के ऋण के एकीकरण के ŝप मŐ िलखता šं तो मœने यहां Ɛा िकया मœने एक जोड़ा है और मœने एक घटा िदया है तो घटा एक घटा
एक ɘस वगŊ जोड़ एक तो एक  रȞ हो जाता हैx 
 इसिलए मुझे वगŊ को एक ऋण वगŊ के वगŊमूल से िवभािजत िकया जाएगा, मœ आगे वगŊ साइन इनवसŊ के ŝप मŐ दो घटा x x dx x x 
एक आधा िलख सकता šं य   अिभɄ र   İखकता संपिȅ का उपयोग करके दो भागो ंमŐ टूट जाएगा, इ   िलए 1 शूɊ वगŊ  1 ऋण x x 
वगŊ के वगŊमूल से िवभािजत मुझे ऋणाȏक िच˥ के साथ 1 ऋण वगŊ देगा,x 
 इसिलए यह िच˥ ɘस बन जाएगा िफर से माइनस आधा गुणा तो शूɊ से आधा एकीकरण एक ऋण वगŊ के वगŊमूल से अिधक हैx 
 इसिलए मœ इसका मूʞांकन कŝंगा  दो अलग-अलग भागो ंमŐ समाकलन मœ इस समाकलन को मœ एक और इस समाकलन को मœ दो 
कšंगा तो अब मœ िलखंूगा िक मœ एक मœ एक एक ऋण का वगŊमूल है वगŊ और मœ दो एक ऋण के वगŊमूल के ऊपर एक है वगŊ  x dx x 

हम दो के मामले के िलए जानते हœ,edx i 
 इसिलए यह कुछ भी नही ंहै, लेिकन मेरे पास एक के मामले के िलए साइन उलटा एƛ है, हमŐ कुछ चाल के िलए जाना पड़ सकता है,
 इसिलए हमŐ इस अिभɄ का मूʞांकन करने की आवʴकता है, हम नही ंजानते िक इसका मूʞांकन कैसे िकया जाए  हमŐ जो चािहए वह
यह है िक हमŐ कुछ Ůित̾थापन के बारे मŐ अǅी तरह से सोचना होगा Ɛोिंक यह 1 शूɊ वगŊ जैसा िदखता है और इस तरह का x dx 
एक समान अिभɄ अंग िजसका हमने पहले मूʞांकन िकया है,
 इसिलए यह एक अǅा िवकʙ लगता है अगर मœ डालता šं तो पाप थीटा के बराबर होता है तािक मुझे यहां एक माइनस िसन ˍायरx 
थीटा िमलेगा जो िक कॉस ˍायर थीटा है
 इसिलए एक माइनस ˍायर का वगŊमूल एक माइनस पाप ˍायर थीटा का वगŊमूल बन जाएगा जो िक कॉस थीटा और डीएƛ के x 
अलावा कुछ भी नही ंहै, उस मामले मŐ कॉस थीटा डी बन जाएगा  थीटा तो आİखरकार मœ िजस इंटीŤल को देख रहा šं वह कॉस थीटा डी 
थीटा मŐ इंटीŤेशन कॉस थीटा बन जाएगा Ɛोिंक इसका एक माइनस एƛ ˍायर जो कॉस थीटा है तो डीएƛ जो कॉस थीटा डी थीटा है
 इसिलए मœ कॉस थीटा इन कॉस थीटा डी थीटा बन जाता šं जो िक है  कुछ नही ंलेिकन  कोस ˍायर थीटा यह मुझे लगता है िक अब 
आप अनुमान लगा सकते हœ िक हम इसका मूʞांकन कर सकते हœ Ɛोिंक यह यहां एक िȪघात शɨ है,
 इसिलए सबसे पहले हमŐ इसे कोसाइन के रैİखक ŝप मŐ बदलना होगा सौभाƶ से हम जानते हœ िक सूũ दो थीटा के बराबर है दो कॉस 
ˍायर थीटा माइनस एक तो जो मुझे कॉस ˍायर थीटा देगा कॉस टू थीटा माइनस एक बटा दो के बराबर है
 इसिलए मœ इसे उस कारक से बदल दंूगा और िफर मुझे एक आधा बाहर के ŝप मŐ िमलेगा और यह दो थीटा का कॉस बन जाएगा 
माइनस वन डी थीटा जो अंततः  मुझे कॉस टू थीटा इंटीŤेशन के आधे िहˣे की ओर ले जाएगा, 
इसिलए कोसाइन का िफर से इंटीŤेशन मœ यहां एक लीिनयर फंƕन होने का उपयोग कŝंगा,
 इसिलए कोसाइन थीटा का एकीकरण मुझे पता है िक साइन थीटा है और 2 के अंतर से िवभािजत है  यह कारक माइनस 1 का 
एकीकरण तािक मœ थीटा के ŝप मŐ Ůाɑ कर सकंू लेिकन थीटा थीटा Ɛा है मœ इसे यहां से हल कर सकता šं थीटा साइन इनवसŊ एƛ के
अलावा कुछ भी नही ंहै और
 इसिलए इसे 1 बाय 4 साइन 2 थीटा सो साइन ऑफ ǩी के ŝप मŐ िलखा जाता है  सो माइनस ऑफ़ ce of sine inverse x 
थीटा टू सो थीटा कुछ भी नही ंबİʋ साइन इनवसŊ है तो माइनस एक बटा टू साइन इनवसŊ तो मœ इसे आपके िलए और आसान by x 
बना दंूगा जब हम देख रहे होगें तो हमारा इंटीŤल आह अगर आप इसे देखŐ इस िवशेष सम˟ा के िलए अंितम अिभɄ यह इस लंबी गणना 
के ŝप मŐ सामने आता है जो आपको ये कारक देता है
 इसिलए अगले ̾थान मŐ मœ इसे आपके िलए िलखंूगा िक मेरा अिभɄ Ɛा है
 इसिलए मेरा अिभɄ मœ अंततः  वगŊ पाप ʩुǿम को देखता šं  2 चुकता साइन ʩुǿम से 2 घटा आधा मœ एक घटा आधा मœ x x x x 
एक जो मœ घटा आधा मœ दो का ̾थानापɄ कŝंगा तािक मœ दो हम आसानी से देख सकŐ  िक यह कुछ भी नही ंहै, लेिकन साइन उलटा x 
और िफर ɘस एक संपूणŊ İ̾थरांक है  एकीकरण अब इस कारक को आधा साइन इन करने के िलए पीछे मुड़कर देखŐ तो यह िकसी भी 
ŝप मŐ नही ंपŠंच रहा है िजसे हम जानते हœ तो हम Ɛा करते हœ िक हम इसे उस ŝप मŐ िलखŐगे िजसे हम जानते हœ या िजसे हम और 
सरल कर सकते हœ तािक आप  पता है संकेत यह शɨ समान है  वैलेȴ टू िसन टू थीटा
 इसिलए आप इसे िलख सकते हœ जैसे िक मœ इसे सरल बनाने के िलए आपके िलए थीटा कोस थीटा पाप थीटा को पहले से जानता šं,
 इसिलए यह दो एƛ कॉस थीटा बन जाएगा, आप इसे एक माइनस िसन ˍायर थीटा के ŝप मŐ िलख सकते हœ।
  आप एक ऋण वगŊ के दो वगŊमूल के ŝप मŐ िलख सकते हœ बस आप इसे सरल भी कर सकते हœ , दो Ǜा की Ǜा Ůितलोम x x x , 
Ǜा की Ǜा का दुगना होगा का Ůितलोम का कोǛा और िफर Ǜा का Ůितलोम का कोǛा हो सकता है Ǜा बनाम के 1 x x x x 
ऋण वगŊमूल के ŝप मŐ िलखा जाता है, जो इस शɨ के समान ही कुछ भी नही ंहै,
 इसिलए अंततः  हमŐ वही अिभʩİƅ िमलेगी जो हमŐ यहां से िमली है,
 इसिलए यह आह 1 बटा 4 2 घटा वगŊ हैx 1 x 
 इसिलए यह  ʩंजक 2 मŐ से 1 बटा 4 है , 1 घटा वगŊ माइनस 1 आधा साइन ʩुǿम का वगŊमूल है,x x 
 इसिलए इस ŮिŢया का उपयोग करके हमने िजस इंटर इंटीŤल का मूʞांकन िकया है वह बŠत लंबा है आह हमŐ यह एक िमला है,
 इसिलए जब हम इसे सरल करते हœ तो हम अंत मŐ Ůाɑ करते हœ वगŊ पाप ʩुǿम दो से अिधक ऋण पर  इसका ई आधा दो बटा x x 
चार है जो इसे एक बटा दो बना देगा
 इसिलए यह इसे बटा दो वगŊमूल एक घटा वगŊ घटाकर एक आधा साइन ʩुǿम और िफर घटा आधा साइन ʩुǿम ɘस x x x x 
İ̾थरांक बना देगा तो यह है इस पूरी ŮिŢया को करने के बाद हमने अंितम अिभɄ का मूʞांकन िकया 
तािक हम इस एकीकरण की मदद से कर सकते हœ और अɊ तकनीको ंका उपयोग करके जो हम पहले ही सीख चुके हœ, हम कुछ कायŘ 
के अिभɄ अंग का पता लगा सकते हœ अब हम महȕपूणŊ Ůʲ पर आते हœ पहले और दूसरे फ़ंƕन का िवकʙ िजसका अथŊ है िक हमŐ 
िकस फ़ंƕन को पहले फ़ंƕन के ŝप मŐ कॉल करना चािहए और िकस फ़ंƕन को हमŐ दूसरे फ़ंƕन के ŝप मŐ कॉल करना चािहए, 
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जब हम इस िवशेष सूũ को लागू कर रहे हœ, 
तो इसके िलए हम फ़ंƕन के संयोजन को देखते हœ यह सम˟ा से सम˟ा पर िनभŊर करता है लेिकन जैसा िक मœने आपको बताया था िक 
यह आपके अिभɄ आह को जिटल नही ंकरना चािहए Ɛोिंक आप सूũ मŐ देख सकते हœ िक यह का इंटीŤल कहता है,gx fx 
 इसिलए यिद मœ एक फॉमŊ फ़ंƕन लेता šं जो होगा  एक अिभɄ है जो बŠत जिटल है या यिद यह िवˑार करना जारी रखता है तो मœ h 
मुİʭल मŐ पड़ जाऊंगा Ɛोिंक इसमŐ िफर से एक और अिभɄ शािमल है जो िक अिभɄ का अिभɄ अंग है तािक सम˟ा पैदा हो सके
 इसिलए मुझे कायŊ को बुİȠमानी से चुनना चािहए, जहां अिभɄ Ɛोिंक मœ  पहले से ही पूरे उȋाद के अिभɄ अंग को नही ंजानते हœ और 
अगर मœ कुछ ऐसा चुनता šं जो इसे और जिटल बना देगा तो मुझे परेशानी होगी
 इसिलए मुझे Ǜादातर उस फ़ंƕन को चुनना चािहए जो बŠत जिटल नही ंहोना चािहए , एक सʃेलन है जो कहता है िक यिद आपके 
पास है  कायŘ का एक संयोजन िजसमŐ आपका कहना शािमल है उलटा िũकोणिमतीय कायŊ लॉगįरदिमक फ़ंƕन बीजगिणतीय बŠपद 
इȑािद कहते हœ, िफर िũकोणिमतीय उलटा िũकोणिमतीय और िũकोणिमतीय और िफर घातीय घातीय आमतौर पर अिधक सम˟ा पैदा 
नही ंकरते हœ,
 इसिलए वे कहते हœ िक यह सʃेलन होना चािहए िक यह आमतौर पर होना चािहए चयन का आह Ţम हो िजसे आपको पहले Ůयास 
करना चािहए एह ʩुǿम ưोमेिटŌ क फ़ंƕन को पहले फ़ंƕन के ŝप मŐ चुनने के िलए यिद यह मौजूद है और यह Ţम मŐ होना चािहए 
और लॉगįरदिमक पहला फ़ंƕन है,
 इसिलए हमने उस मामले को देखा है जहां हमŐ एƛ लॉग एƛ को एकीकृत करना है,
 इसिलए इस मामले मŐ आप जानते हœ िक बीजीय फ़ंƕन मौजूद था और  लॉगįरदिमक मौजूद था
 इसिलए इस आदेश के अनुसार मुझे पहले लॉगįरदिमक और िफर बीजगिणतीय चुनना चािहए था तािक आपने देखा िक जब मœने उस 
उदाहरण को देखा िक अगर मœ इसे पहले फ़ंƕन के ŝप मŐ चुनता šं और यह दूसरा फ़ंƕन है तो इंटीŤल बŠत आसान हो जाता है और
यह आसानी से हाथ हो जाता है हम इसे आसानी से संभालने मŐ सƗम थे इसी तरह हमने एƛ साइन इनवसŊ एƛ के मामले को देखा था,
 इसिलए यहां भी उलटा कायŊ वह पहले था और यह दूसरा था
 इसिलए यह भी इस Ţम मŐ आता है िक आप उलटा िũकोणिमतीय देखते हœ और िफर बीजगिणतीय तो उलटा िũकोणिमतीय पहले चुना 
गया था और िफर बीजगिणतीय फ़ंƕन को दूसरे फ़ंƕन के ŝप मŐ चुना गया था और आह यह फ़ंƕन का Ţम है िजसे सरल के िलए 
मूʞांकन करते समय ȯान मŐ रखा जाना चािहए  ई कई बार कायŊ करता है, भले ही आप आदेश का पालन न करŐ , इसका मूʞांकन 
करना मुİʭल नही ंहो सकता है, लेिकन यिद कोई फ़ंƕन बŠत जिटल हो जाता है तो इसका मूʞांकन करना वाˑव मŐ मुİʭल होगा 
मœ आपको िदखाऊंगा िक इस िवशेष अिभɄ के िलए भले ही आप इसे चुनते हœ  पहले फ़ंƕन का मूʞांकन िकया जा सकता है लेिकन 
िफर इसका मूʞांकन करना थोड़ा जिटल होगा
 इसिलए अब हम इस पȠित के महȕपूणŊ अनुŮयोग को देखŐगे जो हमŐ कुछ इंटीŤल का मूʞांकन करने मŐ मदद करेगा जो हमारे िलए 
ǒात िविधयो ंका उपयोग करके एकीकृत करना बŠत मुİʭल होगा।
 
लॉग  

के इंटीŤल के िलए एक उदाहरण लŐ।xdx 
 िफर हम आदेश देने की िविध लागू करते हœ िक िकस फ़ंƕन को पहले फ़ंƕन के ŝप मŐ चुना जाना चािहए और िकस फ़ंƕन को दूसरे
फ़ंƕन के ŝप मŐ चुना जाना चािहए,
 इसिलए यहाँ ओग चीज मौजूद हैl  
 इसिलए मुझे इसे पहले फ़ंƕन के ŝप मŐ मानना चािहए और यह बीज   िणतीय फ़ंƕन एक िनरंतर फ़ं   ◌्शन जेड है, Űेक फ़ंƕन को 
द  सरे फ़ंƕन के ŝप मŐ माना जाना चािहए और य  ि◌ मœ उस एकीकरण को भाग से करता šं तो यह मुझ   लॉग   ƛ एकीकरण देगा  
एक मœ इसे सीधे अब िलख सकता šं एƛ माइनस इंटीŤेशन िडफरŐ िशयल ऑफ लॉग एƛ यह एक बार एƛ होना चािहए िफर से एक 
का एकीकरण मुझे एƛडीएƛ देता है यह पूरी चीज मुझे एƛ लॉग एƛ माइनस एƛ देगी Ɛोिंक एƛ रȞ हो जाता है
 इसिलए यहां मुझे एक एƛ िमलेगा  जो मुझे देगा और िफर अंत मŐ एकीकरण की िनरंतरताdx x 
 इसिलए मुझे यह महȕपूणŊ पįरणाम लॉग लॉग माइनस के ŝप मŐ िमला है,xdx x x x 
 इसिलए यिद मœ लॉग के एकीकरण पर वापस जाना चाहता x x 
šं जैसा िक मœने आपको बताया था िक अब यिद मœ चुनता šं  यह पहले फ़ंƕन के ŝप मŐ और यह दूसरे फ़ंƕन के ŝप मŐ है और चंूिक 
यह एक साधारण कायŊ है, अगर मœ ऑडŊįरंग की परवाह नही ंकरता šं तो यह मुझे लॉग के एƛ एकीकरण के िलए ले जाएगा एƛ 
माइनस इंटीŤेशन एƛ वन इंटीŤेशन का भेदभाव लॉग एƛ के ŝप मŐ इसे पूरे फ़ंƕन के ŝप मŐ कॉल करŐ  Ɛोिंक मœ लॉग एƛ का 
एकीकरण अब मुझे पता है िक लॉग एƛ का एकीकरण एƛ लॉग एƛ माइनस एƛ है,
 इसिलए मœ इस मान को यहां ̾थानापɄ कर सकता šं,
 इसिलए मुझे अब Ɛा िमलेगा एƛएƛ लॉग एƛ माइनस एƛ जैसा िक मœने आपको बताया था  पहले उस İ̾थरांक को हम इस ˑर 
पर अनदेखा कर सकते हœ, लॉग के एकीकरण को िफर से लॉग माइनस Ȫारा बदल िदया जाता है,x x x xdx 
 इसिलए यह एकीकरण के िलए जाता है यह आगे वगŊ लॉग माइनस ˍायर माइनस एकीकरण लॉग और िफर ɘस x x x x x x 
वगŊ पर जाता है  दो से और िफर अंत मŐ एकीकरण की िनरंतरता अब यिद आप इसे ˙ʼ ŝप से देखते हœ तो यह शɨ लॉग x xdx 
कुछ और नही ंबİʋ हमारा एकीकृत है और
 इसिलए मœ इसे िलख सकता šं
 इसिलए मुझे वगŊ लॉग माइनस वगŊ दो ɘस वगŊ िमलेगा  दो से मुझे वगŊ बटा दो ऋण मœ ɘस देगा,x x x x x c 
 इसिलए अब मुझे यहां से जो अिभʩİƅ िमली है वह यह है िक मœ बाएं हाथ की ओर वगŊ के बराबर है लॉग घटा वगŊ दो ऋण से x x x 
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मœ ɘस िनरंतर ̾थानांतरण मœ बाएं हाथ मŐ  पƗ तािक आप दो बार Ůाɑ करŐ  और दो से िवभािजत करŐ  तािक आप इसे सीधेI the  n 
िलख सकŐ  Ɛोिंक मœ इसके बराबर šं
 इसिलए मœने इसे बाएं हाथ की ओर ̾थानांतįरत कर िदया है तािक यह दो हो जाए और दो से िवभािजत हो जाए तो वगŊ लॉग दो घटाx x 

वगŊ गुणा चार ɘस  यह िनरंतर सी दो से मœ इसे एक और नया İ̾थरांक िलख सकता šं िजसे आगे िनरंतर के ŝप मŐ समझा जा सकता x 
है Ɛोिंक यह एक İ̾थर है यह वाˑव मŐ कोई फकŊ  नही ंपड़ता िक आपको कौन सा मनमाना İ̾थरांक चुनना चािहए,
 इसिलए अंततः  समाधान इस ŝप की तरह िदखना चािहए इस फ़ंƕन के िलए यिद मœ लॉग एƛ के अिभɄ अंग को जानता šं तो इसका 
मूʞांकन िकया जा सकता है लेिकन आप देख सकते हœ िक गणना िकतनी जिटल थी यिद हम कायŘ की पसंद के Ţम से हटते हœ तो मœ 
आपके िलए एक और उदाहरण दंूगा जो मœ आप इस उदाहरण की तलाश मŐ हल नही ंकरŐ गे वगŊ लॉग का मूʞांकन करŐ  दोनो ंx xdx x
तकनीको ंका उपयोग करŐ  जो मœने आपको पहले बताया था िक आप िवचार करŐ  Ɛोिंक यहां ऑडŊįरंग कहता है िक लॉग को पहले x 
फ़ंƕन के ŝप मŐ माना जाना चािहए और वŐ बीजीय वगŊ को दूसरे फ़ंƕन के ŝप मŐ माना जाना चािहए,x 
 इसिलए पहले आप इसे पहले फ़ंƕन के ŝप मŐ और वगŊ को दूसरे फ़ंƕन के ŝप मŐ चुनते हœ और िफर एकीकृत करते हœ और िफर x 
दूसरे मामले मŐ आप जो करते हœ वह यह है िक आप इस फ़ंƕन को पहले फ़ंƕन के ŝप मŐ इस फ़ंƕन को दूसरे फ़ंƕन के ŝप मŐ 
चुनते हœ और िफर एकीकृत करŐ  और गणना मŐ अंतर देखŐ और यह जानने की कोिशश करŐ  िक एक और जिटल फ़ंƕन के िलए अगला 
उदाहरण टैन ʩुǿम का एकीकरण है,x 
 इसिलए इसके िलए भी मœ उसी िटŌ क का उपयोग कŝंगा िजसका उपयोग हमने लॉगįरदिमक के िलए िकया था, इस टैन ʩुǿम पर x 
िवचार करŐ  एक गुणा टैन ʩुǿम Ȫारा इस फ़ंƕन को िलखŐ Ɛोिंक यह उलटा िũकोणिमतीय फ़ंƕन हैxs x 
 इसिलए इसे पहले बीजगिणतीय फ़ंƕन के ŝप मŐ माना जाना चािहए,
 इसिलए इसे दूसरा माना जाना चािहए,
 इसिलए यह टैन ʩुǿम होगा दूसरे का एकीकरण माइनस इंटीŤेशन टैन ʩुǿम होगा  आपको एक से अिधक एक का x x x x 
वगŊ एकीकरण आपको और िफर अंत मŐ देगा तािक आप देख सकŐ  िक कैसे हमारी सम˟ा के अɷास के साथ अब तक x dx si  
यह टैन ʩुǿम माइनस इंटीŤेशन ओवर वन ɘस ˍायर बन गया है, मुझे लगता है िक आप आसानी से देख सकते हœx x x x dx 
िक अंश कुछ भी नही ंहै, लेिकन हर का अंतर है तो आप जो करते हœ वह यह है िक आप हर एक लेते हœ  एक नए चर के ŝप मŐ ɘस t 

वगŊ तािक आपको दो के बराबर िमले, िजसका अथŊ है िक बटा दो के बराबर है,x xdx dt xdx dt 
 इसिलए इस इंटीŤल का आसानी से मूʞांकन िकया जा सकता है उलटा घटा का आधा एकीकरण और जो x tan x dt by t 
आपको आगे ले जाता है  लॉगįरदिमक फ़ंƕन के िलए तो यह आपको टैन ʩुǿम माइनस हाफ लॉगįरदिमक ऑफ़ मॉड ɘसx x t 
इंटीŤेशन का İ̾थरांक देगा जो अंत मŐ आपको अंितम उȅर टैन ʩुǿम माइनस हाफ लॉगįरदिमक ऑफ़ मॉड ऑफ़ वन ɘस x x 
ˍेडŊ और ɘस कॉɍŐट की ओर ले जाता है ।c 
  टैन ʩुǿम का एकीकरण इस तरह से आसानी से पाया जा सकता हैx 
 इसिलए आपको एक और होमवकŊ  अɷास दŐ  यह पता लगाने की कोिशश करŐ  िक इंटीŤल एƛ ːार उलटा एƛ Ɛा होगा पहला 
फ़ंƕन और दूसरा फ़ंƕन चुनŐ आयन ˢयं और इस इंटीŤल का मूʞांकन करŐ ,
 इसिलए यिद आपने देखा है िक जब हम एƛ लॉग एƛ के इंटीŤल का पता लगा रहे थे तो 
हमने इस िवचार का इˑेमाल िकया था िक हमने इसे आई फंƕन िलखा था और जब यह इंटीŤेशन ŮिŢया आगे बढ़ी तो हमने पाया िक 
इंटीŤल का संबंध बदल जाता है मूल अिभɄ के साथ एक िनिʮत संबंध होने के िलए यह चाल वाˑव मŐ कभी-कभी बŠत आसान हो जाती 
है और हम इसका उपयोग कुछ सम˟ाओ ंको हल करने मŐ कर सकते हœ,
 इसिलए उन कायŘ के वगŊ के िलए जहां दोनो ंŮकार के कायŘ का एकीकरण आपको उन कायŘ को देता रहेगा जो उन मामलो ंमŐ कम नही ं
होगा यह िवचार बŠत अǅी तरह से काम करता है
 इसिलए उदाहरण को देखŐ मœ आपको बताऊंगा िक इसे कैसे काम िकया जा सकता है
 इसिलए ई के इंटीŤल को पावर एमएƛ कॉस एनएƛडीएƛ मŐ लेने के उदाहरण को देखŐ और मुझे कॉल करने दŐ   यह जैसा िक मœ इसे 
ई टू ई राइज टू पावर एमएƛ साइन एनएƛडीएƛ यहां एम और एन कोई भी संƥा कह सकता šं,
 इसिलए िवशेष संƥाओ ंके अनुसार आप उɎŐ हल कर सकते हœ  िवशेष मामले मŐ हम उɎŐ िकसी भी संƥा के ŝप मŐ मान रहे हœ, जो 
˙ʼ ŝप से गैर-शूɊ हœ,
 इसिलए आप घातीय फ़ंƕन को जानते हœ यिद आप या तो अंतर करते हœ या एकीकृत करते हœ तो आपको एक और घातीय फ़ंƕन 
कोसाइन फ़ंƕन िमलेगा यिद आप अंतर करते हœ या एकीकृत करते हœ तो आपको या तो कोसाइन फ़ंƕन िमलŐगे जो आपको िमलŐगे  
साइन फ़ंƕन इसी तरह साइन फ़ंƕन आपको कोसाइन फ़ंƕन िमलेगा,
 इसिलए इन दो कायŘ के िलए आह, मœ उनमŐ से एक के िलए समाधान की तलाश कŝंगा और मœ आह मœ दो को फ़ंƕन के ŝप मŐ चुनंूगा 
िजसे मœ आपके िलए हल कŝंगा इसी तरह आप एक के िलए हल कर सकते हœ  आइए हम इसे मœ दो िलखŐ और उɎŐ पहले फ़ंƕन और 
दूसरे फ़ंƕन के ŝप मŐ चुनŐ, Ɛोिंक यह एक िũकोणिमतीय फ़ंƕन है, साइन को इसे पहले फ़ंƕन के ŝप मŐ चुनना चािहए और xi 
मेरे आदेश के अनुसार मुझे दूसरे फ़ंƕन के ŝप मŐ घातीय चुनना चािहए 
तािक इंटीŤल मुझे देगा  रेज़ टू पावर िवभािजत Ȫारा माइनस इंटीŤेशन िडफरŐ िशयल ऑफ़ फ Ŋː तो यह sine nxe mx m n cos

रेज़ टू पॉवर दूसरे का एकीकरण पहला फ़ंƕन दूसरे के पहले एकीकरण के दूसरे िवभेदन का nxe mx by mi  dx dx 
एकीकरण,
 इसिलए यह मुझे राइज़ टू पावर साइन बटा घटा देगा यह है Ȫारा का एकीकरण पावर के िलए उठाया गया e mx nx m n n e mx

आगे  आइए इसे पहले फ़ंƕन के ŝप मŐ मानते Šए भाग Ȫारा एकीकरण का उपयोग करके इसे िफर से एकीकृत करŐ  cos nxdx 
और यह दूसरा फ़ंƕन है,
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 इसिलए मुझे जो िमलेगा वह यह है िक ई को एनएƛ के एमएƛ साइन को एम माइनस एन Ȫारा एम फ Ŋː फंƕन से िवभािजत िकया 
गया है Ɛोिंक दूसरे ई का एनएƛ इंटीŤेशन 
पहले के माइनस इंटीŤेशन िडफरŐ िशयल Ȫारा पावर एमएƛ को बढ़ाएं, तो यह माइनस साइन है दूसरे ई का इंटीŤेशन, पावर n nx 
एमएƛ पर एम और िफर संपूणŊ इंटीŤेशन,
 इसिलए जब हम इसे और सरल करते हœ तो हमŐ जो िमलेगा वह ई के दो बराबर है घात तक बढ़ा Šआ बटा घटा mx sine nx m 
आप बटा वगŊ बटा वगŊ देख सकते हœ n m n m 

शİƅ बढ़ाएँ िफर गुणा गुणा इस से यह ऋण िच˥ यह बना देगा  जीएन ɘस के ŝप मŐ और िफर e mx cos nx n m n m si 
अंततः  यह माइनस साइन पूरे साइन मŐ ऐसा कर देगा मुझे माइनस साइन के ŝप मŐ एनएन ˍायर एम मŐ एमएमबी ˍायर मŐ िमल 
जाएगा,
 इसिलए एन ˍायर ओवर एम ˍायर इंटीŤेशन ई को पावर के िलए उठाया गया है एमएƛ साइन 
एनएƛडीएƛ ȯान से देखŐ िक आपके पास Ɛा है यहां Ůाɑ अिभɄ के समान है िजसे आपने शुŝ िकया था
 इसिलए मœ इसे से बदल सकता šं तािक मœ i 2 
यहां बाईं ओर पŠंच जाऊं, मœ सभी को ̾थानांतįरत कर दंूगा
 इसिलए मœ 2 1 माइनस एन ˍायर माइनस एमएन ˍायर बटा एम वगŊ होगा  बायी ंओर आओ 

वगŊ बटा वगŊ बराबर हो जाएगा यिद मœ इस वगŊ को के ŝप मŐ लेता šँ तो यहाँ वगŊ िमलेगा तािक मœ शİƅ तक बढ़ा šँ n m m lcm m 
माइनस को घात तक बढ़ा िदया जाए इस इǅा को सरल करता है अंततः  की ओर ले mx sine nx ne mx cos nx i 2 

जाता है जो और कुछ नही ंबİʋ का एकीकरण शİƅ के बराबर होता है जो वगŊ वगŊ के बराबर होता है जोe mx cos nxdx m m 
यहाँ रȞ करता है आपको वगŊ ɘस वगŊ िमलेगा जो यहाँ हर मŐ एक बटा वगŊ ɘस आएगा।m n m n 
  वगŊ मीटर साइन एनएƛ माइनस एन कॉस एनएƛ इन ई पावर टू पावर एमएƛई पावर एमएƛ कॉमन है ई राइज टू पावर एमएƛ 
कॉमन एम साइन एनएƛ माइनस एन कॉस एनएƛ तो यह वही है जो आपको तब िमलेगा जब आप इसे इसी तरह की ŮिŢया को सरल 
करŐ गे।
  आप मामले के िलए आवेदन कर सकते हœ जब इसे आरएमएƛ कॉस और एƛ तक बढ़ाया जाता है और िफर इसी तरह आपको समान
फॉमूŊला िमलेगा,
 इसिलए यहां ȯान देने योƶ बात यह है िक कभी-कभी आप इन कायŘ को चुन सकते हœ और िफर यिद आप बार-बार एकीकरण करते हœ
आपको एक ही फ़ंƕन िमल सकता है और िफर आप उसी फ़ंƕन को बाईं ओर ̾थानांतįरत कर सकते हœ और िफर उस समीकरण को 
उस अǒात फ़ंƕन के िलए हल कर सकते हœ और िफर आप उस फ़ंƕन का अिभɄ अंग Ůाɑ कर सकते हœ,
 इसिलए यह िविध कुछ िवशेष के िलए बŠत आसान हो जाती है।
 आगे की सम˟ाएँ मœ एक और िवशेष कायŊ के िलए हल कŝँगा िजसका उपयोग मœने पहले की एक और सम˟ा मŐ िकया था,
 इसिलए जब मœ ʩुǿम की सम˟ा को हल कर रहा था, तो ने इस फ़ंƕन को Ůाɑ िकया मœ एक वाˑव मŐ x sin x ui t  
उनके Ůकार के कायŊ को सामाɊ ŝप से हल िकया जा सकता है और उनका अिभɄ पाया जा सकता है, तो आइए हम वगŊ घटाकर x 
एक वगŊ के वगŊमूल के कायŊ को देखŐ।dx 

वगŊ माइनस एक वगŊ के िलए करŐ  और िफर उनमŐ से बाकी मœ आपको उनके िलए सूũ बताऊंगा तािक मान लीिजए िक हमŐ इस  x 
अिभɄ को एकीकृत करना है तो आप Ɛा करते हœ िक हम उसी तकनीक का उपयोग करते हœ जैसे हम लॉगįरदिमक फ़ंƕन के िलए 
उपयोग करते हœ  हम इसे एक गुणा वगŊ माइनस ए वगŊ के एकीकरण के ŝप मŐ िलखते हœ यिद आप पहले के मामले को नोिटस x dx 
करते हœ तो यह एक माइनस वगŊ था,x 
 इसिलए उसी तकनीक का उपयोग िकया जा सकता है िजसका मœ यहां उपयोग कर रहा šं, उस मामले मŐ भी हमने एक Ůित̾थापन x 
का उपयोग िकया बराबर है  थीटा को पाप करने के िलए इस िवशेष ŝप को हल करने के िलए हम Ůित̾थापन का उपयोग करते हœ x 
पाप थीटा के बराबर है और िफर हम इसका मूʞांकन करते हœ लेिकन यहां हम भागो ंȪारा एकीकरण का उपयोग कर रहे हœ 
इसिलए इस फ़ंƕन को पहले फ़ंƕन के ŝप मŐ और इस फ़ंƕन को दूसरे फ़ंƕन के ŝप मŐ यूसु के ŝप मŐ मानŐ  अल तािक आपको 
एƛ ˍायर माइनस एक का ˍायर इंटीŤेशन िमलेगा, आपको एƛ ˍायर बाय टू सॉरी देगा एƛ इंटीŤेशन आपको एƛ माइनस 
इंटीŤेशन देगा एƛ ˍायर माइनस ए ˍायर के वगŊमूल का भेदभाव आपको दो एƛ दो ŝट देगा  वगŊ माइनस ए ˍेयर यह पहले x 
फंƕन का िडफरŐ िशयल है जो दूसरे के इंटीŤेशन से गुणा करने पर आपको िमलेगा, इन दोनो ंके साथ कœ िसल हो जाता है और यहां x 
आपको ˍायर िमलेगा, िजससे आपको ˍायर माइनस ए ˍायर िमलेगा।x x 
 माइनस इंटीŤेशन ऑफ़ एƛ ˍायर ओवर एƛ ˍायर माइनस ए ˍायर ŝट डीएƛ तो आगे अगर हम इसे देखते हœ तो हम इसे 
सरल बना सकते हœ तािक आप पहले शɨ को िलखते रहŐ Ɛोिंक यह माइनस है अगर मœ यहां एक वगŊ को जोड़ और घटाता šं तो मुझे 
एक िमल सकता है  इसका कारक है,
 इसिलए मœ यह वगŊ घटाकर एक वगŊ और एक वगŊ को वगŊ के वगŊमूल से िवभािजत करके एक वगŊ को आसानी से कर दंूगा, x x dx 
आप आसानी से वगŊ घटाकर एक वगŊ देख सकते हœ, िजसे वगŊ ऋण के वगŊमूल से िवभािजत िकया जा सकता है तो मुझे x x quare 
यहां दो अिभɄ शɨ िमलŐगे जो मुझे वगŊ माइनस का पहला टमŊ वगŊमूल देगा एक वगŊ माइनस साइन वगŊ माइनस एक वगŊ वगŊx x x x 
माइनस के वगŊमूल से िवभािजत एक वगŊ एकीकरण Ɨमा करŐ  एकीकरण वगŊ माइनस का वगŊमूल  एक वगŊ वगŊ घटा एक वगŊ को x x dx
के वगŊमूल से िवभािजत िकया 
जाता है और यह ऋण इसके साथ जाता है,
 इसिलए यह घटा होगा एक वगŊ को वगŊ घटाकर एक वगŊ के वगŊमूल Ȫारा एक के सामाɊ एकीकरण के ŝप मŐ िलया जा सकता x dx 
है इसे देखŐ मœ है  वगŊमूल के समान है
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 इसिलए इस शɨ को मœ से बदल दंूगाi 
 इसिलए मेरा बायां हाथ है मœ यह कायŊ भी मœ šं
 इसिलए बायां हाथ अब 2 हो गया है मœ वगŊ के वगŊमूल के बराबर है एक वगŊ घटा एक वगŊ x x 

एक बटा वगŊ माइनस वगŊ का एकीकरण हमŐ पहले से ही ǒात है और यह का कायŊ लॉगįरदिमक है और वगŊ का वगŊमूलah x a x x 
घटा एक वगŊ और िफर अंत मŐ एकीकरण का एक İ̾थरांक है,
 इसिलए अंत मŐ यह अिभɄ मœ िनकला वगŊ का वगŊमूल घटाना एक वगŊ घटा दो घटा एक वगŊ गुणा दो लघुगणक जमा वगŊ x mod x x 
का वगŊमूल घटा ए   वगŊ औ   İ̾थरांक त   अंत मŐ वह समाकल जो हमने म   ʞांकन िकया है से आपके िलए खŐगे c ii    dx    

वगŊ का दो वगŊमूल घटा एक वगŊ घटा एक वगŊ गुणा दो लघुगणक ɘस वगŊमूल व ◌्ग घटा एक वगŊ औ   साथ ही x x mod x x 
एकीकरण का İ̾थरांक अ   ◌्य सूũ भी इसी तरह पाया जा सकता ह   और म   ◌ं उɎŐ आपके िलए िलखंूगा  जो आपको एक वगŊ माइनस 

वगŊ के एकीकरण का मूʞांकन करना चािहए जो एक ऋण वगŊ के करीब था के बराबर है एक वगŊ के दो वगŊमूल घटा x dx x x x 
वगŊ ɘस एक वगŊ बटा दो साइन ʩुǿम बटा ɘस यह एक है  िजसे हमने ʩुǿम ितहाई के उदाहरण मŐ देखा है वह x a c xn x 
है एकीकरण वगŊ का वगŊमूल जमा एक वगŊ के दो वगŊमूल के बराबर वगŊ ɘस एक वगŊ ɘस एक वगŊ का 2 लॉग ɘस x dx x x x x
का वगŊमूल  ˍायर ɘ  हम एक वगŊ ɘस İ̾थर हœ
 इसिलए ये तीन महȕपूणŊ फॉमूŊलेशन वे इंटीŤल कुछ इंटीŤल का मूʞांकन करने मŐ आपकी मदद करŐ गे, 
इस पर िनभŊर करते Šए िक वे िकस Ůकार के ŝप मŐ हœ, हम उन कायŘ के मामले मŐ पहले ही देख चुके हœ जो एएच डीएƛ बटा एƛ 
ˍायर ɘस बीएƛ के ŝप मŐ थे।
  ɘस सी एक वगŊमूल के साथ िक इसे या तो एƛ ˍायर ɘस माइनस के ˍायर मŐ से एक मŐ पįरवितŊत िकया जा सकता है या यहां 
तक िक अगर एक नकाराȏक है तो के ˍायर माइ   स एƛ ˍायर Ůकार का फॉमŊ इसी तरह यहा   यिद आपको एक फ़ंƕन िदया 
गया है जो एकी   
रण है  कुʥाड़ी वगŊ ɘस बीएƛ ɘस सी हम उɎŐ इन तीन ŝपो ंमŐ से एक मŐ बदलने की कोिशश कर सकते हœ और िफर हम इन 
इंटीŤल का मूʞांकन कर सकते हœ तािक ये तीन महȕपूणŊ सूũ इंटीŤल को हल करने मŐ सहायक हो सकŐ  जैसा िक मœने आपको िदखाया 
मœ आपको एक ȕįरत उदाहरण दंूगा आइए हम एक ऋण चार घटा वगŊ के वगŊमूल का समाकल ǒात करने का Ůयास करŐ  x x dx 
तािक आप आसानी से देख सकŐ  िक आप एक ऋण चार घटा वगŊ िलख सकते हœ तािक आप इसे 1 मील के ŝप मŐ िलख सकŐ   x x nus

जमा वगŊ तो यह वगŊ जमा 2 तो अगर मœ यहाँ 4 जोड़ता šँ और यहाँ 4 घटाता šँ तो यह अंततः  एक लेता है और यह 4 x x x x x 
जमा दो पूणŊ वगŊ बन जाता है तो एक ऋण चार एक जमा चार बन जाएगा जो पाँच घटा है  ɘस टू फुल ˍायरx 
 इसिलए इंटीŤल पांच माइनस एƛ ɘस टू फुल ˍायर डीएƛ के एकीकरण के ŝप मŐ िलख सकता है,ii 
 इसिलए अब मœ सीधे फॉमूŊला का उपयोग कर सकता šं Ɛोिंक यह एक रैİखक कारक है, मœ इसे सीधे उस फॉमूŊले का उपयोग कर 
सकता šं, यहां एƛ ɘस टू को एक Ůित̾थापन बनाकर  टी के बराबर है तािक इंटीŤल पांच माइनस टी ˍायर डीटी का वगŊमूल बन 
जाए Ɛोिंक यहां आप देख सकते हœ िक डीएƛ डीटी है
 इसिलए यह एक वगŊ माइनस टी ˍायर के ŝप मŐ है,
 इसिलए हमारे िपछले फॉमूŊला मŐ से एक वगŊ माइनस एƛ ˍायर है जो काम करेगा यहाँ तो मœ 
एक वगŊ माइनस वगŊ के बटा 2 वगŊमूल के ŝप मŐ समाकलन Ůाɑ कŝँगा जो िक 5 घटा वगŊ है और एक वगŊ बटा 2 जो िक 5 t t t 
बटा 2 साइन Ůितलोम है 5 का वगŊमूल ɘस एकीकरण का İ̾थरांक को से बदल रहा है  ɘस 2 हमŐ िमलता है जमा 2 वगŊ t t x x 
आरओ  5 माइनस टी ˍायर का टी 5 माइनस एƛ ɘस 2 ˍायर है और यह 1 माइनस 4 एƛ ɘस एƛ ˍायर के समान है
 इसिलए मœ इसे सीधे 1 माइनस 4 एƛ ɘस एƛ ˍेयर ɘस फाइव बाय टू साइन ʩुǿम टी एƛ ɘस से बदल दंूगा दो ŝट पांच और
िफर ɘस İ̾थर यह एƛ ɘस टू बाय टू होना चािहए यही उȅर है
 इसिलए इसके साथ हम इस आह ʩाƥान को समाɑ करते हœ
 इसिलए आज के ʩाƥान मŐ हमने भागो ंȪारा एकीकरण का उपयोग करने की िविभɄ तकनीको ंको सीखा और हमने देखा िक यह कैसे 
कुछ अिभɄो ंको हल करने मŐ हमारी मदद कर सकते हœ िजɎŐ हम िकसी भी ǒात तकनीक का उपयोग करके हल नही ंकर सकते हœ जो 
हमŐ इस िबंदु तक ǒात है आगे हम कुछ और उदाहरण देखŐगे धɊवाद 
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