
 Ѿাগত িশϠাথλেদর έশষ Љােস আমরা একΜট পдিতর পিরিচিত έদেখিছ যা অংশვিলর еারা একীকরেণর পдিত িহসােব 
পিরিচত έসই পдিতেত আমরা έদেখিছ έয দΜুট ফাংশেনর একΜট পণҝ 
একΜট িনিদκѭ সূϏ বҝবহার কের একΝϏত করা έযেত পাের আমরা সূϏΜট িবকাশ কেরিছ আমরা একΜট উদাহরণ έদেখিছ 
এছাড়াও
 তাই আসুন আমরা সূϏΜট আবার িলিখ যােত দুΜট ফাংশন এবং এর জনҝ পেণҝর fx gx 
ইিлেςশন এর িবেয়াগ ইিлেςশন িডফােরΝхেয়শেনর সমান যা এর ইিлেςশন এবংfx gxdx fx f prime x gxdx 
তারপর dx
 তাই এেক আমরা ইিлেςশন পাটκেসর পдিত বিল।

 তাই এই পдিতΜট বҝবহার করা খুবই কায κকরী έকৗশলვিলর মেধҝ একΜট এবং আমরা িকছΦ  সমেয়র মেধҝ έদখেত পাব έয 
কতটা ভাল আমরা এই পдিতΜট বҝবহার কের িনিদκѭ সমাকলনვিল সমাধান করেত পাির যিদ আপিন আেগর ЉাসΜট মেন 
রােখন বা Ѽরণ কেরন আমরা এই ফাংশনΜটেক ϕথম ফাংশন এবং এই ফাংশন িহসােব িবেবচনা কির।
 িеতীয় ফাংশন িহসােব
 তাই এΜট এই িবেশষ সূϏΜট মুখѸ করেত সাহাযҝ কের
 তাই এΜট যা বেল তা হল দΜুট ফাংশেনর পেণҝর একীকরণ যা আমরা ϕথম έথেক έসেকেнর ϕথম ফাংশন ইিлেςশন h 
িহসােব িеতীয়Μটর ϕথম ইিлেςশেনর িеতীয় িবেয়াগ িডফােরΝхেয়শেনর ϕথম ফাংশন ইিлেςশনেক কল করব এবং 
তারপের পুেরা ইিлেςশনেক
 তাই এইভােব আমরা মেন কির έয έϕাডােЄর ϕথম ফাংশন ইিлেςশেনর ϕথম ইিлেςশেনর িеতীয় িবেয়ােগর পাথ κেকҝর 
একীকরণ  িеতীয়Μট
 তাই আিম এই সূϏΜটেক έসই পдিতেত উেѣখ করেত থাকব যিদ আিম আরও িকছΦ  উদাহরণ έদিখ,
 তাই আসুন έѴায়ােরর ইিлেςশেনর জনҝ έচѭা কির পাওয়ার এ উЬািপত এখন আবার আিম একই έকৗশল বҝবহার x x x 
করেত পাির এবং আিম এΜটেক ϕথম ফাংশন িহসােব বিল  এবং এΜট িеতীয় ফাংশন িহসােব
 তাই ইিлςালΜট িеতীয় ফাংশেনর ϕথম বগ κ ইিлেςশন হেয় যােব এবং ϕথম ফাংশেনর মাইনাস ইিлেςশন x xdx 
িডফােরΝхেয়শেন উЬািপত হেব এΜট িеতীয় ফাংশেনর ইিлেςশন এবং পাওয়ার এবং তারপের 2x x dx dx
 তাই এই সѕূণ κ  Νজিনস বগ κেϠেϏ উЬািপত হয় শΝЅ একীকরেণ আপিন জােনন έয এΜটেক শΝЅেত উЬািপত x x x x 
হেয়েছ έযমন আিম আপনােক বেলিছলাম আমােদর একΜট কনѶান লাগােত হেব না  এখােন িবেয়াগ দুইΜট ইিлেςশেনর t 
বাইের έনওয়া έযেত পাের এ উЬািপত পাওয়ার এর ইিлেςশন রেয়েছ έযমন উЬািপত পাওয়ার έত আমরা xe x e xdx 
এই এ উЬািপত পাওয়ার পয κо έপৗηেছিছ আমরা ইিতমেধҝই মূলҝায়ন কেরিছxe x 
 তাই এখন আমরা জািন έয আমরা এΜটেক আরও মূলҝায়ন করেত পাির
 তাই একই পдিতেত  আমরা আেগর উদাহরেণ দুবার বҝবহার কেরিছ এখােন আবার একΜট বগ κাকার বсনী έরেখিছ আপিন 
এΜটেক ϕথম ফাংশন িহসােব িবেবচনা ক჈ন এবং এΜট িеতীয় ফাংশন
 তাই ϕথম ফাংশন ইিлেςশন িеতীয় িবেয়ােগর পাথ κকҝ িеতীয়Μটর ϕথম ইিлেςশন এবং পুেরা ইিлেςশন
 তাই এই পুেরা ΝজিনসΜট আপনােক িনেয় যােব  এই ফাংশনΜটর একীকরেণর িеვণ বগ κাকার শΝЅ িবেয়াগ x x e x 
বাড়ােল 

িবেয়াগ একীকরেণর শΝЅ িডএেЊ বΝৃд করা হেব এবং অবেশেষ বগ κাকার শΝЅেত িবেয়াগ 2 শΝЅ x x x e x xe x 
িবেয়াগ িবেয়াগ ъােস বাড়ােব দΜুট ইিлেςশন ই পাওয়ার এ উЬািপত হেব এবং তারপের ইিлেςশেনর একΜট ቀবক x 
আপিন এখােন ইিлেςশেনর একΜট ቀবক έযাগ করেত পারেতন এবং অবেশেষ এΜট হেব
 তাই  এই ফাংশেনর ইিлেςল έѴায়ার ই পাওয়ার এ উЬািপত হয় এΜট হল আিম আপনার জনҝ আেরকΜট উদাহরণ x x 
িদই যােত ΝϏেকাণিমিতক ফাংশন জিড়ত
 তাই আসুন আবার মূলҝায়ন কির আমরা এΜটেক ϕথম ফাংশন এবং এΜটেক এখন িеতীয় ফাংশন িহসােব x sin 3 x 
িনই।
 আপনার মেন একΜট ϕѨ থাকা উিচত έয আিম বলেত চাΝИ έয έকন আমরা এΜটেক ϕথম ফাংশন িহসােব এবং এΜটেক 
িеতীয় ফাংশন িহসােব έবেছ িনΝИ
 তাই আমরা έদখেত পাব έয ϕথম ফাংশন এবং িеতীয় ফাংশেনর জনҝ একΜট সΜঠক পছр হওয়া উিচত অেনকবার আমরা 
έবেছ িনই  ϕথম ফাংশন িহসােব ফাংশন যা আমােদরেক ইিлςােল টাম κ কমােত সাহাযҝ কের 
έযেহতΦ  সূϏΜট ϕথম ফাংশন ইিлেςশেনর মেতা যায় িеতীয়Μটর ϕথম ইিлেςশেনর িеতীয় িবেয়াগ িডফােরΝхেয়শেনর মেতা
 তাই আমােদর কেয়কΜট Νজিনস মাথায় রাখেত হেব
 তাই এখােন যিদ এই έϠেϏ  আিম έক ϕথম ফাংশন িহসােব িনই তারপর έডিরেভΜটভΜট অদৃশҝ হেয় যায়x
 তাই এΜট এমন Νজিনস যা আিম মেন রাখিছ তেব আরও িকছΦ  Νজিনস রেয়েছ যা আমােদর মেন রাখা উিচত  আসুন আমরা 
ϕথেম এই উদাহরণΜট সমাধান কির
 তাই এখােন ইিлেςশন বলেছ ϕথম ফাংশন ইিлেςশন িеতীয় িবেয়াগ ইিлেςশন িডফােরনিসেয়শান িеতীয়Μটর ϕথম 
ইিлেςশেনর ইিлেςশেনর জনҝ এΜট আমােক έদয় ইিлেςশন অফ জানা যায় έকাসাইন এর িবেয়াগ এবং x sin xi x 
এই ফাংশনΜট একΜট িলিনয়ার টাম κ 
 তাই আিম িডেনািমেনটের έডিরেভΜটভ িলখেত পাির
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 তাই এΜট মাইনাস কস িতন িতেনর έবিশ হেয় যায়x 
 তাই আমরা ইিতমেধҝই এই িবষেয় কথা বেলিছ έয এর ъাস এর ইিлেςশন হল ъাস এর কҝািপটাল f ax bdx ax b f 
একΜট ъাস еারা যিদ আমরা জািন έয ইিлেςশন হল এর মূলধনc fxdx fx 
 তাই আমরা জািন έয সাইন এর ইিлেςশন έকাসাইন এর িবেয়াগx x 
 তাই এΜট এই έফেলািশেপর έডিরেভΜটভ еারা ভাগ করা έকাসাইন িতন হেয় যােবx 
 তাই আিম এই সѕিЫΜট বҝবহার কেরিছ আপিন এমনিক 3 এর সমান এর িবকџ করেত পােরন এবং  তাহেল আপিন x t 
এটােক ইিлেςট করেত পারেবন এটা এখন έকান সমসҝা নয় মাইনাস ইিлেςশন ওয়ান বার ইিлেςশন অফ িসন িϑ এЊ 
আবার মাইনাস কস িতন এЊ বাই িতন িডএЊ
 তাই এই টাম κ  এর িবেয়াগ 3 িবেয়াগ িবেয়াগ + এক বাই িতন একϏীকরণ ზ჈েতই x x 3 x 3 cos three xdxa 
একটΦ  যЭ έনওয়া উিচত
 তাই আিম এই সমѷ ধাপვিল িলখিছ
 তাই আপিন একবার এই িহসােবর সােথ পিরিচত হেয় έগেল আপিন এিড়েয় έযেত পােরন।
  কেয়ক ধাপ এবং আপিন έসვিল িলখেত পােরন যােত িবেয়াগ িতন বাই িতন ъাস এক еারা িতন আবার x cos x 
έকাসাইন িতন একΝϏত হয় জািন এΜট একই সূϏ বҝবহার করেছ আিম জািন এর ইিлেςশন হল এবংx cos x sin x 
 তাই এΜট িতন হেয় যায় বাই িϑ ъাস ইিлেςশেনর ቀবকsin x 
 তাই এটা হেয় যায় িবেয়াগ কারণ িতন বাই িতন έযাগ এক বাই নাইন সাইন িϑ ъাস ইিлেςশেনর ቀবকx x x 
 তাই সাইন িতন এর ইিлেςশন এখন িক আমরা একই ϕΝοয়া চািলেয় έযেত পাির আেরকটা έবেছ έনওয়া যাক  x x 
উদাহরণ এই উদাহরণΜট আমােদর খুেঁজ έবর করেত বা έবর করেত অনϕুািণত করেব έয ϕথমΜট িহসােব έকান ফাংশনΜট 
έবেছ έনওয়া উিচত এবং έকান ফাংশনΜটেক িеতীয় ফাংশন িহসােব έবেছ έনওয়া উিচত
 তাই ধের έনওয়া উিচত έয আমােদর ফাই করেত হেব এর έবর কের  έফলেল িক হেব যিদ আিম x log x integral 
আমার অন჉ুপ έকৗশলΜট বҝবহার কির
 তাই আিম কল করতাম আিম এখােন িলখব x log xdx
 তাই যিদ আিম নতΦ ন িকছΦ  না কির তাহেল আিম অন჉ুপ পдিত অনুসরণ করব আিম এই ফাংশনΜটেক ϕথম িহসােব কল 
করব ফাংশন এবং এই ফাংশনΜট িеতীয় ফাংশন িহসােব έযমন আিম আপনােক বেলিছলাম এΜট অদৃশҝ হেয় যােИ আমােদর
έদখেত হেব έয ধারণাΜট এখােন সিতҝই কাজ কের িকনা
 তাই এΜট িеতীয় ফাংশেনর ϕথম ফাংশন ইিлেςশেন যােব িবেয়াগ 
িеতীয় ফাংশন এর ϕথম ফাংশন ইিлেςশেনর ইিлেςশন িডফােরΝхেয়শেনdx-
 তাই এই  έশষ পয κо লগ এর ইিлেςশন িবেয়াগ লগ এবং তারপর এর ইিлেςশন হেয় যায়xdx x xdx dx 
 তাই এই ইিлেςল খুেঁজ পাওয়ার সমসҝাΜট আিম আমােদর এই ফেম κ িনেয় িগেয়িছলাম এবং যা এই পয κােয় আমােদর জনҝ 
আরও জΜটল হেয় উেঠেছ কারণ আমরা সিতҝই জািন না ইিлςাল িক  এরlog x 
 তাই এই পয κােয় আমরা জািন না এর অিবেИদҝ িক এবংlog x 
 তাই আমরা আর এেগােত পাির না
 তাই লগািরদিমক έক িеতীয় ফাংশন িহেসেব έবেছ έনওয়া এবং ϕথম ফাংশেনর জনҝ পছр έযেহতΦ  এΜট অদৃশҝ হেয় x x 
যাΝИল এΜট এখােন আমােদর সাহাযҝ কেরিন
 তাই এΜট সব κদা এমন নয় έয একΜট বቍপদী ফাংশন έবেছ έনওয়া যা অদৃশҝ হেয় যায় তা আপনােক সাহাযҝ করেব ah ah 
এΜট ইিлςҝােн উপিѸত অনҝানҝ ফাংশেনর উপরও িনভκর কের  একΜট পণҝ িহসােব
 তাই এই έϠেϏ আসুন আমরা έক ϕথম ফাংশন িহসােব έচѭা কিরlog x 
 তাই আসুন έক ϕথম ফাংশন এবং έক িеতীয় ফাংশন িহসােব বিল তারপর έদখুন কী হয়log x x 
 তাই ϕথম ফাংশন িеতীয়Μটর ইিлেςশন যা ইিлেςশন এর িবেয়াগ পাথ κকҝ  ϕথমΜট হল পাথ κকҝlog x xdx log x 
 তাই লগ এর পাথ κকҝ হল এক еারা еারা ვিণত িеতীয়Μটর একীকরণ еারা এবং তারপর সѕূণ κ একীকরণ এΜট x x xdx 
আমােদরেক লগ έক িеতীয় বগ κেϠেϏর ইিлেςশেন দুই িবেয়াগ ইিлেςশন এক еারা еারা ვিণত কের  এই x x x 
ইিлেςশনΜট বগ κ দুই еারাx dx 
 তাই সাবধােন লϠҝ ক჈ন এখােন এর সােথ বািতল হয়x x 
 তাই আমােদর এর 2 লগ িবেয়াগ 1 বাই 2 ইিлেςশন বগ κ পাওয়া উিচত এবং আিমxdx x x 
 তাই জািন  এই বগ κ বাই দুই লগ িবেয়াগ এক অেধ κক বগ κ বাই দুই একীকরেণর ቀবক যা জেুড় আসেছx x x 
 তাই এΜট আমােক έদেব বগ κ বাই দুই লগ িবেয়াগ বগ κ বাই চার এবং তারপর ъাস কনѶҝাл অফ ইিлেςশনx x x 
 তাই এর মূলҝায়ন  সহেজ করা έযেত পাের যিদ আমরা έক ϕথম ফাংশন িহেসেব এবং έক িеতীয় integral log x x
ফাংশন িহেসেব έবেছ িনই, এই έϠেϏ যিদ আমরা έক িеতীয় ফাংশন িহেসেব এ ϕথম ফাংশন έবেছ িনই তাহেল x log x-
আমরা একΜট সমসҝায় έপৗηছােত পাির έযখােন আমােদর লেগর ইিлςাল খুেঁজ έবর করেত হেব।

যা আমরা এই পয κােয় জািন না  x 
 তাই ফাংশেনর একΜট পছр করা সিতҝই ვ჈Яপূণ κ যিদ আপিন একΜট পছр কেরন যা ভΦ ল হয় তাহেল আপিন 
ফাংশনვিলর মূলҝায়েন έপৗηছােত পােরন যা খুব জΜটল হেয় উঠেব έযমনΜট আমরা έদেখিছ  x log x
 তাই এΜট έদখেত খুব সাধারণ ফাংশন িছল িকᅀ লগ এর ইিлςালΜট আমােদর জনҝ Μϊপল ίতির করিছলx 
 তাই ধারণাΜট έবিশরভাগই এমন ফাংশন έবেছ έনওয়া হেব যার জনҝ ইিлেςশন চলেত থােক না বা এΜট হেত থােক না দীঘ κ 
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এবং দীঘ κ এবং একইভােব আহ যিদ আমরা এই ধরেণর ধারণাΜট খুΝঁজ তেব আমরা সহেজই বুঝেত পাির έয আমােদর έকান 
ফাংশনΜট έবেছ έনওয়া উিচত
 তাই আিম আপনােক এখােন আেরকΜট উদাহরণ έদব
 তাই ধ჈ন আমােদর সাইন ইনভােস κর ইিлেςশন খুেঁজ έবর করেত হেব সুতরাং এΜট বীজগিণত ফাংশন এবং িবপরীত x x 
ΝϏেকাণিমিতক ফাংশন জিড়ত
 তাই পূেব κর অিভϡতার সােথ আমরা জািন έয সাইন ইনভাস κ এর একীকরণ এΜট ঝােমলাজনক হেবx 
 তাই আমরা এই ইনভাস κ έক ϕথম ফাংশন এবং এই έক িеতীয় ফাংশন বলব যােত  ইিлςাল িеতীয়Μটর sin x x 
ইিлেςশেন সাইন ইনভাস κ হেয় যায় এখন আিম এটােক সরাসির িলখেত পাির বগ κ বাই দুই িবেয়াগ ইিлেςশন x x 
িডফােরΝхেয়শন সাইন এর বগ κমূল এক িবেয়াগ বগ κমূল িеতীয়Μটর ইিлেςশন বগ κ দুই x x x dx
 তাই  এΜট একীকরেণর িদেক িনেয় যায় বগ κ পাপ িবপরীত বাই দুই িবেয়াগ এক বাই দুই বগ κ বা এক িবেয়াগ বগ κমূলx x x x 
dx
 তাই যিদ আিম এΜটেক বগ κ িলিখ  ইনভাস κ বাই দুই িবেয়াগ এক অেধ κক এবং এই ইিлςҝাн আিম এটােক এক x si n x 
িবেয়াগ বগ κ ъাস ওয়ােনর িবেয়ােগর ইিлেςশন িহসােব িলখিছx 
 তাই আিম এখােন িক করলাম আিম একΜট έযাগ কেরিছ এবং আিম একΜট িবেয়াগ কেরিছ
 তাই িবেয়াগ এক έযাগ বগ κ ъাস একx 
 তাই এক  বািতল হেয় যায়
 তাই আিম বগ κেক এক িবেয়াগ বগ κ এর বগ κমূল еারা ভাগ কের পাব এΜট আিম আরও িলখেত পাির বগ κ সাইন x x dx x 
ইনভাস κ έক দুই িবেয়াগ এক অেধ κক এই অিবেИদҝΜট ίরিখক ίবিশѭҝ বҝবহার কের দΜুট ভােগ িবভЅ হেবx 
 তাই 1 িবেয়াগ বগ κেϠϏ 1 িবেয়াগ বগ κেϠেϏর বগ κমূল еারা ভাগ করেল ঋণাЮক িচҀ সহ আমােক 1 িবেয়াগ বগ κ x x x 
έদেব
 তাই এই িচҀΜট έযাগ হেব তারপর আবার িবেয়াগ অেধ κক ვিণত হেব
 তাই িবেয়াগ অেধ κক একীকরণ এক ও এক িবেয়াগ বগ κেϠেϏর বগ κমূেলর উপরx 
 তাই আিম এΜট মূলҝায়ন করব  দুΜট পৃথক অংেশ আিম এই έক বলব এবং এই integrals integral i one 

έক integral i two
 তাই এখন আিম িলখব হল এক িবেয়াগ বগ κ এর বগ κমূল এবং দুই হল এক িবেয়াগ এর i one i one x dx i x 
বগ κমূেলর উপর এক বগ κেϠϏ  আমরা এর έϠেϏ জািনedx i two 
 তাই এΜট এর έϠেϏ সাইন ইনভাস κ ছাড়া আর িকছΦ ই নয় আমােদর িকছΦ  έকৗশেলর জনҝ έযেত হেত পােরi one x 
 তাই আমােদর এই ইিлςালΜটেক মূলҝায়ন করেত হেব এই ইিлςালΜট আমরা জািন না িকভােব মূলҝায়ন করেত হয়।
  আমােদর যা দরকার তা হল আমােদর িকছΦ  ϕিতѸাপেনর কথা ভাবেত হেব এবং এΜট 1 িবেয়াগ έѴায়ার িডএেЊর মেতা x 
έদখায় এবং এই ধরেণর একΜট অন჉ুপ অিবেИদҝ আমরা আেগ মূলҝায়ন কেরিছ
 তাই এΜট একΜট ভাল পছр বেল মেন হয় যিদ আিম রািখ পাপ িথটার সমান যােত আিম এখােন এক িবেয়াগ িসন বগ κ িথটাx 
পাব যা বগ κ িথটাcos 
 তাই এক িবেয়াগ বগ κেϠেϏর বগ κমূল হেব এক িবেয়াগ বগ κ িথটার বগ κমূল যা এবং ছাড়া আর x sin cos theta dx 
িকছΦ ই নয় έসেϠেϏ হেয় যােব  িথটাcos theta d 
 তাই έশষ পয κо আিম έয ইিлςালΜট έদখিছ 
তা έত ইিлেςশন হেয় যােব কারণ এর এক িবেয়াগ বগ κ যা cos theta d theta- cos theta x cos theta 
তারপর έযΜট dx cos theta d theta
 তাই আিম একΜট হেয় যা হল  িকছΦ ই িকᅀ  Ѵয়ারড িথটা এটা আিম মেন cos theta cos theta d theta cos 
কির আপিন এখন অনুমান করেত পােরন έয আমরা মূলҝায়ন করেত পাির έযেহতΦ  এΜট এখােন একΜট িеঘাত শя
 তাই সবার আেগ আমােদর এΜটেক έকাসাইেনর একΜট ίরিখক আকাের ჉পাоর করেত হেব έসৗভাগҝবশত আমরা জািন 
সূϏΜট দΜুট িথটার সমান দুই বগ κ িথটা িবেয়াগ একcos 
 তাই যা আমােক έদেব έѴায়ার িথটা সমান দুই িথটা িবেয়াগ এক еারা দুইcos cos 
 তাই আিম এΜটেক έসই ვণনীয়ক еারা ϕিতѸািপত করব এবং তারপর আিম বাইেরর িহসােব এক অেধ κক পাব এবং এΜট দΜুট 
িথটার হেয় যােব মাইনাস ওয়ান িড িথটা যা έশষ পয κо আমােক έকাস টΦ  িথটা ইিлেςশেনর অেধ κেকর িদেক িনেয় যােবcos 
 তাই έকাসাইেনর আবার ইিлেςশন έয সѕিЫ আিম এখােন একΜট ίরিখক ফাংশন বҝবহার করব
 তাই έকাসাইন িথটার ইিлেςশন আিম জািন সাইন িথটা এবং 2 еারা িবভЅ এর িডফােরΝхয়াল  এই ফҝাЄর িবেয়াগ 1 এর 
ইিлেςশন
 তাই আিম িথটা িহসােব পাব িকᅀ িথটা িথটা িক তা আিম এখান έথেক সমাধান করেত পাির িথটা সাইন ইনভাস κ ছাড়া আর x 
িকছΦ ই নয় এবং
 তাই এΜট 1 বাই 4 সাইন 2 িথটা িহসােব έলখা হয়
 তাই টΦই এর সাইন সাইন ইনভাস κ এর x ce
 তাই িথটা এর িবেয়াগ দুই еারা
 তাই িথটা সাইন ইনভাস κ
 তাই মাইনাস বাই দুই সাইন ইনভাস κ x
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 তাই আিম আপনার জনҝ এΜটেক আরও সরল করব যখন আমরা έদখব
 তাই আমােদর অিবেИদҝ আহ যিদ আপিন এΜট έদেখন এই িবেশষ সমসҝার জনҝ চূড়াо অিবেИদҝ হল এই দীঘ κ গণনা যা 
আপনােক এই ফҝাЄরვিল έদয়
 তাই পরবতλ έѺেস আিম আপনার জনҝ এΜট িলখব έয আমার অিবেИদҝ িক
 তাই আমার অিবেИদҝ i 
έশষ পয κо বগ κ পাপ িবপরীত έদখুন  বাই 2 বগ κ সাইন ইনভাস κ বাই 2 িবেয়াগ অেধ κক এক িবেয়াগ অেধ κক x x x x i i 
এক যা আিম দুই এর িবেয়াগ অেধ κক ϕিতѸািপত করবi 
 তাই দুই আমরা সহেজই έদখেত পাির এΜট সাইন ইনভাস κ ছাড়া আর িকছΦ ই নয় এবং তারপর ъাস এর পুেরা ቀবক  i x 
ইিлেςশন এখন ইনভাস κ সাইন করার জনҝ সাইেনর এই ফҝাЄরΜটর অেধ κক িদেক িফের তাকান
 তাই এΜট এমন έকান ফেম κ έপৗηছােИ না যা আমরা জািন
 তাই আমরা যা কির তা হল আমরা এΜটেক έসই ফেম κ িলখব যা আমরা জািন বা যা আমরা আরও সহজ করেত পাির যােত 
আপিন  জািন সাইন এই শяΜট সমতΦ লҝ  valent to sin two theta
 তাই আপিন এΜট িলখেত পােরন আিম এখােন এΜটেক সহজ কের িদΝИ আপনার জনҝ sin theta cos theta sin 

আপিন ইিতমেধҝই জােনন theta x
 তাই এΜট দΜুট হেয় যােব আপিন এΜটেক এক িবেয়াগ িসন বগ κ িথটা িহসােব িলখেত পােরন যা  আপিন এক x cos theta 
িবেয়াগ বগ κেϠেϏর দুই বগ κমূল িহসােব িলখেত পােরন সহজভােব আপিন এΜটও সহজ করেত পােরন দুই সাইেনর সাইনx x 
ইনভাস κ সাইন ইনভাস κ এর সাইেনর িеვণ হেব x x 
সাইন ইনভাস κ এর έকাসাইন এবং তারপর সাইন ইনভাস κ এর έকাসাইন হেত পাের সাইন এর সাইন বনাম এর 1 x x x 
িবেয়াগ বগ κমূল িহসােব িলিখত যা এই পদΜটর মেতা একই ছাড়া িকছΦ ই নয়
 তাই έশষ পয κо আমরা একই রািশ পাব যা আমরা এখান έথেক έপেয়িছ
 তাই এΜট 2 িবেয়াগ বগ κেϠেϏর 4 еারা x 1 x ah 1
 তাই এই  এЊেϕশন হল 1 বাই 4 এর 2 বগ κমূেলর 1 িবেয়াগ বগ κেϠϏ িবেয়াগ 1 সাইন ইনভাস κ এর অেধ κকx x x 
 তাই আমরা এই পдিতΜট বҝবহার কের έয ইлার ইিлেςল ওয়ানΜট মূলҝায়ন কেরিছ তা έবশ দীঘ κ আহ আমরা এΜট i 
έপেয়িছ
 তাই যখন আমরা এΜটেক সরলীকরণ কির তখন আমরা অবেশেষ পাই বগ κেϠϏ িসন ইনভাস κ দুই িবেয়াগ অন  ই এর x x 
অেধ κক হল দুই বাই চার যা এেক দুই еারা এক করেব
 তাই এΜটেক করেব দুই বগ κমূেলর এক িবেয়াগ বগ κমূল িবেয়াগ সাইন ইনভাস κ এর এক অেধ κক এবং তারপর সাইন x x x 
ইনভাস κ ъাস ቀবেকর িবেয়াগ অেধ κক।x 
 এই সѕূণ κ ϕΝοয়াΜট করার পের আমরা চূড়াо অিবেИদҝΜট মূলҝায়ন কেরিছ 
যােত আমরা অংশვিলর মাধҝেম এই একীকরেণর সাহােযҝ করেত পাির এবং অনҝানҝ έকৗশলვিল বҝবহার কের যা আমরা 
ইিতমেধҝ িশেখিছ আমরা িকছΦ  ফাংশেনর অিবেИদҝΜট έবর করেত পাির এখন আমরা ვ჈Яপূণ κ ϕেѨ আিস  ϕথম 
এবং িеতীয় ফাংশেনর পছр যার মােন έকান ফাংশনΜটেক আমােদর ϕথম ফাংশন িহসােব কল করা উিচত এবং έকান 
ফাংশনΜটেক আমােদর িеতীয় ফাংশন িহসােব কল করা উিচত যখন আমরা এই িনিদκѭ সূϏΜট ϕেয়াগ কির 
তাই আমরা έবিশরভাগ ফাংশনვিলর সংিমϜণΜট έদিখ এΜট সমসҝা έথেক সমসҝার উপর িনভκর কের িকᅀ আিম আপনােক 
বেলিছলাম έয এΜট আপনার অিবেИদҝ আহেক জΜটল করেব না কারণ আপিন সূেϏ έদখেত পােИন έয এΜট এর gx fx 

বেলintegral 
 তাই যিদ আিম একΜট ফম κ ফাংশন ςহণ কির যা হেব  যা খুবই জΜটল অথবা যিদ এΜট ϕসািরত h ave a integral 
করেত থােক তাহেল আিম সমসҝায় পড়ব কারণ এΜট আবার এখােন আেরকΜট ইিлςাল জিড়ত
 তাই ইিлςােলর ইিлςাল যােত সমসҝা ίতির করেত পাের
 তাই আমার বΝুдমােনর সােথ ফাংশনΜট έবেছ έনওয়া উিচত έযখােন ইিлςাল কারণ আিম  ইিতমেধҝই সѕূণ κ পেণҝর 
অিবেИদҝ অংশΜট জািন না এবং যিদ আিম এমন িকছΦ  έবেছ িনই যা এΜটেক আরও জΜটল কের তΦ লেব তেব আমার সমসҝা 
হেব
 তাই আমার έবিশরভাগ ফাংশনΜট έবেছ έনওয়া উিচত যা খুব জΜটল হওয়া উিচত নয় έসখােন একΜট সেљলন রেয়েছ যা বেল 
έয যিদ আপনার কােছ থােক ফাংশনვিলর একΜট সংিমϜণ যা আপনার বেল িবপরীত ΝϏেকাণিমিতক ফাংশন লগািরদিমক 
ফাংশনვিলেক বীজগিণত বেল বቍপদী ইতҝািদ তারপর ΝϏেকাণিমিতক িবপরীত ΝϏেকাণিমিতক এবং ΝϏেকাণিমিতক এবং 
তারপর সূচকীয় সূচক সাধারণত খুব έবিশ সমসҝা ίতির কের না
 তাই তারা বেল έয এΜট হওয়া উিচত কনেভনশন বেল έয এΜট সাধারণত হওয়া উিচত আপিন ϕথম έচѭা করা উিচত έয 
িনব κাচেনর আহ οম হেত ইনভাস κ ΝজেনােমΜϊক ফাংশনΜটেক ϕথম ফাংশন িহসােব έবেছ িনেত যিদ এΜট উপিѸত থােক ah 
এবং এΜট οম অনুসাের হওয়া উিচত এবং লগািরদিমক ϕথম ফাংশন
 তাই আমরা έদেখিছ έযখােন আমােদর একীভূত করেত হেবx log x 
 তাই এই έϠেϏ আপিন জােনন বীজগিণতীয় ফাংশন উপিѸত িছল এবং  লগািরদিমক উপিѸত িছল
 তাই এই οম অনুসাের আমার ϕথেম লগািরদিমক এবং তারপের বীজগিণিতক িনব κাচন করা উিচত িছল
 তাই আপিন έদেখেছন έয যখন আিম έসই উদাহরণΜট έদেখিছ έয যিদ আিম এΜটেক ϕথম ফাংশন িহসােব έবেছ িনই এবং 
এΜট িеতীয় ফাংশন হয় তেব অিবেИদҝ খুব সহজ হেয় যায় এবং এΜট সহেজই হােত হেয় যায়।
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 আমরা সহেজই এΜট পিরচালনা করেত সϠম হেয়িছলাম একইভােব আমরা সাইন ইনভাস κ এর έϠেϏ έদেখিছx x 
 তাই এখােনও িবপরীত ফাংশনΜট ϕথম িছল এবং এΜট িеতীয় িছল
 তাই এΜটও এই οেম পেড় আপিন িবপরীত ΝϏেকাণিমিতক এবং তারপর বীজগিণত έদেখন
 তাই িবপরীত ΝϏেকাণিমিতক ϕথেম έবেছ έনওয়া হেয়িছল এবং তারপর বীজগিণতীয় ফাংশনΜট িеতীয় ফাংশন িহসােব έবেছ 
έনওয়া হেয়িছল এবং আহ এΜট হল ফাংশেনর οম যা সহেজ মূলҝায়ন করার সময় মেন রাখা উিচত  ফাংশনვিল অেনক e 
সময় মূলҝায়ন করা কΜঠন নাও হেত পাের এমনিক আপিন যিদ অডκারΜট অনুসরণ না কেরন তেব যিদ একΜট ফাংশন খুব 
জΜটল হেয় যায় তেব এΜটর মূলҝায়ন করা সিতҝই কΜঠন হেব আিম আপনােক έদখাব έয এই িবেশষ অিবেИদҝ জনҝ আপিন 
এΜট έবেছ িনেলও  ϕথম ফাংশনΜট এΜটেক মূলҝায়ন করা έযেত পাের িকᅀ তারপের এΜট মূলҝায়ন করা একটΦ  জΜটল হেব
 তাই এখন আমরা এই পдিতর ვ჈Яপূণ κ ϕেয়াগΜট έদখব যা আমােদর িকছΦ  িনিদκѭ অখЦেক মূলҝায়ন করেত সাহাযҝ করেব 
যা আমােদর জনҝ পিরিচত পдিত বҝবহার কের সংহত করা খুব কΜঠন হেব  আপনার জনҝ একΜট উদাহরণ িনন লগ xdx 
এর ইিлেςল এই উদাহরণΜট আমােদরেক ইিлςােলর মূলҝায়ন করেত সাহাযҝ করেব যা িদেয় আমরা ზ჈ কেরিছ
 তাই আমরা যা কির তা হল আমরা এΜটেক একবার লগ িহসােব বুΝঝ আপিন জােনন έয একΜট ফাংশন еারা ვণ x dx 
করেল এΜট একই ফাংশন ίতির কের এবং  তারপর আমরা οম পдিত ϕেয়াগ কির έয έকান ফাংশনΜট ϕথম ফাংশন িহসােব
িনব κাচন করা উিচত এবং έকান ফাংশনΜটেক িеতীয় ফাংশন িহসােব িনব κাচন করা উিচত
 তাই এখােন έথেক  ΝজিনসΜট উপিѸতl og 
 তাই আমার এΜটেক একΜট ϕথম ফাংশন িহসােব িবেবচনা করা উিচত এবং এই বীজগিণত ফাংশনΜট িনেজর জনҝ একΜট 
ቀবক ফাংশন হল িবরিত ফাংশনΜটেক িеতীয় ফাংশন িহসােব িবেবচনা করা উিচত এবং যিদ আিম অংশ еারা এই z 
ইিлেςশনΜট কির তেব এΜট আমােক লগ এЊ ইিлেςশন έদেব  একΜট আিম এখন সরাসির িলখেত পাির লগ এর x x 
িবেয়াগ একীকরেণর পাথ κকҝ এΜট এক еারা আবার এেকর একীকরণ আমােক έদয় এই পুেরা ΝজিনসΜট আমােক x xdx x 
লগ িবেয়াগ έদেব কারণ বািতল হেয় যায়x x x 
 তাই এখােন আিম এক এক পাব  যা আমােক έদেব এবং অবেশেষ একীকরেণর একΜট ቀবকx dx x 
 তাই আিম এই ვ჈Яপূণ κ ফলাফলΜট έপেয়িছ িহসােব িবেয়াগ log xdx x log x x
 তাই যিদ আিম এর ইিлেςশেন িফের έযেত চাই x log x 
έযমন আিম আপনােক বেলিছলাম έয এখন যিদ আিম িনব κাচন কির  এΜট ϕথম ফাংশন িহসােব এবং এΜট িеতীয় ফাংশন 
িহসােব এবং έযেহতΦ  এΜট একΜট সাধারণ ফাংশন যিদ আিম অডκােরর িবষেয় যЭ না কির তেব এΜট আমােক এক x 
ইিлেςশেনর লগ িবেয়াগ একীকরেণর পাথ κেকҝর িদেক িনেয় যােব অফ এΜটেক সѕূণ κ ফাংশন িহসােব বলুন x log x 
আিম
 তাই এর ইিлেςশন এখন আিম জািন এর ইিлেςশন হল িবেয়াগ log x log x x log x x
 তাই আিম এখােন এই মানΜট ϕিতѸাপন করেত পাির
 তাই আিম আপনােক বেলিছলাম এখন আিম মাইনাস পাব  আেগ έয ቀবক আমরা এখােন উেপϠা করেত xx log x x 
পাির এই পয κােয় লগ এর ইিлেςশন আবার িবেয়াগ еারা ϕিতѸািপত হেয়েছx x log x xdx 
 তাই এΜট ইিлেςশেন যায় এΜট আরও Ѵয়ার লগ িবেয়াগ έѴায়ার িবেয়াগ লগ এর একীকরণ এবং তারপর ъাসx x x x x 

বগ κেϠϏ  দুই еারা এবং তারপর অবেশেষ একীকরেণর একΜট ቀবক এখন যিদ আপিন Ѻѭভােব έদেখন έয এই শяΜট x x
আমােদর ইিлςҝাн ছাড়া আর িকছΦ ই নয় এবংlog xdx 

 তাই আিম এΜট িলখেত পাির
 তাই আিম বগ κ লগ িবেয়াগ বগ κ еারা দুই έযাগ বগ κেϠϏ পাব।x x x x 
  দুই еারা দুই আমােক বগ κ বাই দুই িবেয়াগ ъাস έদেবx i c 
 তাই আিম এখান έথেক এখন έয অিভবҝΝЅΜট έপেয়িছ তা হল έয আিম বাম িদেকর সমান বগ κ লগ িবেয়াগ বগ κ বাই x x x 
দুই িবেয়াগ ъাস ቀবক Ѹানাоর বাম হােত  সাইড যােত আপিন এবং এর িеვণ পােবন  জেুড় দুই িদেয় i i i the n 
ভাগ ক჈ন যােত আপিন সরাসির এΜট িলখেত পােরন এর সমানi 
 তাই আিম এই Μটেক বাম িদেক Ѹানাоর কেরিছ যােত এΜট দΜুট হেয় যায় এবং জেুড় দুΜট ভাগ কেরi i 
 তাই বগ κ লগ দুই িবেয়াগ বগ κ еারা চার έযাগ কের  দুই еারা এই ቀবক আিম এΜটেক আেরকΜট নতΦ ন ቀবক x x x c c 
িলখেত পাির যা ቀবক িহসােব έবাঝা έযেত পাের έযেহতΦ  এΜট একΜট ቀবক এΜট আসেল έকান বҝাপার নয় έয আপনার έকান 
িনিব κচারী ቀবক έবেছ έনওয়া উিচত
 তাই έশষ পয κо সমাধানΜট এই ফম κΜটর মেতা হওয়া উিচত
 তাই এই ফাংশেনর জনҝ যিদ আিম এর ইিлেςল জািন তাহেল এΜট মূলҝায়ন করা έযেত পাের িকᅀ আপিন έদখেত log x 
পােИন έয গণনাΜট কতটা জΜটল িছল যিদ আমরা ফাংশেনর পছেрর οম έথেক সের যাই তাহেল আিম আপনার জনҝ 
আেরকΜট উদাহরণ έদব যা আিম  সমাধান হেব না আপিন এই উদাহরেণর জনҝ έদখুন বগ κ লগ মূলҝায়ন έকৗশল x xdx x 
উভয়ই বҝবহার ক჈ন যা আিম আপনােক ϕথেম বেলিছলাম আপিন িবেবচনা ক჈ন কারণ এখােন আেদশ বেল έয লগ x 
ϕথম ফাংশন িহসােব িবেবচনা করা উিচত এবং তম বীজগািণিতক বগ κেক িеতীয় ফাংশন িহসােব িবেবচনা করা উিচতx 
 তাই ϕথেম আপিন এΜটেক ϕথম ফাংশন িহসােব এবং বগ κেক িеতীয় ফাংশন িহসােব έবেছ িনন এবং তারপের একীভূত x 
ক჈ন এবং তারপের িеতীয় έϠেϏ আপিন যা করেবন তা হল আপিন এই ফাংশনΜটেক ϕথম ফাংশন িহসােব এই 
ফাংশনΜটেক িеতীয় ফাংশন িহসােব έবেছ িনন এবং তারপর একীভূত ক჈ন এবং গণনার পাথ κকҝ έদখুন এবং έশখার έচѭা 
ক჈ন έয
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 তাই আেরকΜট জΜটল ফাংশেনর পরবতλ উদাহরণ হল টҝান ইনভাস κ এর ইিлেςশনx 
 তাই এর জনҝও আিম একই έকৗশলΜট বҝবহার করব যা আমরা লগািরদিমক এর জনҝ বҝবহার কেরিছ এই টҝান ইনভাস κ x 

এক ვিণত টҝান ইনভাস κ еারা এই ফাংশনΜট িলখুন έযেহতΦ  এΜট িবপরীত ΝϏেকাণিমিতক ফাংশনxs x 
 তাই এΜটেক ϕথম বীজগিণতীয় ফাংশন িহসােব িবেবচনা করা উিচত িеতীয় িহসােব িবেবচনা করা উিচত
 তাই এΜট টҝান ইনভাস κ িеতীয়Μটর ইিлেςশন হেব িবেয়াগ ইিлেςশন িডফােরΝхেয়শন টҝান ইনভাস κ হেব  x x x 
আপনােক এেকর উপের এক িদেয় এেকর বগ κেϠেϏর একীকরণ আপনােক έদেব এবং তারপের অবেশেষ έদেব x x dx 
যােত আপিন έদখেত পান িকভােব এটা হেয় έগেছ si  mple x tan inverse x minus integration x 

বগ κাকার আমােদর সমসҝা িনেয় অনুশীলন কের এখন পয κо আিম মেন কির আপিন সহেজই over one plus x dx 
έদখেত পােИন έয লব হর এর পাথ κকҝ ছাড়া আর িকছΦ ই নয়
 তাই আপিন যা করেবন তা হল আপিন হর এক িনন  ъাস বগ κেক একΜট নতΦ ন έভিরেয়বল িহসােব যােত আপিন দুΜট x t 

সমান এর মােন সমান বাই দুইxdx dt xdx dt 
 তাই এই অখЦΜট সহেজই মূলҝায়ন করা έযেত পাের িবেয়াগ এক অেধ κক ইিлেςশন еারা x tan inverse x dt t 
এবং যা আপনােক িনেয় যায়  লগািরদিমক ফাংশেন
 তাই এΜট আপনােক έদেব টҝান ইনভাস κ িবেয়াগ অধ κ লগািরদিমক অফ ъাস কনѶҝাл অফ ইিлেςশন যা x x mod t 
আপনােক έশষ উЫর ইনভাস κ মাইনাস অধ κ লগািরদিমক অফ έমাড এর এক ъাস বগ κ এবং ъাস কনѶҝাл tan x x c 
এর িদেক িনেয় যােব
 তাই  টҝান ইনভাস κ এЊ-এর ইিлেςশন এই ফҝাশেন সহেজই পাওয়া যােব
 তাই আপনােক আেরকΜট έহামওয়াকκ বҝায়াম িদন, এЊ Ѷার ইনভাস κ ϕথম ফাংশন এবং িеতীয় ফাংশন έবেছ িনন কী x 
হেব তা έবর করার έচѭা ক჈ন।
 আপিন িনেজই আয়ন ক჈ন এবং এই অখЦেক মূলҝায়ন ক჈ন
 তাই আপিন যিদ লϠҝ কেরন έয আমরা যখন এর অখЦতা খুেঁজ έবর করিছলাম তখন x log x 
আমরা ধারণাΜট বҝবহার কেরিছ আমরা এই ফাংশনΜট িলেখিছ এবং যখন এই ইিлেςশন ϕΝοয়াΜট এিগেয় έগল তখন i 
আমরা έদখেত έপলাম έয অখেЦর সѕকκΜট পিরণত হেয়েছ আসল ইিлেςেলর সােথ একΜট িনিদκѭ সѕকκ হওয়ার জনҝ এই
έকৗশলΜট কখনও কখনও খুব কায κকর হেয় ওেঠ এবং আমরা এΜটেক িকছΦ  সমসҝা সমাধােন বҝবহার করেত পাির
 তাই ফাংশনვিলর έসই έϜণীর জনҝ έযখােন উভয় ধরেণর ফাংশেনর ইিлেςশন আপনােক ফাংশনვিল ϕদান করেত ah 
থাকেব যা যা এই έϠেϏ কমেব না এই ধারণাΜট έবশ ভাল কাজ কের
 তাই উদাহরণΜট έদখুন আিম আপনােক বলব িকভােব এΜট কাজ করা έযেত পাের
 তাই এর έক পাওয়ার এ έনওয়ার উদাহরণΜট έদখুন e- integral mx cos nxdx-
এবং আমােক কল ক჈ন  এΜটেক আিম একΜট িহসােব বিল এΜটেক ই টΦ  e raise to power mx sine nxdx 
এখােন এবং έযেকােনা সংখҝা হেত পােরm n 
 তাই িনিদκѭ সংখҝা অনুসাের আপিন তােদর সমাধান করেত পােরন িবেশষ έϠেϏ আমরা έসვিলেক έযেকান সংখҝা a  
িহসােব িবেবচনা করিছ যা Ѻѭতই অ-শূনҝ
 তাই আপিন সূচকীয় ফাংশন জােনন যিদ আপিন পাথ κকҝ বা সংহত কেরন তেব আপিন অনҝ একΜট সূচকীয় ফাংশন 
έকাসাইন ফাংশন পােবন যিদ আপিন পাথ κকҝ বা সংহত কেরন তেব আপিন έকাসাইন ফাংশন পােবন  সাইন ফাংশন 
একইভােব সাইন ফাংশন আপিন έকাসাইন ফাংশন পােবন
 তাই এই দΜুট ফাংশেনর জনҝ আহ আিম তােদর একΜটর সমাধান খুজঁব এবং আিম ফাংশন িহসােব দুইΜট έবেছ έনব ah i 
যা আিম আপনার জনҝ সমাধান করব একইভােব আপিন একΜট সমাধান করেত পারেবন আসুন আমরা এই দুইΜট িলিখi i 
এবং এვিলেক ϕথম ফাংশন এবং িеতীয় ফাংশন িহসােব έবেছ িনই,ah 
 তাই έযেহতΦ  এΜট একΜট ΝϏেকাণিমিতক ফাংশন এΜটেক ϕথম ফাংশন িহসােব έবেছ έনওয়া উিচত এবং আমার sine xi 
οম অনুসাের আিম িеতীয় ফাংশন িহসােব সূচকΜটেক έবেছ έনওয়া উিচত 
যােত অখЦΜট আমােক έদেব  έক ভাগ কের িবেয়াগ ইিлেςশন sine nxe raise to power mx m 
িডফােরΝхেয়শন ϕথমΜটর
 তাই এΜট িеতীয় এর একϏীকরণ িеতীয় এর ϕথম n cos nxe raise to power mx by mi  dx- dx-
একীকরেণর িеতীয় পাথ κেকҝর িеতীয় এর একীকরণ, dx-
সুতরাং এΜট আমােক έদেব έক পাওয়ার সাইন অন িবেয়াগ এই еারা ইিлেςশন-এর еারা উЬািপত e- mx nx m n m e 
শΝЅ আরও  আসুন এΜটেক ϕথম ফাংশন িহসােব িবেবচনা কের অংশ еারা ইিлেςশন বҝবহার কের mx cos nxdx 
এΜটেক আবার একীভূত কির এবং এΜট িеতীয় ফাংশন
 তাই আিম যা পাব তা হল এর পাওয়ার সাইন এ উЬািপত হল িবেয়াগ еারা ϕথম ফাংশন িহসােব িеতীয় ই nx mx m n m 
এর ইিлেςশন  িবেয়াগ ইিлেςশন িডফােরΝхেয়শন ϕথমΜটরraise to power mx by m 
 তাই এΜট মাইনাস সাইন ইিлেςশন িеতীয় এর পাওয়ার এ উЬািপত এবং তারপর পুেরা ইিлেςশনn nx e mx m 
 তাই যখন আমরা এΜটেক আরও সরল কির তখন আমরা যা পাব তা হল দুইΜট এর সমান  এর উপর i e mx sine nx- m
িবেয়াগ করেল আপিন έদখেত পােИন еারা বগ κেϠϏ еারা বগ κেϠϏ n m n m 
এবং শΝЅ έত উЬাপন ক჈ন তারপর еারা এই еারা ვন করেল এই িবেয়াগ িচҀΜট এই ίতির mx cos nx n m n si 
করেব  ъাস িহসােব এবং তারপর έশষ পয κо এই িবেয়াগ িচҀΜট পুেরা িচҀ জেুড় এমন কের έদেব আিম একΜট িবেয়াগ gn 
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িচҀ িহসােব পাব বগ κ এ বগ κn nn m mmb 
 তাই বগ κ বেগ κর বগ κ একীকরণ এর শΝЅ এ উЬািপত হেয়েছ সাবধােন έদখুন আপনার িক আেছ n m e mx sine nxdx 
এখােন ϕাч অিবেИদҝ িহসােব একই যা আপিন িদেয় ზ჈ কেরেছন
 তাই আিম এΜটেক еারা ϕিতѸাপন করেত পাির যােত আিম এখােন বাম িদেক পাব আিম সবাইেক Ѹানাоর করবi 2 
 তাই িবেয়াগ বগ κ িবেয়াগ বগ κ еারা বগ κ হেব  বাম িদেক এেসা ъাস বগ κ বাই বগ κ সমান হেয় যােব যিদ i 2 1 n mn m n m 
আিম এই বগ κেক িহসােব িনই তাহেল এখােন বগ κ পােব যােত আিম পাওয়ার এ m lcm m mx sine nx minus ne 

এ উЬািপত হই  έশষ পয κо έত িনেয় যান যা এর ইিлেςশন ছাড়া আর িকছΦ ই নয় power mx cos nx i 2 e- mx 
এর সমান বগ κ বগ κ যা এখােন বািতল কের আপিন পােবন বগ κ ъাস বগ κ যা এখােন হর আসেব বগ κcos nxdx m m m n m 

ъাস ъাস বগ κ এম সাইন এনএЊ মাইনাস এন কস এনএЊ ই ই পাওয়ার এমএেЊ পাওয়ার এমএেЊ উЬািপত হয় সাধারণn  
এবং পাওয়ার এমএেЊ উЬািপত হয় সাধারণ এম সাইন এনএЊ মাইনাস এন কস এনএЊ
 তাই আপিন έশষ পয κо এΜটই পােবন যখন আপিন এই অন჉ুপ পдিতΜট সরল করেবন  আপিন έϠেϏর জনҝ আেবদন 
করেত পােরন যখন এΜট এবং এ উЬািপত হয় এবং তারপর একইভােব আপিন একই সূϏ পােবনrmx cos x-
 তাই এখােন উেѣখ করা ვ჈Яপূণ κ έয কখনও কখনও আপিন এই ফাংশনვিল έবেছ িনেত পােরন এবং তারপের আপিন যিদ
বারবার অংশ еারা একীকরণ সѕাদন করেত পােরন আপিন একই ফাংশন έপেত পােরন এবং তারপের আপিন έসই একই 
ফাংশনΜট বাম িদেক Ѹানাоর করেত পােরন এবং তারপর έসই সমীকরণΜট সরল কের έসই অজানা ফাংশেনর জনҝ এΜট 
সমাধান ক჈ন এবং তারপর আপিন έসই ফাংশেনর অিবেИদҝΜট έপেত পােরন
 তাই এই আহ পдিতΜট িকছΦ  িবেশেষর জনҝ খুব সহজ হেয় ওেঠ পরবতλ সমসҝাვিল আিম অনҝ একΜট িবেশষ ফাংশেনর 
জনҝ সমাধান করব যা আিম আেগর অনҝ একΜট সমসҝায় বҝবহার কেরিছ
 তাই যখন আিম ইনভাস κ এর সমসҝার সমাধান করিছলাম তখন এই ফাংশনΜট έপেয়িছ x sin x- ui i one t  
আসেল তার ধরেণর ফাংশন সাধারণভােব সমাধান করা έযেত পাের এবং তােদর অিবেИদҝ পাওয়া যায়
 তাই আসুন বগ κ িবেয়াগ একΜট বগ κ এর বগ κমূেলর ফাংশনΜট έদিখ একইভােব আিম একΜট বগ κ িবেয়াগ বগ κ এবং x dx x 
একΜট বগ κ ъাস বগ κেϠেϏর জনҝ করেত পাির বগ κ িবেয়াগ একΜট বগ κেϠেϏর জনҝ ক჈ন এবং তারপের বািকვিল আিমx x 
আপনােক তােদর জনҝ সূϏვিল বলব
 তাই ধ჈ন έয আমােদর এই অখЦেক একীভূত করেত হেব
 তাই আপিন যা করেবন তা হল আমরা লগািরদিমক ফাংশেনর জনҝ έয έকৗশলΜট বҝবহার কির আমরা একই έকৗশল বҝবহার
কির আমরা এΜটেক এক বার বগ κ িবেয়াগ একΜট বগ κ িডএেЊর ইিлেςশন িহসােব িলিখ যিদ আপিন আেগর έϠেϏ লϠҝ x 
কেরন এΜট িছল এক িবেয়াগ বগ κx 
 তাই আিম এখােন έয έকৗশলΜট বҝবহার করিছ έসই একই έকৗশলΜট έসই έϠেϏও বҝবহার করা έযেত পাের আমরা έসখােন 
একΜট ϕিতѸাপন সমান  িথটা করেতx sin 
 তাই এই িবেশষ ফম κΜট সমাধান করেত আমরা বҝবহার কির ϕিতѸাপন এবং তারপর x is equals to sin theta 
আমরা এΜটেক মূলҝায়ন কির িকᅀ এখােন আমরা অংশ еারা ইিлেςশন বҝবহার করিছ 
তাই এই ফাংশনΜটেক ϕথম ফাংশন এবং এই ফাংশনΜটেক িহসােব িеতীয় ফাংশন িহসােব িবেবচনা ক჈ন  যােত usu al 
আপিন বগ κ িবেয়াগ পােবন একΜট বগ κেϠেϏর একϏীকরণ আপনােক বগ κেক দΜুট িদেয় έদেব দুঃিখত একΜটর x x x 
একীকরণ আপনােক έদেব িবেয়াগ একীকরেণর পাথ κকҝ বগ κমূেলর িবেয়াগ একΜট বগ κ আপনােক দΜুট মূেলর উপর দΜুট x x 

έদেব  বগ κ িবেয়াগ একΜট বগ κ এΜট ϕথম ফাংশেনর পাথ κকҝ িеতীয়Μটর ইিлেςশন еারা ვণ করেল আপনােক έদেব x x x 
এই দুΜট এই দΜুটর সােথ বািতল হেয় যােব এবং এখােন আপিন বগ κ পােবন যােত আপিন বগ κ িবেয়ােগর বগ κমূল পােবনx x x 

বেগ κর উপর বগ κেϠেϏর িবেয়াগ একϏীকরণ বগ κ িবেয়াগ একΜট বগ κমূল x x x dx
 তাই আরও যিদ আমরা এΜট έদিখ তেব আমরা সহজ করেত পাির
 তাই আপিন ϕথম পদΜট িলখেত থাকুন কারণ এΜট িবেয়াগ হয় যিদ আিম এখােন একΜট বগ κ έযাগ এবং িবেয়াগ কির তাহেল 
আিম একΜট έপেত পাির  এর έথেক ফҝাЄর έবর ক჈ন
 তাই আিম এই করব বগ κ িবেয়াগ একΜট বগ κ ъাস একΜট বগ κেক ভাগ কের বগ κমূেলর বগ κ িবেয়াগ একΜট বগ κ সহেজইx x dx 
আপিন έদখেত পােরন বগ κ িবেয়াগ একΜট বগ κ এখােন বগ κ িবেয়ােগর বগ κমূল еারা ভাগ করা έযেত পাের িহসােব  x x quare
 তাই আিম এখােন দΜুট অখЦ পদ পাব যা আমােক ϕথম পদ έদেব বগ κমূেলর বগ κমূল িবেয়াগ একΜট বগ κ িবেয়াগ িচҀ x x x
বগ κ িবেয়াগ একΜট বগ κেক ভাগ কের বগ κ িবেয়ােগর বগ κমূল িবেয়াগ একΜট বগ κ ইিлেςশন দুঃিখত একϏীকরণ বগ κ x x 
িবেয়ােগর বগ κমূল  একΜট বগ κ বগ κ িবেয়াগ একΜট বগ κেক এর বগ κমূল еারা িবভЅ x dx 
এবং এই িবেয়াগΜট এর সােথ যায়
 তাই এΜট িবেয়াগ হেব একΜট বগ κেক সাধারণ একীকরণ িহসােব έনওয়া έযেত পাের 

বগ κমূেলর িবেয়াগ একΜট বগ κ এইΜট έদখুন  বগ κমূেলর সমানx dx 
 তাই এই পদΜট িদেয় ϕিতѸািপত হেবi 
 তাই আমার বাম িদেকর িদকΜট এই ফাংশনΜটও i i
 তাই বাম হােতর িদকΜট এখন হেয় έগেছ 2 সমান এর বগ κমূেলর বগ κমূল িবেয়াগ বগ κ িবেয়াগ বগ κ িবেয়াগ i x x x a x a 
বগ κ еারা এক এর ইিлেςশন ইিতমেধҝই আমােদর কােছ পিরিচত এবং এΜট হল এর লগািরদিমক ফাংশন ъাস এর ah x x 
বগ κমূল বগ κ িবেয়াগ বগ κ এবং তারপর έশষ পয κо ইিлেςশেনর একΜট ቀবকx a 
 তাই অবেশেষ এই ইিлেςল আিম পিরণত  হেত হেব বগ κমূেলর বগ κমূল িবেয়াগ বগ κ বাই দুই িবেয়াগ একΜট বগ κ বাই x x a 
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দুই লগািরদিমক έমাড ъাস বগ κমূেলর বগ κমূল িবেয়াগ বগ κ ъাস ቀবক x x a c
 তাই অবেশেষ অখЦ যা আমরা মূলҝায়ন কেরিছ আপনার জনҝ এΜট িলখব হল এর দুই বগ κমূেলর বগ κ ii dx x x x 
িবেয়াগ একΜট বগ κ িবেয়াগ একΜট বগ κ বাই দুই লগািরদিমক έমাড ъাস বগ κমূেলর বগ κমূল িবেয়াগ একΜট বগ κ এবং ъাস x x 
কনѶҝাл অফ ইিлেςশন একইভােব পাওয়া যােব এবং আিম έসვিল আপনার জনҝ িলখব  যা আপনােক একΜট বগ κ িবেয়াগ

বগ κ এর একীকরেণর মূলҝায়ন করা উিচত যা এক িবেয়াগ বগ κেϠেϏর সমান বাই দুই বগ κমূেলর একΜট বগ κ x dx x x 
িবেয়াগ বগ κ এবং একΜট বগ κ বাই দুই সাইন ইনভাস κ বাই একΜট ъাস এΜট হল একΜট  আমরা ইনভাস κ তৃতীয় x x c xn x 
এর উদাহরেণ έযΜট পয κেবϠণ কেরিছ তা হল বগ κেϠেϏর একীকরণ বগ κমূল এবং একΜট বগ κ সমান বেগ κর দুই x dx x x 
বগ κমূল এবং একΜট বগ κ ъাস একΜট বগ κ বাই 2 লগ এর বগ κমূল  বগ κেϠϏ আমােদর একΜট বগ κ ъাস ቀবকx pl  
 তাই এই িতনΜট ვ჈Яপূণ κ ফমু κেলশন এვিল আপনােক অখЦ বগ κাকার ъাস িবএেЊর উপর ফেম κর ফাংশনვিলর ah dx 
έϠেϏ আমরা ইিতমেধҝই έদেখিছ έযვিল কী ধরেনর ফেম κর উপর িনভκর কের িনিদκѭ অখЦვিল মূলҝায়ন করেত আপনােক 
সাহাযҝ করেব একΜট বগ κমূেলর সােথ ъাস যা এΜটেক বগ κ ъাস িবেয়াগ বগ κেϠেϏর একΜটেত ჉পাоিরত করা έযেত c x k 
পাের বা যিদ ঋণাЮক হয় তেব বগ κ িবেয়াগ বগ κ ধরেনর ফম κa k x 
 তাই একইভােব এখােন যিদ আপনােক একΜট ফাংশন έদওয়া হয় যা ইিлেςশন এর έѴায়ার ъাস ъাস আমরা ax bx c 
তােদর এই িতনΜট ফেম κর একΜটেত ჉পাоর করার έচѭা করেত পাির এবং তারপের আমরা এই পূণ κাДვিলেক মূলҝায়ন করেত
পাির যােত এই িতনΜট ვ჈Яপূণ κ সূϏვিল পূণ κাДვিল সমাধােনর জনҝ সহায়ক হেত পাের έযমনΜট আিম আপনােক 
έদিখেয়িছ আিম আপনােক একΜট ሾত উদাহরণ έদব আসুন আমরা এক িবেয়াগ চার িবেয়াগ বগ κ এর বগ κমূেলর x x dx 
অখЦতা খুেঁজ έবর করার έচѭা কির যােত আপিন সহেজই έদখেত পােরন έয আপিন এক িবেয়াগ চার িবেয়াগ বগ κ x x 
িলখেত পােরন
 তাই আপিন এΜটেক 1 মাইল িলখেবন  ъাস বগ κnus 4 x x 
 তাই এই বগ κ ъাস 2 x x
 তাই যিদ আিম এখােন 4 έযাগ কির এবং এখােন 4 িবেয়াগ কির তাহেল έশষ পয κо এΜট একΜট লােগ এবং এΜট έযাগ দুই x 
পুেরা বগ κ হেয় যায়
 তাই এক িবেয়াগ চার হেব এক έযাগ চার যা পাচঁ িবেয়াগ ъাস দুই পুেরা বগ κx  
 তাই ইিлςাল পাচঁ িবেয়াগ ъাস দুই পুেরা বগ κ এর ইিлেςশন িহসােব িলখেত পােরii x dx 
 তাই এখন আিম সরাসির সূϏΜট বҝবহার করেত পাির έযেহতΦ  এΜট একΜট ίরিখক ফҝাЄর আিম এখােন ъাস দুই ϕিতѸাপন x 
কের সরাসির সূϏΜট বҝবহার করেত পাির  এর সমান যােত ইিлςালΜট পাচঁ িবেয়াগ বগ κ এর বগ κমূেল পিরণত হয় t t dt 
কারণ এখােন আপিন έদখেত পােИন হল dx dt
 তাই এΜট একΜট বগ κ িবেয়াগ বগ κ আকােররt 
 তাই আমােদর পূব κবতλ সূেϏর একΜট বগ κ িবেয়াগ বগ κ যা কাজ করেব এখােনx 
 তাই আিম 
একΜট বগ κ িবেয়াগ বগ κেϠেϏর еারা 2 বগ κমূল িহসােব অিবেИদҝ পাব যা 5 িবেয়াগ বগ κ ъাস একΜট বগ κ 2 যা 5 বাই 2 t t t 
সাইন ইনভাস κ Μট еারা 5 এর বগ κমূল ъাস ইিлেςশেনর ቀবকΜট еারা ϕিতѸািপত হেИ  έযাগ 2 আমরা έযাগ 2 বগ κ ჈ x x 
পাই  5 িবেয়াগ বগ κেϠেϏর যা 5 িবেয়াগ ъাস 2 বগ κ এবং এΜট 1 িবেয়াগ 4 ъাস বগ κেϠেϏর সমানt t x x x 
 তাই আিম সরাসির এই এক 1 িবেয়াগ 4 ъাস বগ κেϠϏ ъাস পাচঁ বাই দুই সাইন ইনভাস κ হল ъাস ჈ট পাচঁ еারা x x t x 
দুই এবং তারপর ъাস ቀবক এΜট έযাগ দুই еারা দুই হওয়া উিচত এটাই উЫরx 
 তাই এΜটর সােথ আমরা এই আহ έলকচােরর έশেষ আিস
 তাই আজেকর έলকচাের আমরা অংশ еারা ইিлেςশন বҝবহার করার িবিভт έকৗশল িশেখিছ এবং আমরা έদেখিছ έয এΜট 
কীভােব  আমােদরেক িকছΦ  অখЦ সমাধান করেত সাহাযҝ করেত পাের যা আমরা έকােনা পিরিচত έকৗশল বҝবহার কের 
সমাধান করেত পাির না যা এই পয κо আমােদর কােছ পিরিচত আমরা আরও িকছΦ  উদাহরণ έদখেত পাব ধনҝবাদ আপনােক 
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