
                        میں جن جائے كیا تلاش كیسے كو انٹیگرلز كچه كہ دیكها نے ہم ہیں كرتے خیرمقدم كا طلباء میں كلاس پچهلی
كیا تلاش كو انٹیگرلز میں حصے نصف آخری كے كلاس نے ہم تهے شامل الاضلاع كثیر پلس اوور پلس مربع پلس   px  q  ax  bx  cpx جمع

 qاوور ایک اور سی پلس ایكس بی پلس اسكوائر اوور ایک پر طور كے كیس خاص ایک اور جڑ كی سی پلس ایكس بی پلس اسكوائر ایكس  مربع اوور
كی كرنے اندازه كا ان ہوئے كرتے استعمال كا ان ہم اور كیا تبدیل میں شكلوں معلوم كچه نے ہم كو انٹیگرلز تمام ان سی پلس ایكس بی پلس اسكوائر  

گا اٹهاؤں مثالیں دو ایک متعلق سے شكل مخصوص اس لیے كے سمجهنے مزید كو فارمز معلوم میں پہلے سے بڑهنے آگے مزید  ہیں۔ كرتے كوشش
دو ہمیں گے كریں منتخب مثال فوری ایک یہاں لہذا ہیں سیكهے نے ہم جو ہے كرنا لاگو كیسے كو طریقوں ان یا   x مربوط كو مربع یا ون مائنس

چار  ہے۔ ضرورت كی كرنے مائنس   x  x جڑ كی مربع
موازنہ كا اس آپ اگر تو پلس كے جڑ مربع زیاده سے پلس مربع پلس یہاں كہ كریں نوٹس كریں ساته كے   px  q  x  bx  c  a مائنس منفی

مشتق كے جمع ڈینومینیٹر كو عدد ہم كہ ہیں كرتے كیا ہم كہ تها كہا لیے كے كرنے اندازه كا بات اس كو آپ نے میں كلاس پچهلی  طرح اس ہے ون  
ہیں لكهتے سے لحاظ كے امتزاج مخصوص ایک كے  

بار ایک  مائنس گے لكهیں اسے آپ تو كا فنكشن ڈینومینیٹر  ہے برابر كے 2ہے علاوه كے جڑ مربع  x 1  d  dx  
مائنس یہ یہاں تو جمع مربع دو مائنس چار گنا ایک سے اس لہذا ہے جمع 4ہم لہذا ہیں الاضلاع كثیر اطراف دونوں اب گا ملے  x  x  b  x  b  

پہلے لہذا ہیں سكتے كر موازنہ كا عدد    x كریں۔ موازنہ كا عدد كے
ہیں ملتے مائنس كے دو برابر كے دو كو آپ تو كہ ہے یہ مطلب كا چار پهر اور كے ایک مائنس ہے برابر جمع   a  a  a  b ون مائنس ہے برابر

كہ ہے یہ مطلب كا اس كے   b كے تین ہے برابر
ہمیں جب بار ایک تو اور   a  b جائے مل قدر كی

دو اس ہم تو ہے انٹیگرل یہ كہ ہیں كہتے ہم ایک ذریعہ كے اظہار اس میں انٹیگرل  ہیں۔ دیتے بدل كو مائنس انٹیگرل لہذا   x  i  i اس اب
بعد كے كرنے تبدیل كو اصطلاح وقت ذریعہ كے جو ہے جاسكتا كیا ظاہر پر طور كے   dx  d  ai اسے معذرت ہے ایكس ٹو مائنس بجائے كے
ہوگا۔ لگانا ون مائنس ون مائنس دو منفی چار گنا ایک جمع اور چار سے جڑ مربع شده تقسیم تین ہے قدر كی  m  inus  x  b  x  x  مائنس

مربع دو مائنس چار گنا ایک مائنس ہے یہ یہ دو منفی چار اسے چار ہیں۔ سكتے لكه كے كر تقسیم سے جڑ مربع كے   dx  x  x  x دو مائنس
انٹیگرل تین اصطلاح اگلی جمع چار میرا زیاده سے چار ہے مائنس چار ہے مربع كا جڑ مربع مائنس  xdx  dx  x  x  x  xدو ان یہاں آه مربع

دیكهیں كو حصوں  
تها نہیں جڑ مربع جب میں صورت كی پہلے تو  

چار گا كیجئے معاف  دیا بدل نے ہم تو مائنس چار مربع مائنس  x  x  x  x تها نہیں موجود جڑ مربع یہ جب میں صورت كی پہلے لئے اس مربع

یہ تاكہ دیا بدل كو اصطلاح اس نے ہم تو  t لہذا ہے ہوتا تیار میں چیز كس یہ كہ ہیں دیكهتے اور گے كریں عمل وہی ہم لئے اس جائے ہو ایک سے
چار مائنس مربع دو مائنس چار تاكہ ہے برابر كے میں انٹیگرل پہلے یہ ہے ہوتا برابر كے   x  x  t  xdx  dt  t علاوه كے جڑ مربع كے

انٹیگرل زیاده گنا تین كے انٹیگرل دوسرے ہے یہ كرنا  سكے۔ جا كیا اندازه كا اس تاكہ ہے ہوتا مائنس كا پلس مربع جمع  dt  x  bx  c شكل كی
میں كلاس پچهلی نے ہم پر جس ہے شكل پہلی یہ كہ گے كریں كوشش ہم لہذا ہے یہ تهی كی بحث پر پلس مربع جمع   ah  x  bx  c مربع كے

میں كہ سكیں دیكه سے آسانی آپ تاكہ لیے كے بنانے مربع مكمل ایک سے میں اس  گے۔ كریں كوشش آپ لہذا ہے شكل ایک سے حساب كے جڑ  
فور پلس ایكس فور مائنس مربع ایكس مائنس چار مزید میں جسے ہوں سكتا لكه ایكس فور مائنس مربع ایكس آف مائنس كو مربع ایكس مائنس ایكس چار

مائنس چار  گا۔ بنائے اسے جو ہوں سكتا لكه چار لہذا مربع پورا دو مائنس مائنس مائنس چار اب اصطلاح كی مربع   x  x  x  x پورے دو مائنس
اس ہے جاتی بدل میں شكل كی مربع پر طور بنیادی یہ ہے سكتا جا جانچا سے آسانی سے جڑ كو   dt  t ہے بڑهانا تک نصف مائنس پاور كو

گا۔ دے كو آپ جو تو میں اگر انٹیگرل یہ كے كر تقسیم سے نصف كو نصف برابر دو مائنس  t raise to power  x  u  ہوں ڈالتا ساته كے

تو برابر انٹیگرل یہ تاكہ ہے ہوتا برابر كے مائنس چار گا جائے ہو تبدیل میں شكل كی   dx  du  du  u یاد كو آپ اگر جو پر جڑ مربع كے مربع
فارم یہ فارمولا  ہے   a مربع یو آه مائنس مربع  ہے۔ كا

كا جڑ مربع دو مائنس ہے نكلتا یہ كار آخر تو مائنس مربع ایک تین جمع   t  u مربع
بذریعہ یو انورس سائن گا جائے ہو یہ تو میں آخر مستقل جمع دو بذریعہ اور گا۔ ملے ہمیں سے بدلنے كو قدروں كی  acu  t  u   t  t اور

چار مائنس كا جڑ مربع دو كے مائنس ہے نہیں كچه سوا كے یو انورس سائن تین جمع مربع   x  x  x اور ہے گیا كیا تقسیم سے دو كو دو مائنس
دو كہ كریں نوٹ ہم لئے اس مستقل كا انضمام تقسیم سے جڑ انضمام كا ایک مائنس   x   of four x minus x فراہم قدر اٹوٹ یہ ہمیں مربع

اس كہ تهے جانتے ہم لیے كے دونوں جن بڑهے آگے كر ہو تبدیل میں انٹیگرلز الگ الگ دو طرح كس ہم كہ سمجهنا یہ ہے اہم زیاده یہاں جو ہے كرتا
كے مجموعے كے مشتق كے ڈینومینیٹر كو ہندسہ لیے كے مسئلے خاص اس ہیں بڑهے آگے یہاں ہم لیے كے خیال اس جائے لگایا كیسے اندازه كا  

صور ان ہے سكتا جا كیا استعمال مزید پر طور
نصف ہے اصطلاح كی مقدار جو ڈینومینیٹر جہاں لیے كے توں  fo صور دو ان نے ہم تک اب پر طور كے مثال ہو ركهتا ڈگری كوئی علاوه كے

ڈینومینیٹر جہاں ہے كیا غور پر توں پلس اسكوائر   ax  bx plus c مطلب كا جڑ مربع آدها ڈگری كا اصطلاح پوری یا ہے والا ڈگری ایک یہاں
ہے ہونا آدها ڈگری  

پر طور كے مثال كہ ہیں كہتے بهی یہ اصطلاح  ہے۔ اور كچه یہ اگر علاوه كے اس تو یہ پلس مربع پلس  ah  ax  bx  c چار تین كر بڑها كو
آپ پهر ہے گیا بنایا نمبر اور كوئی یا جمع كو خیال اسی بهی ہوئے لكهتے  px  q  ah پهر اور ہیں۔ سكتے كر استعمال پر طور كے مجموعہ كے

ہیں سكتے بڑه آگے آپ   ah گے لیں مثال ساده تیز اور ایک
آئیے تو پر جڑ مربع كے جہاں كریں اضافہ میں  پاور اور كریں تلاش انٹیگرل كا مربع x raise to power 6  x 6 ہے مستقل كچه  a  

ہے كرنا معلوم سے طرح اچهی ہمیں لہذا ہے كرنا تلاش سے احتیاط كو نظر كی انٹیگرل اس پر انٹیگرل اس ہمیں  ہے۔ جاتا دیا اور مثبت جسے  
كو انٹیگرل اس كہ ہوگا كیا محسوس سے جلدی نے آپ كہ ہے امید مجهے پر جڑ مربع كے كیوب مربع   x  x  dx سكتا جا دكهایا پر طور كے

پلس اسكوائر ہے۔ میں اگر اور جاؤں لے پر سكس پاور كر بڑها   a  x ہوں لیتا مشتق كا كیوب
مجهے تو لہذا ہے حصہ كا انٹیگرینڈ جو گا ملے مربع لینا كیوب مربع متغیر نئے ایک كے    ah x  x  x  dx  t ہے۔ ہوتا برابر كے اضافہ

انٹیگرل یہ لیے اس اور میں تین سے ایک پر جڑ مربع كے پلس مربع   dt  t  dtاستعمال فارمولہ اپنا میں كیونكہ گا جائے ہو تبدیل میں شكل كی
ہوں جانتا ہی سے پہلے میں میں بارے كے جس ہوں چاہتا كرنا   ah x لیے كے سكس پاور  اضافہ یہ لیے اس فارمولا كا قسم مربع ایک پلس مربع

انٹیگرل سے آسانی بہت یہ تاكہ چاہیے لكهنا پر طور كے مربع مكعب مجهے اوور   dt  t اسے میں اگر جائے بن شكل معلوم كی پلس اسكوائر
ہوں سمجهتا نمبر نیا كوئی كو كیوب ایک  

یہ تو لیے كے انٹیگرل كے اس لہذا ہے مربع ایک جمع مربع یہ كہ ہیں جانتے ہم مربع ایک جمع مربع   t  t  t كے جڑ مربع پلس اسكوائر
ہے دیتا لاگ تین سے ایک ہمیں میں آخر جو مستقل جمع مربع مكعب ایک ہے مطلب كا جس ہے نہیں كچه علاوه كے لوگارتهمک كا اس   t  x مكعب
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جمع اسكوا كیوب ایک ہے كیا مربع مكعب  x   red plus constant مكعب ایک كو چه ایک كہ ہوئے كرتے غور پر بات سی چهوٹی ایک یہاں
كچه كہ ہے دیكها نے ہم كہ تک یہاں ہیں سكتے كر حل سے آسانی كو مثال اس ہم ہے سكتا جا اٹهایا پر ٹو بار جسے ہے سكتا جا لكها پر طور كے  

كی تیار مزید نے ہم جو تكنیكیں وه  ہے۔ سكتا جا كیا اندازه ہوئے كرتے استعمال كا ان تهے گئے لكهے میں شكل الجبری مخصوص كہ جو انٹیگرلز  
جائے دیا انٹیگرینڈ ہمیں اگر لہذا ہے جاتا جانا پر طور كے طریقہ ذریعہ كے كسر جزوی جو گے دیكهیں كو طریقہ اور ایک ہم اب ہیں  

شكل یہ تو بذریعہ   px  qxdx ہے
انٹیگرینڈ ہمارا  ۔ ہیں رہے جا كرنے تلاش كو انٹیگرلز كے قسم اس ہم تو بذریعہ كہ طرح اس ہے كا شكل   px  qx  qx ہے نہیں برابر كے صفر

یہ كہ ہے مطلب كا اس اور جہاں ہے فعل عقلی ایک كا اور متغیر   p  q  p  q  x استعمال طریقہ كا كسر جزوی لہذا ہیں الجہتی كثیر میں
ان گے۔ كریں فرض ہم لیے كے كرنے اور  p  q كے اصطلاح ڈگری ترین اعلی موجود لیے كے متغیر ڈگری كی نام كثیر شكلیں مخصوص كچه پر

پر طور كے مثال ہے جاتی كی بیان پر طور تین جمع مربع اسے میں اگر چار جمع   x  x  apx ہوں كرتا بیان پر طور كے
تو    t ہوں كرتا وضاحت كی اظہار ایک میں مكعب میں اگر طرح اسی الجہتی كثیر چوكور ایک یا دو ڈگری ہے جاتا كہا كا اس

الثانی كثیر اگر لہذا گے ہوں واقف سے اس سب آپ كہ ہے امید مجهے گی جائے كی پر طور كے كیوبک وضاحت كی اس تو   px كثیر ڈگری كی
القومی فعل عقلی پهر ہے كم سے ڈگری كی بذریعہ   qx  p  q ہے نہیں ایسا اگر اور ہیں كہتے مناسب اسے ہم

ڈگری اگر تو   q ہے برابر كے اس یا بڑی سے ڈگری كی
لیے كے فعل عقلی مناسب لیے اس ہیں كہتے نامناسب اسے ہم تو چاہیے۔ ہونی كم سے ڈگری ڈگری كی  px   qx ah ہے یہ حقیقت اہم ایک كی

كہ كہنا یہ كہ ہے غلط یہ اگر كہ تک یہاں كہ ڈگری كی   px  qx ہے بڑی سے
ہم تو اسے ہم پهر اور ہیں سكتے كر استعمال كا تقسیم بڑی   ah  ah ہیں۔ سكتے لكه مزید پر طور كے افعال عقلی اور ایک علاوه كے الثانی كثیر

ہے سكتا جا كیا كیسے ایسا میں كار طریقہ كے فریكشن جزوی كہ گا دكهاؤں سے مدد كی مثال ایک كو آپ میں گا ہو فنكشن پروپیگیشنل ایک كہ جو  
پولینومیئل ڈینومینیٹر كہ ہیں كرتے فرض ہم جو یا ہے۔ سكتا جا كیا فیكٹرائز میں لكیری بهی كسی كو   qx  quadratic polynomials جس

اس ہم كہ ہے مطلب كا   qx نہیں اگر یا ہیں سكتے كر فیكٹرائز سے لحاظ كے عوامل لكیری كو
ہم جب ہیں چكے دیكه میں كلاس پچهلی ہم مثال ایک ہی ایسی میں الثانیات كثیر چوكور كم از كم تو كو انٹیگرل كے   dx  x پر مربع ایک مائنس مربع

تهے۔ رہے جانچ  
دیكهیں سے غور اسے آپ اگر یہاں تو  

انٹیگرینڈ تو بذریعہ جہاں ہے كا شكل كی اور ہے برابر كے ایک ہے برابر بهی مربع ایک مائنس مربع كو   p  q  p  q  x  q  x گنا ایک مائنس
جمع لئے اس اور ہے سكتا جا لكها پر طور كے ۔ لہذا ہے سكتا جا كیا فیكٹرائز سے لحاظ كے الثانیات كثیر لكیری دو كو x  a  qاور  q  p  q 

اس ہمیں كسر جزوی اور شكلیں كی فعل عقلی لیے اس ہیں سكتے كر فرض كسر جزوی مخصوص ہم ہوئے كرتے انحصار پر شكلوں مخصوص كی  
كو ہے چوكور جو ڈینومینیٹر اور عدد  ہو۔ لكیری میں خط شكل اگر تاكہ چاہیے كرنا منتخب لیے كے   ah كے فیكٹر كے عوامل لكیری مختلف دو

جو ہے سكتا جا لكها پر طور اس ہم اگر اوقات بعض ہے نہیں برابر كے ركهیں برابر كے  كو اور b  qx 0 ہے۔ جاتا كہا بهی جڑیں كو  a  b  
ہیں جڑیں الگ الگ دو كی فنكشن ڈینومینیٹر كہ ہیں سكتے كہہ ہم سے لحاظ اس لہذا اور  a  b ہیں كرتے انتخاب كا كسر جزوی ہم میں صورت اس

اپون ایک بطور جمع ایک مائنس كو مائنس فارم  ہے كا فعل كے ہندسوں كے جڑ بار بار كیس اگر طرح اسی پلس   x  b  x  b  px  q اور
كہ ہے مطلب كا اس ہے جاتا دہرایا كو ڈینومینیٹر اپون ایک بطور كو كسر جزوی میں صورت اس مربع ایک مائنس مائنس جمع  x  x  a  b  x پر

چوكور ڈینومینیٹر اور ہے لكیری عدد جب ہیں۔ صورتیں دو لئے كے لئے كے كیس یہ لہذا ہے جاتا كیا منتخب پر طور كے مربع پورے ایک مائنس  
ہے فنكشن كیوبک ایک ڈومینیٹر اگر ہے  

ہے الثانی كثیر چوكور ایک عدد ایک ہیں جڑیں الگ الگ تین كہ كریں فرض تو  
كیونكہ ہے سكتا جا دیا كسر جزوی متعلقہ سے اس تو ہے نہیں برابر كے مساوی  نہیں بهی كوئی سے میں   a b  abc  a naught b كے

اور ہے برابر اور ہے نہیں برابر كے   b c  a c ہے نہیں مساوی كے
لہذا ہے امكان كا تكرار كی جڑوں دو لیے اس ہے الثانی كثیر كیوبک ایک میں ڈینومینیٹر یہ چونكہ پهر صورت چوتهی تو  p  x  qx جمع مربع

پلس اوور میں مربع پورا ایک مائنس مائنس ہوں سكتا لكه میں انداز اس اسے میں میں صورت اس پلس اے مائنس   r  x  x  b  x  b دہرائے
كیس روٹ والے جانے   x لئے كے مربع پورے مائنس

پلس كیس كا جڑ گیا دہرایا یہاں ہمارے  جب ہے طرح كی كیس پچهلے یہ تو پر مائنس چوكور ہندسہ جب صورت پانچویں اور  c  x  b  px مربع
پلس جمع ڈینومینیٹر اور ہے مائنس ان پلس اسكوائر پلس   qx  r  x  a  ax  bx  c فیكٹرائز كو اس كہ ہے مطلب كا اس ہے میں شكل كی

انتخاب كا عوامل لكیری میں صورت تیسری سكتا جا كیا نہیں پر مائنس  a  x  a كہ جو ہو جمع الگ سے عنصر چوكور اس عنصر لكیری تاكہ ہے
انتخاب لیے كے كسر جزوی سكتا جا كیا نہیں فیكٹرائز مزید كو عنصر لكیری جمع پلس اسكوائر جمع   bx  c by ax  bx  c میں  ہوگا۔ لیٹ

ہیں مختلف اصطلاحات دو ایک ہو نہ الجهن كوئی تاكہ ہوں كہتا پر طور كے ایک اسے   a كثیر یہ اور ہے الگ یہاں جڑ كی اس لیے اس ایک اور
ہم میں عمل كے طرح اسی طرح اسی اور ہے جاتا لكها آه كسر جزوی مطابق كے جس ہیں۔ صورتیں مخصوص پانچ یہ لیے اس ہیں عدد كے الثانی  

ہوں الگ جڑیں اگر لیے اس ہیں سكتے كر تعریف بهی كی كسر جزوی مزید لیے كے اظہار دوسرے  
جائیں دہرائی جڑیں اگر ہیں لكهتے سے الگ انہیں ہم تو  

طرح اسی اور ساته كے اصطلاح چوكور ہے۔ جاتی لكهی پهر بار ایک اصطلاح تو   ah كیا نہیں فیكٹرائز مزید جسے ہے اصطلاح چوكور كوئی اگر
سكتا جا  

متغیر اصطلاح یہ مطابق كے اس تو   x ہے ركهنا میں ذہن كو فارم اس لہذا ہے گئی لكهی پر طور كے ملٹیپل كے مستقل جمع
ہیں چكے كر ہی پہلے ہم جو مثال كی انٹیگرل ایک كریں انتخاب ہم آئیے تو  dx كی انٹیگرل اس ہی پہلے ہم لہذا ہے مربع ایک مائنس مربع ایكس اوور

ان لاگ ایک جیسے ہیں جانتے قدر   x مستقل پلس ایک پلس ایكس اوور ایک مائنس
كو فنكشن ڈینومینیٹر یہاں كہ ہیں سكتے دیكه ہم ہوئے كرتے استعمال كا فریكشن جزوی یہ  كریں حل ہم ہم اگر ہوگا كیا تو مائنس میں  x  a  x پلس

كے فنكشن ریشنل اس ہے۔ سكتا جا لكها برابر كے پارٹی كو فیكٹر پورے لہذا ہے سكتا جا كیا فیكٹرائز میں  a  alمائنس ایكس اپون ایک كو فریكشن
ہے كی شكل اس اگر شكل كی انٹیگرینڈ لہذا ہے گیا كیا درج پر طور كے اے پلس ایكس پر بی جمع ایک  

تو جمع پر مائنس ایكس مائنس بذریعہ كو ان   px  q  x  b  x بی مائنس ایكس بذریعہ بی پلس اے مائنس  چاہئے۔ جانا لكها
اوپر كے بی مائنس ایكس اسے لیے اس ہے لكها میں فارم اس نے میں جسے ہے كا شكل كی مربع ایک مائنس مربع ایكس بائی ون انٹیگرینڈ یہاں تو  

چاہیے جانا لكها بی جمع ایک  
كہ ہیں سكتے دیكه یہ ہم  ہوئے كرتے كمپیوٹنگ كی اس تو مائنس پلس دوباره كو  x  x  a  lcm آپ كر لے طرف كی ہاته دائیں یہاں پر طور كے

بار ایک وه گا ملے جو سے طرف دائیں كو جمع ایک جمع مائنس  x  b x  a  x minus ax كیونكہ گا۔ ملے ایک كو آپ طرف بائیں اور ہے
  plus aگتانک كے اطراف دونوں آپ ہیں كرتے موازنہ كا اعداد عددی ناطے كے ہونے الثانی كثیر دوباره آپ لیے اس ہے جاتا دیا كر منسوخ كو

ہیں كرتے موازنہ كا  
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ہے وه چاہیے ملنا جو كو آپ تو جمع لہذا طرف كی ہاته بائیں ہے نہیں چیز كوئی اور طرف دائیں عدد كا جمع  a  b x  a  b ہے برابر كے صفر
یہاں اور  aa  ab مائنس

تو كہ ہیں سكتے لگا اندازه ہم سے اظہار اس لیے اس ہے سكتا جا لیا پر طور كے ایک برابر كے عام كو مائنس   a  a  b اگر اور ہے برابر كے
جگہ كی اس میں مائنس كو   a  b ہوں كرتا برابر كے

ٹو مائنس كہ ہے یہ وه گا ملے جو مجهے تو مجهے  جو ہے برابر كے ایک ٹو بائے ون مائنس مساوی كے چونكہ دیں  ab  b  a  a  b مائنس
لہذا ہے برابر كے سے دو ہے برابر كے ایک  a  a ایک ایک دو از ایک ہے برابر كے ایک ہے گیا لكها برابر كے ایک كو انٹیگرینڈ سے وجہ اس اور

از مائنس دو بائے ایک ساته كے نشان منفی دو بائے ایک میں مائنس تاكہ ہوں سكتا لے ون كامن پلس   x  ab is   a  s  x  a كو آپ اگر پر
لكه سے آسانی اسے آپ اب تها كیا استعمال وقت كرتے اخذ میں كلاس پچهلی اپنی كو فارمولے اس نے ہم جب تهی ملی چیز وہی كو آپ كہ ہے یاد  

دو بذریعہ ایک ہیں۔ سكتے یہ ہے لاگاریتهمک مائنس كا مائنس جمع  a  mod x  mod of x  a  c مستقل ایک پلس پهر اور
تو كا   m minus n  log m by n كو آپ ہم لیے اس  گے۔ پہنچیں ہم تک جس ہے فارمولہ وہی فارمولہ لئے اس اور ہے ہی جیسا لاگ كے

فنكشن  ہیں۔ چاہتے كرنا انضمام ہم كہ كریں فرض گے دیں مثال اور ایک یہاں كو كر بڑه سے  dx  x  x تاكہ كریں ریٹ میں ون پلس فور پاور كو
ہیں كرتے تبدیلی كچه میں انٹیگرینڈ ہم اگر لیكن ہے كی بات تک اب نے ہم پر جس آتا نہیں میں شكل بهی كسی یہ  

ہم كہ ہے كرنا كیا یہاں ہمیں لیے كے اس انٹیگرل ہوئے كرتے استعمال كا فریكشن جزوی  ۔ ہیں سكتے كر تلاش میں اصل ہم كہ ہیں سكتے دیكه ہم تو
دیں بدل كو نمبر كسی ہم اگر كہ ہیں كرتے كوشش كی جاننے یہ  

یہ یہاں  ہے۔ ملتا عنصر ایک كا انٹیگرینڈ میں مشتق اس كو آپ كہ تها كرتا كام یہ كہ جیسا ہو معلوم متبادل كا آپ كو آپ تاكہ ہوگا كیا تو   x پاور كو
كہ جو ہے گیا بڑهایا پر میں دونوں ڈینومینیٹر اور عدد اسے آپ اگر لیكن ہے رہا كر نہیں كام بهی كوئی سے میں ان لہذا ہے   x  x  4سے كیوب

دیں ضرب  
گا ملے كیا مجهے تو چار میں اگر اب كنواں ایک جمع چار كہ ہوں رہا دیكه میں  اور دوں بدل كو چار كیوب   x  x  x  x  dx ہو ظاہر وہاں جو

میں جگہ كی اس تاكہ ہے رہا ہو ظاہر عنصر ایک كا انٹیگرینڈ میں عدد لیے اس ہے رہا گا بنائے چار كر بڑها كو  x  t  x چار جو ہے برابر كے
مكعب گا بنائے تاكہ ہے برابر كے كیوب كیلكولیشن یہ لہٰذا ہے۔ برابر كے چار كو چار سے ایک كے  dx  dt  x   dx dt by  dt  t اور

  tسے اس میں لیے اس ہیں رہے دیكه مستقل میں عدد اور چوكور میں ڈانومینیٹر ہم جسے ہے كا شكل اس اب انٹیگرینڈ یہ ہے جاتا لے تک ون پلس
ہوں سكتا بنا حصہ جزوی میں اسے میں ون پلس بذریعہ پلس بذریعہ صرف مجهے اب لہذا ہوں سكتا لكه ون پلس  t  t  a  t  b  t  a  اور

ہوگی كرنی گنتی دوباره كی قدروں كی اور ہے برابر كے ایک  b  a  b  dtانٹیگرل چار بائے ایک كو انٹیگرینڈ اس تاكہ ہے برابر كے ون مائنس
پر  tt  a ہے سكتا جا بدلا سے نمبر اس كو نمبر اس سكے جا لكها پر طور كے ایک پلس
تو بذریعہ ایک لہذا ہے ون مائنس ایک سے ایک  جمع بذریعہ ایک چار سے ایک ہے سكتا دیكه سے آسانی بہت كوئی جسے  tb  t  dt  tdt ہے

كہ جو سے بدلنے كو قدر كی ٹی لہذا ہے كنسٹینٹ پلس ون پلس ٹی موڈ آف لاگ یہ مائنس ٹی موڈ آف لاگ x 4 حتمی ہمیں ہے بڑهاتا تک  پاور كو  
وقت بیک ہوئے كرتے استعمال كا فارمولے اور  بذریعہ  ہے۔ ملتا پر طور كے  جواب لاگ كا لو مائنس كا ان لاگ كے 14كے  m   n  g  m  n  

كہ جیسا ہے برابر كو  x raise to power 4  x raise to power 4  constant c پلس موڈ ایک جمع
ہیں كہ جو كیا ذكر كا معاملے كے افعال عقلی نے میں كہ جیسا ہے ملتا كو آپ یہ تو كو كہ بنائیں طرح اس سے   px  qx  qx ہے نہیں آه صفر

وقت كسی كہ ہے ممكن یہ ڈگری كی یا ہو زیاده سے ڈگری كی  px  qx  qx صور ان ہو برابر كے ڈگری كی
اور كریں حاصل فنكشن ریشنل آه مناسب ایک پهر اور كریں حاصل الثانی كثیر ایک ہم تاكہ ہیں كرتے تقسیم لمبی پہلے ہم كہ ہیں كرتے كیا ہم میں توں

ہیں لگاتے كسر جزوی ہم پر فنكشن تكراری پهر  
ہے مثال لہذا گی دے مدد میں سمجهنے كو مسئلہ كو آپ جو ہیں دیكهتے مثال ایک آئیے تو ایک جمع مربع دو جمع مربع   x  x  x تین  جمع مربع

دیكهیں كو انٹیگرینڈ اس آپ اگر ہے ضرورت كی كرنے اندازه كا انٹیگرل اس ہمیں ایكس ڈی چار جمع مربع ایكس  
جیسے ہے لگتا ایسا یہ تو گنا مربع مربع   x  x  x كثیر ڈگری چار ہے الثانی كثیر ڈگری چار میں ہندسوں یہ لہذا جائے بڑهایا میں فور پاور كو

یہ  دیكهیں بهی اسے ہم اگر لیكن ڈینومینیٹر الجہتی   c میں دونوں ڈنومینیٹر اور عدد صرف وه اصطلاحات چوكور جو كہ ہیں سكتے دیكه ہم بخوبی
نہیں ظاہر اصطلاح دوسری كوئی علاوه كے چوكور اس لہذا ہے نہیں اصطلاح مكعب كوئی یا ہے نہیں اصطلاح لكیری كوئی وہاں ہیں رہی ہو ظاہر  

متغیر نیا ایک بطور ہیں سكتے بنا آسان كو اظہار اس ہم پہلے سے كرنے تلاش حل كا مسئلے اس ہیں۔ سكتے كر كیا ہم لہذا ہے رہی ہو x  y مربع
انٹیگرینڈ  ہیں۔ رہے بنا میں انٹیگرینڈ كو متبادل اس صرف ہم بلكہ ہیں رہے بنا نہیں پر طور كے متبادل حقیقی میں انٹیگرل اسے ہم لہذا ہے برابر كے

ہے جاتا بن انٹیگرینڈ یہ ہے جاتا بن ایک جمع اوور دو جمع میں تین جمع  y  y  y  y  y مصنوعہ میں اگر كہ ہے بنتا یہ سے جس چار جمع
تین جمع مربع كو دو جمع سات جمع مربع   y  y  y ہوں كرتا تقسیم سے باره جمع

گا پڑے جانا لیے كے تقسیم غلط ہمیں لیے اس اور ہے اصطلاح كی ڈگری ہی ایک پاس كے ڈینومینیٹر اور  عدد دونوں تو  
آئیے تو باره جمع مربع تین جمع مربع y 7 كریں تقسیم كو دو جمع  y  y  y  

ہے سكتا جا بار ایک یہ لیے اس ہے جیسا ایک عدد یہاں تو  
یہاں میں تو سات جمع مربع   y  y گے ملیں پر طور كے مائنس نشانات یہ ہمیں گا كروں حاصل پر گهٹانے باره جمع

یہ كہ ہے گیا ره كیا یہاں تو y 374 باقی یہاں لہذا ہے دس مائنس كا  مائنس  اور  گا۔ دے مائنس كو آپ  مائنس  گا جائے ہو منسوخ مربع y 212  
چار مائنس تقسیم  مائنس آف مائنس جمع  كو اظہار اس كے انٹیگرینڈ لہذا ہے دس مائنس سات جمع مربع y 14 طور كے باره جمع  y 10  y  y  

پر طور كے مائنس ایک بجائے كے ایک جمع ایک اسے ہم یا انٹیگرینڈ كا فیشن اس گے لكهیں اب اسے ہم لیے اس ہے كیا انٹیگرینڈ ہے۔ سكتا جا لكها پر
فور مائنس ہیں سكتے لكه بذریعہ دس جمع ہے مطلب میرا كہ جیسا ہے سكتا جا لكها مزید كو عنصر اس لہذا مربع  y  y  y  y میں تین  جمع

انٹیگرل اصل ہمارا لہذا ہے لیے كے انٹیگرینڈ یہ اور چار جمع ہے جو ایک جمع مربع تقسیم دو جمع مربع كو تین جمع مربع  i  x  x  x  x مربع
چار جمع صرف نے ہم میں اس میں كو سے مربع دیكهو وه كیا تبدیل میں صرف ہم كو مربع  dx  x  yx  y   re  x  y ہیں كرتے تبدیل سے

میں انٹیگرینڈ اس لیے اس ہیں چلتے واپس لیے كے لكهنے كو انٹیگرل اس لیے اس كو   y  x دیں بدل سے مربع
ہوگا برابر كے  جمع مربع مائنس  یہ تو اور تین جمع مربع 14ایكس ڈی فور پلس  تقسیم سے مربع  x 10  x  x  

ہے ہوتا اظہار دوسرا پهر اور الجہتی كثیر ایک میں جس ہے جاتی ہو تبدیل میں مسئلہ اور ایک مشق پوری یہ كی كرنے حل كو اظہار اس اب تو  
كر استعمال كا كسر جزوی ہم  انضمام یہ كیونكہ ہے كرنا ہینڈل كیسے كو اظہار اس كہ ہیں جانتے ہم اب كہ ہے یہ وه گے كریں كیا یہاں ہم تو  

چار طرح كس كہ گا دكهاؤں كو آپ میں اور گے گزریں سے كسر جزوی ہم لیے كے كرنے حل كو اس لیے اس ہیں سكتے پر دس جمع  y  y جمع
میں تین   y جائے كیا معلوم كسر جزوی لیے كے چار جمع

كسر جزوی لیے كے اس تو   ay اس كہ ہیں سكتے جان سے آسانی آپ بعد كے كرنے حل جسے جائے لكها پر طور كے چار جمع جمع تین جمع
میں صورت اور نكلے دو ضرب لیے اس نكلے چه   a  b  do t كہ ہو معلوم كو آپ تاكہ ہیں سكتے لكه كو حساب اس آپ پهر اور ٹوپی  لیں كو

اور ہے برابر كے ٹو مائنس ہے برابر ایک انٹیگرل یہ لیے اس اور كے چه ہے برابر كو فیكٹر اس گا ہو برابر كے انٹیگرل مائنس  a  b  dx  yكی
جگہ x 2 ہے  مائنس جو گا ہو ایک  لہذا ہے ہی ایک فیكٹر یہ سے مربع  
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پر ٹو مائنس ہیں لگاتے بریكٹ گهوبگهرالی ایک یہاں ہم آف مائنس تو   y تین جمع
تو جگہ كی مربع انٹیگرل تهری پلس مربع جمع بائی  جمع سو انٹیگرل چار جمع مربع جمع y  x  x  dx  b 6 پهر اور  y 4  x  dx   

گیا ہو بند بریكٹ گهوبگهرالی  
متبادل نئے كچه كو اظہار اس كہ ہے كیا كیا نے ہم تک اب تو   y كے اس اور ہے گیا كیا تبدیل میں اظہار اس یا ہے گیا كیا تبدیل میں استعمال كے

انٹیگرل كار آخر سے میں حصوں جزوی ان ہے۔ لكها میں اصطلاحات كو اظہار اس نے ہم اب اور ہے كیا استعمال كا حصوں جزوی نے ہم مطابق  
ایک برابر كے اس گا لكهوں دوباره اسے میں ہے جاتا طرف كی اس ہے ہوتا مساوی كے انٹیگرل اس كار آخر جو ایک انٹیگرل جو  dx  dx  x كے

زیاده سے ایک گنا دو ہے نہیں كچه علاوه اوور ایک انٹیگرل گنا چه مائنس تین جمع مربع  x   x  dxdx چار جمع مربع
سے آسانی كو اظہار اس تو گنا دو مائنس معكوس ٹین ایک كو آپ فارمولہ یہ ہے سكتا جا جانچا پر طور كے مربع جمع مربع  x  x  x ذریعے كے

دیں بهی مستقل جمع بذریعہ ایكس انورس ٹین ایک كو آپ  گا دے گنا چه جمع ایک  
ہیں سكتے كر حاصل آپ جو ہوگی شكل ایک كی حل یہ لہذا ہے جاتا چلا پر چه تین دو یہ بعد كے بنانے آسان تو  

سے نظر نقطہ مختلف ایک كے كر تبدیل یا كر بدل كو متغیر كسی بجائے كے دیكهنے طرح اسی بالكل كو مسئلہ اگر ہے كرتا مدد یہ كبهی كبهی تو  
ہم میں اگلے كہ ہیں جانتے ہم میں بارے كے جن ہے سكتا ہو آسان زیاده كہیں كرنا حل ہوئے كرتے استعمال كا تكنیكوں یا طریقوں ان ہے، گیا لكها  
الجہتی كثیر كیوبک ایک فیكٹر میں ڈینومینیٹر اور عدد  ہے۔ متعلق سے مسئلے كے لكیری مثال یہ لہذا گے كریں تلاش مثال دوسری كی قسم اور كسی

پهر اور ہیں ہوتے دو پر طور كے جڑ میں جس ہے   x پر طور كے فیكٹر ایک جمع مربع
ہے كرنا تلاش كو انضمام اس ہمیں كہ كریں فرض تو  

عنصر لكیری ایک میں كیوبک جہاں ہے جاتا كیا تقسیم سے كیوبک كو جس ہے كی شكل لكیری یہ كہ ہے سكتا دیكه كوئی پر طور كے انٹیگرینڈ  تو  
یہ جہاں ہیں جاتے واپس میں شكل كی فریكشن جزوی دوباره ہم ہے ہوتا عنصر چوكور دوسرا   ah عنصر كے مقدار  اگر كہ تها گیا كیا ذكر یہ تها

ہے جاسكتا كیا نہیں فیكٹرائز مزید كو  
جمع عنصر لكیری اسے ہمیں میں صورت اس تو جمع   bx  c جاسكتا كیا موازنہ كا معاملے اس لہذا ہوگا لكهنا پر طور كے فیكٹر كواڈراٹک اوقات

كہ ہے صفر اور ہے برابر كے ایک اور ایک یہ كیونكہ ہیں ایک دونوں اور ہے   p  q  r  q   r كے لكهنے كو اس ہم طرح اسی اور ہیں ایک
اپون ایک انٹیگرینڈ گیا لكها پر طور كے كسر جزوی لہذا ہیں سكتے كر موازنہ كا گتانكوں دوسرے لیے پلس ٹو مائنس جمع پر  x  bx  c  x مربع

ہاته دائیں ہیں۔ كرتے حاصل طرف كی ہاته بائیں پر طور كے الثانی كثیر لكیری ایک ہم سے بنانے آسان كو اس لہذا گا جائے لكها پر طور كے ایک جمع
ہمیں طرف كی پلس ون پلس اسكوائر پلس گنا وہاں آپ لہذا ہے ملتا ٹو مائنس ax  bx  c  x  ax  bx كو آپ یہاں اور ہیں سكتے دیكه اسكوائر

گا ملے مربع  
تو جمع كوئی طرف بائیں كیونكہ آپ جب بار ایک ہے برابر كے صفر بی جمع ایک لیے اس  ہے نہیں مربع   a  b  x  x كریں موازنہ كا عدد كے
 گے

دو مائنس كہ ہے یہ وه گا ملے كیا سے یہاں كو آپ تو  b  c جمع
دو مائنس تو جمع یہاں  b  c  x  c مائنس ایک كو آپ یہ كوفیشینٹس كنسٹنٹ سٹیٹ گے كریں موازنہ كا كوائل آپ اگر پهر اور ہے ایک عدد كا

دو مائنس دو مائنس ایک طرف كی ہاته بائیں ہے دیتا   ca  c  ah ہے برابر كے
سكیں كر حل پر طور واضح كو ان آپ تاكہ ہیں ملتی مساوات تین نامعلوم تین مساواتیں تینوں یہ ہمیں تو ہے برابر كے مائنس   a   b یا لیے اس

آپ تو مائنس متبادل كا یا ہے برابر كے مائنس  b  a  a  b مساوا دونوں ان آپ پهر اور ہے برابر كے
كو توں اور یا اور چاہیے۔ ہونا نہیں مشكل زیاده كرنا معلوم اور كرنا حل اسے لیے كے آپ لہذا ہیں كرتے حل میں   a  c  b  c   a بهی كچه

اور ہے نہیں كچه علاوه كے مائنس كے پانچ ضرب تین بلكہ ہے نہیں كچه علاوه كے ب پانچ بائے تین مگر ہے نہیں   c مائنس كے پانچ بائے ایک
انٹیگرل سے وجہ اس اور ہے سكتا جا كیا ظاہر میں شكل كی فیكٹر اس كو انٹیگرینڈ لہذا ہے نہیں كچه سوا كے   i گی جائے كی نمائندگی كی

پہلے  تک گهنٹہ ایک  ہے۔ برابر عنصر یہ كیونكہ نمبر اس اور ہے برابر كے a  b  c  a كو انٹیگرینڈ اس ساته كے فیكٹر اس ہم لہذا ہیں نمبرز یہ
اور گے دیں بدل كر بدل كو قدروں كی بهی یہاں یہ لہذا ہے پانچ ضرب تین b  a  x 23  مائنس ہے۔ پانچ ضرب تین كے ایک علاوه كے  مائنس  

ہے  بذریعہ 5  
گنا  ضرب  مائنس تو تقسیم پانچ بذریعہ ایک مائنس  ضرب  مائنس گا كیجئے معاف سی سی جمع ایک جمع مربع 35ایک جمع مربع  x 15  x  x  dx

یہ وه ہیں كرتے ہم جو ہے آسان بہت لیے كے كرنے ضم كو عنصر دوسرے انضمام عنصر پہلا ہے جاتا بدل میں شكل اس اب انٹیگرل پورا یہ تو  
میں حصوں دو اسے ہم كہ ہے  

كے انٹیگرل پانچ بائی تین گے لكهیں پر طور كے ذیل درج ہم كو انٹیگرل لیے اس ہیں دیتے توڑ تین كو پانچ بائی ایک میں مائنس دو مائنس  x  x كے
ڈی ون پلس اسكوائر ایكس اوور ایک فائیو بائی ون یقیناً  ایكس ڈی مائنس پهر اور ون پلس مربع ایكس اوور ہوں۔ سكتا لے پر طور كے انٹیگرل مشتركہ

 ایكس
گا ملے فائیو بائی ون مائنس فائیو بائی تهری مائنس ہمیں جو ہے وہی یہ تو  

۔ تهی فائیو بائی تهری مائنس ٹرم لكیری دو مائنس ایكس  موڈ آف لاگ فائیو بائی تین گا نكلے انٹیگرل تو  sx  t  عدد اسے میں اگر ایک جمع مربع
گا دوں بدل سے  

گا ملے دو مجهے تو لہذا ہے برابر كے سے دو پر طور فوری اسے میں لہذا ہوگا   xdx dt  xdx  dt  x كے موڈ كے ون پلس مربع
ہوں سكتا لكه پر طور كے نصف كے لوگارتهمک  

ہیں سكتے كر پانچ بائی ون مائنس صرف اندازه كا اس آپ  ایک اب تو  
یہ یہاں تو اوور پر طور فوری میں جسے ہے ایک پلس مربع  dx  x  tan inverse x میں آخر اور ہوں سكتا لكه كے كر استعمال فارمولا كا

كیا نہیں فیكٹرائز مزید كو فنكشن جہاں معاملات ایسے  ہے۔ سكتا مل جواب حتمی كو آپ یہاں كر بنا آسان سا تهوڑا كو اس مستقل ایک كا انضمام  
یہاں پر طور كے مثال ہے جاسكتا   x كسر جزوی اور ہیں كرسكتے استعمال كو تكنیک اس ہم ہے جاسكتا كیا نہیں فیكٹرائز مزید كو ایک پلس مربع

آپ جب اور ہے جاسكتا كیا عمل مزید پر اس ہیں لگاسكتے پتہ كا انٹیگرلز ہوئے كرتے استعمال كا فارمولوں معلوم دوسرے كچه كو موضوع اس كے
كہ گا ہو احساس كا بات اس  ہیں۔ كرتے حل كو مسائل   ab's آپ جب بار ایک اور جائے كی كیسے گنتی كی قدروں كی كنسٹینٹس نامعلوم ان اور

جائیں ہو قابل كے كرنے فیكٹرائز سے لحاظ كے عوامل چوكور یا لكیری انہیں  
جو كرنا اندازه كا انٹیگرلز ان لیے اس ہیں جاتے ہو آسان بہت وه ہیں چكے ہو تیار ہی سے پہلے ہم جسے فارمولہ وه تو بذریعہ   p  q شكل كی

جہاں ہیں میں بذریعہ مزید سے لحاظ كے كسر جزوی كو   p  q  ah اور ایک ہم بعد كے اس ہے جاتا ہو سے آسانی بہت یہ ہے سكتا جا لكها
میں جس ہے ہوتا كرنا حل كو انٹیگرلز ہمیں جب ہے اہم طریقہ یہ پر طور كے انضمام سے لحاظ كے حصوں ہے معلوم جو گے كریں تلاش طریقہ  

اوقات بعض ہیں ہوتی شامل مصنوعات كچه میں ان جب ہیں رہے جا ہوتے پیچیده انٹیگرینڈز كہ ہیں رہے دیكه ہم تک اب ہیں ہوتے شامل پروڈكٹس كچه
میں پروڈكٹس كو ان ہم اگر ہے جاتا ہو آسان یہ  
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لگائیں پتہ كا انٹیگرلز كے  ان اور  ہیں۔ سكتے توڑ  
بعض ہے جاتا دیا پر طور كے پیداوار كی افعال بعض كو انٹیگرینڈ جہاں گے دیكهیں طریقہ اور ایک لیے كے كرنے اندازه كا انٹیگرلز ہم مزید تو  

ہم اگر ہے جاتا ہو آسان یہ اوقات   ah حصوں ہم جہاں شكل خاص ایک  ہیں۔ سكتے كر تبدیل میں انٹیگرلز كو ان ہم اگر یا لیں جان كو انٹیگرل كے
ہیں سكتے لگا اندازه كا انٹیگرلز كے  

ہوتا متاثر سے حقیقت اس طریقہ جاتا جانا سے نام كے انضمام ذریعے كے پرزوں گے دیكهیں ہم لیے اس ہے جاتا ہو كارآمد بہت طریقہ خاص یہ تو
افعال دو كہ ہیں جانتے ہم میں صورت كی تفریق كہ ہے اور   u  v لیں كو فرق كے مصنوع كی ان ہم اگر فرق كا

كہ ہے چلتا پتہ یہ تو اور ہیں۔ كہاں پر طور واضح   u  v  x ہیں كرتے مربوط سے طرح پوری اسے ہم اگر ہے جاتا سمجها فنكشن كا
ہمیں ہیں سكتے چلا كو آپریشن انٹیگرل آه اس ہم كہ ہیں جانتے ہم تو ہے ملتا برابر اوور انٹیگرل كے uv  udv  dx  integral of du پلس

اوور اس میں اگر اب لكهوں اظہار یہ كر لے اوپر كو اسے اور لكهیں سے طرف بائیں كو   dx times vdx  udv   dx  uv پر طور كے
پهر لكهیں میں مقابلے كے ہے جاتا ہو مائنس كا كہ كریں فرض كریں مفروضے كچه یہاں اب   dx  du  vdx  a is u xfx فنكشن ایک كا
اور ہے كہ طرح اس ہے فنكشن كا زیاده سے ہے۔ برابر كے   v x  dv  dx   gx یہاں یہ تاكہ ہیں رہے كر كیوں ایسا ہم كہ گے دیكهیں آپ

كہ گا آئے زیاده سے   fxdv dx  dx ہے
تو  fx  gxdx گنا

اظہار یہ تو گا۔ لے شكل پر طور كے اٹوٹ كے برابر   fxgxdx   uv لئے كے
تو زیاده سے ہے لہذا ہے برابر كے انٹیگرل مائنس ہوگا انٹیگرل كا پر چونكہ   u fxdv  dx  gx  v gxdx  d  dx  u fx ہے برابر كے
لہذا اوور پرائم اوقات ہے انٹیگرل دوباره انٹیگرل    du  dx f  x  vv  gx  gx dx put a پوری اس انٹیگرل پورا پهر اور بریكٹ كلوز

انٹیگرل مكمل كا چیز  
ہیں لیتے كو فرق اس كے پیداوار كی فنكشنز دو ہم اگر كہ ہے یہ وه ہیں دیكهتے جو سے یہاں ہم تو  

كے فارمولے اس  ہیں جاتے پہنچ كہاں ہم ہوئے كرتے استعمال كو شناخت فنكشنل دو ان آپ كار آخر كہ ہیں كرتے استعمال كو فارمولے اس ہم تو  
انضمام كا فنكشنز مطابق انٹیگریشن انٹیگریشن مائنس ہے برابر كے   fxgxdx fx  gxdx  f prime x  gxdx پهر اور میں انضمام كے

انضمام كا پورے  
انضمام كے پروڈكٹ كو اس گے؟ كریں كیسے ہم فارمولہ كا انضمام كے پروڈكٹ كے فنكشنز دو یا ہے جاتا بن فارمولا كا انضمام كے پرزوں یہ تو  

سمجهیں كو  
میں سیكنڈ پہلے میں مصنوع كی فنكشنز دو كو انٹیگرینڈ لیے اس گے۔ كہیں فنكشن سیكنڈ كو فنكشن دوسرے اور فنكشن فرسٹ كو فنكشن ایک ہم تو  

ہم ہے ہوتا برابر انٹیگرل پهر ہے جاتا لكها   fx فارم اس ہیں كرتے یاد یا ہیں كرتے یاد پر طور عام اسے ہم ہیں كہتے پر طور كے فنكشن پہلے كو
میں انٹیگرل مائنس انٹیگرل كا فنكشن دوسرے ہے مطلب كا جس ہے جاتا كیا ضرب سے انٹیگرل  gxdx  f كو تفریق كی فنكشن پہلے ہے جو پرائم

ہے جاتا دیا ضرب سے انٹیگرل كے فنكشن دوسرے  
ایک آئیے تفریق انٹیگرل میں انٹیگرل كے فنكشن دوسرے كا فنكشن پہلے مائنس ہے ہوتا انٹیگرل فنكشن پہلا كا فنكشن دوسرے انضمام كا پروڈكٹ تو  

لیے كے سمجهنے كو فارمولے اس  گی۔ كرے مدد ہماری جو ہیں دیكهتے مثال فوری   xe raise to power xdx لیے كے كرنے اندازه كا
ہے مثال آسان بہت  

ہیں سكتے كر منتخب پر طور كے فنكشن پہلے كو فنكشن ایک ہم لیے كے كرنے اندازه كا اس تو  
ہیں كرتے منتخب پر طور كے فنكشن دوسرے كو اس اور پر طور كے فنكشن پہلے اسے ہم كہ كریں فرض تو  

ہے كہتا كیا فارمولہ تو انضمام كا ای سیكنڈ  first function x  x   irst x prime ہے۔ گیا بڑهایا تک طاقت كی تفریق مائنس
تو سے انضمام كے انضمام دوسرے كے دوسرے ہے ضرب ایک ہے جاتا بڑهایا كو   dx prime  e  x integral of whole اس اور

كو آپ یہ سے وجہ پاور كو دوباره كو انٹیگرل ایكسپونیشنل مائنس پاور كر بڑها   xe  x  e  x مستقل ایک كا انضمام میں آخر  ہے دیتا پلس اور
نوٹ یہاں آپ یا ہے اہم جو ہے انٹیگرل ہوئے كرتے استعمال ذریعے كے حصوں كو فارمولے اس كے انضمام میں معاملے اس یہ لہذا ہے افسوس  

ہیں رہے كر انضمام پہلے دوران كے استعمال كے فارمولے ہم بهی جب كہ ہیں سكتے كر  
ہے ہوتا كیا كہ دیكهیں اور ہے لئے كے آپ یہاں یہ  دیں بتانے مجهے ہیں رہے كر نہیں استعمال مستقل ہم تو  

ہے كیا استعمال مستقل نے ہم اگر دوران كے عمل كے انضمام كہ كریں فرض تو  
تو پاور انٹیگرل كا  xe  xdx دوسرے  ہے۔ فنكشن دوسرا میں انضمام یہ ہے فنكشن پہلا یہ ہے كرتا اختیار شكل كی فنكشن پہلے ہے گیا اٹهایا پر
 كا

پاور ٹو ریز ای تو یہاں بجائے كے لكهنے پہلے تفریق انٹیگریشن مائنس   xi  e raise to power x plus c  fu تها۔ چاہیے لكهنا كا
پاور كر بڑها ای مجهے گا ہو انضمام پهر بار ایک كا دوسری یہ پلس پهر   x  c  dx تها چاہئے لكهنا

كہ ہے یہ وه گا ملے كیا یہاں مجهے كار آخر تو پاور كو پلس پاور  كا اصطلاح اس ہے گیا بڑهایا پر انٹیگرل مائنس  xe  x  cx  x كی فیكٹر اس
سے وجہ مجهے انٹیگرل لہذا ہے مستقل ایک مستقل اور ایک پلس یہ گا كرے حاصل اس   c  cx  c  cx  cx لہذا ہے ہوجاتا منسوخ ساته كے

میں كار آخر پاور كو مائنس پاور كر بڑها مستقل اور پلس  xe  x  e  x  c انٹیگرل دونوں یہ لہذا ہیں ٹهیک یہ تک مستقل كہ ہو جانتے آپ كو ایک
كہ ہوتی نہیں زحمت یہ ہمیں لیے اس ہیں سكتے چهوڑ انہیں ہم اور ہے كار بے لكهنا مستقل دوران كے عمل كے انضمام لیے اس ہیں جیسے ایک  

بہت كرنا انتخاب كا فنكشن یا كرنا انتخاب یہاں ہیں دیتے چهوڑ مستقل كو ان ہم  وقت اس اور ہوں رہے لكه انٹیگرل كا فنكشن دوسرے ہم جب  
آپ اگر جائے كیا منتخب پر طور كے فنكشن دوسرے كو فنكشن كس اور جائے كیا منتخب پر طور كے فنكشن پہلے فنكشن سا كون كہ ہے ضروری
میں فارمولے اس آپ اگر ہو انتخاب مناسب ایک كا فنكشنز پاس ہمارے اگر ہے جاتا ہو كارآمد بہت فارمولہ یہ لیے كے پروڈكٹ دیكهیں۔ كو فارمولے

اگر لہذا فنكشن پہلا  ہے۔ والا كرنے تفریق اور اٹوٹ كا فنكشن دوسرے فنكشن پروڈكٹ كہ ہے یہ وه ہے رہا ہو كیا یہاں كہ دیكهیں سے غور  
نامی كثیر آپ اگر كہ ہیں جانتے آپ فنكشن الجہتی كثیر ایک پر طور كے مثال ہیں كہتے مشتق ہم جب ہے جاتا ہو كم جو ہے فنكشن كوئی پاس ہمارے

ہیں كرتے فرق كو فنكشن  
ہے ہوجاتی كم ڈگری كی اس تو  

قاعده اسے لیكن ہیں۔ كرسكتے منتخب پر طور كے فنكشن دوسرے كو فنكشن دوسرے اور پر طور كے فنكشن پہلے كو فنكشن الثانی كثیر اس ہم تو  
دوسرا پر طور كے فنكشن ایک پاس ہمارے اگر كیونكہ ہے كیا فنكشن دوسرا ہمارا كہ ہے منحصر پر بات اس یہ سكتا جا سمجها نہیں پر طور كے  

ہیں جانتے نہیں انٹیگرل ہم لئے كے جس فنكشن وه یا ہے رہا دے جو ہے فنكشن  
كون پر طور كے فنكشن پہلے ہمیں كہ گے كریں تلاش كی انتخاب كے فنكشنز ان ہم لیے كے جانچنے كو انٹیگرل اس ہوگا۔ مشكل لئے ہمارے یہ تو
كس كو فارمولے مخصوص اس میں كلاس اگلی اپنی ہمیں كہ چاہیے كرنا منتخب بهی پر طور كے فنكشن دوسرے ہمیں  چاہیے كرنا منتخب فنكشن سا

شكریہ چاہیے كرنا استعمال طرح  
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