
                        ਿਪਛਲੀ ਕਲਾਸ ਦੇ ਿਵਿਦਆਰਥੀਆਂ ਦਾ ਸੁਆਗਤ ਕਰਦੇ ਹਾਂ, ਅਸੀ ਂਦੇਿਖਆ ਿਕ ਕੁਝ ਪੂਰਨ ਅੰਕਾਂ ਨੰੂ ਿਕਵୈ ਖੋਜਣਾ ਹੈ ਿਜਸ ਿਵੱਚ ਬਹਪੁਦ ਸਮੀਕਰਨ 
ਸ਼ਾਮਲ ਸਨ, ਅਸੀ ਂਿਕਸਮ ਦੇ ਪਲੱਸ ਓਵਰ ਵਰਗ ਪਲੱਸ ਪਲੱਸ ਪਲੱਸ ਓਵਰ ਵਰਗ ਦੀ ਕਲਾਸ ਦੇ ਬਾਅਦ ਵਾਲੇ ਅੱਧ ਿਵੱਚ ਪੂਰਨ ਅੰਕਾਂpx q ax bx cpx q 
ਨੰੂ ਖੋਿਜਆ।  ਵਰਗ ਦਾ ਰਟੂ ਪਲੱਸ ਪਲੱਸ ਅਤੇ ਇੱਕ ਖਾਸ ਕੇਸ ਦੇ ਤੌਰ 'ਤੇ ਇੱਕ ਓਵਰ ਵਰਗ ਪਲੱਸ ਪਲੱਸ ਅਤੇ ਇੱਕ ਓਵਰ ਵਰਗ ਰਟੂ ax bx c ax bx c 

ਵਰਗ ਪਲੱਸ ਪਲੱਸ ਇਹ ਸਾਰੇ ਪੂਰਨ ਅੰਗਾਂ ਨੰੂ ਅਸੀ ਂਕੁਝ ਜਾਣੇ-ਪਛਾਣੇ ਰਪੂਾਂ ਿਵੱਚ ਬਦਿਲਆ ਹੈ ਅਤੇ ਅਸੀ ਂਇਹਨਾਂ ਦੀ ਵਰਤୌ ਕਰਕੇ ਉਹਨਾਂ ਦਾ ਮੁਲਾਂਕਣax bx c 
ਕਰਨ ਦੀ ਕੋਿਸ਼ਸ਼ ਕਰਦੇ ਹਾਂ।  ਅੱਗੇ ਜਾਣ ਤୌ ਪਿਹਲਾਂ ਜਾਣੇ-ਪਛਾਣੇ ਫਾਰਮਾਂ ਨੰੂ ਹੋਰ ਸਮਝਣ ਲਈ ਜਾਂ ਉਹਨਾਂ ਤਰੀਿਕਆਂ ਨੰੂ ਿਕਵୈ ਲਾਗੂ ਕਰਨਾ ਹੈ ਜੋ ਅਸੀ ਂਿਸੱਖੇ ਹਨ, 
ਇਸ ਲਈ ਮ୊ ਇਸ ਿਵਸ਼ੇਸ਼ ਰਪੂ ਨਾਲ ਸਬੰਧਤ ਇੱਕ ਉਦਾਹਰਣ ਦੇ ਦੋ ਹੋਰ ਉਦਾਹਰਣਾਂ ਨੰੂ ਚਣੁਾਂਗਾ, 
ਇਸ ਲਈ ਇੱਥੇ ਇੱਕ ਤੇਜ਼ ਉਦਾਹਰਨ ਚਣੁਾਂਗਾ ਸਾਨੰੂ ਦੋ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਜਾਂ ਵਰਗ ਨੰੂ ਏਕੀਿਕ୥ਤ ਕਰਨ ਦੀ ਲੋੜ ਹੈ।  ਚਾਰ ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਦਾ ਰਟੂ x x x 
ਇਸ ਲਈ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਇਸ ਦੀ ਤੁਲਨਾ ਵਰਗ ਦੇ ਵਰਗ ਮੂਲ ਦੇ ਪਲੱਸ ਉਤੱੇ ਵਰਗ ਪਲੱਸ ਪਲੱਸ ਨਾਲ ਕਰੋ ਤਾਂ ਿਧਆਨ ਿਦਓ ਿਕ ਇੱਥੇ x px q x bx c a 
ਨੈਗੇਿਟਵ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਹੈ ਤਾਂ  ਿਪਛਲੀ ਕਲਾਸ ਿਵੱਚ ਮ୊ ਤੁਹਾਨੰੂ ਇਸ ਦਾ ਮੁਲਾਂਕਣ ਕਰਨ ਲਈ ਦੱਿਸਆ ਸੀ ਿਕ ਅਸੀ ਂਕੀ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਅਸੀ ਂਅੰਕਾਂ ਨੰੂ ਡੀਰੀਵੇਿਟਵ ਦੇ 
ਡੈਰੀਵੇਿਟਵ ਪਲੱਸ ਇੱਕ ਸਿਥਰਾਂਕ ਦੇ ਸੰਦਰਭ ਿਵੱਚ ਿਲਖਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਤੁਸੀ ਂਇਸਨੰੂ 2 ਘਟਾਓ 1 ਇੱਕ ਵਾਰ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਿਲਖੋਗੇ।  ਵਰਗ ਰਟੂ ਨੰੂ ਛੱਡ ਕੇ ਿਡਨੋਮੀਨੇਟਰ x d 
ਫੰਕਸ਼ਨ ਦਾ dx 
ਇਸ ਲਈ ਇੱਥੇ ਇਹ 4 ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਜੋੜ ਜੋੜ ਹੈ ਤਾਂ ਜੋ ਇੱਕ ਗੁਣਾ ਚਾਰ ਘਟਾਓ ਦੋ ਜੋੜ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰੇਗਾ ਹਣੁ ਦੋਵୈ ਪਾਸੇ ਬਹਪੁਦ ਹਨ ਇਸਲਈ ਅਸੀ ਂx x b x b 
ਗੁਣਾਂਕਾਂ ਦੀ ਤੁਲਨਾ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਪਿਹਲਾਂ ਦੇ ਗੁਣਾਂਕ ਦੀ ਤੁਲਨਾ ਕਰੋ।  x 
ਇਸ ਲਈ ਤੁਹਾਨੰੂ ਦੋ ਦੇ ਦੋ ਬਰਾਬਰ ਦੇ ਘਟਾਓ ਦਾ ਮਤਲਬ ਹੈ ਿਕ ਬਰਾਬਰ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਅਤੇ ਿਫਰ ਚਾਰ ਪਲੱਸ ਬਰਾਬਰ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਦੇ a a a b 
ਨਾਲ ਭਾਵ ਿਕ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਿਤੰਨ ਹੈ b 
ਇਸ ਲਈ ਇੱਕ ਵਾਰ ਜਦୌ ਸਾਨੰੂ ਅਤੇ ਦੇ ਮੁੱਲ ਿਮਲ ਜਾਂਦੇ ਹਨ ਤਾਂ ਅਸੀ ਂਇਸ ਦੋ ਘਟਾਓ ਨੰੂ ਬਦਲਦੇ ਹਾਂ  ਇੰਟੈਗਰਲ ਿਵੱਚ ਇਸ ਸਮੀਕਰਨ ਦਆੁਰਾ ਇੱਕ a b x 
ਮੰਨੀਏ ਿਕ ਇਹ ਇੰਟੈਗਰਲ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇੰਟੈਗਰਲ ਹਣੁ ਇਸ ਸ਼ਬਦ ਨੰੂ ਬਦਲਣ ਤୌ ਬਾਅਦ ਦਆੁਰਾ ਇੱਕ ਸਮਾਂ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਦਰਸਾਇਆ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈi i dx d 
ਜੋ ਿਕ ਚਾਰ ਘਟਾਓ ਦੋ ਹੈ ਮਾਫ ਕਰਨਾ ਦੀ ਬਜਾਏ ਇਸ ਨੰੂ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਲਗਾਉਣਾ ਪਵੇਗਾ।  ਇੱਕ ਗੁਣਾ ਚਾਰ ਘਟਾਓ ਦੋ ਅਤੇ x ai m  inus x 
ਪਲੱਸ ਦਾ ਮੁੱਲ ਿਤੰਨ ਗੁਣਾ ਚਾਰ ਘਟਾਓ ਦੇ ਵਰਗ ਮੂਲ ਨਾਲ ਵੰਿਡਆ ਿਗਆ ਹੈ ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਇਹ ਇਹ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਗੁਣਾ ਚਾਰ ਘਟਾਓ ਦੋ ਹੈb x x x dx x 
ਇਸ ਨੰੂ ਚਾਰ ਘਟਾਓ ਦੋ ਦੇ ਵਰਗ ਮੂਲ ਨਾਲ ਵੰਿਡਆ ਿਗਆ ਹੈ।  ਚਾਰ ਘਟਾਓ ਦੋ ਪਲੱਸ ਅਗਲਾ ਸ਼ਬਦ ਿਤੰਨ ਅਟੁੱਟ ਹੈ ਚਾਰ ਮੇਰੇ ਚਾਰ ਘਟਾਓ x x xdx dx x 

ਚਾਰ ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਦਾ ਵਰਗ ਮੂਲ ਹੈ ਆਹ ਇੱਥੇ ਇਨ୧ਾਂ ਦੋ ਿਹੱਿਸਆਂ ਨੰੂ ਦੇਖੋ ਤਾਂ ਪਿਹਲਾਂ ਦੇ ਕੇਸ ਿਵੱਚ ਜਦୌ ਵਰਗ ਮੂਲ ਨਹੀ ਂਸੀ ਤਾਂ ਅਸੀ ਂਬਦਲ ਿਦੱਤਾ  ਮਾਫ x x x 
ਕਰਨਾ ਚਾਰ ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਚਾਰ ਘਟਾਓ ਵਰਗ x x x x 
ਇਸ ਲਈ ਪਿਹਲਾਂ ਦੇ ਕੇਸ ਿਵੱਚ ਜਦୌ ਇਹ ਵਰਗ ਮੂਲ ਨਹੀ ਂਸੀ ਤਾਂ ਅਸੀ ਂਇਸ ਸ਼ਬਦ ਨੰੂ ਬਦਲ ਿਦੱਤਾ ਤਾਂ ਜੋ ਇਹ ਟੀ ਦਆੁਰਾ ਇੱਕ ਬਣ ਜਾਵੇ 
ਇਸ ਲਈ ਅਸੀ ਂਉਹੀ ਪ୥ਿਕਿਰਆ ਕਰਾਂਗੇ ਅਤੇ ਆਓ ਦੇਖੀਏ ਿਕ ਇਹ ਿਕਸ ਤਰ୧ਾਂ ਿਵਕਸਤ ਹੁੰਦਾ ਹੈ। 
ਇਸ ਲਈ ਚਾਰ ਘਟਾਓ ਦੇ ਵਰਗ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਤਾਂ ਿਕ ਚਾਰ ਘਟਾਓ ਦੋ ਪਿਹਲੇ ਇੰਟੈਗਰਲ ਿਵੱਚ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੁੰਦਾ ਹੈ, ਇਹ ਟੀ ਦੇ ਵਰਗ ਮੂਲ ਤୌx x t xdx dt 
ਇੰਟੈਗਰਲ ਦਾ ਘਟਾਓ ਪਲੱਸ ਦਜੂੇ ਇੰਟਗ୥ੇਲ ਦਾ ਿਤੰਨ ਗੁਣਾ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਜੋ ਅਸੀ ਂਇਸਦਾ ਮੁਲਾਂਕਣ ਕਰੀਏ  ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਇਹ ਕਰੋ  ਇਹ ਵਰਗ ਪਲੱਸ dt x bx 
ਪਲੱਸ ਦਾ ਰਪੂ ਹੈ ਇਸਲਈ ਅਸੀ ਂਕੋਿਸ਼ਸ਼ ਕਰਾਂਗੇ ਿਕ ਇਹ ਪਿਹਲੇ ਰਪੂ ਦਾ ਹੈ ਿਜਸ ਬਾਰੇ ਅਸੀ ਂਿਪਛਲੀ ਕਲਾਸ ਿਵੱਚ ਦੀ ਚਰਚਾ ਕੀਤੀ ਸੀ ਇਹ ਵਰਗ ਜੋੜ c ah x 

ਪਲੱਸ ਦੇ ਵਰਗ ਮੂਲ ਦਆੁਰਾ ਇੱਕ ਰਪੂ ਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਤੁਸੀ ਂਕੋਿਸ਼ਸ਼ ਕਰੋਗੇ।  ਇਸ ਿਵੱਚୌ ਇੱਕ ਸੰਪੂਰਨ ਵਰਗ ਬਣਾਉਣ ਲਈ ਤਾਂ ਜੋ ਤੁਸੀ ਂਆਸਾਨੀ ਨਾਲ ਦੇਖ ਸਕੋ bx c 
ਿਕ ਮ୊ ਚਾਰ ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਨੰੂ ਵਰਗ ਘਟਾਓ ਚਾਰ ਦੇ ਘਟਾਓ ਵਜୌ ਿਲਖ ਸਕਦਾ ਹਾਂ ਿਜਸ ਨੰੂ ਮ୊ ਅੱਗੇ ਚਾਰ ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਘਟਾਓ ਚਾਰ ਜੋੜ ਚਾਰ x x x x x x 
ਿਲਖ ਸਕਦਾ ਹਾਂ ਜੋ ਇਸਨੰੂ ਬਣਾ ਦੇਵੇਗਾ।  ਚਾਰ ਘਟਾਓ ਘਟਾਓ ਦੋ ਪੂਰੇ ਵਰਗ x 
ਇਸ ਲਈ ਸ਼ਬਦ ਚਾਰ ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਹਣੁ ਚਾਰ ਮਾਇਨਸ ਘਟਾਓ ਦੋ ਪੂਰੇ ਵਰਗ ਿਵੱਚ ਬਦਲ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਇਸ ਦਾ ਮੂਲ ਦਆੁਰਾ ਆਸਾਨੀ ਨਾਲ x x x dt t 
ਮੁਲਾਂਕਣ ਕੀਤਾ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ ਇਹ ਮੂਲ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਨੰੂ ਮਾਇਨਸ ਅੱਧੇ ਤੱਕ ਵਧਾਉਣਾ ਹੈ ਤਾਂ ਜੋ ਤੁਹਾਨੰੂ ਦੇਵੇਗਾ।  ਅੱਧਾ ਭਾਗ ਅੱਧਾ t t raise to power 
ਅਤੇ ਇਹ ਇੰਟੈਗਰਲ ਜੇਕਰ ਮ୊ ਘਟਾਓ ਦੋ ਬਰਾਬਰ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਰੱਖਦਾ ਹਾਂ ਤਾਂ ਬਰਾਬਰ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਿਕ ਇਹ ਇੰਟੈਗਰਲ ਚਾਰ ਘਟਾਓ x u dx du u 
ਵਰਗ ਦੇ ਵਰਗ ਮੂਲ ਉਤੇੱ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਬਦਲ ਜਾਵੇਗਾ ਜੋ ਜੇਕਰ ਤੁਹਾਨੰੂ ਯਾਦ ਹੈ  ਫਾਰਮੂਲਾ ਇਹ ਫਾਰਮ ਏ ਦਾ ਹੈ  ਵਰਗ ਘਟਾਓ ਵਰਗ du ah u 
ਇਸ ਲਈ ਆਖਰਕਾਰ ਇਹ ਦੇ ਦੋ ਵਰਗ ਮੂਲ ਦਾ ਘਟਾਓ ਬਣ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਿਤੰਨ ਵਰਗ ਘਟਾਓ ਵਰਗ t a u 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਬਾਇ ਦੋ ਪਲੱਸ ਸਿਥਰ ਹੋਵੇਗਾ ਅੰਤ ਿਵੱਚ ਅਤੇ ਦੇ ਮੁੱਲਾਂ ਨੰੂ ਬਦਲਦੇ ਹੋਏ ਅਸੀ ਂਪ୥ਾਪਤ ਕਰਾਂਗੇ।  sine inverse u by acu t u t 
ਅਤੇ ਦੇ ਦੋ ਵਰਗ ਰਟੂ ਦਾ ਘਟਾਓ ਚਾਰ ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਜੋੜ ਪਲੱਸ ਿਤੰਨ ਸਾਈਨ ਇਨਵਰਸ ਯੂ ਤୌ ਇਲਾਵਾ ਹੋਰ ਕੁਝ ਨਹੀ ਂਹੈ ਘਟਾਓ ਦੋ ਨੰੂ ਦੋ ਦਆੁਰਾ t x x x 
ਵੰਿਡਆ ਿਗਆ ਅਤੇ ਏਕੀਕਰਣ ਦਾ ਸਿਥਰਤਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਅਸੀ ਂਨੋਟ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਦੋ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਦਾ ਰਟੂ ਦਆੁਰਾ ਵੰਿਡਆ ਿਗਆ ਏਕੀਕਰਣ  ਚਾਰ ਘਟਾਓ x x x
ਵਰਗ ਸਾਨੰੂ ਇਹ ਅਟੁੱਟ ਮੁੱਲ ਿਦੰਦਾ ਹੈ ਜੋ ਇੱਥੇ ਸਭ ਤୌ ਮਹੱਤਵਪੂਰਨ ਹੈ ਇਹ ਸਮਝਣਾ ਿਕ ਅਸੀ ਂਦੋ ਵੱਖੋ-ਵੱਖਰ ੇਅਟੁੱਟਾਂ ਿਵੱਚ ਬਦਲ ਕੇ ਿਕਵୈ ਅੱਗੇ ਵਧਦੇ ਹਾਂ ਿਜਨ୧ਾਂ ਦੋਵਾਂ 
ਲਈ ਅਸੀ ਂਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਇਸ ਿਵਚਾਰ ਦਾ ਮੁਲਾਂਕਣ ਿਕਵୈ ਕਰਨਾ ਹੈ ਿਕ ਅਸੀ ਂਇਸ ਿਵਸ਼ੇਸ਼ ਸਮੱਿਸਆ ਲਈ ਇੱਥੇ ਅੱਗੇ ਵਧੇ ਹਾਂ।  ਸੰਿਖਆ ਨੰੂ ਹਰ ਦੇ ਡੈਰੀਵੇਿਟਵ ਦੇ 
ਸੁਮੇਲ ਦੇ ਤੌਰ 'ਤੇ ਇਸ ਨੰੂ ਉਹਨਾਂ ਕੇਸਾਂ ਲਈ ਵੀ ਵਰਿਤਆ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ ਿਜੱਥੇ ਿਡਨੋਮੀਨੇਟਰ ਜੋ ਿਕ ਮਾਤਰਾ ਵਾਲਾ ਸ਼ਬਦ ਹੈ ਅੱਧੇ ਤୌ ਇਲਾਵਾ ਕੋਈ ਹੋਰ ਿਡਗਰੀ fo 
ਰੱਖਦਾ ਹੈ। ਉਦਾਹਰਨ ਹਣੁ ਤੱਕ ਅਸੀ ਂਇਹਨਾਂ ਦੋ ਮਾਮਿਲਆਂ 'ਤੇ ਿਵਚਾਰ ਕੀਤਾ ਹੈ ਿਜੱਥੇ ਡੀਨੋਿਮਨੇਟਰ ਵਰਗ ਪਲੱਸ ਪਲੱਸ ਇੱਥੇ ਇੱਕ ਿਡਗਰੀ ਹੈ ਜਾਂ r ax bx c 
ਪੂਰੇ ਸ਼ਬਦ ਦਾ ਅੱਧਾ ਵਰਗ ਰਟੂ ਿਡਗਰੀ ਹੈ ਦਾ ਮਤਲਬ ਹੈ ਇੱਕ ਿਡਗਰੀ ਅੱਧਾ ਹੋਣਾ 
ਇਸ ਲਈ ਜੇਕਰ ਇਸ ਤୌ ਇਲਾਵਾ ਇਹ ਕੁਝ ਹੋਰ ਹੈ  ਸ਼ਬਦ ਉਦਾਹਰਨ ਲਈ ਇਹ ਵੀ ਕਹੋ ਿਕ ਇਹ ਵਰਗ ਪਲੱਸ ਪਲੱਸ ਨੰੂ ਜੋੜ ਕੇ ਿਤੰਨ ਚਾਰ ਜਾਂ ah ax bx c 
ਕੁਝ ਹੋਰ ਸੰਿਖਆ 'ਤੇ ਵਧਾਇਆ ਿਗਆ ਹੈ ਤਾਂ ਤੁਸੀ ਂ ਪਲੱਸ ਨੰੂ ਦੇ ਸੁਮੇਲ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਿਲਖਣ ਲਈ ਵੀ ਉਸੇ ਿਵਚਾਰ ਦੀ ਵਰਤୌ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹੋ। ਅਤੇ ਿਫਰ px q ah 
ਤੁਸੀ ਂਅੱਗੇ ਵਧ ਸਕਦੇ ਹੋ ਇੱਕ ਹੋਰ ਤੇਜ਼ ਸਧਾਰਨ ਉਦਾਹਰਨ ਚਣੇੁਗਾ ਤਾਂ ਆਓ ਅਸੀ ਂ ਦੇ ਵਰਗ ਰਟੂ ਉਤੇੱ ਵਰਗ ਦੇ ah x raise to power 6 x 
ਇੰਟੈਗਰਲ ਦਾ ਪਤਾ ਲਗਾਵਾਂ ਅਤੇ ਇੱਕ ਨੰੂ ਲੱਭੀਏ ਿਜੱਥੇ ਕੁਝ ਸਿਥਰ ਹੈ ਜੋ ਿਕ ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਹੈ ਅਤੇ  ਸਾਨੰੂ ਇਸ ਇੰਟਗ୥ੇਲ ਨੰੂ ਿਧਆਨraise to power 6 a 
ਨਾਲ ਇਸ ਅਟੁੱਟ ਰਪੂ ਦਾ ਪਤਾ ਲਗਾਉਣਾ ਹੋਵੇਗਾ ਤਾਂ ਜੋ ਸਾਨੰੂ ਚੰਗੀ ਤਰ୧ਾਂ ਪਤਾ ਲਗਾਉਣਾ ਪਏਗਾ ਮ୊ ਉਮੀਦ ਕਰਦਾ ਹਾਂ ਿਕ ਤੁਸੀ ਂਜਲਦੀ ਹੀ ਿਧਆਨ ਿਦੱਤਾ ਹੋਵੇਗਾ ਿਕ 
ਇਸ ਇੰਟਗ୥ੇਲ ਨੰੂ ਘਣ ਦੇ ਵਰਗ ਰਟੂ ਉਤੇੱ ਵਰਗ ਵਜୌ ਦਰਸਾਇਆ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ। ਸਕਵਾਇਰ ਪਲੱਸ ਨੰੂ ਸਕਵਾਇਰ ਿਸਕਸ ਤੱਕ ਵਧਾਇਆ ਿਗਆ ਹੈ x x dx a 
ਅਤੇ ਜੇਕਰ ਮ୊ ਘਣ ਦਾ ਡੈਰੀਵੇਿਟਵ ਲ୊ਦਾ ਹਾਂ ਤਾਂ ਮੈਨੰੂ ਵਰਗ ਿਮਲੇਗਾ ਜੋ ਿਕ ਇੰਟੀਗ୥୊ਡ ਦਾ ਿਹੱਸਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਘਣ ਲੈਣਾ ਵਰਗ ਦੇ ਇੱਕ ਨਵୈ x ah x x x dx 
ਵੇਰੀਏਬਲ ਉਭਾਰ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੁੰਦਾ ਹੈ।  ਿਵੱਚ ਅਤੇ ਇਸਲਈ ਇਹ ਇੰਟੈਗਰਲ ਵਰਗ ਪਲੱਸ ਦੇ ਵਰਗ ਮੂਲ ਉਤੇੱ ਇੱਕ ਬਾਇ ਿਤੰਨ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ t dt t dt 
ਬਦਿਲਆ ਜਾਵੇਗਾ ਿਕਉਿਂਕ ਮ୊ ਆਪਣਾ ਫਾਰਮੂਲਾ ਵਰਤਣਾ ਚਾਹੁੰਦਾ ਹਾਂ ਿਜਸਨੰੂ ਮ୊ ਪਿਹਲਾਂ ਹੀ ਵਰਗ ਅਤੇ ਇੱਕ ਵਰਗ ਿਕਸਮ ਦਾ ਫਾਰਮੂਲਾ ਜਾਣਦਾ ਹਾਂ ah x 
ਇਸਲਈ ਇਹ ਵਾਧਾ  ਪਾਵਰ ਛੇ ਲਈ ਮੈਨੰੂ ਇੱਕ ਘਣ ਵਰਗ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਿਲਖਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਜੋ ਇਹ ਬਹਤੁ ਆਸਾਨੀ ਨਾਲ ਟੀ ਵਰਗ ਪਲੱਸ ਉਤੇੱ ਅਟੁੱਟ ਦਾ dt 
ਜਾਿਣਆ ਜਾਣ ਵਾਲਾ ਰਪੂ ਬਣ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਜੇਕਰ ਮ୊ ਇਸਨੰੂ ਇੱਕ ਘਣ ਨੰੂ ਕੁਝ ਨਵਾਂ ਸੰਿਖਆ ਮੰਨਦਾ ਹਾਂ ਤਾਂ ਇਹ ਵਰਗ ਅਤੇ ਇੱਕ ਵਰਗ ਹੈ ਇਸਲਈ ਉਸ a t 
ਇੰਟਗ୥ੇਲ ਲਈ ਵਰਗ ਪਲੱਸ ਇੱਕ ਵਰਗ ਅਸੀ ਂਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਇਹ  ਵਰਗ ਦੇ ਵਰਗ ਦੇ ਵਰਗ ਮੂਲ ਅਤੇ ਇੱਕ ਵਰਗ ਦੇ ਲਘੂਗਣਕ ਤୌ ਇਲਾਵਾ ਹੋਰ ਕੁਝ t t t 
ਨਹੀ ਂਹੈ ਿਜਸਦਾ ਮਤਲਬ ਹੈ ਇੱਕ ਘਣ ਵਰਗ ਜੋੜ ਸਿਥਰਤਾ ਜੋ ਆਖਰਕਾਰ ਸਾਨੰੂ ਦਾ ਘਣ ਪਲੱਸ ਘਣ ਵਰਗ ਦਾ ਇੱਕ ਗੁਣਾ ਿਤੰਨ ਲੌਗ ਿਦੰਦਾ ਹੈ। ਇੱਕ ਘਣt x x 
ਵਰਗ  ਇੱਥੇ ਇੱਕ ਛੋਟੀ ਿਜਹੀ ਗੱਲ ਨੰੂ ਿਧਆਨ ਿਵੱਚ ਰੱਖਦੇ ਹੋਏ ਿਕ ਇੱਕ ਛੇ ਨੰੂ ਇੱਕ ਘਣ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਿਲਿਖਆ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ ਜੋ ਬਾਰ red plus constant 
ਦੋ ਵੱਲ ਵਧਾਇਆ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ ਅਸੀ ਂਇਸ ਉਦਾਹਰਨ ਨੰੂ ਆਸਾਨੀ ਨਾਲ ਹੱਲ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਹਣੁ ਤੱਕ ਅਸੀ ਂਦੇਿਖਆ ਹੈ ਿਕ ਕੁਝ ਪੂਰਨ ਅੰਕ ਜੋ ਿਕ ਕੁਝ ਬੀਜਗਿਣਿਤਕ 
ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਿਲਖੇ ਗਏ ਸਨ ਇਹਨਾਂ ਦੀ ਵਰਤୌ ਕਰਕੇ ਮੁਲਾਂਕਣ ਕੀਤਾ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ।  ਤਕਨੀਕਾਂ ਿਜਹੜੀਆਂ ਅਸੀ ਂਅੱਗੇ ਿਵਕਸਤ ਕੀਤੀਆਂ ਹਨ, ਹਣੁ ਅਸੀ ਂਇੱਕ ਹੋਰ ਿਵਧੀ 
ਨੰੂ ਵੇਖਾਂਗੇ ਿਜਸ ਨੰੂ ਅੰਿਸ਼ਕ ਿਭੰਨਾਂ ਦਆੁਰਾ ਿਵਧੀ ਵਜୌ ਜਾਿਣਆ ਜਾਂਦਾ ਹੈ, 
ਇਸ ਲਈ ਜੇਕਰ ਸਾਨੰੂ ਇੰਟੀਗਰ୊ਡ ਿਦੱਤਾ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਇਹ ਦਆੁਰਾ ਰਪੂ ਹੈ, ਤਾਂ ਅਸੀ ਂਇਸ ਿਕਸਮ ਦੇ ਪੂਰਨ ਅੰਕਾਂ ਦੀ ਖੋਜ ਕਰਨ ਜਾ ਰਹੇ ਹਾਂ।  ਸਾਡਾ qxdx px 
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ਇੰਟੀਗਰ୊ਡ ਦਆੁਰਾ ਦਾ ਰਪੂ ਹੈ ਿਜਵୈ ਿਕ ਜ਼ੀਰੋ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਨਹੀ ਂਹੈ ਭਾਵ ਇਹ ਅਤੇ ਦਾ ਇੱਕ ਤਰਕਸ਼ੀਲ ਫੰਕਸ਼ਨ ਹੈ ਿਜੱਥੇ ਅਤੇ ਵੇਰੀਏਬਲ qx px qx p q p q 
ਿਵੱਚ ਬਹਪੁਦ ਹਨ ਇਸਲਈ ਅੰਸ਼ਕ ਿਭੰਨਾਂ ਦੀ ਿਵਧੀ ਦੀ ਵਰਤୌ ਕਰਨ ਲਈ ਅਸੀ ਂਇਹ ਮੰਨਾਂਗੇ ਇਹਨਾਂ ਅਤੇ 'ਤੇ ਕੁਝ ਖਾਸ ਰਪੂਾਂ ਨੰੂ ਇੱਕ ਬਹਪੁਦ ਦੀ ਿਡਗਰੀ x p q 

ਵੇਰੀਏਬਲ ਲਈ ਮੌਜੂਦ ਉਚੱਤਮ ਿਡਗਰੀ ਿਮਆਦ ਦੇ ਤੌਰ 'ਤੇ ਪਿਰਭਾਿਸ਼ਤ ਕੀਤਾ ਿਗਆ ਹੈ ਉਦਾਹਰਨ ਲਈ ਵਰਗ ਪਲੱਸ ਿਤੰਨ ਪਲੱਸ ਚਾਰ ਜੇਕਰ ਮ୊ ਇਸਨੰੂ x x 
ਵਜୌ ਪਿਰਭਾਿਸ਼ਤ ਕਰਦਾ ਹਾਂ ਤਾਂ ਉਸ ਨੰੂ ਿਡਗਰੀ ਦੋ ਜਾਂ ਇੱਕ ਚਤੁਰਭੁਜ ਬਹਪੁਦ ਿਕਹਾ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਇਸੇ ਤਰ୧ਾਂ ਜੇਕਰ ਮ୊ ਘਣ ਿਵੱਚ ਇੱਕ ਸਮੀਕਰਨ ਨੰੂ apx t  

ਪਿਰਭਾਿਸ਼ਤ ਕਰਦਾ ਹਾਂ ਤਾਂ ਉਹ ਘਣ ਵਜୌ ਪਿਰਭਾਿਸ਼ਤ ਕੀਤਾ ਜਾਵੇਗਾ ਮ୊ ਉਮੀਦ ਕਰਦਾ ਹਾਂ ਿਕ ਤੁਸੀ ਂਸਾਰੇ ਇਸ ਬਾਰੇ ਜਾਣ ੂਹੋਵੋਗੇ ਤਾਂ ਜੇਕਰ ਬਹਪੁਦ ਦੀ ਿਡਗਰੀ px 
ਬਹਪੁਦ ਦੀ ਿਡਗਰੀ ਤୌ ਘੱਟ ਹੈ। ਿਫਰ ਦਆੁਰਾ ਤਰਕਸ਼ੀਲ ਫੰਕਸ਼ਨ ਨੰੂ ਅਸੀ ਂਸਹੀ ਕਿਹੰਦੇ ਹਾਂ ਅਤੇ ਜੇਕਰ ਇਹ ਅਿਜਹਾ ਨਹੀ ਂਹੈ ਜੇਕਰ ਿਡਗਰੀ ਦੀ qx q p q 
ਿਡਗਰੀ ਤୌ ਵੱਡੀ ਜਾਂ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਤਾਂ ਅਸੀ ਂਇਸਨੰੂ ਗਲਤ ਕਿਹੰਦੇ ਹਾਂ ਇਸਲਈ ਇੱਕ ਸਹੀ ਤਰਕਸ਼ੀਲ ਫੰਕਸ਼ਨ ਲਈ ਦੀ ਿਡਗਰੀ ਿਡਗਰੀ ਤୌ ਘੱਟ ਹੋਣੀ ਚਾਹੀਦੀ ਹੈ  px 

ਦਾ ਇੱਕ ਮਹੱਤਵਪੂਰਣ ਤੱਥ ਇਹ ਨੋਟ ਕੀਤਾ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ ਿਕ ਭਾਵୈ ਇਹ ਗਲਤ ਹੈ, ਉਦਾਹਰਨ ਲਈ ਦੀ ਿਡਗਰੀ ਨਾਲୌ  ਵੱਡੀ ਹੈ ਅਸੀ ਂ ਵੱਡੀ qx ah px qx ah 
ਵੰਡ ਦੀ ਵਰਤୌ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਅਤੇ ਿਫਰ ਅਸੀ ਂਇਸਨੰੂ ਇੱਕ ਬਹਪੁਦ ਅਤੇ ਹੋਰ ਤਰਕਸ਼ੀਲ ਫੰਕਸ਼ਨਾਂ ਦੇ ਤੌਰ ਤੇ ਅੱਗੇ ਿਲਖ ਸਕਦੇ ਹਾਂ।  ਜੋ ਿਕ ਇੱਕ ਪ୥ਸਾਰਕ ਫੰਕਸ਼ਨ ah 
ਹੋਵੇਗਾ, ਮ୊ ਤੁਹਾਨੰੂ ਇੱਕ ਉਦਾਹਰਨ ਦੀ ਮਦਦ ਨਾਲ ਿਦਖਾਵਾਂਗਾ ਿਕ ਇਹ ਅੰਿਸ਼ਕ ਿਭੰਨਾਂ ਦੀ ਿਵਧੀ ਲਈ ਿਕਵୈ ਕੀਤਾ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ ਜੋ ਅਸੀ ਂਮੰਨਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਡੀਨੋਮੀਨੇਟਰ 
ਪੋਲੀਨੋਮੀਅਲ ਨੰੂ ਿਕਸੇ ਵੀ ਰੇਿਖਕ ਿਵੱਚ ਫੈਕਟਰਾਈਜ਼ ਕੀਤਾ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ। ਜਾਂ ਚਤੁਰਭੁਜ ਬਹਪੁਦ ਦਾ ਅਰਥ ਹੈ ਿਕ ਅਸੀ ਂਇਸ ਨੰੂ ਰੇਿਖਕ ਕਾਰਕਾਂ ਦੇ ਸੰਦਰਭ qx qx 
ਿਵੱਚ ਫੈਕਟਰਾਈਜ਼ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਜਾਂ ਜੇ ਨਹੀ ਂਤਾਂ ਘੱਟੋ-ਘੱਟ ਚਤੁਰਭੁਜ ਬਹਪੁਦ ਿਵੱਚ ਇੱਕ ਅਿਜਹੀ ਉਦਾਹਰਣ ਜੋ ਅਸੀ ਂਪਿਹਲਾਂ ਹੀ ਿਪਛਲੀ ਕਲਾਸ ਿਵੱਚ ਵੇਖ ਚੁੱਕੇ ਹਾਂ 
ਉਹ ਸੀ ਜਦୌ ਅਸੀ ਂ ਵਰਗ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਵਰਗ ਤୌ ਵੱਧ ਦੇ ਪੂਰਨ ਅੰਕ ਦਾ ਮੁਲਾਂਕਣ ਕਰ ਰਹੇ ਸੀ। x dx 
ਇਸ ਲਈ ਇੱਥੇ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਇਸ ਨੰੂ ਿਧਆਨ ਨਾਲ ਦੇਖਦੇ ਹੋ ਤਾਂ ਇੰਟੀਗਰ୊ਡ ਬਾਇ ਦਾ ਰਪੂ ਹੈ ਿਜੱਥੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਇੱਕ ਅਤੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਵਰਗ ਘਟਾਓ p q p q x 
ਇੱਕ ਵਰਗ ਵੀ ਨੰੂ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਗੁਣਾ ਜੋੜ ਅਤੇ ਇਸਲਈ ਿਲਿਖਆ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ। ਨੰੂ ਦੋ ਰੇਿਖਕ ਬਹਪੁਦਾਂ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਫੈਕਟਰਾਈਜ਼ ਕੀਤਾ ਜਾ q x x a q q 
ਸਕਦਾ ਹੈ, ਇਸਲਈ ਅਤੇ ਦੇ ਖਾਸ ਰਪੂਾਂ ਦੇ ਅਧਾਰ ਤੇ ਅਸੀ ਂਖਾਸ ਅੰਸ਼ਕ ਿਭੰਨਾਂ ਨੰੂ ਮੰਨ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਇਸਲਈ ਤਰਕਸ਼ੀਲ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦੇ ਰਪੂ ਅਤੇ ਅੰਿਸ਼ਕ ਿਭੰਨਾਂ ਨੰੂ p q 
ਸਾਨੰੂ ਇਸਦੇ ਲਈ ਚਣੁਨਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਜੋ ਫਾਰਮ ਿਵੱਚ ਰੇਿਖਕ ਹੋਵੇ ।  ਅੰਕ ਅਤੇ ਭਾਜ ਜੋ ਿਕ ਚਤੁਰਭੁਜ ਹੈ, ਨੰੂ ਦੇ ਦੋ ਵੱਖ-ਵੱਖ ਰਿੇਖਕ ਕਾਰਕਾਂ ਦੇ ਫੈਕਟਰ ਵਜୌ ah 
ਿਲਿਖਆ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ ਜੋ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਨਹੀ ਂਹੁੰਦਾ ਕਈ ਵਾਰ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਇਸ ਨੰੂ 0 ਇਸ ਅਤੇ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਰੱਖਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਉਹਨਾਂ ਨੰੂ ਮੂਲ ਵੀ ਿਕਹਾ ਜਾਂਦਾ b qx a b 
ਹੈ।  
ਇਸ ਲਈ ਇਸ ਅਰਥ ਿਵਚ ਅਸੀ ਂਕਿਹ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਿਡਨੋਮੀਨੇਟਰ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦੀਆਂ ਦੋ ਵੱਖਰੀਆਂ ਜੜ୧ਾਂ ਅਤੇ ਹਨ , ਉਸ ਸਿਥਤੀ ਿਵਚ ਅਸੀ ਂਅੰਸ਼ਕ ਭਾਗ ਨੰੂ a b a 
ਅਪਨ ਘਟਾਓ ਪਲੱਸ ਨੰੂ ਘਟਾਓ ਦੇ ਤੌਰ ਤੇ ਚਣੁਦੇ ਹਾਂ, ਉਸੇ ਤਰ୧ਾਂ ਜੇਕਰ ਕੇਸ ਦਹੁਰਾਇਆ ਰਟੂ ਅੰਕ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦਾ ਹੈ।  ਫਾਰਮ ਪਲੱਸ ਅਤੇ x a b x b px q 
ਿਵਭਾਜਨ ਨੰੂ ਦਹੁਰਾਇਆ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਿਜਸਦਾ ਮਤਲਬ ਹੈ ਿਕ ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਉਸ ਸਿਥਤੀ ਿਵੱਚ ਅੰਸ਼ਕ ਭਾਗ ਨੰੂ ਇੱਕ ਉਤੱੇ ਘਟਾਓ ਪਲੱਸ ਉਤੇੱ ਘਟਾਓx a x a b x 
ਇੱਕ ਪੂਰ ੇਵਰਗ ਵਜୌ ਚਿੁਣਆ ਿਗਆ ਹੈ, ਇਸਲਈ ਇਹ ਕੇਸ ਲਈ ਲਈ ਦੋ ਕੇਸ ਹਨ।  ਜਦୌ ਅੰਕ ਰੇਿਖਕ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਭਾਜ ਚਤੁਰਭੁਜ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਜੇਕਰ ਹਰ ਇੱਕ ਘਣ 
ਫੰਕਸ਼ਨ ਹੈ ਤਾਂ ਮੰਨ ਲਓ ਿਕ ਿਤੰਨ ਵੱਖ-ਵੱਖ ਜੜ୧ਾਂ ਹਨ ਇੱਕ ਅੰਕ ਇੱਕ ਚਤੁਰਭੁਜ ਬਹਪੁਦ ਹੈ ਤਾਂ ਅਨੁਰਪੂ ਅੰਸ਼ਕ ਭਾਗ ਿਦੱਤਾ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਦੇ ਬਰਾਬਰ a b 
ਨਹੀ ਂਹੈ ਿਵੱਚୌ ਕੋਈ ਵੀ ਨਹੀ ਂਹੈ  ਬਰਾਬਰ ਬਰਾਬਰ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਅਤੇ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਨਹੀ ਂਹੈ ਅਤੇ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਨਹੀ ਂਹੈ abc a naught b b c a c 
ਇਸ ਲਈ ਚੌਥਾ ਕੇਸ ਦਬੁਾਰਾ ਿਕਉਿਂਕ ਇਹ ਹਰ ਿਵੱਚ ਇੱਕ ਘਣ ਬਹਪੁਦ ਹੈ ਇਸਲਈ ਦੋ ਦਹੁਰਾਏ ਜੜ୧ਾਂ ਦੀ ਸੰਭਾਵਨਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਵਰਗ ਪਲੱਸ ਪਲੱਸ p  x qx r
ਵੱਧ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਪੂਰ ੇਵਰਗ ਿਵੱਚ ਘਟਾਓ ਿਵੱਚ ਉਸ ਸਿਥਤੀ ਿਵੱਚ ਮ୊ ਇਸਨੰੂ ਇਸ ਤਰੀਕੇ ਨਾਲ ਿਲਖ ਸਕਦਾ ਹਾਂ ਘਟਾਓ ਪਲੱਸ ਦਹੁਰਾਉਣ ਵਾਲੇ x x b x a b 
ਰਟੂ ਕੇਸ ਘਟਾਓ ਪੂਰੇ ਵਰਗ ਲਈ x 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਿਪਛਲੇ ਕੇਸ ਦੇ ਸਮਾਨ ਹੈ ਜਦୌ  ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਇੱਥੇ ਦਹੁਰਾਇਆ ਿਗਆ ਰਟੂ ਕੇਸ ਸੀ ਪਲੱਸ ਉਤੇੱ ਮਾਇਨਸ ਅਤੇ ਪੰਜਵਾਂ ਕੇਸ ਜਦୌ ਅੰਕੜਾ c x b 
ਚਤੁਰਭੁਜ ਵਰਗ ਜੋੜ ਪਲੱਸ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਭਾਜ ਮਾਇਨਸ ਿਵੱਚ ਵਰਗ ਪਲੱਸ ਪਲੱਸ ਦਾ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਿਜਸਦਾ ਮਤਲਬ ਹੈ ਿਕ ਇਸਨੰੂ px qx r x a ax bx c 
ਿਵੱਚ ਗੁਣਨਕ ਨਹੀ ਂਬਣਾਇਆ ਜਾ ਸਕਦਾ । ਤੀਸਰੇ ਕੇਸ ਿਵੱਚ ਰੇਿਖਕ ਕਾਰਕਾਂ ਦੀ ਚੋਣ ਹੁੰਦੀ ਹੈ ਤਾਂ ਜੋ ਇਸ ਚਤੁਰਭੁਜ ਕਾਰਕ ਦੇ ਅਨੁਸਾਰੀ a on x minus a 
ਰੇਿਖਕ ਫੈਕਟਰ ਵੱਖਰਾ ਹੋਵੇ ਜੋ ਰੇਿਖਕ ਫੈਕਟਰ ਲਈ ਅੱਗੇ ਗੁਣਨਯੋਗ ਨਹੀ ਂਹੋ ਸਕਦਾ ਹੈ ਅੰਸ਼ਕ ਭਾਗ ਲਈ ਿਵਕਲਪ ਪਲੱਸ ਵਰਗ ਪਲੱਸ bx c by ax bx 
ਪਲੱਸ ਹੋਵੇਗਾ। ਮ୊ ਇਸਨੰੂ ਇੱਕ ਦੇ ਤੌਰ ਤੇ ਬੁਲਾਵਾਂ ਤਾਂ ਿਕ ਕੋਈ ਉਲਝਣ ਨਾ ਹੋਵੇ ਇੱਕ ਦੋ ਸ਼ਬਦ ਵੱਖਰੇ ਹਨ ਅਤੇ ਇੱਕ ਇੱਕ ਇਸਲਈ ਇਸਦਾ ਇੱਥੇ ਇੱਕ ਵੱਖਰਾ c a 
ਮੂਲ ਹੈ ਅਤੇ ਇਹ ਬਹਪੁਦ ਦੇ ਗੁਣਾਂਕ ਹਨ ਇਸਲਈ ਇਹ ਪੰਜ ਿਵਸ਼ੇਸ਼ ਕੇਸ ਹਨ ਇਸਦੇ ਅਨੁਸਾਰੀ ਅੰਸ਼ਕ ਅੰਸ਼ਾਂ ਨੰੂ ਿਲਿਖਆ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸੇ ਤਰ୧ਾਂ ਦੀ ਪ୥ਿਕਿਰਆah 
ਿਵੱਚ ਅਸੀ ਂਹੋਰ ਸਮੀਕਰਨਾਂ ਲਈ ਹੋਰ ਅੰਿਸ਼ਕ ਿਭੰਨਾਂ ਨੰੂ ਵੀ ਪਿਰਭਾਿਸ਼ਤ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹਾਂ, ਇਸਲਈ ਜੇਕਰ ਜੜ୧ ਵੱਖਰ ੇਹਨ ਤਾਂ ਅਸੀ ਂਉਹਨਾਂ ਨੰੂ ਵੱਖਰੇ ਤੌਰ 'ਤੇ ਿਲਖਦੇ ਹਾਂ 
ਜੇਕਰ ਜੜ୧ਾਂ ਨੰੂ ਦਹੁਰਾਇਆ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਸ਼ਬਦ ਇੱਕ ਵਾਰ ਿਫਰ ਿਲਿਖਆ ਜਾਂਦਾ ਹੈ। ਕੁਆਡ୥ੈਿਟਕ ਟਰਮ ਦੇ ਨਾਲ ਅਤੇ ਇਸੇ ਤਰ୧ਾਂ ਜੇਕਰ ਕੋਈ ਕੁਆਡ୥ੈਿਟਕ ਟਰਮ ਹੈ ah 
ਿਜਸਨੰੂ ਅੱਗੇ ਫੈਕਟਰਾਈਜ਼ ਨਹੀ ਂਕੀਤਾ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਇਸਦੇ ਅਨੁਸਾਰੀ ਪਦ ਨੰੂ ਵੇਰੀਏਬਲ ਪਲੱਸ ਸਿਥਰਾਂਕ ਦੇ ਗੁਣਜ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਿਲਿਖਆ ਿਗਆ ਹੈ, x 
ਇਸ ਲਈ ਇਸ ਫਾਰਮ ਨੰੂ ਿਧਆਨ ਿਵੱਚ ਰੱਖਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਆਓ ਚਣੁੀਏ। ਇੱਕ ਇੰਟੈਗਰਲ ਦੀ ਉਦਾਹਰਨ ਜੋ ਅਸੀ ਂਪਿਹਲਾਂ ਹੀ ਕਰ ਚੁੱਕੇ ਹਾਂ ਵੱਧ ਵਰਗ dx x 
ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਵਰਗ ਹੈ ਇਸਲਈ ਅਸੀ ਂਪਿਹਲਾਂ ਹੀ ਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਇਸ ਇੰਟਗ୥ੇਲ ਦਾ ਮੁੱਲ ਇੱਕ ਬਾਈ ਬਾਈ ਲੌਗ ਮਾਇਨਸ ਇੱਕ ਓਵਰ ਪਲੱਸ ਇੱਕ ਪਲੱਸ x x 
ਸਿਥਰ ਹੈ ਤਾਂ ਕੀ ਹੋਵੇਗਾ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਅਸੀ ਂਹੱਲ ਕਰਦੇ ਹਾਂ  ਇਹ ਅੰਿਸ਼ਕ ਿਭੰਨਾਂ ਦੀ ਵਰਤୌ ਕਰਦੇ ਹੋਏ ਅਸੀ ਂਦੇਖ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਇੱਥੇ ਡੀਨੋਮੀਨੇਟਰ ਫੰਕਸ਼ਨ ਨੰੂ ਘਟਾਓ x 

ਤୌ ਪਲੱਸ ਿਵੱਚ ਫੈਕਟਰਾਈਜ਼ ਕੀਤਾ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਜੋ ਪੂਰੇ ਫੈਕਟਰ ਨੰੂ ਭਾਗ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਿਲਿਖਆ ਜਾ ਸਕੇ। ਇਸ ਤਰਕਸ਼ੀਲ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦੇ ਿਭੰਨ ਨੰੂ a x a al a 
ਉਤੇੱ ਘਟਾਓ ਪਲੱਸ ਉਤੇੱ ਪਲੱਸ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਨੋਟ ਕੀਤਾ ਿਗਆ ਹੈ, ਇਸਲਈ ਇੰਟੀਗਰ୊ਡ ਦਾ ਰਪੂ ਜੇਕਰ ਇਹ ਇਸ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਪਲੱਸ ਉਤੱੇ x a b x a px q x 
ਘਟਾਓ ਮਾਇਨਸ ਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਉਹਨਾਂ ਨੰੂ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਿਲਿਖਆ ਜਾਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ।  ਮਾਇਨਸ ਏ ਪਲੱਸ ਬੀ ਬਾਇ ਐਕਸ ਮਾਇਨਸ ਬੀ ax b a by x 
ਇਸ ਲਈ ਇੱਥੇ ਇੰਟੀਗਰ୊ਡ ਇਕ ਬਾਇ ਐਕਸ ਵਰਗ ਘਟਾਓ ਇਕ ਵਰਗ ਦਾ ਹੈ ਜੋ ਮ୊ ਇਸ ਫਾਰਮ ਿਵਚ ਿਲਿਖਆ ਹੈ 
ਇਸ ਲਈ ਇਸ ਨੰੂ ਐਕਸ ਮਾਇਨਸ ਬੀ 'ਤੇ ਇਕ ਪਲੱਸ ਬੀ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵਚ ਿਲਿਖਆ ਜਾਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ 
ਇਸ ਲਈ ਇਸ ਦੀ ਗਣਨਾ ਕਰੋ  ਅਸੀ ਂਲੱਭ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਮਾਇਨਸ ਪਲੱਸ ਨੰੂ ਦਬੁਾਰਾ ਦੇ ਤੌਰ 'ਤੇ ਸੱਜੇ ਪਾਸੇ 'ਤੇ ਿਲਆ ਜਾਵੇ ਤਾਂ ਜੋ ਤੁਸੀ ਂਸੱਜੇ ਪਾਸੇ ਤୌ x x a lcm 
ਪ୥ਾਪਤ ਕਰੋਗੇ ਇੱਕ ਗੁਣਾ ਪਲੱਸ ਪਲੱਸ ਗੁਣਾ ਘਟਾਓ ਅਤੇ ਖੱਬੇ ਪਾਸੇ ਤੁਹਾਨੰੂ ਇੱਕ ਪ୥ਾਪਤ ਹੋਵੇਗਾ। ਿਕਉਿਂਕ ਮਾਇਨਸ ਪਲੱਸ ਨੰੂ ਰੱਦ ਕਰx a b x a x ax a 
ਿਦੱਤਾ ਿਗਆ ਹੈ ਇਸਲਈ ਤੁਸੀ ਂਗੁਣਾਂਕ ਦੀ ਤੁਲਨਾ ਦਬੁਾਰਾ ਬਹਪੁਦ ਵਜୌ ਕਰਦੇ ਹੋ, ਤੁਸੀ ਂਦੋਵਾਂ ਪਾਿਸਆਂ ਦੇ ਗੁਣਾਂਕਾਂ ਦੀ ਤੁਲਨਾ ਕਰਦੇ ਹੋ ਤਾਂ ਜੋ ਤੁਹਾਨੰੂ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰਨਾ 
ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਪਲੱਸ ਦਾ ਗੁਣਾਂਕ ਸੱਜੇ ਪਾਸੇ ਹੈ ਅਤੇ ਇੱਥੇ ਕੁਝ ਵੀ ਨਹੀ ਂਹੈ। ਖੱਬੇ ਪਾਸੇ a b x 
ਇਸ ਲਈ ਪਲੱਸ ਜ਼ੀਰ ੋਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਅਤੇ ਇੱਥੇ ਘਟਾਓ ਸੋ ਨੰੂ ਇੱਕ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਿਲਆ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ a b aa ab a 
ਇਸ ਲਈ ਇਸ ਸਮੀਕਰਨ ਤୌ ਅਸੀ ਂਇਹ ਪਤਾ ਲਗਾ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਬਰਾਬਰ ਘਟਾਓ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਅਤੇ ਜੇਕਰ ਮ୊ ਨੰੂ ਘਟਾਓ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਬਦਲਦਾ ਹਾਂ ਤਾਂa b a b 
ਮੈਨੰੂ ਇੱਥੇ ਕੀ ਿਮਲਦਾ ਹੈ ਿਕ ਘਟਾਓ ਦੋ ਬਰਾਬਰ ਇੱਕ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੋਵੇਗਾ ਜੋ  ਮੈਨੰੂ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਮਾਇਨਸ ਵਨ ਬਾਇ ਟ ੂ ਿਦਓ ਿਕਉਿਂਕ ਘਟਾਓ ਦੇ ab b a a b 
ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਇਸਲਈ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਇੱਕ ਬਾਇ ਦੋ ਅਤੇ ਇਸਲਈ ਇਸ ਸਮੀਕਰਨ ਨੰੂ ਇੰਟੀਗਰ୊ਡ ਨੰੂ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਿਲਿਖਆ ਿਗਆ ਹੈ a a a a is one by 

ਇੱਕ ਨਕਾਰਾਤਮਕ ਿਚੰਨ୧ ਦੇ ਨਾਲ ਇੱਕ ਦਆੁਰਾ ਦੋ ਤਾਂ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਤୌ ਦੋ ਸਾਂਝ ੇਇੱਕ ਨੰੂ ਪਲੱਸ two a one by x minus ab is  a i s x a 
ਉਤੇੱ ਲੈ ਸਕਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਜੇਕਰ ਤੁਹਾਨੰੂ ਯਾਦ ਹੈ ਿਕ ਤੁਹਾਨੰੂ ਉਹੀ ਚੀਜ਼ ਿਮਲੀ ਹੈ ਜਦୌ ਅਸੀ ਂਆਪਣੀ ਿਪਛਲੀ ਕਲਾਸ ਿਵੱਚ ਇਹ ਫਾਰਮੂਲਾ ਿਲਆ ਸੀ ਤਾਂ ਤੁਸੀ ਂਇਸਨੰੂ 
ਆਸਾਨੀ ਨਾਲ ਿਲਖ ਸਕਦੇ ਹੋ ਇੱਕ ਬਾਇ ਦੋ ਏ ਇਹ ਮਾਡ ਦਾ ਲਘੂਗਣਕ ਹੈ ਮਾਡ ਮਾਇਨਸ ਇੱਕ ਘਟਾਓ ਮਾਡ ਦਾ ਪਲੱਸ ਏ ਅਤੇ ਿਫਰ ਪਲੱਸ ਇੱਕ ਸਿਥਰ x x x 
c 
ਇਸ ਲਈ ਘਟਾਓ ਦਾ ਲੌਗ ਬਾਇ ਦਾ ਲੌਗ ਸਮਾਨ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸਲਈ ਫਾਰਮੂਲਾ ਉਹੀ ਫਾਰਮੂਲਾ ਹੈ ਿਜਸ 'ਤੇ ਅਸੀ ਂਪਹੁੰਚਾਂਗੇ। m n m n 
ਇਸ ਲਈ ਅਸੀ ਂਤੁਹਾਨੰੂ ਇੱਥੇ ਇੱਕ ਹੋਰ ਉਦਾਹਰਣ ਦੇਵਾਂਗੇ ਮੰਨ ਲਓ ਿਕ ਅਸੀ ਂਏਕੀਿਕ୥ਤ ਕਰਨਾ ਚਾਹੁੰਦੇ ਹਾਂ ਫੰਕਸ਼ਨ ਨੰੂ ਿਵੱਚ ਨੰੂ ਵਧਾ ਕੇ ਪਾਵਰ ਚਾਰ ਪਲੱਸdx x x 
ਵਨ ਿਵੱਚ ਦਰਜਾ ਿਦਓ ਤਾਂ ਜੋ ਇਹ ਿਕਸੇ ਵੀ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਨਹੀ ਂਆਉਦਂਾ ਿਜਸ ਬਾਰੇ ਅਸੀ ਂਹਣੁ ਤੱਕ ਚਰਚਾ ਕੀਤੀ ਹੈ ਪਰ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਇੰਟੀਗਰ୊ਡ ਿਵੱਚ ਕੁਝ ਬਦਲਾਅ ਕਰਦੇ 
ਹਾਂ ਤਾਂ ਅਸੀ ਂਦੇਖ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਅਸੀ ਂਅਸਲ ਿਵੱਚ ਪਤਾ ਲਗਾ ਸਕਦੇ ਹਾਂ  ਅੰਿਸ਼ਕ ਿਭੰਨਾਂ ਦੀ ਵਰਤୌ ਕਰਦੇ ਹੋਏ ਇੰਟੈਗਰਲ 
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ਇਸ ਲਈ ਸਾਨੰੂ ਇੱਥੇ ਕੀ ਕਰਨਾ ਹੈ ਿਕ ਅਸੀ ਂਇਹ ਪਤਾ ਲਗਾਉਣ ਦੀ ਕੋਿਸ਼ਸ਼ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਕੁਝ ਨੰਬਰ ਬਦਲਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਕੀ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਜੋ ਤੁਸੀ ਂਆਪਣੇ 
ਬਦਲ ਨੰੂ ਜਾਣਦੇ ਹੋ ਿਕਉਿਂਕ ਇਹ ਕੰਮ ਕਰਦਾ ਸੀ ਿਕ ਤੁਹਾਨੰੂ ਉਸ ਡੈਰੀਵੇਿਟਵ ਿਵੱਚ ਇੰਟਗ୥୊ਡ ਦਾ ਇੱਕ ਫੈਕਟਰ ਿਮਲਦਾ ਹੈ।  ਇੱਥੇ ਇਹ ਨੰੂ ਪਾਵਰ 4 ਿਵੱਚ ਵਧਾ ਿਦੱਤਾ x 
ਿਗਆ ਹੈ ਜੋ ਿਕ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇਹਨਾਂ ਿਵੱਚୌ ਕੋਈ ਵੀ ਕੰਮ ਨਹੀ ਂਕਰ ਿਰਹਾ ਹੈ ਪਰ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਇਸਨੰੂ ਘਣ ਨਾਲ ਅੰਕ ਅਤੇ ਹਰ ਦੋਨਾਂ ਿਵੱਚ ਗੁਣਾ ਕਰਦੇ ਹੋ ਤਾਂ ਮੈਨੰੂ x x 
ਕੀ ਿਮਲੇਗਾ ਚਾਰ ਚਾਰ ਪਲੱਸ ਇੱਕ ਖੂਹ ਹਣੁ ਜੇਕਰ ਮ୊ ਚਾਰ ਦੀ ਥਾਂ ਲ୊ਦਾ ਹਾਂ ਅਤੇ  ਮ୊ ਵੇਖਦਾ ਹਾਂ ਿਕ ਘਣ ਜੋ ਉਥੇ ਿਦਖਾਈ ਦੇ ਿਰਹਾ ਹੈ ਇਸਲਈ x x x x dx 
ਅੰਕ ਿਵੱਚ ਇੰਟਗ୥୊ਡ ਦਾ ਇੱਕ ਫੈਕਟਰ ਿਦਖਾਈ ਦੇ ਿਰਹਾ ਹੈ ਤਾਂ ਜੋ ਬਦਲੀ ਨੰੂ ਵਧਾ ਕੇ ਚਾਰ ਬਣਾਵਾਂਗਾ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਜੋ ਚਾਰ ਘਣ ਦੇ ਬਰਾਬਰ i x t x dx dt 
ਹੈ ਤਾਂ ਿਕ ਘਣ  ਚਾਰ ਗੁਣਾ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇਹ ਗਣਨਾ ਤୌ ਿਵੱਚ ਪਲੱਸ ਵਨ ਿਵੱਚ ਇੱਕ ਤୌ ਚਾਰ ਵੱਲ ਲੈ ਜਾਂਦੀ ਹੈ ਇਹ ਅਟੁੱਟ ਰਪੂ x dx dt dt t t 
ਹਣੁ ਉਸ ਰਪੂ ਦਾ ਹੈ ਿਜਸਨੰੂ ਅਸੀ ਂਭਾਜ ਿਵੱਚ ਇੰਨੇ ਚਤੁਰਭੁਜ ਅਤੇ ਅੰਕ ਿਵੱਚ ਸਿਥਰ ਦੇਖ ਰਹੇ ਹਾਂ ਇਸਲਈ ਮ୊ ਇਸ ਿਵੱਚୌ ਇੱਕ ਦਆੁਰਾ ਅੰਸ਼ਕ ਭਾਗ ਬਣਾ ਸਕਦਾ ਹਾਂ। t
ਿਵੱਚ ਪਲੱਸ ਵਨ ਿਵੱਚ ਮ୊ ਇਸਨੰੂ ਪਲੱਸ ਦਆੁਰਾ ਪਲੱਸ ਵਨ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਿਲਖ ਸਕਦਾ ਹਾਂ ਇਸਲਈ ਹਣੁ ਮੈਨੰੂ ਇੱਕ ਟਾਈਮ ਪਲੱਸ ਵਨ t a by t b t t 
ਪਲੱਸ ਬੀ ਟਾਈਮ ਦੀ ਕੰਪਰਸ਼ੈਨ ਦੀ ਵਰਤୌ ਕਰਕੇ ਅਤੇ ਦੇ ਮੁੱਲਾਂ ਦੀ ਦਬੁਾਰਾ ਗਣਨਾ ਕਰਨ ਦੀ ਲੋੜ ਹੈ ਤਾਂ ਜੋ ਇਹ ਇੱਕ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਅਤੇ ਇੱਕ d a b a b 
ਘਟਾਓ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਤਾਂ ਜੋ ਇਸ ਇੰਟਗ୥୊ਡ ਨੰੂ ਇੱਕ ਬਾਇ ਚਾਰ ਇੰਟੈਗਰਲ ਵੱਧ ਪਲੱਸ ਇੱਕ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਿਲਿਖਆ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ ਇਸ ਸੰਿਖਆ ਨੰੂ ਇਸ dt tt 
ਸੰਿਖਆ ਨਾਲ ਬਦਿਲਆ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਦਆੁਰਾ ਇੱਕ ਮਾਇਨਸ ਇੱਕ ਹੈ ਇਸਲਈ ਪਲੱਸ ਦਆੁਰਾ ਇੱਕ  ਇੱਕ ਿਜਸਨੰੂ ਕੋਈ ਬਹਤੁ ਆਸਾਨੀ a tb t dt 
ਨਾਲ ਦੇਖ ਸਕਦਾ ਹੈ, ਦਾ ਲੌਗ ਇੱਕ ਕਰਕੇ ਚਾਰ ਇੱਕ ਹੈ ਮਾਡ ਦਾ ਲੌਗ ਹੈ ਮਾਇਨਸ ਇਹ ਦਾ ਲੌਗ ਪਲੱਸ ਵਨ ਪਲੱਸ ਕੰਸਟ୊ਟ ਹੈ tdt by tdt t mod t 
ਇਸਲਈ ਲਈ ਮੁੱਲ ਨੰੂ ਬਦਲਦੇ ਹੋਏ ਜੋ ਨੰੂ ਪਾਵਰ 4 ਿਵੱਚ ਵਧਾਓ ਹੈ, ਸਾਨੰੂ ਅੰਤਮ ਜਵਾਬ 1 ਵਜୌ ਿਮਲਦਾ ਹੈ।  4 ਦਆੁਰਾ ਅਤੇ ਫਾਰਮੂਲੇ ਦੀ ਵਰਤୌ ਨਾਲ t x m 

ਦਾ ਲੌਗ ਵੀ  ਦਾ ਲੌਗ ਦੇ ਨਾਲ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਭਾਗ minus lo n g m n x raise to power 4 x raise to power 4 
ਪਲੱਸ ਪਲੱਸ ਤਾਂ ਇਹ ਉਹ ਹੈ ਜੋ ਤੁਸੀ ਂਪ୥ਾਪਤ ਕਰਦੇ ਹੋ one mod constant c 
ਇਸ ਲਈ ਮ୊ ਤਰਕਸ਼ੀਲ ਫੰਕਸ਼ਨਾਂ ਲਈ ਕੇਸ ਦਾ ਿਜ਼ਕਰ ਕੀਤਾ ਹੈ ਜੋ ਿਕ ਦਆੁਰਾ ਬਣਾਓ ਿਜਵୈ ਿਕ ਜ਼ੀਰੋ ਨਹੀ ਂਹੈ ਇਹ ਿਕਸੇ ਸਮୈ ਸੰਭਵ ਹੋ ਸਕਦਾ ਹੈqx px qx ah 
ਿਕ ਦੀ ਿਡਗਰੀ ਦੀ ਿਡਗਰੀ ਤୌ ਵੱਧ ਜਾਂ ਦੀ ਿਡਗਰੀ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੋਵੇ ਉਹਨਾਂ ਮਾਮਿਲਆਂ ਿਵੱਚ ਅਸੀ ਂਕੀ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਅਸੀ ਂਪਿਹਲਾਂ ਲੰਬੀ ਵੰਡ ਕਰਦੇ ਹਾਂ px qx qx 
ਤਾਂ ਜੋ ਅਸੀ ਂਇੱਕ ਬਹਪੁਦ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰੋ ਅਤੇ ਿਫਰ ਇੱਕ ਸਹੀ ਰੈਸ਼ਨਲ ਫੰਕਸ਼ਨ ਅਤੇ ਿਫਰ ਦਹੁਰਾਓ ਫੰਕਸ਼ਨ 'ਤੇ ਅਸੀ ਂਅੰਿਸ਼ਕ ਿਭੰਨਾਂ ਨੰੂ ਲਾਗੂ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਆਓ ah 
ਅਸੀ ਂਇੱਕ ਉਦਾਹਰਨ ਵੇਖੀਏ ਜੋ ਸਮੱਿਸਆ ਨੰੂ ਸਮਝਣ ਿਵੱਚ ਤੁਹਾਡੀ ਮਦਦ ਕਰੇਗੀ 
ਇਸ ਲਈ ਉਦਾਹਰਣ ਹੈ ਵਰਗ ਇੱਕ ਵਰਗ ਜੋੜ ਦੋ ਵਰਗ ਜੋੜ  ਿਤੰਨ ਵਰਗ ਪਲੱਸ ਚਾਰ ਸਾਨੰੂ ਇਸ ਇੰਟੈਗਰਲ ਦਾ ਮੁਲਾਂਕਣ ਕਰਨ ਦੀ ਲੋੜ ਹੈ x x x x dx 
ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਇਸ ਅਟੁੱਟ ਨੰੂ ਦੇਖਦੇ ਹੋ ਅਤੇ ਇਹ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਜਾਪਦਾ ਹੈ ਿਕ ਵਰਗ ਗੁਣਾ ਵਰਗ ਨੰੂ ਪਾਵਰ ਚਾਰ ਤੱਕ ਵਧਾਇਆ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਇਹ ਅੰਕ ਿਵੱਚ x x x 
ਚਾਰ ਿਡਗਰੀ ਪੌਲੀਨੋਮੀਅਲ ਚਾਰ ਿਡਗਰੀ ਪੋਲੀਨੌਮੀਨੇਟਰ ਹੈ ਪਰ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਇਹ ਵੀ ਦੇਖਦੇ ਹਾਂ  ਇਹ ਪੂਰੀ ਤਰ୧ਾਂ ਅਸੀ ਂਦੇਖ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਜੋ ਚਤੁਰਭੁਜ ਸ਼ਬਦ c  
ਉਹ ਿਸਰਫ ਅੰਕ ਅਤੇ ਹਰ ਦੋਨਾਂ ਿਵੱਚ ਿਦਖਾਈ ਦੇ ਰਹੇ ਹਨ, ਉਥੱੇ ਕੋਈ ਲੀਨੀਅਰ ਪਦ ਨਹੀ ਂਹੈ ਜਾਂ ਕੋਈ ਘਣ ਪਦ ਨਹੀ ਂਹੈ, ਇਸਲਈ ਇਸ ਚਤੁਰਭੁਜ ਤୌ ਇਲਾਵਾ ਕੋਈ 
ਹੋਰ ਪਦ ਿਦਖਾਈ ਨਹੀ ਂਦੇ ਿਰਹਾ ਹੈ, 
ਇਸ ਲਈ ਅਸੀ ਂਕੀ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹਾਂ। ਇਸ ਸਮੱਿਸਆ ਦਾ ਹੱਲ ਲੱਭਣ ਤୌ ਪਿਹਲਾਂ ਅਸੀ ਂਇਸ ਸਮੀਕਰਨ ਨੰੂ ਇੱਕ ਨਵਾਂ ਵੇਰੀਏਬਲ ਵਰਗ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ x y 
ਬਦਲ ਕੇ ਸਰਲ ਬਣਾ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਇਸਲਈ ਅਸੀ ਂਇਸਨੰੂ ਇੰਟਗ୥ੇਲ ਿਵੱਚ ਇੱਕ ਅਸਲ ਬਦਲ ਵਜୌ ਨਹੀ ਂਬਣਾ ਰਹੇ ਹਾਂ, ਸਗୌ ਅਸੀ ਂਇਸ ਪ୥ਤੀਸਥਾਪਨ ਨੰੂ ਇੰਟਗ୥୊ਡ ਿਵੱਚ 
ਬਣਾ ਰਹੇ ਹਾਂ।  ਇੰਟਗ୥୊ਡ ਬਣ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਇਹ ਇੰਟਗ୥୊ਡ ਪਲੱਸ ਇੱਕ ਪਲੱਸ ਦੋ ਓਵਰ ਪਲੱਸ ਿਤੰਨ ਿਵੱਚ ਪਲੱਸ ਫੋਰ ਬਣ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਿਜਸ ਨਾਲ ਇਹ ਬਣਦਾ y y y y 
ਹੈ ਿਕ ਜੇਕਰ ਮ୊ ਗੁਣਨਫਲ ਵਰਗ ਜੋੜ ਿਤੰਨ ਜੋੜ ਦੋ ਨੰੂ ਵਰਗ ਨਾਲ ਭਾਗ ਸੱਤ ਜੋੜ ਬਾਰਾਂ ਨਾਲ ਵੇਖਦਾ ਹਾਂ ਤਾਂ ਦੋਵୈ ਅੰਕ  ਅਤੇ ਿਡਨੋਮੀਨੇਟਰ ਉਹਨਾਂ ਕੋਲy y y y 
ਇੱਕੋ ਿਡਗਰੀ ਦੀ ਿਮਆਦ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸਲਈ ਸਾਨੰੂ ਗਲਤ ਵੰਡ ਲਈ ਜਾਣਾ ਪਏਗਾ 
ਇਸ ਲਈ ਆਓ ਵਰਗ 7 ਜੋੜ ਬਾਰਾਂ ਵਰਗ ਜੋੜ ਿਤੰਨ ਜੋੜ ਦੋ ਨੰੂ ਵੰਡੀਏ ਇਸਲਈ ਗੁਣਾਂਕ ਇੱਥੇ ਇੱਕੋ ਿਜਹਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇਹ ਇੱਕ ਵਾਰ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ y y y y 
ਇਸਲਈ ਮ୊ ਇੱਥੇ ਵਰਗ ਜੋੜ ਸੱਤ ਜੋੜ ਬਾਰਾਂ ਨੰੂ ਘਟਾਵਾਂਗਾ ਅਸੀ ਂਇਹ ਿਚੰਨ୧ ਘਟਾਓ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਇੱਥੇ ਕੀ ਬਿਚਆ ਹੈ ਿਕ ਇਹ ਵਰਗ y y y 
ਰੱਦ ਹੋ ਜਾਵੇਗਾ 3 ਘਟਾਓ 7 ਤੁਹਾਨੰੂ ਘਟਾਓ ਦੇਵੇਗਾ  ਅਤੇ 2 ਘਟਾਓ 12 ਘਟਾਓ ਦਸ ਦਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਬਾਕੀ ਇੱਥੇ ਘਟਾਓ ਚਾਰ ਘਟਾਓ ਦਸ ਹੈ, 4y y 
ਇਸ ਲਈ ਇੰਟਗ୥୊ਡ ਦੀ ਸਮੀਕਰਨ ਦੀ ਸਮੀਕਰਨ ਨੰੂ 4 ਘਟਾਓ 10 ਦਾ 1 ਜੋੜ ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਜੋੜ ਸੱਤ ਜੋੜ ਬਾਰਾਂ ਨਾਲ ਵੰਿਡਆ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ ਇੰਟੀਗਰ୊ਡ y y y 
ਇਹ ਕੀ ਹੈ ਇਸਲਈ ਅਸੀ ਂਇਸਨੰੂ ਹਣੁ ਇੰਟੀਗ୥୊ਡ ਇਸ ਫੈਸ਼ਨ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਿਲਖਾਂਗੇ ਜਾਂ ਅਸੀ ਂਇਸਨੰੂ ਇੱਕ ਪਲੱਸ ਇੱਕ ਘਟਾਓ ਚਾਰ ਜੋੜ ਦਸ ਬਾਇ ਵਰਗ ਦੀ y y 
ਬਜਾਏ ਇੱਕ ਘਟਾਓ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਿਲਖ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਇਸ ਗੁਣਕ ਨੰੂ ਅੱਗੇ ਿਲਿਖਆ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ ਿਜਵୈ ਮੇਰਾ ਮਤਲਬ ਪਲੱਸ ਹੈ।  ਿਤੰਨ ਿਵੱਚ ਪਲੱਸ ਚਾਰ ਅਤੇ y y 
ਇਹ ਇੰਟਗ୥୊ਡ ਲਈ ਹੈ ਇਸਲਈ ਸਾਡਾ ਅਸਲ ਅਟੁੱਟ ਜੋ ਿਕ ਵਰਗ ਜੋੜ ਇੱਕ ਵਰਗ ਜੋੜ ਦੋ ਭਾਗ ਵਰਗ ਜੋੜ ਿਤੰਨ ਵਰਗ ਜੋੜ ਚਾਰ ਇਸ ਿਵੱਚ i x x x x dx 
ਅਸੀ ਂਿਸਰਫ਼ ਨੰੂ ਵਰਗ ਨਾਲ ਨਾਲ ਬਦਿਲਆ ਹੈ।  ਉਸ ਨੰੂ ਵੇਖੋ  ਅਸੀ ਂਿਸਰਫ਼ ਵਰਗ ਨੰੂ ਨਾਲ ਬਦਲਦੇ ਹਾਂ ਇਸਲਈ ਅਸੀ ਂਉਸ ਇੰਟਗ୥ੇਲ ਨੰੂ x yx y re x y 
ਿਲਖਣ ਲਈ ਵਾਪਸ ਚੱਲੀਏ ਤਾਂ ਇਸ ਇੰਟਗ୥୊ਡ ਿਵੱਚ ਨੰੂ ਵਰਗ ਨਾਲ ਬਦਲੋ ਤਾਂ ਇਹ 1 ਘਟਾਓ 4 ਵਰਗ ਜੋੜ 10 ਭਾਗ ਵਰਗ ਜੋੜ ਿਤੰਨ ਅਤੇ ਵਰਗ y x x x x 
ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੋਵੇਗਾ।  ਪਲੱਸ ਚਾਰ dx 
ਇਸ ਲਈ ਹਣੁ ਇਸ ਸਮੀਕਰਨ ਨੰੂ ਹੱਲ ਕਰਨ ਦੀ ਇਹ ਪੂਰੀ ਕਸਰਤ ਇੱਕ ਹੋਰ ਸਮੱਿਸਆ ਿਵੱਚ ਬਦਲ ਜਾਂਦੀ ਹੈ ਿਜਸ ਿਵੱਚ ਇੱਕ ਬਹਪੁਦ ਵਜୌ ਅਤੇ ਿਫਰ ਇੱਕ ਹੋਰ 
ਸਮੀਕਰਨ ਹੈ, 
ਇਸ ਲਈ ਅਸੀ ਂਇੱਥੇ ਕੀ ਕਰਾਂਗੇ ਉਹ ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਅਸੀ ਂਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਹਣੁ ਇਸ ਸਮੀਕਰਨ ਨੰੂ ਿਕਵୈ ਸੰਭਾਲਣਾ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਇਹ ਅਟੁੱਟ  ਅਸੀ ਂਅੰਿਸ਼ਕ ਅੰਸ਼ਾਂ ਦੀ ਵਰਤୌ 
ਕਰਕੇ ਹ୊ਡਲ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹਾਂ 
ਇਸ ਲਈ ਇਸ ਨੰੂ ਹੱਲ ਕਰਨ ਲਈ ਅਸੀ ਂਅੰਸ਼ਕ ਅੰਸ਼ਾਂ ਿਵੱਚୌ ਲੰਘਾਂਗੇ ਅਤੇ ਮ୊ ਤੁਹਾਨੰੂ ਿਦਖਾਵਾਂਗਾ ਿਕ ਚਾਰ ਪਲੱਸ ਦਸ ਤੇ ਪਲੱਸ 3 ਿਵੱਚ ਪਲੱਸ ਫੋਰ ਲਈ y y y 
ਅੰਿਸ਼ਕ ਿਭੰਨਾਂ ਦਾ ਪਤਾ ਿਕਵୈ ਲਗਾਇਆ ਜਾਵੇ ਤਾਂ 
ਇਸ ਲਈ ਅੰਸ਼ਕ ਭਾਗ ਪਲੱਸ ਿਤੰਨ ਪਲੱਸ ਬਾਇ ਪਲੱਸ ਚਾਰ ਦੇ ਤੌਰ 'ਤੇ ਿਲਿਖਆ ਜਾਵੇ ਿਜਸ ਨੰੂ ਤੁਸੀ ਂਆਸਾਨੀ ਨਾਲ ਹੱਲ ਕਰਨ ਤୌ ਬਾਅਦ ਪਤਾ ਲਗਾ ਸਕਦੇ ਹੋ ay 
ਿਕ ਇਸ ਸਿਥਤੀ ਿਵੱਚ ਦੋ ਿਨਕਲਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਛੇ ਿਨਕਲਦਾ ਹੈ, a b 
ਇਸ ਲਈ ਗੁਣਾ ਕਰੋ ਲਓ।  ਅਤੇ ਿਫਰ ਤੁਸੀ ਂਇਸ ਗਣਨਾ ਨੰੂ ਿਲਖ ਸਕਦੇ ਹੋ ਤਾਂ ਿਕ ਤੁਹਾਨੰੂ ਪਤਾ ਲੱਗੇ ਿਕ ਘਟਾਓ ਦੋ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਅਤੇ ਛੇ ਦੇ t hat a b 
ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸਲਈ ਇਹ ਇੰਟਗ୥ੇਲ ਇੰਟਗ୥ੇਲ ਇਕ ਘਟਾਓ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੋਵੇਗਾ ਇਸ ਫੈਕਟਰ ਨੰੂ ਵਰਗ ਨਾਲ ਦੀ ਥਾਂ ਇਸ ਫੈਕਟਰ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ। dx x y a
ਹੋਵੇਗਾ ਜੋ ਘਟਾਓ 2 ਹੈ ਇਸਲਈ ਮਾਇਨਸ ਦਾ ਇੱਕ ਕਰਲੀ ਬਰੈਕਟ ਰੱਖੀਏ ਇੱਥੇ ਮਾਈਨਸ ਦੋ ਉਤੇੱ ਪਲੱਸ ਿਤੰਨ ਸੋ ਨੰੂ ਵਰਗ ਵਰਗ ਜੋੜ ਿਤੰਨ ਇੰਟੈਗਰਲy y x x 

ਪਲੱਸ ਸੋ ਪਲੱਸ 6 ਬਾਇ ਪਲੱਸ 4 ਵਰਗ ਪਲੱਸ ਚਾਰ ਇੰਟੈਗਰਲ ਅਤੇ ਿਫਰ ਕਰਲੀ ਬਰੈਕਟ ਬੰਦ ਹੋ ਿਗਆ ਤਾਂ ਅਸੀ ਂਹਣੁ ਤੱਕ ਜੋ ਕੀਤਾ ਹੈ ਉਹ dx b y x dx  
ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਇਸ ਸਮੀਕਰਨ ਨੰੂ ਕੁਝ ਨਵୈ ਬਦਲਣ ਵਾਲੇ ਦੀ ਵਰਤୌ ਕਰਕੇ ਬਦਿਲਆ ਿਗਆ ਹੈ ਜਾਂ ਇਸ ਸਮੀਕਰਨ ਿਵੱਚ ਬਦਿਲਆ ਿਗਆ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸਦੇ ਅਨੁਸਾਰ y 
ਅਸੀ ਂਅੰਸ਼ਕ ਅੰਸ਼ਾਂ ਦੀ ਵਰਤୌ ਕੀਤੀ ਹੈ ਅਤੇ ਹਣੁ ਅਸੀ ਂਇਸ ਸਮੀਕਰਨ ਨੰੂ ਸ਼ਬਦਾਂ ਿਵੱਚ ਿਲਿਖਆ ਹੈ ਉਹਨਾਂ ਅੰਿਸ਼ਕ ਿਭੰਨਾਂ ਿਵੱਚୌ 
ਇਸ ਲਈ ਅੰਤ ਿਵੱਚ ਇੰਟੈਗਰਲ ਜੋ ਅੰਤ ਿਵੱਚ ਇਸ ਇੰਟਗ୥ੇਲ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਇਸ ਨੰੂ ਦਬੁਾਰਾ ਿਲਖਾਂਗਾ ਇੰਟੈਗਰਲ ਇੱਕ ਇੰਟੈਗਰਲ ਇੱਕ ਜੋ ਿਕ I dx dx x 
ਤୌ ਇਲਾਵਾ ਦੋ ਗੁਣਾ ਇੱਕ ਉਤੱੇ ਤୌ ਇਲਾਵਾ ਹੋਰ ਕੁਝ ਨਹੀ ਂਹੈ।  ਵਰਗ ਜੋੜ ਿਤੰਨ ਘਟਾਓ ਛੇ ਗੁਣਾ ਇੰਟੈਗਰਲ ਇੱਕ ਓਵਰ ਵਰਗ ਪਲੱਸ ਚਾਰ x x dxdx 
ਇਸ ਲਈ ਇਸ ਸਮੀਕਰਨ ਦਾ ਆਸਾਨੀ ਨਾਲ ਘਟਾਓ ਦੋ ਗੁਣਾ ਵਰਗ ਜੋੜ ਇੱਕ ਵਰਗ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਮੁਲਾਂਕਣ ਕੀਤਾ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ , ਇਹ ਫਾਰਮੂਲਾ ਤੁਹਾਨੰੂ ਇੱਕx x 
ਟੈਨ ਉਲਟਾ ਦਆੁਰਾ ਇੱਕ ਜੋੜ ਛੇ ਗੁਣਾ ਦੇਵੇਗਾ।  ਤੁਹਾਨੰੂ ਇੱਕ ਦਆੁਰਾ ਇੱਕ ਜੋੜ ਸਿਥਰਤਾ ਦਆੁਰਾ ਇੱਕ ਵੀ ਿਦੰਦਾ ਹੈ, x tan inverse x 
ਇਸ ਲਈ ਸਰਲੀਕਰਨ ਤୌ ਬਾਅਦ ਇਹ ਦੋ ਿਤੰਨ ਛੇ ਹੋ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਇਹ ਇੱਕ ਹੱਲ ਦਾ ਇੱਕ ਰਪੂ ਹੋਵੇਗਾ ਜੋ ਤੁਸੀ ਂਪ୥ਾਪਤ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹੋ ਇਸਲਈ ਕਈ ਵਾਰ ਇਹ ਮਦਦ 
ਕਰਦਾ ਹੈ ਜੇਕਰ ਸਮੱਿਸਆ ਨੰੂ ਿਬਲਕੁਲ ਉਸੇ ਤਰ୧ਾਂ ਦੇਖਣ ਦੀ ਬਜਾਏ ਿਜਸ ਤਰ୧ਾਂ ਇਹ ਹੈ ਕੁਝ ਵੇਰੀਏਬਲ ਨੰੂ ਬਦਲ ਕੇ ਜਾਂ ਬਦਲ ਕੇ ਇੱਕ ਵੱਖਰੇ ਿਦ୥ਸ਼ਟੀਕੋਣ ਤୌ ਿਲਿਖਆ 
ਿਗਆ ਹੈ, ਇਹ ਉਹਨਾਂ ਤਰੀਿਕਆਂ ਜਾਂ ਤਕਨੀਕਾਂ ਦੀ ਵਰਤୌ ਕਰਕੇ ਹੱਲ ਕਰਨਾ ਵਧੇਰ ੇਆਸਾਨ ਹੋ ਸਕਦਾ ਹੈ ਜੋ ਅਸੀ ਂਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਅਸੀ ਂਅਗਲੇ ਿਵੱਚ ਇੱਕ ਹੋਰ ਿਕਸਮ 
ਦੀ ਇੱਕ ਹੋਰ ਉਦਾਹਰਣ ਲੱਭਾਂਗੇ ਤਾਂ ਿਕ ਇਹ ਉਦਾਹਰਨ ਰੇਿਖਕ ਦੀ ਸਮੱਿਸਆ ਨਾਲ ਨਿਜੱਠਦੀ ਹੈ। ਅੰਸ਼ ਅਤੇ ਿਵਭਾਜ ਿਵੱਚ ਫੈਕਟਰ ਇੱਕ ਘਣ ਬਹਪੁਦ ਹੈ ਿਜਸ ਿਵੱਚ 
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ਮੂਲ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਦੋ ਹੁੰਦੇ ਹਨ ਅਤੇ ਿਫਰ ਵਰਗ ਜੋੜ ਇੱਕ ਫੈਕਟਰ ਦੇ ਤੌਰ 'ਤੇ ਹੁੰਦੇ ਹਨ, x 
ਇਸ ਲਈ ਮੰਨ ਲਓ ਿਕ ਸਾਨੰੂ ਇਸ ਇੰਟੈਗਰਲ ਦਾ ਪਤਾ ਲਗਾਉਣਾ ਹੈ।  ਇੰਟੀਗਰ୊ਡ ਦੇ ਤੌਰ ਤੇ ਕੋਈ ਦੇਖ ਸਕਦਾ ਹੈ ਿਕ ਇਹ ਘਣ ਦਆੁਰਾ ਵੰਿਡਆ ਿਗਆ ਰੇਿਖਕ ਰਪੂ ਹੈ
ਿਜੱਥੇ ਿਕਊਿਬਕ ਿਵੱਚ ਇੱਕ ਲੀਨੀਅਰ ਫੈਕਟਰ ਦਜੂਾ ਚਤੁਰਭੁਜ ਫੈਕਟਰ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਅਸੀ ਂਦਬੁਾਰਾ ਅੰਿਸ਼ਕ ਿਭੰਨਾਂ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਵਾਪਸ ਜਾਂਦੇ ਹਾਂ ਿਜੱਥੇ ਇਹ ਸੀ, ਇਹ ah 
ਦੱਿਸਆ ਿਗਆ ਸੀ ਿਕ ਜੇਕਰ  ਮਾਤਰਾ ਕਾਰਕ ਨੰੂ ਅੱਗੇ ਗੁਣਨਕ ਨਹੀ ਂਬਣਾਇਆ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਉਸ ਸਿਥਤੀ ਿਵੱਚ ਸਾਨੰੂ ਇਸਨੰੂ ਲੀਨੀਅਰ ਫੈਕਟਰ ਪਲੱਸ ਪਲੱਸbx 

ਗੁਣਾ ਕੁਆਡ୥ੈਿਟਕ ਫੈਕਟਰ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਿਲਖਣਾ ਪਵੇਗਾ ਤਾਂ ਇਸ ਕੇਸ ਦੀ ਤੁਲਨਾ ਕੀਤੀ ਜਾ ਸਕਦੀ ਹੈ ਿਕ ਜ਼ੀਰੋ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਅਤੇ ਦੋਵୈ ਇੱਕ ਹਨ ਿਕਉਿਂਕc p q r 
ਇਹ ਇੱਕ ਅਤੇ ਇੱਕ ਹੈ ਅਤੇ  ਇੱਕ ਹਨ ਅਤੇ ਇਸੇ ਤਰ୧ਾਂ ਅਸੀ ਂਇਸਨੰੂ ਿਲਖਣ ਲਈ ਦਜੂੇ ਗੁਣਾਂਕਾਂ ਦੀ ਤੁਲਨਾ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਿਕ ਅੰਿਸ਼ਕ ਿਭੰਨਾਂ ਦੇ ਤੌਰ 'ਤੇ ਿਲਖੇq r 
ਗਏ ਇੰਟਗ୥୊ਡ ਨੰੂ ਅਪਨ ਮਾਇਨਸ ਟ ੂਪਲੱਸ ਪਲੱਸ ਉਤੇੱ ਵਰਗ ਪਲੱਸ ਵਨ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਿਲਿਖਆ ਜਾਵੇਗਾ, a x bx c x 
ਇਸ ਲਈ ਇਸਨੰੂ ਸਰਲ ਬਣਾਉਣ ਨਾਲ ਅਸੀ ਂਇੱਕ ਰਿੇਖਕ ਬਹਪੁਦ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਖੱਬੇ ਪਾਸੇ ਨੰੂ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰਦੇ ਹਾਂ। ਸੱਜੇ ਪਾਸੇ ਸਾਨੰੂ ਵਰਗ ਪਲੱਸ ਵਨ ਪਲੱਸ ax bx 
ਪਲੱਸ ਗੁਣਾ ਘਟਾਓ ਦੋ ਿਮਲਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਜੋ ਤੁਸੀ ਂਉਥੇੱ ਵਰਗ ਵੇਖ ਸਕੋ ਅਤੇ ਇੱਥੇ ਤੁਹਾਨੰੂ ਵਰਗ ਿਮਲੇਗਾ c x ax bx 
ਇਸ ਲਈ ਪਲੱਸ ਿਕਉਿਂਕ ਖੱਬੇ ਪਾਸੇ ਕੋਈ ਵਰਗ ਨਹੀ ਂਹੈ  ਇਸਲਈ ਪਲੱਸ ਜ਼ੀਰੋ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਜਦୌ ਤੁਸੀ ਂ ਦੇ ਗੁਣਾਂਕ ਦੀ ਤੁਲਨਾ ਕਰੋਗੇ ਤਾਂ a b x e a b x 
ਤੁਹਾਨੰੂ ਇੱਥୌ ਕੀ ਿਮਲੇਗਾ ਉਹ ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਘਟਾਓ ਦੋ ਪਲੱਸ ਤਾਂ ਘਟਾਓ ਦੋ ਬੀ ਪਲੱਸ ਇੱਥੇ ਦਾ ਗੁਣਾਂਕ ਇੱਕ ਹੈ ਅਤੇ ਿਫਰ ਅੱਗੇ ਜੇ ਤੁਸੀ ਂਕੋਇਲ ਦੀ ਤੁਲਨਾb c c x 
ਕਰਦੇ ਹੋ ਸਟੇਟ ਕੰਸਟ୊ਟ ਗੁਣਾਂਕ ਇਹ ਤੁਹਾਨੰੂ ਖੱਬੇ ਪਾਸੇ 'ਤੇ ਇੱਕ ਘਟਾਓ ਘਟਾਓ ਦੋ ਘਟਾਓ ਦੋ ਿਦੰਦਾ ਹੈ, ਖੱਬੇ ਪਾਸੇ 'ਤੇ ਇੱਕ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ, ਇਸਲਈ c ca c ah 
ਸਾਨੰੂ ਇਹ ਿਤੰਨ ਸਮੀਕਰਨਾਂ ਿਤੰਨ ਅਣਜਾਣ ਿਤੰਨ ਸਮੀਕਰਨਾਂ ਿਮਲਦੀਆਂ ਹਨ ਤਾਂ ਜੋ ਤੁਸੀ ਂਇਹਨਾਂ ਨੰੂ ਸਪਸ਼ਟ ਤੌਰ 'ਤੇ ਹੱਲ ਕਰ ਸਕੋ a is equals to 
minus  b 
ਇਸ ਲਈ ਜਾਂ ਤਾਂ ਤੁਸੀ ਂ ਦਾ ਬਦਲਾਓ ਘਟਾਓ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਜਾਂ ਘਟਾਓ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਅਤੇ ਿਫਰ ਤੁਸੀ ਂਇਹਨਾਂ ਦੋ ਸਮੀਕਰਨਾਂ ਨੰੂ ਅਤੇ ਜਾਂ ਅਤੇ b a a b a c b 

ਿਵੱਚ ਹੱਲ ਕਰਦੇ ਹੋ ਤਾਂ ਤੁਹਾਡੇ ਲਈ ਇਹ ਹੱਲ ਕਰਨਾ ਅਤੇ ਪਤਾ ਲਗਾਉਣਾ ਬਹਤੁ ਮੁਸ਼ਕਲ ਨਹੀ ਂਹੋਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ  ਕੁਝ ਵੀ ਨਹੀ ਂਹੈ ਪਰ ਿਤੰਨ ਗੁਣਾ ਪੰਜ ਬੀ c a 
ਕੁਝ ਨਹੀ ਂਹੈ ਪਰ ਿਤੰਨ ਗੁਣਾ ਪੰਜ ਦੇ ਘਟਾਓ ਤୌ ਇਲਾਵਾ ਕੁਝ ਵੀ ਨਹੀ ਂਹੈ ਅਤੇ ਇੱਕ ਗੁਣਾ ਪੰਜ ਦੇ ਘਟਾਓ ਤୌ ਇਲਾਵਾ ਕੁਝ ਨਹੀ ਂਹੈ ਇਸਲਈ ਇੰਟਗ୥୊ਡ ਨੰੂ ਇਸ c 
ਫੈਕਟਰ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਦਰਸਾਇਆ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸਲਈ ਇੰਟੀਗਰਲ ਨੰੂ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਦਰਸਾਇਆ ਜਾਵੇਗਾ ਿਕਉਿਂਕ ਇਹ ਫੈਕਟਰ ਬਰਾਬਰ ਹੈ  ਇੱਕ ਤੱਕ  i wh 

ਇਸ ਸੰਿਖਆ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਅਤੇ ਇਹ ਸੰਿਖਆਵਾਂ ਹਨ ਇਸਲਈ ਅਸੀ ਂ ਦੇ ਮੁੱਲਾਂ ਨੰੂ ਬਦਲ ਕੇ ਇਸ ਇੰਟਗ୥୊ਡ ਨੰੂ ਇਸ ਫੈਕਟਰ ਨਾਲ ਬਦਲਾਂਗੇ ਅਤੇere a b c a 
ਵੀ ਿਤੰਨ ਗੁਣਾ ਪੰਜ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇਹ ਇੱਥੇ ਘਟਾਓ 2 ਪਲੱਸ ਦੇ ਨਾਲ ਿਤੰਨ ਗੁਣਾ ਪੰਜ ਹੈ।  ਮਾਇਨਸ 3 ਗੁਣਾ 5 ਹੈ ਇਸਲਈ ਘਟਾਓ 3 ਗੁਣਾ 5 ਗੁਣਾ b a x b x

ਜੋੜ ਮਾਫ ਕਰਨਾ ਮਾਇਨਸ 1 ਗੁਣਾ 5 ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਦਆੁਰਾ ਪੰਜ ਭਾਗ ਵਰਗ ਜੋੜ ਇੱਕ ਵਰਗ ਜੋੜ ਇੱਕ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇਹ ਪੂਰਾ ਇੰਟੈਗਰਲ ਹਣੁcc c x x dx 
ਇਸ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਇੱਕਤਰ ਹੋਣ ਵਾਲਾ ਪਿਹਲਾ ਗੁਣਕ ਬਣ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਦਜੂੇ ਫੈਕਟਰ ਨੰੂ ਏਕੀਿਕ୥ਤ ਕਰਨ ਲਈ ਬਹਤੁ ਆਸਾਨ ਹੈ ਜੋ ਅਸੀ ਂਕਰਦੇ ਹਾਂ ਉਹ ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਅਸੀ ਂ
ਇਸਨੰੂ ਦੋ ਿਹੱਿਸਆਂ ਿਵੱਚ ਵੰਡਦੇ ਹਾਂ ਇਸਲਈ ਇੰਟੈਗਰਲ ਨੰੂ ਅਸੀ ਂਅੱਗੇ ਿਲਖਾਂਗੇ ਿਕ ਘਟਾਓ ਦੋ ਘਟਾਓ ਦੇ ਿਤੰਨ ਬਾਇ ਪੰਜ ਇੰਟੈਗਰਲ ਇੱਕ ਨੰੂ ਿਤੰਨ ਦੇ ਸਾਂਝ ੇx i x 
ਇੰਟੈਗਰਲ ਵਜୌ ਲੈ ਸਕਦੇ ਹਾਂ। ਓਵਰ ਵਰਗ ਪਲੱਸ ਇੱਕ ਅਤੇ ਿਫਰ ਘਟਾਓ ਬੇਸ਼ਕ ਇੱਕ ਦਆੁਰਾ ਪੰਜ ਇੱਕ ਤୌ ਵੱਧ ਵਰਗ ਪਲੱਸ ਇੱਕ ਤਾਂ ਇਹ ਉਹ ਹੈx dx x dx 
ਜੋ ਅਸੀ ਂਮਾਇਨਸ ਿਤੰਨ ਗੁਣਾ ਪੰਜ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਬਾਇ ਪੰਜ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰਾਂਗੇ ਤਾਂ ਇੰਟੈਗਰਲ ਮੋਡ ਦੇ ਿਤੰਨ ਗੁਣਾ ਪੰਜ ਲੌਗ ਬਣ ਜਾਵੇਗਾ  ਘਟਾਓ ਦੋ ਲੀਨੀਅਰ ਿਮਆਦx 
ਘਟਾਓ ਿਤੰਨ ਗੁਣਾ ਪੰਜ ਥੀ  ਵਰਗ ਪਲੱਸ ਇੱਕ ਜੇਕਰ ਮ୊ ਇਸਨੰੂ ਇੱਕ ਨੰਬਰ ਨਾਲ ਬਦਲਦਾ ਹਾਂ ਤਾਂ ਮੈਨੰੂ ਦੋ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਿਮਲੇਗਾ ਇਸਲਈ sx t xdx dt xdx
ਦੋ ਦਆੁਰਾ ਹੋਵੇਗਾ ਇਸਲਈ ਮ୊ ਇਸਨੰੂ ਤੁਰੰਤ ਵਰਗ ਪਲੱਸ ਇੱਕ ਦੇ ਮਾਡ ਦੇ ਲਘੂਗਣਕ ਦੇ ਅੱਧ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਿਲਖ ਸਕਦਾ ਹਾਂ ਤਾਂ ਹਣੁ ਇੱਕ  ਤੁਸੀ ਂਇਸਦਾ dt x 
ਮੁਲਾਂਕਣ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹੋ ਿਸਰਫ਼ ਇੱਕ ਤୌ ਪੰਜ ਘਟਾਓ ਇਸਲਈ ਇੱਥੇ ਇਹ ਵੱਧ ਵਰਗ ਪਲੱਸ ਇੱਕ ਹੈ ਿਜਸਨੰੂ ਮ୊ ਤੁਰੰਤ ਫਾਰਮੂਲਾ ਟੈਨ ਇਨਵਰਸ ਅਤੇ ਪਲੱਸdx x x 
ਅੰਤ ਿਵੱਚ ਏਕੀਕਰਣ ਦੀ ਇੱਕ ਸਿਥਰਤਾ ਦੀ ਵਰਤୌ ਕਰਕੇ ਇਸਨੰੂ ਥੋੜਾ ਿਜਹਾ ਸਰਲ ਬਣਾ ਕੇ ਿਲਖ ਸਕਦਾ ਹਾਂ ਇੱਥੇ ਤੁਸੀ ਂਅੰਤਮ ਜਵਾਬ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹੋ ਤਾਂ ਜੋ  
ਅਿਜਹੇ ਮਾਮਿਲਆਂ ਿਵੱਚ ਿਜੱਥੇ ਫੰਕਸ਼ਨ ਨੰੂ ਅੱਗੇ ਫੈਕਟਰਾਈਜ਼ ਨਹੀ ਂਕੀਤਾ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ ਉਦਾਹਰਨ ਲਈ ਇੱਥੇ ਵਰਗ ਪਲੱਸ ਇੱਕ ਨੰੂ ਅੱਗੇ ਫੈਕਟਰਾਈਜ਼ ਨਹੀ ਂਕੀਤਾ x 
ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ ਅਸੀ ਂਇਸ ਤਕਨੀਕ ਦੀ ਵਰਤୌ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਅਤੇ ਕੁਝ ਹੋਰ ਜਾਣੇ-ਪਛਾਣੇ ਫਾਰਮੂਿਲਆਂ ਦੀ ਵਰਤୌ ਕਰਦੇ ਹੋਏ ਪੂਰਨ ਅੰਕਾਂ ਦਾ ਪਤਾ ਲਗਾ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਅੰਸ਼ਕ
ਭਾਗ ਦੇ ਇਸ ਿਵਸ਼ੇ ਨੰੂ ਅੱਗੇ ਅਿਭਆਸ ਕੀਤਾ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਜਦୌ ਤੁਸੀ ਂਸਮੱਿਸਆਵਾਂ ਨੰੂ ਹੱਲ ਕਰਦੇ ਹੋ  ਇਹ ਅਿਹਸਾਸ ਹੋਵੇਗਾ ਿਕ ਅਤੇ ਇਹਨਾਂ ਅਣਜਾਣ ab's 
ਸਿਥਰਾਂਕਾਂ ਦੇ ਮੁੱਲਾਂ ਦੀ ਗਣਨਾ ਿਕਵୈ ਕਰਨੀ ਹੈ ਅਤੇ ਇੱਕ ਵਾਰ ਜਦୌ ਤੁਸੀ ਂਉਹਨਾਂ ਨੰੂ ਰੇਿਖਕ ਜਾਂ ਚਤੁਰਭੁਜ ਕਾਰਕਾਂ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਫੈਕਟਰਾਈਜ਼ ਕਰਨ ਦੇ ਯੋਗ ਹੋ ਜਾਂਦੇ ਹੋ 
ਤਾਂ ਉਹ ਫਾਰਮੂਲਾ ਿਜਸਨੰੂ ਅਸੀ ਂ ਪਿਹਲਾਂ ਹੀ ਿਵਕਸਤ ਹੋਣ ਕਾਰਨ ਉਹ ਬਹਤੁ ਸੌਖੇ ਹੋ ਜਾਂਦੇ ਹਨ ਇਸਲਈ ਉਹਨਾਂ ਪੂਰਨ ਅੰਕਾਂ ਦਾ ਮੁਲਾਂਕਣ ਕਰਨਾ ਜੋ ਦਆੁਰਾ h p q
ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਹੁੰਦੇ ਹਨ ਿਜੱਥੇ ਉਹਨਾਂ ਦਆੁਰਾ ਨੰੂ ਅੰਸ਼ਕ ਭਾਗਾਂ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਅੱਗੇ ਿਲਿਖਆ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ ਇਹ ਬਹਤੁ ਅਸਾਨੀ ਨਾਲ ਬਣ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਅੱਗੇ ਅਸੀ ਂp q ah 
ਇੱਕ ਹੋਰ ਿਕਸਮ ਦੀ ਿਵਧੀ ਲੱਭਾਂਗੇ ਜੋ ਜਾਿਣਆ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਭਾਗਾਂ ਦਆੁਰਾ ਏਕੀਕਰਣ ਦੇ ਤੌਰ 'ਤੇ ਇਹ ਿਵਧੀ ਮਹੱਤਵਪੂਰਨ ਹੈ ਜਦୌ ਸਾਨੰੂ ਕੁਝ ਉਤਪਾਦਾਂ ਨੰੂ ਸ਼ਾਮਲ ਕਰਨ 
ਵਾਲੇ ਇੰਟਗ୥ਾਂਸ ਨੰੂ ਹੱਲ ਕਰਨਾ ਪ୊ਦਾ ਹੈ ਹਣੁ ਤੱਕ ਅਸੀ ਂਦੇਖ ਰਹੇ ਹਾਂ ਿਕ ਇੰਟੀਗ୥ੇਡਜ਼ ਗੁੰਝਲਦਾਰ ਬਣ ਰਹੇ ਹਨ ਜਦୌ ਉਹ ਕੁਝ ਉਤਪਾਦਾਂ ਨੰੂ ਸ਼ਾਮਲ ਕਰਦੇ ਹਨ ਕਈ ਵਾਰ
ਇਹ ਆਸਾਨ ਹੋ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਉਹਨਾਂ ਨੰੂ ਉਤਪਾਦਾਂ ਿਵੱਚ ਵੰਡਣ ਦੇ ਯੋਗ ਹੁੰਦੇ ਹਾਂ  ਅਤੇ ਉਹਨਾਂ ਦੇ ਪੂਰਨ ਅੰਕਾਂ ਦਾ ਪਤਾ ਲਗਾਵਾਂਗੇ ਤਾਂ ਅੱਗੇ ਅਸੀ ਂ ਦਾ ah 
ਮੁਲਾਂਕਣ ਕਰਨ ਲਈ ਇੱਕ ਹੋਰ ਤਰੀਕਾ ਦੇਖਾਂਗੇ ਿਜੱਥੇ ਇੰਟਗ୥୊ਡ ਨੰੂ ਕੁਝ ਫੰਕਸ਼ਨਾਂ ਦੇ ਉਤਪਾਦ ਵਜୌ ਿਦੱਤਾ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਕਈ ਵਾਰ ਇਹ ਸੌਖਾ ਹੋ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂ ਦੇ ah 
ਪੂਰਕ ਨੰੂ ਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਜਾਂ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਉਹਨਾਂ ਨੰੂ ਇਹਨਾਂ ਿਵੱਚ ਬਦਲ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਕੁਝ ਖਾਸ ਰਪੂ ਿਜੱਥੇ ਅਸੀ ਂਭਾਗਾਂ ਦੇ ਅਟੁੱਟ ਤੱਤਾਂ ਦਾ ਮੁਲਾਂਕਣ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਇਹ 
ਿਵਸ਼ੇਸ਼ ਿਵਧੀ ਬਹਤੁ ਉਪਯੋਗੀ ਬਣ ਜਾਂਦੀ ਹੈ 
ਇਸ ਲਈ ਅਸੀ ਂਦੇਖਾਂਗੇ ਭਾਗਾਂ ਦਆੁਰਾ ਏਕੀਕਰਣ ਵਜୌ ਜਾਣੀ ਜਾਂਦੀ ਿਵਧੀ ਿਵੱਚ ਿਵਧੀ ਇਸ ਤੱਥ ਦਆੁਰਾ ਪ୥ੇਿਰਤ ਹੁੰਦੀ ਹੈ ਿਕ ਿਵਿਭੰਨਤਾ ਦੇ ਮਾਮਲੇ ਿਵੱਚ ਅਸੀ ਂਜਾਣਦੇ ਹਾਂ 
ਿਕ ਦੋ ਫੰਕਸ਼ਨਾਂ ਅਤੇ ਦਾ ਅੰਤਰ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਉਹਨਾਂ ਦੇ ਗੁਣਨਫਲ ਦੇ ਅੰਤਰ ਨੰੂ ਲ୊ਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਇਹ ਪਤਾ ਚਲਦਾ ਹੈ ਿਕ ਅਤੇ ਸਪੱਸ਼ਟ ਤੌਰ 'ਤੇ ਿਕੱਥੇ ਹਨ। u v u v x
ਦਾ ਫੰਕਸ਼ਨ ਮੰਿਨਆ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਇਸ ਨੰੂ ਪੂਰੀ ਤਰ୧ਾਂ ਏਕੀਿਕ୥ਤ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਅਸੀ ਂਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਅਸੀ ਂਇਸ ਇੰਟੈਗਰਲ ਓਪਰਸ਼ੇਨ ਨੰੂ ਚਲਾ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ah 
ਸਾਨੰੂ ਬਰਾਬਰ ਿਮਲਦਾ ਹੈ ਦਾ ਇੰਟੈਗਰਲ ਓਵਰ ਪਲੱਸ ਹਣੁ ਜੇਕਰ ਮ୊ ਇਸ ਨੰੂ uv udv dx integral of du over dx times vdx udv 
ਉਪੱਰ ਲੈ ਕੇ ਇਹ ਸਮੀਕਰਨ ਿਲਖਦਾ ਹਾਂ ਖੱਬੇ ਪਾਸੇ ਕਰੋ ਅਤੇ ਇਸਨੰੂ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਿਲਖੋ ਿਫਰ ਵਾਰ ਤୌ ਵੱਧ ਦਾ ਘਟਾਓ ਬਣ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਹਣੁ ਇੱਥੇ dx uv dx vdx 
ਕੁਝ ਧਾਰਨਾਵਾਂ ਬਣਾਓ ਿਕ ਦਾ ਇੱਕ ਫੰਕਸ਼ਨ ਹੈ ਅਤੇ ਦਾ ਇੱਕ ਫੰਕਸ਼ਨ ਹੈ ਿਜਵୈ ਿਕ ਉਤੇੱ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੁੰਦਾ ਹੈ।  ਤੁਸੀ ਂਵੇਖੋਗੇ a is u xfx v x dv dx gx 
ਿਕ ਅਸੀ ਂਅਿਜਹਾ ਿਕਉ ਂਕਰ ਰਹੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਜੋ ਇਹ ਇੱਥੇ ਆਵੇਗਾ ਿਕ ਉਤੇੱ ਹੈ ਤਾਂ ਗੁਣਾ ਹੈ ਤਾਂ ਇਹ ਸਮੀਕਰਨ ਬਰਾਬਰ ਦੇ fxdv dx dx fx gxdx fxgxdx 
ਅਟੁੱਟ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਰਪੂ ਲੈ ਲਵੇਗਾ।  ਲਈ uv 
ਇਸ ਲਈ ਉਤੇੱ ਹੈ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਇਸਲਈ ਦਾ ਇੰਟੈਗਰਲ ਹੋਵੇਗਾ ਘਟਾਓ ਉਤੇੱ ਿਕਉਿਂਕ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ u fxdv dx gx v gxdx d dx u fx 
ਇਸਲਈ ਓਵਰ ਗੁਣਾ ਹੋਵੇਗਾ ਦਬੁਾਰਾ ਇੰਟੈਗਰਲ ਇੰਟੈਗਰਲ ਪੁਟ ਬੰਦ ਬਰੈਕਟ ਅਤੇ ਿਫਰ ਸਮੁੱਚਾ ਇੰਟੈਗਰਲdu dx f Prime x vv gx gx dx a  
ਇਸ ਸਾਰੀ ਚੀਜ਼ ਦਾ ਅਟੁੱਟ ਅਟੁੱਟ ਹੈ ਤਾਂ ਜੋ ਅਸੀ ਂਇੱਥੇ ਦੇਿਖਆ ਿਕ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਦੋ ਫੰਕਸ਼ਨਾਂ ਦੇ ਗੁਣਨਫਲ ਦੇ ਇਸ ਿਭੰਨਤਾ ਨੰੂ ਲ୊ਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਅਸੀ ਂਉਸ ਫਾਰਮੂਲੇ ਦੀ ਵਰਤୌ
ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਅਸੀ ਂਆਖਰਕਾਰ ਇਹਨਾਂ ਦੋ ਫੰਕਸ਼ਨਲ ਪਛਾਣਾਂ ਦੀ ਵਰਤୌ ਕਰਨ ਲਈ ਅਸੀ ਂਿਕੱਥੇ ਪਹੁੰਚਦੇ ਹਾਂ  ਫੰਕਸ਼ਨਾਂ ਦਾ ਇਸ ਫਾਰਮੂਲੇ ਦਾ ਏਕੀਕਰਣ ਦੇfxgxdx 
ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਏਕੀਕਰਣ ਘਟਾਓ ਦਾ ਏਕੀਕਰਣ ਦੇ ਏਕੀਕਰਣ ਿਵੱਚ ਅਤੇ ਿਫਰ ਪੂਰੇ ਦਾ ਏਕੀਕਰਣ fx gxdx f prime x gxdx 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਭਾਗਾਂ ਦਆੁਰਾ ਏਕੀਕਰਣ ਦਾ ਫਾਰਮੂਲਾ ਬਣ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਜਾਂ ਦੋ ਫੰਕਸ਼ਨਾਂ ਦੇ ਉਤਪਾਦ ਦੇ ਏਕੀਕਰਣ ਲਈ ਫਾਰਮੂਲਾ ਬਣ ਜਾਂਦਾ ਹੈ  ਇਸਨੰੂ ਉਤਪਾਦ ਦੇ 
ਏਕੀਕਰਣ ਨੰੂ ਸਮਝੋ ਤਾਂ ਅਸੀ ਂਇੱਕ ਫੰਕਸ਼ਨ ਨੰੂ ਪਿਹਲੇ ਫੰਕਸ਼ਨ ਅਤੇ ਦਜੂੇ ਫੰਕਸ਼ਨ ਨੰੂ ਦਜੂਾ ਫੰਕ ਕਹਾਂਗੇ  tion 
ਇਸ ਲਈ ਇੰਟਗ୥୊ਡ ਨੰੂ ਦੋ ਫੰਕਸ਼ਨਾਂ ਦਾ ਗੁਣਨਫਲ ਿਲਿਖਆ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਪਿਹਲਾਂ ਦਜੂੇ ਿਵੱਚ ਿਫਰ ਇੰਟੈਗਰਲ ਬਰਾਬਰ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਅਸੀ ਂ ਨੰੂ ਪਿਹਲੇ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ fx 
ਕਾਲ ਕਰ ਰਹੇ ਹਾਂ ਅਸੀ ਂਇਸਨੰੂ ਆਮ ਤੌਰ 'ਤੇ ਯਾਦ ਰਖੱਦੇ ਹਾਂ ਜਾਂ ਯਾਦ ਰੱਖਦੇ ਹਾਂ ਇਸ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਇੰਟੈਗਰਲ ਦਆੁਰਾ ਗੁਣਾ ਕੀਤਾ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਿਜਸਦਾ ਮਤਲਬ ਹੈ gxdx 
ਦਜੂੇ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦਾ ਇੰਟੈਗਰਲ ਮਾਇਨਸ ਇੰਟੈਗਰਲ ਪ୥ਾਈਮ ਜੋ ਿਕ ਹੈ। ਪਿਹਲੇ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦੀ ਿਵਿਭੰਨਤਾ ਨੰੂ ਦਜੂੇ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦੇ ਇੰਟੈਗਰਲ ਨਾਲ ਗੁਣਾ ਕੀਤਾ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਤਾਂ f 
ਗੁਣਨਫਲ ਦਾ ਏਕੀਕਰਣ ਦਜੂੇ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦਾ ਪਿਹਲਾ ਫੰਕਸ਼ਨ ਇੰਟੈਗਰਲ ਬਣ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਘਟਾਓ ਪਿਹਲੇ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦਾ ਦਜੂੇ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦੇ ਇੰਟੈਗਰਲ ਿਵੱਚ ਇੰਟੈਗਰਲ 
ਿਡਫਰ୊ਸ਼ਨ ਆਉ ਇੱਕ ਤੇਜ਼ ਉਦਾਹਰਣ ਵੇਖੀਏ ਜੋ ਸਾਡੀ ਮਦਦ ਕਰੇਗਾ  ਇਸ ਫਾਰਮੂਲੇ ਨੰੂ ਸਮਝਣ ਲਈ ਦਾ ਮੁਲਾਂਕਣ ਕਰਨ xe raise to power xdx 
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ਲਈ ਬਹਤੁ ਹੀ ਸਧਾਰਨ ਉਦਾਹਰਨ ਹੈ ਤਾਂ ਇਸ ਦਾ ਮੁਲਾਂਕਣ ਕਰਨ ਲਈ ਅਸੀ ਂਇੱਕ ਫੰਕਸ਼ਨ ਨੰੂ ਪਿਹਲੇ ਫੰਕਸ਼ਨ ਵਜୌ ਚਣੁ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਮੰਨ ਲਓ ਿਕ ਅਸੀ ਂਇਸਨੰੂ 
ਪਿਹਲੇ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦੇ ਤੌਰ ਤੇ ਚਣੁ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਅਤੇ ਇਸਨੰੂ ਦਜੂੇ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦੇ ਤੌਰ ਤੇ ਚਣੁਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਫਾਰਮੂਲਾ ਫਸਟ ਫੰਕਸ਼ਨ ਨੰੂ ਕੀ ਕਿਹੰਦਾ ਹੈ? ਸੈਿਕੰਡ ਦਾ ਏਕੀਕਰਨ x e 

ਦਾ ਪਾਵਰ ਘਟਾਓ ਫਰਕ ਤੱਕ ਵਧਾਇਆ ਿਗਆ ਹੈ ਪ୥ਾਈਮ ਇਸਲਈ ਪ୥ਾਈਮ ਇੱਕ ਦਜੂੇ ਦੇ ਦਜੂੇ ਏਕੀਕਰਣ ਦੇ ਏਕੀਕਰਣ ਦਆੁਰਾ ਗੁਣਾ ਕੀਤਾf x irst x dx 
ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਨੰੂ ਪੂਰੇ ਦੇ ਪਾਵਰ ਇੰਟੈਗਰਲ ਿਵੱਚ ਵਧਾਇਆ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸਲਈ ਇਹ ਤੁਹਾਨੰੂ ਨੰੂ ਪਾਵਰ ਮਾਇਨਸ ਐਕਸਪੋਨ୊ਸ਼ੀਅਲ ਇੰਟੈਗਰਲ ਨੰੂ e x xe x 
ਦਬੁਾਰਾ ਨੰੂ ਪਾਵਰ ਅਤੇ ਪਲੱਸ ਿਵੱਚ ਵਧਾਉਦਂਾ ਹੈ।  ਅੰਤ ਿਵੱਚ ਏਕੀਕਰਣ ਦਾ ਇੱਕ ਸਿਥਰ ਮਾਫ ਕਰਨਾ, e x 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਇਸ ਕੇਸ ਿਵੱਚ ਏਕੀਕਰਣ ਦੇ ਇਸ ਫਾਰਮੂਲੇ ਨੰੂ ਭਾਗਾਂ ਦਆੁਰਾ ਵਰਤਦੇ ਹੋਏ ਇੰਟੈਗਰਲ ਹੈ ਜੋ ਮਹੱਤਵਪੂਰਨ ਹੈ ਜਾਂ ਤੁਸੀ ਂਇੱਥੇ ਨੋਟ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹੋ ਿਕ ਜਦୌ
ਵੀ ਅਸੀ ਂਫਾਰਮੂਲੇ ਦੀ ਵਰਤୌ ਦੌਰਾਨ ਪਿਹਲਾਂ ਏਕੀਿਕ୥ਤ ਕਰ ਰਹੇ ਹੁੰਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਅਸੀ ਂਸਿਥਰਤਾ ਦੀ ਵਰਤୌ ਨਹੀ ਂਕਰ ਰਹੇ ਹੁੰਦੇ ਹਾਂ।  ਇਹ ਤੁਹਾਡੇ ਲਈ ਇੱਥੇ ਹੈ ਅਤੇ ਵੇਖੋ ਿਕ 
ਕੀ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਮੰਨ ਲਓ ਿਕ ਏਕੀਕਰਣ ਦੀ ਪ୥ਿਕਿਰਆ ਦੇ ਦੌਰਾਨ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਸਿਥਰਾਂਕਾਂ ਦੀ ਵਰਤୌ ਕੀਤੀ ਹੈ ਤਾਂ ਦਾ ਇੰਟੈਗਰਲ ਨੰੂ ਪਾਵਰ ਿਵੱਚ ਿਲਆ xe xdx 
ਿਗਆ ਹੈ, ਇਹ ਪਿਹਲਾ ਫੰਕਸ਼ਨ ਹੈ, ਇਹ ਏਕੀਕਰਣ ਿਵੱਚ ਦਜੂਾ ਫੰਕਸ਼ਨ ਹੈ।  ਦਾ ਦਜੂਾ 
ਇਸ ਲਈ ਿਲਖਣ ਦੀ ਬਜਾਏ ਇੱਥੇ e raise to power xi e raise to power x plus c minus integration 

ਿਲਖਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ।  ਇਹ ਦਜੂੇ ਦਾ ਇੱਕ ਦਬੁਾਰਾ ਏਕੀਕਰਣ ਹੋਵੇਗਾ ਨੰੂ differentiation of first fu nction i i e raise to 
ਿਫਰ ਿਲਖਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਸੀ ਤਾਂ ਆਖਰਕਾਰ ਮੈਨੰੂ ਇੱਥੇ ਕੀ ਿਮਲੇਗਾ ਉਹ ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਨੰੂ ਪਾਵਰ ਪਲੱਸ ਮਾਇਨਸ ਇੰਟੀਗ୥ੇਲpower x plus c dx xe x cx 

ਿਵੱਚ ਹਣੁ ਇਸ ਸ਼ਬਦ ਦਾ ਵਧਾਇਆ ਿਗਆ ਹੈ।  ਪਾਵਰ ਇਸ ਫੈਕਟਰ ਦੇ ਕਾਰਨ ਇੱਕ ਸਿਥਰ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇੰਟੈਗਰਲ ਮੈਨੰੂ ਪਲੱਸ ਇੱਕ ਹੋਰ ਸਿਥਰ e x c cx c 
ਇੱਕ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰੇਗਾ ਇਹ ਇਸ ਨਾਲ ਰਦੱ ਕਰਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਆਖਰਕਾਰ ਮ୊ ਨੰੂ ਪਾਵਰ ਮਾਇਨਸ ਵਧਾ ਕੇ ਪਾਵਰ ਪਲੱਸ ਅਤੇ ਸਿਥਰ ਇੱਕ cx cx xe x e x c 
ਪ୥ਾਪਤ ਕਰਦਾ ਹਾਂ ਜੋ ਤੁਸੀ ਂਜਾਣਦੇ ਹੋ ਿਕ ਸਿਥਰ ਤੱਕ ਇਹ ਠੀਕ ਹਨ ਇਸਲਈ ਇਹ ਦੋ ਇੰਟੈਗਰਲ ਸਮਾਨ ਹਨ ਇਸਲਈ ਏਕੀਕਰਣ ਦੀ ਪ୥ਿਕਿਰਆ ਦੇ ਦੌਰਾਨ ਸਿਥਰਾਂਕ 
ਨੰੂ ਿਲਖਣਾ ਬੇਲੋੜਾ ਹੈ ਅਤੇ ਅਸੀ ਂਉਹਨਾਂ ਨੰੂ ਛੱਡ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਜੋ ਅਸੀ ਂਦਜੂੇ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦੇ ਇੰਟੈਗਰਲ ਨੰੂ ਿਲਖਣ ਵੇਲੇ ਅਤੇ ਉਸ ਸਮୈ ਿਵੱਚ ਪਰੇਸ਼ਾਨ ਨਾ ਹੋਵੋ  ਅਸੀ ਂਉਹਨਾਂ 
ਸਿਥਰਾਂਕ ਨੰੂ ਛੱਡ ਿਦੰਦੇ ਹਾਂ ਇੱਥੇ ਚਣੁਨਾ ਜਾਂ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦੀ ਚੋਣ ਕਰਨਾ ਬਹਤੁ ਮਹੱਤਵਪੂਰਨ ਹੈ ਿਕ ਿਕਹੜੇ ਫੰਕਸ਼ਨ ਨੰੂ ਪਿਹਲੇ ਫੰਕਸ਼ਨ ਵਜୌ ਚਿੁਣਆ ਜਾਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਅਤੇ
ਿਕਹੜਾ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦਜੂੇ ਫੰਕਸ਼ਨ ਵਜୌ ਚਿੁਣਆ ਜਾਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਫਾਰਮੂਲੇ ਨੰੂ ਵੇਖਦੇ ਹੋ ਉਤਪਾਦ ਇਹ ਫਾਰਮੂਲਾ ਬਹਤੁ ਸੌਖਾ ਬਣ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਜੇਕਰ ਸਾਡੇ ਕੋਲ 
ਫੰਕਸ਼ਨਾਂ ਦੀ ਇੱਕ ਸਹੀ ਚੋਣ ਹੈ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਿਧਆਨ ਨਾਲ ਫਾਰਮੂਲੇ ਿਵੱਚ ਿਧਆਨ ਨਾਲ ਦੇਖਦੇ ਹੋ ਿਕ ਇੱਥੇ ਕੀ ਹੋ ਿਰਹਾ ਹੈ ਿਕ ਉਤਪਾਦ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦਜੂੇ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦਾ ਅਟੁੱਟ 
ਹੋਣਾ ਹੈ ਅਤੇ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦੀ ਿਵਿਭੰਨਤਾ  ਪਿਹਲਾ ਫੰਕਸ਼ਨ 
ਇਸ ਲਈ ਜੇਕਰ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਇੱਕ ਫੰਕਸ਼ਨ ਹੈ ਜੋ ਘਟਾਉਦਂਾ ਹੈ ਜਦୌ ਅਸੀ ਂਡੈਰੀਵੇਿਟਵ ਲ୊ਦੇ ਹਾਂ ਉਦਾਹਰਨ ਲਈ ਇੱਕ ਪੌਲੀਨੋਮੀਅਲ ਫੰਕਸ਼ਨ ਤੁਸੀ ਂਜਾਣਦੇ ਹੋ ਿਕ ਜੇਕਰ 
ਤੁਸੀ ਂਬਹਪੁਦ ਫੰਕਸ਼ਨ ਨੰੂ ਵੱਖ ਕਰਦੇ ਹੋ ਤਾਂ ਇਸਦੀ ਿਡਗਰੀ ਘੱਟ ਜਾਂਦੀ ਹੈ ਤਾਂ ਅਸੀ ਂਉਸ ਬਹਪੁਦ ਫੰਕਸ਼ਨ ਨੰੂ ਪਿਹਲੇ ਫੰਕਸ਼ਨ ਅਤੇ ਦਜੂੇ ਫੰਕਸ਼ਨ ਨੰੂ ਦਜੂੇ ਫੰਕਸ਼ਨ ਵਜୌ 
ਚਣੁ ਸਕਦੇ ਹਾਂ। ਪਰ ਇਸਨੰੂ ਿਨਯਮ ਦੇ ਤੌਰ ਤੇ ਨਹੀ ਂਮੰਿਨਆ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ ਇਹ ਇਸ ਗੱਲ 'ਤੇ ਿਨਰਭਰ ਕਰਦਾ ਹੈ ਿਕ ਸਾਡਾ ਦਜੂਾ ਫੰਕਸ਼ਨ ਕੀ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਜੇਕਰ ਸਾਡੇ 
ਕੋਲ ਇੱਕ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਦਜੂਾ ਫੰਕਸ਼ਨ ਹੈ ਜੋ ਦੇਣਾ ਹੋਵੇਗਾ ਜਾਂ ਉਹ ਫੰਕਸ਼ਨ ਿਜਸ ਲਈ ਅਸੀ ਂਇੰਟੀਗਰਲ ਨਹੀ ਂਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਇਹ ਸਾਡੇ ਲਈ ਮੁਸ਼ਕਲ ਹੋਵੇਗਾ। 
ਉਸ ਇੰਟੈਗਰਲ ਦਾ ਮੁਲਾਂਕਣ ਕਰਨ ਲਈ ਅਸੀ ਂਇਹਨਾਂ ਫੰਕਸ਼ਨਾਂ ਦੀ ਚੋਣ ਦੀ ਖੋਜ ਕਰਾਂਗੇ ਿਕ ਸਾਨੰੂ ਿਕਹੜੇ ਫੰਕਸ਼ਨ ਨੰੂ ਪਿਹਲੇ ਫੰਕਸ਼ਨ ਵਜୌ ਚਣੁਨਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਸਾਨੰੂ 
ਦਜੂੇ ਫੰਕਸ਼ਨ ਵਜୌ ਵੀ ਚਣੁਨਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਿਕ ਸਾਨੰੂ ਸਾਡੀ ਅਗਲੀ ਕਲਾਸ ਿਵੱਚ ਇਸ ਿਵਸ਼ੇਸ਼ ਫਾਰਮੂਲੇ ਦੀ ਵਰਤୌ ਿਕਵୈ ਕਰਨੀ ਚਾਹੀਦੀ ਹੈ, ਧੰਨਵਾਦ 
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