
मागील वगाŊतील िवȨाȚाōचे ˢागत आहे, आʉी िविशʼ अिवभाǛ कसे शोधायचे ते पािहले Ǜात बŠपदी अिभʩƅी समािवʼ आहेत आʉी ɘस px q
ओʬर ˍेअर अिधक अिधक अिधक या वगाŊǉा उȅराधाŊत अिवभाǛ घटक शोधले. ˍेअर अिधक अिधक आिण ax bx c px q ax bx c 
िविशʼ केस ʉणून एक ओʬर ˍेअर अिधक अिधक आिण ˍेअर अिधक अिधक या सवŊ इंिटŤʤचे आʉी काही ǒात ax bx c ax bx c 
फॉमŊमȯे ŝपांतर केले आिण ȑा ǒात फॉमŊचा वापर कŝन आʉी ȑांचे मूʞांकन करǻाचा Ůयȉ करतो. पुढे जाǻापूवŎ मी या िविशʼ फॉमŊशी संबंिधत
एक उदाहरण आणखी काही उदाहरणे घेईन अिधक समजून घेǻासाठी िकंवा आʉी िशकलेʞा पȠती कशा लागू करायǉा यासाठी येथे एक ūुत ah 
उदाहरण िनवडू . चार वजा चौरस ʉणून जर तुʉी ȑाची तुलना अिधक पेƗा वगाŊǉा वगŊमूळावर अिधक या फॉमŊशी केली तर x x px q x bx c 
लƗात येईल की येथे ऋण वजा एक आहे ʉणून मागील वगाŊत आʉी काय करतो याचे मूʞमापन करǻासाठी मी तुʉाला सांिगतले होते की a i s 
आʉी भाजक अिधक İ̾थरांकाǉा ʩुȋɄाǉा िविशʼ संयोजनाǉा ̊ʼीने अंश िलिहतो ʉणजे तुʉी ते िलš 2 वजा 1 हे वगŊमूळ वगळता भाजक x 
फंƕनǉा ǉा ǉा बरोबरीचे आहे ʉणून ते येथे आहे 4 वजा चौरस अिधक ʉणजे चार वजा दोन अिधक आता गुणाकार dx dx x x b x b 
िमळेल दोɎी बाजू बŠपदी आहेत ʉणून आपण गुणांकांची तुलना कŝ शकतो ʉणून Ůथम ǉा गुणांकाची तुलना करा ʉणजे तुʉाला दोन समान x 
वजा दोन िमळतील असा अथŊ होतो की वजा एक ǉा बरोबरीचे आहे आिण नंतर चार अिधक वजा एक ǉा बरोबरीचे आहे ʉणजे बरोबर a a b b 
तीन आहे याचा अथŊ असा होतो की एकदा आपʞाला आिण ची मूʞे िमळाली की आपण हे दोन वजा एक अिवभाǛ मधील या अिभʩƅीȪारे a b x 
बदलू या अिवभाǛ आहे i
ȑामुळे आता ही संǒा बदलʞानंतर अिवभाǛ ला ने वेळ ʉणून दाखवता येईल जे ǉा ऐवजी चार वजा दोन आहे माफ करा ते वजा i dx d ai x 
एक वजा एक वजा एक गुणा चार वजा दोन आिण अिधक चे मूʞ ठेवावे लागेल. हा चार वजा वगाŊǉा वगŊमूळाने तीन भाग जातो x b b x x d dx 
हे वजा एक गुिणले चार वजा दोन असे िलš शकतो चार वजा दोन भािगले चार वजा दोन अिधक पुढील पद तीन अिवभाǛ वर चारxi x x xdx dx 
माझे चार वजा चे वगŊमूळ आहे चार वजा चौरस अह येथे हे दोन भाग पहा ʉणजे पूवŎǉा बाबतीत जेʬा वगŊमूळ नʬते तेʬा आʉी Ɨमˢ x x x x 
चार उणे चौरस चार वजा चौरस बदलले होते ʉणून पूवŎǉा बाबतीत जेʬा हे वगŊमूळ नʬते तेʬा आʉी बदलले हे पद ʉणजे ते Ȫारे x x x x t 
एक झाले ʉणून आपण तीच ŮिŢया कŝ आिण ते काय िवकिसत होते ते पाš या ʉणजे चार वजा हा चौरस ǉा बरोबरीचा आहे ʉणजे चार x x t 
वजा दोन ǉा बरोबरीने वळतो. अिवभाǛ ǉा वगŊमूळावर अिधक दुस-या अिवभाǛ ǉा तीन पट जाˑ असेल याचे मूʞमापन xdx dt dt t 
करǻासाठी आपण हे करतो की ते चौरस अिधक अिधक या ˢŝपाचे आहे ʉणून आपण Ůयȉ कŝ की हे पिहले आहे Ǜा फॉमŊची आपण x bx c 
मागील वगाŊत चचाŊ केली होती, हा वगŊ Ŝ Ȫारे एक फॉमŊ आहे चा चौरस अिधक अिधक ʉणजे तुʉी ȑातून एक पįरपूणŊ चौरस बनवǻाचा t x bx c 
Ůयȉ कराल ʉणजे तुʉाला सहज िदसेल की मी चार वजा चौरस हे चौरस वजा चार असे िलš शकतो जे मी पुढे चार ʉणून िलš शकतो. x x x x 
वजा चौरस वजा चार अिधक चार जे ȑास चार वजा वजा दोन पूणŊ चौरस बनवेलx x x 
ȑामुळे चार वजा चौरस हा शɨ आता चार वजा वजा दोन पूणŊ वगाŊत ŝपांतįरत होतो या चे मूळ Ȫारे सहज मूʞमापन केले जाऊ x x x dt t 
शकते. मुळात वजा अधाŊ ʉणजे तुʉाला t raise to power t raise to power to parted the half of half and 

जर मी ला टाकले तर ʉणजे हे इंिटŤल ǉा this integral x minus two equals u dx is equals to du du over 
ŝपात ŝपांतįरत होईल चार वजा वगाŊचे वगŊमूळ जर तुʉाला हे सूũ आठवत असेल तर हे एक वगŊ वजा वगाŊचे ˢŝप आहेu ah u 
ȑामुळे शेवटी हे ǉा दोन वगŊमूळाचे वजा तीन वगŊ उणे वगŊ असे िनघेलt a u 
ȑामुळे हे साइन होईल बाय दोन अिधक İ̾थरांक शेवटी ची मूʞे बदलून आिण आपʞाला ǉा दोन वगŊमूळाचे inverse u by acu t u t 
वजा िमळेल आिण ʉणजे चार वजा चौरस अिधक तीन साइन ʩुǿम हे दुसरे काहीही नाही तर वजा दोन भािगले दोन अिधक t x x u x 
एकीकरणाचा İ̾थरांक ʉणून आपण लƗात ƽा की दोन चे एकũीकरण वजा एक भागाकार चार उणे चौरसाǉा मुळाने भािगले हे अिवभाǛ x x x 
मूʞ आपʞाला िमळते ते येथे अिधक महȇाचे आहे ते ʉणजे आपण दोन ˢतंũ अिवभाǛांमȯे ŝपांतįरत कŝन कसे पुढे गेलो हे समजून घेणे Ǜाǉा
कʙनेचे मूʞमापन कसे करायचे हे आपʞाला मािहत आहे Ǜासाठी आपण येथे पुढे गेलो आहोत. ही िविशʼ सम˟ा भाजकाǉा ʩुȋɄाचे संयोजन 
ʉणून अंश िलिहǻाची ही सम˟ा आणखी अशा Ůकरणांसाठी वापरली जाऊ शकते जेथे पįरमाण संǒा असलेʞा भाजकाला अȯाŊपेƗा जाˑ पदवी आहे
उदाहरणाथŊ आतापयōत आʉी या दोन Ůकरणांचा िवचार केला आहे जेथे भाजक ˍेअर अिधक अिधक येथे पदवी एक आहे िकंवा संपूणŊ ax bx c 
पदाला पदवी अधाŊ वगŊमूळ आहे ʉणजे अंश अधाŊ असणे ʉणजे ȑा ʩितįरƅ इतर काही संǒा असʞास उदाहरणाथŊ देखील ʉणा हा ˍेअरah ax 
अिधक अिधक हा पॉवर बेरीज तीन चार िकंवा इतर काही संƥेवर वाढवला आहे तर तुʉी अिधक िलिहǻासाठी समान कʙना वापŝ bx c px q 
शकता या भाजकाचे ʩुȋɄ अिधक काही İ̾थरांक आिण नंतर तुʉी पुढे जाऊ शकता पुढे आणखी एक ūुत साधे उदाहरण िनवडू , ʉणून ah ah x 

ǉा वगŊमूळावर वगाŊचा अिवभाǛ भाग शोधूया आिण घात 6 पयōत वाढवूया जेथे हा काही İ̾थरांक आहे जो धनाȏक raise to power 6 x a 
आहे आिण आपʞाला ते शोधायचे आहे. हे अिवभाǛ या अिवभाǛतेकडे काळजीपूवŊक पहा ʉणजे आʉाला चांगले शोधून काढावे लागेल, मला आशा 
आहे की तुमǉा ȕरीत लƗात आले असेल की हे अिवभाǛ Ɛूब ˍेअरǉा ˍेअर ŝटवर ˍेअर ʉणून दशŊिवले जाऊ शकते आिण पॉवर x x dx 
िसƛला वाढवले ​​​​जाते आिण जर मी घेतले तर Ɛूबचे ʩुȋɄ ला ˍेअर िमळेल जो इंिटŤँडचा भाग आहे ʉणून Ɛूब घेतʞास x i ah x x x 
ˍेअर चा नवीन ʬेįरएबल वाढ ǉा बरोबरीचा होतो आिण ʉणून हे इंिटŤल एक मȯे ŝपांतįरत होईल चौरसावर तीन िद टी ˍेअर dx t dt 
ɘसचे मूळ कारण मला माझे सूũ वापरायचे आहे जे मला आधीच मािहत आहे चौरस अिधक एक चौरस Ůकारचा फॉʄुŊला ʉणून हा पॉवर िसƛ ah x 
वर वाढवा ʉणजे मी एक घन ˍेअर ʉणून िलहावे जेणेकŝन हे सहजपणे ǒात फॉमŊ होईल अिवभाǛ ओʬर ˍेअर अिधक जर मी हा एक dt t 
Ɛूब काही नवीन संƥा आहे असे समजले तर हा ˍेअर अिधक ˍेअर आहे ʉणून ˍेअर अिधक ˍेअरǉा अिवभाǛतेसाठी ते ɘस t t t 
ˍेअर ŝटǉा लॉगॅįरथिमकिशवाय दुसरे काहीही नाही हे आपʞाला मािहत आहे ˍेअर ɘस ˍेअर ʉणजे Ɛूब ˍेअर ɘस कॉɍंट जे शेवटी t 
आपʞाला ȑाचे Ɛूब अिधक Ɛूब ˍेअर एक Ɛूब ˍेअर ɘस कॉɍंट ʉणजे काय आहे याचा तीन बाय तीन लॉग देतेt x x 
ȑामुळे येथे एक छोटीशी गोʼ लƗात येते की िसƛ ʉणून िलिहता येईल बार दोन पयōत वाढवलेला एक घन आपण हे उदाहरण सहजपणे सोडवू शकतो 
आȅापयōत आपण पािहले आहे की िविशʼ बीजगिणतीय ˢŝपात िलिहलेʞा काही अिवभाǛांचे मूʞमापन या तंũांचा वापर कŝन केले जाऊ शकते जे 
आपण पुढे िवकिसत केले आहे आह आता आपण दुसरी पȠत पाš पȠत ʉणून ओळखले जाते आंिशक अपूणाōकाने ʉणून जर आपʞाला इंिटŤँड 
िदलेले असेल तर हे Ȫारे फॉमŊचे आहे , ʉणून आपण या Ůकारचे अिवभाǛ शोधणार आहोत,qxdx px 
ȑामुळे आमचा इंिटŤँड बाय असा आहे की शूɊाǉा बरोबरीचा नाही ʉणजे हे आिण चे पįरमेय फंƕन आहे जेथे आिण हे px qx qx p q p q 
चल मȯे बŠपदी आहेत ʉणूनx 
आंिशक अपूणाōकांची पȠत वापरǻासाठी आपण या आिण वर काही िविशʼ ŝपे गृहीत धŝ , बŠपदीची पदवी सवŖǄ पदवी ʉणून पįरभािषत p q 
केली जाते. ʬेįरएबलसाठी वतŊमान टमŊ उदाहरणाथŊ चौरस अिधक तीन अिधक चार जर मी ते ʉणून पįरभािषत केले तर हे पदवी दोन िकंवा x x apx 
चतुभुŊज बŠपदी आहे असे ʉटले जाते ȑाचŮमाणे जर मी Ɛूबमȯे एखादी अिभʩƅी पįरभािषत केली तर ती Ɛूिबक ʉणून पįरभािषत केली जाईल 
मला आशा आहे तुʉा सवाōना याची जाणीव आहे ʉणून जर बŠपदी ची पदवी बŠपदी ǉा अंशापेƗा कमी असेल तर पįरमेय फंƕन Ȫारे px qx p q
आपण ȑाला योƶ ʉणू आिण जर तसे नसेल तर पदवी पेƗा मोठी िकंवा ȑाǉा बरोबरीची असेल. मग आपण ȑाला अयोƶ ʉणतोq 
ȑामुळे योƶ तकŊ शुȠ साठी ची िडŤी ǉा िडŤी पेƗा कमी असावी एक महȕाची वˑुİ̾थती एक लƗात ƽा की हे अयोƶ असले तरी f px qx ah 
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उदाहरणाथŊ ची िडŤी पेƗा मोठी आहे हे आपण लाजŊ िडİʬजन वापŝ शकतो आिण नंतर आपण ते िलš शकतो एक आह बŠपदी आिण px qx ah 
आणखी एक पįरमेय फंƕɌ ʉणून जे एक Ůसाराȏक कायŊ असेल मी तुʉाला उदाहरणाǉा मदतीने दाखवेन की आंिशक अपूणाōकांǉा पȠतीसाठी 
असे कसे केले जाऊ शकते जे आʉी गृहीत धरतो की भाजक बŠपदी हे घटकबȠ केले जाऊ शकते एकतर रेखीय िकंवा िȪपदीय बŠपदांमȯे याचा qx 
अथŊ असा की आपण या ला रेखीय घटकांǉा संदभाŊत फॅƃराइज कŝ शकतो िकंवा नाही तर िकमान चतुभुŊज बŠपदीमंȯे असे एक उदाहरण qx 
आपण आधीǉा वगाŊत पािहले आहे, जेʬा आपण वगाŊवर ǉा अिवभाǛतेचे मूʞमापन करत होतो. वजा एक चौरस ʉणून येथे तुʉी x dx 
काळजीपूवŊक पािहʞास इंिटŤंॅड हा बाय या ˢŝपाचा आहे जेथे समान आहे आिण हा चौरस वजा चौरस आहे तसेच हा वजा गुणाp q p q x q x 

अिधक ʉणून िलिहता येईल. आिण ितथे हे दोन रेखीय बŠपदी बनवǻाǉा ̊ʼीने फॅƃराइǕ केले जाऊ शकतेx a fore q q 
ȑामुळे आिण ǉा िविशʼ ŝपांवर अवलंबून आपण िविशʼ आंिशक अपूणाōक गृहीत धŝ शकतो ʉणून पįरमेय कायाŊचे ˢŝप आिण आंिशक p q 
अपूणाōक आपण ȑासाठी िनवडले पािहजे जेणेकŝन फॉमŊ रेखीय असेल तर अंशामȯे आिण भाजक जो िȪघात आहे तो दोन िभɄ रेषीय घटकांचा ah 
घटक ʉणून िलिहता येतो एक ǉा बरोबरीचा नाही कधीकधी जर आपण हा या आिण ǉा बरोबरीने ठेवला तर ȑाला मूळ देखील b qx 0 a b 
ʉणतात
ȑामुळे ȑा अथाŊने आपण कŝ शकतो असे समजा की िडनोिमनेटर फंƕनची दोन वेगळी मुळे आिण आहेत अशा बाबतीत आपण आंिशक a b 
अपूणाōक वर वजा अिधक वर वजा ʉणून िनवडतो ȑाचŮमाणे केस पुनरावृȅी ŝट अंश फंƕन अिधक ची असेल तर a x a b x b px q 
भाजकाची पुनरावृȅी केली जाते ʉणजे वजा वगŊ ȑा बाबतीत आंिशक अपूणाōक एक वर वजा अिधक वर वजा पूणŊ चौरस ʉणून x a x a b x 
िनवडला जातो ʉणून जेʬा अंश रेखीय आिण भाजक असतो तेʬा या Ůकरणासाठी ही दोन Ůकरणे असतात आहे चतुभुŊज जर भाजक Ɛूिबक फंƕन 
असेल तर समजा तीन िभɄ मुळे आहेत एक अंश एक िȪपदी बŠपदी आहे तर संबंिधत आंिशक अपूणाōक िदला जाऊ शकतो ʉणून हे ǉा a b 
बरोबरीचे नाही पैकी कोणतेही समान नाही शूɊ समान आिण हे ǉा बरोबरीचे नाही आिण ǉा बरोबरीचे नाहीabc a b b c a c 
ȑामुळे पुɎा चौȚा केसमȯे ते Ɛूिबक बŠपदी असʞाने दोन पुनरावृȅी मुळे होǻाची शƐता आहे
ȑामुळे चौरस अिधक अिधक वर वजा संपूणŊ वगŊ वजा मȯे ȑा केसमȯे मी ते या पȠतीत वजा ɘस या įरपीट ŝट px qx r x x b x a b 
केससाठी वजा संपूणŊ ˍेअरमȯे िलš शकतो ʉणून हे मागील केससारखेच आहे जेʬा आमǉाकडे येथे įरपीट ŝट केस होता तेʬा वजा वर x x b 

अिधक आिण पाचʩा केस असताना अंश हा चतुभुŊज चौरस अिधक अिधक आहे आिण भाजक हा वजा मȯे चौरस अिधक c px qx r x a ax 
अिधक या ˢŝपाचा आहे ʉणजे तो रेखीय घटकांमȯे फॅƃराइज केला जाऊ शकत नाही ितस̴या Ůकरणात िनवड वर वजा आहेbx c a x a 

ȑामुळे रेखीय घटक वेगळे ɘस कोर या चतुभुŊज घटकाला ˙ॉंिडंग जे पुढे रेखीय घटकासाठी फॅƃįरंग केले जाऊ शकत नाही आंिशक अपूणाōकाची 
िनवड अिधक बाय ˍेअर अिधक अिधक असेल मी ȑाला एक ʉणू दे जेणेकŝन कोणताही गोधंळ होणार नाही आिण दोन संǒा bx c ax bx c 
िभɄ आहेत आिण ʉणून ȑाचे येथे वेगळे मूळ आहे आिण हे बŠपदीचे गुणांक आहेत ʉणून ही पाच िविशʼ Ůकरणे आहेत Ǜांǉाशी संबंिधत a a 
आंिशक अपूणाōक िलिहले आहेत आिण ȑाच ŮिŢयेत आपण पुढील आंिशक अपूणाōक पįरभािषत कŝ शकतो. इतर अिभʩƅीसंाठी तसेच जर ah 
मुळे िभɄ असतील तर आपण ȑांना ˢतंũपणे िलš जर मुळे पुनरावृȅी झाली तर पद पुɎा एकदा चतुभुŊज पदासह िलहीले जाईल आिण ȑाचŮमाणे अह 
जर िȪघातीय पद असेल Ǜाला पुढे गुणांकन करता येणार नाही तर ȑाǉाशी संबंिधत हा शɨ अिधक İ̾थरांक ʬेįरएबलǉा गुणाकार ʉणून िलिहलाx 
गेला आहे, ʉणून हे फॉमŊ लƗात ठेवावे लागेल, ʉणून आपण आधीपासून केलेले एक अिवभाǛ उदाहरण िनवडूया जे आपण वर आहे. चौरस x dx 
वजा चौरस ʉणून आपʞाला या अिवभाǛतेचे मूʞ आधीच मािहत आहे वजा एक ओʬर अिधक एक ɘस İ̾थरांक एक लॉग ʉणून आपण ते x x 
अधŊवट अपूणाōक वापŝन सोडवले तर आपण पाš शकतो की येथे भाजक कायŊ करतो वजा मȯे अिधक मȯे फॅƃराइǕ केले जाऊ शकतेx a x a 
ʉणून संपूणŊ घटक या पįरमेय कायाŊǉा आंिशक अपूणाōकाǉा बरोबरीने िलिहला जाऊ शकतो वर वजा अिधक वर अिधक ʉणून a x a b x a 
नोदंवले जाते ʉणून इंिटŤँडचे ˢŝप जर हे अिधक वर वजा अƗ वजा या फॉमŊचे आहे ते उणे अिधक वजा px q x b a by x a b by x b 
असे िलहावे, ʉणून येथे इंिटŤँड हा फॉमŊ वन बाय ˍेअर वजा चौरस आहे Ǜामȯे मी िलिहले आहे. हा फॉमŊ ʉणून हे वर उणे अिधक x a x an b 
वर उणे असे िलिहले पािहजे ʉणून याची गणना केʞाने आपण शोधू शकतो की येथे उणे अिधक पुɎा ʉणून उजʩा बाजूला x b x x a lcm 
घेतʞास आपʞाला उजʩा बाजूला काय िमळेल गुणा अिधक अिधक गुिणले वजा आिण डाʩा बाजूला तुʉाला एक िमळेल कारण x a b x a x 
वजा हे संपूणŊपणे रȞ केले आहे ʉणून तुʉी गुणांकांची तुलना करा बŠपदी असʞाने तुʉी दोɎी बाजंूǉा गुणांकांची तुलना करताax pl us a 
ȑामुळे तुʉाला उजʩा बाजूला चा गुणांक अिधक आहे आिणx b 
ȑामुळे डाʩा बाजूला काहीही नाही ɘस हे शूɊाǉा बरोबरीचे आहे आिण येथे उणे ʉणजे समान समान एक ʉणून घेतले जाऊ a b aa ab a 
शकते
ȑामुळे या अिभʩƅीवŝन आपण समजू शकतो की समान आहे वजा आिण जर मी ǉा बरोबरीने वजा ला बदलले तर मला येथे काय a b a b 
िमळेल वजा दोन बरोबर एक आहे जे मला समान देईल वजा एक बाय दोन कारण समान आहे वजा ʉणून आहे एक बरोबर दोन a b b a a b a 

आिण ʉणून ही अिभʩƅी ǉा बरोबरीने िलिहली आहे एक बाय दोन एक उणे ʉणजे एक बाय दोन ʉणजे ऋण a integrand a x x ab a 
िचɎासह वजा मी अिधक अ ǉा वर सामाɊ एक बाय दोन घेऊ शकतो, जर तुʉाला आठवत असेल की आʉी जेʬा हे सूũ काढले तेʬा आʉी x 
वापरले तेʬा तुʉाला तेच आढळले आमǉा आधीǉा वगाŊत आता तुʉी सहजपणे हे एक दोन बाय दोन िलš शकता ऑफ वजा thmic mod x a 
वजा लॉगįरदिमक ऑफ ऑफ अिधक आिण नंतर अिधक İ̾थर mod x a a c
ȑामुळे वजा चा लॉग हा Ȫारे ǉा लॉग सारखाच आहे आिण ʉणून आपण Ǜा सूũापयōत पोहोचू तेच सूũ आʉी तुʉाला देऊ येथे दुसरे m n m n 
उदाहरण समजा की आपʞाला ओʬर टू पॉवर फोर ɘस वन हे फंƕन समाकिलत करायचे आहे ,dx x raise 
ȑामुळे आपण आतापयōत चचाŊ केलेʞा कोणȑाही फॉमŊमȯे हे येत नाही परंतु आपण इंिटŤँडमȯे काही बदल केʞास आपण हे कŝ शकतो. हे पहा 
की आपण आंिशक अपूणाōकांचा वापर कŝन पूणाōक शोधू शकतो ʉणून आपʞाला येथे काय करायचे आहे ते ʉणजे आपण काही संƥा बदलʞास 
काय होईल हे शोधǻाचा Ůयȉ करतो जेणेकŝन आपʞाला आपʞा Ůित̾थापनाची मािहती िमळेल कारण आपʞाला एक घटक िमळतो. ȑा 
डेįरʬेिटʬमधील इंिटŤंॅडचा
ȑामुळे येथे हा पॉवर 4 वर वाढवला आहे जो आहेx x 
ȑामुळे ȑापैकी कोणतेही कायŊ करत नाही परंतु आपण ȑास घनाने अंश आिण भाजक दोɎीमȯे गुणाकार केʞास मला चार चार अिधक एकx x x 
िमळेल आता जर मी चार ची जागा घेतली आिण मला तो Ɛूब डीएƛ िदसला जो िदसत आहे येथे इंिटŤँडचा एक घटक अंशामȯे िदसत आहे, x x t 
Ǜामुळे मी ला चार वाढवेल ते ǉा बरोबरीचे असेल जे चार Ɛूब ǉा बरोबरी करेल ʉणजे घन ǉा बरोबरीने चार x t x dx dt x dx dt 
असेल तर हे गणनेमुळे वŝन मȯे अिधक एक असे चार होते मी ते असे dt t t t plus one a by t plus b by t plus one 
िलš शकतो
ȑामुळे आता मला फƅ आिण ची मूʞे पुɎा वापŝन मोजावी लागतीलa b a time t plus one plus b time d 
ȑामुळे ते आहे एक ǉा बरोबरीचे आिण हे वजा एक ǉा बरोबरीचे आहे जेणेकŜन हा इंिटŤँड एक बाय चार अिवभाǛ वर अिधक एक a b dt tt 
ʉणून िलिहता येईल ही संƥा या संƥेने बदलली जाऊ शकते ʉणून Ȫारे एक वजा एक ʉणून एक Ȫारे अिधक एक जो अगदी सहज a tb t dt 
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पाš शकतो तो ʉणजे एक बाय चार ʉणजे टीडीटीचा लॉग ऑफ मोड टी वजा हा लॉग ऑफ मोड टी ɘस ऑन आहे ʉणून e plus constant 
साठी असे मूʞ बदलʞास आपʞाला 1 बाय 4 असे अंितम उȅर िमळते आिण फॉʄुŊला वापŝन एकाच वेळी t x raise to power 4 m 

वजा चा लॉग ǉा लॉग बरोबर चा घात वाढवला जातो. 4 भािगले ने पॉवर वर वाढवा 4 अिधक एक मोड अिधक İ̾थर ʉणून तुʉाला n m n x x c 
हेच िमळते ʉणून मी पįरमेय फंƕɌचा उʟेख केला आहे जे बाय या ˢŝपाचे आहेत जसे की शूɊ आह नाही हे कधीतरी शƐ होईल.px qx qx 

ची िडŤी ǉा िडŤी पेƗा जाˑ आहे िकंवा ǉा िडŤीǉा बरोबरीची आहे अशा Ůकरणांमȯे आपण काय करतो की आपण Ůथम दीघŊ px qx qx 
भागाकार करतो जेणेकŝन आपʞाला बŠपदी आिण नंतर एक योƶ पįरमेय फंƕन िमळेल आिण नंतर पुनरावृȅी फंƕन वर. आʉी आंिशक ah 
अपूणाōक लागू करतो ʉणून आपण एक उदाहरण पाš जे तुʉाला सम˟ा समजून घेǻास मदत करेल ʉणून उदाहरण ʉणजे चौरस अिधक एक x x 
चौरस अिधक दोन चौरस अिधक तीन चौरस अिधक चार आपण पािहʞास आपʞाला या अिवभाǛतेचे मूʞांकन करणे आवʴक आहे हे x x dx 
इंिटŤँड ˍेअर वेळा ˍेअर पॉवर वर वाढवʞासारखे िदसते चार ʉणजे अंशामȯे चार अंश बŠपदी चार अंश बŠपदी भाजक आहे परंतु x x x 
आपण ते देखील काळजीपूवŊक पािहले तर आपण पाš शकतो की ते केवळ अंश आिण भाजक या दोɎीमȯे िदसणारे िȪघाती संǒा कोणतेही रेखीय पद 
नाही िकंवा घन नाही टमŊ नाही ʉणून या चतुभुŊज ʩितįरƅ इतर कोणतीही संǒा तेथे िदसत नाही, ʉणून आपण काय कŝ शकतो की या सम˟ेचे 
िनराकरण शोधǻास सुŜवात करǻापूवŎ आपण या अिभʩƅीला ǉा बरोबरीचे एक नवीन ʬेįरएबल चौरस ʉणून बदलून सोपे कŝ शकतो. y x 
अिवभाǛ म̡ ये खरा Ůित̾ थापन बनवत नाही आहोत तर आपण हे Ůित̾ थापन इंिटŤँडम̡ ये करत आहोत
ȑामुळे इंिटŤँड हा इंिटŤंॅड बनतो अिधक एक अिधक दोन ओʬर अिधक तीन अिधक चार जे मी पािहले तर बनते गुणाकार वगŊ अिधक y y y y y 
तीन अिधक दोन भािगले वगŊ अिधक सात अिधक बाराy y y 
ȑामुळे अंश आिण भाजक दोघांची पदवी समान आहे आिण ʉणून आपʞाला चुकीǉा भागाकारासाठी जावे लागेल चला वगŊ 7 अिधक बारा y y y 
चौरस अिधक तीन अिधक दोन भागू याy 
ȑामुळे येथे गुणांक समान आहे ʉणून तो एक वेळ जाऊ शकतो ʉणून मी येथे वगŊ अिधक सात अिधक बारा वजा कŝ या वजाबाकी आपʞाला y y 
ही िचɎे वजा ʉणून िमळतात ʉणजे काय? येथे बाकी आहे की हा ˍेअर रȞ झाला आहे 3 वजा 7 तुʉाला चे वजा देईल आिण 2 वजा 12 हे y 4y 
दहाचे वजा आहे
ȑामुळे येथे उवŊįरत उणे चार वजा दहा आहेy 
ȑामुळे इंिटŤँडची ही अिभʩƅी इंिटŤँडची ही अिभʩƅी 1 ʉणून िलिहली जाऊ शकते अिधक वजा 4 वजा 10 भािगले चौरस अिधक सात y y y 
अिधक बारा हे इंिटŤंॅड काय आहे ʉणून आपण ते आता इंिटŤँड ही फॅशन िलš िकंवा पुढे एक अिधक एक वजा चार अिधक ऐवजी एक वजा असे y 
िलš शकतो दहा बाय चौरस ʉणून हा घटक पुढे िलिहता येईल ʉणजे अिधक तीन मȯे अिधक चार आिण हे इंिटŤँडसाठी आहे ʉणून आपला y y y 
वाˑिवक अिवभाǛ जो चौरस अिधक एक चौरस अिधक दोन भािगले चौरस अिधक तीन मȯे चौरस अिधक चार यामȯे आपण i x x x x dx 
फƅ ने बदलला आहे आपण येथे ने पाहतो आपण फƅ वगŊ ने बदलतो ʉणून आपण ते अिवभाǛ िलिहǻासाठी मागे जाऊ याx yx squ y x y 
ʉणून या इंिटŤँडमȯे ǉा जागी ˍेअर असू Ȩा ʉणजे हे 1 वजा 4 चौरस अिधक 10 भािगले चौरस असेल अिधक तीन आिण चौरस y x x x x 
अिधक चार ʉणून आता ही अिभʩƅी सोडवǻाचा हा संपूणŊ ʩायाम दुस̴ या सम˟ेत ŝपांतįरत होतो Ǜामȯे एक बŠपदी आिण नंतर दुसरी dx 
अिभʩƅी आहे, ʉणून आपण येथे काय कŝ ते ʉणजे हे कसे हाताळायचे हे आपʞाला मािहत आहे आता अिभʩƅी कारण हा अिवभाǛ भाग 
आपण आंिशक अपूणाōक वापŝन हाताळू शकतो
ȑामुळे हे सोडवǻासाठी आपण आंिशक अपूणाōकांमधून जाऊ आिण मी तुʉाला चार अिधक दहा वर अिधक तीन मȯे अिधक चार साठी y y y 
आंिशक अपूणाōक कसा शोधायचा ते दाखवतो. यासाठी आंिशक अपूणाōक अिधक तीन अिधक अिधक चार असे िलिहले जाईल जे आपण ay b y 
सहजपणे सोडवʞानंतर आपण शोधू शकता की या Ůकरणात दोन आिण सहा िनघेल ʉणून गुणाकार ƽा आिण ते करा मग तुʉी िलš शकता या a b 
गणनेमुळे तुʉाला कळेल की हे वजा दोनǉा बरोबरीचे आहे आिण हे सहा ǉा बरोबरीचे आहे आिण ʉणून हा अिवभाǛ अिवभाǛ एक वजाa b dx 
असेल हा घटक ǉा जागी वगाŊने हा घटक समान असेल तर अ जो वजा असेल 2 ʉणून वजा आपण येथे एक कुरळे कंस ठेवू या वजा दोन वर y x y 
अिधक तीन
ȑामुळे ǉा जागी चौरस चौरस अिधक तीन अिवभाǛ अिधक y x x dx b

अिधक 6 अिधक 4 चौरस अिधक चार अिवभाǛ आिण नंतर कुरळे कंस बंद कŝ . आपण आतापयōत काय केले आहे की ही So by y x dx 
अिभʩƅी काही नवीन बदली वापŝन ŝपांतįरत केली गेली आहे िकंवा या अिभʩƅीमȯे ŝपांतįरत केली गेली आहे आिण याǉा अनुषंगाने आʉीy 
आंिशक अपूणाōक वापरले आहेत आिण आता आʉी ही अिभʩƅी ȑा आंिशक अपूणाōकांǉा संदभाŊत िलिहली आहे. जो इंिटŤल शेवटी या इंिटŤलǉा 
बरोबरीचा होतो तो मी पुɎा िलहीन तो इंिटŤल एक इंिटŤल एक जो काहीही नसून अिधक दोन पट एक ओʬर ˍेअर अिधक तीन वजा dx dx x x 
सहा पट इंिटŤल एक ओʬर ˍेअर अिधक चार या अिभʩƅीचे सहज मूʞमापन उणे दोन गुणा चौरस अिधक चौरस ʉणून x dxdx s o x x 
केले जाऊ शकते सूũ हे तुʉाला एका टॅन ʩुǿम ने अिधक सहा पट देईल हे तुʉाला एका टॅन ʩुǿम Ȫारे अिधक İ̾थरांक देईल. x x 
सरलीकरणानंतर हे दोन तीन सहा वर जाते
ȑामुळे हा एक Ůकारचा उपाय असेल जो तुʉाला िमळू शकेल
ȑामुळे काहीवेळा सम˟ेकडे पाहǻाऐवजी वेगʨा ̊ʼीकोनातून ती िलिहली गेली आहे ȑाऐवजी काही ʬेįरएबल बदलून िकंवा बदलून ते मदत करते. 
आपʞाला मािहत असलेʞा पȠती िकंवा तंũांचा वापर कŝन िनराकरण करणे अिधक सोपे झाले आहे, आपण पुढील Ůकाराचे दुसरे उदाहरण पाš,
ȑामुळे हे उदाहरण अंशातील रेखीय घटकाǉा सम˟ेशी संबंिधत आहे आिण भाजक हा घन बŠपदी आहे Ǜामȯे दोन आहेत. मूळ ʉणून आिण a 
नंतर वगŊ अिधक एक हा घटक ʉणून समजा की आपʞाला हे अिवभाǛ शोधायचे आहे जेणेकŝन एकाİȏक ʉणून आपण पाš शकता की हे x 
Ɛूिबकने भागले जाणारे रेखीय ˢŝपाचे आहे जेथे Ɛूिबकमȯे एक रेखीय घटक आहे तेथे िȪघाती घटक आपण पुɎा आंिशक अपूणाōकांǉाah ano 
ŝपाकडे परत जाऊ जेथे ते होते असे नमूद केले होते की जर पįरमाण घटकाचे आणखी गुणांक बनवता येत नसतील तर ȑा बाबतीत आपʞाला तो ah 
रेखीय घटक अिधक अिधक गुणाकार िȪघात ʉणून िलहावा लागेल. घटक ʉणून या Ůकरणाची तुलना केली जाऊ शकते की शूɊ आिण bx c p q 

दोɎी एक आहेत कारण हे एक आहे आिण एक आिण एक आहेत आिण ȑाचŮमाणे हे िलिहǻासाठी आपण इतर गुणांकांची तुलना कŝ r q r 
शकतो ʉणून आंिशक अपूणाōक ʉणून िलिहलेले इंिटŤँड असे िलिहले जाईल वर उणे दोन अिधक अिधक वर चौरस अिधक एक ʉणूनa x bx c x 
हे सोपे कŝन आपʞाला रेखीय बŠपदी उजʩा हाताǉा बाजूने डाʩा हाताची बाजू िमळते आपʞाला ˍेअर अिधक एक अिधक अिधक ax bx c 
गुणा वजा दोन िमळतात ʉणजे आपण तेथे ˍेअर पाš शकता आिण इथे तुʉाला ˍेअर िमळेलx ax bx 
ȑामुळे ɘस हा डाʩा बाजूला वगŊ नसʞामुळे ǉा गुणांकाची तुलना केʞावर एक अिधक शूɊ आहे .a b x x b 
ȑामुळे वजा दोन अिधक गुणांक येथे चा एक आहे आिण नंतर जर तुʉी कॉइल İ̾थती İ̾थर गुणांकांची तुलना केली तर ते तुʉाला एक उणे b c x t 

वजा दोन वजा दोन देते डाʩा हाताǉा बाजूला एक ǉा बरोबरी आहेc ca c ah 
ȑामुळे आपʞाला ही तीन समीकरणे िमळतील अǒात तीन समीकरणे तुʉी ˙ʼपणे सोडवू शकाल ʉणजे वजा ǉा बरोबरीने एकतर तुʉी a b b 
ǉा बरोबरीने वजा ǉा बरोबरीने िकंवा ʉणजे वजा ǉा बरोबरीने बदला आिण नंतर तुʉी ही दोन समीकरणे आिण िकंवा आिण a a b a c b c 
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मȯे सोडवा. तुʉाला सोडवणे आिण समजणे फार कठीण नसावे की ʉणजे तीन बाय पाच ब हे दुसरे काहीही नाही तर तीन बाय पाचचे वजा आहे a 
आिण क हे एक बाय पाचचे उणे दुसरे काहीही नाही
ȑामुळे इंिटŤँड या घटकाǉा ŝपात दशŊिवले जाऊ शकते. आिण ʉणून अिवभाǛ दशŊिवले जाईल कारण हा घटक ǉा बरोबरीचा आहे जेथे i a a 
या संƥेǉा बरोबरीचा आहे आिण या संƥा आहेत ʉणून आपण या घटकासह आिण ची मूʞे बदलून आिण देखील तीन Ȫारे बदलू. c a b a a 
पाच ʉणजे एक ओʬर उणे २ हे तीन बाय पाच आहे अिधक हा उणे 3 बाय 5 आहेx re b 
ȑामुळे वजा 3 बाय 5 पट अिधक Ɨमˢ आहे वजा 1 बाय 5 वजा एक ने पाच भािगले वगŊ अिधक एक चौरस अिधक एक x cc c x x dx
ȑामुळे हे संपूणŊ अिवभाǛ आता या ŝपात वळते पिहला घटक एकũीकरण करणे खूप सोपे आहे दुस̴या घटकाचे एकũीकरण करǻासाठी आपण काय
करतो ते ʉणजे आपण ȑाचे दोन भाग करतो
ȑामुळे अिवभाǛ आपण खालीलŮमाणे िलš तीन बाय पाच अिवभाǛ ʉणजे वजा दोन वजा मी एक बाय पाच सामाɊ अिवभाǛ ʉणून घेऊ शकतोx 
तीन पेƗा जाˑ चौरस अिधक एक आिण नंतर वजा अथाŊतच एक बाय पाच एक ओʬर चौरस अिधक एक तर हे असे आहे की x x dx x dx 
आपʞाला उणे तीन बाय पाच वजा एक बाय पाच िमळेल
ȑामुळे अिवभाǛ तीन बाय पाच लॉग होईल मॉड ऑफ वजा दोन रेखीय पद वजा तीन बाय पाच हा चौरस अिधक एक जर मी ती संƥा ने x x t 
बदलली तर मला दोन िमळेल ǉा बरोबरीने दोन ने असेलxdx dt xdx d t 
ȑामुळे मी लगेच एक असे िलš शकतो चौरस अिधक एक ǉा मोडǉा लॉगįरदिमकचा अधाŊ,x 
ȑामुळे आता तुʉी ȑाचे मूʞमापन कŝ शकता फƅ वजा एक बाय पाच ʉणून इथे ओʬर ˍेअर ɘस वन आहे जे मी ताबडतोब e dx x tan 

हे सूũ वापŝन िलš शकतो आिण शेवटी इंिटŤेशनचे İ̾थरीकरण थोडेसे सोपे कŝन येथे तुʉाला अंितम उȅर िमळू शकते जेणेकŝन inverse x 
फंƕन पुढे फॅƃराइज केले जाऊ शकत नाही अशा केसेस उदाहरणाथŊ येथे चौरस अिधक एक यापुढे फॅƃराइज करता येत नाही आपण हे तंũ x 
वापŝ शकतो आिण इतर ǒात सूũांचा वापर कŝन पूणाōक शोधू शकतो आंिशक अपूणाōकाचा हा िवषय पुढे सराव केला जाऊ शकतो आिण जेʬा आपण 
सम˟ा सोडवाल तेʬा आपʞाला समजेल की मूʞांची गणना कशी करावी आिण या अǒात İ̾थरांकांचे आिण एकदा का तुʉी ȑांना रेखीय ab's 
िकंवा िȪघात घटकांǉा संदभाŊत फॅƃराइज करǻास सƗम झालात की आʉी आधीच िवकिसत केलेले सूũ ते खूप सोपे होते
ȑामुळे बाय या फॉमŊǉा अिवभाǛ घटकांचे मूʞमापन करताना Ȫारे पुढे िलहीले जाऊ शकते आंिशक अपूणाōकांǉा संदभाŊत ते p q p q ah 
अगदी सहज बनते पुढे आपण दुसयाŊ Ůकारची पȠत शोधू Ǜाला भागांȪारे एकũीकरण ʉणून ओळखले जाते ही पȠत आहे. आह _ _ _ ʉणून पुढे im 
आपण चे मूʞमापन करǻासाठी दुसरी पȠत पाš िजथे इंिटŤँड िविशʼ फंƕɌचे उȋादन ʉणून िदले जाते काहीवेळा आपʞाला चे ah ah 
अिवभाǛ भाग मािहत असʞास िकंवा आपण ȑांचे िविशʼ ˢŝपात ŝपांतर कŝ शकतो जेथे आपण मूʞांकन कŝ शकतो तर ते सोपे होईल. भागांचे
अिवभाǛ घटक नंतर ही िविशʼ पȠत खूप उपयुƅ ठरते ʉणून आपण भागांȪारे एकũीकरण ʉणून ओळखʞा जाणा̴ या पȠतीकडे लƗ देऊ या पȠत
या वˑुİ̾थतीमुळे Ůेįरत आहे की िभɄतेǉा बाबतीत आपʞाला मािहत आहे की आिण या दोन फंƕɌचा फरक जर आपण ̝ यां̓ या उ̝ पादनाचा u v 
िवभेद लƗात घे̜ यासाठी हे िदसून येते की जेथे आिण हे उघडपणे चे कायŊ आहे असे गृहीत धरले जाते, जर आपण हे सवŊ समाकिलत केले तर u v x 
आ̱ हाला कळेल की आपण िनवडू शकतो हे अह इंिटŤल ऑपरेशन इरेट करा आʉाला इƓल टू इंिटŤल ऑफ अिधक uv udv over dx 

आता जर मी हा वर डावीकडे घेऊन हा शɨ िलिहला आिण तो ʉणून िलिहला तर integral of du of dx times vdx udv dx uv 
चे वजा होईल. पेƗा जाˑ वेळा आता येथे काही गृहीतके बनवतात की हे चे फंƕन आहे आिण हे चे फंƕन du dx vdx a is u xfx v x 

आहे जसे की हे ǉा बरोबरीचे आहे आपण हे का करत आहोत हे लƗात येईल जेणेकŝन ते काय होईल येथे आहे की dv over dx gx fxdv 
वरील आहेdx dx 
ȑामुळे गुणा नंतर ही अिभʩƅी चा अिवभाǛ फॉमŊ घेईल ǉा बरोबरीचा ǉा बरोबरीचा आहे ʉणून fx gxdx fxgxdx uv fx dv dx v 
हा चा अिवभाǛ असेल वजा पेƗा अिवभाǛ असेल ǉा बरोबरीचे आहे ʉणून वेळा असेल gxdx dx u fx du over dx f prime x vv 
पुɎा आहे एक Ƒोज Űॅकेट टाका आिण नंतर संपूणŊ इंिटŤल ʉणजे या संपूणŊ गोʼीचा अिवभाǛ, ʉणून integral gx integral gx dx 
आपʞा लƗात येते की आपण हे घेतले तर दोन फंƕɌǉा गुणाकाराचा भेद आपण ते सूũ वापरतो या दोन फंƕनल आयडŐिटिफकेशनचा वापर wh 
कŝन आʉी या दोन फंƕनल आयडŐिटिफकेशनपयōत पोहोचलो तर आʉी या सूũापयōत पोहोचतो फंƕɌचे इंिटŤेशन ʉणजे fxgxdx fx 
इंिटŤेशन वजा इंिटŤेशन बरोबर आिण नंतर संपूणŊ एकũीकरण दोन फंƕɌǉा उȋादनाǉा एकũीकरणाचे भाग िकंवा gxdx fx f prime x 
सूũ आपण कसे समजू शकतो ʉणून उȋादनाचे एकũीकरण ʉणून आपण फंƕनपैकी एक फंƕन फ Ŋː फंƕन आिण दुस̴ या फंƕनला सेकंड 
फंƕन ʉणू ʉणून इंिटŤँड हे दोन फंƕɌचे उȋादन Ůथम दुस̴ यामȯे िलिहले जाईल मग इंिटŤल इƓल टू आʉी ला फ Ŋː फंƕन ʉणून fx 
संबोधत आहोत आʉी सामाɊत: लƗात ठेवतो िकंवा लƗात ठेवतो या फॉमŊमȯे इंिटŤलने गुणाकार केला ʉणजे दुस̴या फंƕनचा इंिटŤल वजा gxdx 
इंिटŤल Ůाइम ʉणजे पिहʞा फंƕनचा भेदभाव ʉणजे दुस̴या फंƕनǉा इंिटŤलने गुणाकार केला तर ȑाचे एकũीकरण उȋादन हे दुस̴या f 
फंƕनचे Ůथम फंƕन इंिटŤल वजा इंिटŤल िडफरŐ िशएशन बनते दुस̴या फंƕनǉा इंिटŤलमधील पिहले फंƕन आपण एक ūुत उदाहरण पाš या जे 
आपʞाला चे मूʞमापन करǻासाठी हे सूũ समजून घेǻास मदत करेल,xe raise to power xdx 
ȑामुळे याचे मूʞमापन करǻासाठी आपण Ůथम फंƕन ʉणून फंƕन िनवडू शकतो ʉणून समजा की आपण हे पिहले फंƕन आिण हे दुसरे 
फंƕन ʉणून िनवडतो मग सूũ काय ʉणते पिहʞा फंƕनचे इंिटŤेशन दुस-या चे पॉवर वजा फरक पिहʞा Ůाइमचे भेदक ʉणून x e x x dx 
Ůाइम हे दुस̴याǉा दुस̴या इंिटŤेशनǉा एकũीकरणाने गुणाकार केले जाते हा संपूणŊǉा अिवभाǛ बळावर वाढवला जातो आिण ʉणून हे तुʉालाe x 

वाढवले ​​जाते उणे घातांक अिवभाǛ पुɎा वाढवले ​​जाते घात आिण शेवटी एकीकरणाचा İ̾थरांक Ɨमˢ ʉणून हे सूũ वापŝन या x e x e x 
Ůकरणात अिवभाǛ आहे भागांȪारे एकũीकरण हे महȇाचे आहे िकंवा तुʉी येथे लƗात ƽा की जेʬा जेʬा आʉी सूũ वापरताना Ůथम एकũीकरण 
करतो तेʬा आʉी İ̾थरांक वापरत नाही आिण मी ते तुमǉासाठी येथे देत आहे आिण बघा काय होते ʉणून समजा की एकũीकरणाǉा ŮिŢयेत जर 
आपण İ̾थरांक वापरले असतील तर ǉा इंिटŤलने पॉवर वर वाढवलेले फंƕन पिहʞा फंƕनचे ŝप धारण केले असते, हे पिहले फंƕन xe xd x 
आहे हे दुसरे फंƕन आहे. असे िलिहǻाऐवजी येथे वजा इंिटŤेशन e raise to power xi e raise to power x plus c 
िडफरŐ िशएशन पिहʞा फंƕनचे ते दुस̴याचे असे िलिहǻाऐवजी मी वाढवलेले नंतर असे िलिहले पािहजे. integration e x plus c dx 
शेवटी मला येथे जे िमळेल ते ʉणजे ने पॉवर वर वाढवलेला अिधक वजा अिवभाǛ या पदाचा आता वाढवला पॉवर या xe x x cx e x x 
घटकामुळे हा İ̾थरांक आहेc 
ȑामुळे अिवभाǛ मला अिधक आणखी एक İ̾थरांक िमळेल Ǜाने हा रȞ करतो हा ʉणून शेवटी मला ने पॉवर वजा cx cx cx xe x e 
वाढवलेला पॉवर ɘस पयōत वाढला आिण İ̾थर एक तुʉाला मािहत आहे की İ̾थरांक पयōत हे ठीक आहेत ʉणून हे दोन अिवभाǛ समान आहेत x c 
ʉणून या दरʄान İ̾थरांक िलिहणे अनावʴक आहे इंिटŤेशनची ŮिŢया आिण आʉी ते सोडू शकतो
ȑामुळे दुस̴या फंƕनचे इंिटŤल िलिहताना आʉाला ũास होत नाही आिण ȑा वेळी आʉी ते İ̾थरांक सोडतो ते येथे िनवडणे िकंवा फंƕन कोणते 
असावे ते िनवडणे खूप महȕाचे आहे . Ůथम फंƕन ʉणून िनवडले आिण कोणते फंƕन दुसरे फंƕन ʉणून िनवडले पािहजे जर तुʉी उȋादनाचे सूũ 
पािहले तर हे सूũ अितशय सुलभ होईल जर आमǉाकडे फंƕɌची योƶ िनवड असेल तर तुʉी सूũामȯे काळजीपूवŊक लƗात घेतले तर येथे काय घडत
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आहे. की उȋादन फंƕनमȯे दुस̴या फंƕनचा अिवभाǛपणा असेल आिण पिहʞा फंƕनचा भेदभाव असेल, ʉणून जर आपʞाकडे एखादे फंƕन 
असेल जे डेįरʬेिटʬ घेतʞानंतर कमी होते, उदाहरणाथŊ बŠपदी फंƕन ʉणा, तर तुʉाला मािहत आहे की तुʉी बŠपदी फंƕनमȯे फरक केʞास 
ȑाची िडŤी कमी होते मग आपण ते बŠपदी फंƕन पिहले फंƕन आिण दुसरे फंƕन दुसरे फंƕन ʉणून िनवडू शकतो परंतु ते िनयम ʉणून मानले 
जाऊ शकत नाही. आपले दुसरे फंƕन काय आहे यावर कारण जर आपʞाकडे दुसरे फंƕन असेल जे फंƕन देत असेल िकंवा िकंवा Ǜा 
फंƕनसाठी आपʞाला इंिटŤल मािहत नसेल तर आपʞाला ȑा इंिटŤलचे मूʞांकन करणे कठीण होईल ʉणून आपण शोधू. या फंƕɌची िनवड 
Ůथम फंƕन ʉणून कोणते फंƕन िनवडायचे ते दुसरे फंƕन ʉणून िनवडायचे तसेच पुढील वगाŊत या िविशʼ सूũाचा वापर कसा करायचा धɊवाद . 
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