
                        ๼ಂൽನ ತರಗൟಯย౵  เർ౲ ൮ბಗಳඝ౬  ๬౷ ಗൟ๯൤౨ ೕๅ, ಬ๾ಪದದ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಗಳඝ౬  ಒಳತಂലฆವ ಃಲโ 
ಅเූಜ౲ ಗಳඝ౬  ຂಡ ಉഴ๼ല෷โൿ ಎಂൿ කโ ඣೕലං౪ ೕๅ ೯൤ಡ ವಗბದ ඦತರದ ಅಧბූಗದย౵  කโ px q 
ಅเූಜ౲ ಗಳඝ౬  ๾ഴ౾ං౪ ೕๅ.  ಆಋ౺  ๲ౙ ౷ ೕฑ ನ งഡ ಪ౵ ๺ ෈ಎಋ౺  ಪ౵ ๺ ๭ ಮൡ౨  ඛൽბಷౣ  ๸ದಭბದย౵  ಒಂൿ ಏಋ౺  ๲ౙ ౷ ೕฑ 
ಪ౵ ๺ ෈ಎಋ౺  ಪ౵ ๺ ๭ ಮൡ౨  ಒಂದರ ෬ว ಏಋ౺  ๲ౙ ౷ ೕฑ ಪ౵ ๺ ෈ಎಋ౺  ಪ౵ ๺ ๭ ಈ ಎม౵  ಅเූಜ౲ ಗಳඝ౬  කโ ಃಲโ ൟัൽฆವ 
งಪಗะಜ ಪคವൟბ๭ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಅโಗಳඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯൤౨ ೕๅ  ൟัൽฆವ 
මෳ ბಗಳඝ౬  ෨ಂං ๬ಞವ ෮ದฤ කඝ ಈ ඛൽბಷౣ  මෳ ბಡ ๸ීඌ๭ದ ಒಂൿ ಉർಹರൕಯඝ౬  ಮತ౨ ๠ౣ  
ಅಥბ෥ലಆಳ౶ ฤ ಅಥ฿ කโ ಕยತ เඋನಗಳඝ౬  ຂಡ ಅನ౷ ෵ಸ෎ಀ ಎಂ්ದಃౙ  ಒಂංರഴ ಉർಹರൕಗಳඝ౬  
ಆค๭ಆำ౶ ൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಎರഴ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಅಥ฿ ೓ಕವඝ౬  ๸෽ೕ೧๯ವ ಒಂൿ ತ౷ คತ ಉർಹರൕಯඝ౬  ಇย౵  x 
ಆค๭ಆำ౶ ൤౨ ೕๅ  කฤౙ  ෭ನ๺ ವಗბದ ෩ಲ x x 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಅದඝ౬  ೯൤ಡ මෳ ბඣಂൽಡ ຄೕย๭ದฉ ವಗბದ ವಗბ෩ಲದ ೯൤ಡ ೯൤ಡ ಇย౵  px q x bx c a
ಋ൏ತ౱ ಕ ෭ನ๺ ಒಂದඝ౬  ಗಮඛ๭  ๼ಂൽನ ವಗბವඝ౬  ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡฤ කඝ ඛಮಡ ຂัං౪ ೕචಂದฉ, කโ ಏඝ 
෥ഴ൤౨ ೕๅ ಎಂದฉ කโ ೞದದ โ౲ ತ౭ ನ౬ ದ ඛൽბಷౣ  ๸෽ೕಜචಯ ೯൤ಡ ๭౩ ฃಂಕದ ๸෽ೕಜචಯย౵  ಅಂ౾ಅಂಶವඝ౬  
ಬฉ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಅದඝ౬  ಬฉ෷ൟ౨ ೕค 2 ෭ನ๺ 1 ಇൿ ಒಂൿ ෇ค ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ವಗბ෩ಲವඝ౬  x d 
ຄರൡಪല๭ ೞದದ ౽ಯბದ dx 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ಅൿ 4 ෭ನ๺ ๲ౙ ౷ ೕിბ ಪ౵ ๺ ෈ ಆಜൿ౪  ಅൿ කฤౙ  ෭ನ๺ ಎರഴ ಪ౵ ๺ ෈ ಅඝ౬  ಪഷ෷ತ౨ ං ಈಗx x x 
ಎರവ ಬൽಗำ ಬ๾ಪൽೕಯ฿ಜๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಞ൏ಂಕಗಳඝ౬  ຄೕยಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ෮ದฤ ನ ಞ൏ಂಕವඝ౬  ຄೕย๭  x 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಎರಡರ ෭ನ๺ ಡ ಎರಡඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค, ಇൿ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ කฤౙ  
ಎ ಪ౵ ๺ ෈ ෭ನ๺ ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං, ಅಂದฉ ෈ ෩ರಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಎ ಮൡ౨  ෈ ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ಪഷದ ඦತರ කโ ಈ ಎರഴ ಎಋ౺  ෭ನ๺ ಅඝ౬  ಬದม෵๯൤౨ ೕๅ  
ಅเූಜ౲ ದย౵ ನ ಈ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯ ෩ಲಕ ಈ ಅเූಜ౲ โ ಎಂൿ ຂูೕಣ i 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಪದವඝ౬  ಬದย๭ದ ඦತರ ಈಗ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ಎಂൿ ಪ౳ ൟඛඌಸಬ๾ൿ ಇൿ කฤౙ  ෭ನ๺ i dx dx 
ಎರഴ ౘ෦๭ ಬದยಡ ಅದඝ౬  ෭ನ๺ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಒಂದඝ౬  ๻ಕ෎ಀ  ෦ೕ  ಒಂൿ ෇ค කฤౙ  ෭ನ๺ x ai inus 
ಎರഴ ಮൡ౨  ಪ౵ ๺ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ෩ฆ කฤౙ  ෭ನ๺ ವಗბದ ವಗბ෩ಲൽಂದ ූಜ๭ ಇൿ ෭ನ๺ ಒಂൿ x b x x dx 
෇ค කฤౙ  ෭ನ๺ ಎರഴ ಇದඝ౬  කฤౙ  ෭ನ๺ ಎರഴ ವಗბ෩ಲൽಂದ ූಜ๭ කฤౙ  ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ xi x 
කฤౙ  ෭ನ๺ ಎರഴ ೯൤ಡ ෨ಂൽನ ಪದโ කಲౙ ౾ౙ ಂತ ෩ฆ ಅเූಜ౲  ಆಜං ನನ౬  කฤౙ  ෭ನ๺ x xdx dx x x 
කฤౙ  ෭ನ๺ ವಗბ෩ಲದ ವಗბ෩ಲ฿ಜං ෭ನ๺ ವಗბ ಆຉ ಈ ಎರഴ ූಗಗಳඝ౬  ಇย౵  ඣೕല x x x x 
ಆದ౪ คಂದ ๼ಂൽನ ๸ದಭბದย౵  ವಗბ෩ಲโ ಇಲ౵ ൽർ౪ ಗ කโ ಬದย๭ං౪ ೕๅ  ౘ෦๭ කฤౙ  ෭ನ๺ ವಗბ කฤౙ  x x x 
෭ನ๺ ಚದರ x 
ಆದ౪ คಂದ ๼ಂൽನ ๸ದಭბದย౵  ಈ ವಗბ෩ಲ ಇಲ౵ ൽർ౪ ಗ කโ ಈ ಪದವඝ౬  ಬದย๭ං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ಒಂದคಂದ ಆ෵ൡ t 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅඃ ಪ౳ ౾౳ ෺ಯඝ౬  ෥ഴ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಅൿ ಏකಞತ౨ ං ಎಂ්ದඝ౬  ඣೕഺೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ කฤౙ  ෭ನ๺ ಎಂ්ൿ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං x x t 
ಆದ౪ คಂದ ෮ದಲ ಅเූಜ౲ ದย౵  කฤౙ  ෭ನ๺ ಎರഴ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಇൿ ಯ ವಗბ෩ಲದ ෬ว xdx dt t 
ಅเූಜ౲  ಯ ෭ನ๺ ಮൡ౨  ෩ฆ ෇ค ಎರಡඡ ಅเූಜ౲  ಎಂൿ කโ ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ഴ൤౨ ೕๅ ෥ഴ ಅ๣ౣ ೕ dt x 
๲ౙ ౷ ೕฑ ಪ౵ ๺ ෈ಎಋ౺  ಪ౵ ๺ ๭ งಪದย౵ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ಪ౳ ಯൟ౬ ๯൤౨ ೕๅ ಇൿ ෮ದಲචಯൿ කโ ๼ಂൽನ ತರಗൟಯย౵  ಚ೉ბ๭ದ ಆຉ ಇൿ ๲ౙ ౷ ೕฑ x 
ಪ౵ ๺ ෈ಎಋ౺  ಪ౵ ๺ ๭ ಯ ವಗბ෩ಲൽಂದ งಪ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯ൟ౨ ೕค  ಅದคಂದ ಪคතಣბ ೓ಕವඝ౬  ෥ಡฤ , කඝ කฤౙ  ෭ನ๺ ಚದರವඝ౬  ಚದರ x x x 
෭ನ๺ කฤౙ  ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ಎಂൿ ඛೕโ ๯ಲಭ฿ಜ ඣೕಡಬ๾ൿ, ಅದඝ౬  කඝ කฤౙ  ෭ನ๺ ಚದರ x x 
෭ನ๺ කฤౙ  ಪ౵ ๺ කฤౙ  ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ.  කฤౙ  ෭ನ๺ ෭ನ๺ ಎರഴ ๸තಣბ ೓ಕ x x 
ಆದ౪ คಂದ කฤౙ  ෭ನ๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಎಂಬ ಪದโ ಈಗ කฤౙ  ෭ನ๺ ෭ನ๺ ಎರഴ ๸තಣბ ೓ಕ฿ಜ x x x 
ಪคವൟბ๯ತ౨ ං ಈ ലഔ ෩ಲ ഔ ෩ಲಕ ๯ಲಭ฿ಜ ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡಬ๾ൿ ಇൿ ෩ಲේತ฿ಜ ಪವฑ t 
෭ನ๺ ಅಧბಃౙ  ಏฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ඛಮಡ ඛೕഴತ౨ ං  කඝ ෭ನ๺ ಎರഴ ಸ෥ನವඝ౬  ಡ ๻౾ದฉ ಈ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ಅಧბದ๠ౣ  ූಜ๭x u 
ಅඌ౽ರಃౙ  ກ೉౞ ๭ ඦತರ ෷ ഴಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං dx 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಅเූಜ౲ โ කฤౙ  ෭ನ๺ ವಗბದ ವಗბ෩ಲದ ෬ว งಪಃౙ  ಬದมಞತ౨ ං, ಅൿ ඛಮಡ චನඪದ౪ ฉ  u du 
ಈ ๰ತ౳ โ งಪ฿ಜං  ಚದರ ෭ನ๺ ಆຉ ෷ ಚದರ a 
ಆದ౪ คಂದ ಅಂൟಮ฿ಜ ಇൿ ಯ ಎರഴ ವಗბ෩ಲದ ෭ನ๺ ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ෩ฆ ಒಂൿ ಚದರ ෭ನ๺ ෷ t 
ಚದರ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ෷ ಆಜฆತ౨ ං ಎ ౲ಁ  ಎರഴ ෩ಲಕ ๭౩ ರ฿ಜ ಅಂൟಮ฿ಜ ഔ ಮൡ౨  ෷ ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  
ಬದย๭ කโ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ನ ಎರഴ ವಗბ෩ಲದ ෭ನ๺ කฤౙ  ෭ನ๺ ವಗბ ಮൡ౨  ෩ฆ ๴ඨ t t x x 
เสೕಮ ಏඞ ಅಲ౵  ෭ನ๺ ಎರಡඝ౬  ಎರಡคಂದ ූಜ๭ർಗ ಮൡ౨  ಏ౾ೕಕರಣದ ๭౩ ರ฿ಜฆತ౨ ං u x 
ಆದ౪ คಂದ ಎರഴ ෭ನ๺ ಒಂದರ ಏ౾ೕಕರಣವඝ౬  ෩ಲൽಂದ ූಜಸมಜං ಎಂൿ කโ ಗಮඛ๯൤౨ ೕๅ  කฤౙ  x x 
෭ನ๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ನಮಡ ಈ ಅเූಜ౲  ෰ಲ౲ ವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ಇย౵  ກೋ౞  ෨ಖ౲ ฿ൿංಂದฉ, ಎರഴ ಪ౳ ൤౲ ೕಕ x 
ಅเූಜ౲ ಗะಜ ಪคವൟბ๯ವ ෩ಲಕ කโ ຂಡ ෨ಂൿವฉൽං౪ ೕๅ ಎಂ්ದඝ౬  ಅಥბ෥ലಆำ౶ โൿ ಈ ඛൽბಷౣ  
ಸಮ๲౲ ಡ කโ ಇย౵  ෨ಂൿವค๭ದ ಕಲ౭ චಯඝ౬  ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ഴโൿ ຂಡ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං . ೞದದ โ౲ ತ౭ ನ౬ ದ
๸෽ೕಜච෴ಜ,  ಪ౳ ෥ಣ ಪದ฿ಜฆವ ೞದโ ಅಧბ౾ౙ ಂತ ກ೉౞ ನ ಪದเಯඝ౬  ຄಂൽฆವ ๸ದಭბಗಳย౵  ಇದඝ౬  
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ಮತ౨ ๠ౣ  ಬಳಸಬ๾ൿ ಉർಹರൕ ಇย౵ ಯವฉಡ කโ ಈ ಎರഴ ಪ౳ ಕರಣಗಳඝ౬  ಪคಗ൐๭ං౪ ೕๅ, ೞದದ ಆಡย ವಗბ r 
ಮൡ౨  ಪ౵ ๺ ๭ ಇย౵  ಒಂൿ ಪದเಯඝ౬  ຄಂൽං ಅಥ฿ ๸තಣბ ಪದโ ലಜ౳  ಅಧბ ವಗბ෩ಲವඝ౬  ຄಂൽൡ౨  bx 
ಎಂದฉ ലಜ౳  ಅಧბವඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ ಅൿ ෎ฉ ෴โർದง ಆಜದ౪ ฉ  ಪದವඝ౬  ಸಹ ຂಳಬ๾ൿ ಉർಹರൕಡ ಆຉ ಇൿ
ಆಡย ಚದರ ೯൤ಡ ෈ಎಋ౺  ಪ౵ ๺ ๭ ಪವฑ ෮ತ౨ ಃౙ  ෩ฆ කฤౙ  ಅಥ฿ ಇತರ ๸ಒ౲ ಡ ಏคಸมಜං ඦತರ ඛೕโ ಅඃ 
ಐല෴ವඝ౬  ೯൤ಡ ಅඝ౬  ೞದದ ಈ ೞದದ โ౲ ತ౭ ನ౬  ಮൡ౨  ಃಲโ ๭౩ ರ ๸෽ೕಜච෴ಜ ಬಳಸಬ๾ൿ  ತದඦತರpx q 
ඛೕโ ෨ಂൿವคಯಬ๾ൿ ಆຉ ಮತ౨ ๠ౣ  ತ౷ คತ ಸರಳ ಉർಹರൕಯඝ౬  ಆค๭ಆಳ౶ ಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ನ ವಗბ෩ಲದ ෬ว ವಗბದ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ಉഴ๼ല෽ೕಣ ಅඌ౽ರಃౙ  ಏคಃ 6 ೯൤ಡ ಶ౾౨  6 ಡx x x 
ಏคಃ, ಅย౵  ಃಲโ ๭౩ ฃಂಕವඝ౬  ಧකತ౱ ಕ฿ಜ ඛೕಡมಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  කโ ಎಚ౞ คಃ෵ಂದ a 
ಉഴ๼ലಯ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ೎ක౬ ಜ ಉഴ๼ലಯ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ಘನದ ವಗბ෩ಲದ ෬ว ವಗბ ಎಂൿ ಪ౳ ൟඛඌಸಬ๾ൿ ಎಂൿ ඛೕโ ತ౷ คತ฿ಜ x x dx 
ಗಮඛ๭ൽ౪ ೕค ಎಂൿ කඝ ූเ๯൤౨ ೕච ๲ౙ ౷ ೕിბ ಪ౵ ๺ ಎ ಪವฑ ๭ಋ౺  ಡ ಏคං ಮൡ౨  කඝ ౲ಁ ෕ ನ โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  x 
൤ಡൿಆಂಡฉ කඝ ಇಂഔಛ౳ ౲ ಂി ನ ූಗ฿ಜฆವ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕච ah x 
ಆದ౪ คಂದ ౲ಁ ෕ ಅඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ โൿ ຄಸ ๆคಯಬฯ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಚದರ ನ ಏคಃ෷ x t x dx 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಡ ಮൡ౨  dt 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ವಗბದ ವಗბ෩ಲದ ෬ว ෩ฆ งಪದย౵  ಪคವൟბಸมಞತ౨ ං ೯൤ಡ කඝ ನನ౬  t dt 
๰ತ౳ ವඝ౬  ಬಳಸฤ ಬಯ๯൤౨ ೕච ಏಃಂದฉ කඝ ಈಛಗศ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಮൡ౨  ಒಂൿ ೓ಕದ คೕൟಯ ๰ತ౳ ದ ಬಡ౛  ah x 
ൟัൽฆ൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಏคಃ෴ಜං  ಆರಃౙ  ಅඌ౽ರ ඛೕಡฤ කඝ ౲ಁ ෕ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಎಂൿ ಬฉಯ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ๲ౙ ౷ ೕฑ ನ ෬ว ಅเූಜ౲  ಯ ൟัൽฆವ งಪ฿ಜං ೯൤ಡ කඝ ಇದඝ౬  ಃಲโ ຄಸ ๸ಒ౲  t dt 
ಎಂൿ ಪคಗ൐๭ದฉ ಇൿ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಮൡ౨  ಒಂൿ ವಗბ฿ಜං t 
ಆದ౪ คಂದ ಆ ಅเූಜ౲ ಃౙ  ๲ౙ ౷ ೕฑ ಮൡ౨  ಒಂൿ ೓ಕโ ನಮಡ ൟัൽං ಇൿ ನ มಗคಥ෦ಋ ಮൡ౨  ๲ౙ ౷ ೕನბ t t t 
ವಗბ෩ಲ ಮൡ౨  ಒಂൿ ೓ಕ ಅಂದฉ ಒಂൿ ಘನ ವಗბ ಮൡ౨  ๭౩ ರโ ಅಂൟಮ฿ಜ ನಮಡ ಅದರ ౲ಁ ෕ ೯൤ಡ t x x 

౲ಁ ෕ ๲ౙ ౷ ೕിბ ಎಂ්ದರ ෩ฆ ม಩ ಅඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ಒಂൿ ಘನ ೓ಕ  ฉി ಪ౵ ๺ ๭౩ ರ 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ಒಂൿ ಸಣ౧  เಷಯವඝ౬  ಗಮඛ๭ದฉ ๭ಋ౺  ಅඝ౬  ෇ฑ ಎರಡಃౙ  ಎತ౨ ค๭ದ ಘನ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ කโ 
ಈ ಉർಹರൕಯඝ౬  ಸರಳ฿ಜ ಪคಹคಸಬ๾ൿ ಇย౵ ಯವฉಡ කโ ಃಲโ ෈ೕಜಗ൐ತ งಪದย౵  ಬฉದ ಃಲโ 
ಅเූಜ౲ ಗಳඝ౬  ಇโಗಳඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡಬ๾ൿ ಎಂൿ ඣೕലං౪ ೕๅ කโ ಮತ౨ ๠ౣ  
ಅ෗ไൽ౫ ಪല๭ದ ൪ತ౳ ಗಳඝ౬  ಆຉ ಈಗ කโ ූಗ๛ ෗ನ౬ ฃ๏ಯ เඋನ ಎಂൿ ಕฉಯಲ౭ ഴವ ಇඣ౬ ಂൿ เඋನವඝ౬  
ඣೕഺೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ನಮಡ ಇಂഔಛ౳ ౲ ಂി ඛೕലದฉ ಇൿ ෩ಲಕ งಪದย౵ ฆತ౨ ං qxdx px 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ คೕൟಯ ಅเූಜ౲ ಗಳඝ౬  ๾ഴಕยං౪ ೕๅ ನಮ౱  ಇಂഔಛ౳ ౲ ಂി ඛಂದ งಪದย౵ ฆತ౨ ං, ಅಂದฉ qx px qx
๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆโൽಲ౵  ಅಂದฉ ಇൿ ಮൡ౨  ನ ತಕბಬದ౫  ౽ಯბ฿ಜං, ಇย౵  ಮൡ౨  ๆค෻ಬฯ ನย౵  p q p q x 
ಬ๾ಪඅೕ౾౨ ಗะಜๅ, 
ಆದ౪ คಂದ ූಗ๛ ෗ನ౬ ฃ๏ಗಳ เඋನವඝ౬  ಬಳಸฤ කโ ಊ๼๯൤౨ ೕๅ ಈ ಮൡ౨  ෬ยನ ಃಲโ ඛൽბಷౣ  งಪಗำ p q 
ಬ๾ಪದದ ಪದเಯඝ౬  ๆค෻ಬฯ ಡ ಇฆವ ಅൡ౲ ನ౬ ತ ಪದเ ಪದๅಂൿ ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜං ಉർಹರൕಡ ಚದರ ೯൤ಡx 
෩ฆ ೯൤ಡ කฤౙ  කඝ ಅದඝ౬  ಎಂൿ ฿౲ ಌ౲ ඛ๭ದฉ ಅವನ ಪದโ ಎರഴ ಅಥ฿ ౽౷ റ౳ ഔಋ x apx t  
ಬ๾ಪඅೕ౾౨  ಎಂൿ ຂಳมಞತ౨ ං ಅඃ คೕൟ කඝ ಘನದย౵  ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛ๭ದฉ ಅದඝ౬  ಘನ ಎಂൿ 
฿౲ ಌ౲ ඛಸมಞತ౨ ං ಎಂൿ කඝ ූเ๯൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ಬ๾ಪඅೕ౾౨  ನ ಮಟౣ โ ಬ๾ಪඅೕ౾౨  ಜಂತ ಕല෫෵ದ౪ ฉ ಅൿ ඛಮಡ ൟัൽฆತ౨ ං ඦತರ ತಕბಬದ౫  px qx 
හౘඨ කโ ಅದඝ౬  ಸค෴ಜ ಕฉ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಅൿ ๻ಗಲ౵ ൽದ౪ ฉ ಪದเ ಜಂತ අಡ౥ ർಜದ౪ ฉ ಅಥ฿ p by q q 
ಸಮකಜದ౪ ฉ කโ ಅದඝ౬  ಅಸಮಪბಕ ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಸค෴ದ ූಗಲಬ౫  ౽ಯბ౽ౙ ಜ ലಜ౳  ലಜ౳ ಜಂತ ಕല෫ ಇರ෎ಀ  ನ ಒಂൿ ಪ౳ ෨ಖ ๸ಗൟ෷ px qx ah 
ಅಸಮಪბಕ฿ಜದ౪ ง ಸಹ, ಉർಹರൕಡ ನ ಪದเ෷ ಜಂತ අಡ౥ ർಜං ಎಂൿ ಒಬ౯ ฆ ಗಮඛಸಬ๾ൿ, කโ px qx ah
අಡ౥  เූಗವඝ౬  ಬಳಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಅದඝ౬  ಬ๾ಪದ ಮൡ౨  ಇඣ౬ ಂൿ ූಗಲಬ౫  ౽ಯბಗะಜ a ah 
ಬฉಯಬ๾ൿ  ಇൿ ಒಂൿ ಪ౳ ಸರಣದ ౽ಯბ฿ಜං, කඝ ಅದඝ౬  ຂಡ ෥ಡಬ๾ංಂൿ ಉർಹರൕಯ ಸ๻ಯൽಂದ 
ඛಮಡ ൧ೕค๯൤౨ ೕච ූಗ๛ ෗ನ౬ ฃ๏ಗಳ เඋನದย౵  කโ ಊ๼๯ವ ಬ๾ಪൽೕಯ ಅඝ౬  ช಍ೕಯ฿ಜ qx 
ಅಪವತბඛೕಯತัಸಬ๾ൿ ಅಥ฿ ౽౷ റ౳ ഔಋ ಬ๾ಪඅೕ౾౨ ಗำ ಅಂದฉ කโ ಈ ಅඝ౬  ช಍ೕಯ ಅಂಶಗಳ qx 
ಪคූ๣ಯย౵  ಅಪವತბඛೕಯತัಸಬ๾ൿ ಅಥ฿ ಇಲ౵ ൽದ౪ ฉ ಕඛಷ౤  ౽౷ റ౳ ഔಋ ಬ๾ಪඅೕ౾౨ ಗಳย౵  කโ ಈಛಗศ 
๼ಂൽನ ತರಗൟಯย౵  ඣೕലದ ಒಂൿ ಉർಹರൕ෺ಂದฉ, කโ ನ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ಚದರ ෭ನ๺ ಒಂൿ ೓ಕൽಂದ dx x 
෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ഴ฿ಗ ಇย౵  ඛೕโ ಅದඝ౬  ಎಚ౞ คಃ෵ಂದ ඣೕലದฉ , ಇಂഔಛ౳ ౲ ಂി ඛಂದ งಪದย౵ ฆತ౨ ං, ಅย౵  p q 

ಎಂ්ൿ ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಎಂ්ൿ ಚದರ ෭ನ๲౛  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಅඝ౬  ෭ನ๺ ಎ ෇ค p q x q x 
ಪ౵ ๺ ಮൡ౨  x a 

ಆದ౪ คಂದ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ಅඝ౬  ෥ഴವ ಎರഴ ช಍ೕಯ ಬ๾ಪඅೕ౾౨ ಗಳ ಪคූ๣ಯย౵  q q 
ಅಪವತბನತัಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಮൡ౨  ನ ඛൽბಷౣ  งಪಗಳඝ౬  ಅವอ෈๭ කโ ඛൽბಷౣ  ූಗ๛ ෗ನ౬ ฃ๏ಗಳඝ౬  ಊ๼ಸಬ๾ൿ p q 
ಆದ౪ คಂದ ූಗಲಬ౫  ౾౳ ෺ಯ งಪಗำ ಮൡ౨  ಆಂ๏ಕ ෗ನ౬ ฃ๏ಯඝ౬  කโ ಆคಸ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ งಪโ ช಍ೕಯ฿ಜದ౪ ฉ ౽౷ റ౳ ഔಋ ಆಜฆವ ೞದವඝ౬  ಎರഴ เ෗ನ౬  ช಍ೕಯ ಅಂಶಗಳ ಅಂಶ฿ಜ ah 
ಬฉಯಬ๾ൿ ಡ ಸಮකಜฆโൽಲ౵  ಃಲ่෫౱  කโ ಈ ಅඝ౬  0 ಈ ಮൡ౨  ಡ ಸಮ ಎಂൿ ๻౾ದฉ ෎ฆಗำ a b qx a b 
ಎಂ඀ ಕฉ෷൞౨ ฉ 
ಆದ౪ คಂದ ಆ ಅಥბದย౵  කโ ೞದದ ౽ಯბโ ಎರഴ เ෗ನ౬  ෎ฆಗಳඝ౬  ຄಂൽං ಎಂൿ ຂಳಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಆ a b 
๸ದಭბದย౵  කโ ಆಂ๏ಕ ූಗವඝ౬  ෬ว ෭ನ๺ ಎ ಪ౵ ๺ ෈ ෬ว ෭ನ๺ ෈ ಎಂൿ ಆ෺ౙ  ෥ഴ൤౨ ೕๅ ಅඃ คೕൟ x x 
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ඬನฃವൟბತ งഡ ඞ౲ ಮชಟฑ ౾౳ ෺ಯ ๸ದಭბದย౵   මෳბ ಪ౵ ๺ ಮൡ౨  ೞದโ ඬನฃವತბච෴ಞತ౨ ං px q 
ಅಂದฉ ෭ನ๺ ಎ ๲ౙ ౷ ೕിბ ಆ ๸ದಭბದย౵  ಆಂ๏ಕ ූಗವඝ౬  ෬ว ෭ನ๺ ಎ ಪ౵ ๺ ෈ ෬ว ෭ನ๺ ๸තಣბ x x x 
೓ಕ฿ಜ ಆ෺ౙ  ෥ಡมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇโಗำ ಪ౳ ಕರಣಃౙ  ๸ීඌ๭ඈ൤ ಎರഴ ๸ದಭბಗะಜๅ ඞ౲ ಮชಟฑ ช಍ೕಯ฿ಜർ౪ ಗ ಮൡ౨  ೞದโ 
౽౷ റ౳ ഔಋ ಆಜದ౪ ฉ ೞದโ ಘನ ౽ಯბ฿ಜದ౪ ฉ ෩ฆ เ෗ನ౬  ෎ฆಗัๅ ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ಒಂൿ ಅಂಶโ ౽౷ റ౳ ഔಋ 
ಬ๾ಪඅೕ౾౨ ෴ಜං ඦತರ ಅඝಞಣ฿ದ ූಗ๛ ූಗವඝ౬  ඛೕಡಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಯย౵  ෴โ඀ ಡ ಸಮකಜฆโൽಲ౵   ಸ෥ನ ಒಂൿ කഡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಡ ಸಮವಲ౵  a abc b b b 
ಮൡ౨  ಡ ಸ෥ನವಲ౵  ಮൡ౨  ಡ ಸ෥ನವಲ౵  c c 
ಆದ౪ คಂದ කಲౙ ඡ ಪ౳ ಕರಣโ ಮ൤౨  ೞದದย౵  ಘನ ಬ๾ಪದ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಎರഴ ඬನฃವൟბತ ෎ฆಗಳ ๬ಧ౲ ൤෵ං 
ಆದ౪ คಂದ ಚದರ ೯൤ಡ ೯൤ಡ ෬ว ෭ನ๺ ๸තಣბ ೓ಕವඝ౬  ෭ನ๺ ෈ ಆಜ ಆ ๸ದಭბದย౵  p  x qx r x x 
කඝ ಇದඝ౬  ಈ ๖ยಯย౵  ಬฉಯಬ๾ൿ ෭ನ๺ ඬನฃವൟბತ งഡ ಄๺ ෭ನ๺ ๸තಣბ ೓ಕಃౙ  x a plus b x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ๼ಂൽನ ಪ౳ ಕರಣಃౙ  ຄೕฤತ౨ ං  කโ ಇย౵  ඬನฃವൟბತ งഡ ಄๺ ಅඝ౬  ෭ನ๺ ෈ ෬ว ๭ ಮൡ౨  x 
ಐದඡ ಪ౳ ಕರಣವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಆಗ ಅಂಶโ ౽౷ റ౳ ഔಋ ಚದರ ೯൤ಡ ೯൤ಡ ಮൡ౨  ೞದโ ෭ನ๺ ಆಜ px qx r x a 
ಆಡย ಚದರ ೯൤ಡ ೯൤ಡ งಪದย౵ ฆತ౨ ං ಅಂದฉ ಅದඝ౬  ಅಪವತბඛೕಯತัಸมಞโൽಲ౵  ෩ರඡ bx c 
ಪ౳ ಕರಣದย౵  ช಍ೕಯ ಅಂಶಗಳ ಆ෺ౙ ෷ ෬ว ෭ನ๺ ಆಜฆತ౨ ං x a 
ಆದ౪ คಂದ ช಍ೕಯ ಅಂಶโ ಈ ಚൡෙბಜ ಅಂಶಃౙ  ಅඝงಪ฿ಜฆವ ช಍ೕಯ ಅಂಶโ ช಍ೕಯ ಅಂಶಃౙ  ಮತ౨ ๠ౣ  
ಅಪವತბඛೕಯ฿ಞโൽಲ౵  , ಆಂ๏ಕ ූಗದ ಆ෺ౙ ෷ ೯൤ಡ ಆಋ౺  ๲ౙ ౷ ೕിბ ೯൤ಡ ೯൤ಡ วഡ ಆಜฆತ౨ ං  bx c bx c 
කඝ ಇದඝ౬  ಒಂൿ ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ෴โඃ ತಂದಲเಲ౵  ಒಂൿ ಎರഴ ಪದಗำ เ෗ನ౬ ฿ಜๅ ಮൡ౨  ಒಂൿ a 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಇย౵  ಪ౳ ൤౲ ೕಕ฿ದ ෩ಲವඝ౬  ຄಂൽං ಮൡ౨  ಇโಗำ ಬ๾ಪൽಯ ಞ൏ಂಕಗะಜๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಇโ ಐൿ ඛൽბಷౣ  ಪ౳ ಕರಣಗะಜๅ ෴ವ ಆಂ๏ಕ ෗ನ౬ ฃ๏ಗಳඝ౬  ಅຉ ಬฉಯมಜං ಮൡ౨  ಇඃ คೕൟಯ 
ಪ౳ ౾౳ ෺ಯย౵  කโ ಇತರ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಗัಡ ಮತ౨ ๠ౣ  ූಗ๛ ෗ನ౬ ฃ๏ಗಳඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ෎ฆಗำ เ෗ನ౬ ฿ಜದ౪ ฉ කโ ಅโಗಳඝ౬  ಪ౳ ൤౲ ೕಕ฿ಜ ಬฉ෷൤౨ ೕๅ ෎ฆಗำ ඬನฃವൟბತ฿ಜದ౪ ฉ ಪದವඝ౬  
ಮ൧౨ ෫౱  ಬฉಯมಞತ౨ ං ౽౷ റ౳ ഔಋ ಪದඅಂൽಡ ಮൡ౨  ಅඃ คೕൟ ಒಂൿ ಚൡෙბಜ ಪದเದ౪ ฉ ಅದඝ౬  ಮತ౨ ๠ౣ  ah 
ಅಪವತბඛೕಯತัಸมಞโൽಲ౵  ඦತರ ಪದವඝ౬  ๆคಯಬฯ ಪ౵ ๺ ๭౩ ฃಂಕದ ಬ๾๸ಒ౲ ฀൤ ಬฉಯมಞತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ ಈ งಪಗಳඝ౬  ಒಬ౯ ฆ චನඪನย౵ ഖౣ ಆಳ౶ ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಆค๭ಆ ౶ู ೕಣ කโ ಈಛಗศ ෥ലದ ಒಂൿ ಅเූಜ౲  ಉർಹರൕ෺ಂದฉ ෬ว ಚದರ ෭ನ๺ dx x 
ಒಂൿ ೓ಕ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈಛಗศ ಈ ಅเූಜ౲  ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಒಂದคಂದ ಎರഴ ಒಂൿ ม಩ ෭ನ๺ ೯൤ಡ ಒಂൿ x a over x 
ಪ౵ ๺ ๭౩ ರ ಎಂൿ ൟัൽං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಪคಹค๭ದฉ ಏඝ?  ಇൿ ಆಂ๏ಕ ෗ನ౬ ฃ๏ಗಳඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ කโ ಇย౵  ಆ ೞದದ ౽ಯბವඝ౬  x 
෭ನ๺ ಆಜ ಪ౵ ๺ ಆಜ ಅಪವತბඛೕಯತัಸಬ๾ൿ a x a 
ಆದ౪ คಂದ ๸තಣბ ಅಂಶವඝ౬  ಪౘಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜ ಬฉಯಬ๾ൿ  ಈ ූಗಲಬ౫  ౾౳ ෺ಯ ಅฯ ූಗโ ෬ว ෭ನ๺ ಎ x 
ಪ౵ ๺ ෈ ෬ว ಪ౵ ๺ ಎ ಎಂൿ ಞฆൟಸมಜං x 
ಆದ౪ คಂದ ಇಂഔಛ౳ ౲ ಂി ನ งಪโ ಈ งಪ ೯൤ಡ ಆಜದ౪ ฉ ෭ನ๺ ಏಋ౺  ෭ನ๺ ಅඝ౬  ಎಂൿ ಬฉಯ෎ಀ  px q x b x 
෭ನ๺ ಎ ಪ౵ ๺ ෈ ා ෭ನ๺ ෈ x 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ಇಂഔಛ౳ ౲ ಂി ಒಂದคಂದ ಎಋ౺  ಚದರ ෭ನ๺ ಒಂൿ ೓ಕವඝ౬  කඝ ಈ งಪದย౵  ಬฉൽං౪ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  ಎಋ౺  ෭ನ๺ ෈ ෬ว ಎಋ౺  ෭ನ๺ ෈ ಪ౵ ๺ ෈ ಎಂൿ ಬฉಯ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  ಉත౲ ഔಂ಩ ෥ല  ಇย౵  ಬಲූಗದย౵  ෭ನ๺ ಪ౵ ๺ ಎ ಅඝ౬  ಮ൤౨  ಎฯ ๭ಎಂ ಆಜ x x 
൤ಡൿಆำ౶ โದඝ౬  කโ ಉഴಆಳ౶ ಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಬಲಣಯย౵  ಏನඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ಎಂ්ൿ ಒಂൿ ෇ค ಪ౵ ๺ ಎ ಪ౵ ๺ ෈ ෇ค ෭ನ๺ ಎ ಮൡ౨  x x 
ಎಡූಗದย౵  ඛೕโ ಒಂದඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ಏಃಂದฉ ෭ನ๺ ಏಋ౺  ಪ౵ ๺ ಎ ಅඝ౬  ರൿ౪ ತัಸมಜං x 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಞ൏ಂಕಗಳඝ౬  ಮ൤౨  ಬ๾ಪඅೕ౾౨ ෴ಜ ຄೕย๭ ඛೕโ ಎರവ ಬൽಗಳ ಞ൏ಂಕಗಳඝ౬  ຄೕย๯ൟ౨ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಪഷಯ෎౽ದൿ౪  ಬಲූಗದย౵ ฆವ ನ ಞ൏ಂಕದ ಪ౵ ๺ ෈ ಮൡ౨  ಅದರ ෬ว ಏඞ ಇಲ౵  ಎಡූಗದย౵  x 
ಆದ౪ คಂದ ಪ౵ ๺ ෈ ๵ච౬ ಡ ಸಮ ಮൡ౨  ಇย౵  ෭ನ๺ a aa ab 
ಆದ౪ คಂದ ಅඝ౬  ಒಂದಃౙ  ๬෥ನ౲  ಸ෥ನ฿ಜ ൤ಡൿಆಳ౶ ಬ๾ൿ a 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ෵ಂದ ෭ನ๺ ಡ ಸಮ ಎಂൿ කโ ว౽ౙ ೈರ ෥ಡಬ๾ൿ ಮൡ౨  කඝ ಅඝ౬  ಬದย๭ದฉ a b a 
෭ನ๺ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ಇย౵  කඝ ಪഷ෷൤౨ ೕච ಅൿ ෭ನ๺ ಎರഴ ಇൿ ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං  ನನಡ b ab b
ಸಮකಜฆತ౨ ං ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ಎರಡಃౙ  ಆല ಏಃಂದฉ ෭ನ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං a b 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂದคಂದ ಎರഴ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  a a 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯඝ౬  ಇಂഔಛ౳ ౲ ಂി ಅඝ౬  ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ಬฉಯมಜං a a is one by two a one 

෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ಎರഴ ಎ ಋ൏ತ౱ ಕ ೉ກ౬ ෽ಂൽಡ ෭ನ๺ ෥ഴโದคಂದ කඝ ೯൤ಡ ಎ ෬ว by x ab  x 
๬෥ನ౲  ಒಂದඝ౬  ൤ಡൿಆಳ౶ ಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ චನඪ๭ಆಂಡฉ කโ ನಮ౱  ๼ಂൽನ ತರಗൟಯย౵  ಈ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಪഷർಗ ಬಳ๭ർಗ ඛೕโ ಅඃ 
เಷಯವඝ౬  ಉഴಆಂലൽ౪ ೕค ಈಗ ඛೕโ ಇದඝ౬  ๯ಲಭ฿ಜ ಬฉಯಬ๾ൿ ಎರಡคಂದ ಎರಡರย౵  ಇൿ ෥ി ෭ನ๺ x 
ಎ ෭ನ๺ มಗคಥ෦ಋ ಆෆ ෥ി ಆෆ ಪ౵ ๺ ಎ ಮൡ౨  ඦತರ ಪ౵ ๺ ๭౩ ರ ๭ x 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ ನ ม಩ ඛಂದ ನ ม಩ ඦ൤෻ ಇฆತ౨ ං ಮൡ౨  m n n m 
ಆದ౪ คಂದ කโ ತฤඬವ ๰ತ౳ โ ಅඃ ๰ತ౳ ವඝ౬  ತฤඬತ౨ ං  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵  ಇඣ౬ ಂൿ ಉർಹರൕಯඝ౬  ඛೕഴ൤౨ ೕๅ කโ ಇಂഔ಩ ෥ಡฤ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ  
හౘඨ ಅඝ౬  ඛಂದ ಡ ಡ ກ೉౞ ๭ කฤౙ  ಪ౵ ๺ ಒඨ ಎಂൿ ชഡ ෥ല dx x x x 
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ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵ ಯವฉಡ ಚ೉ბ๭ದ ෴โඃ งಪಃౙ  ಇൿ ಬฆโൽಲ౵  ಆದฉ කโ ಇಂഔಛ౳ ౲ ಂി ನย౵  ಃಲโ 
ಬದมವൕಗಳඝ౬  ෥ലದฉ කโ ඛಜ฿ಜ ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ ಎಂൿ කโ ඣೕಡಬ๾ൿ ಆಂ๏ಕ ෗ನ౬ ฃ๏ಗಳඝ౬  
ಬಳ๯โದคಂದ ಅเූಜ౲ ฿ಜං , ಅದ౽ౙ ಜ කโ ಇย౵  ෥ಡ෎౽ಜฆโൿ ಏචಂದฉ, කโ ಃಲโ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  
ಬದย๭ದฉ ಏඝ ಎಂൿ ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯൤౨ ೕๅ, ಇದคಂർಜ ඛಮ౱  ಪ෴ბಯโ ಃಲಸ ෥ಡฤ ಬಳ๭ඈ൤ 
ඛಮಡ ൟัൽฆ๋൤ ඛೕโ ಆ ಉತ౭ ನ౬ ದย౵  ಇಂഔಛ౳ ౲ ಂി ನ ಅಂಶವඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค. ಇย౵  ಇൿ ಅඌ౽ರಃౙ  ಏคං  ಇย౵  x 4
ಅൿ x 
ಆದ౪ คಂದ ಅโಗಳย౵  ෴โ඀ ౽ಯბඛವბ๼๯ൟ౨ ಲ౵  ಆದฉ ඛೕโ ಅದඝ౬  ಘನൽಂದ ಞ൐๭ದฉ කฤౙ  ಮൡ౨  ೞದ x x 
ಎರಡರล౵  කඝ ಪഷ෷โൿ කฤౙ  කฤౙ  ೯൤ಡ ಒಂൿ ෇เ ಈಗ කඝ ಅඝ౬  ಬದย๭ದฉ ಮൡ౨   ಅย౵  x x x 4 
౽൐๭ಆำ౶ ൟ౨ ฆವ ౲ಁ ෕ ಎಂൿ කඝ ඣೕഴ൤౨ ೕච x dx 
ಆದ౪ คಂದ ಇಂഔಛ౳ ౲ ಂി ನ ಅಂಶโ ඞ౲ ಮชಟฑ ನย౵  ತೕಚค๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಅඝ౬  කಲౙ ಃౙ  ກ೉౞ ๯൤౨ ೕච ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅൿ කฤౙ  ಘನ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x t x dx dt 
ಆದ౪ คಂದ ౲ಁ ෕  කฤౙ  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x dx dt 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ว౽ౙ ೈರโ ෵ಂದ ෵ಂದ ෵ಂದ ಡ කฤౙ  ಮൡ౨  ಈ ಇಂഔಛ౳ ౲ ಂി ಈಗ කโ ඣೕഴൟ౨ ฆವ dt t t t 
งಪโ ೞದದย౵  ൡಂ෇ ಚൡෙბಜ฿ಜං ಮൡ౨  ಅಂಶದย౵  ๭౩ ರ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಅದคಂದ ූಗ๛ ූಗವඝ౬  ಒಂඅಂർಜ ෥ಡಬ๾ൿ  ಡ ಪ౵ ๺ ಒඨ කඝ ಅದඝ౬  t t a by t 
೯൤ಡ ඛಂದ ಪ౵ ๺ ಒඨ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ b t 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කඝ ಮൡ౨  ನ ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ಮ൧౨ ෫౱  ಉද౳ ಷඨ ೯൤ಡ ಅඝ౬  a b a time t one plus b time d 
ಬಳ๭ಆಂഴ ว౽ౙ ೈರ ෥ಡ෎౽ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ౽ರಣ฿ಞತ౨ ං ಮൡ౨  a is equals to one b is equals to minus one 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಇಂഔಛ౳ ౲ ಂി ಅඝ౬  ෬ว කฤౙ  ಇಂഔಗ౳ ฯ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಈ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ಈ tt dt 
๸ಒ౲ ෵ಂದ ಬದม෵ಸಬ๾ൿ a 
ಆದ౪ คಂದ ෵ಂದ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಒಂൿ tb 
ಆದ౪ คಂದ ಪ౵ ๺  ಒಬ౯ ฆ ಬಹಳ ๯ಲಭ฿ಜ ඣೕಡಬ๾ർದ ಒಂൿ ಒಂದคಂದ කಲౙ คಂದ ಒಂൿ ಆಜං t dt tdt mod t 
ನ ม಩ ෭ನ๺ ಇൿ ನ ม಩ ಆಜං ಪ౵ ๺ ಒඨ ಪ౵ ๺ ๭౩ ರ฿ಜං mod t 
ಆದ౪ คಂದ ಛಜ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಪ෴ბಯ฿ಜ ಅඌ౽ರಃౙ  4 ಡ කโ ಅಂൟಮ ಉತ౨ ರವඝ౬  1 ಎಂൿ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ  4 คಂದ t x 
ಮൡ౨  ෭ನ๺ สೕ ನ ಏಕ౽ಲದย౵  ม಩ ಅඝ౬  ಸಹ ಬಳ๭  ನ ಛ౳ ಂ ඛಂದ ನ ม಩ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಪವฑ ಡm n n m x 

 ಅඝ౬  ූಜ๭ เൿ౲ ൬ ಡ  ಅඝ౬  ກ೉౞ ๭  ೯൤ಡ ಒಂൿ ෮ೕി ೯൤ಡ ๭౩ ರ ๭ 4 x 4 4
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  ඛೕโ ಪഷ෷ൟ౨ ೕค, 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ತಕბಬದ౫  ౽ಯბಗัಛಜ ಪ౳ ಕರಣವඝ౬  ಉว౵ ೕ಍๭ං౪ ೕච ඛಂದ ಅඝ౬  งඪ๭ ಅಂದฉ ๵ච౬  ಅಲ౵qx px qx 
ಆຉ ಇൿ ಃಲ่෫౱  ๬ಧ౲ ฿ಗಬ๾ൿ ലಜ౳  ലಜ౳ ಜಂತ ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං ಅಥ฿ ಮಟౣ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅಂತಹ px qx qx 
๸ದಭბಗಳย౵  කโ ಏඝ ෥ഴ൤౨ ೕๅ ಎಂದฉ කโ ෮ದฤ ൽೕಘბ เಭಜචಯඝ౬  ෥ഴ൤౨ ೕๅ ಬ๾ಪඅೕ౾౨  ಮൡ౨  
ඦತರ ಸค෴ದ ಅຉ ූಗಲಬ౫  ౽ಯბವඝ౬  ಪഷൿಆ ౶ั  ಮൡ౨  ඦತರ ඬನฃವತბචಯ ౽ಯბದย౵  කโ ූಗ๛ 
෗ನ౬ ฃ๏ಗಳඝ౬  ಅನ౷ ෵๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ಅಥბ෥ലಆಳ౶ ฤ ඛಮಡ ಸ๻ಯ ෥ഴವ ಒಂൿ ಉർಹರൕಯඝ౬  ඣೕഺೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಉർಹರൕ ಚದರ ೯൤ಡ ಒಂൿ ಚದರ ೯൤ಡ ಎರഴ ಚದರ ೯൤ಡ  ෩ฆ ಚದರ ಮൡ౨  කฤౙ  x x x x dx 
ಈ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ඛೕโ ಈ ಸಮಗ౳ ൤ಯඝ౬  ඣೕലದฉ ಇൿ ಚದರ ෇ค ಚದರ කฤౙ  ಪವฑ ഖ ಪವฑ ඦ൤ x x x 
౽൒ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කฤౙ  ലಜ౳  ಬ๾ಪඅೕ౾౨  කฤౙ  ലಜ౳  ಬ๾ಪඅೕ౾౨  ೞದದย౵  කฤౙ  ലಜ౳  ಬ๾ಪඅೕ౾౨  ಆದฉ කโ ಸಹ 
ඣೕലದฉ  ಇൿ ๭ ಅโ ಅಂಶ ಮൡ౨  ೞದ ಎರಡರล౵  ෥ತ౳  ಉഴಬฆವ ಚൡෙბಜ ಪದಗำ ෴โඃ ช಍ೕಯ ಪದเಲ౵  
ಅಥ฿ ಘನ ಪದಗัಲ౵  ಎಂൿ කโ ඣೕಡಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಚൡෙბಜವඝ౬  ຄರൡಪല๭ ෎ฉ ෴โඃ ಪದโ ಅย౵  ತೕಚค๯โൽಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಏඝ ෥ಡಬ๾ൿ ಈ ಸಮ๲౲ ಯ ಪค๻ರವඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ඩ౳ ฏ෗๯ವ ෮ದฤ කโ ಈ 
ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯඝ౬  ຄಸ ๆคಯಬฯ ಚದರ ಡ ಸ෥ನ฿ಜ ಬದย๯ವ ෩ಲಕ ಸರಳತัಸಬ๾ൿ x y 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ಸಮಗ౳ ದย౵  ඛಜ฿ದ ಪ෴ბಯ฿ಜ ෥ഴൟ౨ ಲ౵  ಬದยಡ කโ ಈ ಪ෴ბಯವඝ౬  ಸಮಗ౳ ฿ಜ 
෥ഴൟ౨ ං౪ ೕๅ  ಇಂഔಛ౳ ౲ ಂി ಈ ಇಂഔಛ౳ ౲ ಂി ಆಞತ౨ ං ಪ౵ ๺ ಒඨ ೯൤ಡ ಎರഴ ೯൤ಡ ෩ฆ ಪ౵ ๺ ශೕฑ ಆಜy y y y 
ಆಞತ౨ ං , කඝ ಉತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ඣೕലದฉ ವಗბ ಮൡ౨  ෩ฆ ಪ౵ ๺ ಎರഴ ಅඝ౬  ವಗბ ಮൡ౨  ಏำ ೯൤ಡ y y y y 
ಹච౬ ರഴ ූಜ๭ 
ಆದ౪ คಂದ ಎರവ ಅಂಶ  ಮൡ౨  ೞದโ ಒಂඃ ಪದเಯ ಅವඌಯඝ౬  ຄಂൽං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ කโ ತඩ౭ ದ เಭಜචಡ ຄೕಗ෎౽ಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ವಗბ 7 ೯൤ಡ ಹච౬ ರഴ ವಗბ ಮൡ౨  ෩ฆ ೯൤ಡ ಎರഴ ූಜ๵ೕಣ ಞ൏ಂಕโ ಇย౵  ಒಂඃ y y y y 
ಆಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಒಂൿ ෇ค ຄೕಗಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಇย౵ ಡ ಬฆ൤౨ ೕච ವಗბ ಮൡ౨  ಏำ ೯൤ಡ ಹච౬ ರഴ ಕึ෷โದคಂದ කโ ಈ ೉ກ౬ ಗಳඝ౬  ෭ನ๺ y y 
ಎಂൿ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ಉัൽฆโൿ ಈ ವಗბโ ರൿ౪ ತำ౶ ತ౨ ං 3 ෭ನ๺ 7 ඛಮಡ ෭ನ๺ ඛೕഴತ౨ ං  ಮൡ౨  2 ෭ನ๺ 12 y 4y 
ಹತ౨ ರ ෭ನ๺ ಆಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ಉัದโ ෭ನ๺ කฤౙ  ෭ನ๺ ಹൡ౨  ಆಜං y 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಇಂഔಛ౳ ౲ ಂി ನ ಈ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯඝ౬  ෭ನ๺  ರ  ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ವಗბ ಮൡ౨  4 y 10 1 y 
ಏำ ೯൤ಡ ಹච౬ ರഴ ූಜ๭ ಇൿ ಇಂഔಛ౳ ಂി ಆಜං y 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅದඝ౬  ಈಗ ಇಂഔಛ౳ ಂി ಈ ම౲ ಶඨ ಎಂൿ ಬฉ෷൤౨ ೕๅ ಅಥ฿ කโ ಅದඝ౬  ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಒඨ ෭ನ๺ 
කฤౙ  ็ ಪ౵ ๺ ങඨ ා ๲ౙ ౷ ೕฑ ಬದยಡ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ y 
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ಆದ౪ คಂದ ಈ ಅಂಶವඝ౬  කඝ ็ ಪ౵ ๺ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ෩ฆ ೯൤ಡ කฤౙ  ಮൡ౨  ಇൿ ಇಂഔಛ౳ ౲ ಂി ಛಜ ಆಜංy 

ಆದ౪ คಂದ ನಮ౱  ඛಜ฿ದ ಅเූಜ౲  ಇൿ ಚದರ ೯൤ಡ ಒಂൿ ಚದರ ೯൤ಡ ಎರഴ ූಜ๭ ಚದರ ೯൤ಡ ෩ฆi x x x 
ಚದರ ೯൤ಡ කฤౙ  ಇದರย౵  කโ ඛಂದ ವಗბವඝ౬  ඛೕโ ෥ತ౳  ಬದม෵๭ං౪ ೕๅ  ಅವನඝ౬  ඣೕല  x dx x yx y 

කโ ಄ವಲ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಅඝ౬  ඛಂದ ಬದม෵๯൤౨ ೕๅ x y 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಇಂഔಛ౳ ౲ ಂಡ౬ ย౵  ಅඝ౬  ೓ಕൽಂದ ಬದม෵๭ y x 
ಆದ౪ คಂದ 1 ෭ನ๺ 4 ಚದರ ೯൤ಡ 10 ಅඝ౬  ಚದರ ೯൤ಡ ෩ฆ ಮൡ౨  ಚದರ ූಜ๭ 10 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ x x x 
ಬฉಯฤ කโ ๼ಂൟฆಜ ຄೕತೕಣ  ೯൤ಡ කฤౙ  dx 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ಈ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯඝ౬  ಪคಹค๯ವ ಈ ๸තಣბ ฿౲ ෴ಮโ ಒಂൿ ಬ๾ಪඅೕ౾౨  ಮൡ౨  ඦತರ ಇඣ౬ ಂൿ 
ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯඝ౬  ຄಂൽฆವ ಮ൧౨ ಂൿ ಸಮ๲౲ ෴ಜ ಪคವൟბ๯ತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵  ಏඝ ෥ഴ൤౨ ೕๅ ಎಂದฉ ಈ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯඝ౬  ಈಗ ຂಡ ඛವბ๼ಸ෎ಃಂൿ ನಮಡ ൟัൽං ಏಃಂದฉ ಇൿ 
ಅเූಜ౲ ฿ಜං  කโ ූಗ๛ ෗ನ౬ ฃ๏ಯඝ౬  ಬಳ๭ ඛූ෵ಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  ಪคಹคಸฤ කโ ූಗ๛ ෗ನ౬ ฃ๏ಗಳ ෩ಲಕ ຄೕಞ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  කฤౙ  ಮൡ౨  ಹൡ౨  ෬ว ೯൤ಡy y 
෩ฆ ಪ౵ ๺ ශೕฑ ಡ ූಗ๛ ූಗವඝ౬  ຂಡ ಉഴ๼ല෷โൿ ಎಂൿ කඝ ඛಮಡ ൧ೕค๯൤౨ ೕච y 
ಆದ౪ คಂದ ಇದಃౙ  ූಗ๛ ෗ನ౬ ฃ๏ ಅข ಪ౵ ๺ ൟ౳ ೕ ಪ౵ ๺ ා ಪ౵ ๺ ශೕฑ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ಅದඝ౬  ಪคಹค๭ದ ඦತರ 
ඛೕโ ๯ಲಭ฿ಜ ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ ಈ ๸ದಭბದย౵  ಒಂൿ ಎರഴ ಮൡ౨  ෈ ಆฆ ಎಂൿ ൟฆಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಞ൏౽ರವඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ั   ജೕඪ ಮൡ౨  ඦತರ ඛೕโ ಈ ว౽ౙ ೈರವඝ౬  ಬฉಯಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಎಂ්ൿ ෭ನ๺ ಎರಡಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಎಂ්ൿ ಆฆ ಮൡ౨  a b 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಅเූಜ౲ โ ಅเූಜ౲  ಒಂൿ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ವಗბൽಂದ ಅඝ౬  ಬದย๯ವ ಈ ಅಂಶโ ಈ dx x y 
ಅಂಶඈ൤෻ ಇฆತ౨ ං  ಇൿ ෭ನ๺ 2 ಆಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ ಇย౵  ಕยბ ෇౳ ಃഡ ಅඝ౬  ෭ನ๺ ಎರഴ ෬ว ೯൤ಡ ෩ฆ ๻ಆೕಣ y 
ಆದ౪ คಂದ ಅඝ౬  ಚದರ ಚದರ ೯൤ಡ ෩ฆ ಇಂഔಗ౳ ฯ ಪ౵ ๺ y x x dx b 
ಆದ౪ คಂದ ಪ౵ ๺ 6 คಂದ ೯൤ಡ 4 ಚದರ ೯൤ಡ කฤౙ  ಇಂഔಗ౳ ฯ ತದඦತರ ಕยბ ෇౳ ಃഡ ෨ಚ౞ มಜං y x dx  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵ ಯವฉಡ ಏඝ ෥ലං౪ ೕๅ ಎಂದฉ ಈ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯඝ౬  ಃಲโ ຄಸ ಬದย ಅඝ౬  ಬಳ๭ ಅಥ฿ ಈ y 
ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಡ ಪคವൟბಸมಜං ಮൡ౨  ಇದಃౙ  ಅඝಞಣ฿ಜ කโ ූಗ๛ ෗ನ౬ ฃ๏ಗಳඝ౬  ಬಳ๭ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಈಗ කโ ಈ 
ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯඝ౬  ಪದಗಳย౵  ಬฉൽං౪ ೕๅ  ಆ ූಗ๛ ෗ನ౬ ฃ๏ಗಳย౵  ಅಂൟಮ฿ಜ ಈ ಅเූಜ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆವ ಅเූಜ౲ โ 
කඝ ಅದඝ౬  ඬට ಬฉ෷൤౨ ೕච ಅเූಜ౲  ಒಂൿ ಅเූಜ౲  ಒಂൿ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅൿ ಆದฉ ಜಂತ dx dx x x 
ಎರഴ ಪഖౣ  ಒಂൿ ಚದರ ಮൡ౨  ෩ฆ ෭ನ๺ ಆฆ ෇ค ಅเූಜ౲  ಒಂൿ ಚದರ ೯൤ಡ කฤౙ  x dxdx 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯඝ౬  ๯ಲಭ฿ಜ ෭ನ๺ ಎರഴ ෇ค ಚದರ ೯൤ಡ ಒಂൿ ೓ಕ ಎಂൿ ๯ಲಭ฿ಜ x x 
෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡಬ๾ൿ ಇൿ ඛಮಡ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ඛಂದ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಆฆ ಪഖౣ  ๰ತ౳ ವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං  ඛಮಡ x 
ഓ౲ ඨ ಇನ౷ ๺ბ ಅඝ౬  ಪ౵ ๺ ๭౩ ರൽಂದ ඛೕല x 
ಆದ౪ คಂದ ಸರัೕಕರಣದ ඦತರ ಇൿ ಎರഴ ෩ฆ ಆರಃౙ  ຄೕಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಪഷ෷ವ ಪค๻ರದ ಒಂൿ งಪ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಃಲ่෫౱  ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ඛಖರ฿ಜ ඣೕഴವ ಬದฤ ಅൿ ಸ๻ಯ ෥ഴತ౨ ං ಃಲโ ๆค෻ಬฯ ಅඝ౬  
ಬದย๯ವ ෩ಲಕ ಅಥ฿ ಬದม෵๯ವ ෩ಲಕ เ෗ನ౬  ඁ๞ౣ ಆೕನൽಂದ ಬฉಯมಜං , ෨ಂൽನ ൽನಗಳย౵  කโ 
ൟัൽฆವ เඋನಗำ ಅಥ฿ ൪ತ౳ ಗಳඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ಪคಹคಸฤ ກೋ౞  ๯ಲಭ฿ಗಬ๾ൿ, 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಉർಹರൕ෷ ช಍ೕಯ ಸಮ๲౲ ෽ಂൽಡ ವ౲ ವಹค๯ತ౨ ං. ಅಂಶದย౵ ನ ಅಂಶ ಮൡ౨  ೞದโ ಒಂൿ ಘನ 
ಬ๾ಪඅೕ౾౨ ෴ಜൿ౪ , ಎರಡඝ౬  ෩ಲ฿ಜ ಮൡ౨  ඦತರ ಚದರ ೯൤ಡ ಒಂൿ ಅಂಶವඝ౬  ຄಂൽฆತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ಅเූಜ౲ ฿ಜ , ಇൿ ช಍ೕಯ งಪವඝ౬  
ಘನൽಂದ ූಜಸมಜං ಎಂൿ ඣೕಡಬ๾ൿ, ಅย౵  ಆຉ ಘನโ ಒಂൿ ช಍ೕಯ ಅಂಶವඝ౬  ຄಂൽฆವ ಮ൧౨ ಂൿ 
ಚൡෙბಜ ಅಂಶವඝ౬  ຄಂൽං, කโ ಮ൤౨  ූಗ๛ ෗ನ౬ ฃ๏ಗಳ งಪಃౙ  ๼ಂൟฆಞ൤౨ ೕๅ, ಅൿ ಆຉ ಇದ౪ ย౵  ಅದඝ౬  
ಉว౵ ೕ಍ಸมಜං ಪ౳ ෥ಣ ಅಂಶವඝ౬  ಮತ౨ ๠ౣ  ಅಪವತბඛೕಯತัಸมಞโൽಲ౵  ඦತರ කโ ಅದඝ౬  ช಍ೕಯ ಅಂಶದ 
೯൤ಡ ೯൤ಡ ෇ค ౽౷ റ౳ ഔಋ ම౲ ಕౣ ฑ ಎಂൿ ಬฉಯ෎ಀ, bx c 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಪ౳ ಕರಣವඝ౬  ๒ನ౲  ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಎರവ ಒಂൿ ಎಂൿ ຄೕยಸಬ๾ൿ ಏಃಂದฉ ಇൿ p q r 
ಒಂൿ ಮൡ౨  ಒಂൿ ಮൡ౨   ಒಂൿ ಮൡ౨  ಅඃ คೕൟಯย౵  කโ ಇದඝ౬  ಬฉಯฤ ಇತರ ಞ൏ಂಕಗಳඝ౬  q r 
ຄೕยಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ූಗ๛ ෗ನ౬ ฃ๏ಗะಜ ಬฉಯมದ ಇಂഔಛ౳ ౲ ಂി ಅඝ౬  ෬ว ෭ನ๺ ಎರഴ ಪ౵ ๺ ೯൤ಡ ෬ว x bx c x 
๲ౙ ౷ ೕฑ ಪ౵ ๺ ಒඨ ಎಂൿ ಬฉಯมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  ಸರಳತั๯โದคಂದ කโ ช಍ೕಯ ಬ๾ಪඅೕ౾౨ ෴ಜ ಎಡූಗವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಬಲූಗದย౵  
කโ ಆಡย ಚದರ ೯൤ಡ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ෈ಎಋ౺  ೯൤ಡ ๭ ෇ค ෭ನ๺ ಎರഴ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ x 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಅย౵  ಆಡย ೓ಕವඝ౬  ඣೕಡಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಇย౵  ඛೕโ ෈ಎಋ౺  ๲ౙ ౷ ೕฑ ಅඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ ಎಡූಗದย౵  ๲ౙ ౷ ೕฑ ಇಲ౵ ൽฆโದคಂದ ಪ౵ ๺ ෈  ಇ x 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ನ ಞ൏ಂಕವඝ౬  ಒ෫౱  ຄೕย๭ർಗ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ෈ ๵ච౬ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂದฉ ඛೕโ ಇย౵ ಂದ x 
ಏನඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ಎಂದฉ ಅൿ ෭ನ๺ ಎರഴ ෈ ಪ౵ ๺ ๭ 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ ಎರഴ ෈ ಪ౵ ๺ ๭ ಇย౵  ನ ಞ൏ಂಕโ ಒಂൿ ಮൡ౨  ඦತರ ඛೕโ ๯ฆัಯඝ౬  ຄೕย๭ದฉ ฃಜ౲  ๭౩ ರ x 
ಞ൏ಂಕಗำ ඛಮಡ ಎಡූಗದย౵  ෭ನ๺ ๭ ෭ನ๺ ಎರഴ ๭ಎ ෭ನ๺ ಎರഴ ๭ ಎಡූಗದย౵  ಒಂൿ ಆກ౛  ಸಮකಜฆತ౨ ං

ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ෩ฆ ಸ෦ೕಕರಣಗಳඝ౬  ෩ฆ ಅ೦ౢ ತ ෩ฆ ಸ෦ೕಕರಣಗಳඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಅโಗಳඝ౬  ಸ౭ ಷౣ ฿ಜ ಪคಹคಸಬ๾ൿ ෭ನ๲౛  ಸಮකಜฆತ౨ ං  a b 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಬದย෴ಜ ಎಂ්ൿ ෭ನ๺ ಡ ಸಮ ಅಥ฿ ෭ನ๺ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ ඛೕโ ಈ b a a b 
ಎರഴ ಸ෦ೕಕರಣಗಳඝ౬  ಮൡ౨  ಅಥ฿ ಮൡ౨  ನย౵  ಪคಹค๯ൟ౨ ೕค a c b c 
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ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಅದඝ౬  ಪคಹคಸฤ ಮൡ౨  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ ൡಂ෇ ಕಷౣ ฿ಞโൽಲ౵   ಎಂ්ൿ ෩ರคಂದ ಐൿ ෈ a 
෎ฉಯಲ౵ , ෩ರคಂದ ಐൿ ෭ನ๺ ಮൡ౨  ๭ ಒಂದคಂದ ಐൿ ෭ನ๺ ಆದฉ ෎ชඞ ಅಲ౵ , 
ಆದ౪ คಂದ ಇಂഔಛ౳ ౲ ಂി ಅඝ౬  ಈ ಅಂಶದ งಪದย౵  ಪ౳ ൟඛඌಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಅಂಶโ ಸ෥ನ฿ಜฆโದคಂದ ಅเූಜ౲  ಅඝ౬  ಪ౳ ൟඛඌಸมಞತ౨ ං ಒಂൿ ಡ  ಈ ๸ಒ౲ ಡ i wh ere a 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ๸ಒ౲ ಗำ b c 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಮൡ౨  ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ಬದย๯ವ ෩ಲಕ ಈ ಇಂഔಛ౳ ౲ ಂി ಅඝ౬  ಈ ಅಂಶඅಂൽಡ ಬದม෵๯൤౨ ೕๅ a b 
ಮൡ౨  ಁಡ ෩ರคಂದ ಐൿ ಆಜฆತ౨ ං, a 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෭ನ๺ 2 ನย౵  ಒಂದರย౵  ෩ರคಂದ ಐൿ ಮൡ౨  ಇย౵  ೯൤ಡ ෭ನ๺ 3 คಂದ 5 ಆಜං, x b  
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ 3 คಂದ 5 ಪഖౣ  ಪ౵ ๺ ๭๭ ౘ෦๭ ๭ ෭ನ๺ 1 คಂದ 5 ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ಐൿ ූಜ๭ ಚದರ ೯൤ಡ x x 
ಒಂൿ ಚದರ ೯൤ಡ ಒಂൿ ലಎಋ౺  x 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๸තಣბ ಅเූಜ౲ โ ಈಗ ಈ งಪಃౙ  ෮ದಲ ಅಂಶವඝ౬  ๸෽ೕ೧๯ತ౨ ං ಎರಡඡ ಅಂಶವඝ౬  
๸෽ೕ೧ಸฤ කโ ಏඝ ෥ഴ൤౨ ೕๅ ಎಂದฉ කโ ಅದඝ౬  ಎರഴ ූಗಗะಜ เಭ೧๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  කโ ෩ฆ คಂದ ಐൿ ಅเූಜ౲ ಗಳ ෭ನ๺ ಎರഴ ෭ನ๺ ಎಂൿ ಬฉ෷൤౨ ೕๅ කඝ x 
෩ฆ ನ ๬෥ನ౲  ಅเූಜ౲ ฿ಜ ಒಂದคಂದ ಐൿ ൤ಡൿಆಳ౶ ಬ๾ൿ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಪ౵ ๺ ಒඨ ಮൡ౨  ඦತರ ෭ನ๺ x x dx 
ಸಹಜ฿ಜ ಒಂದคಂದ ಐൿ ಒಂൿ ෬ว ಚದರ ೯൤ಡ ಒಂൿ x dx 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෭ನ๺ ෩ರคಂದ ಐൿ ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ಐൿ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಅเූಜ౲ โ ෩ರคಂದ ಐൿ ม಩ ಆෆ ෮ೕി ಡ ൟฆಞತ౨ ං  ෭ನ๺ ಎರഴ ช಍ೕಯ ಪದ ෭ನ๺ ෩ฆ x 
คಂದ ಐൿ ൮  ๲ౙ ౷ ೕฑ ಪ౵ ๺ ಒඨ ಅඝ౬  කඝ ๸ಒ౲ ෵ಂದ ಬದม෵๭ದฉ කඝ ಎರഴ ಅඝ౬  ಡ sx t xdx dt 
ಸಮකಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಎರಡคಂದ ಆಜฆತ౨ ං xdx dt 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ತౘಣ ಅದඝ౬  ๲ౙ ౷ ೕฑ ನ ෮ೕി ನ มಗคಥ෦ಋ ನ ಅಧბದ๠ౣ  ಮൡ౨  ಈಗ ಒಂൿ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ  x 
ඛೕโ ಅದඝ౬  ಸರಳ฿ಜ ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ಐದคಂದ ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ಅൿ ๲ౙ ౷ ೕฑ ෬ว ಪ౵ ๺ ಒඨ ಆಜൿ౪ , කඝ ತౘಣ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಬಳ๭ x dx x 
ಬฉಯಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಅಂൟಮ฿ಜ ಏ౾ೕಕರಣದ ๭౩ ರ൤ಯඝ౬  ಸ౷ ಲ౭  ಸರಳತั๭ ಇย౵  ඛೕโ ಅಂൟಮ ಉತ౨ ರವඝ౬  
ಪഷಯಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ  ౽ಯბವඝ౬  ಮತ౨ ๠ౣ  ಅಪವತბඛೕಯತัಸมಗದ ๸ದಭბಗಳย౵  ಉർಹರൕಡ ಇย౵  ಚದರ ೯൤ಡ ಒಂದඝ౬  x 
ಅಪವತბඛೕಯತัಸมಗൿ   ಮൡ౨  ಈ ಅ೦ౢ ತ ๭౩ ฃಂಕಗಳ ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ຂಡ ว౽ౙ ೈರ ෥ഴโൿ ಮൡ౨  ಒ෫౱  ab 
ඛೕโ ಅโಗಳඝ౬  ช಍ೕಯ ಅಥ฿ ౽౷ റ౳ ഔಋ ಅಂಶಗಳ ಪคූ๣ಯย౵  ಅಪವತბඛೕಯತัಸฤ ๬ಧ౲ ฿ದฉ කโ ಇൿh 
๰ತ౳ ವඝ౬  ಅಥბ෥ലಆำ౶ ತ౨ ං ಈಛಗศ ಅ෗ไൽ౫ ಪലಸมಜං ಅโ ൡಂ෇ ๰ಕ౨ ฿ಜๅ 
ಆದ౪ คಂದ ෩ಲಕ งಪದย౵ ฆವ ಆ ಅเූಜ౲ ಗಳඝ౬  ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ഴโದคಂದ ಆ ෵ಂದ ಅඝ౬  ෨ಂං p q p q 

ಅඝ౬  ූಗ๛ ෗ನ౬ ฃ๏ಗಳ เಷಯದย౵  ಬฉಯಬ๾ൿ ಅൿ ಬಹಳ ๯ಲಭ฿ಜ ಆಞತ౨ ං ඦತರ කโ ൟัൽฆವ ah 
ಇඣ౬ ಂൿ คೕൟಯ เඋನವඝ౬  ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ූಗಗಳ ෩ಲಕ ಏ౾ೕಕರಣ฿ಜ ಈ เඋನโ ෨ಖ౲ ฿ಜං ಆຉ කโ ಃಲโ 
ಉತ౭ ನ౬ ಗಳඝ౬  ಒಳತಂലฆವ ಅเූಜ౲ ಗಳඝ౬  ಪคಹคಸ෎౽ർಗ කโ ಇย౵ ಯವฉಡ කโ ඣೕഴൟ౨ ං౪ ೕๅ ಆຉ ಅವฆ 
ಃಲโ ಉತ౭ ನ౬ ಗಳඝ౬  ಒಳತಂലฆ฿ಗ ๸෽ೕಜಕಗำ ๸౾ೕಣბ฿ಞൟ౨ ๅ ಆຉ ಃಲ่෫౱  කโ ಅโಗಳඝ౬  
ಉತ౭ ನ౬ ಗะಜ ಒഷಯฤ ๬ಧ౲ ฿ದฉ ಅൿ ๯ಲಭ฿ಞತ౨ ං  ಮൡ౨  ಅโಗಳ ಅเූಜ౲ ಗಳඝ౬  ಉഴ๼ല෵ค 
ಆದ౪ คಂದ ෨ಂං කโ ಅเූಜ౲ ಗಳඝ౬  ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡฤ ಇඣ౬ ಂൿ เඋನವඝ౬  ඣೕഴ൤౨ ೕๅ, ಅย౵  ah 
ಇಂഔಛ౳ ౲ ಂി ಅඝ౬  ಃಲโ ౽ಯბಗಳ ಉತ౭ ನ౬ ฿ಜ ඛೕಡมಞತ౨ ං, කโ ಆ ූಗಗಳ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ൟัൽದ౪ ฉ ಅಥ฿ කโ
ಅโಗಳඝ౬  ಪคವൟბಸಬ๾ർದฉ ಅൿ ๯ಲಭ฿ಞತ౨ ං .  කโ ූಗಗಳ ಅเූಜ౲ ಗಳඝ౬  ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ഴವ 
ඛൽბಷౣ  งಪโ ಈ ඛൽბಷౣ  เඋನโ ൡಂ෇ ಉಪ෷ಕ౨ ฿ಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ඣೕഺೕಣ ූಗಗಳ ෩ಲಕ ಏ౾ೕಕರಣ ಎಂൿ ಕฉಯಲ౭ ഴವ เඋನದย౵  , เ෗ನ౬ ൤ಯ ๸ದಭბದย౵  u 
ಮൡ౨  ಎರഴ ౽ಯბಗಳ ವ౲ ൞౲ ಸโ ಅโಗಳ ಉತ౭ ನ౬ ದ ෝർತ౱ ಕ൤ಯඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ ಅൿ ಮൡ౨  ಸ౭ ಷౣ ฿ಜ v u v 
ಇฆವย౵  ಅൿ ൟฆಞತ౨ ං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං ಎಂಬ ಅಂಶൽಂದ ಈ เඋನโ ද౳ ೕคತ฿ಜං.  කโ ಇದඝ౬  තൟბ෴ಜ 
๸෽ೕ೧๭ದฉ ನ ౽ಯბๅಂൿ ූเಸมಜං x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಅຉ ಇಂഔಗ౳ ฯ ౽෴ბಚರൕಯඝ౬  ඛವბ๼ಸಬ๾ൿ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಅඝ౬   ൤ಡൿಆำ౶ ವ ෩ಲಕ කඝ ಈ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯඝ౬  ಬฉದฉ ಈಗ ෬ว ಯ ಇಂഔಗ౳ ฯudv dx udv 
ಮൡ౨  ಯ ಇಂഔಗ౳ ฯ ಆෆ ഛෳ౺  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಎಡූಗದย౵  ಮൡ౨  ಅದඝ౬  ಎಂൿ dx du dx vdx dx uv 
ಬฉ෵ค ඦತರ ෇ค ෬ว ෭ನ๺ ಆಞತ౨ ං ಈಗ ಇย౵  ಃಲโ ಊກಗಳඝ౬  ෥ല ಎಂ්ൿ ನ dx vdx du a is u xfx 
౽ಯბ ಮൡ౨  ನ ౽ಯბ฿ಜං, ಅಂದฉ ෬ว ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  කโ ಇದඝ౬  ಏಃ ෥ഴൟ౨ ං౪ ೕๅ v x dv dx gx 
ಎಂ්ದඝ౬  ඛೕโ ಗಮඛಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ಇย౵  ಬฆತ౨ ං ಎಂದฉ ෬ว fxdv dx dx 
ಆದ౪ คಂದ ෇ค ಆಗ ಈ ಅ෗ವ౲ ౾౨  ಸಮನ ಅเූಜ౲  งಪವඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ತ౨ ං  ಡ fx gxdx fxgxdx uv 
ಆದ౪ คಂದ ෬ว ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං u dx fxdv gx 
ಆದ౪ คಂದ ನ ಅเූಜ౲  ෭ನ๺ ಇಂഔಗ౳ ฯ ಆಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං v gxdx dx d dx u fx 
ಆದ౪ คಂದ ಎෆ ಅเූಜ౲  ෇ค ಮ൤౨  ಅเූಜ౲  ಅเූಜ౲  ඬഡ ಆ౵ ೕ๺ ෇౳ ಃഡ ಮൡ౨  du dx x vv gx gx dx a  
ඦತರ ๸තಣბ ಅเූಜ౲  ಈ ๸තಣბ เಷಯದ ಅเූಜ౲  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵ ಂದ ಗಮඛ๯โඃචಂದฉ , කโ ಎರഴ ౽ಯბಗಳ ಉತ౭ ನ౬ ದ ಈ ವ౲ ൞౲ ಸವඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ කโ ಆ 
๰ತ౳ ವඝ౬  ಬಳ๯൤౨ ೕๅ, ಈ ಎರഴ ౾౳ ෴ತ౱ ಕ ಞฆൟ๯เಃಯඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ කโ ಅಂൟಮ฿ಜ ඛೕโ ಎย౵  ತฤඬൟ౨ ೕค  
හౘඨ ಗಳ ಈ ๰ತ౳ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಏ౾ೕಕರಣ ෭ನ๺ ಇಂഔಡ౳ ೕಶඨ ද౳ ೖෳ ಅඝ౬  ನ fxgxdx fx gxdx f x gxdx 
ಏ౾ೕಕರಣಃౙ  ಮൡ౨  ඦತರ ๸තಣბ ಏ౾ೕಕರಣಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ූಗಗಳ ෩ಲಕ ಏ౾ೕಕರಣಃౙ  ๰ತ౳ ฿ಞತ౨ ං ಅಥ฿ ಎರഴ ౽ಯბಗಳ ಉತ౭ ನ౬ ದ ಏ౾ೕಕರಣದ ๰ತ౳ ವඝ౬  
කโ ຂಡ ෥ಡ෎ಀ ಉತ౭ ನ౬ ದ ಏ౾ೕಕರಣವඝ౬  ಅಥბ෥ലಆ ౶ั  
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ಆದ౪ คಂದ කโ හౘඨ ಗಳย౵  ಒಂದඝ౬  ෮ದಲ ౽ಯბ ಮൡ౨  ಇತರ ౽ಯბವඝ౬  ಎರಡඡ හಋ ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಇಂഔಛ౳ ౲ ಂി ಅඝ౬  ಎರഴ හౘඨ ಗಳ ಉತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ෮ದฤ ಎರಡචಯർಜ ಬฉಯมಞತ౨ ං ඦತರ 
ಅเූಜ౲ โ කโ ಅඝ౬  ෮ದಲ හౘඨ ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕๅ කโ ๬෥ನ౲ ฿ಜ චನඪഖౣ ಆำ౶ ൤౨ ೕๅ ಅಥ฿ ಈ fx 
งಪದย౵  චನඪ๭ಆำ౶ ൤౨ ೕๅ ಅಥ฿ ಅದඝ౬  ೧ಎಋ౺  ലಎಋ౺  ಇಂഔಗ౳ ฯ ඛಂದ ಞ൐๭ ಅಂದฉ ಎರಡඡ හౘඨ ನ ಅเූಜ౲  
෭ನ๺ ಇಂഔಗ౳ ฯ ಎෆ ද౳ ೖෳ ෮ದಲ ౽ಯბದ ವ౲ ൞౲ ಸವඝ౬  ಎರಡඡ ౽ಯბದ ಅเූಜ౲ ൽಂದ ಞ൐๭ർಗ ಉತ౭ ನ౬ ದ 
ಏ౾ೕಕರಣโ ಎರಡඡ ౽ಯბದ ෮ದಲ ౽ಯბದ ಅเූಜ౲ ฿ಜ ຄರຄ෨౱ ತ౨ ං, ෮ದಲ ౽ಯბದ ಅเූಜ౲  
ವ౲ ൞౲ ಸವඝ౬  ಎರಡඡ ౽ಯბದ ಅเූಜ౲ ฿ಜ ಕึൿ ನಮಡ ಸ๻ಯ ෥ഴವ ಒಂൿ ತ౷ คತ ಉർಹರൕಯඝ౬  
ඣೕഺೕಣ. ಈ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಅಥბ෥ലಆಳ౶ ฤ ซ๺ ഖ ಪವฑ ಅඝ౬  ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡฤ ಸರಳ฿ದ xe xdx 
ಉർಹರൕ෴ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡฤ කโ හౘඨ ಅඝ౬  ෮ದಲ හౘඨ ಆಜ ಆ෺ౙ  ෥ಡಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ෮ದಲ හౘඨ ಎಂൿ ಮൡ౨  ಇದඝ౬  ಎರಡඡ හౘඨ ಎಂൿ ಆ෺ౙ  ෥ഴ൤౨ ೕๅ ඦತರ ๰ತ౳ โ 
෮ದಲ හౘඨ ಅඝ౬  ಏඝ ຂำತ౨ ං ಎರಡඡ ಯ ಏ౾ೕಕರಣವඝ౬  ಶ౾౨ ಡ ಏคಸมಜං ಎෆ ನ ವ౲ ൞౲ ಸದ ವ౲ ൞౲ ಸ  x e x 

ಅเූಜ౲  irst x 
ಆದ౪ คಂದ ಅเූಜ౲ โ ಎರಡචಯ ಏ౾ೕಕರಣದ ಏ౾ೕಕರಣൽಂದ ಞ൐ಸಲ౭ ഴತ౨ ං , ಪವฑ ๸තಣბ ಸಮಗ౳ ൤ಡ dx e x 
ಏคಸมಞತ౨ ං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ඛಮಡ ಅඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ෭ನ๺ ಪൟೕಯ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ಮ൤౨  เൿ౲ ൬ ಮൡ౨  ಪ౵ ๺ ಡ xe x x 
ກ೉౞ ಸมಞತ౨ ං  ಅಂൟಮ฿ಜ ಏ౾ೕಕರಣದ ๭౩ ರ൤ ౘ෦๭ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๸ದಭბದย౵  ූಗಗಳ ෩ಲಕ ಏ౾ೕಕರಣದ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ಇൿ ಅเූಜ౲ ฿ಜං ಅಥ฿ ඛೕโ 
ಇย౵  ಗಮඛಸಬ๾ൿ , කโ ๰ತ౳ ದ ಬಳಃಯ ಸಮಯದย౵  ෮ದฤ ๸෽ೕ೧๭ർಗวม౵  කโ ๭౩ ರ฿ಜ ಬಳ๯ൟ౨ ಲ౵  
ಎಂൿ කඝ ຂำ൤౨ ೕච  ಇൿ ඛಮಛಜ ಇย౵ ං ಮൡ౨  ಏකಞತ౨ ං ಎಂ්ದඝ౬  ඣೕല 
ಆದ౪ คಂದ ಏ౾ೕಕರಣದ ಪ౳ ౾౳ ෺ಯย౵  කโ ๭౩ ฃಂಕಗಳඝ౬  ಬಳ๭ದ౪ ฉ ಯ ಅเූಜ౲ โ ಶ౾౨  ಡ ෮ದಲ ౽ಯბದ xe xdx 
งಪವඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ತ౨ ං, ಇൿ ෮ದಲ ౽ಯბ฿ಜං ಇൿ ಏ౾ೕಕರಣಃౙ  ಎರಡඡ ౽ಯბ฿ಜං ಎರಡචಯದರย౵  ಇ 
ซ๺౥  ഖ ಪವฑ ಎಂൿ ಬฉ෷ವ ಬದฤ ಇย౵  ಇ ซ๺ ഖ ಪವฑ ಪ౵ ๺ ๭ ෭ನ๺ ಇಂഔಡ౳ ೕಷඨ ലಫฉඛ౹ ෻ಷඨ ಫ๺ౣ  xi x 
ಫ   ಎಂൿ ಬฉಯ෎ಀ  ಇൿ ಎರಡචಯದಃౙ  ಮ൧౨ ෫౱  ಏ౾ೕಕರಣ฿ಜฆತ౨ ං, කඝ ಇ ಪವฑ ಪ౵ ๺ ๭ ඦತರ nction x 
ലಎಋ౺  ಎಂൿ ಬฉಯ෎౽ಜൡ౨ , 
ಆದ౪ คಂದ ಅಂൟಮ฿ಜ කඝ ಇย౵  ಪഷ෷โൿ ಏචಂದฉ, ಅඝ౬  ಪವฑ ಡ ກ೉౞ ಸมಜං ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ ಈ ಪದದ xe x cx 
ಅเූಜ౲  ಈಗ ಡ ಏคಸมಜං ಈ ಅಂಶದ ౽ರಣൽಂದ ಪವฑ ಒಂൿ ๭౩ ರ฿ಜฆತ౨ ං e x 
ಆದ౪ คಂದ ಅเූಜ౲  ನನಡ ೯൤ಡ ಮ൧౨ ಂൿ ๭౩ ರ ๭ ಒಂൿ ಈ ಅඝ౬  ಈ ඣಂൽಡ ರൿ౪ ತั๯ತ౨ ං cx cx cx 
ಆದ౪ คಂದ ಅಂൟಮ฿ಜ කඝ ಅඝ౬  ಪವฑ ෭ನ๺ ಡ ಏค๯൤౨ ೕච ಮൡ౨  ඛಮಡ ൟัൽฆವ ಪ౵ ๺ ಮൡ౨  ๭౩ ರ ಡ xe x x c 
ಏค๯൤౨ ೕච ๭౩ ರ฿ಞವವฉಡ ಇโಗำ ಉತ౨ ಮ฿ಜฆತ౨ ๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಎರഴ ಅเූಜ౲ ಗำ ಒಂඃ ಆಜฆತ౨ ๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಏ౾ೕಕರಣದ ಪ౳ ౾౳ ෺ಯย౵  ๭౩ ರವඝ౬  ಬฉ෷โൿ ಅನಗತ౲ ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  කโ ಅโಗಳඝ౬  ෈ಡಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಎರಡඡ ౽ಯბದ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ಬฉ෷฿ಗ ಮൡ౨  ಆ ಸಮಯದย౵  කโ ತวಃല๭ಆำ౶ โൽಲ౵ .  කโ 
ಅโಗಳඝ౬  ๭౩ ರ฿ಜ ෈ഴ൤౨ ೕๅ ಇย౵  ಆ෺ౙ  ෥ഴโൿ ಅಥ฿ හౘඨ ನ ಆ෺ౙ ಯඝ౬  ෥ഴโൿ ಬಹಳ ෨ಖ౲ , ඛೕโ 
๰ತ౳ ವඝ౬  ඣೕലದฉ ෴ವ ౽ಯბವඝ౬  ෮ದಲ ౽ಯბ฿ಜ ಆ෺ౙ  ෥ಡ෎ಀ ಮൡ౨  ෴ವ ౽ಯბವඝ౬  ಎರಡඡ 
౽ಯბ฿ಜ ಆ෺ౙ  ෥ಡ෎ಀ  ඛೕโ ๰ತ౳ ದย౵  ಎಚ౞ คಃ෵ಂದ ಗಮඛ๭ದฉ කโ ౽ಯბಗಳ ಸค෴ದ ಆ෺ౙ ಯඝ౬  
ຄಂൽದ౪ ฉ ಈ ๰ತ౳ โ ൡಂ෇ ಅඝಁಲಕರ฿ಜฆತ౨ ං, ಇย౵  ಏඝ ನഷ෷ൟ౨ ං ಎಂದฉ ಉತ౭ ನ౬ ದ ౽ಯბโ ಎರಡඡ 
౽ಯბದ ಅเූಜ౲  ಮൡ౨  ವ౲ ൞౲ ಸ  ෮ದಲ හౘඨ 
ಆದ౪ คಂದ කโ โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ൤ಡൿಆಂറಗ ಕല෫ ෥ഴವ ౽ಯბವඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ, ಉർಹರൕಡ ಬ๾ಪඅೕ౾౨ ಯ 
౽ಯბವඝ౬  ຂำโർದฉ, ඛೕโ ಬ๾ಪඅೕ౾౨ ಯ ౽ಯბವඝ౬  ಪ౳ ൤౲ ೕ౾๭ದฉ ಅದರ ಪದเ ಕല෫෴ಞತ౨ ං ಎಂൿ ඛಮಡ 
ൟัൽං ඦತರ කโ ಆ ಬ๾ಪದದ ౽ಯბವඝ౬  ෮ದಲ ౽ಯბ฿ಜ ಮൡ౨  ಇತರ ౽ಯბವඝ౬  ಎರಡඡ ౽ಯბ฿ಜ 
ಆ෺ౙ  ෥ಡಬ๾ൿ ಆದฉ ಅದඝ౬  ඛಯಮ ಎಂൿ ಪคಗ൐ಸมಞโൽಲ౵  ಆຉ ಇൿ ನಮ౱  ಎರಡඡ ౽ಯბವඝ౬  
ಅವอ෈๭ฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ කโ ඛೕഴವ ಅಥ฿ ಅಥ฿ ನಮಡ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ൟัൽಲ౵ ದ ౽ಯბ฿ಜ ಎರಡඡ 
౽ಯბವඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ ಅൿ ನಮಡ ಕಷౣ ಕರ฿ಜฆತ౨ ං  ಆ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡฤ කโ ಈ ౽ಯბಗಳ 
ಆ෺ౙ ಛಜ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ, ෴ವ ౽ಯბವඝ౬  කโ ෮ದಲ ౽ಯბ฿ಜ ಆคಸ෎ಀ  කโ ನಮ౱  ෨ಂൽನ nction 
ತರಗൟಯย౵  ಈ ඛൽბಷౣ  ๰ತ౳ ವඝ౬  ຂಡ ಬಳ๭ಆಳ౶ ෎ಀ ಎಂ්ದඝ౬  ಎರಡඡ ౽ಯბ฿ಜ ಆ෺ౙ  ෥ಡ෎ಀ 
ಧನ౲ ฿ದಗำ Pru
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