
আেগর Љােসর িশϠাথλেদর Ѿাগত জানাই, আমরা έদেখিছ έয কীভােব িনিদκѭ অখЦვিল খুেঁজ έবর করেত হয় έযვিল বቍপদী রািশর সােথ 
জিড়ত িছল আমরা έসই ধরেণর Љােসর έশষােধ κ ъাস ওভার বগ κ ъাস ъাস ъাস এর বগ κমূেলর উপের পূণ κাДვিল px q ax bx c px q 
খুেঁজ έবর করেত έদেখিছ Ѵয়ার ъাস ъাস এবং একΜট িনিদκѭ έϠেϏ এক ওভার বগ κ ъাস ъাস এবং এক ax bx c ax bx c over ax
বগ κ ъাস ъাস এই সমѷ ইিлেςলვিলেক আমরা িনিদκѭ পিরিচত ফম κვিলেত ჉পাоিরত কেরিছ এবং আমরা έসই পিরিচত ফম κვিলbx c 
বҝবহার কের তােদর মূলҝায়ন করার έচѭা কির আরও এিগেয় যাওয়ার আেগ আিম আরও িকছΦ  উদাহরণ বাছাই করব এই িবেশষ ফম κΜটর 
সােথ সѕিকκত একΜট উদাহরণ আরও έবাঝার জনҝ বা আমরা έয পдিতვিল িশেখিছ তা কীভােব ϕেয়াগ করেত হয় তার জনҝ এখােন 
একΜট ሾত উদাহরণ έবেছ έনব আমােদর দΜুট িবেয়াগ এক বা বগ κমূল একΝϏত করেত হেব চার িবেয়াগ বগ κx x x 
তাই আপিন যিদ বগ κ ъাস ъাস এর বগ κমূেলর ъাস ফেম κর সােথ তΦ লনা কেরন তাহেল লϠҝ ক჈ন έয এখােন x bx c px q a 
έনিতবাচক িবেয়াগ এক
তাই আেগর Љােস আিম আপনােক বেলিছলাম এΜট মূলҝায়ন করার জনҝ আমরা িক কির έয আমরা হর এবং একΜট ቀবেকর i s 
έডিরেভΜটেভর একΜট িনিদκѭ সংিমϜেণর পিরেϕিϠেত লব িলিখ
তাই আপিন এΜট িলখেবন 2 িবেয়াগ 1 বগ κমূল ছাড়া হর ফাংশেনর еারা একΜট ვণ এর সমানx dx d 
তাই এখােন এΜট 4 িবেয়াগ বগ κেϠϏ ъাস যােত একΜট ვণ পাওয়া যােব চার িবেয়াগ দুই ъাস এখন উভয় পϠই বቍপদীx x b x b 
তাই আমরা সহগ তΦ লনা করেত পাির
তাই ϕথেম এর সহগ তΦ লনা ক჈ন যােত আপিন দুই এর িবেয়ােগর সমান দুই পােবন έবাঝায় έয িবেয়াগ এক এর সমান এবং x a a 
তারপর চার ъাস িবেয়াগ এক এর সমান έবাঝায় έয িতন এর সমানa b b 
তাই একবার আমরা এবং এর মান έপেয় έগেল আমরা এই দুΜট িবেয়াগ একেক ϕিতѸাপন কির এই অিভবҝΝЅΜট অখেЦর еারা a b x 
বলা যাক i
তাই এখন এই শяΜট ϕিতѸাপন করার পের একΜট সময় িহসােব еারা উপѸাপন করা έযেত পাের যা চার িবেয়াগ integral i d dx 
দুই দুঃিখত এর পিরবেত κ এΜটেক িবেয়াগ এক িবেয়াগ এক িবেয়াগ এক বার চার িবেয়াগ দুই এবং ъাস এর মান িদেত হেব x ai x b b 
চার িবেয়াগ বগ κেϠেϏর বগ κমূল еারা িতন ভাগ এই এটা িবেয়াগ এক বার চার িবেয়াগ দুই এটােক চার িবেয়াগ দুই x x d dx xi x 
িহসােব িলখেত পাের চার িবেয়াগ দুই এর বগ κমূল еারা ভাগ করেল পরবতλ পদΜট িতনΜট অখЦ ওভার চার আমার চার x xdx dx x 
িবেয়াগ এর বগ κমূেলর বগ κমূল চার িবেয়াগ বগ κেϠϏ আহ এখােন এই দΜুট অংেশর িদেক তাকানx x x 
তাই আেগর έϠেϏ যখন বগ κমূল িছল না তখন আমরা দুঃিখত চার িবেয়াগ বগ κেϠϏ চার িবেয়াগ বগ κx x x x 
তাই আেগর έϠেϏ যখন এই বগ κমূলΜট িছল না তখন আমরা ϕিতѸাপন কেরিছ এই শяΜট যােত এΜট Μট еারা এক হেয় যায়
তাই আমরা একই ϕΝοয়াΜট করব এবং আসুন έদিখ এΜট কী িববিত κত হয়
তাই চার িবেয়াগ Μট এর বগ κাকার সমান যােত চার িবেয়াগ দুই ϕথম অিবেИদҝΜটেত এর সমান হয় Μট ъােসর বগ κমূেলর x x xdx dt 
উপর এর িবেয়াগ হেব িеতীয় অখেЦর িতনვণ এই মূলҝায়ন করার জনҝ আমরা যা কির তা হল এΜট বগ κ ъাস ъাস আকােররdt x bx c 
তাই আমরা έচѭা করব এΜট ϕথমΜটর। έয ফম κΜট আমরা আেগর Љােস িনেয় আেলাচনা কেরিছ এΜট বগ κ ჈ еারা এক ফেম κর এর ah t x 
বগ κ ъাস ъাস bx c
তাই আপিন এΜট έথেক একΜট িনখুতঁ বগ κ ίতির করার έচѭা করেবন যােত আপিন সহেজই έদখেত পােরন έয আিম বগ κ িবেয়াগ চার x x 
এর িবেয়াগ িহসােব চার িবেয়াগ বগ κ িলখেত পাির যা আিম আরও চার িহসােব িলখেত পাির িবেয়াগ বগ κ িবেয়াগ চার ъাস চার যা x x x x 
এΜটেক চার িবেয়াগ িবেয়াগ দুই পুেরা বগ κাকাের পিরণত করেবx 
তাই চার িবেয়াগ বগ κাকার শяΜট এখন চার িবেয়াগ িবেয়াগ দুই পুেরা বগ κ আকাের ჉পাоিরত হয় এই еারা মূল Μট еারা সহেজইx x x dt 
মূলҝায়ন করা যায় মূলত িবেয়াগ অেধ κক যােত আপিন অেধ κক ভাগ কের অেধ κক έযাগ t raise to power t raise to power 
কের এই যিদ আিম রািখ তাহেল সমান এর ফেল এই ইিлςালΜট integral x minus two equals to u dx du du over 
এর আকাের ჉পাоিরত হেব। চার িবেয়াগ বগ κেϠেϏর বগ κমূল যা আপিন যিদ সূϏΜট মেন রােখন তেব এΜট একΜট বগ κ িবেয়াগ বগ κ u ah u 
আকােরর
তাই έশষ পয κо এΜট এর দুই বগ κমূেলর িবেয়াগ এবং িতন একΜট বগ κ িবেয়াগ বগ κt u 
তাই এΜট সাইন হেব িবপরীত еারা еারা দুই έযাগ ቀবক অবেশেষ এর মান ϕিতѸাপন কের এবং আমরা এর দΜুট u acu t u t 
বগ κমূেলর িবেয়াগ পাব এবং চার িবেয়াগ বগ κেϠϏ ъাস িতন সাইন ইনভাস κ ছাড়া আর িকছΦ ই নয় িবেয়াগ দুই ভাগ কের দুই έযাগ t x x x 
একΜট সংহতকরেণর ቀবক
তাই আমরা লϠҝ কির έয দΜুট এর ইিлেςশন চার িবেয়াগ বগ κেϠেϏর মূল еারা িবেয়াগ এক িবভাজҝ আমােদর এই অিবেИদҝ মানx x x 
έদয় যা এখােন আরও ვ჈Яপূণ κ তা হল আমরা কীভােব দুΜট পৃথক অখেЦ ჉পাоর কের এিগেয় έগলাম তা έবাঝার জনҝ আমরা জানতাম 
কীভােব এই ধারণাΜটেক মূলҝায়ন করেত হয় έয ধারণাΜটর জনҝ আমরা এখােন এিগেয় এেসিছ হর এর έডিরেভΜটেভর সংিমϜণ িহসােব লব 
έলখার এই িবেশষ সমসҝাΜট এমনিক এমন έϠেϏও বҝবহার করা έযেত পাের έযখােন হর যা পিরমাণ শяΜট অেধ κক ছাড়া অনҝ একΜট িডিς 
রেয়েছ উদাহরণѾ჉প এখন পয κо আমরা এই দΜুট έϠেϏ িবেবচনা কেরিছ έযখােন িডেনািমেনটর Ѵয়ার ъাস ъাস এখােন ax bx c 
একΜট িডςী আেছ বা পুেরা টাম κΜটর িডςী অধ κ বগ κমূল মােন একΜট িডςী অেধ κক আেছ
তাই যিদ তা ছাড়া অনҝ έকান টাম κ হয় তাহেল উদাহরণ Ѿ჉প বলুন এটা হল বগ κ ъাস ъাস έক পাওয়ার έযাগফল িতন চার ah ax bx c 
বা অনҝ িকছΦ  সংখҝায় উЬািপত করা হেয়েছ তারপরও আপিন একই ধারণা বҝবহার করেত পােরন িলেখ এর সংিমϜণ px plus q ah 
িহসােব এই হর এর έডিরেভΜটভ ъাস িকছΦ  ቀবক এবং তারপর আপিন এিগেয় έযেত পােরন আরও একΜট ሾত সাধারণ উদাহরণ বাছাই ah 
করা যাক
তাই আসুন এর বগ κমূেলর উপর বেগ κর অিবেИদҝ অংশ খুেঁজ έবর কির ъাস x x x raise to power 6 a raise to power 
6 έযখােন হল িকছΦ  ቀবক যা ধনাЮক বেল έদওয়া হয় এবং আমােদর খুেঁজ έবর করেত হেব। এই অিবেИদҝΜট মেনােযাগ সহকাের έদখুনa 
তাই আমােদর ভালভােব খুেঁজ έবর করেত হেব আিম আশা কির আপিন ሾত লϠҝ কেরেছন έয এই অিবেИদҝΜট ঘনবগ κ বগ κেϠেϏর x 
বগ κমূেলর উপর বগ κ িহসােব ϕিতিনিধЯ করা έযেত পাের এবং একΜট পাওয়ার িসেЊ উΝЬত হয় এবং যিদ আিম ςহণ কির x dx x 
িকউেবর έডিরেভΜটভ আিম বগ κ পাব যা ইিлςҝােнর অংশah x 
তাই িকউব ςহণ করেল বগ κ এর একΜট নতΦ ন পিরবতκনশীল উЬােনর সমান হয় এর সমান এবংx x dx t dt 
তাই এই অখЦΜট এক আকাের ჉পাоিরত হেব έѴায়ােরর উপের িতন তািরেখ Μট বগ κ ъােসর মূল έযেহতΦ  আিম আমার সূϏΜট বҝবহার করেত
চাই যা আিম ইিতমেধҝই বগ κেϠϏ ъাস একΜট বগ κাকার ফমু κলা সѕেকκ জািনah x 
তাই এΜটেক পাওয়ার িসেЊ উтীত করেত হেব আমােক একΜট িকউব বগ κ িহসােব িলখেত হেব যােত এΜট খুব সহেজ পিরিচত ফম κ হেয় যায় 
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অখেЦর ওভার বগ κ ъাস যিদ আিম এΜটেক একΜট িকউবেক িকছΦ  নতΦ ন সংখҝা িহসােব িবেবচনা কির তাহেল এΜট বগ κ ъাস একΜট dt t t 
বগ κ
তাই বগ κ ъাস একΜট বগ κেϠেϏর অখেЦর জনҝ আমরা জািন এΜট Μট ъাস বগ κমূেলর লগািরদিমক ছাড়া আর িকছΦ ই নয় বগ κ ъাস একΜটt t 
বগ κ মােন একΜট ঘনবগ κ বগ κ ъাস ቀবক যা έশষ পয κо আমােদরেক একΜট কের িতনΜট লগ έদয় যা এর িকউব ъাস িকউব Ѵয়ার t x x 
একΜট িকউব Ѵয়ার ъাস কনѶҝাл
তাই এখােন একΜট έছাট Νজিনস লϠҝ করিছ έয একΜট ছয় িহসােব έলখা έযেত পাের একΜট ঘনক বার দুই পয κо উЬািপত আমরা সহজভােব
এই উদাহরণΜট সমাধান করেত পাির এখন পয κо আমরা έদেখিছ έয িনিদκѭ অখЦვিল যা িনিদκѭ বীজগািণিতক আকাের έলখা হেয়িছল এই 
έকৗশলვিল বҝবহার কের মূলҝায়ন করা έযেত পাের যা আমরা আরও উтত কেরিছ আহ এখন আমরা আেরকΜট পдিত έদখব যা হল পдিত
িহসােব পিরিচত আংিশক ভЍাংশ еারা
তাই যিদ আমােদর έদওয়া হয় এΜট еারা ফেম κরintegrand qxdx px 
তাই আমরা এই ধরেণর অখЦვিল সсান করেত যাΝИ
তাই আমােদর ইিлςҝাнΜট еারা ফেম κর হয় যােত শূেনҝর সমান নয় মােন এΜট এবং এর একΜট έযৗΝЅক ফাংশন έযখােনqx px qx p q 

এবং হলp q 
চলেকর বቍপদী,x 

তাই আংিশক ভЍাংেশর পдিত বҝবহার করার জনҝ আমরা এই এবং এর উপর িনিদκѭ িকছΦ  ফম κ ধের έনব একΜট বቍপদীর িডςীেক p q-
সেব κাЗ িডςী িহসােব সংϡািয়ত করা হয় έভিরেয়বেলর জনҝ বতκমান টাম κ έযমন বগ κ ъাস িϑ এЊ ъাস έফার যিদ আিম এΜটেক x apx 
িহসােব সংϡািয়ত কির তাহেল এটােক বলা হয় িডςী দুই বা একΜট িеঘাত বቍপদী একইভােব যিদ আিম ঘনেϠেϏ একΜট রািশ সংϡািয়ত 
কির তাহেল έসটােক িকউিবক িহেসেব সংϡািয়ত করা হেব আশা কির আপনারা সবাই এটা সѕেকκ অবগত আেছন
তাই যিদ বቍপদী এর িডςী বቍপদী এর িডςী έথেক কম হয় তাহেল еারা মূলদ ফাংশন έক আমরা যথাযথ বেল থািক এবং px qx q p 
যিদ তা না হয় তাহেল িডςীΜট িডςীর έচেয় বড় বা সমান তাহেল আমরা এΜটেক অনুপযুЅ বিলq 
তাই একΜট সΜঠক যুΝЅযЅু এর জনҝ এর িডςী এর িডςীর έচেয় কম হওয়া উিচত একΜট ვ჈Яপূণ κ সতҝ έয f unction px qx ah 
έকউ মেন রাখেত পাের έয এΜট অনুপযুЅ হেলও বলা έযেত পাের έযমন এর িডςী এর έচেয় বড় আমরা বড় িবভাগ বҝবহার px qx ah 
করেত পাির এবং তারপের আমরা এΜট আরও িলখেত পাির একΜট বቍপদী এবং অনҝ একΜট যুΝЅবাদী ফাংশন িহসােব যা একΜট ah 
ϕচারমূলক ফাংশন হেব আিম আপনােক একΜট উদাহরেণর সাহােযҝ έদখাব έয এΜট আংিশক ভЍাংেশর পдিতর জনҝ কীভােব করা έযেত 
পাের যা আমরা ধের িনই έয হর বቍপদী ফҝাЄরাইজ করা έযেত পাের ίরিখক বা িеঘাত বቍপদীেত যার মােন আমরা এই έক qx qx 
ίরিখক ვণনীয়েকর পিরেϕিϠেত ফҝাЄরাইজ করেত পাির বা না হেল অоত িеঘাত বቍপদীেত এমন একΜট উদাহরণ যা আমরা ইিতমেধҝ 
পূব κবতλ Љােস έদেখিছ তা িছল যখন আমরা বগ κেϠেϏর উপর এর অিবেИদҝ মূলҝায়ন করিছলাম িবেয়াগ একΜট বগ κx dx-
তাই এখােন আপিন যিদ এΜটেক মেনােযাগ সহকাের έদেখন তাহেল ইিлςҝাнΜট বাই আকােরর έযখােন সমান এক এবং সমান p q p q 

বগ κ িবেয়াগ একΜট বগ κ এছাড়াও έক িবেয়াগ একΜট ვণ έযাগ িহসােব έলখা έযেত পাের এবং έসখােন দুΜট ίরিখক x q x x a fore q 
বቍপদীর পিরেϕিϠেত ফҝাЄরাইজ করা έযেত পাের ίতির কেরq 
তাই এবং এর িনিদκѭ ফম κვিলর উপর িনভκর কের আমরা িনিদκѭ আংিশক ভЍাংশ ধের িনেত পািরp q 
তাই মূলদ ফাংশেনর ফম κ এবং আংিশক ভЍাংেশর জনҝ আমােদর έবেছ έনওয়া উিচত যােত ফম κΜট ίরিখক হয় লব এবং হর যা চতΦ ভΦ κজ হয় 
তােক দΜুট িভт ίরিখক ვণনীয়েকর ვণনীয়ক িহসােব έলখা έযেত পাের একΜট এর সমান নয় কখনও কখনও যিদ আমরা এই ah b qx 
έক 0 এর সমান রািখ তাহেল এবং έকও বলা হয়a b root 
তাই έসই অেথ κ আমরা পাির বলুন έয িডেনািমেনটর ফাংশেনর দΜুট Ѿতϴ মূল এবং আেছ έসেϠেϏ আমরা আংিশক ভЍাংশেক a b a 
আপন মাইনাস ъাস এর উপর মাইনাস িহসােব έবেছ িনই একইভােব যিদ έকসΜট পুনরাবЫৃ মূল লেবর ফাংশন হয় ъাস x a b x b px 

আকাের এবং হরেক পুনরাবিৃЫ করা হয় মােন িবেয়াগ একΜট বগ κেϠϏ έসেϠেϏ আংিশক ভЍাংশΜট একΜট উপর িবেয়াগ ъাস q x x a b
এর উপর িবেয়াগ একΜট সѕূণ κ বগ κ িহসােব έবেছ έনওয়া হয়x 
তাই এই দΜুট έϠেϏ έϠেϏর জনҝ যখন লব ίরিখক এবং হর হয় হয় িеঘাতক যিদ হর একΜট ঘন ফাংশন হয় তাহেল ধ჈ন িতনΜট Ѿতϴ মূল 
আেছ একΜট লব একΜট িеঘাত বቍপদী তাহেল অন჉ুপ আংিশক ভЍাংশΜট έদওয়া έযেত পাের কারণ এর সমান নয় এর έকানΜটa b abc 
সমান নয় সমান এর সমান এবং এর সমান নয় এবং এর সমান নয়a nought b b c a c 
তাই চতΦ থ κ έϠেϏ আবার έযেহতΦ  এΜট একΜট ঘন বቍপদী হর
তাই দΜুট পুনরাবЫৃ মূেলর সјাবনা রেয়েছ
তাই বগ κ ъাস ъাস এর উপের িবেয়াগ একΜট সѕূণ κ বগ κেϠϏ িবেয়াগ ইন έসই έϠেϏ আিম এΜটেক পুনরাবЫৃ ჈ট έকসpx qx r x x b 

িবেয়াগ একΜট পুেরা বগ κেϠেϏর জনҝ এই ফҝাশেন িবেয়াগ এ ъাস িব িলখেত পািরx x 
তাই এΜট আেগর έϠেϏর মেতা যখন আমােদর এখােন পুনরাবЫৃ ჈ট έকস িছল এবং িবেয়াগ িব এবং পНম έϠেϏ যখন লব হল িеঘাত x 

বগ κ ъাস ъাস এবং হর হল িবেয়াগ έѴায়ার ъাস ъাস যার মােন এΜটেক ίরিখক ফҝাЄরვিলেত px qx r x a in ax bx c 
ফҝাЄরাইজ করা যায় না তৃতীয় έϠেϏ পছрΜট হল একΜট অন মাইনাস যােত ίরিখক ফҝাЄর আলাদা ъাস έকার এই চতΦ ভΦ κজ x a 
ফҝাЄরেক ѺΝнং করা যা ίরিখক ফҝাЄরেক আরও ফҝাЄরাইজ করা যায় না আংিশক ভЍাংেশর জনҝ পছр হেব ъাস еারা bx c ax 
έѴায়ার ъাস ъাস আিম এΜটেক একΜট িহসােব কল কির যােত έকানও িবϘািо না থােক এবং দΜুট পদ আলাদা এবং bx c a a
তাই এখােন এর একΜট Ѿতϴ মূল রেয়েছ এবং এვিল হল বቍপদীর সহগ
তাই এইვিল হল পাচঁΜট িনিদκѭ έϠেϏ যার সােথ আংিশক ভЍাংশვিল έলখা হয় এবং একইভােব একই ϕΝοয়ায় আমরা আরও ah 
আংিশক ভЍাংশেক সংϡািয়ত করেত পাির অনҝানҝ অিভবҝΝЅর জনҝও
তাই যিদ িশকড়ვিল Ѿতϴ হয় তেব আমরা έসვিলেক আলাদাভােব িলিখ যিদ িশকড়ვিল পুনরাবিৃЫ করা হয় তেব পদΜট আবার িеঘাত 
পেদর সােথ έলখা হয় এবং একইভােব যিদ একΜট িеঘাত পদ থােক যা আরও ফҝাЄরাইজ করা যায় না তেব তার সােথ সДিতপূণ κ শяΜট ah 
পিরবতκনশীল ъাস ቀবেকর মািѝপল িহসােব έলখা হেয়েছx 
তাই এই ফম κΜটেক মেন রাখেত হেব
তাই আসুন আমরা ইিতমেধҝই ওভার এর উদাহরণ έবেছ έনওয়া যাক বগ κ িবেয়াগ একΜট বগ κdx x 
তাই আমরা ইিতমেধҝই এই অখেЦর মান জািন এক еারা দুই একΜট লগ িবেয়াগ একΜট ওভার ъাস ъাস ቀবকx x 
তাই যিদ আমরা এΜটেক আংিশক ভЍাংশ বҝবহার কের সমাধান কির তাহেল আমরা έদখেত পাব έয এখােন হর ফাংশনΜট িবেয়াগ έত x a 

ъাস έত ফҝাЄরাইজ করা έযেত পােরx a 
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তাই পুেরা ফҝাЄরΜটেক এই মূলদ ফাংশেনর আংিশক ভЍাংেশর সমান িহসােব έলখা έযেত পাের একΜট আপন িবেয়াগ ъাস এর x a b 
উপর ъাস িহসােব উেѣখ করা হেয়েছx a 
তাই ইিлςҝােнর ফম κ যিদ এΜট এই ফেম κর ъাস এর উপর িবেয়াগ কুϠ িবেয়াগ এვিলেক িবেয়াগ ъাস еারা px q x b a by x a b 

িবেয়াগ িহসােব িলখেত হেবx b 
তাই এখােন হল এক বাই বগ κ িবেয়াগ একΜট বগ κ যা আিম িলেখিছ এই ফম κΜটintegrand x 
তাই এΜটেক মাইনাস এ ъাস এর উপর মাইনাস িহসােব িলখেত হেবx b x b 
তাই এΜট কΟѕউট করেল আমরা έদখেত পাব έয মাইনাস ъাস έক আবার িহসােব এখােন ডান িদেক έনওয়া হয়x x a lcm 
তাই আপিন ডান িদেক কী পােবন একΜট ვণ ъাস একΜট ъাস ვণ িবেয়াগ এবং বাম িদেক আপিন একΜট পােবন কারণ x b x a x 
িবেয়াগ জেুড় বািতল করা হেয়েছax pl us a 
তাই আপিন সহগვিলর তΦ লনা ক჈ন আবার বቍপদ িহসােব আপিন উভয় পেϠর সহগ তΦ লনা কেরন
তাই আপনার যা পাওয়া উিচত তা হল একΜট έযাগ এর সহগ ডানিদেক এবংb x 
তাই বাম িদেক িকছΦ ই έনই ъাস িব শূেনҝর সমান এবং এখােন িবেয়াগ a aa ab
তাই έক সাধারণ সমান এক িহসােব έনওয়া έযেত পােরa 
তাই এই অিভবҝΝЅ έথেক আমরা বুঝেত পাির έয সমান িব িবেয়াগ এবং আিম যিদ এর পিরবেত κ িব িবেয়ােগর সমান কির তাহেল a a 
এখােন আিম যা পাই তা হল έয িবেয়াগ দুই এক এর সমান যা আমােক έদেব এর সমান হেব িবেয়াগ এক еারা দুই έযেহতΦ  হলa b b a a 
িবেয়ােগর সমান
তাই হল এক еারা দুই এর সমান এবং έসইজনҝ এই অিভবҝΝЅΜট έলখা হেয়েছ এর সমান এক еারা দুই এক еারা a a integrand a x
িবেয়াগ হল এক еারা দুই একΜট έনিতবাচক িচҀ সহab a 
তাই িবেয়াগ আিম ъাস এর উপের এক еারা দুই এর সাধারণ এক িনেত পািরx a 
তাই আপিন যিদ মেন কেরন έয আমরা এই সূϏΜট έবর করার সময় বҝবহার করার সময় আপিন একই Νজিনস খুেঁজ έপেয়েছন আমােদর 
আেগর Љােস এখন আপিন সহেজই এΜট একΜট দুই еারা িলখেত পােরন এΜট লগাির έমাড িবেয়ােগর থিমক একΜট িবেয়াগ লগািরদিমক x 
έমােডর ъাস এবং তারপের ъাস একΜট ቀবক x a c
তাই িবেয়াগ এর লগΜট еারা এর লেগর সমান এবং έসই সূেϏ আমরা একই সূেϏ έপৗηছাবm n m n 
তাই আমরা আপনােক έদব এখােন আেরকΜট উদাহরণ ধ჈ন έয আমরা ফাংশনΜট এর উপর এ এর সােথ পাওয়ার έফারdx- x- x raise-
ъাস ওয়ােন একΝϏত করেত চাই,
তাই এΜট এখন পয κо έয ফেম κ আেলাচনা কেরিছ তার মেধҝ এΜট পেড় না িকᅀ আমরা যিদ ইিлςҝােн িকছΦ  পিরবতκন কির তেব আমরা 
করেত পাির। έদখুন έয আমরা ϕকৃতপেϠ আংিশক ভЍাংশ বҝবহার কের অিবেИদҝ খুেঁজ έবর করেত পাির
তাই এর জনҝ আমােদর এখােন যা করেত হেব তা হল আমরা িকছΦ  সংখҝা ϕিতѸাপন করেল িক হেব তা έবর করার έচѭা কির যােত আপিন 
আপনার ϕিতѸাপন জােনন έযমন এΜট কাজ কের έয আপিন একΜট ვণনীয়ক পােবন έসই έডিরেভΜটেভর এরintegrand 
তাই এখােন এর শΝЅেত উЬািপত হেয়েছ যা x 4 x
তাই এვেলার έকােনাΜটই কাজ করেছ না িকᅀ আপিন যিদ লব এবং হর উভেয়র িকউব еারা ვন কেরন তাহেল আিম যা পাব তা হল x x 
চার চার ъাস ওয়ান Μঠক আেছ এখন যিদ আিম চারΜট ϕিতѸাপন কির এবং আিম έদখেত পাই έয িকউব িডএЊ Μট ϕদিশ κত হেИ x x x 
এখােন
তাই লবΜটেত ইিлςҝােнর একΜট ফҝাЄর έদখা যােИ যােত ϕিতѸাপন আিম έক চাের বািড়েয় এর সমান কের যা চার ঘনক হেবx t x dx 

এর সমান যােত ঘনেϠϏ চার еারা এর সমানdt x dx dt 
তাই এই গণনার ফেল এর উপর এর উপর িদেয় ъাস ওয়ােন এক-এর চার ভাগ হয় ъাস ওয়ান আিম এΜটেক Μট ъাস ওয়ান dt- t- t t 
еারা Μট ъাস িব িহসােব িলখেত পাির
তাই এখন আমােক έকবল কেϸশন টাইম Μট ъাস ওয়ান ъাস িব টাইম বҝবহার কের আবার এবং এর মানვিল গণনা করেত a d a b 
হেব যােত এΜট এর িদেক িনেয় যায় এক এর সমান এবং িবেয়াগ এক এর সমান যােত এই ইিлςҝাнΜটেক ъাস ওয়ােনর উপের a b tt 
এক বাই চার ইিлςাল িহসােব έলখা যায় এই সংখҝাΜট এই সংখҝা еারা ϕিতѸািপত হেত পাের
তাই Μটিব еারা এক িবেয়াগ এক
তাই এক еারা ъাস ওয়ান έযΜট খুব সহেজ έদখেত পাের তা হল এেকর পর চারΜট ΜটিডΜট এর লগ অফ έমাড Μট িবেয়াগ এΜট έমাড Μটt dt 
ъাস অেনর লগ ъাস ቀবকe 
তাই এর মান ϕিতѸাপন কের যা শΝЅ 4 বাড়ােল আমরা চূড়াо উЫর পাই 1 বাই 4 এবং একই সােথ সূϏΜট বҝবহার কের এর t- x n- m 
িবেয়াগ লেগর লগ সমান হয় বাই এর লেগ শΝЅেত বাড়ােল 4έক িদেয় ভাগ করেল শΝЅ 4 ъাস ওয়ান έমাড ъাস ቀবক m n- x x c
তাই আপিন এΜটই পােবন
তাই আিম যΝুЅসДত ফাংশনვিলর έϠেϏ উেѣখ কেরিছ έযვিল еারা আকােরর হয় έযমন শূনҝ না হয় এটা কখনও কখনও qx px qx 
সјব হেত পাের এর িডςী এর িডςীর έচেয় έবিশ বা এর িডςীর সমান έসেϠেϏ আমরা যা কির তা হল আমরা ϕথেম লং px qx qx 
িডিভশন কির যােত আমরা একΜট বቍপদী এবং তারপর একΜট সΜঠক য κাশনাল ফাংশন পাই এবং তারপের পুনরাবিৃЫ ফাংশেন আমরা ah 
আংিশক ভЍাংশ ϕেয়াগ কির
তাই আসুন একΜট উদাহরণ έদিখ যা আপনােক সমসҝাΜট বুঝেত সাহাযҝ করেব
তাই উদাহরণΜট হল বগ κ ъাস ওয়ান এЊ বগ κ ъাস টΦ  এЊ বগ κ ъাস িতন এЊ বগ κ ъাস έফার িডএЊ যিদ আপিন έদেখন তাহেল আমােদর x 
এই ইিлςালΜট মূলҝায়ন করেত হেব এই ইিлςҝাн এΜট বগ κ ვণ বগ κ শΝЅ বাড়ােত মত έদখােИ চারx x x 
তাই এΜট একΜট চার িডςী বቍপদী লব চার িডςী বቍপদী হর তেব আমরা যিদ এΜটেকও মেনােযাগ সহকাের έদিখ তেব আমরা έদখেত পাব 
έয িеঘাত পদვিল তারা έকবল লব এবং হর উভেয়ই ϕদিশ κত হেИ έসখােন έকান ίরিখক পদ έনই বা έকান ঘনক έনই টাম κ
তাই এই চতΦ ভΦ κজ বҝতীত অনҝ έকান পদ έসখােন উপিѸত হেИ না,
তাই আমরা যা করেত পাির তা হল এই সমসҝার সমাধান খুেঁজ έবর করার আেগ আমরা এই অিভবҝΝЅΜটেক একΜট নতΦ ন পিরবতκনশীল x 
বগ κ এর সমান িহসােব ϕিতѸাপন কের সহজ করেত পাির। এটােক ইিлςােল বাѷব ϕিতѸাপন িহসােব ίতির করিছ না বরং আমরা এই y 
ϕিতѸাপনΜটেক ইিлςҝােн ίতির করিছ
তাই ইিлςҝাн এই ইিлςҝােн পিরণত হয় ъাস ওয়ান ъাস টΦ  ওভার ওয়াই ъাস িϑ ъাস έফার যা কের যিদ আিম έদিখ ვণফল বগ κ y y y 
ъাস িতন έযাগ দুই еারা ভাগ বগ κ έযাগ সাত έযাগ বােরাy y y 
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তাই লব এবং হর উভেয়রই একই িডςী পদ আেছ এবং
তাই আমােদর ভΦ ল ভাগ করেত হেব
তাই আসুন আমরা বগ κ 7 έযাগ বােরা বগ κ এবং িতন έযাগ দুই ভাগ কিরy y y y 
তাই এখােন সহগ একই
তাই এΜট একবার έযেত পাের
তাই আিম এখােন বগ κ ъাস সাত έযাগ বােরা িবেয়াগ করব এই িচҀვিল িবেয়াগ িহসােব আমরা পাইy y 
তাই িক? এখােন বািক আেছ έয এই বগ κেϠϏΜট বািতল হেয় έগেছ 3 িবেয়াগ 7 আপনােক এর িবেয়াগ έদেব এবং 2 িবেয়াগ 12 হল y 4y 
দেশর িবেয়াগ
তাই বািকΜট এখােন িবেয়াগ চার িবেয়াগ দশy 
তাই ইিлςҝােнর এই অিভবҝΝЅΜট ইিлςҝােнর এই অিভবҝΝЅΜটেক 1 িহসােব έলখা έযেত পাের 4 এর έযাগ িবেয়াগ িবেয়াগ 10 ভাগ y y 
বগ κ еারা সাত έযাগ বােরা এΜটy 
তাই ইিлςҝাн িক
তাই আমরা এখন এΜট িলখব ইিлςҝাн এই ফҝাশন বা আমরা এΜটেক এক έযাগ এক িবেয়াগ চার έযােগর পিরবেতκ এক িবেয়াগ িহসােব y 
িলখেত পাির দশ বাই বগ κy 
তাই এই ফҝাЄরΜটেক আরও έলখা έযেত পাের আমার মােন ъাস িϑ ъাস έফার এবং এΜট ইিлςҝােнর জনҝy y 
তাই আমােদর আসল ইিлςҝাল যা বগ κ ъাস ওয়ান এЊ বগ κ ъাস দুই ভাগ বগ κ ъাস িতন িদেয় বগ κ ъাস চার এর মেধҝ আমরাi x x x dx 
ზধুমাϏ έক еারা পিরবতκন কেরিছ еারা আপিন এখােন έদখেছন আমরা ზধু বগ κেক еারা পিরবতκন কিরx yx squ y x y 
তাই এই ইিлেςেн έক বগ κ еারা ϕিতѸাপন করার জনҝ িফের যাইy x 
তাই এΜট 1 িবেয়াগ 4 বগ κ ъাস 10 ভাগ বগ κ еারা সমান হেব ъাস িϑ এবং এЊ বগ κ ъাস έফার িডএЊx x 
তাই এখন এই রািশΜট সমাধান করার এই পুেরা অনুশীলনΜট অনҝ একΜট সমসҝায় ჉পাоিরত হেয়েছ যার একΜট বቍপদ িহসােব রেয়েছ এবং 
তারপের আেরকΜট অিভবҝΝЅ রেয়েছ
তাই আমরা এখােন যা করব তা হ'ল আমরা জািন কীভােব এΜট পিরচালনা করেত হয় অিভবҝΝЅ এখন কারণ এই অিবেИদҝΜট আমরা 
আংিশক ভЍাংশ বҝবহার কের পিরচালনা করেত পাির
তাই এΜট সমাধান করার জনҝ আমরা আংিশক ভЍাংেশর মধҝ িদেয় যাব এবং আিম আপনােক έদখাব কীভােব চার έযাগ দেশর উপর y y 
έযাগ িতেন έযাগ চােরর জনҝ আংিশক ভЍাংশ έবর করেত হয়y 
তাই এর জনҝ আংিশক ভЍাংশΜট έযাগ িতন έযাগ ъাস চার িহসােব έলখা হেব যা আপিন সহেজই সমাধান করার পের আপিন ay b y 
জানেত পারেবন έয এই έϠেϏ পিরণত হয় দুই এবং পিরণত হয় ছয়a b 
তাই ვণΜট ক჈ন এবং এΜট ক჈ন তারপর আপিন িলখেত পােরন এই গণনাΜট যােত আপিন খুেঁজ έবর কেরন έয িবেয়াগ দুই এর সমান a 
এবং ছয় এর সমান এবংb 
তাই এই অখЦ এক িবেয়ােগর সমান হেব এই ვণনীয়কΜট বগ κ еারা ϕিতѸাপন কের এই ვণনীয়কΜটর সমানdx x y 
তাই একΜট হেব যা িবেয়াগ 2 এর িবেয়াগ এখােন একΜট έকাকঁড়া বсনী রািখ িবেয়াগ দুই এর উপর ъাস িϑy 
তাই এর পিরবেত κ বগ κ বগ κ ъাস িϑ ইিлςাল ъাস y x x dx b
তাই ъাস 6 বাই ъাস 4 বগ κ ъাস έফার ইিлςাল এবং তারপর έকাকঁড়া বсনী বс করা হেয়েছ আমরা এখন পয κо যা কেরিছ তা y x dx 
হল έয এই অিভবҝΝЅΜট িকছΦ  নতΦ ন ϕিতѸাপন বҝবহার কের ჉পাоিরত হেয়েছ বা এই অিভবҝΝЅেত ჉পাоিরত হেয়েছ এবং এর সােথ y 
িমল έরেখ আমরা আংিশক ভЍাংশვিল বҝবহার কেরিছ এবং এখন আমরা এই আংিশক ভЍাংেশর পিরেϕিϠেত এই অিভবҝΝЅΜট িলেখিছ
তাই έশষ পয κо অখЦ যা έশষ পয κо এই অখেЦর সমান হয়, আিম আবার িলখব এΜট অখেЦর সমান এক অখЦ এক যা িকছΦ ই dx dx 
নয় ъাস দুই ვণ এক ওভার বগ κ ъাস িতন িবেয়াগ ছয় ვণ অিবেИদҝ এক ওভার বগ κ ъাস চার এই রািশΜটেক x x x dxdx s o 
সহেজই িবেয়াগ দুই ვণ বগ κ ъাস একΜট বগ κ িহসােব মূলҝায়ন করা έযেত পাের এই সূϏΜট আপনােক έদেব একΜট টҝান ইনভাস κ x x x 
еারা ъাস ছয় ვণ এΜট আপনােক একΜট টҝান ইনভাস κ еারা একΜট έযাগ ቀবক িদেয় έদেবx 
তাই সরলীকরেণর পের এΜট দুই িতন ছেয় চেল যায়
তাই এΜট একΜট সমাধােনর একΜট ჉প যা আপিন έপেত পােরন
তাই কখনও কখনও এΜট সাহাযҝ কের যিদ সমসҝাΜটেক Μঠক έযভােব এΜটেক িভт দৃΜѭেকাণ έথেক έলখা হেয়েছ তা έদখার পিরবেতκ িকছΦ  
পিরবতκনশীল ϕিতѸাপন বা পিরবতκন কের এΜট হেত পাের পдিত বা έকৗশলვিল বҝবহার কের সমাধান করা আরও সহজ হেয় যায় যা 
আমরা জািন পরবতλেত আমরা অনҝ ধরেণর আেরকΜট উদাহরণ খুজঁব
তাই এই উদাহরণΜট লেবর ίরিখক ফҝাЄেরর সমসҝা িনেয় কাজ কের এবং হর হল একΜট ঘন বቍপদী যার দΜুট রেয়েছ একΜট মূল িহসােব 
এবং তারপের বগ κ ъাস একΜট ফҝাЄর িহসােবx 
তাই ধ჈ন έয আমােদর এই অখЦΜট খুেঁজ έবর করেত হেব যােত ইিлςҝাн িহসােব έকউ έদখেত পাের έয এΜট ঘন еারা িবভЅ ίরিখক 
ফেম κর έযখােন আহ িকউিবেকর একΜট ίরিখক ফҝাЄর রেয়েছ িеঘাত ვণনীয়ক আমরা আবার আংিশক ভЍাংেশর আকাের িফের যাই 
έযখােন এΜট িছল উেѣখ করা হেয়িছল έয যিদ পিরমাণ ফҝাЄরেক আরও ვিণতক করা না যায় তেব έসই έϠেϏ আমােদর এΜটেক ah 
ίরিখক ვণনীয়ক ъাস ъাস িস ვণ িеঘাত িহসােব িলখেত হেব। ফҝাЄরbx 
তাই এই έϠেϏ তΦ লনা করা έযেত পাের έয শূনҝ এর সমান এবং উভয়ই এক কারণ এΜট একΜট এবং একΜট এবং এক এবং p q r q r 
একইভােব আমরা এΜট έলখার জনҝ অনҝানҝ সহগ তΦ লনা করেত পাির
তাই আংিশক ভЍাংশ িহসােব έলখা ইিлςҝাн έলখা হেব আপন মাইনাস টΦ  ъাস ъাস অন έѴায়ার ъাস ওয়ানa x bx c x 
তাই এΜটেক সরল কের আমরা বাম হােতর িদকΜট ίরিখক বቍপদী িহসােব ডান হােতর পাশ পাই আমরা পাই έѴায়ার ъাস ওয়ান ъাস ax 

ъাস ვণ িবেয়াগ দুই যােত আপিন έসখােন έѴায়ার έদখেত পােরন এবং এখােন আপিন বগ κ পােবনbx c x ax bx 
তাই ъাস έযেহতΦ  বাম িদেক έকান বগ κ έনইa b x 
তাই ъাস শূেনҝর সমান একবার এর সহগ তΦ লনা করেল এখান έথেক আপিন যা পােবন তা হল িবেয়াগ দুই ъাস a b x b c
তাই িবেয়াগ দুই ъাস সহগ এর এখােন একΜট এবং তারপের আপিন যিদ কুЦলী অবѸার ቀবক সহগ তΦ লনা কেরন তেব এΜট b c x t 
আপনােক έদয় একΜট িবেয়াগ িবেয়াগ দুই িবেয়াগ দুই বাম পােশর এক এর সমানc ca c ah 
তাই আমরা এই িতনΜট সমীকরণ িতনΜট পাই অজানা িতনΜট সমীকরণ যােত আপিন Ѻѭভােব তােদর সমাধান করেত পােরন হল িবেয়াগa 

এর সমানb 
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তাই হয় আপিন এর িবকџΜট িবেয়াগ এর সমান বা িবেয়াগ িব এর সমান এবং তারপর আপিন এই দΜুট সমীকরণ এবং বা b a a a c b 
এবং έত সমাধান করেবনc 
তাই আপনার জনҝ এΜট সমাধান করা এবং έবর করা খুব কΜঠন হেব না έয িতন বাই পাচঁ িব ছাড়া িকছΦ ই নয় এবং িতন বাই পােঁচর িবেয়াগ a 
ছাড়া আর িকছΦ ই নয় এবং িস এক বাই পােঁচর িবেয়াগ ছাড়া িকছΦ ই নয়
তাই ইিлςҝাнেক এই ফҝাЄর আকাের উপѸাপন করা έযেত পাের এবং
তাই έক উপѸাপন করা হেব έযেহতΦ  এই ফҝাЄরΜট এর সমান έযখােন এই সংখҝার সমান এবং এই সংখҝাვিলintegral i a a b c 
তাই আমরা এবং এর মানვিলেক ϕিতѸাপন কের এই ইিлςҝাнΜটেক এই ফҝাЄর িদেয় ϕিতѸাপন করব এবং a b a is three by 
পাচঁ
তাই এΜট এক ওভার িবেয়াগ 2 এর িতন বাই পাচঁ ъাস হল িবেয়াগ 3 еারা 5x re b 
তাই িবেয়াগ 3 еারা 5 ვণ ъাস দুঃিখত হল িবেয়াগ 1 еারা 5 িবেয়াগ এক еারা পাচঁ ভাগ বগ κ ъাস এক বগ κ ъাস ওয়ান x cc c x x dx
তাই এই সѕূণ κ অখЦ এখন এই ফেম κ পিরণত হেয়েছ ϕথম ফҝাЄর ইিлেςট করা খুবই সহজ িеতীয় ফҝাЄরΜটেক ইিлেςট করার জনҝ 
আমরা যা কির তা হল আমরা এΜটেক দΜুট ভােগ িবভЅ কির
তাই ইিлςালΜটেক আমরা িলখব িতন বাই ফাইভ ইিлেςল এর িবেয়াগ দুই িবেয়াগ একΜটেক পাচঁΜট কমন ইিлেςল িহসােব িনেত x i 
পাির। এর িতন ওভার বগ κ ъাস ওয়ান এবং তারপর িবেয়াগ অবশҝই এক বাই পাচঁ এক ওভার বগ κ ъাস ওয়ান িডএЊx x dx x 
তাই এই আমরা পাব িবেয়াগ িতন বাই পাচঁ িবেয়াগ এক বাই পাচঁ
তাই অিবেИদҝ পিরণত হেব িতন বাই পাচঁ লগ িবেয়াগ দুই ίরিখক পেদর έমাড িবেয়াগ িতন বাই পাচঁ এই বগ κ ъাস ওয়ান যিদ আিম x x 
এΜটেক একΜট সংখҝা еারা ϕিতѸাপন কির তাহেল আিম দΜুট পাব এর সমানt xdx dt 
তাই হেব еারা দুইxdx d t 
তাই আিম অিবলেї এΜটেক এক িহসােব িলখেত পাির বগ κেϠϏ ъাস ওয়ােনর έমােডর লগািরদিমক অেধ κকx 
তাই এখন আপিন এΜটেক পাচঁ еারা িবেয়াগ কের মূলҝায়ন করেত পােরন
তাই এখােন এΜট ওভার বগ κ ъাস ওয়ান যা আিম অিবলেї সূϏ টҝান ইনভাস κ বҝবহার কের িলখেত পাির এবং έশষ পয κо dx x x 
একীকরেণর একΜট ቀবক এΜটেক িকছΦ টা সরল কের এখােন আপিন চূড়াо উЫর έপেত পােরন যােত ফাংশনΜট আরও ফҝাЄরাইজ করা যায় 
না উদাহরণѾ჉প এখােন বগ κ ъাস ওয়ানেক আরও ফҝাЄরাইজ করা যায় না আমরা এই έকৗশলΜট বҝবহার করেত পাির এবং আংিশক x 
ভЍাংেশর এই িবষয়Μটেক আরও িকছΦ  পিরিচত সূϏ বҝবহার কের অখЦვিল খুেঁজ έবর করেত পাির এবং আপিন যখন সমসҝাვিল সমাধান 
কেরন তখন আপিন বুঝেত পারেবন έয কীভােব মানვিল গণনা করা যায় এর এবং এই অজানা ቀবকვিলর এবং একবার আপিন ab-
ίরিখক বা িеঘাত ვণনীয়কვিলর পিরেϕিϠেত তােদর ফҝাЄরাইজ করেত সϠম হেল আমরা ইিতমেধҝ έয সূϏΜট ίতির কেরিছ έসვিল খুব 
সহজ হেয় ওেঠ
তাই έসই সমѷ অখЦვিলেক মূলҝায়ন করা হয় έযვিল еারা আকােরর έযখােন έসვিল еারা আরও আংিশক ভЍাংেশর p q p q 
পিরেϕিϠেত έলখা έযেত পাের এΜট খুব সহেজই হেয় যায় পরবতλ আমরা অনҝ ধরেনর পдিতর সсান করব যা অংশ еারা একীকরণ ah 
িহসােব পিরিচত এই পдিতΜট হল ვ჈Яপূণ κ আহ, যখন আমােদর িকছΦ  িনিদκѭ পেণҝর সােথ জিড়ত অখЦვিলেক সমাধান করেত হয় im 
তখন পয κо আমরা έদখেত পাΝИ έয ইিлςҝাнვিল জΜটল হেয় উঠেছ আহ যখন তারা িনিদκѭ পণҝვিলেক জিড়ত কের তখন এΜট সহজ 
হেয় যায় যিদ আমরা έসვিলেক পণҝვিলেত ভাঙেত পাির এবং έসვিলর অখЦვিল খুেঁজ έবর করেত পাির।
তাই আরও আমরা এর মূলҝায়ন করার জনҝ আেরকΜট পдিত έদখব έযখােন িনিদκѭ ফাংশেনর ვণফল িহসােব έদওয়া ah- integrand 
হয় কখনও কখনও যিদ আমরা অংশვিলর অিবেИদҝΜট জািন বা যিদ আমরা έসვিলেক িনিদκѭ আকাের ჉পাоর করেত পাির έযখােন ah 
আমরা মূলҝায়ন করেত পাির অংশვিলর অখЦনვিল তখন এই িবেশষ পдিতΜট খুব দরকারী হেয় ওেঠ
তাই আমরা έদখব έয পдিতΜট অংশ еারা একীকরণ িহসােব পিরিচত পдিতΜট এই সতҝ еারা অনϕুািণত έয পাথ κেকҝর έϠেϏ আমরা জািন 
έয দΜুট ফাংশেনর পাথ κকҝ এবং যিদ আমরা তােদর έϕাডােЄর িডফােরΝхয়াল িনন έযখােন এবং Ѻѭতই এর ফাংশন বেল u v u v x 
ধের έনওয়া হয় যিদ আমরা এΜটেক একΝϏত কির যােত আমরা জািন আমরা অপশন করেত পাির এই অপােরশনΜট ah integral 

ক჈ন আমরা পাই এর ъাস ওভার এখন যিদerate uv integral to udv over dx integral of du dx times vdx 
আিম এই এЊেϕশনΜট িলিখ এই Μটেক এর উপর িনেয় বাম িদেক িলিখ তাহেল এর মাইনাস হেয় যােব ওভার বার udv dx uv du dx vdx
এখন এখােন িনিদκѭ অনুমান ίতির ক჈ন έয হল এর একΜট ফাংশন এবং হল এর একΜট ফাংশন যােত ওভার a is u xfx v x dv dx
হয় এর সমান আপিন লϠҝ করেবন έকন আমরা এΜট করিছ যােত এΜট আসেব এখােন έয এর উপর gx fxdv dx dx
তাই বার তাহেল এই রািশΜট এর িহসােব ჉প έনেব এর সমানfx gxdx fxgxdx integral uv 
তাই হল এর এর সমান এর ফেল হেব এর িবেয়াগ এর উপর έযেহতΦ  u fx dv dx gx v gxdx integral dx integral d u 
হল এর সমানfx 
তাই ওভার হেব ვণ আবার একΜট বс বсনী রাখুন এবং তারপর du dx f prime x vv integral gx integral gx dx 
সমς অিবেИদҝ
তাই এই সমς ΝজিনসΜটর অিবেИদҝ অংশ
তাই আমরা এখান έথেক যা লϠҝ কির তা হল যিদ আমরা এΜট ςহণ কির দΜুট ফাংশেনর ვণফেলর পাথ κকҝ আমরা έসই সূϏΜট বҝবহার কির 
কী কী আমরা έশষ পয κо আপিন এই দΜুট কায κকরী সনাЅকরণ বҝবহার কের έপৗηছােত পারেল আমরা ফাংশনვিলর এই সূেϏর একীকরেণ 
έপৗηছাই হল ইিлেςশন িবেয়াগ এর সমান এর ইিлেςশেন এবং fxgxdx fx gxdx fx integration gxdx f prime x 
তারপর সমেςর ইিлেςশন
তাই এΜট еারা ইিлেςশেনর সূেϏ পিরণত হয় দুΜট ফাংশেনর পেণҝর একীকরেণর অংশ বা সূϏ আমরা কীভােব বুঝব
তাই পেণҝর ইিлেςশন
তাই আমরা একΜট ফাংশনেক ϕথম ফাংশন এবং অনҝ ফাংশনেক িеতীয় ফাংশন বলব যােত ইিлςҝাнΜট দΜুট ফাংশেনর ვণফলেক 
ϕথমΜটেত িеতীয়Μটেত έলখা হয়। তারপর এর সমান হয় আমরা έক ϕথম ফাংশন িহসােব ডাকিছ আমরা সাধারণত integral fx 
এΜটেক মুখѸ কির বা মেন রািখ এই আকাের еারা ვিণত মােন িеতীয় ফাংশেনর ইিлেςল িবেয়াগ gxdx integral integral f 

যা ϕথম ফাংশেনর পাথ κকҝেক িеতীয় ফাংশেনর ইিлেςল еারা ვিণত কেরprime 
তাই এর ইিлেςশন পণҝ িеতীয় ফাংশন িবেয়াগ অিবেИদҝ পাথ κকҝ ϕথম ফাংশন অিবেИদҝ হেত সΝοয় আউট িеতীয় ফাংশেনর 
অিবেИদҝ ϕথম ফাংশনΜট আসুন একΜট ሾত উদাহরণ έদিখ যা মূলҝায়েনর এই সূϏΜট খুব সহজ উদাহরণxe raise to power xdx 
বুঝেত সাহাযҝ করেব
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তাই এΜট মূলҝায়ন করার জনҝ আমরা ϕথম ফাংশন িহসােব একΜট ফাংশন έবেছ িনেত পাির
তাই ধ჈ন আমরা এΜটেক ϕথম ফাংশন িহসােব এবং এΜটেক িеতীয় ফাংশন িহসােব έবেছ িনই তাহেল সূϏΜট কী বেল ϕথম ফাংশন x 
িеতীয়Μটর ইিлেςশনেক শΝЅেত উЬািপত করা হেয়েছ ϕথম ϕাইেমর িবেয়াগ পাথ κকҝx x 
তাই ϕাইম িеতীয়Μটর িеতীয় ইিлেςশেনর ইিлেςশন еারা একΜট ვিণত έক পূণ κােДর এ উΝЬত করা হয় এবংdx e x integral 
তাই এΜট আপনােক έক পাওয়ার িবেয়াগ সূচকীয় অখЦেক উΝЬত কের আবার έক শΝЅ έত উΝЬত করা হয় এবং অবেশেষ x e x e x 
একϏীকরেণর একΜট ቀবক দুঃিখত
তাই এই সূϏΜট বҝবহার কের এΜট এই έϠেϏ অিবেИদҝ অংশვিলর еারা একীকরণ যা ვ჈Яপূণ κ বা আপিন এখােন έনাট করেত পােরন έয 
যখনই আমরা সূϏΜট বҝবহার করার সময় ϕথেম সংহত করিছ আমরা ቀবক বҝবহার করিছ না তখন আিম এΜট আপনার জনҝ এখােন রািখ 
এবং έদখুন িক হয়
তাই ধ჈ন έয ইিлেςশন ϕΝοয়া চলাকালীন আমরা যিদ ቀবক বҝবহার কের থািক তাহেল এর ইিлেςল έত উΝЬত হেয় ϕথম xe xd x 
ফাংশেনর ჉প ধারণ করত এΜট ϕথম ফাংশন এΜট িеতীয়Μটর ইিлেςশেন িеতীয় ফাংশন
তাই পাওয়ার এ উЬািপত έলখার পিরবেত κ এখােন έলখা উিচত িছল িবেয়াগ ইিлেςশন xi- e e raise to power x plus c 
িডফােরΝхেয়শন ϕথম ফাংশেনর এΜট একΜট আবার িеতীয়Μটর ইিлেςশন হেব έলখা উিচত উΝЬত পাওয়ার তারপর i e x plus c 
dx
তাই έশষ পয κо আিম এখােন যা পাব তা হল এ উЬািপত পাওয়ার ъাস িবেয়াগ এই টােম κর এখন ই পাওয়ার এ উΝЬত হেয়েছ xe x cx x 
কারণ এই ফҝাЄর একΜট ቀবকc 
তাই ইিлςাল আমােক ъাস আেরকΜট ቀবক পােব এই বািতল কের এই িসএЊcx c cx 
তাই έশষ পয κо আিম পাওয়ার িবেয়াগ ই পাওয়ার ъােস উЬািপত এবং ቀব এক আপিন জােনন έয ቀবক পয κо এইვিল সূϤxe x x c 
তাই এই দΜুট অখЦ একই
তাই এই সময় ቀবক έলখা অϕেয়াজনীয় ইিлেςশেনর ϕΝοয়া এবং আমরা έসვিল έছেড় িদেত পাির
তাই আমরা যখন িеতীয় ফাংশেনর ইিлেςল িলখিছ তখন আমরা িবরЅ কির না এবং έসই সমেয় আমরা έসই ቀবকვিল έছেড় িদই এখােন 
িনব κাচন করা বা ফাংশনΜট έবেছ έনওয়া খুব ვ჈Яপূণ κ έয ফাংশনΜট έকানΜট হওয়া উিচত। ϕথম ফাংশন িহসােব έবেছ έনওয়া হেয়েছ এবং 
έকান ফাংশনΜট িеতীয় ফাংশন িহসােব έবেছ έনওয়া উিচত যিদ আপিন পেণҝর সূϏΜট έদেখন তেব এই সূϏΜট খুব সহজ হেয় উঠেব যিদ 
আমােদর কােছ ফাংশনვিলর একΜট সΜঠক পছр থােক যিদ আপিন সূেϏ এখােন কী ঘটেছ তা সাবধানতার সােথ লϠҝ ক჈ন έয পণҝ 
ফাংশনΜট িеতীয় ফাংশেনর অিবেИদҝ এবং ϕথম ফাংশেনর পাথ κকҝ করেত চেলেছ
তাই যিদ আমােদর কােছ এমন একΜট ফাংশন থােক যা ϟাস কের যখন আমরা έডিরেভΜটভ ςহণ কির, উদাহরণѾ჉প একΜট বቍপদী 
ফাংশন বলুন আপিন জােনন έয আপিন যিদ বቍপদী ফাংশনেক আলাদা কেরন এর মাϏা কেম যায় তাহেল আমরা έসই বቍপদী 
ফাংশনΜটেক ϕথম ফাংশন িহেসেব এবং অনҝ ফাংশনেক িеতীয় ফাংশন িহেসেব έবেছ িনেত পাির িকᅀ এটােক িনয়ম িহেসেব িবেবচনা করা
যােব না এটা িনভκর কের আমােদর িеতীয় ফাংশন িক কারণ আমােদর যিদ একΜট ফাংশন িহসােব একΜট িеতীয় ফাংশন থােক যা ϕদান করা
হেব বা έয ফাংশনΜটর জনҝ আমরা অিবেИদҝ জািন না তাহেল আমােদর পেϠ έসই অিবেИদҝ মূলҝায়ন করা কΜঠন হেব
তাই আমরা অনুসсান করব এই ফাংশনვিলর পছр έয ফাংশনΜট আমােদর ϕথম ফাংশন িহসােব έবেছ έনওয়া উিচত έকান ফাংশনΜট 
িеতীয় ফাংশন িহসােব έবেছ έনওয়া উিচত এবং আমােদর পরবতλ Љােস এই িনিদκѭ সূϏΜট কীভােব বҝবহার করা উিচত ধনҝবাদ আপনােক 
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