
 ਿਵਿਦਆਰਥੀਆਂ ਦਾ ਸੁਆਗਤ ਹੈ ਅੱਜ ਅਸੀ ਂਕੁਝ ਹੋਰ ਫ਼ਾਰਮੂਲਾ ਿਸੱਖਾਂਗੇ ਅਤੇ ਉਹਨਾਂ ਨੰੂ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰਾਂਗੇ ਇਹਨਾਂ ਅਟੁੱਟ ਤੱਤਾਂ ਦਾ ਮੂਲ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਉਹਨਾਂ ਨੰੂ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰਨ
ਦਾ ਇੱਕ ਖਾਸ ਤਰੀਕਾ ਹੋਵੇਗਾ ਆਹ ਤੁਹਾਨੰੂ ਿਧਆਨ ਦੇਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਿਕ ਅਸੀ ਂਿਕਵୈ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਅਤੇ ਿਕਸ ਿਕਸਮ ਦੀ ਤਕਨੀਕ ਦੀ ਵਰਤୌ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਜੋ ਅਸੀ ਂ
ਉਹਨਾਂ ਨੰੂ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰਨ ਲਈ ਵਰਤਦੇ ਹਾਂ ਿਕਉਿਂਕ ਇਹ ਤੁਹਾਡੀ ਮਦਦ ਕਰੇਗਾ ਜਦୌ ਤੁਸੀ ਂਕੁਝ ਹੋਰ ਔਖੇ ਇੰਟੈਗਰਲ ਲੱਭ ਰਹੇ ਹੋ ਿਜਸ ਲਈ ਤੁਸੀ ਂਫਾਰਮੂਲਾ ਨਹੀ ਂਜਾਣਦੇ 
ਹੋਵੋਗੇ ਤਾਂ ਇੰਟਗਰਲ ਲੱਭਣ ਵੇਲੇ ਤਕਨੀਕ ਆਪਣੇ ਆਪ ਿਵੱਚ ਬਹਤੁ ਉਪਯੋਗੀ ਹੋਵੇਗੀ ਇਸਲਈ ਅਸੀ ਂਉਹਨਾਂ ਪੂਰਨ ਅੰਕਾਂ ਦੀ ਖੋਜ ਕਰਾਂਗੇ ਿਜਸ ਿਵੱਚ ਪਿਹਲੀ ah 
ਉਦਾਹਰਨ ਵਜୌ ਬੀਜਗਿਣਤ ਸਮੀਕਰਨ ਜਾਂ ਬਹਪੁਦ ਸ਼ਾਮਲ ਹੋਣਗੇ। ਮ୊ ਇੱਕ ਖਾਸ ਰਪੂ ਦੇ ਇੰਟੈਗਰਲ ਨੰੂ ਵਰਗ ਅਤੇ ਇੱਕ ਵਰਗ ਨਾਲ ਲਵਾਂਗਾ ਤਾਂ ਿਕ ਇਹ dx x 
ਇੱਕ ਏਹ ਇੰਟੈਗਰਲ ਦੇ ਸਮਾਨ ਿਦਖਾਈ ਿਦੰਦਾ ਹੈ ਿਜਸਨੰੂ ਅਸੀ ਂ ਵਰਗ ਪਲੱਸ ਵਨ ਉਤੱੇ ਦੇਿਖਆ ਹੈ, x dx 
ਇਸ ਲਈ ਪਿਹਲਾਂ ਮ୊ ਤੁਹਾਨੰੂ ਿਦਖਾਵਾਂਗਾ ਿਕ ਅਸੀ ਂਕ୥ਮ ਿਵੱਚ ਿਕਹੜੀ ਤਕਨੀਕ ਦੀ ਵਰਤୌ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹਾਂ। ਇਸ ਇੰਟੈਗਰਲ ਨੰੂ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰਨ ਲਈ ਅਸੀ ਂਕੀ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਿਕ
ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂ ਨੰੂ ਇੱਕ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਬਦਲਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਇਹ ਸਾਨੰੂ ਇੱਕ ਸਕਵੇਅਰ ਵਰਗ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਦੇਵੇਗਾ ਅਤੇ ਿਫਰ ਅਣਜਾਣ ਇੰਟੈਗਰਲ x tan t dx t i 

।  ਮਾਫ ਕਰਨਾ ਵਰਗ ਜੋੜ ਇੱਕ ਵਰਗ bec omes a sec square t dt by x 
ਇਸ ਲਈ ਿਕਉਿਂਕ ਇੱਕ ਟੈਨ ਹੈ ਇਸਲਈ ਵਰਗ ਇੱਕ ਵਰਗ ਇੱਕ ਵਰਗ ਟੈਨ ਵਰਗ ਪਲੱਸ ਇੱਕ ਵਰਗ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਹਾਲਾਂਿਕ ਇੱਕ ਵਰਗ ਨੰੂ ਆਮ x t x t 
ਮੰਿਨਆ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਇਹ ਤੁਹਾਨੰੂ ਟੈਨ ਦੇਵੇਗਾ  ਵਰਗ ਟੀ ਪਲੱਸ ਵਨ ਤੁਹਾਨੰੂ ਪਤਾ ਹੈ ਿਕ ਵਨ ਪਲੱਸ ਟੈਨ ਵਰਗ ਥੀਟਾ ਸੈਕੰਡ ਵਰਗ ਥੀਟਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਅਸੀ ਂ
ਿਤਕੋਣਿਮਤੀ ਪਛਾਣ ਦੀ ਵਰਤୌ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਇਹ ਤੁਹਾਨੰੂ ਇੱਕ ਵਰਗ ਸੈਿਕੰਡ ਵਰਗ ਦੇਵੇਗਾ ਇਸਲਈ ਅਸੀ ਂਇੱਥੇ ਇੱਕ ਵਰਗ ਸੈਕੰਡ ਵਰਗ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰਦੇ ਹਾਂ t t 
ਅਤੇ ਇੱਕ ਸੈਕੰਡ ਵਰਗ ਹੈ ਤਾਂ ਅੰਤ ਿਵੱਚ  ਦੋ ਸ਼ਬਦ ਇੱਥੇ ਰੱਦ ਹੋ ਜਾਣਗੇ ਵਰਗ ਅਤੇ ਵਰਗ ਨੰੂ ਨਾਲ ਰੱਦ ਕਰ ਿਦੱਤਾ ਜਾਵੇਗਾ ਅਤੇ dx t sec t sec ta a 
ਇਸ ਨੰੂ ਤੁਸੀ ਂਇੰਟੈਗਰਲ ਦੇ ਬਾਹਰ ਿਲਖ ਸਕਦੇ ਹੋ ਿਕਉਿਂਕ ਇਹ ਇੱਕ ਸਕੇਲਰ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇਸਨੰੂ ਦੇ ਇੰਟੈਗਰਲ ਵਜୌ ਿਲਿਖਆ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਜੋ ਤੁਸੀ ਂਦੇਖੋਗੇ dt 
ਿਕ ਇਸਨੰੂ ਿਵੱਚ ਬਦਲ ਿਦੱਤਾ ਿਗਆ ਹੈ। ਬਹਤੁ ਹੀ ਸਧਾਰਨ ਰਪੂ ਹੈ ਇਸਲਈ ਮ୊ ਇਸਨੰੂ ਦੇ ਇੰਟਗ୥ੇਲ ਦਆੁਰਾ ਇੱਕ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਿਲਖ ਸਕਦਾ ਹਾਂ ਅਤੇ ਇੱਕ a dt t 
ਸਿਥਰਤਾ ਦਾ ਇੱਕ ਸਿਥਰਤਾ ਿਜਸਨੰੂ ਦਆੁਰਾ ਅਤੇ ਿਫਰ ਇੱਕ ਨਵਾਂ ਸਿਥਰ ਇੱਕ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਿਲਿਖਆ ਜਾ ਸਕਦਾ ਸੀ ਇਸਲਈ ਮ୊ ਇਸਨੰੂ ਿਸੱਧਾ ਇੱਕ ਸਿਥਰ a c c 

ਅਤੇ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਿਲਖ ਿਰਹਾ ਹਾਂ ਤੁਹਾਨੰੂ ਪਿਹਲਾਂ ਹੀ ਪਤਾ ਹੈ  ਿਕ ਅਤੇ ਦੇ ਿਰਸ਼ਤੇ ਤୌ ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਇੱਕ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਇਸਲਈ c ax ah t x tan t t x 
ਇੱਕ ਉਲਟਾ ਨਾਲ ਹੋਵੇਗਾ ਤਾਂ ਇਹ ਇੱਕ ਨੰੂ ਨਾਲ ਅਤੇ ਨੰੂ ਉਲਟਾ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਿਮਲੇਗਾ। ਪਲੱਸ ਇਹ ਸਾਨੰੂ ਹਮੇਸ਼ਾ ਯਾਦ ah tan x a i a t tan x c 
ਰੱਖਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਿਕ ਮੂਲ ਇੰਟੈਗਰਲ ਦੇ ਸਬੰਧ ਿਵੱਚ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸਲਈ ਅੰਤਮ ਜਵਾਬ ਦਾ ਇੱਕ ਫੰਕਸ਼ਨ ਹੋਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਆਖਰਕਾਰ ਜਦୌ ਅਸੀ ਂx x a 
ਦਆੁਰਾ ਤੱਕ ਪਹੁੰਚਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਸਾਨੰੂ ਇਸ ਨੰੂ ਬਦਲ ਿਵੱਚ ਬਦਲਣਾ ਪਵੇਗਾ ਜੋ ਅਸੀ ਂਇੱਥੇ ਬਣਾਇਆ ਹੈ। ਅੰਤ ਿਵੱਚ ਉਹ ਫਾਰਮੂਲਾ ਜੋ ਬਣ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਿਕ ਇਹ ਨੋਟ t t 
ਕਰਨਾ ਮਹੱਤਵਪੂਰਨ ਫਾਰਮੂਲਾ ਹੈ ਿਕ ਹਣੁ ਵਰਗ ਉਤੇੱ ਪਲੱਸ ਇੱਕ ਵਰਗ ਇੱਕ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਇੱਕ ਟੈਨ ਉਲਟਾ ਦਆੁਰਾ ਅਤੇ ਪਲੱਸ ਬੇਸ਼ੱਕ ਏਕੀਕਰਣ x ddx x a 
ਦੀ ਸਿਥਰਤਾ ਅੱਗੇ ਅਸੀ ਂਇੰਟੈਗਰਲ ਓਵਰ ਦੀ ਇੱਕ ਹੋਰ ਉਦਾਹਰਣ ਤੇ ਿਵਚਾਰ ਕਰਦੇ ਹਾਂ। ਵਰਗ ਅਤੇ ਇੱਕ ਵਰਗ ਵਰਗ ਰਟੂ dx x 
ਇਸ ਲਈ ਹਣੁ ਅਸੀ ਂ ਵਰਗ ਦੇ ਵਰਗ ਰਟੂ ਅਤੇ ਇੱਕ ਵਰਗ ਨੰੂ ਦਬੁਾਰਾ ਜੋੜਨ ਜਾ ਰਹੇ ਹਾਂ ਿਜਵୈ ਿਕ ਮ୊ ਤੁਹਾਨੰੂ ਦੱਿਸਆ ਸੀ ਿਕ ਅਸੀ ਂਿਪਛਲੇ ਕੇਸ ਿਵੱਚ ਤୌ ਵੱਧ x dx x
ਵਰਗ ਜੋੜ ਇੱਕ ਵਰਗ ਸੀ 
ਇਸ ਲਈ  ਕੀ ਅਸੀ ਂਉਹੀ ਤਕਨੀਕ ਵਰਤ ਸਕਦੇ ਹਾਂ  ਆਓ ਦੇਖੀਏ ਿਕ ਕੀ ਹੋਵੇਗਾ ਜੇਕਰ ਮ୊ ਇੱਥੇ ਨੰੂ ਇੱਕ ਟੈਨ ਟੀ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਬਦਲਦਾ ਹਾਂ ਤਾਂ ਇਹ ਦਬੁਾਰਾ ue x 
ਇਸੇ ਤਰ୧ਾਂ ਸਾਨੰੂ ਬਰਾਬਰ ਇੱਕ ਸਕਵੇਅਰ ਵਰਗ ਪ୥ਾਪਤ ਹੋਵੇਗਾ ਤਾਂ ਿਕ ਆਹ ਅੰਤ ਿਵੱਚ ਸਾਨੰੂ ਦੀ ਲੋੜ ਪਵੇਗੀ ਉਲਟ ਦੇ ਬਰਾਬਰ।  dx tdt t ah tan x a 
ਦਆੁਰਾ ਜਾਂ ਅਸੀ ਂਦੇਖਾਂਗੇ ਿਕ ਕੀ ਸਾਨੰੂ ਬਾਅਦ ਦੇ ਪੜਾਅ 'ਤੇ ਉਸ ਿਰਸ਼ਤੇ ਦੀ ਜ਼ਰਰੂਤ ਹੈ ਅਤੇ ਸਾਨੰੂ ਬਾਅਦ ਦੇ ਪੜਾਅ 'ਤੇ ਉਸ ਿਰਸ਼ਤੇ ਦੀ ਿਕਵୈ ਜ਼ਰਰੂਤ ਹੋਏਗੀ ਤਾਂ ਜੋ 
ਇੰਟੈਗਰਲ ਹਣੁ ਬਣ ਜਾਵੇ ਇੱਕ ਸੈਕੰਡ ਵਰਗ ਇਹ ਿਪਛਲੇ ਿਵੱਚ ਬਣ ਜਾਵੇਗਾ। ਸਮੱਿਸਆ ਦਾ ਅਸੀ ਂਮੁਲਾਂਕਣ ਕੀਤਾ ਹੈ ਿਕ ਵਰਗ ਅਤੇ ਇੱਕ dx tdt ah x 
ਵਰਗ ਇੱਕ ਵਰਗ ਸੈਕੰਡ ਵਰਗ ਵਰਗਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇਹ ਇੱਕ ਵਰਗ ਸੈਕੰਡ ਵਰਗ ਦਾ ਵਰਗ ਮੂਲ ਬਣ ਜਾਵੇਗਾ ਜੋ ਿਕ ਇੱਕ ਵਰਗਾ ਹੋਵੇਗਾ ਅਤੇ t t sec t 
ਇਸ ਲਈ ਅੰਤ ਿਵੱਚ ਸਾਨੰੂ ਿਮਲੇਗਾ ਤਾਂ ਜੋ ਅਸੀ ਂਕਰ ਸਕੀਏ।  ਫਾਰਮੂਲੇ ਦੀ ਵਰਤୌ ਿਸੱਧੇ ਤੌਰ 'ਤੇ ਕਰੋ ਤਾਂ ਿਕ ਅਸੀ ਂਪਿਹਲਾਂ ਹੀ ਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਿਕ sec t dt sec 

ਦਾ ਏਕੀਕਰਣ ਮਾਡ ਦੇ ਲੌਗ ਆਫ਼ ਪਲੱਸ ਪਲੱਸ ਸਿਥਰਾਂਕ ਦੇ ਸਮਾਨ ਹੈ, tdt sec t tan t modulus 
ਇਸ ਲਈ ਇੱਥੇ ਇਸ ਫਾਰਮੂਲੇ ਦੀ ਵਰਤୌ ਕਰਦੇ ਹੋਏ ਅਸੀ ਂਪਾਵਾਂਗੇ ਿਕ ਇਹ ਪਲੱਸ ਪਲੱਸ ਸਿਥਰਾਂਕ ਦਾ ਲੌਗ ਹੈ।  ਦਬੁਾਰਾ ਵਾਪਸ ਜਾਣਾ ਪਵੇਗਾ  sec t tan t 

ਤୌ ਤୌ ਤੱਕ ਅਤੇ ਜੇਕਰ ਮ୊ ਇਸ ਨੰੂ ਬਦਲਦਾ ਹਾਂ ਤਾਂ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਇੱਥੇ ਮੈਨੰੂ ਨਾਲ ਿਮਲੇਗਾ ਪਰ ਇੱਥੇ ਮੈਨੰੂ k t x t tan inverse x by a x a x 
ਨਾਲ ਉਲਟਾ ਦਾ ਇੱਕ ਗੁੰਝਲਦਾਰ ਿਰਸ਼ਤਾ ਸਿਕੰਟ ਿਮਲੇਗਾ ਤਾਂ ਮੈਨੰੂ ਕੀ ਕਰਨਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਿਕ ਇਸ ਟੀ ਨੰੂ ਿਸੱਧੇ ਤੌਰ 'ਤੇ ਨਹੀ ਂਬਦਲਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ, a tan x i 

ਸਗୌ ਮੈਨੰੂ ਸੈਕ ਅਤੇ ਟੈਨ ਦੇ ਨਾਲ ਇੱਕ ਹੋਰ ਿਤਕੋਣਿਮਤੀ ਸਬੰਧ ਦੀ ਵਰਤୌ ਕਰਨੀ ਚਾਹੀਦੀ ਹੈ ਜੋ ਿਕ ਅਸੀ ਂਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਸੈਕੰਡ ਵਰਗ ਨੰੂ ਇੱਕ ਪਲੱਸ ਟੈਨ ਵਰਗ t t 
ਵਜୌ ਿਲਿਖਆ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸਲਈ ਨੰੂ ਇੱਕ ਜੋੜ ਵਰਗ ਦੇ ਵਰਗ ਮੂਲ ਵਜୌ ਿਲਿਖਆ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ।  ਸੈੱਟ ਦੀ ਬਜਾਏ ਬਦਲ ਦੇਵੇਗਾ sec t tan t ti 
ਿਕ 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਇੱਕ ਪਲੱਸ ਟੈਨ ਵਰਗ ਪਲੱਸ ਟੈਨ ਟੀ ਪਲੱਸ ਸਿਥਰ ਦੇ ਵਰਗ ਮੂਲ ਦਾ ਲੌਗ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰੇਗਾ ਅਤੇ ਅੰਤ ਿਵੱਚ ਹਣੁ ਤੁਸੀ ਂਇੱਥੇ ਆਸਾਨੀ ਨਾਲ ਦੇਖi t 
ਸਕਦੇ ਹੋ ਿਕ ਿਰਸ਼ਤਾ ਬਣ ਜਾਵੇਗਾ ਤਾਂ ਬਰਾਬਰ ਹੈ।  10 ਉਲਟਾ ਇੱਕ ਉਲਟ ਫੰਕਸ਼ਨ ਓਪਰੇਟਰ ਦਆੁਰਾ ਦਾ tan t t xya tan inverse x tan 
ਬਣ ਜਾਵੇਗਾ ਇਸਲਈ ਅਸੀ ਂਇੱਥੇ ਅਤੇ ਇੱਥੇ ਟ୊ਜ୊ਟ ਦਾ ਇੱਕ ਵਰਗ ਦਆੁਰਾ ਉਲਟ ਟੈਨ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰਾਂਗੇ ਤਾਂ ਜੋ ਤੁਹਾਨੰੂ ਇੱਕ ਜੋੜ ਵਰਗ ਦਾ ਇੱਕ x x tan x 
ਵਰਗ ਵਰਗ ਮੂਲ ਦਆੁਰਾ ਦੇਵੇਗਾ। ਇੱਕ ਵਰਗ ਪਲੱਸ ਉਤੇੱ ਇੱਕ ਪਲੱਸ ਕੋਨ ਦਆੁਰਾ  ਸਟ୊ਟ ਿਜਸ ਨੰੂ ਅੱਗੇ ਕੁਝ ਸਰਲੀਕਰਨ ਤୌ ਬਾਅਦ ਮ୊ ਇੱਥੇ ਿਲਖ ਸਕਦਾ x x 
ਹਾਂ ਿਕ ਇਹ ਇੱਕ ਵਰਗ ਜੋੜ ਵਰਗ ਜੋੜ ਪੂਰੇ ਨੰੂ ਨਾਲ ਵੰਿਡਆ ਿਗਆ ਹੈ ਅਤੇ ਤੁਸੀ ਂਜਾਣਦੇ ਹੋ ਿਕ ਦਾ ਲੌਗ ਦਆੁਰਾ ਲੌਗ ਘਟਾਓ ਲੌਗ 'ਤੇ ਜਾਂਦਾ x x a m n m 
ਹੈ ਇਸਲਈ ਇਹ ਇੱਕ ਸਿਥਰਤਾ ਨੰੂ ਲੌਗ ਕਰਦਾ ਹੈ ਿਜਸ ਨੰੂ ਵੱਖਰੇ ਤੌਰ 'ਤੇ ਿਲਿਖਆ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ। ਦੇ ਸੰਦਰਭ ਿਵੱਚ ਇਹ ਅੰਤ ਿਵੱਚ ਸਮੀਕਰਨ ਿਸਰਫ a on x x 
ਵਰਗ ਦਾ ਲੌਗ ਅਤੇ ਵਰਗ ਦਾ ਵਰਗ ਮੂਲ ਅਤੇ ਮਾਡ ਪਲੱਸ ਦਾ ਇੱਕ ਵਰਗ ਘਟਾਓ ਲੌਗ ਵਰਗਾ ਿਦਖਾਈ ਦੇਵੇਗਾ ਇਸਲਈ ਅੰਤ ਿਵੱਚ ਇਹ ਗਣਨਾ ਮਾਡ x a c 

ਅਤੇ ਵਰਗ ਦੇ ਵਰਗ ਮੂਲ ਦੇ ਲੌਗ ਵੱਲ ਲੈ ਜਾਂਦੀ ਹੈ ਪਲੱਸ ਇੱਕ ਵਰਗ ਅਤੇ ਇਹ ਲੌਗ ਿਕਸੇ ਵੀ ਤਰ୧ਾਂ ਸਿਥਰ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇੱਕ ਹੋਰ ਸਿਥਰਾਂਕ ਨਾਲ ਜੋੜਨਾ x x a 
ਅਤੇ ਇਸਨੰੂ ਸਿਥਰ ਨਾਲ ਨਾਮ ਦੇਣਾ ਤੁਸੀ ਂਜਾਣਦੇ ਹੋ ਿਕ ਸਿਥਰ ਨਾਲ ਕੋਈ ਫਰਕ ਨਹੀ ਂਪ୊ਦਾ ਿਕ ਤੁਸੀ ਂਇਸਨੰੂ ਕੀ ਕਿਹੰਦੇ ਹੋ c 1 c 1 
ਇਸ ਲਈ ਆਖਰਕਾਰ ਇਹ ਸਿਥਰ ਿਕਉਿਂਕ ਇਹ ਆਪਹਦੁਰੀ ਹੈ ਅਸੀ ਂਇਸਨੰੂ ਦੇ ਨਾਲ ਰੱਖ ਸਕਦੇ ਹਾਂ  ਉਹੀ ਨਾਮ ਸਿਥਰ ਦੇ ਤੌਰ ਤੇ c c 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਿਨਕਲਦਾ ਹੈ ਵੱਧ ਵਰਗ ਅਤੇ ਇੱਕ ਵਰਗ ਵਰਗ ਦਾ ਰਟੂ ਇਹ ਫਾਰਮੂਲਾ ਬਣ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਹਣੁ ਅਸੀ ਂਇੱਕ ਹੋਰ ਿਕਸਮ ਦੇ ਇੰਟੈਗਰਲ ਦੀ ਖੋਜ dx x 
ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਜੋ ਇਸ ਫਾਰਮ ਦੇ ਦੇ ਇੰਟਗ୥ੇਲ ਉਤੱੇ ਵਰਗ ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਹੈ ਤਾਂ ਅਸੀ ਂਚਾਹੁੰਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਮੁਲਾਂਕਣ ਕਰੋ ਿਕ ਇਸ ਿਕਸਮ ਦੇ ਦੋ ਵਰਗਾਂ ਦੇ dx x a t  o 
ਅੰਤਰ ਦੇ ਇੰਟੈਗਰਲ ਦਾ ਪਤਾ ਿਕਵୈ ਲਗਾਇਆ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ, 
ਇਸ ਲਈ ਪਿਹਲਾ ਕਦਮ ਜੋ ਅਸੀ ਂਇੱਥੇ ਲੈ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਉਹ ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਇਸਨੰੂ ਉਸ ਉਤਪਾਦ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਿਲਖਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਹਣੁ ਸਾਨੰੂ ਇੱਥੇ ਕੀ ਫਾਇਦਾ ਹੋਇਆ
ਹੈ। ਿਕ ਇਹ ਿਲਖਣਾ ਇਹ ਲੀਨੀਅਰ ਸ਼ਬਦ ਹੈ ਅਤੇ ਇਹ ਰੇਿਖਕ ਸ਼ਬਦ ਹੈ ਅਤੇ ਜੇਕਰ ਿਕਸੇ ਤਰ୧ਾਂ ਅਸੀ ਂਉਹਨਾਂ ਨੰੂ ਲੀਨੀਅਰ ਸ਼ਬਦ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਿਲਖਣ ਦੇ ਯਗੋ ah 
ਹਾਂ ਤਾਂ ਅਸੀ ਂਲਘੂਗਣਕ ਫਾਰਮੂਲੇ ਦੀ ਵਰਤୌ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਕੀ ਅਸੀ ਂਅਿਜਹਾ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਆਓ ਇਸ ਨੰੂ ਕਰਨ ਦੀ ਕੋਿਸ਼ਸ਼ ਕਰੀਏ ਤਾਂ ਕੀ  ਇਹ ਕਰੇਗਾ ਿਕ ਮ୊ ਇਸ
ਇੰਟੀਗਰ୊ਡ ਨੰੂ ਵੱਖਰੇ ਤੌਰ 'ਤੇ ਿਲਖਾਂਗਾ ਤਾਂ ਿਕ ਸਾਡਾ ਇੰਟਗ୥୊ਡ ਇਕ ਘਟਾਓ ਗੁਣਾ ਪਲੱਸ ਹੋਵੇ , ਮ୊ ਕੀ ਕਰਾਂਗਾ ਿਕ ਜੇਕਰ ਮ୊ ਇਸ ਸ਼ਬਦ ਨੰੂ ਿਧਆਨ ਨਾਲ x a x 
ਦੇਖਾਂ ਤਾਂ ਸੰਿਖਆ ਇੱਕ ਸਿਥਰ ਹੈ ਅਤੇ ਜੇਕਰ ਮ୊ ਲ୊ਦਾ ਹਾਂ। ਇਹਨਾਂ ਦੋ ਸ਼ਬਦਾਂ ਦਾ ਅੰਤਰ ਜੋ ਿਕ ਪਲੱਸ ਇੱਕ ਘਟਾਓ ਘਟਾਓ ਹੈ, ਦੇਖੋ ਿਕ ਮੈਨੰੂ ਆਖਰਕਾਰ ਦੋ x x ai 

ਿਮਲਦੇ ਹਨ ਤਾਂ ਮ୊ ਕੀ ਕਰਦਾ ਹਾਂ ਿਕ ਮ୊ ਦੋ ਨਾਲ ਭਾਗ ਅਤੇ ਗੁਣਾ ਕਰਦਾ ਹਾਂ ਤਾਂ ਜੋ ਇਸਨੰੂ ਦੋ ਘਟਾਓ ਗੁਣਾ ਜੋੜ ਨਾਲ ਿਲਿਖਆ ਜਾਵੇ। a a a over x a x 
ਿਜਵୈ ਿਕ ਮ୊ ਤੁਹਾਨੰੂ ਦੱਿਸਆ ਸੀ ਿਕ ਇਹ ਦੋ ਏ ਕੁਝ ਨਹੀ ਂਹੈ  ਪਰ ਇਹਨਾਂ ਦੋਨਾਂ ਪਦਾਂ ਿਵੱਚ ਅੰਤਰ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸਲਈ ਮ୊ ਇਸਨੰੂ ਪਲੱਸ ਇੱਕ ਮਾਇਨਸ ਮਾਇਨਸ ਏ x x 
ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਿਲਖ ਸਕਦਾ ਹਾਂ ਇਸਲਈ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਇਸਨੰੂ ਿਧਆਨ ਨਾਲ ਦੇਖਦੇ ਹੋ ਤਾਂ ਤੁਸੀ ਂਦੇਖ ਸਕਦੇ ਹੋ ਿਕ ਇਸਨੰੂ ਦੋ ਭਾਗਾਂ ਿਵੱਚ ਇੱਕ ਦੋ ਕੁਹਾੜੀ ਅਤੇ ਇੱਕ ਓਵਰ x
ਪਲੱਸ ਿਵੱਚ ਵੰਿਡਆ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ।  ਿਵੱਚ ਘਟਾਓ ਇਹ ਤੁਹਾਨੰੂ ਇੱਕ ਓਵਰ ਮਾਇਨਸ ਇੱਕ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਓਵਰ ਪਲੱਸ ਇੱਕ ਦੇਵੇਗਾ ਤਾਂ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂa x a x x 
ਉਸ ਸ਼ਬਦ ਨੰੂ ਵੇਖਦੇ ਹੋ ਿਜਸ ਨਾਲ ਅਸੀ ਂਸ਼ੁਰ ੂਕੀਤਾ ਸੀ ਇੱਕ ਓਵਰ ਮਾਇਨਸ ਿਵੱਚ ਪਲੱਸ ਇਹ ਦੋ ਸ਼ਬਦਾਂ ਿਵੱਚ ਬਦਲ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਿਜਸ ਦੇ ਦੋਨਾਂ ਿਵੱਚ  x a x a 
ਲੀਨੀਅਰ ਫੈਕਟਰ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਿਡਨੋਮੀਨੇਟਰ ਹੋਣ ਅਤੇ ਲੀਨੀਅਰ ਕੇਸ ਲਈ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਲਘੂਗਣਕ ਫਾਰਮੂਲਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਜੇਕਰ ਮ୊ ਇਸ ਇੰਟੈਗਰਲ ਨੰੂ ਿਲਖਦਾ dx 
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ਹਾਂ ਿਕਉਿਂਕ ਇੰਟੀਗਰ୊ਡ ਨੰੂ ਇਸ ਤਰੀਕੇ ਨਾਲ ਫੈਕਟਰਾਈਜ਼ ਕੀਤਾ ਿਗਆ ਹੈ ਤਾਂ ਇਹ ਇੱਕ ਓਵਰ ਘਟਾਓ ਨੰੂ ਇੱਕ ਤୌ ਵੱਧ ਦੋ ਦੇ ਇੱਕ ਏਕੀਕਰਣ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ x a 
ਬਦਿਲਆ ਜਾਵੇਗਾ। ਤୌ ਵੱਧ ਘਟਾਓ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਤୌ ਵੱਧ ਪਲੱਸ ਅਤੇ ਇਹ ਤੁਸੀ ਂਥੋੜਾ ਸਮਾਂ ਸੌਖਾ ਕਰਦੇ ਹੋ ਜੋ ਪਿਹਲਾਂ ਇੱਥੇ ਵੰਡਣ ਵਾਲੀ ਿਵਸ਼ੇਸ਼ਤਾ ਨੰੂ x a x adx 
ਅਟੁੱਟ ਲਈ ਵਰਤਦੇ ਹੋ ਤਾਂ ਇਹ ਤੁਹਾਨੰੂ ਤୌ ਵੱਧ ਘਟਾਓ ਿਫਰ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਤୌ ਵੱਧ ਦੋ ਉਤੇੱ ਪਲੱਸ ਅਤੇ ਿਫਰ ਤੁਹਾਨੰੂ ਦੇਵੇਗਾ।  ਇਸ ਨੰੂ ਚੰਗੀ x x a adx x a 
ਤਰ୧ਾਂ ਜੋੜੋ  ਇੱਕ ਬਾਇ ਟ ੂਏ ਨੰੂ ਇਕੱਠੇ ਅੱਗੇ ਵਧਾਇਆ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇੱਕ ਇੱਕ ਕਰਕੇ ਦੋ ਇਹ ਐਕਸ ਮਾਡ ਦਾ ਲਘੂਗਣਕ ਬਣ ਜਾਵੇਗਾ ਘਟਾਓ ਇੱਕ l a 
ਮਾਇਨਸ ਇੱਕ ਬਾਇ ਟ ੂਇੱਕ ਮਾਡ ਦਾ ਲਘੂਗਣਕ ਪਲੱਸ ਅਤੇ ਿਫਰ ਏਕੀਕਰਣ ਦੀ ਸਿਥਰਤਾ ਿਜਵୈ ਿਕ ਤੁਸੀ ਂਇੱਕ ਦੋ ਕਰਕੇ ਜਾਣਦੇ ਹੋ  ਨੰੂ ਆਮ ਤੌਰ 'ਤੇ x a a 
ਿਲਆ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਿਫਰ ਲੌਗ ਦਾ ਘਟਾਓ ਦਾ ਲੌਗ ਬਾਇ ਦਾ ਲੌਗ ਸਮਾਨ ਹੋਵੇਗਾ ਤਾਂ ਿਕ ਅਸੀ ਂਇਸਨੰੂ ਮਾਇਨਸ ਓਵਰ ਪਲੱਸ m n m n mod x a x a
ਅਤੇ ਪਲੱਸ ਅਸਮਾਨਤਾ ਦੇ ਲੌਗ ਦੇ ਇੱਕ ਦੋ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਿਲਖ ਸਕਦੇ ਹਾਂ।  ਦਾ ਇੰਟੈਗਰਲ ਦਾ ਮੁਲਾਂਕਣ ਇਸ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਕੀਤਾ ਿਗਆ ਹੈ ਅਤੇ ਜੋ ਚਾਲ ਅਸੀ ਂਇੱਥੇc i 
ਵਰਤੀ ਹੈ ਉਹ ਹੈ ਇੱਕ ਿਡਨੋਮੀਨੇਟਰ ਹੈ ਜੋ ਿਕ ਚਤੁਰਭੁਜ ਰਪੂ ਸੀ ਿਜਸਨੰੂ ਫੈਕਟਰਾਈਜ਼ ਕੀਤਾ ਜਾ ਸਕਦਾ ਸੀ ਅਸੀ ਂ ਦੋ ਫੈਕਟਰ ਿਵੱਚ ਬਦਲਦੇ ਹਾਂ ਿਜਸਦੇ ah ah ah 
ਦੋਵਾਂ ਿਵੱਚ ਡੀਨੋਮੀਨੇਟਰ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਜੋ ਇੱਕ ਲੀਨੀਅਰ ਫੰਕਸ਼ਨ ਹੈ ਇਸਲਈ ਅਸੀ ਂਉਹੀ ਚਾਲ ਲਾਗੂ ਕਰਾਂਗੇ ਅਤੇ ਅਸੀ ਂਇੱਕ ਹੋਰ ਫਾਰਮੂਲਾ ਲੱਭਾਂਗੇ ਜੇਕਰ ਸਾਨੰੂ ਇੱਕ 
ਵਰਗ ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਉਤੇੱ ਦਾ ਮੁਲਾਂਕਣ ਕਰਨਾ ਹੈ ਤਾਂ ਹਣੁ ਿਪਛਲੀ ਉਦਾਹਰਨ ਦੇ ਨਾਲ ਅਸੀ ਂਦੇਖ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਅਸੀ ਂਇਸਨੰੂ ਇੱਕ ਵਾਰ ਦੋ ਇੱਕ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ x dx 
ਿਲਖ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਇੱਥੇ ਇਹ ਸ਼ਬਦ ਜੋ ਹੈ  ਅੰਕ ਿਵੱਚ ਸਿਥਰ ਹੈ 
ਇਸ ਲਈ ਫਰୈਸ ਨੰੂ ਇੰਨਾ ਫਾਲਤੂ ਨਹੀ ਂਿਲਆ ਜਾਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਿਕ ਵੇਰੀਏਬਲ ਸ਼ਬਦ ਉਥੱੇ ਆਉਦਂਾ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸਲਈ ਸਾਨੰੂ ਇਸਨੰੂ ਮਾਇਨਸ ਪਲੱਸ ਇੱਕ di  x 
ਪਲੱਸ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਇੱਕ ਘਟਾਓ ਛੇ ਦਆੁਰਾ ਇੱਕ ਜੋੜ ਿਵੱਚ ਵੰਡ ਕੇ ਿਲਖਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਜੋ ਿਕ ਇਸ ਚਤੁਰਭੁਜ ਸ਼ਬਦ ਦੇ ਕਾਰਕ ਹਨ ਇਸਨੰੂ ਿਲਖ ਸਕਦਾ x x dxi 
ਹੈ।  ਿਜਵୈ ਿਕ ਇੱਕ ਤୌ ਦੋ ਅਤੇ ਇੱਕ ਮਾਇਨਸ ਨੰੂ ਇੱਕ ਘਟਾਓ ਛੇ ਦਆੁਰਾ ਇੱਕ ਪਲੱਸ ਿਵੱਚ ਵੰਡਣ ਨਾਲ ਤੁਹਾਨੰੂ ਇੱਕ ਪਲੱਸ ਉਤੱੇ ਦਾ ਇੰਟੈਗਰਲ a x x x dx 
ਿਮਲੇਗਾ ਅਤੇ ਇੱਕ ਹੋਰ ਇੰਟੈਗਰਲ ਤੁਹਾਨੰੂ ਇੱਕ ਮਾਈਨਸ ਉਤੇੱ ਦੇਵੇਗਾ ਤਾਂ ਜੋ ਤੁਹਾਨੰੂ ਇੱਕ ਦੋ ਦਆੁਰਾ ਇੱਕ ਪ୥ਾਪਤ ਹੋਵੇਗਾ। ਇੱਕ ਪਲੱਸ ਦੇ ਮਾਡ ਦਾ x dx x 
ਲਘੂਗਣਕ ਿਦਓ ਹਣੁ ਤੱਕ ਕੋਈ ਸਮੱਿਸਆ ਨਹੀ ਂਹੈ ਪਰ ਇੱਥੇ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਦੇਖਦੇ ਹੋ ਿਕ ਇਹ ਸ਼ਬਦ ਦਾ ਨੈਗੇਿਟਵ ਮਾਇਨਸ ਹੈ ਤਾਂ ਸਾਨੰੂ ਇਸ ਦਾ ਵੱਖਰ ੇਤੌਰ 'ਤੇ x 
ਮੁਲਾਂਕਣ ਕਰਨਾ ਪਵੇਗਾ ਅਤੇ ਜੇਕਰ ਮ୊ ਇੱਥੇ ਦਬੁਾਰਾ ਬਦਲ ਦੇ ਿਵਚਾਰ ਦੀ ਵਰਤୌ ਕਰਦਾ ਹਾਂ ਜਾਂ ਜੇਕਰ ਮ୊ ਫਾਰਮੂਲੇ ਦੀ ਵਰਤୌ ਕਰਦਾ ਹਾਂ ਤਾਂ ਤੁਸੀ ਂਇਹ ਦੇਖ ਸਕਦਾ ਹੈ ਿਕ
ਇਹ ਮਾਇਨਸ ਦੇ ਮਾਿਡਊਲਸ ਦਾ ਲੌਗ ਬਣ ਜਾਵੇਗਾ ਜੋ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਨਾਲ ਵੰਿਡਆ ਿਗਆ ਹੈ ਜੋ ਿਕ ਇਸ ਸ਼ਬਦ ਦਾ ਡੈਰੀਵੇਿਟਵ ਹੈ ਅਤੇ ਨਾਲ ਹੀ ਏਕੀਕਰਣ ਦਾ x 
ਇੱਕ ਸਿਥਰ ਹੈ ਤਾਂ ਜੋ ਤੁਸੀ ਂਆਪਣ ੇਆਪ ਦੀ ਜਾਂਚ ਕਰ ਸਕੋ ਿਕ ਮਾਇਨਸ ਦਾ ਇੰਟੈਗਰਲ ਕੀ ਹੋਵੇਗਾ x 
ਇਸ ਲਈ ਆਖਰਕਾਰ ਸਾਨੰੂ ਕੀ ਿਮਿਲਆ  ਇੱਥੇ ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਇਹ ਨਕਾਰਾਤਮਕ ਐਸੱ  ਇਸ ਿਚੰਨ୧ ਨੰੂ ਨੈਗੇਿਟਵ ਬਣਾਵੇਗਾ ਇੱਕ ਮਾਡ ਦਾ ਇੱਕ ਲੌਗ ਔਫ ਪਲੱਸ ign x
ਮਾਇਨਸ ਲੌਗ ਔਫ ਇੱਕ ਮਾਇਨਸ ਅਤੇ ਪਲੱਸ ਏਕੀਕਰਣ ਦਾ ਇੱਕ ਸਿਥਰ ਜੋ ਤੁਹਾਨੰੂ ਇੱਕ ਮਾਇਨਸ ਪਲੱਸ ਉਤੇੱ ਇੱਕ ਪਲੱਸ ਦਾ ਇੱਕ ਲੌਗ ਇੱਕ ਦੋ ਕਰਕੇ x x x 
ਦੇਵੇਗਾ। ਏਕੀਕਰਣ ਦੀ ਸਿਥਰਤਾ 
ਇਸ ਲਈ ਇੱਕ ਵਰਗ ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਲਈ ਇੰਟੈਗਰਲ ਇਸ ਫਾਰਮ ਤୌ ਬਾਹਰ ਆਉਦਂੀ ਹੈ, ਆਓ ਅਸੀ ਂਉਦਾਹਰਨ ਲਈਏ ਿਕ ਅਸੀ ਂਇਸ ਫਾਰਮੂਲੇ ਨੰੂ ਿਕਵୈ ਲਾਗੂ x 
ਕਰੀਏ ਤਾਂ ਇਸ ਉਦਾਹਰਨ ਨੰੂ ਹੇਠ ਿਲਖੇ ਤਰੀਕੇ ਨਾਲ ਚਣੁੀਏ, ਮੰਨ ਲਓ ਿਕ ਅਸੀ ਂਇਸ ਇੰਟੈਗਰਲ ਦਾ ਮੁਲਾਂਕਣ ਕਰਨਾ ਚਾਹੁੰਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਇੱਥੇ ਿਧਆਨ ਿਦਓ 
ਸਾਨੰੂ ਇੱਕ ਚੋਣ ਕਰਨੀ ਚਾਹੀਦੀ ਹੈ ਜਾਂ ਸਾਨੰੂ ਇਸ ਤਰੀਕੇ ਨਾਲ ਬਦਲਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਜੋ ਇਸਨੰੂ ਇੱਕ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਬਦਿਲਆ ਜਾਵੇ ਿਜਸ ਬਾਰੇ ਅਸੀ ਂਪਿਹਲਾਂ ਹੀ ਜਾਣਦੇ 
ਹਾਂ ਿਕ ਆਹ ਮ୊ ਇਸ ਅਟੁੱਟ ਨੰੂ ਵਰਗ ਉਤੱੇ ਘਣ ਵਰਗ ਪਲੱਸ ਦੋ ਦੇ ਿਤੰਨ ਵਾਰ ਿਲਖ ਸਕਦਾ ਹਾਂ।  ਵਰਗ ਅਤੇ ਅੱਗੇ ਜੇਕਰ ਮ୊ ਿਧਆਨ ਿਦੰਦਾ ਹਾਂ ਤਾਂ x dx x x 
ਘਣ ਦਾ ਡੈਰੀਵੇਿਟਵ ਇਹ ਇੰਟਗ୥୊ਡ ਦਾ ਫੈਕਟਰ ਿਤੰਨ ਵਰਗ ਹੈ ਜੋ ਇੰਟਗ୥୊ਡ ਦਾ ਇੱਕ ਹੋਰ ਫੈਕਟਰ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇਹ ਸਾਡੇ ਲਈ ਇੱਕ ਵਧੀਆ ਿਵਕਲਪ ਹੈ ਅਤੇ x dx 
ਇਸਲਈ ਅਸੀ ਂ ਪਾਵਾਂਗੇ।  ਨੰੂ ਇੱਕ ਨੈਗੇਿਟਵ ਵੇਰੀਏਬਲ ਹੋਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਿਕ ਵਰਗ ਦਾ ਟਰੇਸ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੋਵੇ ਅਤੇ ਇਹ ਗਣਨਾ xc ube t x dx dt 

ਉਤੇੱ ਵਰਗ ਜੋੜ ਦੋ ਵਰਗ ਵੱਲ ਲੈ ਜਾਂਦੀ ਹੈ ਜੋ ਿਕ ਫਾਰਮੂਲਾ ਵੱਲ ਲੈ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਜੋ ਅਸੀ ਂ ਵਰਗ ਉਤੇੱ ਪਿਹਲਾਂ ਅਤੇ ਇੱਕ ਵਰਗ ਇੱਕ ਵਰਗ ਿਵੱਚ dt t ah x dx 
ਇੱਕ ਹੋਵੇਗਾ  ਤਾਂ ਇੱਥੇ ਇਹ ਹੈ ਇਸਲਈ ਫਾਰਮੂਲੇ ਨੰੂ ਦੇ ਅਨੁਸਾਰ ਦੋ ਪਲੱਸ ਸਿਥਰ a by a so one by two tan inverse x by a t t 
ਏਕੀਕਰਣ ਦਆੁਰਾ ਸੰਸ਼ੋਿਧਤ ਕੀਤਾ ਿਗਆ ਹੈ ਹਣੁ ਿਵੱਚ ਕੀ ਸਮੱਿਸਆ ਸੀ ਇਸਲਈ ਸਾਨੰੂ ਇਸਨੰੂ ਵਾਪਸ ਿਵੱਚ ਬਦਲਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸਲਈ ਇਸਨੰੂ ਇੱਕ x x 
ਿਵੱਚ ਜਾਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ।  ਬਾਇ ਦੋ ਜੋ ਿਕ ਇੱਕ ਬਾਇ ਘਣ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇਹ ਮੈਨੰੂ ਟੈਨ ਇਨਵਰਸ ਘਣ ਬਾਇ ਦੋ ਪਲੱਸ ਇੰਟੀਗ୥ੇਸ਼ਨ ਦੇ ਸਿਥਰਤਾ et x x 
ਪ୥ਦਾਨ ਕਰਦਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਫਾਰਮੂਲੇ ਨੰੂ ਜਾਣਨ ਨਾਲ ਸਾਨੰੂ ਇਸ ਇੰਟੀਗਰਲ ਦਾ ਮੁਲਾਂਕਣ ਕਰਨ ਿਵੱਚ ਮਦਦ ਿਮਲੀ ਇਸਲਈ ਜਦୌ ਵੀ ਅਸੀ ਂਿਲਖ ਰਹੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਸਾਨੰੂ 
ਇਹ ਦੱਸਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਿਕ ਅਸੀ ਂਿਕਹੜਾ ਫਾਰਮੂਲਾ ਿਲਖ ਰਹੇ ਹਾਂ। ਉਦਾਹਰਨ ਲਈ ਇੱਥੇ ਅਸੀ ਂਫਾਰਮੂਲੇ ਦੀ ਵਰਤୌ ਕਰ ਰਹੇ ਹਾਂ ਇਸਲਈ ਮੁਲਾਂਕਣ ਕਰਦੇ ਸਮୈ ਸਾਨੰੂ 
ਇਹ ਦੱਸਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਿਕ ਿਜਵୈ ਿਕ ਅਸੀ ਂਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਵਰਗ ਨਾਲ ਇੱਕ ਵਰਗ ਇੱਕ ਹੈ ਇੱਕ ਗੁਣਾ ਨਾਲ ਇੱਕ ਜੋੜ ਸਿਥਰਤਾ dx x tan inverse x 
ਨਾਲ ਹਣੁ ਜੇਕਰ ਮ୊ ਇੱਕ ਹੋਰ ਉਦਾਹਰਨ ਲਈ ਸਧਾਰਨ ਅਤੇ ਤੇਜ਼  ਉਦਾਹਰਨ ਹੈ ਵਰਗ ਨੰੂ ਇੱਕ ਮਾਇਨਸ ਨੰੂ ਵਧਾ ਕੇ ਛੇ ਿਵੱਚ ਜੋੜਨਾ, ਿਫਰ ਤੁਸੀ ਂਇੱਥੇ k x x 
ਆਸਾਨੀ ਨਾਲ ਦੇਖ ਸਕਦੇ ਹੋ ਿਕ ਇਸਨੰੂ ਉਸੇ ਤਰ୧ਾਂ ਿਲਖ ਸਕਦਾ ਹਾਂ ਿਜਵୈ ਿਕ ਮ୊ ਿਪਛਲੀ ਉਦਾਹਰਨ ਿਵੱਚ ਿਲਿਖਆ ਸੀ ਿਕ ਮ୊ ਇਸਨੰੂ ਵਰਗ ਵਜୌ i can do i x 
ਿਲਖ ਸਕਦਾ ਹਾਂ। ਇੱਕ ਘਟਾਓ ਘਣ ਵਰਗ ਦੇ ਬਰਾਬਰ x 
ਇਸ ਲਈ ਢਕੁਵੀ ਂਚੋਣ ਘਣ ਬਰਾਬਰ ਬਣ ਜਾਂਦੀ ਹੈ ਜੋ ਤੁਹਾਨੰੂ ਵਰਗ ਤୌ ਬਰਾਬਰ ਦੇ ਿਤੰਨ ਗੁਣਾ ਤੱਕ ਲੈ ਜਾਵੇਗਾ ਜੋ ਤੁਹਾਨੰੂ ਇੱਥੇ ਇੱਕ ਤୌ x t x dx ddx dt 
ਵੱਧ ਇੱਕ ਘਟਾਓ ਦੇ ਿਤੰਨ ਬਦਲ ਕੇ ਵਰਗ ਨੰੂ ਤੱਕ ਲੈ ਜਾਵੇਗਾ।  ਵਰਗ ਬਾਇ ਿਤੰਨ ਇਹ ਇੱਕ ਤୌ ਿਤੰਨ ਸਿਥਰਾਂਕ ਵੱਲ ਲੈ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਇੱਕ ਘਟਾਓ x dx dt t dt 

ਵਰਗ ਉਤੇੱ ਦੇ ਏਕੀਕਰਣ ਤୌ ਬਾਹਰ ਆਉਦਂਾ ਹੈ ਤੁਸੀ ਂਇੱਕ ਵਰਗ ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਉਤੇੱ ਦਾ ਫਾਰਮੂਲਾ ਜਾਣਦੇ ਹੋ ਇਸਲਈ ਇਹ ਇੱਕ ਘਟਾਓ ਪਲੱਸt dt x dx x 
ਸਿਥਰਾਂਕ ਉਤੇੱ ਇੱਕ ਜੋੜ ਦੇ ਲੌਗ ਿਵੱਚ ਜਾਂਦਾ ਹੈ  ਇਹ ਇੱਥੇ ਦੇ ਇੱਕ ਤୌ ਿਤੰਨ ਲੌਗ ਵੱਲ ਲੈ ਜਾਵੇਗਾ, ਇਸਲਈ ਮੈਨੰੂ ਫਾਰਮੂਲੇ ਨੰੂ ਉਸ x a is one x t 
ਅਨੁਸਾਰ ਸੋਧਣਾ ਪਵੇਗਾ ਇੱਕ ਪਲੱਸ ਟੀ ਤୌ ਵੱਧ ਇੱਕ ਮਾਇਨਸ ਪਲੱਸ ਇੰਟੀਗ୥ੇਸ਼ਨ ਦੇ ਸਿਥਰ ਅਤੇ ਿਫਰ ਅੰਤ ਿਵੱਚ ਮੈਨੰੂ 1 ਦੇ 3 ਲੌਗ ਦਆੁਰਾ ਿਵੱਚ ਬਦਲਣਾt x 1 
ਪਵੇਗਾ।  ਪਲੱਸ ਘਣ ਓਵਰ 1  ਮਾਇਨਸ ਘਣ ਪਲੱਸ ਸਿਥਰਤਾ x x 
ਇਸ ਲਈ ਇੰਟੈਗਰਲ ਇਹ ਇੱਕ ਹੋਣ ਲਈ ਬਾਹਰ ਆਉਦਂਾ ਹੈ, i 
ਇਸ ਲਈ ਅਫਸੋਸ ਹੈ ਿਕ ਮ୊ ਇੱਥੇ ਇਸ ਨੰੂ ਇੱਕ ਕਰਕੇ ਦੋ ਤୌ ਖੁੰਝ ਿਗਆ, ਇਸਲਈ ਇਹ ਇਸ ਕੇਸ ਿਵੱਚ ਬਣਗੇਾ ਿਕਉਿਂਕ ਇੱਕ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇਹ ਇੱਕ ਤୌ ਿਤੰਨ a a 
ਿਵੱਚ ਦੋ ਹੋ ਜਾਵੇਗਾ ਜੋ ਇਸਨੰੂ ਬਣਾ ਦੇਵੇਗਾ  ਇੱਕ ਕਰਕੇ ਛੇ ਇਸਲਈ ਹਣੁ ਅਸੀ ਂਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਦੇ ਕੁਝ ਹੋਰ ਫਾਰਮੂਲੇ ਨੰੂ ਵੇਖਾਂਗੇ ਉਹਨਾਂ ਿਵੱਚୌ ਇੱਕ ਇੱਕ ਹੋਰ ਮਹੱਤਵਪੂਰਨ 
ਫਾਰਮੂਲਾ ਹੈ ਤਾਂ ਜੋ ਇਹ ਪਤਾ ਲਗਾਇਆ ਜਾ ਸਕੇ ਿਕ ਿਕਸਮ ਦਾ ਇੰਟੈਗਰਲ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਇੱਕ ਵਰਗ ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਦੇ ਵਰਗ ਮੂਲ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਏਕੀਕਰਣ i x dx 
ਤੁਹਾਡੇ ਕੋਲ ਪਿਹਲਾਂ ਹੀ ਹੈ। ਫਾਰਮੂਲਾ ਲਈ ਇੱਕ ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਲਈ ਇੱਕ ਸਮਾਨ ਸਮੀਕਰਨ ਦੇਿਖਆ ਿਗਆ ਹੈ ਜੋ ਿਕ ah dx x ah sin inverse x 
ਲਈ ਸੀ, ਇਸਲਈ ਤੁਹਾਨੰੂ ਇੱਥੇ ਕੁਝ ਅਿਜਹਾ ਹੀ ਉਮੀਦ ਕਰਨੀ ਚਾਹੀਦੀ ਹੈ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਇਸ ਸਮੀਕਰਨ ਨੰੂ ਿਧਆਨ ਨਾਲ ਦੇਖੋਗੇ ਿਕ ਿਕਹੜਾ ਬਦਲ ਬਣਾਇਆ ਜਾ 
ਸਕਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਜੋ ਅਸੀ ਂਇੱਥੇ ਵਰਤਣ ਜਾ ਰਹੇ ਹਾਂ।  ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਅਸੀ ਂ ਨੰੂ ਇੱਕ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਬਦਲਣ ਜਾ ਰਹੇ ਹਾਂ ਿਕ ਇੱਕ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਿਕਉ ਂਹੈ x sin t x sin t 
ਿਕਉਿਂਕ ਉਸ ਸਿਥਤੀ ਿਵੱਚ ਮ୊ ਇੱਥੇ ਨੰੂ 1 ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰਾਂਗਾ ਜੋ ਤੁਹਾਨੰੂ ਵਰਗ ਤੇ ਲੈ ਜਾਵੇਗਾ ਅਤੇ  ਿਫਰ ਵਰਗ ਮੂਲ  ah sin t cos t 
ਇਹਨਾਂ ਸ਼ਰਤਾਂ ਦਾ ਮੁਲਾਂਕਣ ਕਰਨ ਿਵੱਚ ਸਾਡੀ ਮਦਦ ਕਰੇਗਾ ਇਸਲਈ ਆਓ ਅਸੀ ਂਬਦਲ ਦੇਈਏ ਿਕ ਇਹ ਤੁਹਾਨੰੂ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਦੇਵੇਗਾ ਇੱਕ ਤੁਹਾਨੰੂ dx sin t 

ਦੇਵੇਗਾ ਇਸਲਈ ਇੰਟੈਗਰਲ ਇੱਕ ਬਣ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਜੋ ਇੱਕ ਵਰਗ ਘਟਾਓ ਦੇ ਵਰਗ ਮੂਲ ਨਾਲ ਵੰਿਡਆ ਜਾਂਦਾ ਹੈ। ਵਰਗ ਇੱਕ cos tdt i cos tdt x 
ਵਰਗ ਬਣ ਜਾਵੇਗਾ ਮਾਇਨਸ ਵਰਗ ਵਰਗ ah a sin t 
ਇਸ ਲਈ ਮ୊ ਇੱਕ ਵਰਗ ਆਮ ਲਵਾਂਗਾ ਇਹ ਇੱਕ ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਬਣ ਜਾਵੇਗਾ ਅਤੇ ਤੁਸੀ ਂਜਾਣਦੇ ਹੋ ਿਕ ਇੱਕ ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਹੈ ਵਰਗs sin t sin t cos 

ਵਰਗ ਰਟੂ ਲੈਣ ਨਾਲ ਇਹ ਸ਼ਬਦ ਬਣ ਜਾਵੇਗਾ  ਤਾਂ ਅੰਸ਼ ਦੇ ਸਮਾਨ ਹੈ t a cos t a cos t 
ਇਸ ਲਈ ਆਖਰਕਾਰ ਮ୊ ਇੱਥੇ ਿਸਰਫ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰਾਂਗਾ ਜੋ ਮੈਨੰੂ ਇੰਟੈਗਰਲ ਪਲੱਸ ਵੱਲ ਲੈ ਜਾਵੇਗਾ ਇੱਕ ਪਲੱਸ ਸਿਥਰਾਂਕ ਦਆੁਰਾ ਇੰਟਗ୥ੇਲ ਬਰਾਬਰ ਹੋਣdt t cx 
ਲਈ ਬਾਹਰ ਆਉਦਂਾ ਹੈ ਅਤੇ ਇਹ ਉਮੀਦ ਕੀਤੀ ਜਾਣੀ ਚਾਹੀਦੀ ਹੈ ਿਕ ਇਹ ਹੈ ਇੱਕ ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਦਾ ਸਮਾਨ ਫਾਰਮੂਲਾ, ਿਜਵୈ ਿਕ ਮ୊ ਇੱਕ ਵਰਗ ਜੋੜ ਵਰਗ ਦੇ x x 
ਮਾਮਲੇ ਲਈ ਕੀਤਾ ਸੀ, ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਚਾਹੁੰਦੇ ਹੋ ਿਕ ਤੁਸੀ ਂਇੱਕ ਵਰਗ ਨੰੂ ਆਮ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਲੈ ਸਕਦੇ ਹੋ ਅਤੇ ਿਫਰ ਨੰੂ ਿਵੱਚ ਬਦਲ ਸਕਦੇ ਹੋ ਅਤੇ ਿਫਰ ਤੁਸੀ ਂxya t 
ਦਬੁਾਰਾ ਿਲਖ ਸਕਦੇ ਹੋ ਅਤੇ ਿਫਰ ਤੁਹਾਨੰੂ ਪਤਾ ਲੱਗੇਗਾ ਿਕ ਤੁਸੀ ਂ ਅੱਗੇ ਵੀ ਉਹੀ ਫਾਰਮੂਲਾ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰੇਗਾ ਇੱਕ ਹੋਰ ਉਦਾਹਰਨ ਦੀ ਖੋਜ ਕਰੇਗਾ ਵਰਗ e dx x 
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ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਵਰਗ ਦੇ ਵਰਗ ਮੂਲ ਉਤੇੱ ਇਹ ਿਪਛਲੇ ਕੇਸ ਵਰਗ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਵਰਗ ਨਾਲୌ  ਵੱਖਰਾ ਹੈ x 
ਇਸ ਲਈ ਇਸ ਕੇਸ ਿਵੱਚ ਜੋ ਬਦਲ ਅਸੀ ਂਪਿਹਲਾਂ ਬਣਾਇਆ ਹੈ ਉਹ ਕੰਮ ਨਹੀ ਂਕਰੇਗਾ ਸਾਨੰੂ ਕੁਝ ਹੋਰ ਬਦਲੀ ਨੋਿਟਸ ਦਾ ਪਤਾ ਲਗਾਉਣਾ ਪਵੇਗਾ।  ਸੈਿਕੰਡ ਟੈਨ ਦਾ 
ਿਰਸ਼ਤਾ 
ਇਸ ਲਈ ਅਸੀ ਂਦੇਖ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਜੇਕਰ ਮ୊ ਇੱਕ ਸਿਕੰਟ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਰੱਖਦਾ ਹਾਂ ਤਾਂ ਇਸ ਨਾਲ ਸਾਡੀ ਮਦਦ ਕਰਨੀ ਚਾਹੀਦੀ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਿਫਰ ਇਹ ਇੱਕ ਵਰਗ x t 
ਸੈਕੰਡ ਵਰਗ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਵਰਗ ਬਣ ਜਾਵੇਗਾ ਇਸਲਈ ਸਕਵੇਅਰ ਟੀ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਉਥੱੇ ਿਦਖਾਈ ਦੇਵੇਗਾ ਜੋ ਹੋ ਸਕਦਾ ਹੈ।  ਦਸ ਿਵੱਚ ਬਦਿਲਆ ਿਗਆ ਹੈ t 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਸਾਡੀ ਮਦਦ ਕਰੇਗਾ ਤਾਂ ਆਓ ਦੇਖੀਏ ਿਕ ਮੈਨੰੂ ਇੱਥୌ ਕੀ ਸਮੀਕਰਨ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰਨਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਵਰਗ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਵਰਗ ਇੱਕ ਵਰਗ ਸੈਕੰਡ ਵਰਗ x 

ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਵਰਗ ਇੱਕ ਵਰਗ ਸੈਿਕੰਡ ਵਰਗ ਘਟਾਓ 1 ਅਤੇ ਇਹ ਸਬੰਧ ਮ୊ ਪਿਹਲਾਂ ਹੀ ਜਾਣਦਾ ਹਾਂ ਇਹ ਵਰਗ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇਹ ਇੱਕ ਵਰਗt ah t tan t 
ਵਰਗ ਹੈ ਅਤੇ ਿਕਉਿਂਕ 'ਤੇ ਜਾਂਦਾ ਹੈ, tan t a 

ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਸਾਨੰੂ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਵੀ ਦੇਵੇਗਾ ਸੰਪਰਦਾ ਦੇ ਿਵਿਭੰਨਤਾ ਲਈ ਅਤੇ ਿਫਰ dx t tan t dt 
ਇਸ ਲਈ ਇੱਥੇ ਬਦਲਣਾ ਅਸੀ ਂਦੇਖਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਇਹ ਅਟੁੱਟ ਿਕਵୈ ਿਵਕਿਸਤ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਇਹ ਇੱਕ ਸੈਕਸ਼ਨ ਦਆੁਰਾ ਵਰਗ ਘਟਾਓ ਇੱਕ le  ah tan tdt x 
ਵਰਗ ਵਰਗ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਵਰਗ ਇੱਕ ਵਰਗ ਟੈਨ ਵਰਗ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਵਰਗ ਇੱਕ ਵਰਗ ਟੈਨ ਵਰਗ ਦਆੁਰਾ ਵੰਿਡਆ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਇੱਕ ਬਣ ਜਾਂਦਾ ਹੈ x t tan t 
ਤਾਂ ਇਹ ਬਣ ਜਾਂਦਾ ਹੈ।  ਅਤੇ ਨੰੂ ਰੱਦ ਕਰ ਿਦੱਤਾ ਿਗਆ ਹੈ ਅਤੇ ਆਖਰਕਾਰ ਮੇਰੇ ਕੋਲ ਸੈੱਟ ਇਸ ਫਾਰਮੂਲੇ ਦੇ ਨਾਲ ਬਿਚਆ ਹੈ ਜੋ ਅਸੀ ਂਪਿਹਲਾਂ ਹੀtan t a tdt 
ਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਦਾ ਏਕੀਕਰਣ ਪਲੱਸ ਦਾ ਲਘੂਗਣਕ ਹੈ ਇਸਲਈ ਅਸੀ ਂਇਸ ਨੰੂ ਦਬੁਾਰਾ ਤୌ ਪਲੱਸ ਦਾ sec tdt sec t tan d sec t tan t 
ਲਘੂਗਣਕ ਵਰਤਾਂਗੇ ਿਜਵୈ ਿਕ ਅਸੀ ਂਇੱਥੇ ਦੇਖ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਜੋ ਿਕ ਸੈੱਟ ਟੀ ਸਾਡੇ ਲਈ ਜਾਿਣਆ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਦਾ ਇਸ ਿਰਸ਼ਤੇ ਤୌ ਆਸਾਨੀ ਨਾਲ ਮੁਲਾਂਕਣ ਕੀਤਾ ਜਾ secti 
ਸਕਦਾ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਇੱਕ ਸਿਕੰਟ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਇਸਲਈ ਬਰਾਬਰ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਬਾਰੇ ਕੀ ਖੁਸ਼ਿਕਸਮਤੀ ਨਾਲ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਅਤੇ x sec t x tan t sec t 

ਦਾ ਿਰਸ਼ਤਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਅਸੀ ਂ ਪਤਾ ਹੈ ਿਕ 1 ਪਲੱਸ ਮਾਫ ਕਰਨਾ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਸਬੰਧ ਹੈ ਸਿਕੰਟ ਵਰਗ ਘਟਾਓ ਵਨ ਦੇ ਵਰਗ ਮੂਲ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈtan t tan t t 
ਜੋ ਸਾਨੰੂ ਇਸ ਨੰੂ ਵਰਗ ਦਾ ਵਰਗ ਮੂਲ ਬਣਾਉਣ ਿਵੱਚ ਮਦਦ ਕਰੇਗਾ ਇੱਕ ਵਰਗ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਦੀ ਥਾਂ 'ਤੇ ਮੁੱਲ ਨੰੂ ਇੱਥੇ ਅਸੀ ਂਲਘੂਗਣਕ ਪ୥ਾਪਤ tan t xax 
ਕਰਦੇ ਹਾਂ। ਦਆੁਰਾ ਹੈ  ਪਲੱਸ ਦਾ ਵਰਗ ਮੂਲ ਹੈ, ਇੱਕ ਵਰਗ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਪਲੱਸ ਸਿਥਰਤਾ ਦੇ ਥੋੜੇ ਿਜਹੇ ਸਰਲੀਕਰਨ ਤୌ ਬਾਅਦ sec t x a tan t, x 
ਅਤੇ ਇਸ ਲੌਗ ਨੰੂ ਇਸ ਸਿਥਰ ਦੇ ਨਾਲ ਲੈ ਕੇ ਇਸਨੰੂ ਦੇ ਲੌਗ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਿਲਖ ਸਕਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਵਰਗ ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਦਾ ਵਰਗ ਮੂਲ ਹੈ। a ci mod x x a 
ਮਾਇਨਸ ਲੌਗ ਪਲੱਸ ਤਾਂ ਮ୊ ਇਸਨੰੂ ਇੱਕ ਨਵਾਂ ਸਿਥਰ ਕਿਹ ਲਵਾਂਗਾ ਿਕਉਿਂਕ ਆਪਹਦੁਰਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇਹ ਇਸ ਗੱਲ ਦਾ ਿਧਆਨ ਰੱਖੇਗਾ ਿਕ ਵਰਗa c c c x 
ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਵਰਗ ਦੇ ਵਰਗ ਮੂਲ ਉਤੇੱ ਦਾ ਏਕੀਕਰਣ ਿਨਕਲਦਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਅਸੀ ਂਹਣੇੁ ਲੈ ਲਵਾਂਗੇ। ਕੁਝ ਖਾਸ ਇੰਟੈਗਰਲ ਲਈ ਆਓ ਆਪਾਂ ਵਰਗ ਪਲੱਸdx ax 

ਪਲੱਸ ਉਤੱੇ ਫਾਰਮ ਦੇ ਇੰਟੈਗਰਲ ਨੰੂ ਵੇਖੀਏ ਤਾਂ ਸਾਨੰੂ ਇਹ ਪਤਾ ਲਗਾਉਣਾ ਹੋਵੇਗਾ ਿਕ ਇਸ ਿਕਸਮ ਦੇ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦਾ ਇੰਟੈਗਰਲ ਕੀ ਹੋਵੇਗਾ ਤੁਸੀ ਂਆਸਾਨੀ bx c dx 
ਨਾਲ ਦੇਖ ਸਕਦੇ ਹੋ ਿਕ ਇਹ ਿਕਸੇ ਵੀ ਰਪੂ ਦਾ ਨਹੀ ਂਹੈ  ਵਰਗ ਪਲੱਸ ਇੱਕ ਵਰਗ ਜਾਂ ਵਰਗ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਵਰਗ ਜੋ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਹੈ ਜਾਂ ਇੱਕ ਵਰਗ ਘਟਾਓ x x x 
ਵਰਗ ਜੋ ਮ୊ ਪਿਹਲਾਂ ਿਦਖਾਇਆ ਹੈ ਪਰ ਆਹ ਜੇ ਤੁਸੀ ਂਥੋੜ୧ੇ ਿਜਹੇ ਅਲਜਬਰੇ ਦੀ ਵਰਤୌ ਕਰਦੇ ਹੋ ਤਾਂ ਇਸ ਨੰੂ ਉਹਨਾਂ ਰਪੂਾਂ ਿਵੱਚୌ ਿਕਸੇ ਇੱਕ ਿਵੱਚ ਬਦਿਲਆ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ 
ਡੀਨੋਮੀਨੇਟਰ ਫੰਕਸ਼ਨ ਵਰਗ ਪਲੱਸ ਪਲੱਸ ਦੀ ਜਾਂਚ ਕਰੋ  ਕੀ  ਅਸੀ ਂਇੱਥੇ ਇਹ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਅਸੀ ਂਇਸਨੰੂ ਇਸ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਿਲਖ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਇਸਲਈ ax bx c 
ਸਾਡੀ ਪਿਹਲੀ ਕੋਿਸ਼ਸ਼ ਇਹ ਹੋਵੇਗੀ ਿਕ ਇਸ ਸ਼ਬਦਾਂ ਨੰੂ ਇੱਕ ਸੰਪੂਰਨ ਵਰਗ ਬਣਾਉਣਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇਹ ਇੱਕ ਚਤੁਰਭੁਜ ਸ਼ਬਦ ਹੈ ਇਹ ਇੱਕ ਰੇਿਖਕ ਸ਼ਬਦ ਹੈ ਉਥੱੇ x 
ਕੁਝ ਸਿਥਰ ਸ਼ਬਦ ਹੋਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਜੋ ਇਸਨੰੂ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਬਣਾਉਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ  ਇੱਕ ਸੰਪੂਰਨ ਵਰਗ 
ਇਸ ਲਈ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਇਸ ਨੰੂ ਿਧਆਨ ਨਾਲ ਦੇਖਦੇ ਹੋ ਤਾਂ ਤੁਸੀ ਂਇਹ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹੋ ਿਕ ਉਹ ਵਰਗ ਹੈ, x 
ਇਸ ਲਈ ਫਾਰਮੂਲੇਸ਼ਨ ਵਰਗ ਜੋੜ ਦੋ ਕੁਝ ਸੰਿਖਆ ਨੰੂ ਉਸ ਸੰਿਖਆ ਦੇ ਜੋੜ ਵਰਗ ਨਾਲ ਗੁਣਾ ਕੀਤਾ ਜਾਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਜੋ ਇਸ ਨੰੂ ਧੁਰੇ ਦਆੁਰਾ ਦੋ x x b b 
ਦਆੁਰਾ ਦੋ ਿਲਿਖਆ ਜਾ ਸਕੇ।  ਇਹ ਮੈਨੰੂ ਇਹ ਸਮਝਣ ਿਵੱਚ ਮਦਦ ਕਰੇਗਾ ਿਕ ਸੰਪੂਰਨ ਵਰਗ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰਨ ਲਈ ਅਗਲੀ ਸੰਿਖਆ ਕੀ ਹੋਣੀ ਚਾਹੀਦੀ ਹੈ ax 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਵਰਗ ਦੋ ਬਾਇ ਦੋ ਕੁਹਾੜੀ x b 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਦਆੁਰਾ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਇਸਲਈ ਮ୊ ਇੱਥੇ ਇਹ ਸੰਿਖਆ ਉਹੀ ਿਲਿਖਆ ਹੈ ਤਾਂ ਇਸਦਾ ਮਤਲਬ ਹੈ ਿਕ ਜੇਕਰ  ਮੇਰ ੇਕੋਲ ਵਰਗ ਗੁਣਾ b a ah p 
ਚਾਰ ਵਰਗ ਹੈ ਇੱਥੇ ਇਹ ਇੱਕ ਸੰਪੂਰਨ ਵਰਗ ਬਣ ਜਾਵੇਗਾ ਪਰ ਇਹ ਦਆੁਰਾ ਵਰਗ ਨਹੀ ਂਹੈ ਇਸਲਈ ਮੈਨੰੂ ਇਸ ਵਰਗ ਨੰੂ ਚਾਰ ਵਰਗ ਨਾਲ ਜੋੜਨਾa c a b a 
ਪਵੇਗਾ ਮੈਨੰੂ ਉਸ ਵਰਗ ਨੰੂ ਚਾਰ ਵਰਗ ਨਾਲ ਘਟਾਉਣਾ ਪਵੇਗਾ ਅਤੇ ਿਫਰ ਮੇਰੇ ਕੋਲ ਹੈ  ਇਸ ਨੰੂ ਦਆੁਰਾ ਿਲਖਣ ਲਈ ਮ୊ ਇੱਥੇ ਕੀ ਕੀਤਾ ਹੈ ਿਕ ਮੇਰੇ ਕੋਲ b a c a 
ਿਵਿਗਆਪਨ ਹੈ  ਇਸ ਸੰਿਖਆ ਨੰੂ ਅਤੇ ਘਟਾਓ ਤਾਂ ਿਕ ਇਹ ਸੰਿਖਆ ਇੱਕ ਸੰਪੂਰਣ ਵਰਗ ਬਣ ਜਾਵੇ ਇਸ 'ਤੇ ਵਰਗ ਦਾ ਦੋ ਵਾਰ ਿਵੱਚ ਿਵੱਚ ਦੋ ded x x b a 
ਪਲੱਸ ਦਆੁਰਾ ਦੋ ਇੱਕ ਪੂਰ ੇਵਰਗ ਦਾ ਮਤਲਬ ਹੈ ਿਕ ਇਹ ਜੋੜ ਇੱਕ ਪੂਰਾ ਵਰਗ ਇਸ ਪੂਰੇ ਸ਼ਬਦ ਿਵੱਚ ਹੈ। ਿਮਆਦ ਇਸਨੰੂ ਇੱਕ ਪਲੱਸ ਿਚੰਨ୧ ਦੇ b x b 2 i c 
ਨਾਲ ਇੱਕ ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਚਾਰ ਵਰਗ ਉਤੇੱ ਿਲਖਾਂਗਾ ਅਸੀ ਂਅਸਲ ਿਵੱਚ ਨਹੀ ਂਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਇਸ ਸਮੀਕਰਨ ਦਾ ਿਚੰਨ୧ ਕੀ ਹੈ ਇਹ ਇਸ ਗੱਲ 'ਤੇ ਿਨਰਭਰ ਕਰੇਗਾb a 
ਿਕ ਅਤੇ ਦਾ ਮੁੱਲ ਕੀ ਹੈ ab c 
ਇਸ ਲਈ ਮੁੱਲਾਂ 'ਤੇ ਿਨਰਭਰ ਕਰਦਾ ਹੈ।  ਅਤੇ ਦਾ ਇਹ ਜਾਂ ਤਾਂ ਇੱਕ ਜੋੜ ਦਾ ਿਚੰਨ୧ ਜਾਂ ਇੱਕ ਘਟਾਓ ਦਾ ਿਚੰਨ୧ ਹੋਵੇਗਾ ਇਸਲਈ ਆਮ ਤੌਰ 'ਤੇ ਮ୊ ਇਸ ਨੰਬਰ ਨੰੂ ab c 

ਜੋੜ ਵਰਗ ਨੰੂ 2 ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਕੁਝ ਨਵੀ ਂਸੰਿਖਆ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਿਲਖ ਸਕਦਾ ਹਾਂ, ਅਤੇ ਨੰੂ ਇੱਕ ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਉਤੱੇ 4 ਵਰਗ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਕੁਝ x b a x c b a 
ਨੰਬਰ ਿਲਖ ਸਕਦਾ ਹਾਂ।  ਅਸੀ ਂਕਿਹੰਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਵਰਗਾਕਾਰ ਹੈ ਅਤੇ ਿਕਉਿਂਕ ਮੈਨੰੂ ਨਹੀ ਂਪਤਾ ਿਕ ਕੀ ਿਦਖਾਈ ਦੇਵੇਗਾ, k 
ਇਸ ਲਈ ਮ୊ ਦੋਵୈ ਿਚੰਨ୧ ਰਖੱਾਂਗਾ, 
ਇਸ ਲਈ ਜੇਕਰ ਇਹ ਇੱਕ ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਿਚੰਨ୧ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਆ ਿਰਹਾ ਹੈ ਤਾਂ ਮ୊ ਇਸਨੰੂ ਇੱਕ ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਿਚੰਨ୧ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਰੱਖਾਂਗਾ ਜੇਕਰ ਇਹ ਇੱਕ ਨਕਾਰਾਤਮਕ 
ਵਜୌ ਆ ਿਰਹਾ ਹੈ ਤਾਂ ਮ୊ ਰਖੱਾਂਗਾ।  ਉਹ ਿਚੰਨ୧ ਇੱਕ ਨਕਾਰਾਤਮਕ ਿਚੰਨ୧ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ 
ਇਸ ਲਈ ਅੰਤ ਿਵੱਚ ਅਟੁੱਟ ਤੁਸੀ ਂਆਸਾਨੀ ਨਾਲ ਦੇਖ ਸਕਦੇ ਹੋ ਿਕ ਇਹ ਛੋਟਾ ਹੈ ਪਲੱਸ ਬਾਇ ਦੋ ਪੂੰਜੀ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਇਹ ਨੰੂ ਪੂੰਜੀ ਦਾ i lx b a, x dx x 
ਿਵਿਗਆਪਨ ਬਣਾ ਦੇਵੇਗਾ ਇਸਲਈ ਛੋਟੇ ਦਾ ਕੈਪੀਟਲ ਦੇ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸਲਈ ਸਮੀਕਰਨ ਨੰੂ ਵਰਗ ਇੱਕ ਉਤੇੱ ਕੈਪੀਟਲ ਦੇ ਿਵੱਚ x d x d i x x d 
ਬਦਿਲਆ ਜਾਵੇਗਾ। ਦਆੁਰਾ ਬਾਹਰ ਹੋਵੇਗਾ ਿਕਉਿਂਕ ਇਹ ਡੀਨੋਮੀਨੇਟਰ ਸਮੀਕਰਨ ਹੈ ਇਹ ਡੀਨੋਮੀਨੇਟਰ ਸਮੀਕਰਨ ਹੈ ਜੋ ਇਸ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਿਲਿਖਆ ਿਗਆ ਹੈ ਇਹ a 
ਇੱਕ ਕੈਪੀਟਲ ਵਰਗ ਪਲੱਸ ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਹੈ x k 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਇੱਕ ਕੈਪੀਟਲ ਵਰਗ ਪਲੱਸ ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਹੋਵੇਗਾ ਹਣੁ ਇਸ ਨੰੂ ਿਧਆਨ ਨਾਲ ਦੇਖੋ  ਇਹ ਸਮੀਕਰਨ ਓਵਰ ਵਰਗ ਪਲੱਸ ਇੱਕ ਵਰਗx k dx x 
ਜਾਂ ਵੱਧ ਵਰਗ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਵਰਗ ਿਵੱਚୌ ਇੱਕ ਹੈ dx x 
ਇਸ ਲਈ ਫਾਰਮੂਲੇ ਿਵੱਚୌ ਇੱਕ ਫਾਰਮੂਲਾ ਕਈ ਵਾਰ ਲਾਭਦਾਇਕ ਹੋ ਸਕਦਾ ਹੈ ਜੇਕਰ ਦਾ ਿਚੰਨ୧ ਨਕਾਰਾਤਮਕ ਹੈ ਤਾਂ ਸਮਾਨ ਫਾਰਮੂਲਾ ਤੁਹਾਨੰੂ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਵੀ ਲੈ a a 
ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ।  ਵਰਗ ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਤਾਂ ਜੋ ਤੁਸੀ ਂਉਸ ਿਰਸ਼ਤੇ ਨੰੂ ਵਰਗ ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਦੀ ਵਰਤୌ ਵੀ ਕਰ ਸਕੋ, ਤੁਸੀ ਂਇੱਕ ਉਦਾਹਰਨ ਦੀ ਮਦਦ ਨਾਲ ਇਸ ਨੰੂ x x 
ਦੇਖਦੇ ਹੋ ਅਤੇ ਦੇਖੋ ਿਕ ਇਹ ਿਕਵୈ ਿਵਕਿਸਤ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਆਓ ਅਸੀ ਂਤੁਹਾਡੇ ਲਈ ਇੱਕ ਉਦਾਹਰਣ ਚਣੁੀਏ, ਆਓ ਆਪਾਂ ਨੌ ਵਰਗ ਦਾ ਅਟੁੱਟ ਅੰਗ ਲੱਭੀਏ।  ਪਲੱਸ ਛੇ x 

ਪਲੱਸ ਪੰਜ  x e 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਉਹੀ ਸਮੀਕਰਨ ਿਜਵୈ ਿਕ ਮ୊ ਤੁਹਾਨੰੂ ਪਿਹਲਾਂ ਦੱਿਸਆ ਸੀ ਵਰਗ ਪਲੱਸ ਪਲੱਸ ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਹੈ ਇਸਲਈ ਮ୊ ਇਸ ਨੰੂ ਨ୎ ਵਰਗ ਜੋੜ ax bx ca x 
ਛੇ ਜੋੜ ਪੰਜ ਨੰੂ ਵੱਖਰੇ ਤੌਰ 'ਤੇ ਨ୎ ਨੰੂ ਸਾਂਝਾ ਿਲਖਦਾ ਹਾਂ, ਮੈਨੰੂ ਇਹ ਦੋਵਾਂ ਨੰੂ ਇੱਥੇ ਰਖੱਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਇਹ ਦੋਵୈ ਇੱਥੇ x 
ਇਸ ਲਈ ਨ୎ ਨੰੂ ਲੈ ਕੇ  ਆਮ ਤੌਰ 'ਤੇ ਤੁਸੀ ਂਇਸ ਨੰੂ ਵਰਗ ਪਲੱਸ ਛੇ ਬਾਇ ਨੌ ਦਾ ਪਲੱਸ ਪੰਜ ਗੁਣਾ ਨੌ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਿਲਖ ਸਕਦੇ ਹੋ ਤਾਂ ਜੋ ਤੁਸੀ ਂਆਸਾਨੀ ਨਾਲ x x 
ਦੇਖ ਸਕੋ ਿਕ ਤੁਹਾਨੰੂ ਇੱਥੇ ਕੀ ਕਰਨ ਦੀ ਲੋੜ ਹੈ ਿਕ ਇਹ ਮੂਲ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਵਰਗ ਪਲੱਸ ਦੋ ਗੁਣਾ ਿਤੰਨ ਦਾ ਪਲੱਸ ਪੰਜ ਗੁਣਾ ਨੌ ਹੈ। ਇਸ ਨੰੂ ਸੰਪੂਰਣ ਵਰਗ ਦੇ ਰਪੂ x x 
ਿਵੱਚ ਿਲਖੋ ਤਾਂ ਵਰਗ ਇਹ ਦੇ ਿਤੰਨ ਗੁਣਾ ਦੋ ਗੁਣਾ ਹੈ ਤਾਂ ਦੇ ਿਤੰਨ ਗੁਣਾ ਦੋ ਗੁਣਾ ਇੱਕ ਹੈ ਇਸਲਈ ਤੁਹਾਨੰੂ ਇਸਨੰੂ ਇੱਕ ਬਾਇ ਨੌ ਪਲੱਸ ਅਤੇ ਮਾਇਨਸ ਇੱਕ x x x 
ਬਾਇ ਨੌ ਅਤੇ ਿਫਰ ਪੰਜ ਦਾ ਪਲੱਸ ਬਾਇ ਨੌ ਿਲਖੋ ।  ਸਮੁੱਚੀ ਗਣਨਾ ਤੁਹਾਨੰੂ ਨੌ ਜੋੜ ਇੱਕ ਬਾਇ ਿਤੰਨ ਪੂਰੇ ਵਰਗ ਤੱਕ ਲੈ ਜਾਵੇਗੀ ਅਤੇ ਿਫਰ ਪੰਜ ਗੁਣਾ ਨ୎ ਘਟਾਓ x 
ਇੱਕ ਬਾਇ ਨੌ ਤੁਹਾਨੰੂ ਚਾਰ ਗੁਣਾ ਨੌ ਤੱਕ ਲੈ ਜਾਵੇਗਾ 
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ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਪਲੱਸ ਦਾ ਿਚੰਨ୧ ਹੈ ਹਣੁ ਚਾਰ ਗੁਣਾ ਨੌ ਮ୊ ਇਸਨੰੂ ਦੋ ਗੁਣਾ ਿਤੰਨ ਪੂਰੇ ਵਰਗ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਿਲਖਾਂਗਾ। ਇੰਟੀਗਰਲ ਹਣੁ ਓਵਰ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚi dx nin 
ਿਲਿਖਆ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ ਨੰੂ ਸਾਧਾਰਨ ਜੋੜ ਇੱਕ ਬਾਇ ਿਤੰਨ ਪੂਰੇ ਵਰਗ ਜੋੜ ਦੋ ਗੁਣਾ ਿਤੰਨ ਪੂਰੇ ਵਰਗ ਵਜୌ ਿਲਆ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਅਸੀ ਂਇੱਕ ਬਾਇ ਨ୎ ਪ୥ਾਪਤ e x 
ਕਰਾਂਗੇ ਅਤੇ ਇਸ ਜੋੜ ਿਤੰਨ ਨੰੂ ਕੁਝ ਸੰਿਖਆ ਕੈਪੀਟਲ ਨਾਲ ਬਦਲਾਂਗੇ ਤਾਂ ਿਕ ਜੋੜ ਇੱਕ ਬਾਇ ਿਤੰਨ ਕੈਪੀਟਲ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੋਵੇ। x ah ah x x x 
ਇਸ ਲਈ ਉਹ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ, dx dx 
ਇਸ ਲਈ ਤੁਹਾਨੰੂ ਦਾ ਵੱਧ ਵਰਗ ਜੋੜ ਦੋ ਗੁਣਾ ਿਤੰਨ ਪੂਰਾ ਵਰਗ ਿਮਲੇਗਾ ਤਾਂ ਆਖਰਕਾਰ ਮੈਨੰੂ ਇੱਕ ਬਾਇ 9 ਿਮਲੇਗਾ ਇਹ ਵਰਗ ਹੈ ਅਤੇ ਇੱਕ x d x x x 
ਵਰਗ ਵਰਗ ਜੋੜ ਇੱਕ ਵਰਗ ਅਟੁੱਟ ਹੈ, ਮੈਨੰੂ ਪਿਹਲਾਂ ਹੀ ਪਤਾ ਹੈ ਿਕ ਇਹ ਹਣੁ ਹੈ  1 ਬਾਇ ਏ x 
ਇਸ ਲਈ ਮ୊ ਇੱਥੇ 1 ਬਾਇ 2 ਬਾਇ 3 ਟੈਨ ਇਨਵਰਸ ਬਾਇ ਏ ਸੋ ਦੋ ਬਾਇ 3 ਅਤੇ ਪਲੱਸ ਇੰਟੀਗ୥ੇਸ਼ਨ ਦਾ ਸਿਥਰ ਰਖੱਾਂਗਾ ਤਾਂ ਕੁਝ ਗਣਨਾ ਕਰਨ ਤୌ ਬਾਅਦ ਮ୊ x x 
ਦੇਖ ਸਕਦਾ ਹਾਂ ਿਕ ਸੰਿਖਆ ਇੱਕ ਬਾਇ ਛੇ ਹੋ ਜਾਂਦੀ ਹੈ ਇਹ ਿਤੰਨ ਰੱਦ ਹੋ ਜਾਂਦੇ ਹਨ। ਇੱਥੇ ਕੈਪੀਟਲ ਦੇ ਿਤੰਨ ਦੋ ਛੇ ਟੈਨ ਇਨਵਰਸ ਿਤੰਨ ਬਾਇ ਦੋ ਪਰ ਕੈਪੀਟਲ x x 
ਇੱਕ ਪਲੱਸ ਦਾ ਛੋਟਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇਹ ਪਲੱਸ ਇੱਕ ਬਾਇ 3 ਪਲੱਸ ਕੰਸਟ୊ਟ ਿਰਗਰੈਸ਼ਨ ਹੈ ਅਤੇ ਅੰਤ ਿਵੱਚ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਇਸਨੰੂ ਹੋਰ ਸਰਲ ਬਣਾਉਣਾ ਚਾਹੁੰਦੇ ਹਾਂ x x 
ਤਾਂ ਮ୊ ਇਸਨੰੂ ਇੱਕ ਬਾਇ ਛੇ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਿਲਖ ਸਕਦਾ ਹਾਂ। ਇਸ ਿਤੰਨ ਨੰੂ ਦੋ ਦੇ ਅੰਦਰ ਪੇਸ਼ ਕਰੋ ਤਾਂ ਇਹ ਹੋਵੇਗਾ  tan inverse g ive me three x 
plus one by two 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਮੈਨੰੂ ਿਤੰਨ ਗੁਣਾ ਦੋ ਜੋੜ ਕੇ ਦੋ ਬਣਾ ਦੇਵੇਗਾ ਤਾਂ ਜੋ ਿਤੰਨ ਜੋੜ ਇੱਕ ਬਾਇ ਦੋ ਪਲੱਸ ਇੰਟੀਗ୥ੇਸ਼ਨ ਦਾ ਸਿਥਰਤਾ x x 
ਇਸ ਲਈ ਹਣੁ ਮ୊ ਉਹੀ ਉਦਾਹਰਣ ਿਦਖਾਵਾਂਗਾ ਜੋ ਮ୊ ਜਾਣ ਦੀ ਬਜਾਏ ਦਬੁਾਰਾ ਿਲਆ ਹੈ।  ਿਜਸ ਤਰੀਕੇ ਨਾਲ ਅਸੀ ਂਗਏ ਸੀ ਅਸੀ ਂਇੱਕ ਵੱਖਰਾ ਰਸਤਾ ਅਪਣਾ ਸਕਦੇ ਸੀ 
ਿਕਉਿਂਕ ਆਖਰਕਾਰ ਇਹ ਿਵਚਾਰ ਇੱਥୌ ਿਲਆ ਜਾਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਿਕ ਅਸੀ ਂਇਸਨੰੂ ਿਕਸੇ ਤਰ୧ਾਂ ਇੱਕ ਸੰਪੂਰਨ ਵਰਗ ਬਣਾਉਣਾ ਹੈ ਤਾਂ ਜੋ ਮ୊ ਇੱਥੇ ਕੀ ਕਰ ਸਕਦਾ ਹਾਂ ਪਰ ਮ୊ 
ਤੁਹਾਨੰੂ ਚੇਤਾਵਨੀ ਦੇਣੀ ਚਾਹੀਦੀ ਹੈ ਿਕ ਸ਼ੁਰ ੂਿਵੱਚ ਤੁਹਾਨੰੂ ਜਾਓ ਅਤੇ ਤੁਹਾਨੰੂ ਸਮੱਿਸਆ ਨੰੂ ਹੱਲ ਕਰਨਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਿਜਸ ਤਰ୧ਾਂ ਅਸੀ ਂਉਹਨਾਂ ਨੰੂ ਬਾਅਦ ਿਵੱਚ ਿਲਆ ਹੈ,ah 
ਤੁਸੀ ਂਇਹਨਾਂ ਿਵਚਾਰਾਂ ਦੀ ਵਰਤୌ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹੋ ਤਾਂ ਿਕ ਨ୎ ਵਰਗ ਅਤੇ ਛੇ ਜੋੜ ਪੰਜ ਮ୊ ਆਸਾਨੀ ਨਾਲ ਦੇਖ ਸਕਦਾ ਹਾਂ ਿਕ ਇਹ ਿਤੰਨ ਵਰਗ ਤୌ ਇਲਾਵਾ ਕੁਝ x x x 
ਨਹੀ ਂਹੈ ਅਤੇ ਇਹ ਿਤੰਨ ਵਰਗ ਹੈ ਅਤੇ ਇਹ ਹੈ  ਦਸੂਰਾ ਪਦ ਕੁਝ ਵੀ ਨਹੀ ਂਹੈ ਪਰ ਿਤੰਨ ਦੇ ਦੋ ਗੁਣਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਮ୊ ਇੱਥੇ ਿਸਰਫ਼ ਇੱਕ ਜੋੜ ਕੇ ਇਸਨੰੂ ਆਸਾਨੀ x x 
ਨਾਲ ਇੱਕ ਸੰਪੂਰਨ ਵਰਗ ਬਣਾ ਸਕਦਾ ਹਾਂ 
ਇਸ ਲਈ ਿਕਉਿਂਕ ਪੰਜ ਪਿਹਲਾਂ ਹੀ ਮੌਜੂਦ ਹਨ ਇਸਲਈ ਮ୊ ਇਸਨੰੂ ਇੱਕ ਪਲੱਸ ਚਾਰ ਿਵੱਚ ਤੋੜ ਸਕਦਾ ਹਾਂ ਤਾਂ ਜੋ ਇਹ ਪੂਰਾ ਸ਼ਬਦ ਮੈਨੰੂ ਿਤੰਨ ਬਣਾ ਦੇਵੇ  ਪਲੱਸ ਇੱਕx 
ਪੂਰਾ ਵਰਗ ਜੋੜ ਚਾਰ ਸੋ  ਤੁਰੰਤ ਮ୊ ਇਸ ਅਟੁੱਟ ਨੰੂ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਿਤੰਨ ਪਲੱਸ ਇੱਕ ਪੂਰ ੇਵਰਗ ਜੋੜ ਚਾਰ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਿਲਖ ਸਕਦਾ ਹਾਂ ਅਤੇ ਇੱਕ ਬਦਲ i dx x 
ਬਣਾ ਸਕਦਾ ਹਾਂ ਿਕ ਿਤੰਨ ਜੋੜ ਇੱਕ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਤਾਂ ਿਕ ਿਤੰਨ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੋਵੇ ਤਾਂ ਜੋ ਇਹ ਇੰਟੈਗਰਲ ਿਤੰਨ ਦਆੁਰਾ ਿਵੱਚ ਬਦਲ ਜਾਵੇ  x t dx dt i dt 
ਇਸ ਨੰੂ ਇੱਕ ਕਰਕੇ ਿਤੰਨ ਦੇ ਬਾਹਰ ਲਓ ਇਹ ਸਾਨੰੂ ਵਰਗ ਜੋੜ ਦੋ ਵਰਗ ਬਣਾਉਦਂਾ ਹੈ ਜੋ ਅੱਗੇ ਇੱਕ ਬਾਇ ਿਤੰਨ ਵੱਲ ਲੈ ਜਾਵੇਗਾ ਇਹ ਫਾਰਮੂਲਾ ਅਸੀ ਂਪਿਹਲਾਂt ah 
ਹੀ ਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਇੱਕ ਟੈਨ ਉਲਟਾ ਦਆੁਰਾ ਦੋ ਦਆੁਰਾ ਦੋ ਜੋੜ ਸਿਥਰ ਹੈ ਅਤੇ ਹਣੁ ਸਾਨੰੂ ਜਾਿਣਆ ਜਾਂਦਾ ਹੈ। t t t 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਕੁਝ ਵੀ ਨਹੀ ਂਹੈ ਪਰ ਇੱਕ ਬਾਇ ਛੇ ਟੈਨ ਇਨਵਰਸ ਿਤੰਨ ਪਲੱਸ ਇੱਕ ਬਾਇ ਟ ੂਪਲੱਸ ਤਾਂ ਜੋ ਉਹੀ ਨਤੀਜਾ ਹੈ ਿਜਵୈ ਿਕ ਅਸੀ ਂਪਿਹਲਾਂ ਦੇਿਖਆ ਹੈ ਮ୊x c 
ਤੁਹਾਨੰੂ ਇਸੇ ਤਰ୧ਾਂ ਦੇ ਿਵਚਾਰ ਦੇ ਨਾਲ ਇੱਕ ਹੋਰ ਿਕਸਮ ਦੀ ਉਦਾਹਰਣ ਿਦਖਾਵਾਂਗਾ ਜੋ ਕੀ ਅਸੀ ਂਇਸ ਸਮੱਿਸਆ ਨੰੂ ਹੱਲ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹਾਂ? ਵਰਗ ਪਲੱਸ ਪਲੱਸ ax bx 

ਦੇ ਵਰਗ ਰਟੂ ਉਤੇੱ ਦਾ ਰਪੂ ਦਬੁਾਰਾ ਿਫਰ ਿਵਚਾਰ ਉਹੀ ਹੈ ਸਾਨੰੂ ਇਸ ਵਰਗ ਪਲੱਸ ਪਲੱਸ ਨੰੂ ਵਰਗ ਪਲੱਸ ਘਟਾਓ ਕੁਝ ਵਰਗ ਦੇ ਰਪੂ c dx ax bx c x k 
ਿਵੱਚ ਿਲਖਣ ਦੇ ਯੋਗ ਹੋਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਜਾਂ ਜੇਕਰ ਨੈਗੇਿਟਵ ਹੈ ਤਾਂ  ਇਹ ਹੋ ਸਕਦਾ ਹੈ ਵਰਗ ਘਟਾਓ ਵਰਗ a wri tten as ah k x 
ਇਸ ਲਈ ਇਸ ਸਮੀਕਰਨ ਦੇ ਰਪੂ ਦੇ ਅਧਾਰ ਤੇ ਇਸ ਸ਼ਬਦ ਨੰੂ ਇਸ ਰਪੂ ਿਵੱਚୌ ਇੱਕ ਿਵੱਚ ਬਦਿਲਆ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ ਿਜਵୈ ਿਕ ਿਪਛਲੇ ਕੇਸ ਦੀ ਤਰ୧ਾਂ ਸੀ 
ਇਸ ਲਈ ਮ୊ ਤੁਹਾਨੰੂ ਇੱਕ ਉਦਾਹਰਣ ਦੀ ਮਦਦ ਨਾਲ ਿਦਖਾਵਾਂਗਾ ਮੰਨ ਲਓ ਿਕ ਅਸੀ ਂਚਣੁਦੇ ਹਾਂ  ਉਦਾਹਰਨ ਲਈ ਵਰਗ ਰਟੂ ਉਤੱੇ ਵਰਗ ਜੋੜ ਦੋ ਦੋ ਜੋੜ dx x x 
ਦੋ 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਿਜਵୈ ਮ୊ ਇੱਥੇ ਆਸਾਨੀ ਨਾਲ ਦੇਖ ਸਕਦਾ ਹਾਂ ਇਹ ਵਰਗ ਜੋੜ ਦੋ ਹੈ ਜੇਕਰ ਮ୊ ਇੱਥੇ ਇੱਕ ਜੋੜਦਾ ਹਾਂ ਤਾਂ ਇਹ ਇੱਕ ਸੰਪੂਰਨ ਵਰਗ ਬਣ ਜਾਵੇਗਾ x x 
ਅਤੇ ਇਸਲਈ ਮ୊ ਇਸਨੰੂ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਿਲਖ ਸਕਦਾ ਹਾਂ ਉਤੇੱ ਪਲੱਸ ਇੱਕ ਪੂਰਾ ਵਰਗ ਜੋੜ ਇੱਕ ਨਵୈ ਵੇਰੀਏਬਲ ਦਆੁਰਾ ਪਲੱਸ ਵਨ ਨੰੂ ਬਦਲੋ, ਤੁਸੀ ਂਹਣੇੁ dx x t x 
ਇਹ ਪਤਾ ਲਗਾ ਸਕਦੇ ਹੋ ਿਕ ਕੁਝ ਵੀ ਨਹੀ ਂਹੈ ਪਰ ਹੈ ਤਾਂ ਜੋ ਇਹ ਇੰਟੈਗਰਲ ਵਰਗ ਪਲੱਸ ਇੱਕ ਦੇ ਵਰਗ ਰਟੂ ਉਤੱੇ ਿਵੱਚ ਬਦਲ ਜਾਵੇ ਅਤੇ ਇਹ dx dt t dt 
ਫਾਰਮੂਲਾ  ਅਸੀ ਂਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਵਰਗ ਦਾ ਵੱਧ ਵਰਗ ਮੂਲ ਅਤੇ ਇੱਕ ਵਰਗ ਅਸਲ ਿਵੱਚ ਇੱਕ ਲਘੂਗਣਕ ਫੰਕਸ਼ਨ ਹੈ ਇਸਲਈ ਵੱਧ x dx x ah dx x 
ਵਰਗ ਜੋੜ ਇੱਕ ਵਰਗ ਇਸ ਫਾਰਮੂਲੇ ਦਾ ਅਸੀ ਂਪਿਹਲਾਂ ਹੀ ਮੁਲਾਂਕਣ ਕਰ ਚੁੱਕੇ ਹਾਂ ਿਕ ਇਹ ਮਾਡ ਦਾ ਲਘੂਗਣਕ ਹੈ ਵਰਗ ਦਾ ਵਰਗ ਮੂਲ ਜੋੜ ਇੱਕ ਵਰਗ x x 
ਅਤੇ  ਪਲੱਸ ਤਾਂ ਇੱਥੇ ਏਕੀਕਰਣ ਦਾ ਵੇਰੀਏਬਲ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇਹ ਵਰਗ ਦਾ ਵਰਗ ਮੂਲ ਅਤੇ ਇੱਕ ਮਾਡ ਅਤੇ ਏਕੀਕਰਣ ਦਾ ਸਿਥਰਤਾ const  ant t t t 
ਹੈ ਅਤੇ ਇਹ ਪਲੱਸ ਵਨ ਤୌ ਇਲਾਵਾ ਹੋਰ ਕੁਝ ਨਹੀ ਂਹੈ ਇਸਲਈ ਇਹ ਤੁਹਾਨੰੂ ਪਲੱਸ ਵਨ ਪਲੱਸ ਵਰਗ ਦਾ ਵਰਗ ਮੂਲ ਦੇਵੇਗਾ।  ਦਾ ਰਟੂ ਪਲੱਸ ਇੱਕ t x x x 
ਪੂਰਾ ਵਰਗ ਪਲੱਸ ਇੱਕ ਜੋੜ ਇੱਕ ਪੂਰਾ ਵਰਗ ਜੋੜ ਇੱਕ ਪਲੱਸ ਿਜਸਨੰੂ ਤੁਸੀ ਂਅੱਗੇ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹੋ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਚਾਹੁੰਦੇ ਹੋ ਤਾਂ ਤੁਸੀ ਂਇਸਨੰੂ ਵਰਗ ਜੋੜ ਦੋ ਦੋx c x x 
ਜੋੜ ਦੋ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਿਲਖ ਸਕਦੇ ਹੋ ਤਾਂ ਜੋ ਤੁਸੀ ਂਇਸ ਦੀ ਵਰਤୌ ਨਾਲ ਦੇਖ ਸਕੋ। ਇਹ ਫਾਰਮੂਲਾ ਇਹ ਸੀ ਿਕ ਇਸ ਇੰਟਗ୥ੇਲ ਦਾ ਮੁਲਾਂਕਣ ਕਰਨਾ ਬਹਤੁ ਆਸਾਨ ਹੋ 
ਿਗਆ ਹੈ, ਇਹਨਾਂ ਉਦਾਹਰਣਾਂ ਿਵੱਚ ਹੋਰ ਐਪਲੀਕੇਸ਼ਨ ਹਨ ਜਦୌ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਇੰਟੀਗਰ୊ਡ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਜੋ ਿਕ ਪਲੱਸ ਦਾ ਰਪੂ ਹੈ ਜੋ ਵਰਗ ਨਾਲ ਭਾਗ px q ax bx 
ਪਲੱਸ ਜਾਂ ਪਲੱਸ ਨੰੂ ਵਰਗ ਦੇ ਵਰਗ ਮੂਲ ਨਾਲ ਵੰਿਡਆ ਜਾਂਦਾ ਹੈ।  ਪਲੱਸ ਪਲੱਸ c px q ax bx c 
ਇਸ ਲਈ ਅਸੀ ਂਇਹਨਾਂ ਦੋ ਫਾਰਮਾਂ ਦੀ ਖੋਜ ਕਰਾਂਗੇ ਤਾਂ ਮੰਨ ਲਓ ਿਕ ਸਾਨੰੂ ਵਰਗ ਪਲੱਸ ਪਲੱਸ ਉਤੇੱ ਫਾਰਮ ਦੇ ਇੰਟੈਗਰਲ ਦਾ ah ax bx c x plus q 
ਮੁਲਾਂਕਣ ਕਰਨਾ ਹੈ ਜਾਂ ਸਾਨੰੂ ਉਤੇੱ ਵਰਗ ਰਟੂ ਦੇ ਰਪੂ ਦਾ ਮੁਲਾਂਕਣ ਕਰਨਾ ਹੈ। ਕੁਹਾੜੀ ਵਰਗ ਦਾ  px plus q re plus bx plus c 
ਇਸ ਲਈ ਇਹਨਾਂ ਦੋਨਾਂ ਅਟੁੱਟਾਂ ਦੇ ਮੁਲਾਂਕਣ ਲਈ ਦੋਵਾਂ ਦੀ ਪ୥ਿਕਿਰਆ ਇੱਕੋ ਿਜਹੀ ਹੈ ਿਸਰਫ ਤੱਥ ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਿਜਹੜੇ ਫਾਰਮੂਲੇ ਵਰਤੇ ਜਾਣਗੇ ਉਹ ਥੋੜੇ ਵੱਖਰ ੇਹੋਣਗੇ 
ਿਕਉਿਂਕ ਇੱਥੇ ਇੱਕ ਵਰਗ ਮੂਲ ਹੈ ਇਸਲਈ ਉਹ ਵਰਗ ਮੂਲ ਫਾਰਮੂਲੇ ਹੋਣਗੇ  ਵਰਿਤਆ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਇੱਥੇ ਇੱਕ ਵਰਗ ਹੈ ਇਸਲਈ ਉਹ ਸੰਪੂਰਣ ਵਰਗ 
ਫਾਰਮੂਲੇ ਵਰਤੇ ਜਾਣਗੇ ਤਾਂ ਆਓ ਇਹਨਾਂ ਿਵੱਚୌ ਇੱਕ ਨੰੂ ਚਣੁੀਏ, ਆਉ ਅਸੀ ਂਇੱਥੇ ਇਹ ਪਿਹਲੀ ਉਦਾਹਰਣ ਚਣੁੀਏ ਤਾਂ ਿਕ ਇਸ ਸਮੀਕਰਨ ਨੰੂ ਹੱਲ ਕਰਨ ਲਈ ਮ୊ ਇਸਨੰੂ

ਇੱਕ ਵਜୌ ਬੁਲਾਵਾਂ ਅਤੇ ਮੈਨੰੂ ਇਸਨੰੂ ਦੋ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਕਾਲ ਕਰਨ ਿਦਓ। ਇੱਕ ਨੰੂ ਹੱਲ ਕਰਨ ਲਈ ਅਸੀ ਂਕੀ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਅਸੀ ਂਅੰਕ ਪਲੱਸ ਨੰੂ ਕੁਝ i i i px q 
ਸਿਥਰ ਵਾਰਾਂ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਿਲਖਦੇ ਹਾਂ ਜੋ ਿਕ ਵਰਗ ਪਲੱਸ ਪਲੱਸ ਅਤੇ ਪਲੱਸ ਇੱਕ ਹੋਰ ਸਿਥਰ ਹੈ ਿਜੱਥੇ ਇਹ ਕੁਝ ਅਣਜਾਣ ਸਿਥਰਾਂਕ ਹਨ ਜੋ ax bx c b 
ਿਨਰਧਾਰਤ ਕੀਤੇ ਜਾਣਗੇ।  ਬਾਅਦ ਿਵੱਚ ਿਧਆਨ ਨਾਲ ਿਧਆਨ ਨਾਲ ਵੇਖੋ ਿਕ ਅੰਕ ਲੀਨੀਅਰ ਪਦ ਹੈ ਿਡਨੋਮੀਨੇਟਰ ਇੱਕ ਕੁਆਡ୥ੈਿਟਕ ਪਦ ਹੈ ਇਸਲਈ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂ
ਇਸ ਕੁਆਡ୥ੈਿਟਕ ਪਦ ਨੰੂ ਵੱਖ ਕਰਦੇ ਹੋ ਤਾਂ ਤੁਹਾਨੰੂ ਇੱਕ ਰਿੇਖਕ ਪਦ ਿਮਲੇਗਾ ਇਸਲਈ ਇਹ ਦੋ ਸਮੀਕਰਨ ਤੁਲਨਾਤਮਕ ਹਨ। ਲੀਨੀਅਰ ਸਮੀਕਰਨ ਇਹ ਸਮੀਕਰਨ 
ਤੁਹਾਨੰੂ ਇੱਕ ਲੀਨੀਅਰ ਸਮੀਕਰਨ ਵੀ ਦੇਵੇਗਾ ਅਤੇ ਇਸ ਕੇਸ ਿਵੱਚ ਇੱਕ ਹੋਰ ਸਿਥਰਤਾ ਵੀ ਪਲੱਸ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਇਹ ਇੱਕ ਹੋਰ ਚਤੁਰਭੁਜ ਹੈ ਇਸਲਈ ਅਸੀ ਂਇਸpx q 
ਕੁਆਡ୥ੈਿਟਕ ਸ਼ਬਦ ਨੰੂ ਵਰਗ ਪਲੱਸ ਪਲੱਸ ਇਸ ਵਰਗ ਪਲੱਸ ਪਲੱਸ ਦੀ ਿਵਿਭੰਨਤਾ ਨੰੂ ਲਵਾਂਗੇ। ax bx c ax bx c 
ਇਸ ਲਈ ਆਓ ਦੇਖੀਏ ਿਕ ਕੀ ਹੋਵੇਗਾ 
ਇਸ ਲਈ ਪਲੱਸ ਇਸ ਸ਼ਬਦ ਦਾ ਇੱਕ ਿਵਿਭੰਨਤਾ ਬਣ ਜਾਵੇਗਾ ਤੁਹਾਨੰੂ ਪਲੱਸ ਪਲੱਸ ਦਾ ਦੋ ਗੁਣਾ ਦੇਵੇਗਾ ਅਤੇ ਅੰਤ ਿਵੱਚ ਜੇਕਰ ਮ୊ ਤੁਲਨਾ ਕਰਦਾpx q ax b b 
ਹਾਂ ਿਕਉਿਂਕ ਇਹ ਦੋਵୈ ਪਾਸੇ ਬਹਪੁਦ ਹਨ ਇਸਲਈ ਇਹ ਤੁਲਨਾਤਮਕ ਹਨ। ਮੈਨੰੂ ਇੱਥੇ ਦਾ ਗੁਣਾਂਕ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰਨਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਿਜਵୈ ਿਕ ਦਾ ਗੁਣਾਂਕ ਇੱਥੇ ah x p x 
ਦੋ ਗੁਣਾ ਛੋਟਾ ਗੁਣਾ ਪੂੰਜੀ ਅਤੇ ਜੋ ਇੱਥੇ ਸਿਥਰ ਸ਼ਬਦ ਹੈ, ਇਸ ਸਬੰਧ ਨੰੂ ਸੰਤੁਸ਼ਟ ਕਰਨ ਲਈ ਪੂੰਜੀ ਗੁਣਾ ਪਲੱਸ ਦੇ ਸਮਾਨ ਹੋਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ। a a q a b b 
ਸੰਤੁਸ਼ਟ ਹੋਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ 
ਇਸ ਲਈ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਹਣੁ ਸਮੀਕਰਨਾਂ ਨੰੂ ਦੇਖਦੇ ਹੋ ਤਾਂ ਤੁਹਾਡੇ ਕੋਲ ਦੋ ਵੇਰੀਏਬਲਾਂ ਿਵੱਚ ਦੋ ਸਮੀਕਰਨਾਂ ਹਨ ਅਸੀ ਂਨਹੀ ਂਜਾਣਦੇ ਿਕ ਕੀ ਹੈ ਅਸੀ ਂਨਹੀ ਂਜਾਣਦੇ ਿਕ ਕੀ v 
ਹੈ ਪਰ ਸਾਨੰੂ ਦੋ ਸਮੀਕਰਨਾਂ ਿਮਲੀਆਂ ਹਨ ਅਤੇ 
ਇਸ ਲਈ ਅਸੀ ਂਿਸਮ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹਾਂ  ਉਹਨਾਂ ਨੰੂ ਹੱਲ ਕਰੋ ਤਾਂ ਿਕ ਪਿਹਲੀ ਸਮੀਕਰਨ ਤୌ ਤੁਸੀ ਂਆਸਾਨੀ ਨਾਲ ਹੱਲ ਕਰ ਸਕੋ ਬਰਾਬਰ ਦੇ ਦੋ ਨਾਲ ਅਤੇ a is p a 
ਿਫਰ ਤੁਸੀ ਂਉਸ ਨੰੂ ਨੰੂ ਇੱਥੇ ਬਦਲ ਸਕਦੇ ਹੋ ਅਤੇ ਤੁਸੀ ਂ ਨੰੂ ਹੱਲ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹੋ ਤਾਂ ਅੰਤ ਿਵੱਚ ਇਹਨਾਂ ਸਮੀਕਰਨਾਂ ਤୌ ਤੁਸੀ ਂਜਾਣ ਸਕਦੇ ਹੋ ਿਕ ਤੁਹਾਡਾ ਕੀ ਹੈ ਤੁਸੀ ਂa b a 
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ਜਾਣ ਸਕਦੇ ਹੋ ਿਕ ਤੁਹਾਡਾ ਕੀ ਹੈ। ਅਤੇ ਇੱਕ ਵਾਰ ਜਦୌ ਤੁਸੀ ਂਜਾਣਦੇ ਹੋ ਿਕ ਤੁਹਾਡਾ ਅਤੇ ਕੀ ਹੈ ਤਾਂ ਤੁਸੀ ਂਉਹਨਾਂ ਨੰੂ ਇੱਥੇ ਵਾਪਸ ਬਦਲ ਿਦਓ ਅਤੇ ਿਫਰ ਇਸ b a b 
ਸਮੀਕਰਨ ਦਆੁਰਾ ਇਸ ਸਮੀਕਰਨ ਿਵੱਚ ਇਸ ਪਲੱਸ ਨੰੂ ਬਦਲੋ ਅਤੇ ਰੇਿਖਕਤਾ ਿਵਸ਼ੇਸ਼ਤਾ ਦੀ ਵਰਤୌ ਕਰਕੇ ਇਸ ਅਟੁੱਟ ਨੰੂ ਦੋ ਿਹੱਿਸਆਂ ਿਵੱਚ ਤੋੜੋ ਤਾਂ ਿਕ ਪਿਹਲੇ px q 
ਭਾਗ ਿਵੱਚ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਹੋ ਸਕੇ।  ਇੱਥੇ ਇੰਟੀਗਰਲ ਇੱਕ ਿਲਖੋ ਇਹ ਇੰਟੈਗਰਲ ਇੱਕ ਇਸ ਨੰੂ ਇਹਨਾਂ ਦੋ ਿਹੱਿਸਆਂ ਿਵੱਚ ਵੰਿਡਆ ਜਾਵੇਗਾ ਪਿਹਲੇ ਿਹੱਸੇ ਿਵੱਚ i i 
ਕੈਪੀਟਲ ਏ ਇੰਟੀਗ୥ੇਸ਼ਨ ਵਰਗ ਦਾ ਪਲੱਸ ਪਲੱਸ ਵਰਗ ਪਲੱਸ ਪਲੱਸ ਹੋਵੇਗਾ ਤਾਂ ਇਹ d by ax dx bx c by ax bx cdx 
ਇਸ ਲਈ ਹੋਵੇਗਾ ਿਕਉਿਂਕ ਇਹ ਪਲੱਸ ਅੰਦਰ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਨੰੂ ਸਿਥਰ ਤୌ ਬਾਹਰ ਿਲਆ ਜਾਂਦਾ ਹੈ bx  q a plus b integral one over ax 
square plus bx plus c 
ਇਸ ਲਈ ਮੈਨੰੂ ਹਣੁ ਇਹ ਸਮੀਕਰਨ ਪਿਹਲਾਂ ਹੀ ਪਤਾ ਹੈ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਿਧਆਨ ਨਾਲ ਿਧਆਨ ਨਾਲ ਦੇਿਖਆ ਹੈ ਿਕ ਇਸ ਡੀਨੋਮੀਨੇਟਰ ਸ਼ਬਦ ਦਾ ਇਹ ਅੰਕੜਾ ah 
ਸ਼ਬਦ ਡੈਰੀਵੇਿਟਵ ਹੈ।  ਜੇਕਰ ਮ୊ ਇਸਨੰੂ ਨਵୈ ਵੇਰੀਏਬਲ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਲ୊ਦਾ ਹਾਂ ਇਹ ਉਦୌ ਤੱਕ ਆਵੇਗਾ ਜਦୌ ਤੱਕ ਇਹ ਇੰਟੈਗਰਲ ਇੱਕ ਲਘੂਗਣਕ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦੇ e t 
ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਆਵੇਗਾ ਇਸ ਨੰੂ ਦਬੁਾਰਾ ਮ୊ ਇੱਕ ਸੰਪੂਰਣ ਵਰਗ ਿਵੱਚ ਬਦਲਾਂਗਾ ਅਤੇ ਇੰਟੈਗਰਲ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰਾਂਗਾ ਤਾਂ ਜੋ ਇਸ ਇੰਟੈਗਰਲ ਦਾ ਮੁਲਾਂਕਣ ਕੀਤਾ ਜਾ ਸਕੇ ਇਸ 
ਨੰੂ ਮਦਦ ਨਾਲ ਦੇਿਖਆ ਜਾਵੇਗਾ।  ਇੱਕ ਉਦਾਹਰਨ ਦੇ ਤੌਰ 'ਤੇ ਿਕ ਇਸ ਦਾ ਮੁਲਾਂਕਣ ਿਕਵୈ ਕੀਤਾ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਅਸਲ ਿਵੱਚ ਕੇਸ ਲਈ ਸਮਾਨ ਪ୥ਿਕਿਰਆ ਦੀ ਵਰਤୌ
ਕੀਤੀ ਜਾਵੇਗੀ ਪਰ ਉਸ ਸਿਥਤੀ ਿਵੱਚ ਕੀ ਹੋਵੇਗਾ ਿਕ ਡੈਰੀਵੇਿਟਵ ਇੱਥੇ ਿਦਖਾਈ ਦੇਵੇਗਾ ਅਤੇ ਇੱਥੇ ਿਡਨੋਮੀਨੇਟਰ ਦਾ ਵਰਗ ਮੂਲ ਹੋਵੇਗਾ ਅਤੇ 
ਇਸ ਲਈ ਉਸ ਸਿਥਤੀ ਿਵੱਚ  ਤੁਹਾਨੰੂ ਰਟੂ ਦਆੁਰਾ 1 ਪ୥ਾਪਤ ਹੋਵੇਗਾ ਅਤੇ ਤੁਸੀ ਂਇਹ ਵੀ ਿਕ ਤੁਸੀ ਂਮੁਲਾਂਕਣ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹੋ ਤਾਂ ਜੋ ਕੋਈ ਸਮੱਿਸਆ ਨਾ ਹੋਵੇ t 
ਇਸ ਲਈ ਮ୊ ਤੁਹਾਨੰੂ 6 ਘਟਾਓ 2 ਨੰੂ ਿਤੰਨ ਵਰਗ ਦਆੁਰਾ ਵੰਿਡਆ ਿਗਆ ਅਤੇ ਦੋ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਦੀ ਇੱਕ ਉਦਾਹਰਣ ਦੀ ਮਦਦ ਨਾਲ ਿਦਖਾਵਾਂਗਾ।  x x x dx 
ਇਸ ਲਈ ਤੁਸੀ ਂਆਸਾਨੀ ਨਾਲ ਦੇਖ ਸਕਦੇ ਹੋ ਿਕ ਇਹ ਪਲੱਸ ਨੰੂ ਵਰਗ ਪਲੱਸ ਪਲੱਸ ਦਆੁਰਾ ਵੰਿਡਆ ਿਗਆ ਰਪੂ ਹੈ ਤਾਂ ਆਓ ਅਸੀ ਂਉਸ px q ax bx c 
ਿਵਚਾਰ ਦੀ ਵਰਤୌ ਕਰੀਏ ਜੋ ਅਸੀ ਂਹਣੁ ਿਵਕਿਸਤ ਕੀਤਾ ਹੈ ਛੇ ਘਟਾਓ ਦੋ ਨੰੂ ਪੂੰਜੀ ਦੇ ਤੌਰ 'ਤੇ ਿਲਿਖਆ ਜਾਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਇੱਕ ਅਣਜਾਣ ਸ਼ਬਦ ਦਆੁਰਾ ਿਤੰਨ x d dx 
ਦੇ ਭਾਜ ਵਰਗ ਪਲੱਸ  ਦੋ ਪਲੱਸ ਵਨ ਪਲੱਸ ਬੀ ਤਾਂ ਜੋ ਤੁਹਾਨੰੂ ਪਤਾ ਹੋਵੇ ਿਕ ਇਸ ਦਾ ਅੰਤਰ ਤੁਹਾਨੰੂ ਛੇ ਪਲੱਸ ਦੋ ਗੁਣਾ ਛੇ ਜੋੜ ਦੋ ਜੋੜ ਦੇਵੇਗਾ x x x a x b 
ਇਸ ਲਈ ਛੇ ਘਟਾਓ ਦੋ ਬਰਾਬਰ ਗੁਣਾ ਛੇ ਪਲੱਸ ਇਹ ਤੁਹਾਨੰੂ ਬਹਤੁ ਆਸਾਨੀ ਨਾਲ ਦੇਵੇਗਾ। ਇੱਥੇ ਦੋ ਸ਼ਬਦਾਂ ਦੀ ਤੁਲਨਾ ਕੀਤੀ ਜਾ ਸਕਦੀ ਹੈ ਇਹ ਛੇ ਧੁਰਾ ਛੇx x b 
ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਇਸਲਈ ਲਾਜ਼ਮੀ ਤੌਰ 'ਤੇ ਇੱਕ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੋਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਇਹ ਇੱਕ ਪਲੱਸ ਦਾ ਦੋ ਗੁਣਾ ਹੈ ਘਟਾਓ ਦੋ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਇਸਲਈ ਿਕਉਿਂਕ a b a
ਇੱਕ ਹੈ ਤਾਂ ਇਹ ਬਣ ਜਾਵੇਗਾ ਮਾਇਨਸ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਪਲੱਸ ਦੀ ਚਾਰ ਕੀਮਤ ਦੋ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਇਸਲਈ ਘਟਾਓ ਚਾਰ ਸੱਜੇ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ b ah a b b 
ਇਸਲਈ ਇਹਨਾਂ ਮੁੱਲਾਂ ਨੰੂ ਇੰਟਗ୥୊ਡ ਿਵੱਚ ਬਦਲਣ ਨਾਲ ਮ୊ ਕੀ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰਾਂਗਾ ਉਹ ਜੋ ਹੈ ਇਹ ਸਮੀਕਰਨ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਜੋ ਇੱਕ ਵਾਰ ਹੈ ਮੈਨੰੂ ਇਸਨੰੂ ਪਿਹਲਾਂ i a d
ਦਆੁਰਾ ਿਲਖਣ ਿਦਓ ਿਤੰਨ ਵਰਗ ਦਾ ਪਲੱਸ ਦੋ ਜੋੜ ਇੱਕ ਸਭ ਨੰੂ ਿਤੰਨ ਵਰਗ ਨਾਲ ਭਾਗ ਦੋ ਜੋੜ ਇੱਕ ਬਾਅਦ ਿਵੱਚ ਤੁਸੀ ਂਿਸੱਧੇ ਤੌਰ 'ਤੇ ਇਸ x dx x x x dx 
ਸ਼ਬਦ ਨੰੂ ਛੇ ਜੋੜ ਦੋ ਭਾਗ ਨਾਲ ਿਲਖ ਸਕਦੇ ਹੋ ਤਾਂ ਇੱਕ ਤୌ ਵੱਧ ਿਤੰਨ ਵਰਗ ਦਾ ਚਾਰ ਅਟੁੱਟ ਘਟਾਓ ਹੈ।  ਪਲੱਸ ਦੋ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਮਾਫ਼ ਕਰਨਾ ਇੱਥੇ x b b x x 
ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਇਹ ਵੀ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਹੈ ਅਫਸੋਸ ਹੈ ਿਕ ਮੁਲਾਂਕਣ ਤୌ ਬਾਅਦ ਇਹ ਸ਼ਬਦ ਹੈ, ਤੁਸੀ ਂਦੇਖ ਸਕਦੇ ਹੋ ਿਕ ਜੇਕਰ ਮ୊ ਇਸ ਸੰਿਖਆ ਨੰੂ ਵਜୌ ਚਣੁਦਾ ਹਾਂ ਤਾਂah t 
ਮੈਨੰੂ ਇੱਥੇ ਕੀ ਿਮਲੇਗਾ, ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਦਾ ਇੰਟਗ୥ੇਲ ਘਟਾਓ ਚਾਰ ਗੁਣਾ ਇਸ ਸ਼ਬਦ ਨੰੂ ਇੱਥੇ ਿਤੰਨ ਵਰਗ ਜੋੜ ਦੋ ਜੋੜ ਇੱਕ ਦਬੁਾਰਾ ਉਸੇ ਫਾਰਮੂਲੇ ਦੀ dt by t x x 
ਵਰਤୌ ਕਰਦੇ ਹੋਏ  ਿਜਵୈ ਿਕ ਅਸੀ ਂਇੱਥੇ ਪਿਹਲਾਂ ਕੀਤਾ ਹੈ, ਆਓ ਸਭ ਤୌ ਪਿਹਲਾਂ ਇੱਕ ਨੰੂ ਿਤੰਨ ਦਆੁਰਾ ਿਤੰਨ ਬਾਹਰ ਚਣੁੀਏ ਤਾਂ ਿਕ ਇਸ ਅਟੁੱਟ ਨੰੂ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ dx 
ਦਰਸਾਇਆ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ ਵਰਗ ਦੋ ਦਆੁਰਾ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਦੇ ਿਤੰਨ ਦਆੁਰਾ ਇਸ ਨੰੂ ਤੁਸੀ ਂਆਸਾਨੀ ਨਾਲ ਵਰਗ ਜੋੜ ਦੋ ਦਆੁਰਾ ਿਤੰਨ ਨਾਲ ਵੇਖ ਸਕਦੇ ਹੋ x x x 

ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਨੰੂ ਪਲੱਸ ਇੱਕ ਬਾਇ ਿਤੰਨ ਪੂਰੇ ਵਰਗ ਘਟਾਓ ਚਾਰ ਗੁਣਾ ਨੌ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਿਲਿਖਆ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ ਤੁਸੀ ਂਹਣੁ ਇਸਨੰੂ ਿਲਖ ਸਕਦੇ ਹੋ ਅਤੇ of x x 
ਇਸਲਈ ਇਹ ਇੰਟੈਗਰਲ ਪਿਹਲਾਂ ਤੁਹਾਨੰੂ ਲਘੂਗਣਕ ਪਲੱਸ ਇੱਕ ਸਿਥਰਾਂਕ ਦਾ ਲਘੂਗਣਕ ਦੇਵੇਗਾ ਮ୊ ਇਸਨੰੂ ਇੱਕ ਘਟਾਓ ਚਾਰ ਬਾਇ ਕਿਹ ਸਕਦਾ ਹਾਂ। t rt c 
ਿਤੰਨ ਹੋਰ ਇੰਟੈਗਰਲ ਤੁਹਾਨੰੂ ਉਤੇੱ ਪਲੱਸ ਇੱਕ ਗੁਣਾ ਿਤੰਨ ਪੂਰੇ ਵਰਗ ਘਟਾਓ ਦੋ ਗੁਣਾ ਿਤੰਨ ਪੂਰ ੇਵਰਗ ਦੇਵੇਗਾ dx x 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਫਾਰਮੂਲਾ ਵੀ ਤੁਸੀ ਂਜਾਣਦੇ ਹੋ ਅਤੇ ਤੁਸੀ ਂਿਸਰਫ਼ ਅੰਤਮ ਇੰਟੈਗਰਲ ਦਾ ਮੁਲਾਂਕਣ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹੋ ਜੋ ਿਕ ਿਤੰਨ ਵਰਗ ਜੋੜ ਦੋ ਹੈ।  ਪਲੱਸ ਇਕ t x x 
ਤਾਂ ਇਹ ਿਤੰਨ ਵਰਗ ਦੇ ਮਾਡ ਦੇ ਲੌਗ ਦਾ ਲੌਗ ਹੋਵੇਗਾ ਪਲੱਸ ਦੋ ਘਟਾਓ ਇਕ ਘਟਾ ਚਾਰ ਗੁਣਾ ਿਤੰਨ ਇਹ ਵੱਧ ਵਰਗ ਘਟਾਓ ਇਕ ਵਰਗ ਹੈ x x dx x 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਘਟਾਓ ਦੇ ਦੋ ਗੁਣਾ ਦੋ ਗੁਣਾ ਦੋ ਗੁਣਾ ਿਤੰਨ ਲੌਗ ਆਵੇਗਾ ਪਲੱਸ ਇੱਕ ਬਾਇ ਿਤੰਨ ਘਟਾਓ ਦੋ ਗੁਣਾ ਿਤੰਨ ਓਵਰ ਜੋੜ ਇੱਕ ਸੋ x a so x x x 
ਜੋੜ ਇੱਕ ਬਾਇ ਿਤੰਨ ਜੋੜ ਦੋ ਬਾਇ ਿਤੰਨ ਅਤੇ ਿਫਰ ਸਿਥਰ ਇੱਕ ਪਿਹਲਾਂ ਹੀ ਮੌਜੂਦ ਸੀ ਇਸਲਈ ਇਸਨੰੂ ਇੱਕ ਪਲੱਸ ਦੋ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਰੱਖੋ ਜੋ ਮ୊ ਅੰਤ ਿਵੱਚ c c c a 
ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਿਲਖਾਂਗਾ।  ਨਵਾਂ ਸਿਥਰ ਤਾਂ ਅੰਤ ਿਵੱਚ ਤੁਹਾਨੰੂ ਿਤੰਨ ਵਰਗ ਪਲੱਸ ਦੋ ਪਲੱਸ ਇੱਕ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਦੋ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਘਟਾਓ ਇਹ ਚਾਰ ਰੱਦ ਕਰਨc x x x 
ਅਤੇ ਇਹ ਿਤੰਨ ਰੱਦ ਕਰਨ ਵਾਲੇ ਲਘੂਗਣਕ ਨੰੂ ਇੱਕ ਬਾਇ ਿਤੰਨ ਘਟਾਓ ਦੋ ਗੁਣਾ ਿਤੰਨ ਿਮਲਣਗੇ ਤੁਹਾਨੰੂ ਇੱਕ ਵਾਰ ਿਤੰਨ ਤୌ ਇੱਕ ਦਾ ਘਟਾਓ ਦਬੁਾਰਾ ਿਮਲੇਗਾ। ਿਤੰਨ 
ਅਤੇ ਦੋ ਬਾਇ ਿਤੰਨ ਤੁਹਾਨੰੂ ਇੱਕ ਦੇਵੇਗਾ ਤਾਂ ਇਹ ਤੁਹਾਨੰੂ ਿਤੰਨ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਜਾਂ ਿਤੰਨ ਜੋੜ ਿਤੰਨ ਿਤੰਨ ਜੋੜ ਿਤੰਨ ਪਲੱਸ ਇੱਕ ਨਵਾਂ ਸਿਥਰ ਪ୥ਾਪਤ x x x c ah 
ਕਰੇਗਾ ਇਸ ਸਮੀਕਰਨ ਨੰੂ ਇੱਥੇ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰਨ ਲਈ ਕੋਈ ਹੋਰ ਗਣਨਾ ਜਾਂ ਸਰਲੀਕਰਨ ਕਰ ਸਕਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਇਹ ਹੈ  ਅੰਤ ਿਵੱਚ ਅਸੀ ਂਦੇਿਖਆ ਿਕ ਅਸੀ ਂਇਸ ah 
ਉਦਾਹਰਣ ਨੰੂ ਿਕਵୈ ਹੱਲ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹਾਂ  ਅਸੀ ਂਉਸ ਤਕਨੀਕ ਦੀ ਵਰਤୌ ਕਰਕੇ ਜਵਾਬ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਅਤੇ ਇਸੇ ਤਰ୧ਾਂ ਅਸੀ ਂਉਦਾਹਰਣ ਵੀ ਲੈ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਿਜੱਥੇ d 
ਇਸ ਸ਼ਬਦ ਦੇ ਵਰਗ ਮੂਲ ਦਾ ਵਰਗ ਮੂਲ ਿਦੱਤਾ ਿਗਆ ਹੈ ਤਾਂ ਅਸੀ ਂਇਸ ਦੀ ਵਰਤୌ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹਾਂ 
ਇਸ ਲਈ ਅਸੀ ਂਅੱਜ ਜੋ ਿਸੱਿਖਆ ਹੈ ਉਸ ਦਾ ਸਾਰ ਕਰਦੇ ਹਾਂ। ਅਸੀ ਂਕੁਝ ਹੋਰ ਫੰਕਸ਼ਨਾਂ ਦੇ ਕੁਝ ਹੋਰ ਇੰਟੈਗਰਲ ਿਸੱਖੇ ਿਜਸ ਿਵੱਚ ਬੀਜਗਿਣਤੀ ਸਮੀਕਰਨਾਂ ਦੇ ah 
ਤਰਕਸ਼ੀਲ ਫੰਕਸ਼ਨ ਸ਼ਾਮਲ ਹੁੰਦੇ ਹਨ ਅਸੀ ਂਅਗਲੀ ਕਲਾਸ ਿਵੱਚ ਇਹਨਾਂ ਪੂਰਨ ਅੰਕਾਂ ਦਾ ਮੁਲਾਂਕਣ ਕਰਨ ਲਈ ਕੁਝ ਹੋਰ ਨਵੀਆਂ ਤਕਨੀਕਾਂ ਿਸੱਖਾਂਗੇ ਧੰਨਵਾਦ। 
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