
 เർ౲ ൮ბಗಳඝ౬  ๬౷ ಗൟಸฤ ಇಂൿ කโ ಇඞ౬  ಃಲโ ๰ತ౳ ಗಳඝ౬  ಕย෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಅโಗಳඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಈ 
ಅเූಜ౲ ಗำ ෩ಲේತ฿ಜ ಅโಗಳඝ౬  ಪഷಯฤ ಒಂൿ ඛൽბಷౣ  ෥ಗბವඝ౬  ຄಂൽฆತ౨ ๅ, කโ ຂಡ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ
ಮൡ౨  කโ ෴ವ คೕൟಯ ൪ತ౳ ವඝ౬  ಬಳ๯൤౨ ೕๅ ಎಂ්ದඝ౬  ඛೕโ ಗಮඛಸ෎ಀ ಏಃಂದฉ ಅൿ ඛಮಡ ಸ๻ಯ 
෥ഴತ౨ ං. ඛೕโ ກೋ౞  ಕಷౣ ಕರ฿ದ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ಉഴಆಂറಗ, ඛೕโ ๰ತ౳ ವඝ౬  ൟัൽಲ౵ ൽರಬ๾ൿ, 
ಆದ౪ คಂದ ಅเූಜ౲ ಗಳඝ౬  ಉഴ๼ല෷฿ಗ ൪ತ౳ โ ൡಂ෇ ಉಪ෷ಕ౨ ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෮ದಲ ಉർಹರൕ෴ಜ ෈ೕಜಗ൐ತದ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಗำ ಅಥ฿ ಬ๾ಪದಗಳඝ౬  ಒಳತಂലฆವ 
ಅเූಜ౲ ಗಳඝ౬  ๾ഴಀ൤౨ ೕๅ කඝ ඛൽბಷౣ  งಪದ ನ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ಚದರ ಮൡ౨  ಒಂൿ ೓ಕൽಂದ dx x 
൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ කโ ಅඝ౬  ๲ౙ ౷ ೕฑ ೯൤ಡ ಒಂದඝ౬  ඣೕലದ ಆຉ ಅเූಜ౲ ದย౵  ಒಂದಃౙ  ຄೕฤತ౨ ං dx x 
ಆದ౪ คಂದ ෮ದฤ කโ ಕ౳ ಮದย౵  ෴ವ ൪ತ౳ ವඝ౬  ಬಳಸಬ๾ൿ ಎಂ්ದඝ౬  කඝ ඛಮಡ ൧ೕค๯൤౨ ೕච ಈ 
ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ಪഷಯฤ කโ ෥ഴโඃචಂದฉ, කโ ಅඝ౬  ഓ౲ ඨ ಡ ಬದย๭ದฉ ಅൿ ನಮಡ ಅඝ౬  x t dx 
ඛೕഴತ౨ ං, ಇൿ ಒಂൿ ๲ಃಂി ಚದರ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ ಅ೦ౢ ತ ಅเූಜ౲  ಓ෫๺ ಎ ๲ಃಂി t i bec  
๲ౙ ౷ ೕฑ ౘ෦๭ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಪ౵ ๺ ಒಂൿ ๲ౙ ౷ ೕฑ t dt x 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ഓ౲ ඨ ಆಜฆโದคಂದ ๲ౙ ౷ ೕฑ ೯൤ಡ ಒಂൿ ೓ಕโ ಒಂൿ ಚದರ ഓ౲ ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ೯൤ಡ ಒಂൿ x x t 
೓ಕಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಆದง ಒಂൿ ೓ಕವඝ౬  ๬෥ನ౲  ಎಂൿ ൤ಡൿಆಳ౶ ಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಇൿ ඛಮಡ ഓ౲ ඨ ඛೕഴತ౨ ං  
๲ౙ ౷ ೕฑ ಪ౵ ๺ ಒඨ ඛಮಡ ൟัൽฆವ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ഓ౲ ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓ ๲ಃಂി ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓ t 
ಆದ౪ คಂದ කโ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟೕಯ ಞฆತඝ౬  ಬಳಸಬ๾ൿ ಇൿ ඛಮಡ ಚದರ ๲ಃಂി ಚದರ ඛೕഴತ౨ ං t 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵  ವಗბ ๲ಃಂി ๲ౙ ౷ ೕฑ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ലಎಋ౺  ๲ಃಂി ๲ౙ ౷ ೕฑ t t 
ಆದ౪ คಂದ ಅಂൟಮ฿ಜ  ಎರഴ ಪದಗಳඝ౬  ಇย౵  ರൿ౪ ತัಸมಞತ౨ ං ๲ಃಂി ๲ౙ ౷ ೕฑ ಮൡ౨  ๲ಃಂി ๲ౙ ౷ ೕฑ ಅඝ౬  t ta a 
ඣಂൽಡ ರൿ౪ ತัಸมಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಇದඝ౬  ඛೕโ ಅเූಜ౲  ຄರಡ ಬฉಯಬ๾ൿ ಏಃಂದฉ ಇൿ ๲ౙ ೕมฑ 
ಆಜฆโದคಂದ ಇದඝ౬  ಯ ಅเූಜ౲  ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ dt 
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  ಆಜ ಪคವൟბಸมಜං ಎಂൿ ඛೕโ ඣೕഴൟ౨ ೕค ൡಂ෇ ಸರಳ฿ದ งಪ a 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಅದඝ౬  ಯ ಅเූಜ౲ ൽಂದ ಒಂൿ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ೯൤ಡ ಏ౾ೕಕರಣದ ๭౩ ฃಂಕವඝ౬  ඛಂದdt t a 

ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ർಜൡ౨  ಮൡ౨  ඦತರ ಮ൤౨  ຄಸ ๭౩ ರ ಒಂದคಂದ කඝ ಅದඝ౬  ඡರ฿ಜ ๭౩ ರ ಎಂൿ c c c 
ಬฉ෷ൟ౨ ං౪ ೕච ಮൡ౨   ඛಮಡ ಈಛಗศ ൟัൽං ಮൡ౨  ನ ๸ීಧൽಂದ ಆ ಎಂ්ൿ ഓ౲ ඨ ಡ Ax ah t x t 
ಸಮකಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ෵ಂದ เสೕಮ ಆಜฆತ౨ ං t x a ah tan x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ කඝ ඛಂದ ಒಂದඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕච ಮൡ౨  ඛಂದ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ೯൤ಡ ๭ a t x tan inverse x 
ಇದඝ౬  කโ ෴฿ಗล චನඪನย౵ ഖౣ ಆಳ౶ ෎ಀ ෩ಲ ಅเූಜ౲ โ ಡ ๸ීඌ๭ඈ൤ ಮൡ౨  x 
ಆದ౪ คಂದ ಅಂൟಮ ಉತ౨ ರโ ನ ౽ಯბ฿ಜರ෎ಀ x 
ಆದ౪ คಂದ ಅಂൟಮ฿ಜ කโ ಅඝ౬  ෩ಲಕ ತฤඪർಗ කโ ಈ ಅඝ౬  කโ ಇย౵  ෥ലದ ಪ෴ბಯ฿ಜ t a t 
ಬದม෵ಸ෎౽ಞತ౨ ං. ಅಂൟಮ฿ಜ ಆಞವ ๰ತ౳ ๅಂದฉ, ಈಗ ෬ว ೓ಕದ ෬ว ಮൡ౨  ಒಂൿ ೓ಕโ ddx x ddx 
ಒಂൿ ತඨ เสೕಮ ඛಂದ ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ೯൤ಡ ಸಹಜ฿ಜ ಏ౾ೕಕರಣದ ๭౩ ฃಂಕದ ඦತರ කโ ಸಮಗ౳  x 

ನ ಇඣ౬ ಂൿ ಉർಹರൕಯඝ౬  ಪคಗ൐๯൤౨ ೕๅ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಪ౵ ๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ๲ౙ ౷ ೕฑ งഡ dx x 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ ๲ౙ ౷ ೕฑ ನ ವಗბ෩ಲದ ෬ว ಅඝ౬  ๸෽ೕ೧ಸยං౪ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ๼ಂൽನ ๸ದಭბದย౵  x dx 
ಬಳ๭ದ เඋನವඝ౬  කඝ ඛಮಡ ຂัඈ൤ ಮ൧౨ ෫౱  ๲ౙ ౷ ೕฑ ೯൤ಡ ಒಂൿ ೓ಕವඝ౬  ๸෽ೕ೧๯൤౨ ೕๅ. කโ ಅඃ x 
൪ತ౳ ವඝ౬  ಬಳಸಬ๾ඃ?  කඝ ಇย౵  ಅඝ౬  ഓ౲ ඨ ಡ ಬದย๭ದฉ ಏකಞತ౨ ං ಎಂൿ ඣೕഺೕಣ, ue x t 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಮ൤౨  ಅඃ คೕൟ කโ ಅඝ౬  ๲ಃಂി ๲ౙ ౷ ೕฑ ಡ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ dx tdt 
ಆದ౪ คಂದ ಆຉ ಅಂൟಮ฿ಜ ನಮಡ ಎಂ්ൿ เสೕಮಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං  ෩ಲಕ ಅಥ฿ ඦತರದ t ah tan x 
ງತದย౵  ನಮಡ ಆ ๸ීಧ ಅಗತ౲ เං෻ ಮൡ౨  ඦತರದ ງತದย౵  ನಮಡ ಆ ๸ීಧ ຂಡ ෎ಀ ಎಂൿ කโ 
ඣೕഴ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಅเූಜ౲  ಈಗ ಎಂൿ ൟฆಞತ౨ ං ๲ಃಂി ๲ౙ ౷ ೕฑ ಇൿ ๼ಂൽನ ಆຉ ನย౵  ಆಞತ౨ ං ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  කโ dx tdt 
෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ലං౪ ೕๅ ಚದರ ಮൡ౨  ೓ಕโ ಒಂൿ ಚದರ ๲ಃಂി ಚದರ ฀൤෻ ಇฆತ౨ ං, x t 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಒಂൿ ๲ಃಂി ๲ౙ ౷ ೕฑ ನ ವಗბ෩ಲ฿ಞತ౨ ං, ಅൿ ๲ಃಂി ඦ൤෻ ಇฆತ౨ ං ಮൡ౨  t t 
ಆದ౪ คಂದ ಅಂൟಮ฿ಜ කโ ๲ಃ ഔ ലഔಯඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෥ಡಬ๾ൿ  ๰ತ౳ ವඝ౬  ඡರ฿ಜ ಬಳ๭ 
ಆದ౪ คಂದ ๲ಃ ഔലഔಯ ಏ౾ೕಕರಣโ ๲ಃಂി ഔ ಪ౵ ๺ ഓ౲ ඨ ഔ ෥ഴ౲ ಲ๺ ಪ౵ ๺ ๭౩ ರದ ม಩ ඦ൤෻ ಇං ಎಂൿ ನಮಡ 
ಈಛಗศ ൟัൽං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಬಳ๯โದคಂದ ಇൿ ๲ಃ ഔ ಪ౵ ๺ ഓ౲ ඨ ഔ ಪ౵ ๺ ๭౩ ರ฿ಜං ಎಂൿ කโ ಉഴಆำ౶ ൤౨ ೕๅ.  ಮ൤౨  
ಮ൤౨  ຄೕಗ෎ಀ ඛಂದ ಡ ಮൡ౨  කඝ ಈ ಅඝ౬  ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಡ ಪ෴ბಯ฿ಜ ෥ലದฉ ಇย౵  කඝ t x t x x 
ಅඝ౬  ඛಂದ ಪഷ෷൤౨ ೕච ಆದฉ ಇย౵  කඝ ನ ๸౾ೕಣბ฿ದ ๸ීಧವඝ౬  ෵ಂದ ಪഷ෷൤౨ ೕච a tan inverse x a 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಏඝ ෥ಡ෎ಀ ಈ ಅඝ౬  ඡರ฿ಜ ಬದยಸ෎ല ಬದยಡ කඝ ๲ಃಂി ಮൡ౨  ഓ౲ ඨ ೯൤ ಇඣ౬ ಂൿ t 
ൟ౳ ಆೕನ෦ൟೕಯ ๸ීಧವඝ౬  ಬಳಸ෎ಀ ಅಂದฉ ๲ಃಂി ๲ౙ ౷ ೕฑ ಅඝ౬  ಒඨ ಪ౵ ๺ ഓඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಎಂൿ t t 
ಬฉಯಬ๾ൿ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ๲ಃ ಅඝ౬  ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ഓ౲ ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ  ๲ഡ ಬದยಡ ಅದඝ౬  ಬದม෵๯ತ౨ ං t t ti 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ කඝ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ഓ౲ ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಪ౵ ๺ ഓ౲ ඨ ಪ౵ ๺ ๭౩ ರದ ವಗბ෩ಲದ ม಩ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕච t t 
ಮൡ౨  ಅಂൟಮ฿ಜ ಈಗ ඛೕโ ಇย౵ ಂದ ๯ಲಭ฿ಜ ඣೕಡಬ๾ൿ , ๸ීಧโ ഓ౲ ඨ ഔ ಆಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ഔ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  10 เสೕಮ เสೕಮ ౽ಯბ ඛ฿ბಹಕคಂದ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಆಞತ౨ ං xya x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵  ಮൡ౨  ಇย౵  ഓ౲ ඨ เสೕಮ ഓ౲ ඨ ಆෆ ഓ౲ ಂ೬ಂഡ ಅඝ౬  ಒಂൿ ವಗბൽಂದ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ x 
ಆದ౪ คಂದ ඛಮಡ ಒಂൿ ವಗბದ ವಗბ෩ಲൽಂದ ೯൤ಡ ವಗბ෩ಲವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ಒಂൿ ಚದರ ೯൤ಡ ಒಂൿ x x x 
ಪ౵ ๺ ౽ඨ ෩ಲಕ  ಇඞ౬  ಃಲโ ಸರัೕಕರಣದ ඦತರ කඝ ಇย౵  ಆຉ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ಇൿ ಒಂൿ ೓ಕ ಮൡ౨  x 
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ಚದರ ೯൤ಡ ๸තಣბವඝ౬  ඛಂದ ූಜ๭ ಮൡ౨  ನ ม಩ ඛಂದ ಡ ม಩ ෭ನ๺ ม಩ ಡ ຄೕಞತ౨ ං x a m n n m n 
ಎಂൿ ඛಮಡ ൟัൽං 
ಆದ౪ คಂದ ಪ౳ ൤౲ ೕಕ฿ಜ ಬฉಯಬ๾ർದ ๭౩ ฃಂಕವඝ౬  ม಩ ෥ല ಈ ಅಂൟಮ฿ಜ ಆඨ ನ ಪคූ๣ಯย౵  ಅ෗ವ౲ ౾౨  x 
಄ವಲ ನ ม಩ ಮൡ౨  ವಗბದ ವಗბ෩ಲ ಮൡ౨  ನ ವಗბದ ෭ನ๺ ม಩ ඦ൤ ౽൒ತ౨ ං x x mod a plus c 
ಆದ౪ คಂದ ಅಂൟಮ฿ಜ ಈ ว౽ౙ ೈರโ ನ ವಗბ෩ಲದ ೯൤ಡ ವಗბ෩ಲದ ม಩ ಡ ౽ರಣ฿ಞತ౨ ං  mod x mod x 
೯൤ಡ ಒಂൿ ೓ಕ ಮൡ౨  ಈ ม಩ ಎ ຂಛದง ๭౩ ರ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇඣ౬ ಂൿ ๭౩ ฃಂಕඅಂൽಡ ๳ค๯โൿ ಮൡ౨  ಇದඝ౬  ๭౩ ರ฿ದ ඣಂൽಡ ಮฆກಸค๯โದคಂದ ๭౩ ರ฿ದc 1 

ಅඝ౬  ඛೕโ ಏඝ ಕฉ෷ൟ౨ ೕค ಎಂ්ൿ ඛಮಡ ൟัൽฆತ౨ ං c 1 
ಆದ౪ คಂದ ಅಂൟಮ฿ಜ ಈ ๭౩ ರ฿ದ ಎಂൿ ඛೕโ ಕฉ෷เค c 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಅඛ฀ൟ౳ ತ฿ಜฆโದคಂದ කโ ಅದඝ౬  ಇคಸಬ๾ൿ ๭౩ ರ฿ದ ฀൤෻ ಅඃ ກಸฆ c 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ೓ಕದ ෬ว ಮൡ౨  ಒಂൿ ೓ಕದ ೓ಕದ ෩ಲโ ಈ ๰ತ౳ ฿ಞತ౨ ං ಈಗ කโ ಇඣ౬ ಂൿ คೕൟಯ x dx 
ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ๾ഴಀ൤౨ ೕๅ ಅൿ ಚದರ ෭ನ๺ ಒಂൿ ೓ಕದ ෬ว ನ ಈ งಪದ ಅเූಜ౲ ฿ಜං x dx 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ ಈ คೕൟಯ ಎರഴ ೓ಕಗಳ ಅเූಜ౲ ൤ಯඝ౬  ຂಡ ಉഴ๼ല෷โൿ ಎಂ්ದඝ౬  t  
෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ല, 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵  ൤ಡൿಆಳ౶ ಬ๾ർದ ෮ದಲ ງತๅಂದฉ කโ ಅದඝ౬  ಆ ಉತ౭ ನ౬ ದ งಪದย౵  ಬฉದฉ ಈಗ කโ 
ಇย౵  ಏඝ ಪ౳ ෽ೕಜನವඝ౬  ಪഷൿಆಂലං౪ ೕๅ ಇದඝ౬  ಬฉ෷โൿ ಇൿ ช಍ೕಯ ಪದ ಮൡ౨  ಈ ช಍ೕಯ ಪದ ಮൡ౨  
ຂಛದง කโ ಅโಗಳඝ౬  ช಍ೕಯ ಪದದ ಪคූ๣ಯย౵  ಆຉ ಎಂൿ ಬฉಯฤ ๬ಧ౲ ฿ದฉ කโ มಗคಥ෦ಋ 
๰ತ౳ ವඝ౬  ಬಳ๭ಆಳ౶ ಬ๾ൿ කโ ಅದඝ౬  ෥ಡಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ෥ಡฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ ෥ഴ൤౨ ೕච ಅಂದฉ කඝ ಈ ಇಂഔಛ౳ ౲ ಂി ಅඝ౬  ಪ౳ ൤౲ ೕಕ฿ಜ 
ಬฉ෷൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ನಮ౱  ಇಂഔಛ౳ ౲ ಂി ෭ನ๺ ಇಂೋ ೯൤ಡ කඝ ಏඝ ෥ഴ൤౨ ೕච ಎಂದฉ කඝ ಪದವඝ౬  x a x 
ಎಚ౞ คಃ෵ಂದ ඣೕലದฉ 
ಆದ౪ คಂದ ಅಂಶโ ๭౩ ರ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  කඝ ൤ಡൿಆಂಡฉ ಈ ಎರഴ ಪದಗಳ ವ౲ ൞౲ ಸๅಂದฉ ಅൿ ಪ౵ ๺ ಎ ෭ನ๺ x x 
෭ನ๺ ಐ ಅಂൟಮ฿ಜ කඝ ಎರಡඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಏඝ ෥ഴ൤౨ ೕච ಎಂದฉ කඝ ಎರಡคಂದ ූಜ๭ ಞ൐๯൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ಅದඝ౬  ಎರഴ ಎ ෬ว ෭ನ๺ ಎ ඛಂದ ಞ൐๭ർಗ ಬฉಯมಞತ౨ ං  කඝ ຂัං౪ ೕචಂದฉ ಇൿ x x a well 
ಎರഴ ಏඞ ಅಲ౵   ಆದฉ ಈ ಎರഴ ಪದಗಳ ನഴเನ ವ౲ ൞౲ ಸ ಮൡ౨  a 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಅದඝ౬  ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ ෭ನ๺ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ x x a 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಅದඝ౬  ಎಚ౞ คಃ෵ಂದ ඣೕലದฉ ಇದඝ౬  ಎರഴ ූಗಗะಜ ಒಂದคಂದ ಎರഴ ಆಡย ೯൤ಡ ಪ౵ ๺ x 
෬ว เಭ೧ಸಬ๾ൿ ಎಂൿ ඛೕโ ඣೕಡಬ๾ൿ  ಇಂೋ ෭ನ๺ ಇൿ ඛಮಡ ಒಂൿ ෬ว ෭ನ๺ ಒಂൿ a x a x 
෭ನ๺ ಒಂൿ ෬ว ೯൤ಡ ಒಂൿ ඛೕഴತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ කโ ඩ౳ ฏ෗๭ದ ಪದವඝ౬  ඣೕലದฉ ෭ನ๺ ಡ ಪ౵ ๺ ಎಂൿ ಎರഴ ಪದಗะಜ x a x a 
ಪคವൟბಸมಞತ౨ ං.  ೞದವඝ౬  ช಍ೕಯ ಅಂಶ฿ಜ ಮൡ౨  ช಍ೕಯ ಪ౳ ಕರಣಃౙ  කโ มಗคಥ෦ಋ ๰ತ౳ ವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ

ಆದ౪ คಂದ කඝ ಈ ಇಂഔಗ౳ ฯ ലಎಋ౺  ಅඝ౬  ಬฉದฉ ಇಂഔಛ౳ ౲ ಂി ಅඝ౬  ಈ คೕൟಯย౵  ಅಪವತბඛೕಯತัಸมಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෭ನ๺ ಅඝ౬  ಒಂದರ ෬ว ಎರಡ౾ౙ ಂತ ಒಂൿ ಏ౾ೕಕರಣ฿ಜ ಬದม෵ಸมಞತ౨ ං. ෬ว x a x x 
෭ನ๺ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಒಂൿ ෬ว ಪ౵ ๺ ಮൡ౨  ಇದඝ౬  ඛೕโ ಸ౷ ಲ౭  ಸಮಯವඝ౬  ಸರಳತั๯ൟ౨ ೕค ಮൡ౨  ಇย౵  x adx 
เತರ൏ ಆ๭౨ ಯඝ౬  ಅเූಜ౲ ಃౙ  ෮ದฤ ಬಳ๯ൟ౨ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ඛಮಡ ෬ว ෭ನ๺ ಅඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ಮൡ౨  ೯൤ಡ ෬ว ಎರഴ ෬ว ෭ನ๺ ಒಂದඝ౬  x x x a adx 
ඛೕഴತ౨ ං  ಮൡ౨  ඦತರ ඛೕโ  ಅದඝ౬  ೎ක౬ ಜ ๸෽ೕ೧๭  ಒಂದคಂದ ಎರಡඝ౬  ಒഔౣ ಡ ෨ಂದಃౙ  ಆಂഺಯ౲ ಬ๾ൿ l 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂದคಂದ ಎರಡคಂದ ಇൿ ನ ෮ೕി ನ มಗคಥ෦ಋ ಆಞโൿ ෭ನ๺ ಎ ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ಎರഴ ಒಂൿ x 
෥ി ನ ಪ౵ ๺ ಎ ಮൡ౨  ඦತರ ಏ౾ೕಕರಣದ ๭౩ ರ฿ಜฆತ౨ ං. ಅඝ౬  ๬෥ನ౲  ಎಂൿ ൤ಡൿಆಳ౶ ಬ๾ൿ ඦತರ ಮ൤౨  x a m 
ನ ม಩ ನ ෭ನ๺ ม಩ ඛಂದ ನ ม಩ ඦ൤෻ ಇฆತ౨ ං n m 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅದඝ౬  ಒಂದคಂದ ಎರಡฏ൤ ෥ി ෭ನ๺ ಪ౵ ๺ ಮൡ౨  ಪ౵ ๺ ಅಸ෥ನ൤ಯ ม಩ x a over x a 
ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ಅเූಜ౲  ಅඝ౬  ಈ งಪದย౵  ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡมಜං ಮൡ౨  කโ ಇย౵  ಬಳ๭ದ ഔ౳ ಋ ಆຉ c i 
ಒಂൿ ೞದ฿ಜං, ಇൿ ౽౷ റ౳ ഔಋ งಪವඝ౬  ಅಪವತბඛೕಯತัಸಬ๾ർಜൡ౨ , කโ ಎರഴ ಆຉ ಅಂಶಗะಜ ah 
ಪคವൟბ๭ං౪ ೕๅ, ಇๅರവ ೞದವඝ౬  ຄಂൽฆವ ช಍ೕಯ ౽ಯბ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅඃ ഔ౳ ಋ ಅඝ౬  ಅನ౷ ෵๯ತ౨ ං ಮൡ౨  කโ ಇඣ౬ ಂൿ ๰ತ౳ ವඝ౬  ๾ഴಀ൤౨ ೕๅ කโ ಅඝ౬  ಒಂൿ dx 
ಚದರ ෭ನ๺ ವಗბದ ෬ว ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡ෎౽ದฉ ಈಗ ๼ಂൽನ ಉർಹರൕ෽ಂൽಡ කโ ಅದඝ౬  ಒಂದคಂದ x 
ಎರഴ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ಎಂൿ ඣೕಡಬ๾ൿ.  ಅಂಶದย౵  ๭౩ ರ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ๆค෻ಬฯ ಪದโ ಅย౵  ಬฆತ౨ ං ಮൡ౨  di 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅದඝ౬  ෭ನ๺ ಪ౵ ๺ ಎ ಪ౵ ๺ ಎಂൿ ಬฉಯ෎ಀ, ಅದඝ౬  ෭ನ๺ ಆರคಂದ ූಜ๭ ಪ౵ ๺ ಆಜ x x x 
ಬฉಯ෎ಀ, ಅൿ ಈ ಚൡෙბಜ ಪದದ ಅಂಶಗะದ ಅದඝ౬  ಬฉಯಬ๾ൿ  ಒಂದคಂದ ಎರಡคಂದ ಎ ಮൡ౨  ෭ನ๺ dxi x
ಅඝ౬  ෭ನ๺ ๭ಋ౺  ඛಂದ ಪ౵ ๺ ಎಋ౺  ಡ ූಜ๭ർಗ ඛಮಡ ಪ౵ ๺ ಎಋ౺  ನ ෬ว ലಎಋ౺  ನ ಅเූಜ౲ ൤ಯඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ಮൡ౨  
ಇඣ౬ ಂൿ ಅเූಜ౲ โ ෭ನ๺ ಎಋ౺  ෬ว ലಎಋ౺  ඛೕഴತ౨ ං ಇದคಂದ ඛೕโ ಎರಡคಂದ ಎರಡคಂದ ಒಂದඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค 
ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ನ ෮ೕി ನ มಗคಥ෦ಋ ಅඝ౬  ඛೕല ಇย౵ ಯವฉಡ ෴โඃ ಸಮ๲౲  ಇಲ౵  ಆದฉ ಇย౵  ඛೕโ ಈ ಪದโ ನ x x 
ಋ൏ತ౱ ಕ ෭ನ๺ ಎಂൿ ඣೕലದฉ කโ ಅದඝ౬  ಪ౳ ൤౲ ೕಕ฿ಜ ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡ෎ಀ ಮൡ౨  කඝ ಇย౵  ಪ෴ბಯದ 
ಕಲ౭ චಯඝ౬  ಮ൧౨ ෫౱  ಬಳ๭ದฉ ಅಥ฿ කඝ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಬಳ๭ದฉ ඛೕโ ಇൿ ಈ ಪದದ โ౲ ತ౭ ನ౬ ฿ದ ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ
ූಜಸมದ ෭ನ๺ ನ ෥ഴ౲ ಲ๺ ನ ม಩ ಆಞತ౨ ං ಮൡ౨  ೯൤ಡ ಏ౾ೕಕರಣದ ๭౩ ರ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ඛೕโ ඣೕಡಬ๾ൿx 

ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ ನ ಅเූಜ౲  ಏකಞತ౨ ං ಎಂ්ದඝ౬  ඛೕโ ಪค๏ೕยಸಬ๾ൿ.  ಇย౵  ಈ ನ౽ฃತ౱ ಕ ฆ  ಈ x ign 
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೉ກ౬ ಯඝ౬  ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜ ෥ഴತ౨ ං ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ ม಩ ಆෆ ෥ി ನ ಒಂൿ ม಩ ಆෆ ಎ ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ x x 
ม಩ ಮൡ౨  ಪ౵ ๺ ಏ౾ೕಕರಣದ ๭౩ ರ൤ ಇൿ ඛಮಡ ෭ನ๺ ಪ౵ ๺ ෬ว ಪ౵ ๺ ನ ม಩ ಅඝ౬  ಒಂದคಂದ ಎರഴ ඛೕഴತ౨ ං  x x 
ಏ౾ೕಕರಣದ ๭౩ ರ൤ 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ೓ಕಃౙ  ಅเූಜ౲  ෭ನ๺ ವಗბโ ಈ งಪൽಂದ ຄರຄ෨౱ ತ౨ ං, කโ ಈ ๰ತ౳ ವඝ౬  ຂಡ x 
ಅನ౷ ෵๯൤౨ ೕๅ ಎಂ්ದඝ౬  කโ ಉർಹರൕ෴ಜ ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಃಳಜನ คೕൟಯย౵  ಈ ಉർಹರൕಯඝ౬  ಆ෺ౙ  ෥ല 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡฤ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ. කโ ಒಂൿ ಆ෺ౙ ಯඝ౬  
෥ಡ෎ಀ ಅಥ฿ කโ ಪ෴ბಯವඝ౬  ෥ಡ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ಅದඝ౬  ಒಂൿ งಪಃౙ  ಪคವൟბಸ෎ಀ ಎಂൿ ನಮಡ ಈಛಗศ ൟัൽฆವ เಷಯๅಂದฉ ಆຉ කඝ ಈ 
ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ౲ಁ ෕ ๲ౙ ౷ ೕിბ ಪ౵ ๺ ഖ ෬ว ෩ฆ ෇ค ಚದರ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ  ವಗბ ಮൡ౨  ෨ಂං x x dx 
කඝ ಗಮඛ๭ದฉ ౲ಁ ෕ ನ โ౲ ತ౭ ನ౬ โ ಇಂഔಛ౳ ౲ ಂി ನย౵ ನ ಅಂಶ฿ಜං ෩ฆ ಚದರ ലಎಋ౺  ಇಂഔಛ౳ ౲ ಂി ನย౵  x x 
ಮ൧౨ ಂൿ ಅಂಶ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ನಮಡ ಉತ౨ ಮ ಆ෺ౙ ෴ಜං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅඝ౬  ๻ಀ൤౨ ೕๅ  ಋ൏ತ౱ ಕ ๆค෻ಬฯ ಆಜฆತ౨ ං xc ube t 
ಆದ౪ คಂದ ಚದರ ನ ಀฆ๾ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ว౽ౙ ೈರโ ෬ว ಚದರ ಮൡ౨  ಎರഴ ವಗბಃౙ  x dx dt dt t 
౽ರಣ฿ಞತ౨ ං, ಇൿ කโ ೓ಕದ ෬ว ෮ದಲ ಮൡ౨  ಒಂൿ ೓ಕವඝ౬  ಅ෗ไൽ౫ ಪല๭ದ ๰ತ౳ ಃౙ  ౽ರಣ฿ಞತ౨ ංx dx 

ಇൿ ಒಂൿ ಆಜฆತ౨ ං  ah a so one by two tan inverse x by a 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ಅൿ t 
ಆದ౪ คಂದ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಎರഴ ಮൡ౨  ๭౩ ರ ಏ౾ೕಕರಣൽಂದ ಅದಃౙ  ಅඝಞಣ฿ಜ ෥ಪბലಸมಜං ಈಗ ನย౵ ನ ಸಮ๲౲  t x 
ಏඝ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅದඝ౬  ಮ൤౨  ಡ ಪคವൟბಸ෎ಀ ಮൡ౨  x 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ಒಂದಃౙ  ຄೕಗ෎ಀ  ಎರಡคಂದ ಅൿ ಒಂದคಂದ ౲ಁ ෕ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ನನಡ ತඨ เสೕಮ ಘನವඝ౬  ಎರഴ ಮൡ౨  ಏ౾ೕಕರಣದ ๭౩ ರൽಂದ ඛೕഴತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ ๰ತ౳ ವඝ౬  ൟัൿಆำ౶ โൿ ಈ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡฤ ನಮಡ ಸ๻ಯ ෥ലൡ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಬฉ෷฿ಗ කโ ෴ವ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಬฉ෷ൟ౨ ං౪ ೕๅ ಎಂ්ದඝ౬  ನ෩ൽಸ෎ಀ ಉർಹರൕಡ ಇย౵  කโ 
๰ತ౳ ವඝ౬  ಬಳ๯ൟ౨ ං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ഴ฿ಗ ನಮಡ ൟัൽฆ๋൤ ಅඝ౬  ಚದರ ಮൡ౨  ಒಂൿ ೓ಕโ ഓ౲ ඨ เสೕಮ dx x x 
ඛಂದ ಞ൐๭ർಗ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ๭౩ ರ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ನ෩ൽಸ෎ಀ.  ಉർಹರൕ෺ಂದฉ ೓ಕವඝ౬  ಒಂൿ ෭ನ๺ k x x
ซ๺ ഖ ಪವฑ ๭ಋ౺  ಡ ๸෽ೕ೧๯โൿ ඦತರ ಮ൧౨ ෫౱  ඛೕโ ๯ಲಭ฿ಜ ಇย౵  ඣೕಡಬ๾ൿ කඝ ෥ಡಬ๾ൿ 
කඝ ๼ಂൽನ ಉർಹರൕಯย౵  ෥ലඈ൤ කඝ ಅದඝ౬  ಬฉಯಬ๾ൿ ಅඃ คೕൟಯย౵  කඝ ಅದඝ౬  ಚದರ ಎಂൿ x 
ಬฉಯಬ๾ൿ  ಒಂൿ ෭ನ๺ ౲ಁ ෕ ವಗბದย౵  x 
ಆದ౪ คಂದ ๰ಕ౨ ฿ದ ಆ෺ౙ ෷ ౲ಁ ෕ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಇൿ ඛಮ౱ ඝ౬  ෩ฆ ෇ค ಚದರ ಡ ಡ x t x dx ddx 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಇൿ ඛಮ౱ ඝ౬  ಚದರ ඛಂದ ಡ ෩ฆ ෩ಲಕ ಇย౵  ಒಂൿ ෭ನ๺ ಡ dt x dx dt 
ಪ෴ბಯ฿ಜ ෥ഴತ౨ ං  ವಗბ ಅඝ౬  ෩ರคಂದ ಒಂದคಂದ ෩ฆ ๭౩ ರಃౙ  ౽ರಣ฿ಞತ౨ ං, ಇൿ ಒಂൿ ෭ನ๺ t dt 

೓ಕದ ෬ว ಯ ಏ౾ೕಕರಣದ ຄರಡ ಬฆತ౨ ං , ಒಂൿ ಚದರ ෭ನ๺ ೓ಕದ ෬ว ನ ๰ತ౳ โ ඛಮಡ ൟัൽං t dt x dx 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෭ನ๺ ೯൤ಡ ๭౩ ರ฿ದ ෬ว ಪ౵ ๺ ನ ม಩ ಡ ຄೕಞತ౨ ං ಇൿ ಇย౵  ಒಂൿ ෩ฆ ม಩ ಡ x x x 
౽ರಣ฿ಞತ౨ ං ಒಂൿ ಆಜං a x t 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಒಂൿ ෭ನ๺ ෬ว ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ೯൤ಡ ಏ౾ೕಕರಣದ ๭౩ ರ൤ಯඝ౬  ෥ಪბലಸ෎ಀ ಮൡ౨t t 
ಅಂൟಮ฿ಜ කඝ  ನ  คಂದ  ม಩ ಡ ಪคವൟბಸ෎ಀ ೯൤ಡ ౲ಁ ෕  ෬ว  ෭ನ๺ ౲ಁ ෕ ಪ౵ ๺ ๭౩ ರ 1 x 1 3 x 1 x 
ಆದ౪ คಂದ ಅเූಜ౲  කඝ ಇൿ ಎಂൿ ຄರಬฆ൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ಓຉ ౘ෦๭ කඝ ಇย౵  ಒಂದคಂದ ಎರಡඝ౬  ಕึൿಆಂലං౪ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಈ ๸ದಭბದย౵  ෥ഴತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಇൿ ಒಂൿ ಆಜฆโದคಂದ ಅൿ ಒಂದคಂದ ෩ರคಂದ ಎರഴ 
ಆಜฆತ౨ ං ಆರคಂದ ಒಂದฏ൤ ಈಗ කโ ಇඃ คೕൟಯ ಇඞ౬  ಃಲโ ๰ತ౳ ಗಳඝ౬  ඣೕഺೕಣ ಅโಗಳย౵  ಒಂൿ ಮ൧౨ ಂൿ 
ಪ౳ ෨ಖ ๰ತ౳ ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಈಛಗศ ຄಂൽฆವ ವಗბದ ෭ನ๺ ವಗბದ ವಗბ෩ಲದ ෬ว ಏ౾ೕಕರಣ ಡ ಸಮකಜฆವ x dx 
ಪ౳ ౽ರದ ಸಮಗ౳ ൤ಯඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ಅโಗಳย౵  ಒಂൿ ಮ൧౨ ಂൿ ಪ౳ ෨ಖ ๰ತ౳ ฿ಜං ಆຉ ම෨ბม ಛಜ dx 
ಒಂൿ ෭ನ๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಆຉ ಛಜ ಇඃ คೕൟಯ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯඝ౬  ඣೕಡมಜං ಅൿ ඩಪ เสೕಮ ಛಜ ಇൡ౨  x x 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಈ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯඝ౬  ಮ൧౨ ෫౱  ಎಚ౞ คಃ෵ಂದ ඣೕലದฉ ಇย౵  ಇඃ คೕൟಯದඝ౬  ඛคೕ౾౹ ಸ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෴ವ ಪ෴ბಯವඝ౬  ෥ಡಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵  ಬಳಸยං౪ ೕๅ කโ ಅඝ౬  ๭ඨ ಡ ಸ෥ನ฿ಜ ಬದม෵ಸยං౪ ೕๅ ಏಃ ಆ ඩಪ ಡ x x t 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಆ ๸ದಭბದย౵  කඝ ಇย౵  1 ෭ನ๺ ๭ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಎಂಬ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕච ಅൿ t 
ඛಮ౱ ඝ౬  ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಡ ಕฉඅ෷౲ ತ౨ ං ಮൡ౨   ඦತರ ವಗბ෩ಲ ಆ ඛಯಮಗಳඝ౬  ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡฤ ನಮಡ t 
ಸ๻ಯ ෥ഴತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಪ෴ბಯ฿ಜ ෥ഺೕಣ ಇൿ ඛಮಡ ಅඝ౬  ඩಪಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ඛಮಡ ඛೕഴತ౨ ං dx t cos tdt 
ಆದ౪ คಂದ ಅเූಜ౲  ವಗბ෩ಲൽಂದ ವಗბ෩ಲൽಂದ ූಜ๭ ಎಂൿ ൟฆಞತ౨ ං ෭ನ๺ ೓ಕโ ಆຉ i  cos tdt x  
෭ನ๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ๭ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಆಜ ಬದมಞತ౨ ං, t 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಒಂൿ ವಗბವඝ౬  ๬෥ನ౲  ಎಂൿ ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕච ಅൿ ಒಂൿ ෭ನ๺ ๭ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಆಞತ౨ ං ಮൡ౨  t 
ಒಂൿ ෭ನ๺ ๭ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ವಗბ෩ಲವඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ತ౨ ං t t 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಪದโ ಆಞತ౨ ං  a cos t 
ಆದ౪ คಂದ ಅಂ౾ ಅಂಶඈ൤෻ a cos t 
ಆದ౪ คಂದ ಅಂൟಮ฿ಜ කඝ ಇย౵  ಄ವಲ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕච ಅൿ ನನ౬ ඝ౬  ಅเූಜ౲  ಪ౵ ๺ ಡ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ dt t cx 
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๭౩ ರൽಂದ ಆಂഺ෷౲ ತ౨ ං ಅเූಜ౲ โ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಅದඝ౬  ඛคೕ౾౹ ಸ෎ಀ ಏಃಂದฉ ಅൿ ಒಂൿ ෭ನ๺ x 
๲ౙ ౷ ೕฑ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ๰ತ౳ ವඝ౬  කඝ ෥ലඈ൤෻ ಒಂൿ ೓ಕ ಮൡ౨  ೓ಕಃౙ  ඛೕโ ಬಯ๭ದฉ ඛೕโ ಒಂൿ x 
೓ಕವඝ౬  ๬෥ನ౲  ಎಂൿ ൤ಡൿಆಳ౶ ಬ๾ൿ ಮൡ౨  ඦತರ ಅඝ౬  ಡ ಪคವൟბಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  ඦತರ ඛೕโ xya t 
ಬฉ෷ൟ౨ ೕค ಮൡ౨  ඦತರ ඛೕโ ว౽ౙ ೈರ ෥ഴൟ౨ ೕค ෨ಂං ಅඃ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಪഷ෷ತ౨ ං ಇඣ౬ ಂൿ ಉർಹರൕಛಜ e 

ಅඝ౬  ಚದರ ෭ನ๺ ಒಂൿ ವಗბ౾ౙ ಂತ ๼ಂൽನ ಪ౳ ಕರಣ౾ౙ ಂತ ෗ನ౬ ฿ಜං ಚದರ ෭ನ๺ ಒಂൿ ವಗბ dx x x 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๸ದಭბದย౵  කโ ෮ದฤ ෥ലದ ಪ෴ბಯโ ಃಲಸ ෥ഴโൽಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ කโ ෎ฉ ෴โದක౬ ದง ಪ෴ბಯ฿ಜ ಗಮඛಸ෎ಀ  ಎರಡඡ ಉൿಬಣ౧ ದ ๸ීಧ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಅඝ౬  ಒಂൿ ๲ಃಂി ಡ ಸಮ ಎಂൿ ๻౾ದฉ ಅൿ ನಮಡ ಸ๻ಯ ෥ಡ෎ಀ ಏಃಂದฉ ಅൿ ಚದರ x 
๲ಃಂി ಚದರ ഔ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಚದರ ಆಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ๲ಃಂി ಚದರ ഔ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಅย౵  ౽൐๭ಆำ౶ ತ౨ ං  ಹತ౨ ಃౙ  ಪคವൟბಸมಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ನಮಡ ಸ๻ಯ ෥ഴತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಇย౵ ಂದ ෴ವ ಅ෗ವ౲ ౾౨  ಪഷಯ෎ಀ ಎಂ්ದඝ౬  ඣೕഺೕಣ ಚದರ ෭ನ๺ ಒಂൿ ೓ಕโ ಒಂൿ x 
ಚದರ ๲ಃಂി ಚದರ ෭ನ๺ ಒಂൿ ವಗბ ಆຉ ๲ಃಂി ಚದರ ഔ ෭ನ๺ 1 ಮൡ౨  ಈ ๸ීಧ ನನಡ ಈಛಗศ ൟัൽං t 
ಇൿ ഓ౲ ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ t 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಒಂൿ ಚದರ ഓ౲ ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಆಜං ಮൡ౨  ಡ ຄೕಞโದคಂದ ಇൿ ನಮಡ ಸ෥ನವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං t a dx 
ඵಥದ ವ౲ ൞౲ ಸಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅඝ౬  ຄಂൽಸมಜං ಮൡ౨  ඦತರ t tan t dt 
ಆದ౪ คಂದ ಪ෴ბಯ฿ಜ ಅย౵  ಈ ಅเූಜ౲  ಅຉ ຂಡ เಕಸನತำ౶ ತ౨ ං ಎಂ්ದඝ౬  කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ le 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ഓ౲ ඨ เූಗൽಂದ ಅඝ౬  ಬದย๯ತ౨ ං , ಇದඝ౬  ವಗბದ ವಗბ෩ಲൽಂದ ූಜ๭ ಚದರ tdt dx x x 
෭ನ๺ ಒಂൿ ಚದರ ಚದರ ෭ನ๺ ಒಂൿ ೓ಕโ ಒಂൿ ಚದರ ഓ౲ ඨ ವಗბ฿ಜං ಇൿ ഓ౲ ඨ ಆಞತ౨ ං x t t 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ഓ౲ ඨ ಮൡ౨  ರർ౪ ಜං ಮൡ౨  ಅಂൟಮ฿ಜ කඝ ๲ഡ ඣಂൽಡ ಉัൽං౪ ೕච ಈ ๰ತ౳ โ ๲ಃ t  a tdt tdt 
ನ ಏ౾ೕಕರಣโ ಪ౵ ๺ ഓ౲ ඨ ನ มಗคಥ෦ಋ ಎಂൿ ನಮಡ ಈಛಗศ ൟัൽං sec t d 
ಆದ౪ คಂದ කโ ೯൤ಡ ಯ มಗคಥ෦ಋ ಅඝ౬  ಮ൤౨  ಬಳ๯൤౨ ೕๅ sec t tan t 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵ ಂದ ඣೕಡಬ๾ൿ ಆ ๲ഡ ನಮಡ ൟัൽฆವ เූಗವඝ౬  ಈ ๸ීಧൽಂದ ๯ಲಭ฿ಜ t 
෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡಬ๾ൿ ಏಃಂದฉ ಒಂൿ ๲ಃಂലಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ ๲ಃ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ෩ಲಕ ഓ౲ ඨ ഔ ಬಡ౛  ಅඁಷౣ ವ๎൬ කโ ๲ಃಂി ಮൡ౨  ഓ౲ ඨ ഔ t x a 
๸ීಧವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ 1 ಪ౵ ๺ ౘ෦๭ කโ ๸ීಧವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎಂൿ ൟั෵ค ഓ౲ ඨ ๲ಃಂി ๲ౙ ౷ ೕฑ ഔ ෭ನ๺ t 
ಒಂದರ ವಗბ෩ಲಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಇൿ ಈ ഓ౲ ඨ ഔ ಅඝ౬  ౽౺ ಋ౺  ๲ౙ ౷ ೕฑ ನ ವಗბ෩ಲವඝ౬  ಒಂൿ ಚದರ ෭ನ๺ 
ಒಂದคಂದ ಪഷಯฤ ಸ๻ಯ ෥ഴತ౨ ං ಇย౵  ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಬದย๭ කโ มಗคಥ෦ಋ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ๲ಃಂി ഔ 
ಎಂದฉ ා  ಎಂ්ൿ ನ ವಗბ෩ಲವඝ౬  ಒಂൿ ಚದರ ෭ನ๺ ಒඨ ೯൤ಡ ๭౩ ರ ಸ౷ ಲ౭  ಸರัೕಕರಣದx a plus tan t x 
ඦತರ ಮൡ౨  ಈ ๭౩ ರ ೯൤ಡ ಈ ม಩ ಅඝ౬  ൤ಡൿಆಂഴ ಇದඝ౬  ෥ി ನ ม಩ ೯൤ಡ ವಗბ෩ಲದ ๲ౙ ౷ ೕฑ ci x x x 
෭ನ๺ ಎ ವಗბವඝ౬  ಬฉಯಬ๾ൿ  ෭ನ๺ ม಩ ಎ ಪ౵ ๺ ๭ 
ಆದ౪ คಂದ ๭ ಅඛ฀ൟ౳ ತ฿ಜฆโದคಂದ කඝ ಇದඝ౬  ຄಸ ๭౩ ರ ๭ ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ಅದඝ౬  ඣೕലಆำ౶ ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಎಋ౺  ๲ౙ ౷ ೕฑ ෭ನ๺ ಒಂൿ ವಗბದ ವಗბ෩ಲದ ෬ว ലಎಋ౺  ಏ౾ೕಕರಣโ ൟฆಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈಗ ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ ಃಲโ ඛൽბಷౣ  ಅเූಜ౲ ಗัಡ කโ මෳ ბನ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ಆಋ౺  ๲ౙ ౷ ೕฑ dx 
೯൤ಡ ෈ಎಋ౺  ಪ౵ ๺ ๭ ಅඝ౬  ඣೕഺೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ คೕൟಯ ౽ಯბದ ಅเූಜ౲  ಏචಂൿ කโ ಉഴ๼ലಯ෎ಀ, ಇൿ ಎರവ งಪಗಳย౵ ಲ౵  ಎಂൿ ඛೕโ 
๯ಲಭ฿ಜ ඣೕಡಬ๾ൿ  ಚದರ ೯൤ಡ ಒಂൿ ೓ಕ ಅಥ฿ ಚದರ ෭ನ๺ කโ ຄಂൽฆವ ೓ಕ ಅಥ฿ කඝ x x 
෮ದฤ ൧ೕค๭ದ ೓ಕ ෭ನ๺ ಚದರ ಆದฉ ඛೕโ ಸ౷ ಲ౭  ෈ೕಜಗ൐ತವඝ౬  ಬಳ๭ದฉ ಇದඝ౬  ಆ งಪಗಳย౵  ಒಂದಃౙ  x 
ಪคವൟბಸಬ๾ൿ ೞದ ౽ಯბವඝ౬  ಪคೕ౾౹ ๭ ಆಡย ಚದರ ೯൤ಡ ಪ౵ ๺  ๭ ಏඝ  කโ ಇย౵  ෥ಡಬ๾ൿ ಎಂದฉ bx 
කโ ಅದඝ౬  ಈ งಪದย౵  ಬฉಯಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ನಮ౱  ෮ದಲ ಪ౳ ಯತ౬ โ ಈ ಪದಗಳඝ౬  ಪคතಣბ ೓ಕವක౬ ಜ ෥ഴโൿ, x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಚൡෙბಜ ಪದ฿ಜං ಇൿ ชಌತ౱ ಕ ಪದ฿ಜං ಃಲโ ๭౩ ರ ಪದಗำ ಇರ෎ಀ ಅದඝ౬  ๼ೕಡ ෥ಡ෎ಀ  
ಒಂൿ ಪคතಣბ ೓ಕ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಅದඝ౬  ಎಚ౞ คಃ෵ಂದ ඣೕലದฉ ඛೕโ ಏඝ ෥ಡಬ๾ൿ ಎಂ්ൿ ೓ಕ x 
ಆದ౪ คಂದ ๰ൟ౳ ೕಕರಣโ ಚದರ ಮൡ౨  ಎರഴ ಃಲโ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ಆ ๸ಒ౲ ಯ ಪ౵ ๺ ವಗბൽಂದ ಞ൐ಸ෎ಀ x x 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಅౘൽಂದ ಎರഴ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ  ಪคතಣბ ವಗბವඝ౬  ಪഷಯฤ ෨ಂൽನ ๸ಒ౲  b b ax 
ಏකಜರ෎ಀ ಎಂ්ದඝ౬  ಅಥბ෥ലಆಳ౶ ฤ ಇൿ ನನಡ ಸ๻ಯ ෥ഴತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಚದರ ಎರഴ ෈ ಎರഴ ಆಡย x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෵ಂದ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං b 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಈ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ಇย౵ ෻ ಬฉൽං౪ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ಇದರಥბ ಆຉ ๆึ  කඝ ಚದರವඝ౬  කฤౙ  ೓ಕൽಂದ ຄಂൽං౪ ೕච ಇย౵  ಅൿ ಪคතಣბ ೓ಕ฿ಞತ౨ ං p 
ಆದฉ ಅൿ ಈ ඛಂದ ಅಲ౵  c a 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಈ ವಗბವඝ౬  කฤౙ  ಒಂൿ ೓ಕൽಂದ ๳คಸ෎ಀ කඝ ಆ ವಗბವඝ౬  කฤౙ  ಒಂൿ ವಗბൽಂದ b b 
ಕึಯ෎ಀ ಮൡ౨  ඦತರ කඝ ຄಂൽං౪ ೕච  ಈ ಅඝ౬  ෩ಲಕ ಬฉಯฤ කඝ ಇย౵  ಏඝ ෥ലං౪ ೕච ಎಂದฉ ನನ౬  c a 
ಬั ೦๼ೕฃൡ ಇං  ಈ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ഷി ෥ല ಮൡ౨  ಕึ෵ค ಇದคಂದ ಈ ๸ಒ౲ ෷ ಪคතಣბ ೓ಕವඝ౬  ඣೕഴತ౨ ං 

ಚದರ ಎರഴ ෇ค ಅඝ౬  ಡ ಎರಡคಂದ ಪ౵ ๺ ෈ ಎರಡคಂದ ๸තಣბ ೓ಕ ಅಂದฉ ಅൿ ಪ౵ ๺ ඛಂದ 2 ಇലೕ x x b b x b 
೓ಕ ಈ ๸තಣბ ಪದ฿ಜං ಪದವඝ౬  කඝ ಅದඝ౬  ಪ౵ ๺ ೉ກ౬ ෽ಂൽಡ ๭ ಎಂൿ ಬฉ෷൤౨ ೕච ෭ನ๺ ෈ ೓ಕൽಂದ 
කฤౙ  ೓ಕದ ෬ว ಈ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯ ೉ກ౬  ಏඝ ಎಂൿ ನಮಡ ඛಜ฿ಜ෸ ൟัൽಲ౵  ಇൿ ಎ෈ ಮൡ౨  ๭ ෰ಲ౲ ವඝ౬  
ಅವอ෈๭ฆತ౨ ං 
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ಆದ౪ คಂದ ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ಅವอ෈๭ฆತ౨ ං  ಮൡ౨  ನ ಇൿ ಪ౵ ๺ ೉ກ౬  ಅಥ฿ ෭ನ๺ ೉ກ౬  ಆಜฆತ౨ ං ab c 
ಆದ౪ คಂದ ๬෥ನ౲ ฿ಜ කඝ ಈ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ೯൤ಡ ಅඝ౬  2 ඛಂದ ಃಲโ ຄಸ ๸ಒ౲ ಯ ౽౲ ඪಟฯ ಎಂൿ x b a x 
ಬฉಯಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಅඝ౬  ಒಂൿ ෭ನ๺ ವಗბൽಂದ 4 ೓ಕದ ෬ว ಃಲโ ๸ಒ౲ ฀൤ ಬฉಯಬ๾ൿ  කโ c b a k 
ಅඝ౬  ವಗბ ಎಂൿ ຂำ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ನನಡ ෴ವ ೉ກ౬  ౽൐๯ತ౨ ං ಎಂൿ ನನಡ ൟัൽಲ౵ ฿ದ౪ คಂದ කඝ ಎರവ 
೉ກ౬ ಗಳඝ౬  ๻ಀ൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ಧකತ౱ ಕ ೉ກ౬ ෴ಜ ීದฉ කඝ ಅದඝ౬  ಧකತ౱ ಕ ೉ກ౬ ෴ಜ ಇഴ൤౨ ೕච ಅൿ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜ ීದฉ 
කඝ ಅದඝ౬  ಇค๯൤౨ ೕච  ಆ ೉ກ౬ ෷ ಋ൏ತ౱ ಕ ೉ກ౬ ෴ಜ ಅಂൟಮ฿ಜ ಅเූಜ౲ ฿ಜං , ಅൿ ೉ಕౙ ർಜං ಎಂൿ ඛೕโ 
๯ಲಭ฿ಜ ඣೕಡಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಎರಡคಂದ ීಡ฿ಳಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಇൿ ಅඝ౬  ීಡ฿ಳದ lx b a x dx 
೦๼ೕฃತක౬ ಜ ෥ഴತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ ಸಣ౧  ನ ීಡ฿ಳ ನ ฀൤෻ ಇฆತ౨ ං ಮൡ౨  x d x d 
ಆದ౪ คಂದ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯඝ౬  ವಗბದ ෬ว ීಡ฿ಳ ನ ಆಜ ಪคವൟბಸมಞತ౨ ං  ෵ಂದ ຄರಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉi x x d a 
ಇൿ ೞದದ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ෴ಜං, ಇದඝ౬  ಈ งಪದย౵  ಬฉಯมಜං ಇൿ ౽౲ ඪಟฯ ๲ౙ ౷ ೕฑ ೯൤ಡ ෭ನ๺ ಃ ๲ౙ ౷ ೕฑ x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ౽౲ ඪಟฯ ಚದರ ೯൤ಡ ෭ನ๺ ಃ ವಗბൽಂದ ಒಂർಜฆತ౨ ං ಈಗ ಅದඝ౬  ಎಚ౞ คಃ෵ಂದ ඣೕല  ಈ x 
ಅ෗ವ౲ ౾౨ ෷ ๲ౙ ౷ ೕฑ ෬ว ೯൤ಡ ಒಂൿ ೓ಕ ಅಥ฿ ෬ว ಚದರ ෭ನ๺ ಒಂൿ ೓ಕದย౵  ಒಂർಜං, x dx dx x 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ๰ತ౳ โ ಃಲ่෫౱  ಉಪ෷ಕ౨ ฿ಗಬ๾ൿ ೉ກ౬ ෷ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜದ౪ ฉ ಇඃ ๰ತ౳ โ ඛಮ౱ ඝ౬  ನ a a 
งಪಃౙ  ಕฉඅ෷౲ ತ౨ ං  ಚದರ ෭ನ๺ ಚದರ x 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಆ ๸ීಧವඝ౬  ಒಂൿ ಚದರ ෭ನ๺ ೓ಕವඝ౬  ಸಹ ಬಳಸಬ๾ൿ, ඛೕโ ಅದඝ౬  ಉർಹರൕಯ x 
ಸ๻ಯൽಂದ ඣೕഴൟ౨ ೕค ಮൡ౨  ಅൿ ຂಡ ಅ෗ไൽ౫ ತำ౶ ತ౨ ං ಎಂ්ದඝ౬  ඣೕല 
ಆದ౪ คಂದ ඛಮಛಜ ಒಂൿ ಉർಹರൕಯඝ౬  ಆค๵ೕಣ, ಒಂಬൡ౨  ೓ಕದ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ಉഴ๼ല෽ೕಣ  ೯൤ಡ ಆฆx 

೯൤ಡ ಐൿ  x e 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ඛಮಡ ෮ದศ ຂัದ ಅඃ ಅ෗ವ౲ ౾౨  ೯൤ಡ ಪ౵ ๺ ಧකತ౱ ಕ฿ಜං Ax square bx ca 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಈ ಒಂಬൡ౨  ಚದರ ೯൤ಡ ಆฆ ಪ౵ ๺ ಐൿ ಅඝ౬  ಪ౳ ൤౲ ೕಕ฿ಜ ಬฉ෷൤౨ ೕච ಒಂಬൡ౨  ๬෥ನ౲  ಎಂൿ x x 
൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕච කඝ ಈ ಎರಡඞ౬  ಇย౵  ๻ಕ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ಒಂಬತ౨ ඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ತ౨ ං  ๬෥ನ౲  ඛೕโ ಇದඝ౬  ಚದರ ೯൤ಡ ಆฆ คಂದ ಒಂಬൡ౨  ೯൤ಡ ಐൿ x x 
คಂದ ಒಂಬൡ౨  ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಇย౵  ෥ಡ෎౽ಜฆโൿ ಇൿ ෩ಲ൫ ಚದರ ೯൤ಡ ಎರഴ ෩ฆ ೯൤ಡ ಐൿ คಂದ ಒಂಬൡ౨  x x 
ಎಂൿ ඛೕโ ๯ಲಭ฿ಜ ඣೕಡಬ๾ൿ  ಇದඝ౬  ಪคතಣბ ೓ಕ ಎಂൿ ಬฉ෵ค 
ಆದ౪ คಂದ ೓ಕโ ನ ಎರഴ ෇ค ಒಂದคಂದ ෩ฆ ಆಜฆತ౨ ං, x x 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಇದඝ౬  ಒಂದคಂದ ಒಂಬൡ౨  ಪ౵ ๺ ಮൡ౨  ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ಒಂಬൡ౨  ಮൡ౨  ඦತರ ಐದคಂದ ಒಂಬൡ౨  ಎಂൿ
ಬฉಯ෎ಀ.  ๸තಣბ ว౽ౙ ೈರโ ඛಮ౱ ඝ౬  ಒಂಬൡ౨  ೯൤ಡ ಒಂದคಂದ ෩ฆ ๸තಣბ ೓ಕಃౙ  ಕฉඅ෷౲ ತ౨ ං x 
ಮൡ౨  ඦತರ ಐದคಂದ ಒಂಬൡ౨  ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ಒಂಬൡ౨  ඛಮ౱ ඝ౬  කಲౙ คಂದ ಒಂಬತ౨ ಃౙ  ಕฉඅ෷౲ ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಪ౵ ๺ ೉ກ౬  ಈಗ කಲౙ คಂದ ಒಂಬൡ౨  ಎಂൿ කඝ ಅದඝ౬  ಎರಡคಂದ ෩ฆ තಣბ ೓ಕ ಎಂൿ 
ಬฉ෷൤౨ ೕච  ಅเූಜ౲  ಈಗ ඛඨ ෬ว ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ಅඝ౬  ๬෥ನ౲  ಪ౵ ๺ ಒඨ ා ൮౳ ೕ ๲ౙ ౷ ೕฑ ೯൤ಡ i dx e x 
ಎರಡคಂದ ෩ฆ ๸තಣბ ೓ಕ ಎಂൿ ൤ಡൿಆಳ౶ มಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಒಂಬತ౨ คಂದ ಒಂದඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಈ ಪ౵ ๺ ෩ರඝ౬  ಆຉ ಃಲโ ๸ಒ౲  ౽౲ ඪಟฯ ඛಂದ x ah x 
ಬದม෵๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಪ౵ ๺ ಒಂದคಂದ ෩ฆ ීಡ฿ಳ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x x 
ಆದ౪ คಂದ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං dx dx 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ನ ಅඝ౬  ಚದರ ಮൡ౨  ಎರഴ ෩ฆ ๸තಣბ ೓ಕವඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค x d x x 
ಆದ౪ คಂದ ಅಂൟಮ฿ಜ කඝ ಒಂಬತ౨ คಂದ ಒಂದඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕච ಇൿ ಚದರ ೯൤ಡ ಒಂൿ ಚದರ ಚದರ ೯൤ಡ x x 
ಒಂൿ ೓ಕದ ಅเූಜ౲  ಈಗ ನನಡ ൟัൽං  1 by a 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಇย౵  1 ಮൡ౨  ಪ౵ ๺ ๭౩ ರ by 2 by 3 tan inverse x by a so x by two by three 
ಏ౾ೕಕರಣವඝ౬  ๻ಀ൤౨ ೕච, 
ಆದ౪ คಂದ ಃಲโ ว౽ౙ ೈರದ ඦತರ ๸ಒ౲ ෷ ಆರคಂದ ಒಂದಃౙ  ൟฆಞತ౨ ං ಎಂൿ කඝ ඣೕಡಬ๾ൿ, ಈ ෩ฆ 
ರൿ౪ ತำ౶ ತ౨ ං ಇย౵  ෩ฆ ಎರഴ ಆฆ ತඨ เสೕಮ ෩ฆ ීಡ฿ಳ ಆದฉ ౽౲ ඪಟฯ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ನ ೉ಕౙ  x x x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಪ౵ ๺ ಒಂದคಂದ ෩ฆ ೯൤ಡ ඛฏತರ ๼ಂಜคತ ಮൡ౨  ಅಂൟಮ฿ಜ කโ ಅದඝ౬  ಇನ౬ ๠ౣ  x 
ಸರಳತัಸฤ ಬಯ๭ದฉ කඝ ಅದඝ౬  ಒಂದคಂದ ಆฆ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ತඨ เสೕಮโ ಈ ෩ರඝ౬  ಎರഴ ಒಳಡ
ಪคಚ෵๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ೧  ಐํ ෦ ൟ౳ ೕ ಪ౵ ๺ ಒඨ ා ഖ x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ನನ౬ ඝ౬  ൟ౳ ೕ ා ഖ ಪ౵ ๺ ಒඨ ා ഖ ಎಂൿ ෥ഴತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ ෩ฆ ಎಋ౺  ಪ౵ ๺ ಒඨ ා ഖ ಪ౵ ๺ ๭౩ ರ ಏ౾ೕಕರಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ಆຉ කඝ ຄೕಞವ ಬದฤ කඝ ൤ಡൿಆಂಡ ಅඃ ಉർಹರൕಯඝ౬  ൧ೕค๯൤౨ ೕච කโ ຄೕದ 
คೕൟಯย౵  කโ ෎ฉ ർคಯย౵  ຄೕಗಬ๾ൽൡ౨  ಏಃಂದฉ ಅಂൟಮ฿ಜ ಇย౵ ಂದ ൤ಡൿಆಳ౶ ෎౽ದ ಆสೕಚච෺ಂದฉ 
කโ ಇದඝ౬  ຂಛದง ಪคතಣბ ೓ಕ฿ಜ ෥ಡ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಇย౵  ಏඝ ෥ಡಬ๾ൿ ಆದฉ ಆฏಭದย౵  ඛೕโ ෥ಡ෎ಃಂൿ කඝ ඛಮಡ ಎಚ౞ คಸ෎ಀ ຄೕಜ ಮൡ౨  
ඛೕโ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ಪคಹคಸ෎ಀ ಆຉ ಆຉ කโ ಅโಗಳඝ౬  ඦತರ ಪഷದ คೕൟಯย౵  ඛೕโ ಈ ಆสೕಚචಗಳඝ౬  
ಬಳಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂಬൡ౨  ಚದರ ೯൤ಡ ಆฆ ಪ౵ ๺ ಐൿ ಇൿ ෩ฆ ೓ಕವඝ౬  ຄರൡಪല๭ ෎ชඞ ಅಲ౵  ಎಂൿ x x x 
කඝ ๯ಲಭ฿ಜ ඣೕಡಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ෩ฆ ವಗბ ಮൡ౨  ಇൿ  ಎರಡඡ ಪದโ ෩ฆ ನ ಎರഴ ෇ค ಏඞ ಅಲ౵  x x 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಇย౵  ಒಂದඝ౬  ๳ค๯ವ ෩ಲಕ ಅದඝ౬  ಪคතಣბ ೓ಕವක౬ ಜ ෥ಡಬ๾ൿ 
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ಆದ౪ คಂದ ಐൿ ಈಛಗศ ಇฆโದคಂದ කඝ ಅದඝ౬  ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ශೕฑ ಆಜ เಭ೧ಸಬ๾ൿ ಇದคಂದ ಈ ๸තಣბ 
ಪದโ ನನ౬ ඝ౬  ෩ฆ ಆಜ ෥ഴತ౨ ං  ೯൤ಡ ಒಂൿ ๸තಣბ ೓ಕ ಮൡ౨  කฤౙ  ๼ೕಡ  ತౘಣๆ කඝ ಈ ಅเූಜ౲  x i
ಅඝ౬  ෩ฆ ೯൤ಡ ಒಂൿ ๸තಣბ ೓ಕ ಮൡ౨  කಲౙ ರ ෬ว ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ಮൡ౨  ෩ฆ ಪ౵ ๺ x dx x 
ಒಂൿ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ಪ෴ბಯ฿ಜ ෥ಡಬ๾ൿ t 
ಆದ౪ คಂದ ෩ฆ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං dx dt 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಅเූಜ౲ โ ෩ರคಂದ ಆಜ งඩಂತರತำ౶ ತ౨ ං  ಇದඝ౬  ಒಂದคಂದ ෩ฆ ຄರಡ ൤ಡൿಆ ౶ั  ಇൿ dt 
ನಮ౱ ඝ౬  ๲ౙ ౷ ೕฑ ೯൤ಡ ಎರഴ ๲ౙ ౷ ೕിბ ಆຉ ෥ഴತ౨ ං ಅൿ ෨ಂං ಒಂದคಂದ ෩ರಃౙ  ౽ರಣ฿ಞತ౨ ං ಈ ๰ತ౳ โ t 
ಈಗ ನಮಡ ൟัൽฆವ ಒಂൿ ತඨ เสೕಮ ා ഖ ඛಂದ ಎರഴ ಪ౵ ๺ ๭౩ ರ฿ಜං ಮൡ౨  ನಮಡ ಈಗ ൟัൽං t t t 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಒඨ ා ๭ಋ౺  ഓ౲ ඨ ಇನ౷ ๺ბ ൟ౳ ೕ ಎಋ౺  ಪ౵ ๺ ಒඨ ා ഖ ಪ౵ ๺ ๭ ಅඝ౬  ຄರൡಪല๭ ෎ชඞ ಅಲ౵ , 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ๼ಂං ಗಮඛ๭ದ ಅඃ ಫย൞ಂಶ฿ಜං, ෨ಂං කඝ ඛಮಡ ಇඣ౬ ಂൿ คೕൟಯ ಉർಹರൕಯඝ౬  
൧ೕค๯൤౨ ೕච ಇඃ คೕൟಯ ಆสೕಚච෽ಂൽಡ කโ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ಪคಹคಸಬ๾ൿ ಆಡยಯ ವಗბದ ವಗბ෩ಲದ 
෬ว ಅඝ౬  งඪ๭ ೯൤ಡ ೯൤ಡ ಮ൤౨  ಕಲ౭ ච෷ ಒಂඃ ಆಜฆತ౨ ං, කโ ಈ ಆಡย ೓ಕ ಮൡ౨  ೯൤ಡ dx bx c bx c
ಅඝ౬  ಚದರ ೯൤ಡ ಃಲโ ೓ಕವඝ౬  ෭ನ๺ ෥ല ಅಥ฿ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜದ౪ ฉ ಬฉಯฤ ๬ಧ౲ ฿ಞತ౨ ං  ಇൿ x k a 

ಆಜರಬ๾ൿ ಎಂൿ ๲ౙ ౷ ೕฑ ෭ನ๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ wri tten ah k x 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಪದದ งಪವඝ౬  ಅವอ෈๭ ಈ ಪದವඝ౬  ๼ಂൽನ ಪ౳ ಕರಣඈ൤෻ ಈ งಪದย౵  ಒಂದಃౙ  ಪคವൟბಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ඛಮಡ ಉർಹರൕಯ ಸ๻ಯൽಂದ ൧ೕค๯൤౨ ೕච  ಉർಹರൕಡ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಮൡ౨  ಎರഴ ಪ౵ ๺ ഖ x x 
ವಗბ෩ಲದ ෬ว dx, 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಇย౵ ಂದ ๯ಲಭ฿ಜ ඣೕഴ๋൤ ಇൿ ಚದರ ೯൤ಡ ಎರഴ ಎಂൿ කඝ ಇย౵  ಒಂದඝ౬  ๳ค๭ದฉ x x 
ಇൿ ಪคතಣბ ೓ಕವඝ౬  ෥ഴತ౨ ං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಇದඝ౬  ๼ೕಡ ಬฉಯಬ๾ൿ ನ ವಗბ෩ಲದ ෬ว ೯൤ಡ ಒಂൿ ๸තಣბ ೓ಕ ಮൡ౨  ಒಂൿ x dx 
ຄಸ ๆค෻ಬฯ ෩ಲಕ ಪ౵ ๺ ಒಂದඝ౬  ಬದย๭ ඛೕโ ಄ವಲ ෎ชඞ ಅಲ౵  ಎಂൿ ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ x t dx dt 
ಇದคಂದ ಈ ಅเූಜ౲ โ ವಗბದ ವಗბ෩ಲದ ෬ว ಆಜ ಪคವತბච෴ಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ๰ತ౳  ๲ౙ ౷ ೕฑ ನ t dt x 
ವಗბ෩ಲದ ෬ว ೯൤ಡ ಒಂൿ ೓ಕโ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಒಂൿ มಗคಥ෦ಋ හౘඨ ಆಜං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං dx x 
ಆದ౪ คಂದ ෬ว ವಗბ ಮൡ౨  ೓ಕದ ಈ ๰ತ౳ ವඝ౬  කโ ಈಛಗศ ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ലං౪ ೕๅ ಇൿ ನ ah dx x mod x 
ವಗბ෩ಲ ಮൡ౨  ವಗბದ ವಗბ෩ಲ ಮൡ౨  ಒಂൿ ವಗბ ಮൡ౨   ೯൤ಡ ಇฆๅ x const  
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ಏ౾ೕಕರಣದ ๆค෻ಬฯ ಆಜං t 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ವಗბದ ಪ౵ ๺ ವಗბ෩ಲ ಮൡ౨  ಒಂൿ ෮ೕി ೯൤ಡ ಏ౾ೕಕರಣದ ๭౩ ರ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ ಪ౵ ๺ t t x 
ಒඨ ಅඝ౬  ຄರൡಪല๭ ෎ชඞ ಅಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ඛಮಡ ನ ವಗბ෩ಲವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ಮൡ౨  ಒಂൿ ೯൤ಡ ವಗბ  ನ งഡ ಪ౵ ๺ ಒඨ රฯ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಪ౵ ๺x x 
ಒඨ ಎಋ౺  ಪ౵ ๺ ಒඨ රฯ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಪ౵ ๺ ಒඨ ಪ౵ ๺ ๭ ಇದඝ౬  ඛೕโ ಬಯ๭ದย౵  ๲ౙ ౷ ೕฑ ೯൤ಡ ಎರഴ ಪ౵ ๺ ഖ ಎಂൿ x x 
ಬฉಯಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಅದඝ౬  ಬಳ๯โದฌಂൽಡ ඣೕಡಬ๾ൿ ಈ ๰ತ౳ โ ಆຉ ಈ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ഴโൿ
ൡಂ෇ ๯ಲಭ฿ಜං, කโ ೯൤ಡ งಪವඝ౬  ຄಂൽฆವ ಇಂഔಛ౳ ౲ ಂി ಅඝ౬  ຄಂൽฆ฿ಗ ಈ ಉർಹರൕಗำ px q 
ಮತ౨ ๠ౣ  ಅನ౷ ಯಗಳඝ౬  ຄಂൽฆತ౨ ๅ, ಇൿ ಆಡย ವಗბ ಮൡ౨  ೯൤ಡ ಅಥ฿ ಪ౵ ๺ ಅඝ౬  ಆಡย ವಗბದ bx c px q 
ವಗბ෩ಲൽಂದ ූಜ๭  ೯൤ಡ ೯൤ಡ bx c 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಎರഴ මෳ ბಗಳඝ౬  ๾ഴಀ൤౨ ೕๅ ah 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಪ౵ ๺ මෳ ბನ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ೯൤ಡ ೯൤ಡ ಅඝ౬  ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡ෎ಀ x q ax square bx c 
ಅಥ฿ කโ ೯൤ಡ මෳბ ಅඝ౬  ವಗბ෩ಲದ ෬ว ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡ෎ಀ ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ. ಆಡย px q 
๬ౙ ౷   re plus bx plus c 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಎರവ ಅเූಜ౲ ಗಳ ෰ಲ౲ ෥ಪನ౽ౙ ಜ ಎರಡ ౙಁ  ౽ಯბเඋನโ ಒಂඃ คೕൟಯർ౪ ಜං , ಬಳಸมಞವ 
๰ತ౳ ಗำ ಅโ ಸ౷ ಲ౭  ෗ನ౬ ฿ಜฆತ౨ ๅ ಏಃಂದฉ ಇย౵  ವಗბ෩ಲเං 
ಆದ౪ คಂದ ಆ ವಗბ෩ಲ ๰ತ౳ ಗำ  ಬಳಸมಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಇย౵  ಒಂൿ ೓ಕ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಆ ಪคතಣბ ೓ಕ ๰ತ౳ ಗಳඝ౬  ಬಳಸมಞโൿ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅโಗಳย౵  ಒಂದඝ౬  ಆ෺ౙ  ෥ഺೕಣ ಆຉ ಇย౵  ಈ ෮ದಲ ಉർಹರൕಯඝ౬  ಆค๵ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯඝ౬  ಪคಹคಸฤ කඝ ಅದඝ౬  ಐ ಒඨ ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕච ಮൡ౨  කඝ ಅದඝ౬  ಐ ഖ ಎಂൿ 
ಕฉ෽ೕಣ  ಐ ಒಂದඝ౬  ಪคಹคಸฤ කโ ෥ഴโඃචಂದฉ, ೞದದ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯ โ౲ ತ౭ ನ౬ ฿ದ ಃಲโ ๭౩ ರ ಸಮಯಗะಜ 
කโ ೯൤ಡ ಅඝ౬  ಬฉ෷൤౨ ೕๅ  ಅൿ ಆಡย ಚದರ ೯൤ಡ ೯൤ಡ ಮൡ౨  ೯൤ಡ ಮ൧౨ ಂൿ ๭౩ ರ ಆಜฆವpx q bx c b 
ಃಲโ ಅ೦ౢ ತ ๭౩ ฃಂಕಗಳඝ౬  ඛಧბคಸมಞತ౨ ං  ඦತರ ಎಚ౞ คಃ෵ಂದ ಗಮඛ๭ ಅಂಶโ ช಍ೕಯ ಪದ ೞದโ ಒಂൿ 
ಚൡෙბಜ ಪದ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಈ ಚൡෙბಜ ಪದವඝ౬  ಪ౳ ൤౲ ೕ౾๭ದฉ ඛೕโ ช಍ೕಯ ಪದವඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಎರഴ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಗಳඝ౬  ຄೕยಸಬ๾ൿ ช಍ೕಯ ಅ෗ವ౲ ౾౨  ಈ ಅ෗ವ౲ ౾౨  ඛಮಡ ช಍ೕಯ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯඝ౬  
ඛೕഴತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ๸ದಭბದย౵  ಮ൧౨ ಂൿ ๭౩ ರ฿ದ ೯൤ಡ ಇದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಇඣ౬ ಂൿ ಚൡෙბಜ px q 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಚൡෙბಜ ಪದವඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ ೯൤ಡ ೯൤ಡ ಈ ಆಡย ೓ಕದ ax square bx c 
ವ౲ ൞౲ ಸವඝ౬  ೯൤ಡ ೯൤ಡ bx c 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಏකಞತ౨ ං ಎಂ්ದඝ౬  ඣೕഺೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಮൡ౨  ಈ ಪದದ ವ౲ ൞౲ ಸโ ඛಮಡ ಎರഴ ෇ค ಆಡย ಮൡ౨  ೯൤ಡ ಅඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ಮൡ౨  px q b b 
ಅಂൟಮ฿ಜ කඝ ຄೕยಃ ෥ലದฉ ಆຉ ಇโ ಎರവ ಬൽಯย౵ ฆವ ಬ๾ಪඅೕ౾౨ ಗะಜๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಅโಗಳඝ౬  ຄೕยಸಬ๾ൿ. කඝ ಇย౵  ನ ಞ൏ಂಕವඝ౬  ಪഷಯ෎ಀ ಇย౵  ನ ಞ൏ಂಕโ ಎರഴ ಪഖౣ  x x 
೉ಕౙ ർಜං ීಡ฿ಳ ಮൡ౨  ಇย౵  ๭౩ ರ ಪದโ ීಡ฿ಳ ඦ൤ ಇರ෎ಀ ಈ ๸ීಧವඝ౬  ಈ a q a time b plus b 
ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯඝ౬  තซಸฤ  ൣಪ౨ ฃಜರ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಈಗ ಸ෦ೕಕರಣಗಳඝ౬  ඣೕലದฉ ඛೕโ ಎರഴ ๆค෻ಬฯ ಗಳย౵  ಎರഴ ಸ෦ೕಕರಣಗಳඝ౬  ຄಂൽൽ౪ ೕค 
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ಎಂ්ൿ ನಮಡ ൟัൽಲ౵ , ನಮಡ ಎಂದชඝ ಎಂൿ ൟัൽಲ౵  ಆದฉ කโ ಎರഴ ಸ෦ೕಕರಣಗಳඝ౬  ಪഷൿಆಂലං౪ ೕๅ v 
ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ කโ ๭ෳ ෥ಡಬ๾ൿ  ಅโಗಳඝ౬  ಪคಹค๭ 
ಆದ౪ คಂದ ෮ದಲ ಸ෦ೕಕರಣൽಂದ ඛೕโ ๯ಲಭ฿ಜ ಅඝ౬  ಎರഴ ඛಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ಜ ಪคಹคಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  a a p 
ඦತರ ඛೕโ ಇย౵  ಅඝ౬  ಬದยಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  ඛೕโ ಅඝ౬  ಪคಹคಸಬ๾ൿ a b 
ಆದ౪ คಂದ ಅಂൟಮ฿ಜ ಈ ಸ෦ೕಕರಣಗัಂದ ඛಮ౱  ಏචಂൿ ඛೕโ ൟัಯಬ๾ൿ ඛಮ౱  ಏචಂൿ ൟัಯಬ๾ൿ ಮൡ౨  a b 
ඛಮ౱  ಮൡ౨  ෴โൿ ಎಂൿ ඛಮಡ ൟัದ ඦತರ ඛೕโ ಅโಗಳඝ౬  ಇย౵  ಮ൤౨  ಬದย๭ ಮൡ౨  ඦತರ ಈ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯย౵a b 
ಈ ೯൤ಡ ಅඝ౬  ಈ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯ ෩ಲಕ ಬದม෵๭ ಮൡ౨  ಈ ಅเූಜ౲ ൤ಯඝ౬  ยೕඛಯคഔ ඩ౳ ಪഔბಯඝ౬  px q 
ಬಳ๭ಆಂഴ ಎರഴ ූಗಗะಜ ಒഷ෵ค 
ಆದ౪ คಂದ ෮ದಲ ූಗโ ຄಂൽฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ෥ಡಬ๾ൿ  ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ಬฉ෵ค ಇย౵  ಈ ಅเූಜ౲  කඝ ಒಂൿ ಇದඝ౬  ಈ ಎರഴ ූಗಗะಜ 
เಭ೧ಸมಞโൿ ෮ದಲ ූಗโ ීಡ฿ಳವඝ౬  ຄಂൽฆತ౨ ං ಆෆ ಏಋ౺  ๲ౙ ౷ ೕฑ ೯൤ಡ ೯൤ಡ ා ಏಋ౺  d dx bx c 
๲ౙ ౷ ೕฑ ಪ౵ ๺ ೯൤ಡ bx cdx 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಏಃಂದฉ ಈ ೯൤ಡ ಒಳಗഷ ಇං ๭౩ ರ฿ಜ ຄರಡ ൤ಡൿಆಳ౶ มಜං ೯൤ಡ ಇಂഔಗ౳ ฯ ಒඨ ಓವฑbx  q b 
ಏಋ౺  ๲ౙ ౷ ೕฑ ಪ౵ ๺ ෈ಎಋ౺  ಪ౵ ๺ ๭ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಈ ೞದದ ಪದವඝ౬  ಎಚ౞ คಃ෵ಂದ ಗಮඛ๭ದฉ ಈಗ ನನಡ ಈ ಅ෗ವ౲ ౾౨  ಈಛಗศ ൟัൽං  ಇ කඝ ಇದඝ౬  
ຄಸ ๆค෻ಬฯ ಆಜ ൤ಡൿಆಂಡฉ ಈ ಇಂഔಗ౳ ฯ มಗคಥ෦ಋ හౘඨ ಆಜ ಬฆವವฉಟ ಇൿ ಬฆತ౨ ං, ಇದඝ౬  
ಮ൧౨ ෫౱  කඝ ಪคතಣბ ೓ಕ฿ಜ ಪคವൟბ๯൤౨ ೕච ಮൡ౨  ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  කඝ ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡಬ๾ൿ. ಒಂൿ ಉർಹರൕ෺ಂದฉ ಇದඝ౬  ຂಡ ෰ಲ౲ ෥ಪನ 
෥ಡಬ๾ൿ ಮൡ౨  ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಇඃ เඋನವඝ౬  ಪ౳ ಕರಣಃౙ  ಬಳಸมಞತ౨ ං ಆದฉ ಆ ๸ದಭბದย౵  ಏකಞತ౨ ං ಎಂದฉ 
ಉತ౭ ನ౬ โ ಇย౵  ౽൐๭ಆำ౶ ತ౨ ං ಮൡ౨  ೞದโ ವಗბ෩ಲವඝ౬  ຄಂൽฆತ౨ ං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಆ ๸ದಭბದย౵   ඛೕโ งഡ ෩ಲಕ 1 ಅඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ಮൡ౨  ඛೕโ ಸಹ ඛೕโ ෰ಲ౲ ෥ಪನ t 
෥ಡಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ಸಮ๲౲ ෴ಞโൽಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಅದඝ౬  ಉർಹರൕಯ ಸ๻ಯൽಂದ ඛಮಡ ൧ೕค๯൤౨ ೕච 6 ෭ನ๺ 2 ಅඝ౬  ෩ฆ ಚದರ ೯൤ಡ x x 
ಎರഴ ෭ನ๺ ಒಂൿ ූಜ๭  x dx 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ๯ಲಭ฿ಜ ඣೕಡಬ๾ൿ ಇൿ ಪ౵ ๺ งಪವඝ౬  ಆಡย ಚದರ ಮൡ౨  ೯൤ಡ ඛಂದ ූಜ๭ px q bx c 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈಗ ಅ෗ไൽ౫ ಪല๭ದ ಕಲ౭ චಯඝ౬  ಬಳ๵ೕಣ ಆฆ ෭ನ๺ ಎರഴ අಡ౥ ർಜ ಬฉಯ෎ಀ ೞದದ x dx 
෩ฆ  ಚದರ ೯൤ಡ  ಎರഴ ಪ౵ ๺ ಒඨ ಪ౵ ๺ ෈ ಇದರ ವ౲ ൞౲ ಸโ ඛಮಡ ಆฆ ಪ౵ ๺ ಎರഴ ಒಂൿ ෇ค ಆฆ x x x x 
೯൤ಡ ಎರഴ ಪ౵ ๺ ෈ ඛೕഴತ౨ ං ಎಂൿ ඛಮಡ ൟั෷ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಆฆ ෭ನ๺ ಎರഴ ಒಂൿ ෇ค ಆฆ ಪ౵ ๺ ෈ ಅඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ಇൿ ඛಮಡ ಬಹಳ ๯ಲಭ฿ಜ ඛೕഴತ౨ ං x x 
ಇย౵  ಎರഴ ಪದಗಳඝ౬  ຄೕยಸಬ๾ൿ ಇൿ ಆฆ ಆಡย ಆರಃౙ  ಸಮ 
ಆದ౪ คಂದ ಇರ෎ಀ ಒಂದಃౙ  ಸಮ ಮൡ౨  ಇൿ ಎರಡರ ಪ౵ ๺ ෈ ෭ನ๺ ಎರಡಃౙ  ಸಮ a 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ಆಜฆโದคಂದ ಇൿ ಆಞโൿ ಆຉ ෭ನ๲౛  ಸಮ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ෈ಯ කฤౙ  ෍ว ಎರಡಃౙ  ಸಮ a b 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ ශೕฑ ซഡ ಡ ಸಮ b 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ಇಂഔಛ౳ ౲ ಂി ನย౵  ಬದย෴ಜ කඝ ಪഷ෷โൿ ಏචಂದฉ කඝ ಈ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ෷ ಒಂൿ 
෇คಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂ්ದඝ౬  කඝ ෮ದฤ ಬฉ෷൤౨ ೕච ෩ಲಕ ෩ฆ ೓ಕದ ಮൡ౨  ಎರഴ ಪ౵ ๺ d x dx x 
ಒඨ ಎಲ౵ ವඞ౬  ෩ฆ ೓ಕൽಂದ ූಜ๭ ಎರഴ ೯൤ಡ ಒಂൿ ඦತರ ඛೕโ ඡರ฿ಜ ಈ ಪದವඝ౬  ಆฆ ಪ౵ ๺ x x dx x 
ಎರഴ ಎಂൿ ෈ ෵ಂದ ූಜಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಎಂ්ൿ ෩ฆ ೓ಕದ ෬ว ಒಂದರ ෭ನ๺ කฤౙ  ಅเූಜ౲ ฿ಜං  ೯൤ಡ ಎರഴ ෭ನ๺ ಒಂൿ b x x 
ౘ෦๭ ಇย౵  ෭ನ๺ ಒඨ ಇൿ ಁಡ ෭ನ๺ ಒඨ ಆಜං ౘ෦๭, ಈ ಪದವඝ౬  ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ലದ ඦತರ ಆຉ , කඝ ಈ 
๸ಒ౲ ಯඝ౬  ಎಂൿ ಆค๭ದฉ කඝ ಇย౵  ಪഷ෷โൿ ಯ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ෭ನ๺ කฤౙ  ෇ค ಈ ಪದವඝ౬  t dt t 
ಇย౵  ෩ฆ ಚದರ ೯൤ಡ ಎರഴ ಪ౵ ๺ ಒಂൿ ಮ൤౨  ಅඃ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಬಳ๭ ಎಂൿ ඛೕโ ඣೕಡಬ๾ൿ කโ x x 
෮ದศ ෥ലඈ൤ ಇย౵  කโ ෮ದฤ ಒಂದඝ౬  ෩ฆ ຄರಡ ಆ෺ౙ  ෥ഺೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ಎಂൿ ಪ౳ ൟඛඌಸಬ๾ൿ ಚದರ ಮൡ౨  ಎರಡคಂದ ෩ฆ ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ඛೕโ dx x x 
๯ಲಭ฿ಜ ಚದರ ಮൡ౨  ಎರഴ ෩ฆ ඣೕಡಬ๾ൿ ෭ನ๺ ಒಂದඝ౬  ಪ౵ ๺ ಒಂದคಂದ ෩ฆ ๸තಣბ ಚದರ x x x 
෭ನ๺ කಲౙ คಂದ ಒಂಬൡ౨  ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ಮൡ౨  ඛೕโ ಈಗ ಅದඝ౬  ಬฉಯಬ๾ൿ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಅเූಜ౲ โ ෮ದฤ ඛಮಡ มಗคಥ෦ಋ ಆഔბಯ มಗคಥ෦ಋ ಅඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ಮൡ౨  ๭౩ ರವඝ౬  t 
ඛೕഴತ౨ ං, කඝ ಅದඝ౬  ๭ ಒඨ ෭ನ๺ ශೕฑ ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕච ෩ฆ ಇತರ ಅเූಜ౲ โ ඛಮಡ ෬ว ೯൤ಡ dx x 
ಒಂದคಂದ ෩ฆ ๸තಣბ ಚದರ ෭ನ๺ ಎರഴ ෩ฆ ๸තಣბ ೓ಕವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๰ತ౳ โ ඛಮಡ ൟัൽං ಮൡ౨  ಅಂൟಮ ಅเූಜ౲  ಅඝ౬  ඛೕโ ಸರಳ฿ಜ ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡಬ๾ൿ ಅൿ t 
෩ฆ ಚದರ ೯൤ಡ ಎರഴ ಆಜං  ಪ౵ ๺ ಒඨ x x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෩ฆ ಚದರ ೯൤ಡ ಎರഴ ෭ನ๺ ಒಂൿ ෭ನ๺ ශೕฑ ා ൟ౳  ෮ೕി ನ ม಩ ನ ม಩ ಆಜฆತ౨ ං x x 
ಇൿ ๲ౙ ౷ ೕฑ ෭ನ๺ ಒಂൿ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಆಜං dx x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෭ನ๺ ನ ಎರഴ ෩ฆ ෇ค ಎರഴ ෇ค ಬฆತ౨ ං ෭ನ๺ ഖ ൮౳ ೕ x a so x plus one by three 
ಓವฑ ೯൤ಡ ೯൤ಡ ಮൡ౨  ඦತರ ๭౩ ರ฿ದ ಆಗศ ಇൡ౨  x a so x plus one by three two by three c one 
ಆದ౪ คಂದ ಎಂൿ ๻౾ ಅದඝ౬  කඝ ಅಂൟಮ฿ಜ ಎಂൿ ಬฉ෷൤౨ ೕච  ຄಸ ๭౩ ರ ๭ c one plus c two a 
ಆದ౪ คಂದ ಅಂൟಮ฿ಜ ඛೕโ ෩ฆ ಚದರ ೯൤ಡ ಎರഴ ೯൤ಡ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಎರഴ ෭ನ๺ ಒಂൿ x x x 
෭ನ๺ ಈ කฤౙ  ರൿ౪ ತำ౶ ತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ෩ฆ ರൿ౪  มಗคಥ෦ಋ ಅඝ౬  ಒಂದคಂದ ෩ฆ ෭ನ๺ ಎರಡคಂದ 
෩ฆ ඛಮಡ ಮ൤౨  ಒಂದคಂದ ෩ฆ ಒಂದคಂದ ෭ನ๺ ඛೕഴತ౨ ං ෩ฆ ಮൡ౨  ಎರഴ ෩ฆ ඛಮಡ ಒಂದඝ౬  
ඛೕഴತ౨ ං 
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ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ඛಮಡ ෩ฆ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಅಥ฿ ෩ฆ ೯൤ಡ ෩ฆ ಪ౵ ๺ ෩ฆ ೯൤ಡ ຄಸ ๭౩ ರ฿ದ x x x c
ಈ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯඝ౬  ಇย౵  ಪഷಯฤ ಃಲโ ಆຉ ಉත౲ ചಶඨ ಅಥ฿ ಸರัೕಕರಣವඝ౬  ෥ಡಬ๾ൿ ah 

ಆದ౪ คಂದ ಆຉ ಇൿ  ಅಂൟಮ฿ಜ කโ ಈ ಉർಹರൕಯඝ౬  ຂಡ ಸರಳ฿ಜ ಪคಹคಸಬ๾ൿ ಎಂൿ ඣೕലං౪ ೕๅ  d 
කโ ಆ ൪ತ౳ ವඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ಉತ౨ ರವඝ౬  ಪഷಯಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಇඃ ෥ದคಯย౵  කโ ಈ ಪದದ ವಗბ෩ಲದ 
ವಗბ෩ಲವඝ౬  ඛೕಡมದ ಉർಹರൕಯඝ౬  ಸಹ ൤ಡൿಆಳ౶ ಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ಬಳಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇಂൿ ಕยತದ౪ ඝ౬  ๬ฃಂಶ ෥ഴ൤౨ ೕๅ ෈ೕಜಗ൐ತದ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಗಳ ತಕბಬದ౫  ౽ಯბಗಳඝ౬  ಒಳತಂലฆವ 
ಇඞ౬  ಃಲโ ౽ಯბಗಳ ಅเූಜ౲ ൤ಯඝ౬  කโ ಕยൟං౪ ೕๅ, ෨ಂൽನ ತರಗൟಯย౵  කโ ಈ ಅเූಜ౲ ಗಳඝ౬  
෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡฤ ಇඞ౬  ಃಲโ ຄಸ ൪ತ౳ ಗಳඝ౬  ಕย෷൤౨ ೕๅ ಧನ౲ ฿ದಗำ 
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