
छाũो ंका ˢागत है आज हम
कुछ और सूũ सीखŐगे और उɎŐ Ůाɑ करŐ गे इन इंटीŤल का मूल ŝप से
उɎŐ 
Ůाɑ करने का एक िनिʮत तरीका होगा।
 कुछ और किठन समाकल ढँूढ़ना िजसके िलए
आप सूũ को नही ंजानते होगें,
 इसिलए समाकलो ंकी खोज करते समय तकनीक अपने आप मŐ बŠत उपयोगी होगी,
इसिलए हम उन समाकलो ंकी तलाश करŐ गे िजनमŐ
बीजीय ʩंजक या बŠपद शािमल होगें, पहले उदाहरण के ŝप मŐ मœ लंूगा एक िवशेष ŝप गुणा वगŊ और वगŊ का समाकलन,dx x a 
इसिलए यह इंटीŤल मŐ से एक के समान िदखता है िजसे हमने वगŊ के ऊपर देखा हैah x dx 
और एक तो पहले मœ आपको िदखाऊंगा िक इसे Ůाɑ करने के िलए हम िकस तकनीक का उपयोग कर सकते हœ  इंटीŤल तो
हम Ɛा करते हœ िक अगर हम एƛ को टैन टी के बराबर करते हœ तो यह हमŐ डीएƛ बराबर एक सेकŐ ड
ˍायर टी देगा और िफर अǒात इंटीŤल मœ एक सेकŐ ड ˍायर टी सॉरी डीटी बन जाएगा  वगŊ जोड़ एक वगŊx 
 इसिलए िक एक तनx 
है
 इसिलए वगŊ जमा एक वगŊ एक वगŊ टैन वगŊ और एक वगŊ के बराबर है, हालांिक एकx t 
वगŊ को सामाɊ माना जा सकता है और यह आपको टैन वगŊ ɘस एक देगा िजसे आप एक ɘस जानते हœt 
टैन ˍायर थीटा सेकŐ ड ˍायर थीटा है
 इसिलए हम िũकोणिमतीय पहचान का उपयोग कर सकते हœ
इससे आपको एक वगŊ सेकŐ ड ˍायर टी िमलेगा,
 इसिलए हम यहां एक वगŊ सेकŐ ड ˍायर टी और डीएƛ एक सेकŐ ड ˍायर
टी है,
 इसिलए अंततः  दो शɨ रȞ हो जाएंगे ।
  टी और सेकŐ ड ˍायर टा
ए के साथ रȞ हो जाएगा और इसे आप इंटीŤल के बाहर के ŝप मŐ िलख सकते हœ Ɛोिंक यह एक ˋेलर है
इसिलए इसे डीटी के अिभɄ के ŝप मŐ िलखा जा सकता है तािक आप देख सकŐ  िक इसे एक बŠत ही सरल ŝप मŐ पįरवितŊत कर िदया 
गया है
तािक मœ इसे िलख सकंू  जैसा िक का एक इंटीŤल ɘस इंटीŤेशन का एक İ̾थरांक है िजसेdt t 

Ȫारा के ŝप मŐ िलखा जा सकता है और िफर से एक नया İ̾थरांक एक है,a c c 
 इसिलए मœ
इसे सीधे िनरंतर के ŝप मŐ िलख रहा šं और टीआई पहले से ही जानता है िक आहc 
से  कुʥाड़ी और का संबंध यह है िक एक के बराबर हैah t x tan t 
इसिलए बटा ʩुǿम बटा होगा,t x a ah tan x a 
 इसिलए यह मुझे एक बटा िमलेगाa 
और टैन ʩुǿम बटा जोड़ के बराबर होगा िजसे हमŐ हमेशा रखना होगा  इसt x a c 
बात को ȯान मŐ रखते Šए िक मूल समाकलन के संबंध मŐ है औरx 
 इसिलए अंितम उȅर का एक फलन होना चािहए,x 
इसिलए अंततः  जब हम तक पŠंच जाते हœ तो हमŐ इस को उस Ůित̾थापन मŐ बदलना पड़ता हैt t 
िजसे हमने यहां बनाया था अंततः  वह सूũ
जो बन जाता है  िक अब यह नोट करना महȕपूणŊ सूũ है िक

बटा वगŊ जमा एक वगŊ एक बटा एक तन ʩुǿम बटा और ɘसddx x x a 
िनिʮत ŝप से एकीकरण का İ̾थरांक आगे हम एक और उदाहरण पर िवचार करते हœ

बटा वगŊ और एक वगŊ वगŊ मूलdx x 
तो अब हम को वगŊ के वगŊमूल पर औरdx x 
िफर से एक वगŊ के ŝप मŐ एकीकृत करने जा रहे हœ जैसा िक मœने आपको बताया था   िजस तरह से हमने िपछले मामले मŐ उपयोग िकया 
है,
यह वगŊ ɘस एक वगŊ है तो Ɛा हम उसी तकनीक का उपयोग कर सकते हœ आइए जानते हœ आइए देखŐ िकdx x 
अगर मœ Ůित̾थािपत कर दंू तो Ɛा होगा?  ते यहाँ एक टैन के बराबर हैx t 
 इसिलए यह िफर से इसी तरह से हमŐ
िमलेगा बराबर एक वगŊ है तािक आह अंत मŐ हमŐdx sec tdt 

की आवʴकता ʩुǿम बटा के बराबर हो या हम देखŐगेt ah tan x a 
िक Ɛा हम बाद के चरण मŐ उस संबंध की आवʴकता है और हमŐ बाद के चरण मŐ उस संबंध की कैसे आवʴकता होगी 
तािक अिभɄ अब एक सेकंड वगŊ हो जाए यह िपछली आह सम˟ा मŐ बन जाएगाdx tdt 
हमने मूʞांकन िकया है िक वगŊ ɘस एक वगŊ है  एक वगŊ सेकंड वगŊ के समान हैx t 
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 इसिलए यह
एक वगŊ वगŊ का वगŊमूल बन जाएगा जो एक के समान होगा औरs t sec t 
इसिलए अंत मŐ हमŐ िमलेगा तािक हम सीधे सूũ का उपयोग कर सकŐ  तािक हमsec t dt 
पहले से ही सेकंड के एकीकरण को जान सकŐ  टीडीटी सेकंड टी ɘस टैन टी मॉǰूलस ɘस İ̾थरांक के मोड के लॉग के समान
है
 इसिलए इस सूũ का उपयोग करके हम पाएंगे िक यह सेकŐ ड टी ɘस टैन टी ɘस İ̾थरांक का लॉग है
अब हमŐ िफर से टी से एƛ पर वापस जाना होगा और यिद  मœ Ůित̾थािपत करता šँ यह बराबर हैt 
टैन Ůितलोम बटा यहाँ मœ को से Ůाɑ कŝंगा, लेिकन यहां मुझे टैन ʩुǿम का एक जिटल संबंध सेकंड x a i sha  x a x 
िमलेगा,
तो मुझे Ɛा करना चािहए िक मुझे इस को सीधे ̾थानापɄ नही ंt 
करना चािहए, मुझे सेकंड और टैन के साथ एक और िũकोणिमतीय संबंध  का उपयोग करना चािहए, िजसे हम जानते हœ िक सेकŐ ड 
ˍायर टी
को एक ɘस टैन ˍायर टी के ŝप मŐ िलखा जा सकता है और
 इसिलए सेकŐ ड टी
को एक ɘस टैन ˍायर टी के वगŊमूल के ŝप मŐ िलखा जा सकता है,
 इसिलए सेट टी के बजाय
इसे बदल देगा,
 इसिलए मुझे एक ɘस टैन ˍायर के वगŊमूल का लॉग िमलेगा  टी ɘस टैन
टी ɘस İ̾थर और अंत मŐ अब आप आसानी से यहां से देख सकते हœ िक संबंध
टैन बन जाएगा
 इसिलए टी 10 के बराबर है उलटा एक ʩुǿम फ़ंƕन ऑपरेटर Ȫारा टैन ʩुǿम का टैन बन जाएगा,xy x 
इसिलए हम Ůाɑ करŐ गे  ए यहां और यहां टœगŐट एƛ के टैन ʩुǿम टैन कोx 
एक वगŊ से जोड़ िदया जाता है तािक आपको एक वगŊ से एक वगŊ का वगŊमूल िमल जाए ।x 
  एक वगŊ ɘस वगŊ  िफर से ɘस एƛ पूरे को ए से िवभािजत िकया गया है और आप जानते हœ िकx 
एम बाय एन लॉग एम माइनस लॉग एन मŐ जाता है,
 इसिलए एक İ̾थरांक को लॉग करŐ  िजसे अलग से िलखा जा सकता है,
इसिलए अंत मŐ एƛ के संदभŊ मŐ यह अिभʩİƅ केवल लॉग की तरह िदखेगी  ɘसx 
वगŊ का वगŊमूल ɘस एक वगŊ ऋण मॉड का लॉग ए ɘस सी तो
अंत मŐ यह गणना मॉड एƛ ɘस वगŊमूल
के एƛ वगŊ ɘस एक वगŊ के लॉग की ओर ले जाती है और यह लॉग वैसे भी İ̾थर है इसिलए
एक और İ̾थर और नाम बदलने के साथ जोड़ना  यह िनरंतर सी 1 के साथ आप जानते हœ िक İ̾थर सी 1 कोई फकŊ  नही ंपड़ता िक
आप इसे Ɛा कहते हœ,
 इसिलए अंततः  यह İ̾थर सी है Ɛोिंक यह मनमाना है हम इसे उसी नाम से रख सकते हœ
जैसे İ̾थर सी
 इसिलए यह एƛ वगŊ ɘस ए पर डीएƛ हो जाता है  वगŊ वगŊ मूल यह सूũ बन जाता
है अब हम एक अɊ Ůकार के समाकलन की तलाश करते हœ जो इस ŝप के हœ

बटा वगŊ घटा एक वगŊ का समाकलनdx x 
 इसिलए हम मूʞांकन करना चाहते हœ िक
इस Ůकार के समाकल का पता कैसे लगाया जाए दो वगŘ का अंतर जो जाता है तो िफर के िलए  पहला कदम जो हम यहां उठा सकते हœ, 
वह यह है िक अगर हम
इसे उस उȋाद के ŝप मŐ िलखते हœ तो अब हमŐ Ɛा फायदा
Šआ है िक इसे िलखना यह रैİखक शɨ है और यह रैİखक शɨ है
और यिद िकसी तरह हम उɎŐ िलखने मŐ सƗम हœ आह अकेले रेखीय शɨ के संदभŊ मŐ आह तो हम
लॉगįरदिमक फॉमूŊला का उपयोग कर सकते हœ Ɛा हम ऐसा कर सकते हœ तो आइए हम ऐसा करने का Ůयास करŐ  तािक मœ यह कर
सकंू िक मœ इस इंटीŤœड को अलग से िलखंूगा तािक हमारा इंटीŤœड एक बाय एƛ माइनस ए से एƛ हो  ɘस ए मœ Ɛा कŝंगा िक अगर
मœ शɨ को ȯान से देखता šं तो अंश एक İ̾थर है और अगर मœ इन दो शतŘ का अंतर लेता šं
जो िक एƛ ɘस माइनस एƛ माइनस एआई है तो देखŐ िक मुझे अंततः  दो िमलते हœ  तो मœ जो करता
šं वह यह है िक मœ दो से िवभािजत और गुणा करता šं तािक इसे दो के ŝप मŐ िलखा जा सके
एƛ माइनस ए गुणा एƛ ɘस ए कुएं जैसा िक मœने आपको बताया िक यह दो है कुछ भी नही ंहै
लेिकन इन दो शɨो ंके बीच का अंतर है और 
 इसिलए यिद आप देखŐ तो मœ
इसे एƛ ɘस माइनस एƛ माइनस ए के ŝप मŐ िलख सकता šं  यह ȯान से आगे आप
देख सकते हœ िक इसे दो भागो ंमŐ तोड़ा जा सकता है एक बटा दो कुʥाड़ी ɘस एक ओवर एƛ ɘस ए से एƛ
माइनस ए यह आपको एक ओवर एƛ माइनस ए माइनस एक ओवर एƛ ɘस ए देगा,

Pru
tor
@
IIT
K



 इसिलए यिद आप देखते हœ  िजस टमŊ के साथ हमने शुŜआत
की थी वह एक बटा माइनस ए से एƛ ɘस ए मŐ बदल गया है, इसे दो शɨो ंमŐ बदल िदया गया है, िजसमŐ दोनोंx 
एक रैİखक कारक के ŝप मŐ हœ और रैİखक मामले के िलए हमारे पास लॉगįरदिमक फॉमूŊला है,
 इसिलए यिद मœ
इस इंटीŤल डीएƛ को िलखता šं Ɛोिंक इंटीŤŐड इस तरह से फ़ैƃराइज़ िकया गया है,
 इसिलए यह एक से अिधक
एƛ माइनस ए को एक से दो के ŝप मŐ बदल िदया जाएगा , एक ओवर एƛ माइनस एक माइनस एक ओवर एƛ ɘस
एडीएƛ का एकीकरण और यह आप थोड़ा सा समय सरल करते हœ जो पहले यहां िवतरण संपिȅ का उपयोग करते हœ
इंटीŤल तो यह आपको ओवर माइनस िफर माइनस एक बटा दो ओवर tx a ax x
ɘस देगा और िफर आप इसे एक-एक करके अǅी तरह से इंटीŤेट करŐ गे को एक साथ आगे बढ़ाया जा सकता है,a a 
 इसिलए एक-दो
करके यह माइनस के मॉड का लॉगįरदिमक बन जाएगा।x 
 एक माइनस एक बटा दो अल  एƛ ɘस ए के मॉड का ओगाįरदिमक
और िफर सी के ŝप मŐ एकीकरण की िनरंतरता आप जानते हœ िक एक-दो करके ए को सामाɊ के ŝप मŐ िलया जा सकता है
िफर िफर से एम माइनस लॉग ऑफ एन वही होगा एम बाय एन के लॉग के ŝप मŐ
 इसिलए हम इसे िलख सकते हœ  एक के
बाद दो के ŝप मŐ मॉड एƛ माइनस ए ओवर एƛ ɘस ए और ɘस िनरंतर असमानता का लॉग 
इस फॉमŊ मŐ इंटीŤल का मूʞांकन िकया जाता है और हमने यहां िजस िटŌ क का इˑेमाल िकया है
वह एक िडनोिमनेटर है जो िȪघात ŝप था िजसे गुणनखंिडत िकया जा सकता था  हमने
एएच दो एएच कारको ंमŐ पįरवितŊत िकया, िजनमŐ से दोनो ंमŐ भाजक है जो एक रैİखक कायŊ है,
 इसिलए हम
उसी चाल को लागू करŐ गे और हम एक और सूũ की तलाश करŐ गे यिद हमŐ एक वगŊ माइनस एƛ वगŊ पर डीएƛ का मूʞांकन करना है
तो अब िपछले उदाहरण के साथ  हम देख सकते हœ िक हम
इसे िफर से एक-दो के ŝप मŐ िलख सकते हœ, आह, जो अंश मŐ
है वह İ̾थर है,
 इसिलए अंतर को इतना बेकार नही ंिलया जाना चािहए िक चर शɨ
वहां आता है और
 इसिलए हमŐ इसे एक के ŝप मŐ िलखना चािहए माइनस एƛ ɘस ए ɘस एƛ िवभािजत  माइनस िसƛ से ɘस जोx 
इस िȪघात पद के गुणनखंड हœ इसे एक बटा दो के ŝप मŐ िलख सकते हœ और एक माइनस कोdxi a x  
माइनस छह से एक ɘस मŐ िवभािजत करने पर आपको का एक ɘस ɘस एक औरx dx x 
इंटीŤल िमलेगा।
  आपको माइनस के ऊपर देगा िजससे आपको एक-दो करके िमलेगा यहx dx 
एक ɘस के मॉड का लघुगणक देगा अब तक कोई सम˟ा नही ंहै, लेिकन यहां यिदx 
आप देखते हœ िक यह शɨ का ऋणाȏक माइनस है तो हमŐ मूʞांकन करना होगा  इसे अलग से औरx 
यिद मœ यहां Ůित̾थापन के िवचार का उपयोग करता šं या यिद मœ सूũ का उपयोग करता šं तो
आप देख सकते हœ िक यह शूɊ से के मापांक का लॉग बन जाएगा जो माइनस वन से िवभािजत होता है जोx 
इस शɨ का ʩुȋɄ है और साथ ही एकीकरण का एक İ̾थरांक है।
 आप खुद जांच सकते हœ िक
माइनस का इंटीŤल Ɛा होगा,x 
 इसिलए हमŐ यहां जो िमला
है वह यह है िक यह नेगेिटव साइन इस साइन को नेगेिटव बना देगा, ɘस माइनसx 
के मॉड का लॉग एक माइनस के मॉड का लॉग है।x 
 और साथ ही एक िनरंतर एकीकरण जो
आपको एक-एक करके दो अल .
 देगा  एक माइनस एƛ पर ɘस एƛ ɘस इंटीŤेशन का İ̾थरांक
एक वगŊ माइनस एƛ ˍायर के िलए इंटीŤल इस फॉमŊ का आता है आइए हम उदाहरण लेते हœ िक हम इस फॉमूŊले को कैसे लागू करŐ गे
 इसिलए इस उदाहरण को इस तरह से चुनŐ मान लीिजए िक हम  इस अिभɄ का मूʞांकन करना चाहते हœ,
 इसिलए यिद आप यहां नोिटस करते हœ तो हमŐ एक िवकʙ बनाना चािहए या हमŐ
इस तरह से Ůित̾थापन करना चािहए तािक इसे एक ऐसे ŝप मŐ पįरवितŊत िकया जा सके िजसे हम पहले से ही
जानते हœ िक आह मœ इस अिभɄ को तीन बार िलख सकता šं वगŊ से अिधक घन वगŊ ɘसx dx x 
दो वगŊ और आगे अगर मœ नोिटस करता šं तो घन का ʩुȋɄ यह एकीकृत मŐ कारकx 
है तीन वगŊ हो जाता है जो िक इंटीŤœड मŐ एक और कारक है, इसिलएx dx 
यह एक अǅा बन जाता है  हमारे िलए पसंद है और
 इसिलए हम Ɛूब को एक ऋणाȏक चर के ŝप मŐ रखŐगेx t 
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तािक वगŊ का टŌ ेस के बराबर हो और यह गणना वगŊ से अिधक की ओर ले जाती हैx dx dt t dt 
और दो वगŊ जो सूũ की ओर जाता है िजसे हमने पहले िवकिसत िकया था  dx x
वगŊ से अिधक एक वगŊ यह एक बटा एक होगा तो एक बटा दो तन ʩुǿम बटा x a
 इसिलए यहाँ ऐसा नही ंहै
इसिलए फ़ॉमूŊला को तदनुसार संशोिधत िकया गया है दो ɘस िनरंतर एकीकरण Ȫारा अबt  

मŐ Ɛा सम˟ा थीx 
 इसिलए हमŐ इसे बदलना होगा  वापस मŐ और इसिलएx 
इसे एक बटा दो जाना चािहए जो िक एक बटा बराबर घन है,e t x 
 इसिलए यह मुझे टैन ʩुǿम

घन बटा दो ɘस एकीकरण İ̾थरांक देता हैx 
 इसिलए सूũ जानने से हमŐ इस अिभɄ का मूʞांकन करने मŐ मदद िमली है,
इसिलए जब भी हम  िलख रहे हœ हमŐ इसका उʟेख करना चािहए िक हम कौन सा सूũ िलख
रहे हœ उदाहरण के िलए यहां हम सूũ का उपयोग कर रहे हœ
 इसिलए मूʞांकन करते समय हमŐ यह उʟेख करना चािहए िक
जैसा िक हम जानते हœ िक वगŊ ɘस एक वगŊ एक गुणा टैन ʩुǿम से एक ɘसdx x x 
İ̾थरांक है।
  अगर मœ एक और सरल उदाहरण लेता šं और ȕįरत उदाहरण वगŊx 
को एक से घटाकर को बढ़ाकर छह की शİƅ तक बढ़ाना है तो िफर से आप आसानी से यहां देख सकते हœ िकx 
मœ इसे उसी तरह से िलख सकता šं जैसे मœने िपछले उदाहरण मŐ िकया था िक  मœ कर सकता
šँ  इसे एक माइनस Ɛूब के ऊपर वगŊ के ŝप मŐ दŐ ,x x 
 इसिलए उपयुƅ िवकʙ Ɛूब बन जाताx 
है, के बराबर होता है, जो आपको के बराबरt ddx 

वगŊ के तीन गुना तक ले जाएगा, जो आपको वगŊ से गुणा तीन तक ले जाएगा Ůित̾थापन कर रहा है  यहांx dx x dx dt 
एक बटा एक माइनस टी ˍेडŊ डीटी बटा Ūी यह एक बटा तीन की ओर ले जाता है
İ̾थरांक एक माइनस टी ˍेयर पर डीटी के बाहर इंटीŤेशन आता है, आप जानते हœ िक
एक ˍेयर माइनस एƛ ˍायर के ऊपर डीएƛ का फॉमूŊला है,
 इसिलए यह एक ɘस एƛ के लॉग मŐ जाता है  माइनस एƛ ɘस İ̾थर
 इसिलए यह एक से तीन तक ले जाएगा यहां का लॉग ए एक एƛ है टी है
 इसिलए मुझे
तदनुसार सूũ को संशोिधत करना होगा एक ɘस टी एक से अिधक माइनस टी ɘस
İ̾थरांक एकीकरण और िफर अंत मŐ मुझे एƛ 1 मŐ कनवटŊ करना होगा  1 ɘस Ɛूब के 3 लॉग Ȫाराx 
1 माइनस Ɛूब ɘस İ̾थरांक से अिधकx 
 इसिलए इंटीŤल मœ
यह एक बन जाता šं
 इसिलए ओह सॉरी मœने इसे एक-दो करके यहां याद िकया है,
 इसिलए यह इस मामले मŐ बना देगा
Ɛोिंक ए एक है
 इसिलए यह होगा  एक बटा तीन बटा दो बनो जो इसे एक बटा छह बना देगा तो ओ हम आगेn  
इसी तरह के कुछ और फॉमूŊले को देखŐगे उनमŐ से एक एक और महȕपूणŊ फॉमूŊला है,
इसिलए इस तरह के इंटीŤल का पता लगाने के िलए मœ 
एक वगŊ माइनस वगŊ के वगŊमूल पर एकीकरण के बराबर है जो आपने पहले ही देखा है   समान अिभʩİƅ है  आह सूũ के िलएx 

एक ऋण वगŊ से अिधक है, जो पाप ʩुǿम के िलए था,dx x ah x 
 इसिलए यिद आप इस अिभʩİƅ को ȯान से देखते हœ तो आपको
यहां कुछ इसी तरह की उʃीद करनी चािहए 
िफर से Ɛा Ůित̾थापन िकया जा सकता है,
 इसिलए हम यहां िजस िवचार का उपयोग करने जा रहे
हœ वह यह है िक हम हœ  ̾थानापɄ करने के िलए जा रहा है एƛ एक पाप के बराबर है Ɛो ंिक एƛ एक पाप टी के बराबर है
Ɛोिंक उस İ̾थित मŐ मœ यहां आह अिभʩİƅ को 1 घटा पाप
वगŊ टी के ŝप मŐ Ůाɑ कŝंगा जो आपको कॉस ˍायर टी पर ले जाएगा और िफर वगŊमूल होगा
उन शतŘ का मूʞांकन करने मŐ हमारी सहायता करŐ , तो आइए हम Ůित̾थापन करŐ  यह आपको देगा

एक पाप के बराबर है आपको देगाdx t cos t dt 
 इसिलए अिभɄ मœ एक बन जाता šं जो एक वगŊ के वगŊमूल से िवभािजत होता हैcos tdt 
घटा ˍायर िवल  एह माइनस मŐ एक वगŊ बनŐ एक वगŊ पाप वगŊ टी तो मœ एक वगŊ काx  
सामाɊ लंूगा यह एक शूɊ पाप वगŊ टी बन जाएगा और आप जानते हœ िक एक शूɊ पाप वगŊ टी कॉस ˍायर
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है, वगŊमूल ले रहा है
 इसिलए यह शɨ एक कॉस बन जाएगा  टी तो अंश के ŝप मŐ एक ही है,
इसिलए अंततः  मœ यहां केवल डीटी Ůाɑ कŝंगा जो मुझे एक ɘस İ̾थरांक से इंटीŤल टी ɘस सीएƛ तक ले जाएगा , इंटीŤल
बराबर हो जाता है और इसकी उʃीद की जानी चािहए Ɛोिंक यह समान है
एक ऋण वगŊ के िलए सूũ जैसा िक मœने एक वगŊ ɘस वगŊ के मामले के िलए िकया था यिद आप चाहते हœ िक आपx x 
एक वगŊ को सामाɊ के ŝप मŐ ले सकते हœ और िफर को मŐ पįरवितŊत कर सकते हœ और िफर आप िलख सकते हœ और िफरx ya t 
आपको पता चल जाएगा िक आप करŐ गे  एक ही सूũ Ůाɑ करŐ  आगे हम एक और
उदाहरण की तलाश करŐ गे के वगŊमूल पर वगŊ घटा एक वगŊ यह िपछले मामले वगŊ घटा एक वगŊ से अलग है, dx x dx x 
इसिलए इस मामले मŐ   जो Ůित̾थापन हमने पहले िकया था वह
काम नही ंकरेगा हमŐ पता लगाना होगा  कुछ अɊ Ůित̾थापन  सेकंड टैन के संबंध पर ȯान दŐn 
तािक हम देख सकŐ  िक अगर मœ को एक सेकŐ ड के बराबर रखता šं तो इससे हमŐ मदद िमलनी चािहएx 
Ɛोिंक तब यह एक वगŊ सेकंड बन जाएगा वगŊ टी घटा एक वगŊ तो सेकŐ ड ˍायर टी माइनस एक
वहां िदखाई देगा  िजसे दस मŐ बदला जा सकता है, तो इससे हमŐ मदद िमलनी चािहए, तो आइए देखŐ िक
मुझे यहां से कौन सी अिभʩİƅ िमलनी चािहए वगŊ घटा एक वगŊ एक वगŊ के बराबर है वगŊ घटा एकx t 
वगŊ एक वगŊ सेकंड वगŊ घटा 1 और यह संबंध  मुझे पहले से ही पता है िक यह टैन ˍायरah t 
टी है
 इसिलए यह एक ˍायर टैन ˍायर टी है और चंूिक ए पर जाता है
 इसिलए यह
हमŐ डीएƛ बराबर संŮदाय के भेदभाव के बराबर देता है सेट टी टैन टी और िफर डीटी इसिलए
Ůित̾थापन बनाते हœ चलो  हम देखते हœ िक यह अिभɄ आह कैसे िवकिसत होता है,
 इसिलए यह एक खंड Ȫारा Ůित̾थािपत बन जाता है के वगŊमूल से िवभािजत होता है वगŊ घटा एक वगŊ वगŊ घटा dx tan tdt x x 
एक वगŊ होता है
एक वगŊ तन वगŊ यह एक हो जाएगाt tan t 
 इसिलए यह और  रȞ कर िदया गया हैtan t a 
और अंततः  मœ l .
 šँ इस सूũ के साथ सेट टीडीटी के साथ हम पहले से ही जानते हœ िक
सेकŐ ड टीडीटी का एकीकरण सेकŐ ड टी ɘस टैन डी का लॉगįरदिमक है,
 इसिलए हम सेकŐ ड टी ɘस टैन टी के लॉगįरदिमक का िफर से उपयोग करŐ गे जैसा िक हम यहां से देख सकते हœ िक वह सेट टी
हमŐ ǒात है  इस संबंध से का आसानी से मूʞांकन िकया जा सकता है Ɛोिंक एक के बराबर हैsecti x sec 
इसिलए बराबर बटा के बारे मŐ Ɛा है सौभाƶ से हमारे पासsec t x a tan 

और का संबंध है,sec t tan t 
 इसिलए हम जानते हœ िक 1 ɘस खेद है िक हमारे पास है  संबंध tan

वगŊ माइनस वन के वगŊमूल के बराबर है, जोt, sec t 
हमŐ इस को वगŊ का वगŊमूल घटाकर एक वगŊ माइनस वन Ůाɑ करने मŐ मदद करेगाtan t xax 
, यहाँ मान को Ůित̾थािपत करने पर हमŐ बटा एक ɘस टैन का लघुगणक Ůाɑ होता हैsec t x x 

एक वगŊ माइनस एक से का वगŊमूल है और कुछ सरलीकरण के बाद ɘस İ̾थर हैt x 
और इस लॉग को इस İ̾थरांक के साथ लेते Šए सीआई इसे मॉड एƛ ɘस के लॉग के ŝप मŐ िलख सकता 
है  ɘस सी तो मœ इसे
एक नया İ̾थरांक सी कšंगा  ˢयं चंूिक मनमाना हैc 
 इसिलए यह इस बात का ȯान रखेगा िक

वगŊ के वगŊमूल पर का एकीकरण माइनस वगŊ हो जाता हैx dx a 
 इसिलए हम
अब कुछ िविशʼ समाकलो ंतक ले जाएंगे आइए Ůपũ ओवर के समाकलन पर एक नज़र डालतेdx 
हœ  कुʥाड़ी वगŊ ɘस बीएƛ ɘस सी
 इसिलए हमŐ यह पता लगाना होगा िक इस तरह के फ़ंƕन का अिभɄ अंग Ɛा होगा
आप आसानी से देख सकते हœ िक यह एƛ ˍायर ɘस ए
ˍायर या एƛ ˍायर माइनस ए ˍायर के ŝप मŐ नही ंहै जो हमारे पास है या  एक वगŊ माइनस वगŊ जो मœने पहले िदखाया हैx 
लेिकन आह अगर आप थोड़ा बीजगिणत का उपयोग करते हœ तो इसे उन ŝपो ंमŐ से एक मŐ पįरवितŊत िकया जा सकता है,
िडनोिमनेटर फ़ंƕन कुʥाड़ी वगŊ ɘस बीएƛ ɘस सी की जांच करŐ  िक हम यहां Ɛा कर सकते हœ िक
हम इसे इस ŝप मŐ िलख सकते हœ
 इसिलए हमारा पहला Ůयास होगा िक
इस शɨो ंको एक पूणŊ वगŊ बनाया जाए,x 
 इसिलए यह एक िȪघात शɨ है, यह एक रैİखक शɨ
है कुछ İ̾थर पद होना चािहए जो इसे एक पूणŊ वगŊ के ŝप मŐ बनाना चािहए तािक यिद आप
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इसे ȯान से देखŐ तो आप Ɛा कर सकते हœ  Ɛा वह वगŊ है तो सूũीकरण वगŊ ɘस दो होना चािहए, िकसीx x 
संƥा को उस संƥा के ɘस वगŊ से गुणा िकया जाना चािहए तािक यह बटा कुʥाड़ी इसे दो दो कुʥाड़ी के ŝप मŐ िलख सके x b b 
इससे
मुझे यह समझने मŐ मदद िमलेगी िक पूणŊ वगŊ Ůाɑ करने के िलए अगला नंबर Ɛा होना चािहए
तािक  यह वगŊ दो गुणा दो कुʥाड़ी तो यह बटाx b b 

के समान हैa 
 इसिलए मœने इस संƥा को यहां वही िलखा है, इसका मतलब यह है िक आह अगर मेरे पास वगŊ गुणाp 
चार एक वगŊ है तो यह एक पूणŊ वगŊ बन जाएगा लेिकन ऐसा नही ंहै  इस सी को ए से तो मुझे इस
बी वगŊ को चार से एक वगŊ मŐ जोड़ना होगा मुझे उस बी वगŊ को चार से एक वगŊ घटाना होगा और िफर मुझे
इस सी को ए से िलखना होगा,
 इसिलए मœने यहां जो िकया है वह यह है िक मœने जोड़ा और घटाया है  यह संƥा
तािक यह संƥा एक पूणŊ वगŊ बन जाए इसे देखŐ वगŊ, का दो गुना, x x b
, दो दो, एक पूणŊ वगŊ  , िजसका अथŊ है िक यह जोड़ गुणाa, b, x b 
2 एक संपूणŊ वगŊ है, इस पूरे कायŊकाल मŐ मœ कŝंगा  इसे एक ɘस
साइन सी के साथ एक माइनस बी ˍायर से चार एक वगŊ के ŝप मŐ िलखŐ जो हम वाˑव मŐ नही ंकरते हœ  जािनए इस अिभʩİƅ का 
संकेत Ɛा है यह
इस बात पर िनभŊर करेगा िक और का मान Ɛा हैab c 
 इसिलए और के मानो ंके आधार परab c 
यह या तो एक ɘस िच˥ या एक ऋण िच˥ होगा,
 इसिलए सामाɊ तौर पर मœ यह संƥा िलख सकता šं ɘस बी बटा 2 ए कुछ नई संƥा के ŝप मŐ पंूजी एƛ और सी माइनस बी x 
ˍायर बटा 4 ए
वगŊ कुछ संƥा के ŝप मŐ मान लŐ िक के वगŊ है और चंूिक मुझे संकेत नही ंपता है िक
Ɛा िदखाई देगा
 इसिलए मœ दोनो ंसंकेत डालंूगा
 इसिलए  यिद यह एक सकाराȏक संकेत के ŝप मŐ आ रहा है तो
मœ इसे एक सकाराȏक संकेत के ŝप मŐ रखंूगा यिद यह एक नकाराȏक के ŝप मŐ आ रहा है तो
मœ उस िचɎ को एक नकाराȏक संकेत के ŝप मŐ रखंूगा
 इसिलए अंततः  अिभɄ मœ आप आसानी से
देख सकते हœ िक छोटा एƛ ɘस बी दो ए है पंूजी के बराबर है यह को पंूजी का िवǒापन बना देगाx dx x 
इसिलए छोटे का पंूजी के के समान है औरx d x d 
 इसिलए अिभʩİƅ कोi 
पंूजी बटा वगŊ एक बटा वसीयत के मŐ पįरवितŊत िकया जाएगा Ɛोिंक यह बाहर होगा Ɛोिंकx x a d 
यह भाजक ʩंजक है यह भाजक ʩंजक है जो इसमŐ िलखा गया
है  इसे एक कैिपटल ˍायर ɘस माइनस ˍायर बनाएं तािक यह एक के बादx k 
एक कैिपटल ˍायर ɘस माइनस ˍेडŊ हो, अब इसे ȯान से देखŐ यहx k 
एƛŮेशन ओवर ˍायर ɘस ए ˍायर या ओवर ˍायर माइनसdx x dx x 

के ŝप मŐ से एक है  वगŊa 
 इसिलए एक सूũ कभी-कभी उपयोगी हो सकता है यिद का िच˥ ऋणाȏक है तोa 
समान सूũ आपको वगŊ ऋण वगŊ के ŝप मŐ भी ले जा सकता है तािक आपx 
उस संबंध का उपयोग कर सकŐ  जो वगŊ घटा वगŊ आप देख रहे हœ।x 
  एक उदाहरण की मदद से और देखŐ िक यह कैसे
िवकिसत होता है तो आइए हम आपके िलए एक उदाहरण चुनते हœ आइए हम नौ वगŊ जमा छह जमा पांच का समाकल ǒात करŐ  तोx x 
यह वही ʩंजक है जो मœने
आपको पहले बताया था कुʥाड़ी वगŊ जमा ख जमा सीए  सकाराȏक है तो मुझे इसे िलखने दŐ  नौ वगŊ जोड़ छह जमा पांच x x x 
अलग-अलग
नौ को सामाɊ मानते Šए मुझे यह दोनो ंरखना चािहए तािक उन दोनो ंको यहां रखा जा सके तािक नौ
को सामाɊ के ŝप मŐ आप इसे वगŊ जोड़ छह गुणा नौ जमा पांच के ŝप मŐ िलख सकŐ   नौ बजे तक तािक आप आसानी से देख x x 
सकŐ  िक Ɛा
आपको यहां यह करने की आवʴकता है िक यह मूल ŝप से वगŊ ɘस दो गुणा तीनx 
है ɘस पांच गुणा नौ आगे आप इसे पूणŊ वगŊ के ŝप मŐ िलख सकते हœx 
 इसिलए वगŊ यह दो गुनाx 
है का तीन गुणा तो का दो गुना एक बटा तीनx x 
 इसिलए आपको इसे
एक बटा नौ ɘस और एक का घटा नौ और िफर पांच गुणा नौ के ŝप मŐ िलखना चािहए तािक पूरी गणना
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आपको नौ जमा एक बटा तीन पूणŊ वगŊ तक ले जाए और िफर पांच बटा नौ घटा एक बटा नौ मŐx 
ले जाएगा  आप को चार बटा नौ तो यह धनाȏक िच˥ है अब चार बटा नौ मœ इसे दो बटा तीन पूणŊ वगŊ के ŝप मŐ िलखंूगा
तािक समाकलन मœ अब िलखा जा सके बटा नौ को उभयिनʿ जोड़ एक बटाdx x 
तीन पूणŊ वगŊ जमा दो के ŝप मŐ िलया जाता है  तीन पूणŊ वगŊ तो हम एक बटा नौ Ůाɑ करŐ गे और इस x
जोड़ तीन को से कुछ संƥा कैिपटल से बदल दŐ गे तािक जमा एक बटा तीन पंूजी के बराबर होah ah x x x 
तािक के बराबर हो,dx dx 
 इसिलए आपको का िमल जाएगा  वगŊ जोड़ दो बटा तीन पूरा वगŊ तो अंततः  मुझे यह एक बटा नौ िमलेगाx d  x 
Ɛा वगŊ ɘस एक वगŊ वगŊ ɘस एक वगŊ समाकल है, मुझे पहले से ही पता है िक अब यह 1x x 
बटा है,
 इसिलए मœ यहां 1 बटा 2 बटा 3 टैन ʩुǿम बटा दो गुणा तीन और ɘसx x x 
İ̾थरांक जोड़ंूगा तािक कुछ के बाद  गणना मœ देख सकता šं िक संƥा छह से एक
हो जाती है यह तीन यहां रȞ हो जाती है तीन दो छह तन उलटा तीन बटा दो पंूजी एƛ
लेिकन पंूजी एƛ एक ɘस का छोटा एƛ है
 इसिलए यह एƛ ɘस वन बटा Ūी ɘस İ̾थर है  Ůितगमन और अंत मŐ अगर हम
इसे और सरल बनाना चाहते हœ तो मœ इसे एक बटा छह के ŝप मŐ िलख सकता šं टैन उलटा इस तीन बटा दो को अंदर से पेश करता है
इसिलए यह मुझे तीन ɘस एक बटा दो देगाx 
 इसिलए यह मुझे तीन बटा दो ɘसx 
एक बटा दो बना देगा  तािक Ūी एƛ ɘस वन बाय टू ɘस इंटीŤेशन की िनरंतरता तो अब मœ
वही उदाहरण िदखाऊंगा जो मœने िफर से िलया था िक िजस तरह से हम चले गए थे, उसके बजाय हम
एक अलग राˑा अपना सकते थे Ɛोिंक अंततः  िवचार से िलया जाना चािहए  यहाँ यह
है िक  हमŐ इसे एक आदशŊ बनाना है  िकसी भी तरह से वगŊ तो मœ यहां Ɛा कर सकता šं लेिकन मुझे आपको चेतावनी देनी चािहए
िक शुŝ मŐ आपको जाना चािहए और आपको सम˟ा को हल करना चािहए िजस तरह से हमने उɎŐ Ůाɑ
िकया है बाद मŐ आप इन िवचारो ंका उपयोग कर सकते हœ तािक नौ वगŊ जोड़ छह जमा पांच मœ कर सकंू  आसानी सेx x 
देखŐ िक यह तीन वगŊ के अलावा और कुछ नही ंहै,x 
 इसिलए तीन वगŊ और यह दूसराx 
शɨ है, तीन मŐ से दो बार के अलावा कुछ भी नही ंहै,
 इसिलए मœ इसे आसानी से एक पूणŊ वगŊ के ŝप मŐ बना सकता šं,
यहां केवल एक जोड़कर, Ɛोिंक पांच पहले से ही है,
 इसिलए मœ कर सकता šं  इसे एक ɘस चार मŐ तोड़ दŐ
तािक यह पूरा शɨ मुझे तीन ɘस एक पूणŊ वगŊ ɘस चार बना दे तािकx 
तुरंत मœ इस इंटीŤल को से अिधक तीन ɘस एक पूरे वगŊ ɘसi dx x 
चार के ŝप मŐ िलख सकंू और एक Ůित̾थापन बना सकंू िक तीन ɘस  एक टी के बराबर है तािक तीन डीएƛx 
डीटी के बराबर हो तािक यह इंटीŤल डीटी बटा तीन मŐ बदल जाए मœ इसे एक बटा तीन ले जा सकता
šं इससे हमŐ टी वगŊ जमा दो वगŊ आह बन जाता है जो आगे एक बटा तीन की ओर ले जाएगा
यह सूũ पहले से ही है  हम नही ंजानते हœ  एक बटा टैन ʩुǿम बटा दो बटा दो ɘसw t t 
İ̾थरांक है और अब हमŐ ǒात हैt 
 इसिलए यह और कुछ नही ंबİʋ एक बटा छह टैन ʩुǿम
तीन जोड़ एक बटा दो जमा है, तो यह वही पįरणाम है जो हमने पहले देखा था  आगेx c 
मœ आपको इसी तरह के िवचार के साथ एक अɊ Ůकार का उदाहरण िदखाऊंगा िक Ɛा हम
कुʥाड़ी वगŊ के वगŊमूल पर के ŝप की सम˟ा को हल कर सकते हœ ɘस ɘस िफर से िवचार वही है हमŐdx bx c 
इस कुʥाड़ी वगŊ ɘस को िलखने मŐ सƗम होना चािहए  ɘस िकसी भी ŝप मŐ bx c  x
वगŊ जमा घटा कुछ वगŊ या यिद ऋणाȏक है तोk a 
इसे वगŊ घटा वगŊ िलखा जा सकता है, इसिलएah k x 
इस ʩंजक के ŝप के आधार पर इस शɨ को इनमŐ से िकसी एक मŐ बदला जा सकता है
जैसा िक िपछले मामले की तरह था,
 इसिलए मœ आपको एक उदाहरण की मदद से िदखाऊंगा िक हम उदाहरण को वगŊ के वगŊमूल के ऊपर के ŝप मŐ चुनते हœx dx 
और दो ɘस दोx 
 इसिलए जैसा िक मœ यहां से आसानी से देख सकता šं
यह वगŊ और दो है यिद मœ यहां एक जोड़ दंू तो यह एक संपूणŊ बनेगाx x 
वगŊ और
 इसिलए मœ इसे के वगŊमूल के ऊपर के ŝप मŐ िलख सकता šंx dx 
और एक पूणŊ वगŊ ɘस एक के ̾थान पर ɘस वन को एक नए चर से बदल सकता šं,x 
आप बस यह पता लगा सकते हœ िक और कुछ नही ं है तािक यह अिभɄ से अिधक वगŊमूल मŐ पįरवितŊत हो जाएdx dt dt 

वगŊ जमा एक और यह सूũ हम जानते हœ िक वगŊ के वगŊमूल सेt dx x 
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अिधक है और एक वगŊ वाˑव मŐ एक लघुगणकीय कायŊ है x
 इसिलए वगŊ और एक वगŊ परah dx x 
यह सूũ हमने पहले ही मूʞांकन िकया है   यह ɘस वगŊ का लघुगणक हैmod x 

वगŊ ɘस एक वगŊ और ɘस İ̾थर की जड़x 
 इसिलए यहां एकीकरण का चर है इसिलएt 
यह वगŊ का ɘस वगŊमूल ɘस एक मॉड ɘस एकीकरण का İ̾थरांक है और यह कुछ भी नही ंबİʋ ɘस वन है इसिलएt t t x 
यह देगा  आप एƛ ɘस वन का वगŊमूल ɘस एƛ ɘस एक पूणŊ वगŊ
ɘस एक एƛ ɘस एक पूणŊ वगŊ ɘस वन ɘस सी के वगŊमूल िजसे आप आगे चाहŐ तो
एƛ वगŊ ɘस दो एƛ ɘस दो के ŝप मŐ िलख सकते हœ तािक İ̾थर हो  तो आप  देख सकते हœ िक
इस सूũ के उपयोग के साथ इस अिभɄ का मूʞांकन करना बŠत आसान हो गया है इन
उदाहरणो ंमŐ आगे के अनुŮयोग हœ जब हमारे पास इंटीŤœड है जो िक ɘस केpx q  
ŝप मŐ है िजसे वगŊ ɘस ɘस या ɘस   से िवभािजत िकया गया है।ax bx c px q 
 कुʥाड़ी वगŊ ɘस बीएƛ ɘस सी के वगŊमूल से िवभािजत है,
इसिलए हम इन दो आह ŝपो ंकी तलाश करŐ गे, तो मान लीिजए िक हमŐ 
एƛ ɘस Ɛू ओवर एƛ ˍायर ɘस बीएƛ ɘस सी के ŝप मŐ इंटीŤल का मूʞांकन करना है या हमŐ इसका मूʞांकन करना है  
फॉमŊ पीएƛ ɘस
Ɛू एƛ ˍायर ɘस बीएƛ ɘस सी के वगŊमूल से अिधक है, इसिलए
इन दोनो ंइंटीŤल के मूʞांकन के िलए दोनो ंकी ŮिŢया समान है केवल तȚ यह है िक िजन सूũो ंका उपयोग िकया जाएगा वे
थोड़ा अलग होगें Ɛोिंक यहां है  वगŊमूल तािक उन वगŊमूल सूũो ंकाa 
उपयोग िकया जाएगा और यहां एक वगŊ है,
 इसिलए उन पूणŊ वगŊ सूũो ंका उपयोग िकया जाएगा, तो आइए हम उनमŐ से एक को चुनŐ
आह आइए हम इस पहले उदाहरण को यहां चुनŐ तािक इस अिभʩİƅ को हल करने के िलए
मœ इसे के ŝप मŐ कॉल कŝं  एक और मुझे इसे हल करने के िलए आई दो के ŝप मŐ कॉल करने दŐ  मœ एक जो हम करते हœ वहi 
यह है िक हम अंश पीएƛ ɘस Ɛू को कुछ İ̾थर समय के ʩुȋɄ के ŝप मŐ िलखते हœ जो िक
कुʥाड़ी वगŊ ɘस बीएƛ ɘस सी और ɘस दूसरा İ̾थर बी है जहां  ये कुछ अǒात İ̾थरांक हœ
िजɎŐ बाद मŐ ȯान से िनधाŊįरत िकया जाएगा अंश एक रैİखक शɨ हर है
एक िȪघात शɨ है
 इसिलए यिद आप इस िȪघात शɨ को अलग करते हœ तो आपको एक रेखीय शɨ िमलेगा,
इसिलए ये दोनो ंअिभʩİƅ तुलनीय हœ
 इसिलए रैİखक अिभʩİƅ यह अिभʩİƅ भी
देगी  आप एक रेखीय ʩंजक और एक अɊ İ̾थरांक इस मामले मŐ भी जमा के बराबर हैpx q 
यह एक और िȪघात है
 इसिलए हम इस िȪघात पद वगŊ जोड़ ax b

जोड़ इस कुʥाड़ी का िवभेदन वगŊ जोड़ जमा लŐगे तो आइए देखŐ िक Ɛाx c bx c 
Ɛा होगा तो पीएƛ ɘस Ɛू बन जाएगा इस शɨ का एक भेदभाव आपको
दो बार कुʥाड़ी ɘस बी ɘस बी देगा और अंत मŐ अगर मœ तुलना करता šं तो ये टी हœ  वह
दोनो ंपƗो ंपर बŠपद है,
 इसिलए वे तुलनीय हœ
 इसिलए मुझे यहां का गुणांक Ůाɑ करना चािहए, जैसा िक यहां का गुणांक हैx p x 
, छोटी ए गुणा पंूजी का दोगुना है और जो िक यहां िनरंतर शɨ पंूजी के समान होना चािहए।q 

बी ɘस बी इस įरʱे को संतुʼ करने के िलए इस अिभʩİƅ को संतुʼ होना चािहए
इसिलए यिद आप अब समीकरणो ंको देखते हœ तो आपके पास दो चर मŐ दो समीकरण हœ, हम
नही ंजानते िक हम Ɛा नही ंजानते िक वी Ɛा है, लेिकन हमŐ दो समीकरण िमले और 
 इसिलए हम
उɎŐ आसानी से हल कर सकते हœ तािक पहले समीकरण से आप आसानी से हल कर सकŐ  िक ए बराबर है पी बटा दो ए और िफर
आप इसे यहां और आप बी को हल कर सकते हœ,
 इसिलए अंततः  इन समीकरणो ंसे आप
जान सकते हœ िक आप Ɛा हœ, आप जान सकते हœ िक Ɛा है  आपका बी है और एक बार जब आप जान जाते हœ िक आपका ए और बी 
Ɛा है तो
Ɛा आप उɎŐ यहां वापस Ůित̾थािपत कर रहे हœ और िफर इस अिभʩİƅ मŐ इस पीएƛ ɘस Ɛू को
इस अिभʩİƅ से बदल दŐ  और रैİखकता संपिȅ का उपयोग करके इस अिभɄ
को दो भागो ंमŐ तोड़ दŐ  तािक पहला भाग वाई  ऐसा होगा
 इसिलए मœ यहां इंटीŤल िलख सकता šं, यह इंटीŤल मœ इसे
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इन दो भागो ंमŐ तोड़ा जाएगा पहले भाग मŐ पंूजी होगी इंटीŤेशन डी Ȫारा कुʥाड़ी वगŊ ɘस बीa 
एƛ ɘस सी एƛ ˍायर ɘस बीएƛ ɘस सीडीएƛ तो  ऐसा
 इसिलए होगा Ɛोिंक यह बीएƛ ɘस
Ɛू अंदर है और इसे िनरंतर बाहर ले जाया जाता है ɘस बी इंटीŤल वन ओवर
एƛ ˍायर ɘस बीएƛ ɘस सी
 इसिलए मœ पहले से ही अब इस अिभʩİƅ को जानता šं यिद आप
ȯान से ȯान दŐ  िक इस िडनोिमनेटर टमŊ ए मŐ ʩुȋɄ के ŝप मŐ यह अंश शɨ है इसिलए
यिद  मœ इसे नए चर के ŝप मŐ लेता šं यह तब तक आएगा जब तक यह इंटीŤल
एक लॉगįरदिमक फ़ंƕन के ŝप मŐ िफर से आएगा   मœ एक पूणŊ वगŊ मŐ पįरवितŊत हो जाऊंगा और इंटीŤल Ůाɑ कŝंगा
तािक इस इंटीŤल का मूʞांकन िकया जा सके, इसे एक की मदद से देखेगा  उदाहरण है िक
इसका मूʞांकन कैसे िकया जा सकता है और वाˑव मŐ इसी तरह की ŮिŢया का उपयोग मामले के िलए िकया जाएगा लेिकन उस
İ̾थित मŐ Ɛा होगा िक ʩुȋɄ यहां िदखाई देगा और
एक वगŊ आरओ वाला हर होगा  ओटी और
 इसिलए उस İ̾थित मŐ आपको ŝट टी Ȫारा 1 िमलेगा और आप भी आप
मूʞांकन कर सकते हœ तािक कोई सम˟ा न हो
 इसिलए मœ आपको इसे
एक उदाहरण की मदद से िदखाऊंगा 6 माइनस 2 को तीन वगŊ से िवभािजत िकया गया है  ɘस टू एƛ माइनस वनx x 
डीएƛ तािक आप आसानी से देख सकŐ  िक यह फॉमŊ पी एƛ ɘस Ɛू को कुʥाड़ी वगŊ ɘस बीएƛ ɘस सी से िवभािजत िकया गया 
है, तो
आइए हम उस िवचार का उपयोग करŐ  िजसे हमने अभी िवकिसत िकया है छह एƛ माइनस दो को पंूजी के ŝप मŐ एक अǒात शɨ 
िलखा जाना चािहए

हर के से तीन वगŊ जोड़ दो जमा एक जमा तािक आप जान सकŐ  िकd dx x x b 
इसका िवभेदन आपको छह ɘस दो गुणा छह जमा दो जोड़ यहां देगा तो छहx x b 

घटा दो बराबर छह गुणा  एƛ ɘस बी यह आपको बŠत आसानी से देगा आपx 
यहां दो शɨो ंकी तुलना कर सकते हœ यह छह कुʥाड़ी छह के बराबर है
 इसिलए एक को एक के बराबर होना चािहए और यह
एक ɘस बी का दो गुना है, शूɊ से दो के बराबर है
 इसिलए चंूिक ए एक है
 इसिलए  यह
बन जाएगा बी बराबर है आह घटा चार मूʞ ɘस बी
दो बराबर है  पहले बी बराबर माइनस फोर राइट है
 इसिलए इन मानो ंको इंटीŤेट मŐ बदलने से
मुझे जो िमलेगा वह यह है िक मœ जो िक यह एƛŮेशन एक के बराबर है जो एक
बार है, मुझे इसे पहले को तीन वगŊ ɘस दो ɘस वन के से िलखने दŐ।d x x dx 
  सभी को
तीन वगŊ जमा दो जमा एक से िवभािजत करने पर बाद मŐ आप सीधे इस शɨ को छह ɘसx x dx x 
दो के ŝप मŐ से िवभािजत करके िलख सकते हœ,b 
 इसिलए माइनस फोर इंटीŤल है  एक से अिधक तीन वगŊ ɘस दो माइनस एकb x x 
Ɨमा करŐ , यहां माइनस एक यह  माइनस वन सॉरी भी है,
 इसिलए मूʞांकन के बाद यह शɨ आप
देख सकते हœ िक अगर मœ इस नंबर को चुनता šं तो मœ यहां Ɛा Ůाɑ कŝंगा, यह है िक डीटी बाय टी माइनस चार
बार इस टमŊ का इंटीŤल यहां Ūी एƛ ˍायर ɘस टू एƛ ɘस वन िफर से है।
  जैसा
िक हमने पहले यहां िकया है, उसी फॉमूŊले का उपयोग करते Šए आइए हम सबसे पहले एक को तीन से बाहर चुनŐ
तािक इस इंटीŤल को के ŝप मŐ वगŊ से िवभािजत िकया dx x 
जा सके।
  जमा दो
बटा तीन घटा एक हो सकता है जमा एक बटा तीन पूणŊx x 
वगŊ घटा चार बटा नौ के ŝप मŐ िलखा गया है अब आप इसे िलख सकते हœ और
 इसिलए यह इंटीŤल
पहले आपको लॉगįरदिमक आरटी ɘस एक İ̾थरांक का लॉगįरदिमक देगा, मुझेt 
इसे सी एक माइनस फोर बाय Ūी अɊ इंटीŤल के ŝप मŐ कॉल करने दŐ।
  आप बटा जोड़ एक बटा तीनdx x 
पूरा वगŊ घटा दो गुणा तीन पूरा वगŊ तो यह सूũ भी आप जानते हœ और आप
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अंितम समाकल का मूʞांकन आसानी से कर सकते हœ वह ʩंजक है जो तीन वगŊt x 
ɘस दो जमा एक है तो यह इसका लॉग होगा तीन वगŊ ɘस के मॉड का लॉगx x 
दो माइनस एक माइनस चार बटा तीन यह बटा वगŊ घटा एक वगŊ है, इसिलएx dx x 
यह एक बटा दो एक दो गुणा दो बटा तीन आएगा का लघुगणक तो जमाx a x 
एक तीन घटाकर  टू बाय Ūी ओवर एƛ ɘस ए तो एƛ ɘस वन बटा Ūी ɘस
टू बाय Ūी और िफर İ̾थर सी वन पहले से ही था
 इसिलए इसे सी वन ɘस सी टू के ŝप मŐ रखŐ
िजसे मœ अंत मŐ एक नए İ̾थरांक सी के ŝप मŐ िलखंूगा तो अंत मŐ आपको िमल जाएगा  तीन वगŊ जोड़x 
दो जोड़ एक घटा एक दो  माइनस वन माइनस िदस फोर कœ िसल और यह Ūी कœ िसलx x 
लॉगįरदिमक ऑफ एक बटा Ūी माइनस टू बाय Ūी आपको िफर से माइनस एक बटा Ūी एक
बटा Ūी और टू बाय Ūी आपको एक देगा, तो यह आपको तीन माइनस एक या  Ūीx 
एƛ ɘस Ūी एƛ ɘस Ūी ɘस एक नया İ̾थरांक सी आह
इस अिभʩİƅ को यहां Ůाɑ करने के िलए कुछ आह गणना या सरलीकरण कर सकता है तो आह अंत मŐ हमने देखा िक हम
इस उदाहरण को कैसे हल कर सकते हœ और हम इसका उपयोग करके उȅर Ůाɑ कर सकते हœ  उस तकनीक
और इसी तरह से हम उस उदाहरण को भी ले सकते हœ जहां
इस शɨ के वगŊमूल का वगŊमूल िदया गया है तािक हम उसका उपयोग कर सकŐ
 इसिलए इसके साथ हम संƗेप मŐ बताते हœ िक आज हमने जो सीखा है
वह यह है िक हमने कुछ और के कुछ और अिभɄ अंग सीखे हœ फलन िजसमŐ बीजीय ʩंजको ंके पįरमेय फलन शािमल हœ,
हम अगली कƗा मŐ सीखŐगे हम
इन समाकलनो ंके मूʞांकन के िलए कुछ और नई तकनीक सीखŐगे धɊवाद।
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