
 ๼ಂൽನ ತರಗൟಯย౵  เർ౲ ൮ბಗಳඝ౬  ๬౷ ಗൟ๯൤౨ ೕๅ කโ ಅಸഷ౥  ಅเූಜ౲ ಗಳ ಕಲ౭ චಯඝ౬  ಅಥბ෥ലಆಂലං౪ ೕๅ,  
ಒಂൿ ಪ౳ ඃಶದ ౽ಯბൽಂದ ಅದರ ಅಥბವඝ౬  කโ ಅಥბ෥ലಆಂലං౪ ೕๅ , ಆಂഔ-ഷคๆഔํ ಕಲ౭ ච ಏඝ ಎಂൿ කโ 
ಅಥბ෥ലಆಂലං౪ ೕๅ ඦತರ කโ ನ ಸಮಗ౳ ൤ಯඝ౬  ಎม౵  เฌೕඌ ಉತ౭ ನ౬ ಗಳ ๸ಗ౳ ಹๅಂൿ ฿౲ ಌ౲ ඛ๭ං౪ ೕๅ. fxdx 
ಅಂತ౲ ದ ಕഷಡ ජಜ൤ಯ ಞಂඪಡ ๳คದ කโ ಈ ವ౽౳ ಂൟಗಳ ಀഖಂಬದ ೦౲ ෦ൟೕಯ ฿౲ ಌ౲ ನವඝ౬  ಅಥ฿ เฌೕඌ 
ಉತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ಅಥბ෥ലಆಂലං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಅเූಜ౲  ඁ๞ౣ ಆೕನൽಂದ කโ ಪ౳ ඃಶ ౽ಯბವඝ౬  ಅเූಜ౲ ฿ಜ 
ಪคಗ൐๭ං౪ ೕๅ, ಇದඝ౬  කโ ඛൽბಷౣ ฿ದ ಅเූಜ౲  ಎಂൿ ຂัං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಇโ  ಇಂൿ කโ ನಮ౱  ๼ಂൽನ ತರಗൟಯย౵  ಕยತ เಷಯಗึಂದฉ, ಅඛൽბಷౣ  ಅเූಜ౲ ಗಳ ಞಣಲౘಣಗำ 
෴โโ ಎಂ්ದඝ౬  කโ ෨ಂං ඣೕഴ൤౨ ೕๅ,  ಅದඝ౬  ನಮಡ ඛೕಡมಞವ ౽ಯბದ ಸಮಗ౳ ൤ಯඝ౬  කโ ຂಡ 
෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ඩ౳ ฏ෗๯ವ ෮ದฤ කโ ಒಂൿ ಉർಹರൕಯඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ. කโ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  
൤ಡൿಆำ౶ ฿ಗ කโ ൤ಡൿಆำ౶ ವ ๭౩ ರ ಛಜ ඩ౳ ෨ಖ౲ ൤ಯඝ౬  ඛಮಡ ൧ೕค๯൤౨ ೕๅ c 
ಆದ౪ คಂದ කโ ๻ಡ ಇං౪ ೕๅ ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ  හౘඨ ๬౱ ฯ ಎෆ ಎಋ౺  ನ ಆಂഔ-ഷคๆഔํ ಎෆ ಎಋ౺  ಅඝ౬  
ಉഴ๼ലಯฤ ಃഷി,  ಇದඝ౬  ಐൿ ಎಋ౺  ซ๺౥  ഖ ಪವฑ ශೕฑ ಪ౵ ๺ ഖ ಎಂൿ ඛೕಡมಜං ಅಂದฉ ಆಂഔ ലซๆഔํ ನ 
෰ಲ౲ ವඝ౬  ನಮಡ ඛೕಡมಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಆಂഔ ലซๆഔํ ಅඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ ಎಂൿ ຂำತ౨ ං ನ ಆದฉ ಅൿ ຂำತ౨ ං, ෰ಲ౲ โ ಐൿ x x 
෰ಲ౲ ವඝ౬  ຄಂൽฆವ ಉತ౭ ನ౬ ವඝ౬  කโ ಉഴ๼ലಯ෎ಀ ಎಂൿ ಸಮකಜฆತ౨ ං nt x 
ಆದ౪ คಂದ ಎม౵  เฌೕඌ ಉತ౭ ನ౬ ಗಳ ಀഖಂಬൽಂದ ඛೕโ ඛൽბಷౣ ฿ದ เฌೕඌ ಉತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ๾ഴಕ෎ಀ ซ๺ ഖi  x 
ಪವฑ ನ ౾౳ ෺ಯ เฌೕඌ โ౲ ತ౭ ನ౬ ದ ನಮ౱  ๼ಂൽನ ಅඝಭವൽಂದ ಇದඝ౬  ຂಡ ෥ಡಬ๾ංಂൿ ඛಮಡ ൧ೕค๯ತ౨ ං n n
කโ ඛಂದ ನ ಅඝ౬  ಅඌ౽ರಃౙ  ກ೉౞ ๭ದฉ ಐൿ ೯൤ಡ ಎರഴ ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  d x dx x 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ౽ಯბವඝ౬  ನಮಡ ಆಂഔ-ഷคๆഔํ ಎಂൿ ಪคಗ൐ಸมಞತ౨ ං, ಅಂದฉ ಒಂದರ ಎෆ ಐದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං, 
ಅಂದฉ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ഖ ಪ౵ ๺ ๭ ಐದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං , ๭ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಎರഴ ಎಂൿ ඛೕഴತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಆಂഔ-ഷคๆഔํ ಎෆಎಋ౺  ඛಂದ  ಇย౵  ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಡ ಏค๯ತ౨ ං  ಐൿ ೯൤ಡ ಎರഴ ಪ౵ ๺ ಎರഴ x po x 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๸ದಭბದย౵  කโ ಒಂൿ เ๏ಷౣ ฿ದ ಆಂഔ-ഷคๆഔํ ಅඝ౬  ಶ౾౨ ಡ ກ೉౞ ๭ං౪ ೕๅ ಎಂൿ ඛೕโ x 
ಗಮඛಸಬ๾ൿ ಐൿ ೯൤ಡ ಎರഴ ಪ౵ ๺ ഗ ಇൿ ඛಮಡ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ಅൿ ಒಂൿ ಐದಃౙ  ಸ෥ನ฿ർಗ x x 
කโ ಆಜದ౪ ฉ ಈ ๸ದಭბದย౵  ಎෆ1 ಎಂൿ ඛೕಡมದ ๭౩ ൟ෷ 5 ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂಬ ಷರತ౨ ඝ౬  ඛೕലದฉ , ಆ ๭౩ ฃಂಕದ 
ඛൽბಷౣ  ෰ಲ౲ ವඝ౬  ๬෥ನ౲ ฿ಜ ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡಬ๾ൿ කโ ಈ ๭౩ ರವඝ౬  ෴โඃ ಅඛ฀ൟ౳ ತ ๭౩ ರๅಂൿ 
ಪคಗ൐๯൤౨ ೕๅ ෨ಂං කโ ಅඛൽბಷౣ  ಅเූಜ౲ ಗಳ ಞಣಲౘಣಗಳඝ౬  ඣೕഺೕಣ  ಏ౾ೕಕರಣವඝ౬  เ෗ನ౬ ൤ಯ เสೕಮ 
ಪ౳ ౾౳ ෺ ಎಂൿ ಪคಗ൐ಸಬ๾ൿ ಎಂൿ කโ ಆฏಭದย౵  ຂัඈ൤ ಆ๭౨  ๸ීඌ๭ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇಂഔಗ౳ ฯ ಎෆ ಎಋ౺  ലಎಋ౺  ನ ലಎಋ౺  ಞಣಲౘಣโ ౽ಯბ฿ಜං, ಅಂದฉ ಅൿ ౽ಯბದ ಅเූಜ౲ ฿ಜං ಮൡ౨  
ඛೕโ ಆ ಅเූಜ౲ ൤ಯ โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ ඛೕโ  ಅඃ හౘඨ ಅඝ౬  ಪഷ෵ค ಎರಡචಯ ಞಣๅಂದฉ හౘඨ ನ 
โ౲ ತ౭ ನ౬ ದ ಅเූಜ౲ โ හౘඨ ೯൤ಡ ๭౩ ರ฿ಜං ಈಗ කโ ຄೕಞವ ෮ದฤ ಈ ಎರഴ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಗಳඝ౬  ෮ದฤ ඣೕല
ಈ ಸ෦ೕಕರಣಗಳ ඬฃๅಛಜ ෮ದಲ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ෷ ಒಂൿ ౽ಯბದ ಅเූಜ౲ ൤ಯ ವ౲ ൞౲ ಸโ ౽ಯბ฿ಜං ಎಂൿ 
ຂำತ౨ ං ಆದฉ ಎರಡචಯ ๸ದಭბದย౵  ಅൿ ౽ಯბದ เ෗ನ౬ ൤ಯ ಅเූಜ౲ โ ౽ಯბ ಮൡ౨  ๭౩ ರ฿ಜං ಎಂൿ 
ຂำತ౨ ං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ කโ ຂำโൽಲ౵  ಎರഴ ౽෴ბಚರൕಗำ ലಫฉඛ౹ ಯฯ ಮൡ౨  ಇಂഔಗ౳ ฯ ಗำ ಪರಸ౭ ರ เสೕಮ 
౽෴ბಚರൕ෴ಜං ಆದฉ ಅโಗಳඝ౬  เสೕಮ ౽෴ბಚರൕ ಎಂൿ ಪคಗ൐ಸಬ๾ൿ ಎಂൿ කโ ຂำ൤౨ ೕๅ ಏಃಂದฉ
෈ೕඨ เสೕಮ ౽෴ბಚರൕಯඝ౬  ຄಂൽൡ౨  ඦತರ ಎರവ ౽෴ბಚರൕಗಳඝ౬  ಏಕ౽ಲದย౵  ಅನ౷ ෵๭ದ ඦತರ 
ಅವฆ ඛಮಡ ඛೕಡ෎౽ಜൡ౨   ಸ౷ ൫ ౽ಯბඛವბ๼๯ತ౨ ං ಆದฉ ಇย౵  ಈ ๸ದಭბದย౵  ಅൿ ๭౩ ರ฿ಜฆತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ කโ ๭౩ ರ൤ಯವฉಡ ಅನನ౲ ൤ಯඝ౬  ಪคಗ൐๭ದฉ ಅโಗಳඝ౬  เสೕಮ ౽෴ბಚರൕಯ ඬฃๅ ಎಂൿ 
ූเಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಆ๭౨ ಯඝ౬  ඡರ฿ಜ เฌೕඌ ಉತ౭ ನ౬ ದ ಕಲ౭ ච෵ಂದ ನಮಡ ൟัൽฆವ ฿౲ ಌ౲ ನವඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ 
๬෈ೕൡಪലಸಬ๾ൿ. ನ ඛಂದ ಸಣ౧  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅಂದฉ ීಡ฿ಳ ಸಣ౧  ನ เฌೕඌ fx dx dx fx fx fx 
ಉತ౭ ನ౬ ฿ಜං ඦತರ ನ ಅเූಜ౲  ಆಜං  ಎඪಟฯ ಎෆಎಋ౺  ಪ౵ ๺ ๭ fxdx c 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ ಸಣ౧  ಎෆಎಋ౺  ಡ ౽౲ ඪಟฯ ಎෆ เฌೕඌ โ౲ ತ౭ ನ౬ ฿ಜං ಎಂൿ ූเ๭ ಈ ಇಂഔಗ౳ ฯ ನย౵  ലซๆഔํ 
ಆಪชಟฑ ಅඝ౬  ಅನ౷ ෵๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵  โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ಅನ౷ ෵๭ದฉ ಅൿ ಇಂഔಗ౳ ฯ ಎෆ ಎಋ౺  ലಎಋ౺  ನ ലಎಋ౺  ಅඝ౬  ನಮಡ ඛೕഴತ౨ ං ಅൿ 
ಅನ౷ ෵๭ඈ൤෻ ಇฆತ౨ ං  ಬಲූಗದย౵  ඛಂದ ನ ೯൤ಡ ಇൿ ෬ว ฀൤෻ ಇฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ d fx dx c df dx 
๭౩ ฃಂಕದ ๭౩ ರ โ౲ ತ౭ ನ౬ โ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ๸ීಧൽಂದ ෬ว ಎಂ්ൿ df dx fx so d by dx of  
ಇಂഔಗ౳ ฯ ಎෆಎಋ౺  හౘඨ ಎෆಎಋ౺  ಆಜ ຄರຄ෨౱ ತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ ലಎಋ౺  ಇಂഔಗ౳ ฯ ಎෆಎಋ౺  ലಎಋ౺  ನ ലಎಋ౺  හౘඨ ಸ౷ ൫ ಆಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಆ๭౨ ಯඝ౬  ൧ೕค๯ತ౨ ං ಆ๭౨ ಛಜ ෈ කโ ಮ൤౨  ฿౲ ಌ౲ ನವඝ౬  ಬಳ๯൤౨ ೕๅ a 
ಆದ౪ คಂದ කโ ല ಎಋ౺  ನ ലಎಋ౺  ಅඝ౬  ಗಮඛ๯൤౨ ೕๅ ಅൿ ෩ಲ൫ ಎෆ ද౳ ೖෳ ಎಋ౺  ಆಜං ಉತ౭ ನ౬ ದ ฿౲ ಌ౲ ನದ nt 
ඁ๞ౣ ಆೕನൽಂದ ඛೕโ ಅದඝ౬  ಮ൧౨ ෫౱  ඣೕലದฉ, ಸಣ౧  ද౳ ೖෳ ಡ เฌೕඌ ಉತ౭ ನ౬ ฿ಜං ಮൡ౨  fx f x 
ಆದ౪ คಂದ ಅเූಜ౲  ฿౲ ಌ౲ ನವඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ කโ ද౳ ೖෳ ನ ಅเූಜ౲  ಪ౵ ๺ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ  f xdx fx c 
ಛಜ คಯฯ ಗಳ ಞಂඪಡ ๳คං ಮൡ౨  ಇൿ ද౳ ೖෳ ಎෆ ಎಋ౺  ೯൤ಡ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං c bf xdx c 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಞಣವඝ౬  ൧ೕค๭ං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಉತ౭ ನ౬ ದ ಅเූಜ౲ โ ಒಂඃ ౽ಯბ ಮൡ౨  කโ ඣೕഴವ ๭౩ ರ฿ದ ಎರಡඡ ಆ๭౨  ಎಂൿ ฿౲ ಌ౲ ನವඝ౬  ಬಳ๭ 
൧ೕค๭ං౪ ೕๅ. ನย౵  ಎರഴ ಅเූಜ౲ ಗಳ โ౲ ತ౭ ನ౬ โ ಒಂඃ ಆಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ನಮಡ ඛೕലದฉ ಇದರಥბ ಮൡ౨  ಎಂಬ fx gx 
ಎರഴ ౽ಯბಗัಡ ಇಂഔಗ౳ ฯ ನ ಇಂഔಗ౳ ฯ ನ ෵ಂದ ಆಜದ౪ ฉ, ඦತರ ಎರവ ౽ಯბಗำ fxdx d dx gxdx dx dx 
ಇಂഔಗ౳ ฯ ಮൡ౨  ಅโ  ಒಂඃ คೕൟಯ ౽ಯბಗಳ ಀഖಂಬಃౙ  ๳คං ಎಂൿ කโ ൧ೕค๭ದฉ කโ ຂಡ fx gx 
෥ಡಬ๾ൿ 
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ಆದ౪ คಂದ කโ ಏඝ ෥ഴ൤౨ ೕๅ ಎಂದฉ කโ ๸තಣბ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ ಎಂದฉ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ෷ ඛಂದdx 
ಇಂഔಗ౳ ฯ ಆෆ ෭ನ๺ ๵ච౬ ಯ ಇಂഔಗ౳ ฯ ಅඝ౬  ๰೉๯ತ౨ ං dx fxdx gxdx 

ಆದ౪ คಂದ ෮ದฤ ඛೕโ ಇದඝ౬  ඛಂದ ඛಂದ ವಛბ෵๭  ಅเූಜ౲  ಎಡූಗಃౙ  ඦತರ ಆಪชಟฑ ಅඝ౬  d dx dxdx 
ຄರಡ ൤ಡൿಆಂഴ ඦತರ ಈ ๖ยಯย౵  ಈ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯඝ౬  ಬฉ෵ค ಏಃಂದฉ ಈ ಸ෥ನ൤෷ ಎม౵  ಗัಡ ඛಜ฿ಜං x 
ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಸ෥ನ൤෷ ಎม౵  ಟ ඛಜ฿ಜං ಮൡ౨  ನ ಃಲโ හౘඨ ನ โ౲ ತ౭ ನ౬ โ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆವ x x 
๬ಧ౲ ൤෷ ౽ಯბโ ๭౩ ರ฿ಜದ౪ ฉ ෥ತ౳  ๬ಧ౲ , ಅಂದฉ ನ ಅเූಜ౲ โ ನ ಅเූಜ౲ โ ๭౩ ರ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿfxdx gxdx 
කโ ຂูೕಣ ಮൡ౨  ಇದರಥბ ಅൿ  කඝ ಅඝ౬  ಬಲූಗದย౵  ವಛბ෵๭ದฉ, ಎม౵  ౽ಯბಗಳ ಸಮಗ౳  c gx gxdx 
೯൤ಡ ಒඨ ಅඝ౬  කโ ಒಂൿ ಎಂൿ ಕฉ෽ೕಣ ಅಂದฉ ನย౵ ං ಮൡ౨  ಅඃ คೕൟ කඝ හౘඨ c c c one r  fx 
ಅඝ౬  ಬಲූಗದย౵  ൤ಡൿಆಂಡฉ ඦತರ ಇಂഔಗ౳ ฯ ೯൤ಡ ๭ ಎರഴ ಅಂದฉ ๭ ಎರഴ ಡ ๳คದโ fxdx r 
ಆದ౪ คಂದ ಅโ ಈ ಅเූಜ౲ ಗัಡ ವ౽౳ ಂൟಗಳ ಀഖಂಬವඝ౬  ಪ౳ ൟඛඌ๯ತ౨ ๅ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಎರഴ ಅเූಜ౲ ಗำ ಏಃಂದฉ ಈ ಸ෥ನ൤ಯ ౽ರಣ ಈ ಎರഴ ಀഖಂಬಗำ ಇย౵  ಸ෥ನ฿ಜๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ๬෥ನ౲ ฿ಜ ಈ ಀഖಂಬಗำ ಸ෥ನ฿ಜฆ๋൤ කโ ෥ഴโൽಲ౵  ๬෥ನ౲ ฿ಜ ಇย౵  ಬฉಯมದ 
๭౩ ฃಂಕಗಳ ಬಡ౛  ತวಃല๭ಆಳ౶ ෎ല ಮൡ౨  ನ ಅเූಜ౲ โ ನ ಅเූಜ౲ ฿ಜං ಎಂൿ කโ ಬฉ෷൤౨ ೕๅ, fxdx gxdx 
ಅಂದฉ ๭౩ ರ฿ದ ಅඝ౬  ෈ഖౣ ෈ಡมಜං  ಇย౵  ෨ಂං කโ ಆຉ ಇಂഔಗ౳ ฯ ಆಪชಟฑ ನ ಇඞ౬  ಃಲโ ah ed 
ಞಣಲౘಣಗಳඝ౬  ๾ഴಀ൤౨ ೕๅ ಈ ಞಣಲౘಣಗำ ലಫฉඛ౹ ಯฯ ಆಪชಟฑ ನ ಆ๭౨ ಯඝ౬  ຄೕฤತ౨ ๅ, ඛೕโ ಈಛಗศ 
෮ದಲ ಆ๭౨ ಯඝ౬  ඣೕലದ ชಌತ౱ ಕ ಆ๭౨ ಯඝ౬  කඝ ಈ ಃಳಜನ คೕൟಯย౵  ಪ౵ ๺ ನ ಸಮಗ౳ ฿ಜ ಬฉ෷൤౨ ೕච fx gxdx 
ಎಂ්ൿ ನ ಅเූಜ౲  ಮൡ౨  ನ ಅเූಜ౲ ฿ದ ౽ಯბಗಳඝ౬  ඣೕല, ಅൿ ຂำತ౨ ං ಎರഴ ౽ಯბಗಳ fxdx gxdx 
෮ತ౨ ದ ಸಮಗ౳ ൤෷ ಆ ಎರഴ ౽ಯბಗಳ ಸಮಗ౳ ಗಳ ෮ತ౨ ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ෩ಲේತ฿ಜ ෮ತ౨ ದ ඬฃๅಯย౵  เತคಸมದ කโ ಸರಳ฿ಜං  ಇย౵  ෥ഴ ಎಂದฉ ඛೕโ ಎಡූಗವඝ౬  
൤ಡൿಆಂഴ ಅದඝ౬  ಎಡූಗದ ലಎಋ౺  ඛಂದ ലಫฉಂഡ ෥ലದฉ කโ ಈಛಗศ ൧ೕค๭ฆವ ಆ๭౨ ෵ಂದ ನಮಡ 
ൟัൽฆ๋൤ ඛಮಡ ඛೕഴತ౨ ං , ಅเූಜ౲  ಉತ౭ ನ౬ โ ౽ಯბ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಆ๭౨ ಯඝ౬  ಸಹ ಬಳ๯ತ౨ ං ಈ ಅเූಜ౲ ൤ಯ โ౲ ತ౭ ನ౬ โ ಎෆಎಋ౺  ಮൡ౨  ೧ಎಋ౺  ಅඝ౬  ຄರൡಪല๭ ෎ชඞ 
ಅಲ౵  ಎಂൿ කโ ಈಛಗศ ๬෈ೕൡಪല๭ං౪ ೕๅ, ಇൿ ౽ෳ ๸ීಧ฿ಜං  ಎಡಣ෵ಂದ ಈಗ කโ ಬಲಣಯย౵  ing 
ಅඃ คೕൟ ෥ഴ൤౨ ೕๅ ಬಲූಗದ ವ౲ ൞౲ ಸವඝ౬  කโ ಈಛಗศ ൟัൽฆ๋൤ โ౲ ತ౭ ನ౬ โ ๸ಕಲನದ ෬ว เತರಕ฿ಜං 
ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅದඝ౬  ನ ಸಮಗ౳ ൤ಯ ෬ว ಮൡ౨  ෩ಲಕ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ.  ೧ಎಋ౺  ലಎಋ౺  ನย౵ ನ fxdx dx dx d 
ಇಂഔಗ౳ ฯ ಅඝ౬  ಈಗ ಮ൤౨  ඩ౳ ಪഔბ ಒಂದඝ౬  ಬಳ๯โದคಂದ ಇಂഔಗ౳ ฯ ನ ലಎಋ౺  හౘඨ ඦ൤෻ ಎෆ ಎಋ౺  ಮൡ౨  
ಇಂഔಗ౳ ฯ ല ා ಇಂഔಗ౳ ฯ ೧ಎಋ౺  ನ ലಎಋ౺  හౘඨ ඦ൤෻ ೧ಎಋ౺  හౘඨ ಅඝ౬  ಪคಗ൐๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵  ൧ೕค๭ฆโൿ ಏචಂದฉ ಎಡಣ ಮൡ౨  ಬಲූಗದย౵ ฆವ ಎರഴ ౽ಯბಗಳඝ౬  කโ ಪ౳ ൤౲ ೕ౾๭ದฉ 
කโ ಒಂඃ ಉತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ๼ಂൽನ ಆ๭౨ ෵ಂದ ಅโ ಒಂඃ ಆຉ ಀഖಂಬಃౙ  ๳คฆತ౨ ๅ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಆ๭౨ ෷ ඛಜ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ชಌತ౱ ಕ൤ಯ ಆ๭౨ ಯඝ౬  ๬෈ೕൡಪല๯ತ౨ ං ಅเූಜ౲ ಗಳඝ౬  ಅඝಸคಸมಞತ౨ ං ಎರಡඡ ಞಣಲౘಣโ 
๲ౙ ೕมฑ ಞ൏౽ರ౽ౙ ಜ 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ຂำโൿ ಏචಂದฉ ෇ค ನ ಏ౾ೕಕರಣโ ನ ෇ค ಏ౾ೕಕರಣඈ൤෻ ಇฆತ౨ ං  k fxdx fxdx k k 
ಎಂ්ൿ ಃಲโ ๭౩ ರ฿ಜං , කโ ๼ಂൽನ ඩ౳ ಪഔბ ಡ ಎಡූಗದ ಛಜ ෥ലඈ൤෻ ಅඃ ಕಲ౭ චಯඝ౬  d dx 
ಬಳ๭ಆಂഴ කโ ๬෈ೕൡಪല๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಬಲූಗದ ෵ಂದ ๲ౙ ೕมฑ ಅඝ౬  ൤ಡൿಆಳ౶ ಬ๾ൿ ಎಂൿ dx dx k 
ನಮಡ ൟัൽං ലಫฉඛ౹ ಯฯ ಆಪชಟฑ ඛಂದ ෎ฉ ෎ฉ෴ಜ ನಮಡ ඩ౳ ಪഔბಯඝ౬  ಮ൤౨  ඛೕഴโದคಂದ ๼ಂൽನ 
ಪ౳ ಕರಣದย౵  ಅඃ คೕൟ කโ ಎಂൿ ຂัಆำ౶ ൤౨ ೕๅ, ಈಗ කโ ಏඝ ෥ഴ൤౨ ೕๅ ಎಂದฉ කโ ಈ ಎರഴ kfxdx kfxdx 
ಞಣಲౘಣಗಳඝ౬  ಒഔౣ ಡ ๳ค๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಅโಗಳඝ౬  ๳ค๯൤౨ ೕๅ  ಒಂൿ ๬෥ನ౲  ๰ತ౳  
ಆದ౪ คಂದ කโ  റഡ റഡ ಮൡ౨  හౘඨ ಗัಡ ಎರഴ റഡ റഡ റഡ k 1 k 2 kn f one xf x fn x k 1 f 1 
೯൤ಡ ೯൤ಡ റഡ റഡ റഡ ನ ಏ౾ೕಕರಣโ ಒಂඃ คೕൟಯ ๸ීಧವඝ౬  ຄಂൽං ಎಂൿ k 2 f 2 knfndx 
ຂูೕಣ ඛೕโ ຄರಜฆವ ಅඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ฿ಗ ౘ෦๭ ೯൤ಡ ಎರഴ ಮൡ౨  ಅඝ౬  k f one dx k knfnx dx 
ಇಂഔಡ౳ ೕഡ ෥ല ඦತರ ಈ ಞಣโ ಃಲโ ช಍ೕಯ ๸෽ೕಜචಯย౵  ౽ಯბಗಳඝ౬  ಬฉಯมದ knfnx dx 
ಅเූಜ౲ ಗಳඝ౬  ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡฤ ಸ๻ಯ ෥ഴತ౨ ං  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಒಂൿ ತ౷ คತ ಉർಹರൕಯඝ౬  ඛೕഴ൤౨ ೕๅ  ಇ ಈ හౘඨ ನ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ කโ ಆಋ౺  
๲ౙ ౷ ೕฑ ಮൡ౨  ෈ಎಋ౺  ಪ౵ ๺ ๭ හౘඨ ನ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ, කโ ಅದඝ౬  ಈಗ ಈ ๖ยಯย౵  ಬฉ෷൤౨ ೕๅ 
ಏಃಂದฉ ನಮಡ ชಌತ౱ ಕ ಞಣಲౘಣಗำ ൟัൽๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಎ෈๭ ๭౩ ฃಂಕಗಳඝ౬  ಇย౵  ಬฉಯಬ๾ൿ ಎಂ්ൿ ಪ౵ ๺ ಸಮಯದ ಅเූಜ౲ ൤ಯ ಚದರ ಮൡ౨x x c 

ಅเූಜ౲ ฿ಜං ಮൡ౨  ಒಂൿ ಇං b 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅದඝ౬  කโ ಈಛಗศ ඣೕലದ ಒಂൿ ലಎಋ౺  ಅඝ౬  ಅเූಜ౲  ಎಂൿ ಬฉ෷൤౨ ೕๅ ಅಥ฿ කโ ಇย౵  
ಆಂഔ ലซๆഔํ เඋನವඝ౬  ಬಳಸಬ๾ൿ ಎಂದฉ කโ ವ౲ ൞౲ ಸವඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ  ౲ಁ ෕ 3 คಂದ කโ ๲ౙ ౷ ೕฑ x x 
ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  කโ ౲ಁ ෕ ා 3 ಪ౵ ๺ ෈ಎಋ౺  ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ಎಂൿ ඛೕโ ಈಛಗศ ඣೕലൽ౪ ೕค ಇൿ x x 
๲ౙ ౷ ೕฑ ಡ ಎರಡคಂದ ಸಣ౧  ๭ ಮൡ౨  ಒಂದಃౙ  ಏ౾ೕಕರಣ ಅಂದฉ කโ ಅඝ౬  ಪ౳ ൤౲ ೕ౾๭ದฉ ඛೕโ ಪഷ෷ൟ౨ ೕค  ಒಂൿ x 
ಆದ౪ คಂದ ౽ಯბโ ಇย౵  ತೕಚคಸ෎ಀ ಮൡ౨  ಅಂൟಮ฿ಜ ๭౩ ರ฿ಜฆತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅದඝ౬  ಒඨ ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕๅ ಏಃಂದฉ ಈ ಈಛಗศ ಇย౵  ತೕಚค๯ൟ౨ ං c c 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ನಮ౱ ඝ౬  ತಂದಲತัಸ෇ರൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ช಍ೕಯ ๸෽ೕಜචಯ ಅเූಜ౲ โ ൮ ಎಂൿ ൟฆಞತ౨ ං ಈ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ෩ฆ ಪ౳ ൤౲ ೕಕ ಅเූಜ౲ ಗะಜ 
เಭ೧๯ವ ෩ಲಕ ಮൡ౨  ಅโಗಳඝ౬  ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ഴವ ෩ಲಕ ๯ಲಭ฿ಜ ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡಬ๾ർದ 
౽ಯბโ ಃಲโ ๸౾ೕಣბ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ಪคಹค๯ವย౵  ಈ ൪ತ౳ โ ನಮಡ ಸ๻ಯ ෥ഴತ౨ ං, ಈಗ කโ ನಮ౱  เ෗ನ౬ ൤ಯ
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೦ౢ ನವඝ౬  ಬಳ๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಃಲโ ๰ತ౳ ಗಳඝ౬  ಬฉ෷൤౨ ೕๅ ಅൿ ಸಮಯದย౵  ಅเූಜ౲ ಗಳඝ౬  ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡฤ
ನಮಡ ಸ๻ಯ ෥ഴತ౨ ං. ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ಪคಹค๯ವ ಈ ๰ತ౳ ಗำ ಅತ౲ ಂತ ෩ಲේತ ๰ತ౳ ಗะಜๅ ಮൡ౨  ඛೕโ 
ಅโಗಳඝ౬  ๬ಧ౲ ฿ದ๠ౣ  චನඪഖౣ ಆಳ౶ ฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ಸ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಎಡූಗದย౵  ಏඝ ෥ഴ൤౨ ೕච කඝ ಉತ౭ ನ౬ ದ ಅඝಞಣ฿ದ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಬฉ෷൤౨ ೕච ಮൡ౨  
ಬಲූಗದย౵  කඝ ಅඝಞಣ฿ದ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ಬฉ෷൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಅඝ౬  ඛಂದ ಅඝ౬  ಪವฑ ಡ ಪ౵ ๺  ෩ಲಕ ಪ౵ ๺  ಅඝ౬  ซ๺ ഖ ಪವฑ ಡ d dx x n 1 n 1 x 
ກ೉౞ ๯൤౨ ೕๅ n 
ಆದ౪ คಂದ ನ ಅඝಞಣ฿ದ ಅเූಜ౲ โ เൿ౲ ൬ ಡ ซ๺ ഖ ಪವฑ ಡ ಪ౵ ๺  ෬ว ಪ౵ ๺  ೯൤ಡ ๭౩ ರ x ndx x n 1 n 1 c 
ಆಞತ౨ ං ಇย౵  කโ ෭ನ๺ 1 ಡ ಸಮකಗ෇ರൿ ಎಂ්ದඝ౬  කโ ಗಮඛಸ෎ಀ, කโ ಈ ෭ನ๺ 1 ಪ౳ ಕರಣವඝ౬  n 
ಪ౳ ൤౲ ೕಕ฿ಜ ವ౲ ವಹค๯൤౨ ೕๅ ಅൿ ඛൽბಷౣ  ๭ ฀൤ ಸค෴ದ ಸಮಯದย౵  ಬฆತ౨ ං  ನ ಒಂൿ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං x dx 
ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈಛಗศ ඣೕലฆವ ಒಂൿ ನ ಅเූಜ౲ โ ೯൤ಡ ๭౩ ರ ඛ๏౞ ತ൤ಯ ฿౲ ಕರಣ ౽ಯბಗะಜ dx x 
ຄರຄ෨౱ ತ౨ ං ಉർಹರൕಡ ඛಂದ ಆෆ ๴ඨ ಆ๴ඨ ಮൡ౨  t dx x x 
ಆದ౪ คಂದ ಆ๴ඨ ನ ಅเූಜ౲ ฿ಜං ಆ๴ඨ ನ ඛಂದ ๴ඨ ಪ౵ ๺ ಎಂ්ൿ ๴ඨ ನ ෭ನ๺ ಆಜ x x dx x cd x 
ຄರຄ෨౱ ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵  ෭ನ๺ ೉ກ౬ ಯඝ౬  ๻ಀ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ಬฉ෷฿ಗ ಅൿ ๴ඨ ನ ಅเූಜ౲ ฿ಞತ౨ ං, ೯൤ಡ ඛಂದ ಆෆ ഓ౲ ඨ ಆಞತ౨ ංx d dx 

๲ಃಂി ๲ౙ ౷ ೕฑ ಮൡ౨  x x 
ಆದ౪ คಂದ ౘ෦๭ කඝ ಅඝ౬  ತඪ౭ ๭ಆಂലං౪ ೕච ಇย౵  ๲ಃಂി ๲ౙ ౷ ೕฑ ಸಮකಜฆತ౨ ං ഓ౲ ඨ ಪ౵ ๺ ಇโಗำ dx x dx x c 
ಎม౵  ಪ౳ ෥൐ತ ๰ತ౳ ಗะಜๅ, ಇโಗಳඝ౬  ඛೕโ ෴โඃ ಉว౵ ೕಖ ඬಸ౨ ಕದย౵  ෵ಂದ ౽ങბಋ౺  ಮ൤౨  ෭ನ๺ d dx cos x
๲ౙ ౷ ೕฑ ಅඝ౬  ౽ಣಬ๾ൿ  ಆದฉ කඝ ಇದඝ౬  ಈ คೕൟಯย౵  ಬฉ෷൤౨ ೕච x 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ๲ౙ ౷ ೕฑ ෭ನ๺ ನ ಅเූಜ౲ ฿ಞತ౨ ං, ೯൤ಡ ඛಂದ ಆฆ ๲ಋ ಆಜං, cos x x cot x dx dx x tan x 
ಇൿ ඛಮಡ ๲ಋ ನ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ೯൤ಡ ๭ෳ ನ ലಎಋ౺  ඛಂದ ๭౩ ರ฿ದ x tan xdx x x x 
ല  ಇย౵  ಋ൏ತ౱ ಕ ೉ກ౬ ෽ಂൽಡ ಮൡ౨  ಆಜං ಅದඝ౬  ಮ൤౨  ෮ದยඦ൤෻ කඝ ilarly cosec x cos xx cot x 
ಇย౵  ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ෭ನ๺ ೯൤ಡ ಡ ಅเූಜ౲ ฿ಞತ౨ ං ෨ಂං කโ cos xx cot xdx cos xx c 
เสೕಮ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟಯ โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ඣೕഴ൤౨ ೕๅ  හౘඨ ಗำ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ๼ಂൽನ ವಗბ ෵ಂದ ඩಪದ ನ ಸಮಯದย౵  ඣೕലං౪ ೕๅ เสೕಮ ಒಂൿ ෭ನ๺ ವಗბದ d dx x x 
ವಗბ෩ಲದ ෬ว ಒಂൿ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ෭ನ๺ ವಗბ෩ಲ ಡ ಏ౾ೕಕರಣโ ๴ඨ เสೕಮ ೯൤ಡ ๭౩ ರ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  කโ x dx x 
ຄಂൽං౪ ೕๅ ෭ನ๺ ౽๺ เสೕಮ ನ ඛಂದ ಁಡ ಒಂൿ ෭ನ๺ ವಗბದ ವಗბ෩ಲඈ൤෻ ಇฆತ౨ ං x dx dx x 
ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ෭ನ๺ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಒಂඃ ౽ಯბඅಂൽಡ ತಂದಲ౾ౙ ೕറಗ෇ರൿ ಏಃಂದฉ ಈ ಎರഴ ౽ಯბಗำ ಒಂඃ ಀഖಂಬಃౙ  ๳คๅ 
ಎಂൿ කโ ಈಛಗศ ඛಮಡ ൧ೕค๭ං౪ ೕๅ  ವಕ౳ ชಒ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ಮൡ౨  ෭ನ๺ ಆ๴ඨ เสೕಮ ಅඃ ౽ಯბದ ಅเූಜ౲ ฿ಗಬ๾ൿ ෨ಂං කโ ಇඞ౬x x 
ಃಲโ ๰ತ౳ ಗಳඝ౬  ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಆෆ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ನಮಡ ൟัൽං  ಒಂದคಂದ ಒಂದರ ೯൤ಡ ೓ಕ ಮൡ౨  d dx x x 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂದคಂದ ಒಂದರ ೯൤ಡ ಚದರ ನ ಏ౾ೕಕರಣโ ೯൤ಡ ๭౩ ರ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ๼ಂൽನ ಡ x dx tan x d 
ಸ෥කಂತರ฿ಜฆತ౨ ං เสೕಮ ಇย౵  ෭ನ๺ ൤ಡൿಆำ౶ ತ౨ ං ಮൡ౨   dx cot x 
ಆದ౪ คಂದ ಓವฑ ಒඨ ಪ౵ ๺ ವಗბದ ෭ನ๺ ಇย౵  ತඪ౭ ຄೕಜං เสೕಮ ೯൤ಡ ๲ಃಂി เสೕಮ ನdx xa cot x dx x 
๭౩ ರ ವಗბ ෭ನ๺ 1 ರ ವಗბ෩ಲದ ෬ว ಒಂൿ ಮൡ౨  d x x x 
ಆದ౪ คಂದ ವಗბ ෭ನ๺ 1 ರ ವಗბ෩ಲದ ಏ౾ೕಕರಣ ๲ಃಂി เสೕಮ ೯൤ಡ ๭౩ ರ฿ಜ ലಎಋ౺  ඛಂದ x x x cos x 
เสೕಮ ಋ൏ತ౱ ಕ ೉ກ౬ ෽ಂൽಡ ಚದರ ෭ನ๺ ಒಂದರ ಒಂൿ ෬ว ವಗბ෩ಲಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං x x x 
ಆದ౪ คಂದ ವಗბ෩ಲದ ವಗბದ ෭ನ๺ ಒಂದ౾ౙ ಂತ ಅเූಜ౲  ಅඝ౬  ಸಹ ಬฉಯಬ๾ൿ  เสೕಮ x x dx cosec x 
೯൤ಡ ๭౩ ರ ಯ ෭ನ๺ ඦ൤ ಚಲನ๎ಸ౨ ი ಮൡ౨  เสೕಮ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟಯ ౾౳ ෺෽ಂൽಡ කโ มಗคಥ෦ಋ ಮൡ౨  c 
ಪൟೕಯ ౾౳ ෺ಯ ๸ීಧವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ කโ ෵ಂದ ෵ಂದ ಪವฑ ಡ ಅඝ౬  ಡ ກ೉౞ ๭ඈ൤  d dx e x e er x 
ನಮಡ ಇಂഔಗ౳ ฯ ನ ಪൟೕಯವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ಪವฑ ಡ ಅඝ౬  ກ೉౞ ๯ತ౨ ං ฿ಸ౨ ವ฿ಜ කโ ෵ಂದ x dx e x d dx 
ಯඝ౬  ಪವฑ ಡ ಅඝ౬  ඛಂದ ූಜಸಬ๾ൿ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ಜಂತ ಜಂತ අಡ౥ ർದ ಡ ಪವฑ nx n n n n nx e 

ಡ ಏคඈ൤෻ ಪವฑ ಅඝ౬  ඛಂದ ූಜ๭ർಗ ೯൤ಡ ಜಂತ අಡ౥ ർದ ಡ ๭౩ ರ฿ಜฆತ౨ ං ಅಥ฿ nxdx e nx n n n n n
෴โ඀ 0 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಋ൏ತ౱ ಕ ౙಁ  ಇൿ ඛಜ฿ಜං ಏಃಂದฉ ಇย౵  ๒ನ౲ ฿ಞโದคಂದ ಈ ౽ಯბโ n n 
ಆಞತ౨ ං  ಒಂൿ ಮൡ౨  කโ ಈಛಗศ ಒಂൿ ലಎಋ౺  ಡ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ൟัൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ෥ി ನ ม಩ ಛಜ ല x 
ಎಋ౺  ඛಂದ ലಎಋ౺  ಅඝ౬  ಸಹ ൟัൽං౪ ೕๅ, ಅൿ ಎಋ౺  ඛಂದ ಒඨ ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಎಋ౺  ലಎಋ౺  ඛಂದ ಒඨ ಇಂഔಗ౳ ฯ ಅඝ౬  ෮ೕി ಎಋ౺  ಪ౵ ๺ ๭౩ ರ ม಩ ಎಂൿ ಬฉಯมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಆຉ ಄๺  කโ ซ๺ ഖ ಪವฑ ಛಜ ಚ೉ბ๯ൟ౨ ฆ฿ಗ ಅൿ ಆຉ ෭ನ๺ ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜฆโൽಲ౵ , x 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜದ౪ ฉ ಈ ๰ತ౳ ದ ෩ಲಕ ౽ಳ೧ ವ๼ಸಬ๾ൿ ಎಂൿ ඛೕโ ಅಥბ෥ലಆಳ౶ ಬ๾ൿ n 
ಈ ๰ತ౳ ಗำ ಬಹಳ ෨ಖ౲ ฿ದโ ಎಂൿ කඝ ຂำ൤౨ ೕච  ಮൡ౨  ಅโ ಅತ౲ ಂತ ෩ಲේತ฿ൿದคಂದ කโ ಅโಗಳඝ౬  
චನඪഖౣ ಆಳ౶ ෎ಀ ಏಃಂದฉ කโ ಅโಗಳඝ౬  ಆಛಡ౛  ಬಳ๯൤౨ ೕๅ ಏಃಂದฉ කඝ ಉർಹರൕ෽ಂൽಡ ෨ಂൿವค෷ವ 
෮ದฤ කඝ ಇย౵  ๻ಕฤ ಬಯ๯ವ ಇඣ౬ ಂൿ ಪ౳ ෨ಖ ഔಪ౭ ൐ ಎಂದฉ ඩ౳ ಥ෦ಕ ౽ಯბಗಳ เಷಯದย౵  ಎม౵  
౽ಯბಗಳ ಅเූಜ౲ ൤ಯඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ๬ಧ౲ ฿ಗൽರಬ๾ൿ.  ತඩಸൕಯ ෩ಲಕ ಅಥ฿ ෰ಲ౲ ෥ಪನದ 
෩ಲಕ ಅದರ ಆಂഔ-ഷคๆഔํ ෴โൿ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽಲ౵ ದ ಃಲโ ౽ಯბ฿ಜං, ಅಂತಹ ಒಂൿ ಉർಹರൕಯඝ౬  
เൿ౲ ൬ ෭ನ๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ലಎಋ౺  ಡ ກ೉౞ ಸಬ๾ൿ, x 
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ಆದ౪ คಂದ ඩ౳ ಥ෦ಕ ౽ಯბದ ಪคූ๣ಯย౵  ಈ ౽ಯბಃౙ  เฌೕඌ ಉತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ ಅಂದฉ 
ಬ๾ಪඅೕ౾౨  ൟ౳ ಆೕನ෦ൟಯ ๿ലಃ ๸ಒ౲  ഔ౳ ಋ ಎಋ౺  ඲ೕචඛ౹ ಯฯ ಇ൞౲ ൽ ๬ಧ౲ เಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ಃಲโ ๸ದಭბಗಳย౵  කโ ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡฤ ๬ಧ౲ ฿ಗඃ ಇರಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಆ ๸ದಭბಗಳย౵  කโ 
ಅඛൽბಷౣ  ಅเූಜ౲ ಗಳඝ౬  ಅโಗಳ ಸ౷ ಂತ งಪದย౵  ෈ഴ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ ಞಣಲౘಣಗಳඝ౬  ಅವอ෈๭ ಃಲโ ಉർಹರൕಗಳඝ౬  ඣೕഺೕಣ ಮൡ౨  කโ ಕยൟฆವ 
ಅเූಜ౲ ಗำ කඝ ಆ෺ౙ  ෥ലದ ෮ದಲ ಉർಹರൕಯඝ౬  ౽ಯბದ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ൡಂ෇ 
ಸರಳ฿ಜං ಪವฑ 3 ಪ౵ ๺ 1 ಡ ಏคಸมಜං e x dx 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಈ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ෮ದฤ ඣೕലದฉ ಅൿ ಎರഴ ౽ಯბಗಳ ෮ತ౨ ฿ಜං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ කโ ๸ಕಲನದ ෬ว ಅเූಜ౲  เತರ൏ ಸ౷ ූವದ ಆ๭౨ ಯඝ౬  ಬಳ๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಅದඝ౬  ಈ งಪದย౵  
ಬฉ෷൤౨ ೕๅ ಡ ກ೉౞ ಸมಜං  ๭౩ ರ 4 ຄರಡ ಮൡ౨  ಎರಡඡ ಅเූಜ౲  1 ಅඝ౬  ಈಗ කโ ൟัൽฆವ ๰ತ౳ ൽಂದ e 3 x dx 

ಪವฑ ಡ ಏคಸมಜං e nx 
ಆದ౪ คಂದ ಯ ಅเූಜ౲  3 ಡ ಏคർಗ ಶ౾౨ ಡ ෩ฆ ෩ฆ ಮൡ౨  ๭౩ ರ฿ಜ ಏฆತ౨ ං e x 3 xdx 3 x 3 xdx e x 
ಆದ౪ คಂದ ಅದඝ౬  ๼ೕಡ ಇค๭  ಅเූಜ౲  ಅඝ౬  ෩ฆ ಡ ෩ฆ ಮൡ౨  කฤౙ  ಪഖౣ  ಅದರ ๭౩ ರಃౙ  ກ೉౞ ಸมಜං e x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  කฤౙ  ಒಂൿ ೯൤ಡ ಅเූಜ౲  ಒಂൿ ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕๅ ಇದඝ౬  කโ ಈಛಗศ ൟัൽฆ൤౨ ೕๅ c 
ಇൿ ಅเූಜ౲  ೯൤ಡ ๭౩ ರ ಎರഴ x c 
ಆದ౪ คಂದ ๸තಣბ ಪದโ 4 คಂದ 3 ಆಞತ౨ ං  ๭ 1 ಮൡ౨  ๭ 2 ಎರവ ๭౩ ರ฿ಜฆโದคಂದ 3 ಪ౵ ๺ ಪ౵ ๺ 4 ๭ 1 ಪ౵ ๺ e x x 
๭  ಪವฑ ಡ ಏคಸมಜං 2
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅโಗಳඝ౬  ಒഔౣ ಡ ๳คಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  කโ ಅโಗಳඝ౬  ຄಸ ๭౩ ರ ಎಂൿ ಮฆກಸคಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ 4 คಂದ 3 ಇ ಪವฑ 3 ಡ ಏฆತ౨ ං  ಪ౵ ๺ ೯൤ಡ ๭౩ ರ ๭ x x 
ಆದ౪ คಂದ ಅเූಜ౲ โ ຄರຄ෨౱ ತ౨ ං ಇย౵  ඛೕโ ಈಗ ඛೕโ ಇದඝ౬  ෥ಡಬ๾ൿ , ಏ౾ೕಕರಣ ෥ഴ฿ಗ ඛೕโ 
ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ๸෽ೕ೧๯฿ಗ ඛೕโ ๭౩ ರವඝ౬  ಬದย๯ൟ౨ ೕค ಅಥ฿ ඛೕโ  ಆචಯย౵  ๭౩ ರವඝ౬  ಬದยಸಬ๾ൿ ಎಂൿ 
කโ ෥ಡಬ๾ൿ ಅಥ฿ කโ ෥ಡൽರಬ๾ൿ ಒಂൿ ඛൽბಷౣ  ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ഴ฿ಗ ತౘಣๆ 
๭౩ ฃಂಕಗಳඝ౬  ಬದย๭ ಬದยಡ කโ ಒಂඃ ಒಂൿ ๭౩ ฃಂಕವඝ౬  ಪ౵ ಩ ෥ഴವ ෩ಲಕ ಆචಯย౵  ෥ഴ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ನ ವಗბ෩ಲದ ವಗბ෩ಲದ ವಗბ෩ಲವඝ౬  ವಗბ෩ಲൽಂದ ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ഴ൤౨ ೕๅ ಎಂൿ x 
ຂಳฤ කโ ಇඣ౬ ಂൿ ಉർಹರൕಯඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ  ಇലೕ ಚದರ ಎ๦ౣ ೕ ෇ค කโ ඡರ฿ಜ ಕยൟฆವ x dx 
ಅเූಜ౲ ಗಳ ಅನ౷ ಯವඝ౬  ຄಂൽಲ౵ ൽರಬ๾ൿ , ಉർಹರൕಡ කโ ಇย౵  ಃಲโ ಸರัೕಕರಣಗಳඝ౬  ෥ಡ෎౽ಗಬ๾ൿ, 
ಉർಹರൕಡ කโ ೓ಕವඝ౬  เಸ౨ ค๭ದฉ ನಮಡ ಏඝ ๭ಞತ౨ ං ಎಂ්ൿ ವಗბ෩ಲದ ವಗბ ಎಂದฉ ೯൤ಡ ಒಂൿ x 
ವಗბ෩ಲ ವಗბ ಎಂದฉ ಒಂದคಂದ ෭ನ๺ ಎರഴ ಪഖౣ  ಉತ౭ ನ౬ ದ ಎರഴ ಆಜฆವ ชಌತ౱ ಕ ಞಣವඝ౬  ಇย౵  x x 
ಅನ౷ ෵๭ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಪഷ෷โൿ ನ ಅเූಜ౲  ಮൡ౨  ಇಂഔಗ౳ ฯ ಒಂದคಂದ  ෭ನ๺ ಎರഴ ෇ค ಅเූಜ౲  ಒಂൿ xdx xdx 

ಅඝ౬  ඛೕโ ಇย౵  ๲ౙ ౷ ೕฑ ಅඝ౬  2 ಪ౵ ๺ 1 คಂದ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡಬ๾ൿ ಇൿ dx x x mod x
෭ನ๺ 2 ೯൤ಡ ಏ౾ೕಕರಣದ ๭౩ ರ൤ಯ ม಩ ಆಜං x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಈ ಪ౳ ಕರಣಃౙ  ಅเූಜ౲ ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಸಮ๲౲ ෴ಜං  ಆฏಭದย౵  ಸ౷ ಲ౭  ಜഔಲ฿ಜ ౽൐ಸಬ๾ൿ ಆದฉ කโ ಈಛಗศ ൟัൽฆವ ಃಲโ 
๸ීಧಗಳඝ౬  ಬಳ๭ದฉ ಇದඝ౬  ಸರಳತัಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  ෨ಂං කโ ಅเූಜ౲ โ ൡಂ෇ ๯ಲಭ฿ಞತ౨ ං ಎಂൿ 
ว౽ౙ ೈರ ෥ಡಬ๾ൿ ಇඃ คೕൟಯ ಉർಹರൕಯඝ౬  කඝ ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕච ಇඣ౬ ಂൿ ౲ಁ ෕ ಅඝ౬  x 
൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ  ෭ನ๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ 1 ಅඝ౬  ෭ನ๺ 1 ඛಂದ ූಜಸมಜං x x x dx 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಆฏಭದย౵  ಸ౷ ಲ౭  ๸౾ೕಣბ฿ಜ ౽൒ತ౨ ං ಆದฉ ඛೕโ ಎಚ౞ คಃ෵ಂದ ඣೕലದฉ ෮ದಲ ಎರഴ ಪದಗಳย౵  
ඛೕโ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಅඝ౬  ๬෥ನ౲  ಎಂൿ ൤ಡൿಆಳ౶ ಬ๾ൿ x 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ 1 ಬฆತ౨ ං ೯൤ಡ ಎರಡඡ ಪದವඝ౬  ෭ನ๺ 1 ಅඝ౬  ෭ನ๺ 1 คಂದ ූಜಸมಜං. ಈಗ ඛೕโ x x x x 
෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ූಜ๭ർಗ කโ ಚದರ ಪ౵ ๺ ಒඨ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ x 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ๸౾ೕಣბ฿ಜ ౽൒ವ ಪದโ ಚದರ ಪ౵ ๺ ಒඨ ຄರൡ ෎ชඞ ಅಲ౵ . කโ ತౘಣๆ ಅเූಜ౲  x w x 
೓ಕವඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡಬ๾ൿ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ౲ಁ ෕ ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಮൡ౨  ๭౩ ರ฿ಜฆತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈಗ ಈ ಅเූಜ౲  ๸ಕಲನವඝ౬  เತค๭ಲ౵  ಎಂ්ದඝ౬  ಗಮඛ๭, කโ ಅದඝ౬  ඡರ฿ಜ ಬฉൽං౪ ೕๅ 
ಅ ౲ූ ಸದ ಸಮಯದย౵  ඛೕโ ඡರ฿ಜ ಅเූಜ౲ ಗಳඝ౬  ಬฉಯಬ๾ൿ ಮൡ౨  කโ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ෰ಲ౲ ෥ಪನ 
෥ഴ฿ಗ කโ ಈ ಎม౵  ಸಮಗ౳  เವರಗಳඝ౬  ෈ഖౣ ෈ഴ൤౨ ೕๅ ಃಲโ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟೕಯ ๸ීಧದ ಉർಹರൕಯඝ౬  
ಬಳ๭ಆಂഴ ඛಮಛಜ ಇඣ౬ ಂൿ ಉർಹರൕಯඝ౬  ඛೕഴ൤౨ ೕๅ ಉർಹರൕಡ කฤౙ  ๲ಃಂി ๲ౙ ౷ ೕฑ ಅඝ౬  කโ cos x 
๲ౙ ౷ ೕฑ ඛಂದ ූಜ๭ ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡ෎ಀ ಎಂൿ ຂำ൞౨ ฉ.  කโ ඡರ฿ಜ ಇย౵  ๰ತ౳ ವඝ౬  ຄಂൽಲ౵  ಆದฉ xdx 
ඛೕโ ಇโಗಳඝ౬  ಎಚ౞ คಃ෵ಂದ ඣೕലದฉ ಮൡ౨  ൟ౳ ಆೕನ෦ൟೕಯ ๸ීಧವඝ౬  ಅನ౷ ෵๭ದฉ ๲ಃಂി ๲ౙ ౷ ೕฑ x 
ಎಂ්ൿ ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಮൡ౨  ๲ౙ ౷ ೕฑ ඛಂದ ෎ชඞ ಅಲ౵  ಆದฉ ๭ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ඛಂದ කโ ಬฉಯಬ๾ൿ. x cos x x x 
ಇൿ ๴ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ෬ว ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಆಜං, ಇൿ ഓ౲ ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಎಋ౺  ലಎಋ౺  ಆದฉ ಈಗ ಮ൤౨  ನಮಡ ഓ౲ ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಡ x x x 
ಅเූಜ౲  ൟัൽಲ౵  ಆದฉ ഓ౲ ඨ ๯ౙ ౲  ๸ීಧ ನಮಡ ൟัൽං  ๲ಃಂി ಚದರ ඣಂൽಡ ಮൡ౨  ನಮಡ ๲ಃಂി ๲ౙ ౷ ೕฑ x x x 
ನ ಅเූಜ౲  ൟัൽං, 
ಆದ౪ คಂದ ನಮಡ ൟัൽฆವ ಮൡ౨  ຂಡ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ๰ತ౳ ฿ಜ ಪคವൟბಸಬ๾ൿ ಅಥ฿ ನಮಡ ಈಛಗศ ൟัൽฆವ 
ಸಮ๲౲  ಎಂൿ කโ ෽ೕ೉ಸ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ๰ತ౳ โ ಒಂൿ ೯൤ಡ ഓ౲ ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං  ๲ಃಂി ๲ౙ ౷ ೕฑ ಡ ಸಮ ಮൡ౨  x x 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ಈ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ කโ ಅದඝ౬  ๲ಃಂി ๲ౙ ౷ ೕฑ ෭ನ๺ ಒඨ ലಎಋ౺  ಎಂൿ ๻ಕಬ๾ൿ ಅൿ x 
ඛಮಡ ๲ಃಂി ๲ౙ ౷ ೕನბ ಅเූಜ౲ ൤ಯඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ഓ౲ ඨ ෭ನ๺ ಇಂഔಗ౳ ฯ ಒಂದರ ಪ౵ ๺ ಅเූಜ౲  x x x 
๭౩ ರ฿ಜฆತ౨ ං 
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ಆದ౪ คಂದ ಸ౷ ಲ౭  ಃಲโ ว౽ౙ ೈರಗಳඝ౬  ෥ലದ ඦತರ ๸౾ೕಣბ฿ಜ ౽൒ವ ๰ತ౳ ವඝ౬  කโ ൟัൽฆವ ๸ීಧವඝ౬  
ತฤඪං౪ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ಆ ๸ීಧವඝ౬  ಬಳ๭ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಅಂൟಮ฿ಜ කโ ಅเූಜ౲ ൤ಯඝ౬  ಉഴಆಂലං౪ ೕๅ 
ಮൡ౨  කโ เ෗ನ౬ ൤ ಮൡ౨  ಏ౾ೕಕರಣದ ๸ಆೕಚನವඝ౬  ๻ಀ൤౨ ೕๅ ಒಂൿ ಅๅರവ ౽ಯბಚഖವഔಃಗಳ ෬ว 
౽ಯბඛವბ๼๯ವ ඛ฿ბಹಕฆ. ಒಂൿ ಆಪชಟฑ ಮൡ౨  ಇಂഔಗ౳ ฯ ಁಡ ಒಂൿ ಆಪชಟฑ ಆಜං ಆಪชಟฑ ಗำ 
౽ಯბಗಳඝ౬  ಇඨ ඬഡ ಆಜ ൤ಡൿಆำ౶ ൞౨ ฉ කඝ ຂಳ෎ಃಂದฉ ಉർಹರൕಡ ඛಂದ d dx of fx 
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  හౘඨ ನย౵  ඛವბ๼ಸมಞತ౨ ං  ඦತರ ෥ತ౳  ಅൿ ඛಮಡ ද౳ ೖෳ ඛೕഴತ౨ ං ಮൡ౨  ಅඃ คೕൟ f x f x 
ಇย౵  ನ ಅเූಜ౲ โ ඛಮಡ හౘඨ ಅඝ౬  ඛೕಡฤ හౘඨ ಎ඾ಋౣ  ನย౵  ౽ಯბඛವბ๼๯ತ౨ ං fxdx fx 
ಆದ౪ คಂದ ಅವคಬ౯ ง ಆಪชಟฑ ಆಜฆ൞౨ ฉ ชಌತ౱ ಕ ಆ๭౨  ಸಮಗ౳ ൤ಯඝ౬  තซ๯൞౨ ฉ ಮൡ౨  ชಌತ౱ ಕ ಆ๭౨ ಯඝ౬  
තซ๯൞౨ ฉ ಇದඝ౬  කโ ವ౲ ൞౲ ಸವඝ౬  ඣೕലං౪ ೕๅ ಒಂൿ ౽ಯბವඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ โൿ ಅನನ౲ ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ౽ಯბದ โ౲ ತ౭ ನ౬ โ เ๏ಷౣ ฿ದ ಅเූಜ౲ ฿ಜං, කโ ಒಂൿ ౽ಯბದ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ 
ಅൿ ಮൡ౨  ಆಜං, fx c 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅನನ౲ ൤ಯඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛ๯ವ คೕൟಯย౵  ෷ ಅಥბದย౵  ಅನನ౲ ฿ಜಲ౵  ಆದฉ කโ ಅದඝ౬  ಕฉ෷൤౨ ೕๅ 
ກ೉౞ ನ ಸಮಯโ ๭౩ ฃಂಕದವฉಡ ಅನನ౲ ฿ಜං ಅಂದฉ කโ ๭౩ ರವඝ౬  ඛಲბ౾౹ ๭ದฉ ಆ ಅเූಜ౲ ಗำ ಅನನ౲ ฿ಜฆತ౨ ๅ 
ඛೕโ ಒಂൿ ງತದย౵  ౽ಯბದ โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛಸಬ๾ൿ ಅಂದฉ ಅൿ ෈ಂൿเನย౵  ಸ౭ ಶბದ ൽಕౙ ඝ౬  
ಪ౳ ൟඛඌ๯ತ౨ ං ಆದฉ ಅಂತಹ ಅಥბเಲ౵  ಅเූಜ౲  ๸ದಭბದย౵  ඛ෽ೕ೧ಸಬ๾ൿ ಅಂದฉ ಒಂൿ ງತದย౵  ಆ 
ಅเූಜ౲ ಃౙ  ෴โඃ ಅಥბเಲ౵  ಆದฉ ಒಂൿ ງತದย౵  ವ౲ ൞౲ ಸโ කโ ඣೕലದ ಸ౭ ಶბದ ൽ౾ౙ ನ ಅಥბವඝ౬  
ຄಂൽฆತ౨ ං  ಇ ೦౲ ෦ൟೕಯ ฿౲ ಌ౲ ನโ ಅเූಜ౲  ಪ౳ ಕರಣಃౙ  ಕํ ბಗಳ ಀഖಂಬಃౙ  ಅเූಜ౲  ಮൡ౨  ലಎಋ౺  ඛಂದ ಇඃ 
คೕൟಯ ೦౲ ෦ൟೕಯ ฿౲ ಌ౲ ನವඝ౬  ಸಹ ಅ൵ბ๭ಆಳ౶ มಜං , ಇൿ โ౲ ತ౭ ನ౬  ಪ౳ ಕರಣಃౙ  ๭ೕ෦ತತั๯ವ ಪ౳ ౾౳ ෺ ಎಂൿ 
කโ ඣೕലං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ඛೕโ ಅเූಜ౲  ಬಡ౛  ಕย෷เค ಒಂൿ ಆ๭౨ ಛಜ කඝ ಈಛಗศ ಪ౳ ๬౨ ඪ๭ඈ൤ ಇൿ ಅಂൟಮ฿ಜ
ಪ౳ ౾౳ ෺ಯඝ౬  ๭ೕ෦ತತั๯ൟ౨ ං ಎಂದฉ, ಅเූಜ౲ ಗಳඝ౬  ലಫฉඛ౹ ಯฯ ಗಳ เสೕಮ ಆಪชಟฑ ಎಂൿ 
ಪคಗ൐ಸมಞತ౨ ං ಆದฉ කโ ෨ಂൽನ ๭౩ ರ൤ಯ ಉಪ๭౩ ൟ෵ಂർಜ ಅโ ෩ಲේತ฿ಜ ඛಖರ฿ಜ เสೕಮ 
ಆಪชಟฑ ಗಳಲ౵  ಎಂൿ කඝ ຂัඈ൤  ಅเූಜ౲ ಗಳඝ౬  ຂಡ ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡ෎ಃಂൿ ಕยಯฤ ຄೕಞ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಪ౳ ൟ ಅಡ ಪ౳ ൟ ౽ಯბ ౙಁ  ಅನ౷ ෵๯ವ ෴โඃ ඛൽბಷౣ  เඋನเಲ౵  ಮൡ౨  ಆඨ ಅಥ฿ ඛൽბಷౣ  ಸಮ๲౲ ಯ 
෬ว ౽ಯბವඝ౬  ಅವอ෈๭ කโ เ෗ನ౬  เඋನಗಳඝ౬  ಅನ౷ ෵ಸ෎౽ಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅโಗಳඝ౬  ಒಂඅಂർಜ ಪค๏ೕย๯൤౨ ೕๅ .  කඝ ಇಂൿ ඛಮಛಜ ಚ೉ბಸยฆವ ෮ದಲ เඋನโ 
ಪ෴ბಯದ ෩ಲಕ เඋನ฿ಜං, ಏಃಂದฉ ඛೕโ ກಸคನ ಪ෴ბಯൽಂದ ඣೕಡಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ เඋನದย౵  ෥ഴโඃචಂದฉ , ಅเූಜ౲  ಅඝ౬  ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡฤ කโ ಇย౵  ಸ౷ ൪ತ౳  fxdx 
ๆค෻ಬฯ   ಎಂൿ ಗಮඛ๯൤౨ ೕๅ. ಯ ಃಲโ ౽ಯბโ ಈ เ෗ನ౬ ൤ಯย౵  ಃಲโ ಞಣಲౘಣಗಳඝ౬  ຄಂൽං x t 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅದඝ౬  ಪ౳ ൤౲ ೕ౾ಸಬ๾ൿ ඦತರ ಇൿ ನಮಡ ಅඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ද౳ ೖෳ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  dx dt g t 
ಆದ౪ คಂದ ലಫฉඛ౹ ಯಲ౛ ಳ ಪคූ๣ಯย౵  කโ ಅದඝ౬  ද౳ ೖෳ ಡ ಸ෥ನ฿ಜ ಬฉಯಬ๾ൿ  ෩ಲ dx g tdt 
ಅเූಜ౲ ವඝ౬  කඝ ກಸค๭ದฉ ಅൿ  ಅඝ౬  ඛಂದ ද౳ ೖෳ ෵ಂದ ಎෆ ನ ಅเූಜ౲ ฿ಜ x gtdx g tdt 
ಬದม෵๯ತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಸ౷ ൪ತ౳  ๆคಯಬฯ ಅඝ౬  ඛಂದ ಡ ಬದม෵๭ದฉ ಅൿ ಅเූಜ౲  ಎෆ ಎಋ౺  ലಎಋ౺  ನ ๰ತ౳ โ x t 
ಮ൧౨ ಂൿ ಅเූಜ౲  ๰ತ౳ ฿ಜ ಬದมಞತ౨ ං ද౳ ೖෳ ಯ gtg t dt f 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಇย౵  ඬට ಬฉ෷൤౨ ೕච ನ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ද౳ ೖෳ ನ ಯ ಅเූಜ౲  ಎಂൿ fx dx gt g t dt f 
ಬฉಯಬ๾ൿ ಈಗ කโ ಈ ๆคಯ෕ ಎಂൿ ಈಛಗศ ಉว౵ ೕ಍๭ං౪ ೕๅ  ว๺ ಆෆ ಇಂഔಗ౳ ฯ౺  ಮൡ౨  ഔ ಅโ ನಕย ಮൡ౨  x 
ಆದ౪ คಂದ ಆຉ ಃಲ่෫౱  ಇൿ ๸ಭเಸಬ๾ൿ ಅඝ౬  ಎಂൿ ಆ෺ౙ  ෥ഴವ ಬದฤ කโ ಅඝ౬  x gt ah t gx 
ಎಂൿ ಆ෺ౙ  ෥ಡಬ๾ൿ ಅಂದฉ ಅඝ౬  ನ ౽ಯბ฿ಜ ಆ෺ౙ  ෥ಡಬ๾ൿ t x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ನ ಃಲโ ඛൽბಷౣ  ౽ಯბವඝ౬  ಆ෺ౙ  ෥ಡಬ๾ൿ  ඦ൤ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಆ ಆຉ x t 
ಪ෴ბಯඅಂൽಡ ෨ಂൿವคಯಬ๾ൿ ಅൿ ಸค෴ದ ಸಮಯದย౵  ಸ౭ ಷౣ ฿ಞತ౨ ං කඝ ಸರಳ฿ದ ಉർಹರൕಯඝ౬
൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಎರഴ ನ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ಒಂൿ ೯൤ಡ ಚದರ ಅඝ౬  ಉഴ๼ല෷ವ ಉർಹರൕಯඝ౬  ಇย౵  x x dx 
൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈಛಗศ ൟัൽฆವ ඩ౳ ಥ෦ಕ ๰ತ౳ ಗಳ ෩ಲಕ ಈ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ತౘಣๆ ಪഷಯฤ ๬ಧ౲ เಲ౵  ಆದฉ 
ඛೕโ ಇย౵  ೞದದ ಪದವඝ౬  ඛೕโ ಗಮඛ๭ದฉ ඛೕโ ಅದඝ౬  ಪ౳ ൤౲ ೕ౾๭ದฉ ඛೕโ 2 ಆಜൿ౪  ಅൿ ಇย౵  ๸ಌ౲  ಪದඈ൤෻x 
ಇฆತ౨ ං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಇย౵  ಎಚ౞ คಃ෵ಂದ ඣೕലದฉ ലಫฉඛ౹ ಯฯ ඛಂದ ಞ൐๭ದ โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ಮ൧౨ ಂൿ ๆค෻ಬฯ ನย౵  
ലಫฉඛ౹ ಯฯ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಈ ౽ಯბವඝ౬  ಎಂൿ ූเ๭ದฉ ಇൿ ද౳ ೖෳ ຄರൡ ෎ชඞ ಅಲ౵  ಮൡ౨  gx g x dx 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಅದඝ౬  ຄಸ ๆค෻ಬฯ ಆಜ ಪคವൟბಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  ඣೕഺೕಣ  කโ ಅದඝ౬  ຂಡ ෥ಡಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಅඝ౬  1 ಪ౵ ๺ ಚದರಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅಥ฿ ಃಲ่෫౱  කโ 1 ಪ౵ ๺ ೓ಕಃౙ  ಪ෴ბಯ฿ಜ ಡ t x x t 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ຂำ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ෝർತ౱ ಕ൤ಯඝ౬  කโ ෴฿ಗล ಈ ๖ยಯย౵  ಬฉ෷൤౨ ೕๅ ෇ค โ౲ ತ౭ ನ౬ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං  dt dt 2 x 

ನย౵  ലಫฉඛ౹ ಯฯ xdx 
ಆದ౪ คಂದ ಎರഴ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං dt xdx 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕലฆವ ಅเූಜ౲ ದย౵  ಈ ಬದย෴ಜ ಈ ಅเූಜ౲  ಎಂൿ ಕฉ ෥ല කโ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ෬ว ಮൡ౨  dt t 
ಈಗ ಈ මෳბ ಅඝ౬  කโ ಈಛಗศ ൟัൽฆವ งಪಃౙ  ಪคವൟბಸมಜං ಮൡ౨  ಇൿ ನಮಡ ನ ม಩ ಅඝ౬  mod t 
ඛೕഴತ౨ ං ೯൤ಡ ๭౩ ರ฿ಜං ಆದฉ ನಮ౱  ಸಮ๲౲  ನย౵ ൡ౨  x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಡ ๼ಂൟฆಗ෎ಀ ಮൡ౨  x 
ಆದ౪ คಂದ ಡ ಬದย෴ಜ ಅದඝ౬  ม಩ ಆෆ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ๲ౙ ౷ ೕിბ ಪ౵ ๺ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං t t x c 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ನಮ౱  ಅಂൟಮ ಅเූಜ౲ ฿ಞತ౨ ං ಈ ಪ౳ ಕರಣಃౙ  ಮ൧౨ ಂൿ ಸರಳ ಉർಹರൕ ಏ౾ೕಕರಣದ ๴ඨ Ax plus 
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bdx 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ๯ಲಭ฿ಜ ඣೕಡಬ๾ൿ කඝ ಃಲโ ຄಸ ๆค෻ಬฯ ಆಜ ಅඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕච ax plus b t 
ನಮಡ ನ ಅเූಜ౲  ൟัൽං sin t 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡฤ කโ ಸ෥ನವඝ౬  ಡ ಬದย๯൤౨ ೕๅ ax plus b t 
ಆದ౪ คಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇಂഔಗ౳ ฯ ಆಜං කඝ ඩಪ ಡ ಸಮකಞ൤౨ ೕච, ಅದರ ෩ಲಕ කโ adx dt tdt 
ಇย౵  ಒಂದඝ౬  ಒಂൿ ඩಪൽಂದ ಇย౵  ಇค๯൤౨ ೕๅ tdt 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ඩಪದ ಅเූಜ౲ ൽಂದ ಆ๴ඨ ಯ ෭ನ๺ ຄರൡಪല๭ ෎ชඞ ಅಲ౵  ಮൡ౨  ಅಂൟಮ฿ಜ කโ t t 
๭౩ ರ฿ದ ಅඝ౬  ๳ค๯൤౨ ೕๅ ಅൿ ඛಮಡ ෭ನ๺ ಆෆ ౽๺ ಅඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං  ನಮಡ ಈಛಗศ ൟัൽฆವ ಆಋ౺  ಪ౵ ๺ ෈ c t 
ಅඝ౬  ಪ౵ ๺ ๭ ෵ಂದ ූಜ๭ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಈ ๸ීಧವඝ౬  ๬෥ඛ౲ ೕಕคಸಬ๾ൿ ಅದඝ౬  කโ ನಮ౱  ෨ಂൽನ 
ತರಗൟಯย౵  ඣೕഴ൤౨ ೕๅ, ಅൿ ನಮಡ ช಍ೕಯ ಪದವඝ౬  ಆಋ౺  ಪ౵ ๺ ෈ ಎಂൿ ඛೕലದฉ ಅൿ ෴฿ಗล  ಆ ౽ಯბದ 
ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ๭౩ ರൽಂದ ූಜ๭ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇಂൿ ಕยತದ౪ ඝ౬  ๬ฃಂಶ ෥ഴ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅඛൽბಷౣ  ಅเූಜ౲ ಗಳ ಞಣಲౘಣಗಳඝ౬  ಕยൟං౪ ೕๅ කโ ಃಲโ ඩ౳ ಥ෦ಕ ๰ತ౳ ಗಳඝ౬  ಕยൟං౪ ೕๅ කโ
ಸರಳ฿ದ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ຂಡ ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡ෎ಃಂൿ ಕยൟං౪ ೕๅ ಮൡ౨  කโ เ෗ನ౬ ൤ ಮൡ౨  ಏ౾ೕಕರಣದ 
තಣბತั๯เಃಯඝ౬  ಕยൟං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಅಂൟಮ฿ಜ කโ ಕยൟං౪ ೕๅ.  ಬದย เඋನವඝ౬  ಬಹಳ ෨ಖ౲ ฿ದ 
เඋನವඝ౬  ಕยತฆ ಧನ౲ ฿ದಗำ 
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