
ଆଜି ଆେମ ଏକ ନୂତନ ଧାରଣା ଶଖି ીବାକୁ ଯାଉଛୁ ଯାହା ଏକୀକରଣ ଭାବେର ଜଣାଶଣୁା ଆପଣ ଭିਟତାର ଧାରଣା େଦଖ ીସାରିଛਕି 
େତଣ ୁଏକ ଅଥ৐େର ଏକୀକରଣକୁ ଭିਟତାର ବିପରୀତ ੡੍ିୟା ଭାବେର ବିେବଚନା କରାଯାଇପାେର |  ବ੍ ଉଦାହରଣ ੈରୂପ ଧରାଯାଉ ଯଦି ଆମକୁ ଏକ ଫ০ସନ୍ 
ଦିଆଯାଏ େତେବ ସହିତ ସମାନ, େତେବ ଶନୂા ଶନୂાେର ଯଦି ତୁେମ ଟାେ৪৺ର ଦିଗ େଖାଜିବାକୁ ଚାହ ଁୁଛ, ତୁେମ ଜାଣ େଯ ਐାରା କਫିା fx x y dx dy y 
ଫ০ସନ୍ ର େଡରିେଭଟିଭ୍ ସମାନ | ସହିତ ସମାନ ଯାହା ଟାେ৪৺ର ଦିଗର ମଲୂાା০ନେର ସାହାଯા କେର y fx 
େତଣ ୁ ଦ୍  ◌ାରା ର৪ ଟାେ৪৺ର  ◌ୁଲା ସହିତ ସମାନ, ଏହି େଡରିେଭଟିଭ୍ ର ଅେନକ ੡େୟାଗ ଅଛି ଯାହାକୁ ଆପଣ ଡିେଫରିଏଲ୍ କାଲକୁଲସେର dx d ope
ପାଠા੍ମେର େଦଖ ીଥ ીେବ ଯାହାକୁ ମ ଁ ୁଚାେହ ଁ|  ଉେਵଖ କରିବା େବଗକୁ ଅନୁମାନ କରୁଛି ଯଦି ଆପଣ ੡େତાକ ଥର ଏକ କଣକିାର ੄ିତି ଜାଣਕି େତେବ େପାଜିସନ୍ 
ଫ০ସନ୍ ର େଡରିେଭଟିଭ୍ ଆପଣ০ୁ େଦବ | େସହି କଣକିାର ଅବ੄ାନ ଏକୀକରଣର େ੡ରଣା ସହିତ ଆରਬ େହଲା େଯ ବିଭିਟ ବ੍ର େড়ੜ କିପରି େଖାଜି ve 
ବାହାର କରାଯାଏ ଯାହା ଅড়େର ସୀମିତ | ଯଦିଓ ଆେମ ੡ଥେମ ଡିେଫରିଏଲ୍ କାଲକୁଲସ ୍ଅਔୟନ କରୁ ତା ପେର ଆେମ ଇ৺ି੏ାଲ୍ କାଲକୁଲସ ୍କୁ ଯିବା କᄼି x ’
ଇ৺ି੏ାଲ୍ କାଲକୁଲସର ତିହାସିକ ବିକାଶ ଯାହାର ଅଥ৐ ବିକାଶ | ବ੍ଗଡିୁକର େড়ੜ କઋି હା ନି਍৑਼ ସଂରଚନାଗଡିୁକ କିପରି େଖାଜିେବ ଯାହା ପବୂ৐ରୁ ବହୁ histor 
ପବୂ৐ରୁ ଆରਬ େହାଇଥ ીଲା , ଡିେଫରିଏଲ୍ କାଲକୁଲସ ୍ଦୁଇ ମଖୁા ଗଣତିৱ ଯାହା০ୁ ମ ଁ ୁଏହି ବିଷୟେର ଉେਵଖ କରିବାକୁ ଚାେହ ଁ, େସମାେନ େଲବାନନ୍ ଏବଂ ନୁાଟନ୍ 
େଯଉମଁାେନ ବਁ৐ମାନର କାଲ୍କ઎ୁର઼ ବିକାଶ ପାଇ ଁ੡କୃତେର ଅବଦାନ େଦଇଛਕି | ଆଜିର ଦିନର କାଲ୍କ઎ୁେ઼ର ଆେମ େଯଉ ଁବିଜ୍ ਠିେର ବાବହାର ations 
କରିଥ ીଲୁ, େସଗଡ଼ିୁକ େଲବାନୀୟମାନ০ ସହିତ ଅଧ ીକ ନିକଟତର |   ଅନି਍৑਼ ଇ৺ି੏ାଲ୍ ଏବଂ ନି਍৑਼ ର ଗାଣତିିକ ସੜୂେର ੡େବଶ କରିବା ପବୂ৐ରୁ |  i ntegral 
ମ ଁ ୁଏକ ੡ઑમ ଉଠାଇବାକୁ ଚାେହ ଁ, କାହିକିଁ ଏହି ੡ସ৪ଟି କାହିକଁି େସହି ੡ઑ મର ଉਁର େଦବା ପାଇ ଁମ ଁ ୁଦୁଇଟି ଉଦାହରଣ େଦବି େଯ ର ଏକ ଫ০ସନ୍ ଯାହା କିଛି x 
ଘନ઒ି દ ବાବଧାନେର ବાାଖાା କରାଯାଇଥାଏ , େଖାଲା ବાବଧାନେର ଅବିରତ ଏବଂ ଭିਟ ଅେଟ 
େତଣ ୁ ଡିେଫରିଏଲ୍ କାଲକୁଲସ ୍େড়ੜେର ੡ାଇମ ୍ ଏହି ବાବଧାନର ੡େତાକ ବିਙୁେର ଜଣାଶଣୁା, ଫ০ସନ୍ ର େଡରିେଭଟିଭ୍ କ ଣ େହବ ତାହା ଜାଣବିା ପାଇ ଁf  x ’
ତୁେମ ବાବହାର କରିଛ , 
େତଣ ୁତୁେମ ଫ০ସନ୍ କୁ ଭିਟ କରି ଫ০ସନ୍ ର େଡରିେଭଟିଭ୍ ପାଇବ କᄼି ଏଠାେର ଯଦି ମ ଁ ୁଏକ େପାଜ୍ କେର | ੡ାଇମ କୁ ଦିଆଯାଇଥ ીବା ੡ઑમର ଅଥ৐ େହଉଛିf x 
ଫ০ସନ୍ ର େଡରିେଭଟିଭ୍ ଆପଣ০ୁ ଦିଆଯାଇଛି ଆେମ ଫ০ସନ୍ େଖାଜି ପାରିବା fx 
େତଣ ୁଭିਟତା େড়ੜେର ତୁେମ ଏହାକୁ ੆਼ ଭାବେର ବୁ  ◌ଛି, ଆମକୁ ଏକ ଫ০ସନ୍ ଦିଆଯାଉଛି ଯାହା ପାଇ ଁଆମକୁ େଡରିେଭଟିଭ୍ େଖାଜିବାକୁ understood
ପଡିବ କᄼି ଏଠାେର ଆମକୁ ଦିଆଗଲା |  ଫ০ସନ୍ ର େଡରିେଭଟିଭ୍ ଏବଂ ଆେମ ଜାଣବିା ଆବଶાକ େଯ ଫ০ସନ୍ େମାେତ ଆଉ ଏକ ସମସાା ସୃ਼ ି  କରିବାକୁ େଦବ, 
ପନୁବ৐ାର ଅନୁମାନ କର େଯ କିଛି ବાବଧାନେର ੍ମାଗତ କାଯ৐ા | ଏବଂ ଆେମ ଏହା କହିଥାଉ େଯ ଯଦି ଆେମ ଅନୁମାନ କରୁ େଯ ଏହା ଫ০ସନ୍ ର ੏ାଫ୍ fx fx 
େହବ େତେବ ଏହା ପଏ৺ ସହିତ ସମାନ େହବ ଏବଂ ଏହା େହଉଛି ପଏ৺ ସହିତ ସମାନ x x b 
େତଣ ୁବાବଧାନେର ଯଦି ମ ଁ ୁ੡ତିନିଧ ીਇ କେର େତେବ େড়ੜଟି କ ଣ େହବ?  ଏହା ଦ୍  ◌ାରା ଆେମ େড়ੜ ନ৿ି৐ୟ କରିପାରିବା ଯାହା ଏହି ବ੍ ਐାରା ସୀମାବ਎ ’ we
ଏବଂ ର ଅড় ଦୁଇଟି େରଖା ସହିତ ସହିତ ସମାନ ଏବଂ ସମାନ ଅେଟ x ah x x 
େତଣ ୁଏହି ଦୁଇଟି ସମସાା ମଳୂତ ଯଦି ଫ০ସନ୍ ର େଡରିେଭଟିଭ୍ ଦିଆଯାଏ |  ତାପେର ଫ০ସନ୍ େଖାଜିବା କਫିା ର ଅড়େର ସୀମିତ ଏକ ନିରਕର କାଯ৐ાର if x 
େড়ੜ େଖାଜିବା ଏବଂ ଅড় ସହିତ ସମାਕରାଳ ଭାବେର ଏହି ଦୁଇଟି ସମସાା ଏକୀକରଣ ବଗ৐େର ପେଡ଼, ସମସાାଟି ଏକ ଅନ਍ି৑਼ କାଳର େ੫ଣୀ ସହିତ ଜଡିତ | y 
କିਫା ଆପଣ କହିପାରିେବ ଏହା ଅନି਍৑਼ ଇ৺ିଗା઎କ઼ୁ େନଇପାେର ଏବଂ ଦୁଇଟି ସମସાା ଯାହା ମ ଁ ୁେପା਼ କେର ତାହା ଏକ ନ਍ି৑਼ ଇ৺ିଗା઎କ઼ୁ େନଇଥାଏ ଏବଂ 
ଏକੜିତ େହାଇ ଏହାକୁ ଇ৺ିେ੏ଲ୍ କାଲକୁଲସ ୍କୁହାଯାଏ ଯାହା ଆପଣ ଭାବୁଥ ીେବ େଯ ଅନ਍ି৑਼ ଇ৺ି੏ାଲ୍ ଏବଂ ଡିଫିନି |  ଦୁଇଟି ଭିਟ ସଂ੄ା te integrals 
କᄼି ମ ଳିକ ଭାବେର େସଗଡ଼ୁିକ ପର੆ର ସହିତ ସଂଯ৘ୁ ଯଦିଓ ੡ାରਬେର ଆେମ ବୁ  ◌ବୁି ଏବଂ ପଥୃକ ଭାବେର ଅਔୟନ କରିବୁ ically understand
େଯେହତୁ ଆେମ ସି਎ାਕର ବିକାଶ କରିବୁ ତୁେମ ଅନୁଭବ କରିବ େଯ େସଗଡ଼ିୁକ ଅତି ଘନ઒ି દ ଭାବେର ସଂଯ৘ୁ 
େତଣ ୁସଂେଯାଗକ ୁେଦଖ ીବା ପାଇ ଁଆେମ ਐିତୀୟ ସମସાା ସହିତ ଆରਬ କରିବା | ଏରିଆ ଫ০ସନ୍ ବાାଖાା କରିବା 
େତଣ ୁଧରାଯାଉ େହଉଛି ଏବଂ ଏହା 0 ବાବଧାନେର ଦିଆଯାଏ େଯପରି ଏକ ପଜିଟିଭ୍ ମ ଁ ୁଏହି ଫ০ସନ୍ କୁ ବାଛିଛି ଯାହା ଦ୍  ◌ାରା ଆେମ ସହଜେର fx x the
େড়ੜ ଗଣନା କରିପାରିବା ଯଦି ମ ଁ ୁଫ০ସନ୍ ର ੏ାଫ୍ ଆ০ିବି େତେବ କ ଣସି ପଜିଟିଭ୍ େହଉ |  ସଂଖાା ଯାହା ଦ୍  ◌ାରା ଆେମ ଅନୁମାନ positive we
କରିପାରିବା େଯ ଏଠାେର ଅଛି ଏବଂ ଏଠାେର ଶନୂા ସହିତ ସମାନ a x 
େତଣ ୁ ର ଫ০ସନ୍ ੏ାଫ୍ ସହିତ ସମାନ େହବ ଏହା େଦଖାଯିବ େଯ ଏହା େହଉଛି ଏକ କମା ବਁ৐ମାନ ଯାହା ମ ଁ ୁଏଠାେର ଜାଣବିାକୁ ଚାହ ଁୁଛି ତାହା େହଉଛି  ମ ଁ ୁfx x 
େସହି େড়ੜକୁ ੡ତିନିଧ ીତ୍ କେର ଯାହା ବ੍ ଏବଂ ର ଅড়କୁ େଭରିଏବଲ୍ ର କାଯ৐ા ଭାବେର ସୀମିତ କେର େଯପରି ବાବଧାନର ੡େତાକ ବିਙୁ 0 ରୁ that x x a
ଯଦି ମ ଁ ୁେସହି ମଲୂાକୁ ବଦଳାଇଥାଏ େତେବ ମ ଁ ୁେସହି େড়ੜର ମଲୂા ପାଇ ପାରିବି | ଏହାର ଅଥ৐ ମ ଁ ୁଏକ ଫ০ସନ୍ ଆৠ ଜାଣବିାକୁ ଚାେହ ଁେଯଉଠଁାେର େହଉଛି x 
େଯକ ଣସି ସାଧାରଣ ବିਙୁ ଯାହା ଶନୂ ଏବଂ ମਔେର ରହିଥାଏ general a 
େତଣ ୁଯଦି ଏହା ହୁଏ େତେବ ମ ଁ ୁକୁରା  ◌଼◌ରି ମଲୂાକୁ ମଲୂાା০ନ କରିବାକୁ ଚାେହ ଁକାରଣ ଛାୟା େହାଇଥ ીବା ଅ৳ଳର ଛାୟା େড়ੜ ଏଠାେର ସରଳ ଅେଟ | ଏହାx of
େହଉଛି ଏକ ੜିେକାଣର, ମ ଁ ୁଏହାକୁ େଖାଜି ବାହାର କରିପାରିବି େଯେହତୁ କୁରା  ◌଼◌ ିମଳୂର ଅଧା ସହିତ ସମାନ, ଯାହାର ଦ ଘ৐ા ଏଠାେର ଉ৬ତା ax length x 
ਐାରା ଗଣୁତି ହୁଏ କାରଣ କାଯ৐ાଟି ସହିତ ସମାନ ଏବଂ x 
େତଣ ୁଉ৬ତା େବସ ୍ସହିତ ସମାନ େହବ 
େତଣ ୁ ର ଅଧା |  େର ଯାହା ଏହାକୁ ବଗ৐ର ଅଧା କରିଥାଏ x x x 
େତଣ ୁଏରିଆ ଫ০ସନ୍ ବଗ৐ର ଅଧା ਐାରା ଦିଆଯାଏ ଯଦି ମ ଁ ୁଇ৺ି੏ାଲ୍ 0 ରୁ ପାଇ ଁସମଦୁାୟ େড়ੜର ମଲୂા ଜାଣବିାକୁ ଚାେହ ଁେତେବ ଏଠାେର େଛାଟ x ai x 
େଛାଟ ସହିତ ସମାନ ଏବଂ ମ ଁ ୁକରିବି |  ଏହାକୁ ଏକ ବଗ৐ର ଅଧା ଭାବେର ੡ାਠ କରᄼ ଏହା ମਔ ਔାନ ଦିଅᄼ େଯ ଏକ ଶନୂ ଶନୂા ଅେଟ ଏବଂ ମ  ◌େିର ଥ ીବା any
େଯକ ଣସି ବିਙୁ ପାଇ ଁମ ଁ ୁଏହି ଫମ৐ଲୁାକୁ େড়ੜ ପାଇବା ପାଇ ଁବાବହାର କରିପାରିବି point 
େତଣ ୁଫ০ସନ୍ ସରଳ ଥ ીବାରୁ ମ ଁ ୁଏହି େড়ੜେର େড়ੜ କାଯ৐ા ପାଇ ଁଏକ ସାଧାରଣ ସੜୂ ପାଇଛି | ମ ଁ ୁଜିଓର େମାର ସରଳ ଉପକରଣ ବાବହାର କରିପାରିବି | େମ੗ି 
ଯାହା େড়ੜ ଜାଣବିା ପାଇ ଁੜିର৪ାର େড়ੜ ଅେଟ କᄼି ଥେର ଏହି ଫ০ସନ୍ ଏକ ସାଧାରଣ ଫ০ସନ୍ କିਫା ଜଟିଳ ଫ০ସନ୍ େହାଇଗେଲ ଏହା େড়ੜଗଡିୁକର 
ମଲୂાା০ନ କରିବା କ਼ସାਔ େହାଇଯାଏ 
େତଣ ୁଆେମ େড়ੜ ଫ০ସନ୍ ପାଇଥାଉ ଯାହା ଆପଣ০ୁ ର ଅড় ଉପେର ବ੍ େড়ੜ େଦଇଥାଏ | ବਁ৐ମାନ ଆେମ େକଉଠଁାରୁ ଏଠାରୁ େକଉ ଁତଥા ବାହାର x 
କରିପାରିବା 
େତଣ ୁଆସᄼ େড়ੜର କାଯ৐ાକୁ ଅତି ନିକଟରୁ େଦଖ ીବା ଏବଂ ਔାନ େଦବା େଯ ର କୁਬ ਐାରା ଦ୍  ◌ାରା ବଗ৐ର ଦ୍  ◌ାରା ପବୂ৐ ଉଦାହରଣେର dx d x x d by
ଆେମ ପାଇଥାଉ େଯ କୁରା  ◌଼◌ ିଏହା ବଗ৐ ସହିତ ସମାନ | ଦୁଇଟି ଦ୍  ◌ାରା ଦୁଇ େହବା ଯାହାକି ବાତୀତ ଆଉ କିଛି ନୁେହ ଁଯାହାର ଅଥ৐ େହଉଛି x x by x x dx
ର ଏରିଆ ଫ০ସନ୍ ସହିତ ସମାନ x 
େତଣ ୁଏଠାେର ଯାହା ଉେਵଖନୀୟ ତାହା େହଉଛି େଯ ଯଦି ଆେମ ଏରିଆ ଫ০ସନ୍ ର େଡରିେଭଟିଭ୍ େନଇଥାଉ େତେବ ଆେମ ଫ০ସନ୍ କୁ ମଳୂ ଫ০ସନ୍ 
ପାଇଥାଉ |  ନିେଜ ବਁ৐ମାନ ଯଦି ଆପଣ େସହି ସମସાାକୁ େଦଖਕି ଯାହାକୁ ଆେମ ପବୂ৐ରୁ େପା਼ କରିଥାଉ େଯ ଏହା ଦିଆଯାଇଥ ીବା ੡ାଇମକୁ ମିଳିପାରିବ f fx 
େତଣ ୁଯଦି ଆମକୁ ੡ାଇମ ଦିଆଯାଏ େତେବ ଏହାର ଅଥ৐ େହଉଛି ଏହି ମଲୂા ସਜାନ କରିପାରିବ f x fx 
େତଣ ୁେସହି େড়ੜେର କୁରା  ◌଼◌ ିସହିତ ଜଡିତ େହାଇପାେର | ଘ৳ୁାଇବା ପବୂ৐ରୁ େଯେହତୁ ଏହି ଉଦାହରଣରୁ ମ ଁ ୁଏକ ଫ০ସନ୍ ସାହାଯાେର ଆହା େପାଜ୍ ax fx 
କରିଛି ସହିତ ସମାନ, େମାେତ ଏକ ଥ ીଓେରମ ୍ଉପ੄ାପନ କରିବାକୁ ଦିଅᄼ ଯାହା  କାଲ୍କୁ઎ର઼ ੡ଥମ ମ ଳିକ ତਁ୍ ଭାବେର ଜଣାଶଣୁା x fundamental as 
େଯ ବਙ ବાବଧାନେର ੍ମାଗତ କାଯ৐ા ଏବଂ େହଉଛି େড়ੜ କାଯ৐ા | ତାପେର ଏରିଆ ଫ০ସନ୍ ର େଡରିେଭଟିଭ୍ ଆପଣ০ୁ ଫ০ସନ୍ େଦଇଥାଏ fxba ax 
େତଣ ୁ ର ମାମଲା ପାଇ ଁଆେମ େଦଖଥୁ ીବା ସਨକ৐ ଫ০ସନ୍ ସହିତ ସମାନ ଅେଟ ଏବଂ ଏହି ଫଳାଫଳଟି କାଲ୍କ઎ୁର઼ ੡ଥମ ମ ଳିକ ତਁ୍ y x fundamental 
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ଭାବେର ଜଣାଶଣୁା ଯାହା ପରବਁ৐ୀ ସମୟେର ଆେମ େଦଖ ીବା | ଆ৺ି େଡରିେଭଟିଭ୍ ର ଧାରଣା େଯେହତୁ ଆେମ ଡିେଫରିଏଲ୍ କାଲକୁଲସ ୍ଠାରୁ ସେଚତନ ଅଟୁ as 
େଯ କିଛି ଫ০ସନ୍ ର େଡରିେଭଟିଭ୍ ସହଜେର ମିଳିପାରିବ 
େତଣ ୁଆେମ େସହି ଧାରଣା ଏବଂ ଡିେଫରିଏଲ୍ କାଲକୁଲସ ୍ବୁ  ◌ବିା ପାଇ ଁବાବହାର କରିବୁ ଯଦି ଏହା େଖାଜି ବାହାର କରିବା କਫିା ଏହା understanding
ଆମକୁ ସାହାଯા କରିପାରିବ କି ନାହି ଁ| ଇ৺ିଗା઎ ઼
େତଣ ୁସାଇନ ର ଉଦାହରଣ ନିଅᄼ ଆେମ ଜାଣ ୁେଯ ਐାରା ସାଇନ େହଉଛି େକାସାଇନ୍ େହଉଛି ਐାରା ପାୱାର୍ କୁ ଉଠାଯାଇଥ ીବା ର x dx x x n nx e 
ଅନા ଏକ ଉଦାହରଣ ନିଅ |  ଆେମ ଜାଣ ୁେଯ ଏହା ପାୱାର୍ କୁ ବ  ◌଼◌ଛିି ଟାନ୍ ର େଡରିେଭଟିଭ୍ ମਔ ଏହା ଜାେଣ ଏହା ੡କୃତେର େସେକᄷ ବଗ৐ nx raised x 
ଅେଟ 
େତଣ ୁଯଦି ଆପଣ ଏହି ଭିਟତାକୁ ଭଲ ଭାବେର େଦଖਕି େତେବ େସମାେନ ଯାହା କୁହਕି ତାହା େହଉଛି ସାଇନ ର େଡରିେଭଟିଭ୍ େହଉଛି ଇ ର େକାସାଇନ୍ x x 
େଡରିେଭଟିଭ୍ |  ਐାରା ପାୱାର୍ କୁ ପାୱାର୍ େଡରିେଭଟିଭ୍ ଟାନ୍ ର େସକ୍ ବଗ৐ କୁ ବ  ◌ାଇଥାଏ ସାଇନ ଫ০ସନ୍ ଗଡିୁକ n n nx nx x x raised x 
ଜଣାଶଣୁା କਫିା େକାସାଇନ୍ ର ଆ৺ି େଡରିେଭଟିଭ୍ ଭାବେର କୁହାଯିବ ଏବଂ ସମାନ ଭାବେର ਐାରା ପାୱାର୍ କୁ ଉଠାଯାଇଥ ીବା କାଯ৐ાକୁ କୁହାଯିବ |  x n nx 
େଯେହତୁ ପାୱାର୍ କୁ ବ  ◌଼◌ାଯାଇଥ ીବା ର ଆ৺ି େଡରିେଭଟିଭ୍ ଏବଂ ଫ০ସନ୍ ଟାନ୍ କୁ େସକ୍ ବଗ৐ ର ଭାବେର nx raised e x x nt derivative 
କୁହାଯିବ 
େତଣ ୁଆେମ ସାଇନ କୁ ପାୱାର କୁ ଉପେର ପାୱାର କୁ ବ  ◌଼◌ାଯାଇଥ ીବା ଆ৺ି େଡରିେଭଟିଭ୍ ଭାବେର ବાାଖાା କରୁ | ଏବଂ େସକ୍ ବଗ৐ x nx n nx raised

ର ଭାବେର x nt derivative tan x 
େତଣ ୁମ ଁ ୁ੡ାରਬେର ଉେਵଖ କରିଛି େଯ ଏକୀକରଣ କਫିା ଇ৺ି੏ାଲ୍ େସଗଡିୁକ ଏକ ଅଥ৐େର ଭିਟତାର ବିପରୀତ ੡੍ିୟା ଭାବେର ବିେବଚନା କରାଯାଇପାେର ଯାହା 
ଏଠାରୁ ଦୃଶાମାନ େହାଇପାେର ସାଇନ ର ଭିਟତା |  େକାସାଇନ୍ ଏବଂ ସମାନ ଭାବେର ସାଇନ ପାଇ ଁଆ৺ି-େଡରିେଭଟିଭ୍ େହଉଛି େକାସାଇନ୍ ର xi s x x x 
ଆ৺ି-େଡରିେଭଟିଭ୍ କᄼି େଯପରି ଆେମ ଜାଣ ୁେଯ ଯଦି ଆେମ ସାଇନ ର ਐାରା ଜାଣବିା େତେବ ଆେମ ଯାହା ପାଇବୁ ତାହା େହଉଛି ର x dx d dx dx |  

ର ੄ିର ଦ୍  ◌ାରା ଏବଂ ଆେମ ଜାଣ ୁେଯ ੄ିର ର ੄ିର ଭିਟତା ସବ৐ଦା ଶନୂા ଅେଟ ଏବଂ sin x plus d dx and
େତଣ ୁଏହା ਐାରା ପରିଣତ େହବ ଯାହାକି କିଛି ନୁେହ ଁକᄼି େକାସାଇନ୍ ଛଡା ଆଉ କିଛି ନୁେହ ଁdx sin d x 
େତଣ ୁ ସାଇନ ઇષସ ୍ମਔ ଏକ ଆ৺ି େଡରିେଭଟିଭ୍ ଭାବେର ଅଛି cos x x 
େତଣ ୁଆେମ ଯାହା ପବୂ৐ରୁ େଦଖ ીଥ ીଲୁ ତାହା େହଉଛି ସାଇନ େହଉଛି େକାସାଇନ୍ ର ଆ৺ି େଡରିେଭଟିଭ୍ ବਁ৐ମାନ ଆେମ େଦଖ ીଲୁ େଯ ପାପ ઇ ષସ ୍ମਔ x x x 
େକାସାଇନ୍ ର ଆ৺ି େଡରିେଭଟିଭ୍ ଅେଟ ଏବଂ ଏହା ବାੂବେର ସମੂ ੄ିର ପାଇ ଁସତા ଅେଟ କାରଣ ଆେମ |  ଜାଣରିଖᄼ େଯ ੄ିର ର ଉਆਁି ଶନୂા ଅେଟ ଯାହା x 

ଦ୍  ◌ାରା ઇ ષସ ୍ ସହିତ ସମାନ ଅେଟ ଏବଂ େସଥ ીପାଇ ଁସାଇନ ઇષସ ୍ େହଉଛି ର ଆ৺ି େଡରିେଭଟିଭ୍ େଯଉଠଁାେର dx sin sin x c cos x x c cos x 
କିଛି ੄ିର ଅେଟ ଯାହାକୁ ଆେମ ଏହାକୁ ଏକ ੡କୃତ ସଂଖાା ଭାବେର ੏ହଣ କରିବାକୁ ੄ିର କରିଥାଉ |  c 

େତଣ ୁଆେମ ଯାହା େଦଖ ીଲୁ ତାହା େହଉଛି ଏକ ଫ০ସନ୍ ଆେମ ଆ৺ି-େଡରିେଭଟିଭ୍ ର ମଳୂ ବાବହାର କରୁ େସଠାେର ੍ମାଗତ ଚୟନ କରି ଅସୀମi |  f c 
ଅେନକ ଆ৺ି-େଡରିେଭଟିଭ୍ େହାଇପାେର, ଏହା ସାଧାରଣ କାଯ৐ા ପାଇ ଁସତા ଅେଟ fx 
େତଣ ୁମେନକର େଯ କાାପିଟାଲ୍ େଛାଟ ସହିତ ର ସହିତ ସମାନ | ઇ ષସ ୍ ମਔ େଛାଟ ସହିତ ସମାନ େହବ dx fx d fx dx fx dx c fx 
େତଣ ୁସାଧାରଣତ ଯଦି େଛାଟ ର ଆ৺ି େଡରିେଭଟିଭ୍ େତେବ ઇ ષସ ୍ ମਔ େଛାଟ ର ଆ৺ି େଡରିେଭଟିଭ୍ େହବ ବାੂବେର ઇષସ ୍if fx fx fx c fx fx c 
େଯପରି ଏକ ੄ିର ଏହା ସମੂ ଆ৺ି େସଟ୍ କୁ ੡ତିପାଦିତ କେର | ଇେଫੳથର େଡରିେଭଟିଭ୍ କਫିା ଏହାକୁ ଏକ ପାରାମିଟରର ପରିବାର ଭାବେର ମਔ c 
କୁହାଯାଇପାେର ର ମଲୂા ଯାହା ଏଠାେର ମିଳିଥାଏ ତାହା ੡ାୟତ ଅତાਕ ଗରୁୁਇପ৿ୂ৐ ଏବଂ ନି਍৑਼ ସମସાା ଉପେର ନିଭ৐ରଶୀଳ ଯାହାକୁ ଆେମ ନିୟਖଣ c very 
କରୁଛୁ ଯାହା ପରବਁ৐ୀ ପଯ৐ાାୟେର େହାଇପାେର | ଆେମ ବਁ৐ମାନ ଆନୁ઒દାନିକ ଭାବେର ଇ৺ି੏ାଲ୍ କୁ ବાାଖાା କରୁଛୁ ବାੂବେର କ ଣସି ੡େଭଦ ନାହି ଁdist 
େଯେତେବେଳ ଆେମ ଇ৺ି੏ାଲ୍ କਫିା ଆ৺ି-େଡରିେଭଟିଭ୍ େବାଲି କହିଥାଉ େସଗଡ଼ୁିକ ସମାନ 
େତଣ ୁେଯେତେବେଳ ଆେମ ଇ৺ି੏ାଲ୍ େଲଖ ીବା େସଠାେର ଏକ ଧାରଣା ଅଛି ଯାହାକୁ ବાବହାର କରାଯାଏ େଯପରି ଆେମ କୁ େସଟ୍ ଭାବେର fx plus c 
ବાାଖાା କରିଥ ીଲୁ | େଛାଟ ଫ০ସନ୍ ର ସମੂ ଆ৺ି େଡରିେଭଟିଭ୍ ଆେମ ଏହାକୁ ଏହିପରି ଉପ੄ାପନ କରୁ fx 
େତଣ ୁସମੂ ଆ৺ି େଡରିେଭଟିଭ୍ େସଟ୍ କਫିା ଫ০ସନ୍ ପାଇ ଁେଛାଟ ର ੡ତୀକ ଲਫା ଭାବେର ଉପ੄ାପିତ ହୁଏ ଯାହାକୁ ଆେମ ଶਥର ଅବିେ৭ଦા fx s fx 
੡ତୀକ ଭାବେର କହିଥାଉ | ੡ାਠ େହାଇଥ ીବା ଏହାକୁ କୁ ଇ৺ିେ੏ৼ କୁହାଯାଏ, େଯଉଥଁ ીେର ଫ০ସନ୍ େଭରିଏବଲ୍ ମଲୂાା০ନ କରାଯାଏ , ଇ৺ିେ੏ସନ୍ ର x 
େଭରିଏବଲ୍ ଭାବେର କાାପିଟାଲ୍ କୁ ଇ৺ିେ੏ଲ୍ କୁହାଯାଏ କਫିା ଆ৺ି େଡରିେଭଟିଭ୍ କୁ ଇ৭ାଧୀନ ੄ିର ଭାବେର କୁହାଯାଏ ଏବଂ ଏହି ସମ੏ ଏৠେ੡ସନ୍fx fx c 
ଇ৺ି੏ାଲ୍ ଏৠେ੡ସନ୍ ଭାବେର ଜଣାଶଣୁା ଏବଂ ଆେମ ଡାକିବା |  ଏହା ଅନି਍৑਼ ଇ৺ି੏ାଲ୍ ଭାବେର ଏଠାେର ଏକ ଗରୁୁਇପ৿ୂ৐ ଟିਡଣୀ େଯପରି ମ ଁ ୁଏଠାେର ଇ৺ିେ੏ସନ୍

ର େଭରିଏବଲ୍ ଉେਵଖ କରିଛି, ଏହା େହଉଛି ଏକ ଡମି େଭରିଏବଲ୍ ଯାହାର ଅଥ৐ େହଉଛି େଯ ଏହି କୁ ଅନા କ ଣସି େଭରିଏବଲ୍ ସହିତ x x vari 
ବଦଳାଯାଇପାରିବ ଉଦାହରଣ ੈରୂପ ର ଏକୀକରଣ ର ଏକୀକରଣ ସହିତ ସମାନ | ଏହାର ଅଥ৐ େହଉଛି ତୁେମ ଇ৺ିେ੏ସନ୍ ର େଭରିଏବଲ୍ ftdt fxdx 
ଭାବେର େଲଖଛୁ କି ଇ৺ିେ੏ସନ୍ ର େଭରିଏବଲ୍ ଭାବେର େଲଖ ીବ, ଏହା ଅପରିହାଯ৐ા | ଏଠାେର ଯାହା ଗରୁୁତ୍ ପଣୂ৐ ତାହା େହଉଛି େସହି ଫ০ସନ୍ t x is 
ଆପଣ ମଲୂાା০ନ କରୁଛਕି 
େତଣ ୁଯଦି ଆେମ ପବୂ৐ ଉଦାହରଣଗଡୁିକୁ େନଇଥାଉ ଯାହା ମ ଁ ୁଆପଣ০ୁ େଦଖାଇଥ ીଲି େତେବ ଇ৺ି੏ାଲ୍ ੡ତିନିଧ ીਇ ଦୃ਼ିରୁ ଆେମ ର ଇ৺ି੏ାଲ୍ େଲଖ ીବାcos xdx 
ସାଇନ ઇષସ ୍ ଦ୍  ◌ତିୀୟ ଉଦାହରଣ ଇ৺ିେ੏ଲ୍ ସହିତ ସମାନ |  ପାୱାର୍ କୁ ବ  ◌ାଇଲା ତୁମକୁ େଦଖାଇଲା େଯ ଉପେର x c example nxdxi raised n 
ପାୱାର୍ କୁ ବ  ◌ାଇବା ପାଇ ଁ କୁ ପାୱାର୍ କୁ ବ  ◌ାଇଥାଏ ଏବଂ nx n n n nx raised
େତଣ ୁପାୱାର୍ କୁ ଇ ଇ৺ିେ੏ସନ୍ କୁ ਐାରା ପାୱାର୍ କୁ ବ  ◌ାଇବ ଏବଂ େସେକᄷ ବଗ৐ ର ੍ମାଗତ ତୃତୀୟ ଉଦାହରଣ ଏକୀକରଣ | nx n n nx plus xdx 
େଯେହତୁ ଟାନ୍ ର ଭିਟତା ଆପଣ০ୁ େସକ୍ ବଗ৐ େଦଇଛି x x 
େତଣ ୁେସକ୍ ବଗ৐ ର ଏକୀକରଣ ଆପଣ০ୁ ଟାନ୍ ଆ৺ି-ଟାନ୍ ଦୁ ଖ ીତ ଟାନ୍ ઇ ષସ ୍੄ିର ଏବଂ ଚତୁଥ৐ ଉଦାହରଣ ଆେମ େଦଖ ીଛୁ େଯ ର x x sorry x xdx 
ଏକୀକରଣ ବଗ৐ ସହିତ 2 ઇ ષସ ୍ ସହିତ ସମାନ | ଏକ ଏରିଆ ଫ০ସନ୍ ଭାବେର େଦଖ ીଲୁ ଏବଂ ଆେମ ମਔ େଦଖ ીଲୁ ଏହି ଏରିଆ ଫ০ସନ୍ ର େଡରିେଭଟିଭ୍ ଏହି x c 
ଫ০ସନ୍ ଛଡା ଆଉ କିଛି ନୁେହ ଁଏବଂ ଏହି ଫ০ସନ୍ ଫ০ସନ୍ ପାଇ ଁଆ৺ି-େଡରିେଭଟିଭ୍ େହାଇଯାଏ | ଏଗଡ଼ିୁକର ଉଦାହରଣ େହଉଛି ଅନି਍৑਼ ଇ৺ିଗା઎ର઼ କିଛି x 
ଉଦାହରଣ, େଯେହତୁ ମ ଁ ୁକହିଥ ીଲି ର ଏକୀକରଣ ପାପ ੄ିର େହବ cos tdt t 
େତଣ ୁଯଦି ପରିବେਁ৐ ଇ৺ିେ੏ସନ୍ ର େଭରିଏବଲ୍ ଟି ତୁମକୁ ନୂଆ ଫ০ସନ୍ ସହିତ ସମାନ କାଯ৐ા େଦବ | ବਁ৐ମାନ ଆେମ ଆ৺ି-େଡରିେଭଟିଭ୍ େଖାଜିବାର x 
ଉଦାହରଣକୁ େଦଖ ીବା ଦ୍  ◌ାରା ଆେମ ଏହାକୁ ଇ৺ି੏ାଲ୍ େବାଲି ମਔ କହିପାରିବା just
େତଣ ୁ੡ଥମ ଉଦାହରଣ ଯାହାକୁ ମ ଁ ୁବାଛିବାକୁ ଯାଉଛି ଦୁଇଟି ସହିତ ସମାନ, ବਁ৐ମାନ ଏହାକୁ େଦଖ ીବା େଯପରି ଆେମ ଜାଣ ୁେଯ ଆ৺ି େଡରିେଭଟିଭ୍ | fx x 
େସମାେନ ଭିਟତାର ଓଲଟା ੡੍ିୟା ମାਔମେର ଆସਕି ଏବଂ 
େତଣ ୁଆହା ଯଦି ମ ଁ ୁସାଇନ ଫ০ସନ୍ ପାଇଥାଏ େତେବ ମ ଁ ୁଏକ େକାସାଇନ୍ ଫ০ସନ୍ କୁ ଭିਟ କରିଥ ીବି 
େତଣ ୁଆସᄼ େଦଖ ીବା ଯଦି ମ ଁ ୁଏକ େକାସାଇନ୍ ଫ০ସନ୍ କୁ ଭିਟ କେର େତେବ ମ ଁ ୁସାଇନ ଫ০ସନ୍ ପାଇବି କିᄼ ତା ପେର ମେନରଖ େଯ େସଠାେର ଅଛି |  େଗାଟିଏ’
ଶਥ ଦୁଇଟି ମਔ ଏବଂ x 
େତଣ ୁେକାସାଇନ୍ କୁ ଭିਟ କରିବା ପରିବେਁ৐ େକାସାଇନ୍ ଦୁଇ କୁ ଭିਟ କରିବା ଉଚିତ ଯଦି ମ ଁ ୁେକାସାଇନ୍ କୁ ଭିਟ କେର େତେବ ଦୁଇ ସାଇନ ଦୁଇଥର ପାଇବାକୁx x 
ଯାଉଛି | ଏକ େନେଗଟିଭ୍ ସେ০ତ ସହିତ x 
େତଣ ୁମ ଁ ୁଏଠାେର କ ଣ କରିବି, ମ ଁ ୁଏଠାେର ଏକ େନେଗଟିଭ୍ ସେ০ତ ରଖ ીବି, ଏଠାେର େଗାଟିଏ ଦ୍  ◌ାରା େଗାଟିଏ ରଖ ીବି ଯାହା େହଉଛି ତାହା େହଉଛି େଯ ’ two

Pru
tor
@
IIT
K



େଗାଟିଏ େହଉଛି ଦୁଇ ସାଇନ ଦୁଇ ର ମାଇନସ ୍ଭାବେର ର େଡରିେଭଟିଭ୍ ଜାଣପିାରିବ | ତାପେର ଗଣନା ଦ୍  ◌ାରା ମାଇନସ ୍େଗାଟିଏ x cos two x dx d
ଦ୍  ◌ାରା ଦୁଇ େକାସ ୍ଦୁଇ ପାପ ସହିତ ସହିତ ସମାନ େହବ ଏବଂ two x x 
େତଣ ୁଏହା ଆ৺ି େଡରିେଭଟିଭ୍ େହାଇଯାଏ 
େତଣ ୁଏହି େড়ੜେର ଆ৺ି-େଡରିେଭଟିଭ୍ ମାଇନସ ୍ଅଧା େକାସ ୍ଦୁଇ ઇ ષସ ୍ଏକ ੄ିର ଅେଟ x 
େତଣ ୁେକବଳ ଏହାକୁ ପାଳନ କରିବା |  ଫ০ସନ୍ ଏବଂ ଏହାକୁ ଭିਟତା କਫିା େଡରିେଭଟିଭ୍ ସହିତ ଜଡିତ କରିବା ਐାରା ଆେମ ଇ৺ି੏ାଲ୍ େଖାଜି ପାରିବା କਫିା ଆ৺ି 
େଡରିେଭଟିଭ୍ ଅନા ଏକ ଉଦାହରଣ ନିଅᄼ େଯ ଚାରି କୁ ବ  ◌ାଇବା ପାଇ ଁସମାନ ଅେଟ ଆେମ ଜାଣ ୁେଯ ଏৠେପାઆନ઼ାଲ୍ ଫ০ସନ୍ ର ଭିਟତା େହଉଛି fx x to
ଅନા ଏକ ଏৠେପାઆନ઼ାଲ୍ ଫ০ସନ୍ | େଯେହତୁ ଏହା ଚାେରାଟି ର ସ৞ୂ ଅେଟ x 
େତଣ ୁଆମକୁ େସହି ଚାରିଟିର ଯਅ େନବାକୁ ପଡିବ େଯ ର କୁ କୁ ବ  ◌ାଇବା ପାଇ ଁଚାରି କୁ ଚାରି ସମାନ ସମାନ କରିବା ପାଇ ଁଚାରି କୁ dx d d power x x 
ଶ৘ି ବ  ◌ାଇବା ପାଇ ଁଏବଂ raise
େତଣ ୁଆ৺ି-େଡରିେଭଟିଭ୍ કିશ େହାଇପାେର |  େଯପରି ଚାରି ଚାରିକୁ ପାୱାର୍ କୁ ବ  ◌ାଇଥାଏ ଏବଂ ଏକ ੄ିର ଅନા ଏକ ଉଦାହରଣ ଯାହାକି tten e raised

କୁ ବାଛିପାେର ଦୁଇଟି ମାଇନସ ୍4 କୁ ପାୱାର 3 କୁ ବ  ◌ାଇବା ସହିତ ସମାନ |  ଫ০ସନ୍ fx x x e raised
େତଣ ୁଆେମ ଏଠାେର ଯାହା କରିବା ତାହା େହଉଛି େଯ ଆେମ େଯପରି ବ৺ନ ବିଷୟେର ଜାଣଥିାଉ, ଭିਟତା ଫ০ସନ୍ ଦୁଇଟି ଫ০ସନ୍ ର ର ଖ ીକ ମି੫ଣେର ar 
କାମ କରିପାରିବ ଏବଂ ପବୂ৐ ଦୁଇଟି ଉଦାହରଣ ସହିତ ଆେମ େଲଖ ીପାରିବା େଯ ਐାରା ਐାରା ସାଇନ ଫ০ସନ୍ େଦଖାଯିବା ଆବଶાକ |  େଗାଟିଏ ପେର d dx 
େଗାଟିଏ େକାସ ୍2 ଏହି ଅଂଶ ଆେମ ଆଗରୁ ଜାଣଛୁି ଏବଂ ମାଇନସ ୍4 ଇ ପାୱାର୍ କୁ ବ  ◌ାଇଛୁ ଆେମ ଆଗରୁ ଜାଣେିଛ ଆେମ କିପରି 4 କୁ ବ x raised x 

 ◌ାଇବା ପାଇ ଁଗଣନା କରିବୁ raise
େତଣ ୁସମାନ ৪େର ଆେମ ଏହା ପାଇ ଁଯାଇପାରିବା | ତିେନାଟି ଦ୍  ◌ାରା ପାୱାର୍ କରିବାକୁ fashion x three
େତଣ ୁଏହି ଫ০ସନ୍ କୁ େଦଖ ી ଆେମ େକବଳ ଜାଣପିାରିବା େଯ ੡କୃତ ଆ৺ି-େଡରିେଭଟିଭ୍ ଏହାର ମାଇନସ ୍ଅଧା େକାସ ୍2 ମାଇନସ ୍4 ରୁ 3 ଇ ତିେନାଟି କୁ x x 
ଶ৘ି ବ  ◌ାଇବ ଏବଂ ଏକ ੄ିର raised
େତଣ ୁଆେମ ଜାଣପିାରିବା | ଯଦି ଦିଆଯାଏ  ସରଳ ଫ০ସନ୍ ଆେମ ଆ৺ି-େଡରିେଭଟିଭ୍ କਫିା େସହି ଫ০ସନ୍ ର ଇ৺ି੏ାଲ୍ େଲଖ ીପାରିବା ଯାହା କିଛି ଜଟିଳ ଫ০ସନ୍ 
େড়ੜେର ଘଟିବ 
େତଣ ୁଉଦାହରଣକୁ ଆସିବା ପବୂ৐ରୁ ଆେମ ଏହି ଅନા ଏକ ଟିਡଣୀକୁ େଦଖ ીବା ଯାହା କହିବ େଯ ଯଦି ଦୁଇଟି ଫ০ସନ୍ ର େଡରିେଭଟିଭ୍ ଥାଏ |  ସମାନ କିଛି x 
ବાବଧାନେର ସਨ৘ୃ, ତା ପେର ମାଇନସ ୍ ੄ିର ଅେଟ ଯାହାର ଅଥ৐ େହଉଛି ଏବଂ ଉଭେୟ ସମାନ ବ੍ ପରିବାରର ଅଟਕି ’ fx gx fx gx 
େତଣ ୁଏହି ଅନୁମାନ ପାଇ ଁ੡ମାଣ େଦଖ ીବା ସହଜ ଅେଟ େଯ େହଉଛି ଏକ କାଯ৐ા ଯାହାକି ଏହାର ପାଥ৐କા ଭାବେର ଉପ੄ାପିତ େହାଇପାେର | ମାଇନସ ୍hx fx 

େଡରିେଭଟିଭ୍ ନିଅ ଯାହା ଦ୍  ◌ାରା ੡ାଇମ ୍ ੡ାଇମ ୍ ମାଇନସ ୍ ੡ାଇମ ୍ ସହିତ ସମାନ ଅେଟ gx h h x f x g x 
େତଣ ୁଆେମ ଜାଣ ୁେଯ ଏବଂ େସଗଡ଼ିୁକ ସମାନ ଏବଂ f prime x g prime x 
େତଣ ୁଏହା ଶନୂા ੡ାଇମ ସହିତ ସମାନ େହାଇଯାଏ | ସମੂ ପାଇ ଁଶନୂા ସହିତ ସମାନ ଅେଟ େଯ ନିਸ਼ିତ ଭାବେର ੄ିର େହବା ଉଚିତ ଏବଂ h x x hx 
େତଣ ୁ ମାଇନସ ୍ ੄ିର ੄ାପିତ େହବାର ଅଥ৐ େହଉଛି େଯ ଦୁଇଟି କାଯ৐ા ଉଭୟ ଏକ ସମାନ ବ੍ ପରିବାରର ଅଟਕି | ବାੂବେର ମ ଁ ୁଆପଣ০ୁ ଅନા ଏକ fx gx 
ଉଦାହରଣର ସାହାଯાେର େଦଖାଇବି 
େତଣ ୁସାଇନ ଇନଭସ৐ ର ਐାରା କୁ ବିଚାର କରᄼ ଯାହା ଆେମ ଜାଣ ୁେଯ ଏହା େହଉଛି ଏକ ମାଇନସ ୍ ବଗ৐ର ବଗ৐ ମଳୂ ଏବଂ ଦ୍  ◌ାରା x dx d x dx cos

ଏହା ମାଇନସ ୍େଗାଟିଏ ବଗ৐ ମଳୂରୁ ମାଇନସ ୍|  ମାଇନସ ୍ ବଗ৐ cos inverse x x 
େତଣ ୁଏହି ଦୁଇଟି ଡିେଫରିଏଲ୍ କାଲକୁଲସରୁ ଜଣାଶଣୁା ଫଳାଫଳ ଅେଟ, ଆେମ ଏହାକୁ ର ପାପ ଇନଭସ৐ ଦ୍  ◌ାରା ମାଇନସ ୍େକାସ ୍ଇନଭସ৐ dx xd d x 
େଲଖ ીବା ଦ୍  ◌ାରା ବાବହାର କରିବୁ use
େତଣ ୁଆେମ େଦଖ ୁେଯ ସାଇନ ଇନଭସ৐ ଏବଂ ମାଇନସ ୍େକାସ ୍ଓଲଟା ର ଉਆਁି ସମାନ | ଏବଂ େସଥ ીପାଇ ଁପବୂ৐ ଟିਡଣୀରୁ ପାଥ৐କા ସାଇନସ ୍ଇନଭସ৐ x x x 
ମାଇନସ ୍ମାଇନସ ୍େକାସ ୍ଇନଭସ৐ ଭାବେର ଏହାକୁ ઇ ષସ ୍େକାସ ୍ଇନଭସ৐ କନ਼ା৺ ଭାବେର େଲଖାଯାଇପାରିବ | ଜାଣᄼ ସାଇନ ଇନଭସ৐ େଗାଟିଏ େହଉଛି x xa 

ଅଧା େକାସ ଓଲଟା େଗାଟିଏ ଶନୂ ଯାହା ੄ିରକୁ ଅଧା େହବା ପାଇ ଁ੄ିର କରିବ ଏବଂ pi pi 
େତଣ ୁଏହି ੄ିରତା େକବଳ ଅଧା ସାଇନ ଇନଭସ৐ ઇ ષସ େକାସ ଇନଭସ৐ ସହିତ ଅଧା ସହିତ ସମାନ ଏହା ଏକ ੡ସି਎ ପରିଚୟ କਫିା ଓଲଟା pi x x pi f  
੗ାଇେଗାେନ੗ିକ୍ ଫ০ସନ୍ ଯାହା ଆପଣ ପବୂ৐ରୁ ଜାଣଥି ીେବ ଦାବି େହଉଛି େଯ ଉଭୟ ଇନଭସ৐ ଏବଂ ମାଇନସ ୍େକାସାଇନ୍ ଇନଭସ৐ ସାଇନ୍ କରਕି େସମାେନ x x 
ଏକ ବ੍ ପରିବାରର ଅଟਕି, ଏଠାେର ସରଳ ੏ାଫ୍ ଷଡଯਖ କରି ଯାହା ମ ଁ ୁକରିବି ତାହା ଆେମ ଜାଣ ୁ| ଏହି ବ੍ଗଡ଼ିୁକ ଓଲଟା ଏବଂ େକାସାଇନ୍ ଇନଭସ৐ psi x x
େହଉଛି ମାଇନସ ୍ଏକରୁ େଗାଟିଏ ઇ ષଟ୍ ପାପ ଓଲଟା ଯାହା ଏହି ମଲୂાକୁ ମାଇନସ ୍େବାଲି କହିଥାଏ, ଏହି ମଲୂા ମାଇନସ ୍ ଏହି ମଲୂાକୁ ଆସᄼ ଆସᄼ ର x i pi 
ଅଧା କହିବା ଆସᄼ ଏବଂ ସମାନ ଭାବେର | ଏହି ଭାଲୁા ଆସᄼ ମାଇନସ ୍ପାଇ କହିବା b pi b 
େତଣ ୁସାଇନ ଫ০ସନ୍ ପାଇ ଁଏହା ଏଠାରୁ କ ଣସି ੄ାନକୁ ଯାଏ େଯପରି ଏହା ମାଇନସ ୍ପିରୁ ଅଧା ଠାରୁ ଆରਬ େହାଇ େକାସ ୍ଇନଭସ৐ ପାଇ ଁewhere x pi 
ଅଧା ପଯ৐ાਕ ଯିବା ଉଚିତ ଯାହାକୁ ଆପଣ ମାଇନସ ୍ଏକ ପରିସର ପାଇ ଁଜାଣଥି ીେବ | େଗାଟିଏ ଏହା ମାଇନସ ୍ଠାରୁ ଆରਬ େହବା ଉଚିତ 
େତଣ ୁଏହା ରୁ ଆରਬ େହବା ଉଚିତ ଏବଂ ତା ପେର ଏହିପରି ଯିବା ଉଚିତ କᄼି େଯେହତୁ ଏହି ଫ০ସନ୍ ତୁମର ଏବଂ ଏହି ଫ০ସନ୍ ତୁମର କᄼି େଯେହତୁ pi ’
ସମାନତା ଯାହା ଆେମ ଏଠାେର ଦାବି କରୁଛୁ ସାଇନ ଇନଭସ৐ ଏବଂ ମାଇନସ ୍େକାସାଇନ୍ ଇନଭସ৐ x x 
େତଣ ୁଇନ୍ | େକାସାଇନ୍ ଇନଭସ৐ ର ଟିଡ୍ ଆେମ ମାଇନସ ୍େକାସାଇନ୍ ଇନଭସ৐ ମାଇନସ ୍େକାସାଇନ୍ ଇନଭସ৐ କୁ େଖାଜିବା ଉଚିତ ଯାହାକି େକାସାଇନ୍ x x x 
ଇନଭସ৐ ର କାଯ৐ાର ଦପ৐ଣ ੡ତିଛବି ଯାହା ତୁେମ ଯଦି ଦପ৐ଣ ੡ତିଛବିକ ୁ ଅড়େର ଏକ ଦପ৐ଣ ଲଗାଇବ େତେବ ଯଦି ତୁେମ ଏହା ଲড়ા କର  ଦୂରତା ଅଧାx x pi 
େହବ ଏହି କାଯ৐ાଟି ର ମାଇନସ ୍େହବ cos inverse x 
େତଣ ୁବਁ৐ମାନ ଆପଣ ੆਼ ଭାବେର ଭାବିପାରିେବ େଯ ସମੂ ପଏ৺ଗଡିୁକ ମାଇନସ ୍ପି ◌ା ଅଲଗା ତ   ଣ ୁଫ০ସନ୍ ସ   ଇନ ଇନଭସ৐ ଏବଂ ମାଇନସ ୍x 
େକାସାଇନ୍ ଓଲଟା ଉ େୟ ସ   ◌ାନ େଦଖାଯାਕି |  ଏହାର ଅଥ৐ େହଉଛି େସମାେନ ବ੍ର ସମାନ ପରିବାରର ଅଟਕି ବାੂବେର ଆେମ ଆ৺ି-େଡରିେଭଟିଭ୍ କਫିା x 
ଇ৺ିେ੏ସନ୍ ର ଧାରଣା ପାଇ ଁଏକ ଜાାମିତିକ ବાାଖાା ମਔ ରଖ ીପାରିବା ଯାହା ପାଇ ଁ ଫ০ସନ୍ କୁ ପାୱାର୍ କୁ ବ  ◌ାଇବା ପାଇ ଁସମାନ େବାଲି ବିଚାର କେର y x to
େତଣ ୁଯଦି ଆପଣ ଏହି କାଯ৐ાକୁ ସହିତ ସମାନ େବାଲି ଭାବਕି |  ପାୱାର୍ କୁ ବ  ◌଼◌ଗିଲା ତାପେର ଆେମ ଜାଣ ୁେଯ ଫ০ସନ୍ ପାଇ ଁପାୱାର୍ କୁ ବ y e x then x 

 ◌ାଯାଇଥ ીବା ପାୱାର୍ ઇ ષସ ୍ କୁ ସମੂ ଆ৺ି େଡରିେଭଟିଭ୍ ସଂ੏ହ କਫିା ଏହା ପାୱାର୍ କୁ ଉଠାଯାଇଥ ીବା ଇ ର ଅବିେ৭ଦા ੡ତିନିଧ ીਇ କେର |  power x c x dx 
େତଣ ୁପାୱାର୍ କୁ ବ  ◌଼◌ାଯାଇଥ ીବା ସମੂ ଆ৺ି େଡରିେଭଟିଭ୍ କୁ ପାୱାର୍ କୁ ବ  ◌଼◌ାଯାଇଥ ીବା ପରି ଦିଆଯାଏ , େସଗଡିୁକ କିପରି x raised x raised
େଦଖାଯାଏ 
େତଣ ୁଆସᄼ ମଲୂા ସହିତ ଆରਬ କରିବା 0 ସହିତ ସମାନ େହବା ଯାହା ଦ୍  ◌ାରା ੡ଥମ ଆ৺ି-  େଡରିେଭଟିଭ୍ ଯାହା ତୁେମ ପାଇବ ତାହା ପାୱାର୍ କୁ c first x 
ବ  ◌଼◌ବି େବାଲି ମେନକର େଯ ଏହା େହଉଛି ପଏᄶ 1 ଏହା େହଉଛି 2 raised
େତଣ ୁଆେମ ଏହା କହିପାରିବା େଯ ଏହି ଅড় ଏହି ଅড় ଏବଂ x y 
େତଣ ୁଏହା େହଉଛି ଏକ ୟୁନିଟ୍ ଏବଂ ଅড় ବିਙୁ େହଉଛି ଏକ ଶନୂા କମା | ତାପେର ଶନୂા କମା ଦୁଇ ଏବଂ ତାପେର ଆହା ଇତાାଦି ଏହିପରି ତିନିଟି େହଉଛି େସହି y 
ଅଥ৐େର ଚାେରାଟି ଏବଂ ସମାନ ଭାବେର ଏଠାେର ଶନୂ େହଉଛି ମାଇନସ ୍ଏକ ଏବଂ ତା ପେର ଇତાାଦି | କୁ ଏଠାେର ଶନୂા ସହିତ ସମାନ, ତୁେମ େଗାଟିଏ ପାଇବ ’ x 
େତଣ ୁେଗାଟିଏ ପଏ৺ ଏଠାେର ଅଛି ତୁେମ ଆଉ କିଛି ମଲୂા ରଖ ી ઇ ષଟ କରିପାରିବ କିଛି ଅଧ ીକ ମଲୂા କହିବ ଯଦି ତୁେମ ରଖ ીବ େତେବ ଏହା କୁ ଯାଏ ଏବଂ ତୁେମx e 
ଏହା ଜାଣବିା ପାଇ ଁଏହା ଜାଣବିା |  ପଏ৺ େହଉଛି 1 ସହିତ ସମାନ x 
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େତଣ ୁଆପଣ ଜାଣਕି ମଲୂા େହଉଛି 2.7 
େତଣ ୁଏହା ଏଠାେର କ ଣସି ੄ାନେର ରହିବ | ମਔେର ଏହା ସରୁୁଖରୁୁେର ଯିବା ଉଚିତ ଏବଂ ସମାନ ଭାବେର ଅନા ମଲୂાଗଡିୁକ ଆପଣ ઇષଟ୍ କରିପାରିେବ som o 
ଏବଂ େଯେହତୁ ନକାରାਈକ ବୃହତ ମଲୂાକୁ ଯାଏ ଏହି ମଲୂા ଶନୂକୁ ଯାଏ x 
େତଣ ୁ ଅড়ଟି ବ੍ତା ପାଇ ଁଏକ ଟାେ৪ᄶ େହାଇଯାଏ େଯେହତୁ ନକାରାਈକ ଅড়େର ବଡ େହାଇଯାଏ x x x 
େତଣ ୁଏହା େହଉଛି | ସମାନ ଭାବେର ପାୱାର୍ କୁ ବ  ◌଼◌ାଯାଇଥ ીବା ବ੍ଟି ଯଦି ମ ଁ ୁଏଠାେର ରଖ ીବି ପରବਁ৐ୀ ବ੍ ସହିତ ସମାନ, ମ ଁ ୁପାଇବି ପାୱାର୍ x raised c 

ઇષସ ୍କୁ ବ  ◌଼◌ବିି x raised
େତଣ ୁପରବਁ৐ୀ ବ੍ ଇ ପାୱାର୍ କୁ ବ  ◌଼◌ାଇବି ଏବଂ ମ ଁ ୁକିପରି ઇ ષଟ୍ କରିବି? ପାୱାର୍ ઇ ષସ ୍ପଣୁ ିଥେର ଯଦି ମ ଁ ୁ କୁ ଶନୂા ସହିତ ସମାନ କେର x raised x x 
େତେବ ମ ଁ ୁଯାହା ପାଇଲି ତାହା ଦୁଇଟି ଅେଟ ଯାହାର ଅଥ৐ େହଉଛି ଅড় ସହିତ ଛକ ବିਙୁ ଦୁଇଟି ଏବଂ େଯେହତୁ ଦୁଇଟି ବ੍ ସମାਕରାଳ y 
େତଣ ୁଏହି ଏବଂ ଏହି େড়ੜେର େରଖା ଅେଟ |  ଆହା ସହିତ ସମାନ ଯାହା ପାୱାର୍ କୁ ବ੍ ବ  ◌଼◌ାଇବା ପାଇ ଁଟાାେ৪ନସିଆଲ୍ େହବ ଏବଂ ସମାନ y x raise
ଭାବେର ଅନા ବ੍ଟି ମ ଁ ୁତୁମ ପାଇ ଁଷଡଯਖ କରିପାରିବି 
େତଣ ୁଏହା ପାୱାର୍ କୁ ବ  ◌଼◌ଛିି ଏବଂ ପାୱାର୍ କୁ ଦୁଇଟି ଇ ବ  େ◌ଇଛି x raised x power
େତଣ ୁବਁ৐ମାନ ତୁେମ | ସାଧାରଣ ઇષଟେର ଅନા ବ੍ଗଡିୁକ ମਔ ନକାରାਈକ ଦିଗକୁ ଯାଇପାେର 
େତଣ ୁଏହି ଗ ପାୱାର୍ ମାଇନସ ୍େଗାଟିଏକୁ ବ  ◌଼◌ଥିାଏ ଏହା ପାୱାର୍ ମାଇନସ ୍ଦୁଇକୁ ବ  ◌ାଇଥାଏ urve x raised x raise
େତଣ ୁ੄ିର ଏକ ସକାରାਈକ ੄ିର କઋି હା ଉପେର ନିଭ৐ର କରି ପାୱାର୍ ବ੍କୁ ଉପର ଦିଗକୁ କਫିା ତଳକୁ ତଳକୁ ଯାଇ ઓષାଇଡ୍ କରି ଆେମ ସମੂ ବ੍ଗଡିୁକ c a x 
ପାଇପାରିବା |  େନେଗଟିଭ୍ କନ਼ା৺ ବਁ৐ମାନ ଅড় ସହିତ ଛକ ବିਙୁକୁ ଯਅର ସହ େଦଖ, ଚାଲᄼ ଏହି ପଏ৺ଗଡ଼ିୁକର ନାମ y p p p p p p p p p p p
p p p p p p p p p p p p p p p p p p p p p p p p p p p p p p p p p p p p p p p p p p p p p
p p p p p p p p p p p p p p p p p p p p p p p p p p p p p p p p p p p p p p p p p p p p p

ଆେମ କହୁଛୁ p p p p p p p p p p p p p p p p p p p p p p p p p p p p p p p p p p p p p p n p p 
ଠାରୁ ଆରਬ କରିବା ਐାରା କୁ ପାୱାର୍ କୁ ବ  ◌଼◌ାଇଦିଆଯିବ ଦୁ ଖ ીତ  େର କିଛି ନାହି ଁଶନୂા ଅେଟ ଏବଂ p dx e raised sorry p naught x 

େତଣ ୁତୁେମ ମଲୂાକୁ ସମାନ ଭାବେର ପାଇବ, ତୁେମ କୁ ਐାରା ਐାରା ମଲୂાା০ନ କର  ଆପଣ ପାୱାରକୁ ଉଠାଯାଇଥ ીବା ର ਐାରା ପାଇେବ | p dx dy dx d p
େର େର ପାୱାର୍ କୁ ବ  ◌ାଯାଇଥ ીବା ସହିତ ସମାନ , ଦୁଇଟିେର ସମାନ ଭାବେର ମଲୂાା০ନ କରାଯାଏ ଯାହା ପାୱାର୍ ઇ ષସ ୍1 ସହିତ x p x x raised p x 

ସମାନ େହବ ଏବଂ ଏହା ମਔ ସମାନ େହବ 
େତଣ ୁମ ଁ ୁକ ଣ ଅେଟ?  ମ ଁ ୁଏଠାେର ସଚୂାଇବାକୁ େଚ਼ା କରୁଛି େଯ ଏହି ବ੍ ପରିବାରର ੡େତાକ ସଦସા০ ସହିତ ଅড়ରର ଛକ ବିਙୁେର ଟାେ৪৺ର ଦିଗଟି ’ y 
ସମାନ ଅେଟ ଯଦି ଆପଣ ଅড় ସହିତ ସମାਕରାଳ ଭାବେର ଏକ େରଖା ଆ০ਕି େତେବ େଗାଟିଏ ସହିତ ସମାନ ଅେଟ | ଏବଂ େସହି ପଏ৺ଗଡିୁକେର ଥ ીବା y x 
ଟાାେ৪৺ଗଡିୁକର ମଲୂાା০ନ କର, େତେବ ତୁେମ ବୁ  ◌ ିପାରିବ େଯ ଦ୍  ◌ାରା ଥ ીବା ଡାଏ େମାେତ ଏହି ପଏ৺ଗଡ଼ିୁକୁ ଇ ବ  ◌ାଇବା ପାଇ ଁthat dx dy raise
ପାୱାର୍ ମାଇନସ ୍ସହିତ ସମାନ େବାଲି କହିବି, ଏହାକୁ ମ ଁ ୁପାୱାର୍ କୁ ବ  ◌ାଯାଇଥ ીବା ସହିତ ଅନୁରୂପ ନୁେହ ଁ| ବ੍କୁ ମ ଁ ୁ ଭାବେର ଡାକିବି x x raised e q 1 
ଏବଂ ଏହି ବ੍ ସହିତ ଅନୁରୂପ, ମ ଁ ୁଏହି କୁ ଏବଂ କୁ ଦ୍  ◌ାରା ଡାକିବି, େଯେହତୁ କ ଣସି ଜିନିଷ ରୁq 2 sp naught p 1 p 2 dy dx call q n d 

ବৠରୁ ପାୱାର୍ ମାଇନସ ୍କୁ କିଛି ନୁେହ ଁ| ଯାହା କୁ କିଛି ନୁେହ ଁଏବଂ େର ପାୱାର୍ କୁ ବ  ◌ାଇବା ସହିତ ସମାନ େହବ | କ d x q q p x raise oint q 
ଣସି ଜିନିଷର ଏହି ମଲୂા 1 ନାହି ଁଏବଂ nothing x 

େତଣ ୁଏହାକୁ ତୁରਕ କୁ ପାୱାର୍ 1 କୁ ବ  ◌ାଇ ଦିଆଯାଇପାେର ଯାହାକି ଏବଂ ସମାନ ଭାବେର େର ଆପଣ ਐାରା କୁ ମଲୂાା০ନ e raised e q 1 dx dy 
କରିପାରିେବ େର ପାୱାର କୁ ଆସିବ | ପାୱାର କୁ ବ  ◌଼◌ାଯାଇଥ ીବା ଇ ର େଡରିେଭଟିଭ୍ କୁ ପାୱାର୍ କୁ ବ  ◌ାଇବ କାରଣ q 1 x x raised x x raise x 
ମଲୂા ସମାନ 
େତଣ ୁତୁେମ ମଲୂા ପାଇବ 
େତଣ ୁ੡େତાକ ପଏ৺େର ଟାେ৪৺ର ଦିଗ ତୁେମ ପାଇବ େଯ ତୁେମ ଚାହିେଁଲ  ◌ୁଲା ସମାନ ଅେଟ |  ଆପଣ େର ଭାଲୁા ମାଇନସ ୍ସହିତ ସମାନ େବାଲି ope x 
ଜାଣପିାରିେବ ଏବଂ ଆପଣ ଜାଣପିାରିେବ େଯ ଏହି ବିਙୁେର ଥ ીବା ଟାେ৪ନସିଆଲ୍ ଦିଗଟି େକବଳ କିଛି ନୁେହ ଁଯାହା ଦ୍  ◌ାରା ପାୱାର୍ ମାଇନସ ୍େଗାଟିଏ କୁpower r 
ବ  ◌ାଇଥାଏ raise
େତଣ ୁଜાାମିତିକ ଭାବେର ଏହାର ବાାଖાା େହଉଛି ଏକ କାଯ৐ા ପାଇ ଁ|  ଯଦି ତୁେମ ବ੍ ପରିବାର ପାଇବ େତେବ ତୁେମ ଯଦି ବ੍ ପରିବାରକୁ ଚ੍ାਕ କର ଏବଂ 
ଭୂଲਫ ଅড় ସହିତ ସମାਕରାଳ ଭାବେର େରଖା ଅ০ନ କର ଯାହା ସାଧାରଣତ ଅড় ଅେଟ େତେବ ପରିବାରର ੡େତાକ ସଦସા০ ସହିତ େସହି ଭୂଲਫ y y 
ଲାଇନର ଛକ ବିਙୁେର ଟାେ৪ᄶ ସମାନ େହବ 
େତଣ ୁେଶଷେର ଆେମ ସମାନ େହବ | ପନୁବ৐ାର େଦଖᄼ |  େড়ੜ େড়ੜର ତିେନାଟି ମାମଲାକୁ ଚି੊ିତ କର ଯାହାକୁ ଆେମ ବିେବଚନା କରିଥ ીଲୁ ଯାହା ବਁ৐ମାନ 
ଇ৺ିେ੏ାଲ୍ ੡ତିନିଧ ીତ୍ ର ੡ତୀକେର େଲଖା େହାଇପାେର ଶନୂાରୁ ପଯ৐ાਕ ଏକୀକରଣ ସହିତ ସମାନ, ଯାହାକୁ ଆେମ ଦୁଇ ବଗ৐ ଦ୍  ◌ାରା symbol xxdx x x 
ବଗ৐ ଭାବେର ପାଇଛୁ 
େତଣ ୁଏହା ଏକ ନି਍৑਼ ଇ৺ି੏ାଲ୍ ଭାବେର ବાାଖાା କରାଯାଇଥାଏ | ଆପଣ ਔାନ ଦିଅᄼ ଏଠାେର ଦୁଇଟି ମଲୂા ଅଛି ଯାହା ଶନୂા ଭାବେର େଲଖା େହାଇଛି ଏବଂ x 
ଏଗଡିୁକ ନઋି મ ଏବଂ ଉପର ସୀମା ଭାବେର ଜଣାଶଣୁା ଯାହାକୁ ଆପଣ ଏହି ପାଠા੍ମର ଅଧା ପେର ଶଖି ીେବ 
େତଣ ୁମ ଁ ୁଆଜି ସଂେড়ପେର ସଂେড়ପେର କହିବି େଯ ଆେମ ଇ৺ିଗା઎ର઼ ସଂৱା ବୁ  ◌ଛୁି | କିਫା ର understood nt derivative integrals 
ଧାରଣା କ ଣ ବୁ  ◌ଗିଲା ଏବଂ େଶଷେର ଆେମ େଦଖ ીଲୁ ଏହି ଇ৺ିଗା઎ର઼ ੏ାଫିକାଲ୍ ଉପ੄ାପନା କ ଣ  ବ੍ ପରିବାର ଅେଟ ’ understood ’
େତଣ ୁପରବਁ৐ୀ େ੫ଣୀେର ଏହି ମ ଳିକଗଡିୁକ ବાବହାର କରି ଆେମ ଜାଣବିାକୁ େଚ਼ା କରିବି ମ ଁ ୁକିପରି ଜାଣବିାକୁ େଚ਼ା କରିବି | ନି਍৑਼ କାଯ৐ાଗଡ଼ିୁକର ics 
ଇ৺ି੏ାଲ୍ ଆେମ ନି਍৑਼ ସੜୂଗଡ଼ିୁକର ବିକାଶ କରିବୁ ଏବଂ କିଛି ସରଳ କାଯ৐ાଗଡ଼ିୁକର ଇ৺ିେ੏ଲ୍ େଖାଜିବା ପାଇ ଁଏବଂ ତା ପେର ଅନા େକେତକକୁ ବાବହାର କରିବୁ |’
ଜଟିଳ କାଯ৐ાଗଡ଼ିୁକ ଆପଣ০ୁ ଧନાବାଦ | Pru
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