
ಇಂൿ කโ ಏ౾ೕಕರಣ ಎಂಬ ຄಸ ಪคಕಲ౭ චಯඝ౬  ಕยಯยං౪ ೕๅ , ඛೕโ ಈಛಗศ เ෗ನ౬ ൤ಯ ಕಲ౭ චಯඝ౬  ඣೕലൽ౪ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ಅಥბದย౵  ಏ౾ೕಕರಣವඝ౬  เ෗ನ౬ ൤ಯ เสೕಮ ಪ౳ ౾౳ ෺ ಎಂൿ ಪคಗ൐ಸಬ๾ൿ เ෗ನ౬ ൤ಯ 
෍ಳವ൐ಡ෷ ಸ౭ ಶბಕ ಅಥ฿ โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ಉഴ๼ല෷ವ ಸಮ๲౲ ෵ಂದ ඩ౳ ฏಭ฿෵ൡ  ಉർಹರൕಡ ವಕ౳ ชಒ෷ 
ನಮಡ ಡ ಸಮකಜฆವ හౘඨ ಅඝ౬  ඛೕലದฉ , ಒಂൿ ງತದย౵  ๒ನ౲  ๒ನ౲  ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ, ඛೕโ fx y x y 
ಸ౭ ಶბದ ൽಕౙ ඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ಬಯ๭ದฉ ಅಥ฿ ౾౳ ෺ಯ โ౲ ತ౭ ನ౬ โ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ඛಮಡ ൟัൽං dx y y 
ಎಂ්ൿ ಎෆಎಋ౺  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං , ಇൿ ಸ౭ ಶბದ ൽ౾ౙ ನ ෰ಲ౲ ෥ಪನಃౙ  ಸ๻ಯ ෥ഴತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ലಎಋ౺  ඛಂದ ലಎಋ౺  ಸ౭ ಶბದ ಇั೦คඦ൤෻ ಇฆತ౨ ං ಈ ಉತ౭ ನ౬ โ ඛೕโ ಈಛಗศ ലಫฉඛ౹ ಯฯ 
ಕಲನ๎ಸ౨ იದย౵  ಆೕ๺ ბನย౵  ಆຉ ಅඝ౬  ඣೕലฆವ ಹಲ฿ฆ ಅඪ౵ ಄ಶඨ ಗಳඝ౬  ຄಂൽං, ಅದඝ౬  කඝ ಬಯ๯൤౨ ೕච  
ಉർಹค๯โൿ ๆಗವඝ౬  ಉഴ๼ല෷โൿ ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ಪ౳ ൟ ෇ค ನย౵  ಕಣದ ๬౩ ನವඝ౬  ඛೕโ ൟัൽದ౪ ฉ t 
ඦತರ ๬౩ ನದ ౽ಯბದ โ౲ ತ౭ ನ౬ โ ඛಮಡ ඛೕഴತ౨ ං  ಆ ಕಣದ ಸ౩ ಳโ ಅౘൽಂದ ๯ൡ౨ ವคದ เ෗ನ౬  ವ౽౳ ಂൟಗಳ ve x 
ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ຂಡ ಉഴ๼ല෷โൿ ಎಂ්ದฌಂൽಡ ಏ౾ೕಕರಣದ ද౳ ೕರൕ ඩ౳ ฏಭ฿෵ൡ , ಆದง කโ เ෗ನ౬  
ಕಲನ๎ಸ౨ იವඝ౬  ෮ದฤ ಅಧ౲ ಯನ ෥ഴ൤౨ ೕๅ ඦತರ කโ ಸಮಗ౳  ಕಲನ๎ಸ౨ იಃౙ  ຄೕಞ൤౨ ೕๅ ಆದฉ ಐൟ๻๭ಕ฿ಜ ಸಮಗ౳
ಕಲನ๎ಸ౨ იದ ಅ෗ไൽ౫  ಅಂದฉ ಅ෗ไൽ౫  ವ౽౳ ಂൟಗಳ ಪ౳ ඃಶ ಅಥ฿ ಃಲโ ರಚචಗಳඝ౬  ಉഴ๼ല෷โൿ ຂಡ 
ಎಂ්ದಃౙ  ಬಹಳ ๼ಂං෻ ඩ౳ ฏಭ฿ದ ലಫฉඛ౹ ಯฯ ಕಲನ๎ಸ౨ იದ ಇಬ౯ ฆ ಪ౳ ෨ಖ ಗ൐ತቿರඝ౬  කඝ ಈ ඛഔౣ ನย౵  
ಉว౵ ೕ಍ಸฤ ಬಯ๯൤౨ ೕච วಬකඨ ಮൡ౨  ඞ౲ ಟඨ ಅವฆ ಇಂൽನ ಕಲನ๎ಸ౨ იದ ಅ෗ไൽ౫ ಡ ඛಜ฿ಜ ಆഴಡ ඛೕലർ౪ ฉ 
ಇಂൽನ ಕಲನ๎ಸ౨ იದย౵  කโ ಬಳ๭ದ ๸಄ತಗำ วಬඛೕ๺ ಡ ກೋ౞  ಹൟ౨ ರದย౵ ๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ ಇಂൿ ಕยಯยฆโൿ ಅเූಜ౲ ಗಳ ಬಡ౛  เ๎ಲ฿ಜ ຂำโർದฉ කโ ಅเූಜ౲ ಗಳඝ౬  ಎರഴ 
เಧಗะಜ ವಜೕბಕคಸಬ๾ൿ ಒಂൿ ಅඛൽბಷౣ  ಅเූಜ౲ ಗำ ಮൡ౨  ಇඣ౬ ಂൿ ඛൽბಷౣ ฿ದ ಅเූಜ౲ ಗำ කඝ 
ಅඛൽბಷౣ  ಅเූಜ౲  ಮൡ౨  ඛൽბಷౣ  ಐನ ಗ൐ತದ ๰ൟ౳ ೕಕರಣಃౙ  ಪ౳ ๆ๏๯ವ ෮ದฤ කඝ ಪ౳ ๔౬ ಯඝ౬  ಄ಳฤ ntegral 
ಬಯ๯൤౨ ೕච ಏಃ ಈ เಷಯ ಏಃ ಆ ಪ౳ ๔౬ ಡ ಉತ౨ คಸฤ කඝ ಒಂංರഴ ಉർಹರൕಗಳඝ౬  ๻ಀ൤౨ ೕච ಃಲโ ඛಕಟ ಮಧ౲ ಂತರ 

ನย౵  ฿౲ ಌ౲ ඛಸมದ ನ ౽ಯბโ ඛฏತರ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ൤ฉದ ಮಧ౲ ಂತರ ನย౵  เ෗ನ౬ ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ab x ab 
ූเ๯൤౨ ೕච. ಅเූಜ౲  ಕಲನ๎ಸ౨ იದ ๸ದಭბದย౵  ಈ ಮಧ౲ ಂತರದ ಪ౳ ൟ ෈ಂൿเನย౵  ಅඝ౬  ಕฉಯมಞತ౨ ං, ඛೕโ ab 
ಒಂൿ ౽ಯბದ โ౲ ತ౭ ನ౬  ಏචಂൿ ಉഴ๼ല෵ค 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ౽ಯბವඝ౬  ಪ౳ ൤౲ ೕ౾๭ ಮൡ౨  ౾౳ ෺ಯ โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ಆದฉ ಇย౵  කඝ ಒಂൿ ๆึ  
ಪ౳ ๔౬ ಯඝ౬  ඛೕಡมಜං ද౳ ೖෳ ಅಂದฉ හౘඨ ನ โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ඛಮಡ ඛೕಡมಜං ಎಂದฉ කโ හౘඨ ಅඝ౬  f x fx 
ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ เ෗ನ౬ ൤ಯ ๸ದಭბದย౵  ඛೕโ ಅದඝ౬  ಸ౭ ಷౣ ฿ಜ ಅಥბ෥ലಆಂലൽ౪ ೕค , ಇದ౽ౙ ಜ කโ โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  
ಉഴ๼ലಯ෎౽ದ ౽ಯბವඝ౬  ನಮಡ ඛೕಡมಜං ಆದฉ ಇย౵  කโ ඛೕಡมಜං  හౘඨ ನ โ౲ ತ౭ ನ౬ ฿ಜං ಮൡ౨  
හౘඨ ಏචಂൿ කโ ൟัൿಆಳ౶ ෎౽ಜං, කඝ ඛಮಡ ಇඣ౬ ಂൿ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ಒഴ౥ ൤౨ ೕච ಎಂൿ ಮ൧౨ ෫౱  
ූเ๯൤౨ ೕච ಃಲโ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ඛฏತರ ౽ಯბ฿ಜං ಮൡ౨  කโ ಅඝ౬  ຂำ൤౨ ೕๅ , ಇൿ හౘඨ ನ fx l  ab fx 
ಛ౳ ෆ ಆಜฆತ౨ ං ಎಂൿ කโ ූเ๭ದฉ ಇൿ ඩ෵ಂഡ ಆಜං ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ ෈ಂൿ ಆಜฆತ౨ ං ಡx a x b 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  කඝ ಪ౳ ൟඛඌ๭ದฉ ಪ౳ ඃಶ ෴โൿ  ಇದඝ౬  ෩ಲಕ කโ ಈ ವಕ౳ ชಒ෵ಂದ a 
๯ൡ౨ ವฉൽฆವ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ඛಧბคಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  ನ ಅౘโ ಎರഴ ชಒಗูಂൽಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  x ah x a x

ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං b 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಎರഴ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ෩ಲේತ฿ಜ ౽ಯბದ โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ඛೕലದฉ  ඦತರ ౽ಯბವඝ౬  
ಉഴ๼ലಯฤ ಅಥ฿ ನ ಅౘൽಂದ ๯ൡ౨ ವฉൽฆವ ඛฏತರ ౾౳ ෺ಯ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ಮൡ౨  ಅౘಃౙ  x y 
ಸ෥කಂತರ฿ಜฆವ ಃಲโ ชಒಗำ ಈ ಎರഴ ಸಮ๲౲ ಗำ ಏ౾ೕಕರಣದ ವಗბಃౙ  ๳ฆತ౨ ๅ, ಸಮ๲౲ ෷ ಅඛൽბಷౣ  
ಅเූಜ౲ ಗಳ ವಗბಃౙ  ඛಕಟ฿ಜ ๸ීඌ๭ං ಅಥ฿ ಇൿ ಅඛൽბಷౣ  ಅเූಜ౲ ಗัಡ ౽ರಣ฿ಗಬ๾ൿ ಎಂൿ ඛೕโ 
ຂಳಬ๾ൿ ಮൡ౨  කඝ ඲ೕ๺ౣ  ෥ഴವ ಸಮ๲౲  ಎರഴ ඛൽბಷౣ  ಅเූಜ౲ ಗัಡ ౽ರಣ฿ಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಒഓౣ ಜ ಇൿ 
ಅเූಜ౲  ಕಲನ๎ಸ౨ ი ಎಂൿ ಕฉಯಲ౭ ഴವ ๰ತ౳ ವඝ౬  ඛೕโ ಅඛൽბಷౣ  ಅเූಜ౲  ಮൡ౨  ഷඹඛ ಎಂൿ 
෽ೕ೉๯ൟ౨ ರಬ๾ൿ  ಅเූಜ౲ ಗำ ಎರഴ เ෗ನ౬  ಘಟಕಗะಜๅ ಆದฉ ෩ಲේತ฿ಜ ಅโ ಪರಸ౭ ರ ๸ීಧ te 
ຄಂൽๅ ಆದฉ ಆฏಭದย౵  කโ ಅಥბ෥ലಆำ౶ ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ๭ർ౫ ಂತವඝ౬  ಅ෗ไൽ౫ ಪല๭ඈ൤ ಅโಗಳඝ౬  
ಪ౳ ൤౲ ೕಕ฿ಜ ಅಧ౲ ಯನ ෥ഴ൤౨ ೕๅ, ಅโಗำ ൡಂ෇ ඛಕಟ฿ಜ ಪರಸ౭ ರ ๸ීಧ ຄಂൽๅ ಎಂൿ ඛೕโ 
ಅಥბ෥ലಆำ౶ เค 
ಆದ౪ คಂದ ๸ಪಕბವඝ౬  ඣೕಡฤ කโ ಎರಡඡ ಸಮ๲౲ ෽ಂൽಡ ඩ౳ ฏ෗๯൤౨ ೕๅ. เ๭౨ ೕಣბದ ౽ಯბವඝ౬  
฿౲ ಌ౲ ඛ๯฿ಗ , ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ಮൡ౨  ಅൿ ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆವ 0 ಡ ಮಧ౲ ಂತರ 0 ಅඝ౬  ඛೕಡมಜං ಎಂൿ fx x 
ූเ๵ೕಣ, කඝ ಈ ౽ಯბವඝ౬  ಆ෺ౙ  ෥ലං౪ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ౽ಯბದ ಛ౳ ෆ ಅඝ౬  ೉ൟ౳ ๭ದฉ කโ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ๯ಲಭ฿ಜ ว౽ౙ ೈರ ෥ಡಬ๾ൿ ෴โඃ a 
ಧකತ౱ ಕ฿ಜರย ๸ಒ౲ ෷ ಇย౵  ಮൡ౨  ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ කโ ಊ๼ಸಬ๾ൿ x 
ಆದ౪ คಂದ ನ හౘඨ ಛ౳ ෆ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಈ คೕൟ ౽൒ತ౨ ං ಇൿ ಅಲ౭ เฃಮ฿ಜං ಈಗ කඝ ಇย౵  fx x a 
ൟัಯ෎౽ದൿ౪  ಅൿ ෥ಡಬ๾ൿ  කඝ ๆค෻ಬฯ ನ ౽ಯბ฿ಜ ನ ವಕ౳ ชಒ ಮൡ౨  ಅౘൽಂದ ๯ൡ౨ ವคದ x x 
ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ಪ౳ ൟඛඌ๯൤౨ ೕච, ಅಂದฉ ಮಧ౲ ಂತರದ ಪ౳ ൟ ෈ಂൿโ 0 คಂದ ಡ කඝ ಆ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಬದย๭ದฉ කඝ a 
ಪ౳ ඃಶದ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಪഷಯಬ๾ൿ ಅಂದฉ ಎಂ්ൿ ๒ನ౲  ಮൡ౨  ನഴๅ ಇฆವ ෴โඃ ๬෥ನ౲  x a 
෈ಂൿ฿ಜฆವ ౽ಯბವඝ౬  කඝ ൟัൿಆಳ౶ ฤ ಬಯ๯൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಆಜದ౪ ฉ කඝ ಆಡยಯ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡฤ ಬಯ๯൤౨ ೕච ಏಃಂದฉ ಆ෺ౙ ෥ലದ x 
ಸಮ๲౲ ෷ ಇย౵  ಮ෇౯ ದ ಪ౳ ඃಶದ ಮ෇౯ ದ ಪ౳ ඃಶโ ಸರಳ฿ಜං ಒಂൿ ൟ౳ ಆೕನโ කඝ ಅದඝ౬  ಸರಳ฿ಜ 
ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ ಆಡย෷ ෎ಸ౬  ಅಧბಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಇൿ ಉದ౪  ಇย౵  ಎತ౨ ರൽಂದ ಞ൐ಸಲ౭ ഴತ౨ ං ಏಃಂದฉ x 
౽ಯბโ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  y x 
ಆದ౪ คಂದ ಎತ౨ ರโ ෎ಸ౬ ಂ൤෻ ಇฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ನ ಅಧბದ๠ౣ   ಡ ಇൿ ೓ಕದ ಅಧბವඝ౬  ෥ഴತ౨ ං x x x 
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ಆದ౪ คಂದ ಪ౳ ඃಶದ ౽ಯბವඝ౬  ೓ಕದ ಅಧბൽಂದ ඛೕಡมಞತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಸಮಗ౳  0 ಡ ಡ ಒഖౣ  ಪ౳ ඃಶದ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ൟัಯฤ ಬಯ๭ದฉ ಅඝ౬  ಸರಳ฿ಜ ಇย౵  ๻ಕಬ๾ൿ AI x x
ಸಣ౧  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  කඝ ෥ഴ൤౨ ೕๅ ಒಂൿ ೓ಕದ ಅಧბದ๠ౣ  ಅದඝ౬  ಪഷ෵ค ๒ನ౲ โ ๒ನ౲ ฿ಜං a 
ಎಂ්ದඝ౬  ಗಮඛ๭ ಮൡ౨  ಅದರ ನഴเನ ෴โඃ ෈ಂൿเಡ කඝ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ಪഷಯฤ ಈ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಬಳಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಈ ๸ದಭბದย౵  ಪ౳ ඃಶದ ౽ಯბ౽ౙ ಜ ๬෥ನ౲  ๰ತ౳ ವඝ౬  ಪഷൿಆಂലං౪ ೕච ಏಃಂದฉ ౽ಯბโ 
ಸರಳ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ  කඝ ನನ౬  ಸರಳ฿ದ ೧෽ೕ ಉಪಕರಣವඝ౬  ಬಳಸಬ๾ൿ  ෫ഔ౳ ෷ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ 
ൟ౳ ಆೕನದ ಪ౳ ඃಶ฿ಜං ಆದฉ ಒ෫౱  ಈ ౽ಯბโ ๬෥ನ౲  ౽ಯბ ಅಥ฿ ๸౾ೕಣბ฿ದ ౽ಯბ฿ದฉ ಅൿ 
ಪ౳ ඃಶಗಳඝ౬  ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ഴโൿ ಸ౷ ಲ౭  ಕಷౣ ฿ಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಪ౳ ඃಶ ౽ಯბವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಅൿ ඛಮಡ ನ ಅౘದ ෬ยฆವ ವಕ౳ ชಒಯ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං x 
ಈಗ කโ ಇย౵ ಂದ ෴ವ ෥๼ൟಯඝ౬  ຄರ൤ಡಯಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಪ౳ ඃಶದ ౽ಯბವඝ౬  ಹൟ౨ ರൽಂದ ඣೕഺೕಣ ಮൡ౨   ๼ಂൽನ ಉർಹರൕಯย౵  ಆಡย෵ಂದ ඛಂದ dx 

ಚದರൽಂದ ಎರഴ ಎಂൿ කโ ಪഷൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ. ಎರഴ ා ഖ ಆಜฆโൿ ಆದฉ ಅಂದฉ ඛಂದ dx x x x x d dx 
เ๭౨ ೕಣბ ౾౳ ෺ಯ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ಗಮකಹბ ๸ಗൟ෺ಂದฉ කโ ಪ౳ ඃಶ ౽ಯბದ โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ කโ ౽ಯბವඝ౬  ෩ಲ 
౽ಯბವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ  ಸ౷ ൫ ಈಗ ඛೕโ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ඣೕലದฉ කโ ෮ದฤ ඲ೕ๺ౣ  ෥ലದ ಒಂൿ ಎෆ ද౳ ೖෳ 
ಅඝ౬  ಎෆಎಋ౺  ಅඝ౬  ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ ಎಂൿ ຂำತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ನಮಡ ಎෆ ද౳ ೖෳ ඛೕലದฉ ಈ ಎಋ౺  ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಎෆಎಋ౺  ಅඝ౬  ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಆ ๸ದಭბದย౵  ಆಡยಯඝ౬  ๸ීඌಸಬ๾ൿ  ಅඝ౬  ಚย๯ವ ෮ದฤ කඝ ಈ ಉർಹರൕ෵ಂದ fx ah 
ಅඝ౬  ಒಂൿ ౽ಯბದ ಸ๻ಯൽಂದ ಎಂ්ൿ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂ්ದಃౙ  කඝ ಒಂൿ ಪ౳ ෬ಯವඝ౬  y x 
ಪคಚ෵๯൤౨ ೕච, ಇൿ ಕಲನ๎ಸ౨ იದ ෮ದಲ ෩ಲේತ ಪ౳ ෬ಯ ಎಂൿ ಕฉಯಲ౭ ഴವ ಒಂൿ ಪ౳ ෬ಯವඝ౬   
ಪคಚ෵๵ೕಣ , ෨೉౞ ದ ಮಧ౲ ಂತರ ಮൡ౨  ನย౵  ඛฏತರ ౾౳ ෺ ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ. ඦತರ ಏค෴ ab ax fxba 
හౘඨ ನ โ౲ ತ౭ ನ౬ โ ඛಮಡ ౽ಯბವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಪ౳ ಕರಣಃౙ  කโ ಗಮඛ๭ದ ๸ීಧโ ౽ಯბಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂ්ൿ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಎม౵  ౽ಯბಗัಡ y x 
ඛಜ฿ಜං ಮൡ౨  ಈ ಫย൞ಂಶವඝ౬  ಕಲನ๎ಸ౨ იದ ෮ದಲ ෩ಲේತ ಪ౳ ෬ಯ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං ඦತರ කโ 
ඣೕഺೕಣ ಃಲโ ౽ಯბಗಳ โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ๯ಲಭ฿ಜ ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ ಎಂൿ ലಫฉඛ౹ ಯฯ ಕಲನ๎ಸ౨ იൽಂದ ನಮಡ
ൟัൽฆโದคಂದ ಆಂഔ ലซๆഔํ ಕಲ౭ චಯඝ౬  කโ ಉഴ๼ലಯಬ๾ඃ ಅಥ฿ ಅದඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ನಮಡ 
ಸ๻ಯ ෥ಡಬ๾ඃ ಎಂൿ ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ ലಫฉඛ౹ ಯฯ ಕಲನ๎ಸ౨ იದ ಕಲ౭ ච ಮൡ౨  ൟำವัಃಯඝ౬  ಬಳ๯൤౨ ೕๅ.  
ಅเූಜ౲ ಗำ 
ಆದ౪ คಂದ ๴ඨ ಉർಹರൕಯඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ั , ๴ඨ ನ ා ಆ๴ඨ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං ಇൿ ඛಂದ x x d dx x x n 
เൿ౲ ൬ ಡ ಏคಸมಜං ಎಂ්ದಃౙ  ಇඣ౬ ಂൿ ಉർಹರൕಯඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ั   ಇൿ ಪವฑ ಡ ಏคං ಎಂൿ ನಮಡ nx e 
ൟัൽං ഓ౲ ඨ ನ โ౲ ತ౭ ನ౬ ใ ൟัൽං ಇൿ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ๲ಃಂി ಆಜං nx x x x 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಈ ವ౲ ൞౲ ಸವඝ౬  ಎಚ౞ คಃ෵ಂದ ඣೕലದฉ ಅವฆ ಏඝ ຂำ൞౨ ฉಂದฉ ๴ඨ ನ โ౲ ತ౭ ನ౬ โ ಆ๴ඨ x x 
ಉತ౭ ನ౬ ฿ಜං ඛಂದ ಪವฑ ಅඝ౬  ನ โ౲ ತ౭ ನ౬  ಪವฑ ಡ ກ೉౞ ಸมಜං ๲ಃಂി ๲ౙ ౷ ೕฑ ౽ಯბಗำ ๴ඨ n nx tan x nx x 

ಅඝ౬  ಕฉಯมಞತ౨ ං ಅಥ฿ ಆ๴ඨ ನ เฌೕඌ ಉತ౭ ನ౬  ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಅඃ คೕൟ ඛಂದ ಡ x x n nx 
ಏค๭ದ ౽ಯბವඝ౬  ಕฉಯมಞತ౨ ං  ಯ ಆಂഔ โ౲ ತ౭ ನ౬ ฿ಜ ಮൡ౨  හౘඨ ಅඝ౬  ๲ಃಂി ๲ౙ ౷ ೕฑ ನ e nx tan x x nt 
โ౲ ತ౭ ನ౬  ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ කโ ๴ඨ ಅඝ౬  ಯ เฌೕඌ ಉತ౭ ನ౬  ಎಂൿ ฿౲ ಌ౲ ඛ๯൤౨ ೕๅ  ಮൡ౨  ๲ಃಂി ๲ౙ ౷ ೕฑ ನ x cos xe tan x nt 
โ౲ ತ౭ ನ౬ ฿ಜං x 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಆฏಭದย౵  ຂัඈ൤ ಏ౾ೕಕರಣ ಅಥ฿ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ಒಂൿ ಅಥბದย౵  ವ౲ ൞౲ ಸದ เสೕಮ ಪ౳ ౾౳ ෺ 
ಎಂൿ ಪคಗ൐ಸಬ๾ൿ ಅൿ ಇย౵ ಂದ ತೕಚค๯ತ౨ ං ಅൿ ๴ඨ ನ ವ౲ ൞౲ ಸ฿ಜං  ಆ๴ඨ ಮൡ౨  ಅඃ คೕൟ෴ಜ xi s x 
๴ඨ ౘ෦๭ ๴ඨ ಛಜ เฌೕඌ ಉತ౭ ನ౬ โ ಆ๴ඨ ನ เฌೕඌ ಉತ౭ ನ౬ ฿ಜං ಆದฉ ನಮಡ ൟัൽฆ๋൤ කโ x x x d 
ඛಂದ ೯൤ಡ ಒಂದඝ౬  ಉഴಆಂಡฉ කโ ಪഷ෷โൿ ๭ඨ ಪ౵ ๺ ല ๭౩ ฃಂಕದ dx of sine x d by dx of  x 
ലಎಋ౺  ඛಂದ ಮൡ౨  ๭౩ ฃಂಕದ ඛฏತರ ವ౲ ൞౲ ಸโ ෴฿ಗล ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ๭ඨ ನ ലಎಋ౺  ඛಂದ ല ಎಂൿ ຄರຄ෨౱ ತ౨ ං ಆದฉ ಅൿ ಏඞ ಅಲ౵  ಆದฉ ಆ๴ඨ x x 
ಆದ౪ คಂದ ๴ඨ ಪ౵ ๺ ಒඨ ಅඝ౬  ಸಹ เฌೕඌ ಉತ౭ ನ౬ ฿ಜ ຄಂൽං cos x x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෮ದฤ ඣೕലದ ๴ඨ ಆ๴ඨ ನ เฌೕඌ ಉತ౭ ನ౬ ฿ಜං ಎಂൿ ಈಗ කโ ඣೕലං౪ ೕๅ ๭ඨ x x x 
ಪ౵ ๺ ಒඨ ಸಹ ಆ๴ඨ ನ เฌೕඌ ಉತ౭ ನ౬ ฿ಜං ಮൡ౨  ಇൿ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಎม౵  ๭౩ ರ ౙಁ  ඛಜ฿ಜං ಏಃಂದฉ කโ x 
๭౩ ರದ โ౲ ತ౭ ನ౬ โ ๵ච౬ ෴ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ൟั෵ค ಅൿ ඛಂದ ಎಂ්ൿ ಡ d dx of sin x + c cos x 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ๴ඨ ಎಂ්ൿ ನ เฌೕඌ โ౲ ತ౭ ನ౬ ฿ಜං, ಅย౵  ಃಲโ ๭౩ ರ฿ಜದ౪ ฉ කโ ಅದඝ౬  x plus c cos x c 
ಅඛ฀ൟ౳ ತ ๭౩ ฃಂಕವඝ౬  ජಜ ๸ಒ౲  ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕๅ  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಗಮඛ๭ൿ౪  ಒಂൿ හౘඨ ඛೕಡมಜං  කโ ಆಂഔ-ഷคๆഔํ ನ ෩ಲವඝ౬  ಬಳ๭ದฉ ๭ ๭౩ ರವඝ౬  i 
ಆค๯ವ ෩ಲಕ ಅඦತ฿ಜ ಅඡಕ เฌೕඌ ಉತ౭ ನ౬ ಗัರಬ๾ൿ, ಇൿ ๬෥ನ౲  හౘඨ ಎෆ ಎಋ౺  ಡ ඛಜ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ౽౲ ඪಟฯ ಎෆ ಎಋ౺  ನ ലಎಋ౺  ๬౱ ฯ ಎෆ ಎಋ౺  ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ലಎಋ౺  ലಎಋ౺  ಎෆ ಎಋ౺   ೯൤ಡ ಸಹ ಸಣ౧c 

ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං fx 
ಆದ౪ คಂದ ๬෥ನ౲ ฿ಜ ಸಣ౧  ನ ಆಂഔ ഷซๆഔํ ಆಜದ౪ ฉ ಸಹ ಸಣ౧  ನ เฌೕඌ ಉತ౭ ನ౬ ฿ಜං fx fx fx plus c fx 
฿ಸ౨ ವ฿ಜ ೯൤ಡ ಅಂದฉ ๭౩ ರ฿ಜฆತ౨ ං ಇൿ ಎม౵  เฌೕඌಗಳ ಞಂಪඝ౬  ಪ౳ ൟඛඌ๯ತ౨ ං ಪค൏ಮಗಳ fx c c 
โ౲ ತ౭ ನ౬  ಅಥ฿ ಇದඝ౬  ಒಂൿ ඩ౲ ฃ෦ೕಟฑ ವಕ౳ ชಒಗಳ ಀഖಂಬ ಎಂ඀ ಕฉಯಬ๾ൿ ಇย౵  ಪഷಯมದ ನ c 
෰ಲ౲ โ ๬෥ನ౲ ฿ಜ ಬಹಳ ෨ಖ౲ ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  කโ ඛವბ๼๯ൟ౨ ฆವ ඛൽბಷౣ  ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ಅವอ෈๭ං 
ಅದඝ౬  කโ ෨ಂൽನ ಃಲโ ງತಗಳย౵  ඣೕಡಬ๾ൿ කโ ಈಗ ಔಪೈคಕ฿ಜ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛ๯൤౨ ೕๅ 
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฿ಸ౨ ವ฿ಜ කโ ಅเූಜ౲  ಅಥ฿ ಆಂഔ-ഷคๆഔํ ಎಂൿ ಕฉ෷฿ಗ ෴โඃ ವ౲ ൞౲ ಸเಲ౵  ಅโ ಒಂඃ ah 
ಆಜฆತ౨ ๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ಬฉ෷฿ಗ ಒಂൿ ಪคಕಲ౭ චಯඝ౬  ಬಳ๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ೯൤ಡ ಅඝ౬  ๲ഡ ಆಜ ฿౲ ಌ౲ ඛ๭ං౪ ೕๅ ๬౱ ฯ ಎෆಎಋ౺  හౘඨ ನ ಎม౵  ಆಂഔ ലซๆഔํ ಗಳඝ౬  fx c 
කโ ಈ คೕൟ ಪ౳ ൟඛඌ๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಎม౵  ಆಂഔ ഷคๆഔํ ಗಳ ๲ഡ ಅಥ฿ ๬౱ ฯ ಎෆ ಎಋ౺  හౘඨ ಡ มಂ಩ ೉ກ౬ ಗะಜ ಪ౳ ൟඛඌಸมಞತ౨ ං, s 
ಇದඝ౬  කโ ಅเූಜ౲  ೉ກ౬  ಎಂൿ ಕฉ෷ವ ಈ ಪದದ ಎෆ ಎಋ౺  ಇದඝ౬  ಇಂഔಛ౳ ౲ ಂി ಈ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං , x 
ಇದಃౙ  ๸ීඌ๭ඈ൤ හౘඨ ๆค෻ಬฯ ಅඝ౬  ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡมಞತ౨ ං , ಇದඝ౬  ಇಂഔಡ౳ ೕಷඨ ๆค෻ಬฯ 
ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං ౽౲ ඪಟฯ ಎෆಎಋ౺  ಅඝ౬  ಇಂഔಗ౳ ฯ ಅಥ฿ ಆಂഔ ലซๆഔํ ๭ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං fx 
ಅඛ฀ൟ౳ ತ ๭౩ ರ൤ ಮൡ౨  ಈ ๸තಣბ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯඝ౬  ಅเූಜ౲  ಅ෗ವ౲ ౾౨  ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං ಮൡ౨  කโ ಕฉ෷൤౨ ೕๅ
 ಇൿ ಅඛൽბಷౣ  ಅเූಜ౲ ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಇย౵  ಉว౵ ೕ಍๭ฆ๋൤ ಇย౵  ಪ౳ ෨ಖ฿ದ ഔೕಃ ಇಂഔಡ౳ ೕಷඨ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಇൿ ನಕย ๆค෻ಬฯ ಆಜං x 
ಅಂದฉ ಈ ಅඝ౬  ෎ฉ ෴โඃ ๆคಯಬฯ ඣಂൽಡ ಬದม෵ಸಬ๾ൿ , ಉർಹರൕಡ ಯ ಏ౾ೕಕರಣโ x ftdt fxdx 
ನ ಏ౾ೕಕರಣඈ൤෻ ಇฆತ౨ ං ಇದರಥბ ඛೕโ ಅඝ౬  ಏ౾ೕಕರಣದ ๆค෻ಬฯ ಅಥ฿ ಅඝ౬  ಏ౾ೕಕರಣದ t x 
ๆค෻ಬฯ ಎಂൿ ಬฉ෷ൟ౨ ೕฃ ಎಂ්ൿ ಅಪ౳ ๯౨ ತ฿ಞತ౨ ං ಇย౵  ෨ಖ౲ ฿ൿංಂದฉ ඛೕโ ෴ವ ౽ಯბವඝ౬  
෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ഴൟ౨ ൽ౪ ೕค, 
ಆದ౪ คಂದ කโ ඛಮಡ ൧ೕค๭ದ ๼ಂൽನ ಉർಹರൕಗಳඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ ಸಮಗ౳  ඩ౳ ൟඛಧ౲ ದ เಷಯದย౵  කโ cos xdx
ನ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ಬฉಯಬ๾ൿ ๴ඨ ಮൡ౨  ಎರಡඡ ಉർಹರൕಯ ಅเූಜ౲  ಅඌ౽ರಃౙ  ಏคൡ ඛಮಡ x c e  nxdxi 

ซ๺ ඛಂದ ಪವฑ ಡ ಅඝ౬  ෬ว ಡ ກ೉౞ ಸมಜං ಎಂൿ ൧ೕค๭ං ಮൡ౨  e nx n nx 
ಆದ౪ คಂದ ಪವฑ ಡ ಏคಸมಞತ౨ ං ಮൡ౨  e nx 
ಆದ౪ คಂದ ಯ ಏ౾ೕಕರಣโ ඛಂದ ಪವฑ ಡ ಏฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඛಂದ ಪವฑ ಡ ಏฆತ౨ ං ಮൡ౨  ๲ಃಂി ๲ౙ ౷ ೕฑ e n nx n nx xdx
ನ ๭౩ ರ ෩ರඡ ಉർಹರൕ ಏ౾ೕಕರಣ  ഓ౲ ඨ ನ ವ౲ ൞౲ ಸโ ඛಮಡ ๲ಋ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಅඝ౬  ඛೕലฆโದคಂದ ๲ಋ ๲ౙ ౷ ೕฑ x x x 
ನ ಏ౾ೕಕರಣโ ඛಮಡ ഓ౲ ඨ ಅඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ౘ෦๭ ഓ౲ ඨ ೯൤ಡ ๭౩ ರ ಮൡ౨  කಲౙ ඡ ಉർಹರൕಯඝ౬  කโ x x 
ඣೕലං౪ ೕๅ ನ ಏ౾ೕಕರಣโ  ಪ౵ ๺ ๭ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಏค෴ හౘඨ ඦ൤ ඣೕലං ಮൡ౨  ಈ ಏค෴ xdx 2 x 
හౘඨ ನ โ౲ ತ౭ ನ౬ โ ಈ ౽ಯბವඝ౬  ຄರൡಪല๭ ෎ชඞ ಅಲ౵  ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಈ ౽ಯბโ x 
ಆದ౪ คಂದ ౽ಯბಃౙ  เฌೕඌ ಉತ౭ ನ౬ ฿ಞತ౨ ං ಇโಗಳ ಉർಹರൕಗำ ಅඛൽბಷౣ  ಅเූಜ౲ ಗಳ ಃಲโ ಉർಹರൕಗะಜๅ, 
ಏಃಂದฉ ಯ ಏ౾ೕಕರಣโ ೯൤ಡ ๭౩ ರ฿ಜฆತ౨ ං cos tdt sin t 
ಆದ౪ คಂದ ಏ౾ೕಕರಣದ ๆค෻ಬฯ ಬದยಡ ಆಜದ౪ ฉ ಅൿ ඛಮಡ ຄಸ ๆคಯಬฯ ඣಂൽಡ ಅඃ ౽ಯბವඝ౬  x t 
ඛೕഴತ౨ ං ಈಗ කโ ಄ವಲ ತඩಸൕಯ ෩ಲಕ ಆಂഔ-ഷคๆഔํ ಅඝ౬  ಉഴ๼ല෷ವ ಉർಹರൕಯඝ౬  ඣೕഺೕಣ, 
කโ ಅದඝ౬  ಅเූಜ౲  ಎಂൿ ಕฉಯಬ๾ൿ, 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಆ෺ౙ  ෥ಡยฆವ ෮ದಲ ಉർಹರൕ ๴ඨ ഖಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಈಗ ಇದඝ౬  ඣೕല කโ fx x 
เฌೕඌ ಉತ౭ ನ౬ ಗึಂൿ ൟัൽฆ൤౨ ೕๅ ಅโ เ෗ನ౬ ൤ಯ เสೕಮ ಪ౳ ౾౳ ෺ಯ ෩ಲಕ ಬฆತ౨ ๅ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಆຉ කඝ ๴ඨ හౘඨ ಅඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ದ౪ ฉ කඝ ಆ๴ඨ හౘඨ ಅඝ౬  เ෗ನ౬ ತั๭ರ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಆ๴ඨ හౘඨ ಅඝ౬  ಪ౳ ൤౲ ೕ౾๭ದฉ ಏකಞತ౨ ං ಎಂൿ ඣೕഺೕಣ කඝ ๴ඨ හౘඨ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕච
ಆದฉ ಅൿ ಇං ಎಂൿ චನඪല  ಎರഴ ಎಂಬ ಪದವඝ౬  ಸಹ ಮൡ౨  x 
ಆದ౪ คಂದ ಆ๴ඨ ಅඝ౬  ಪ౳ ൤౲ ೕ౾๯ವ ಬದฤ ಆ๴ඨ ಎರഴ ಅඝ౬  ಪ౳ ൤౲ ೕ౾ಸ෎ಀ xi x 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಆ๴ඨ ಎರഴ ಅඝ౬  ಪ౳ ൤౲ ೕ౾๭ದฉ කඝ ಎರഴ ෇ค ๴ඨ ഖ ಪഷ෷൤౨ ೕච ಋ൏ತ౱ ಕ xi x 
೉ກ౬ ෽ಂൽಡ කඝ ಇย౵  ಏඝ ෥ഴ൤౨ ೕච ಎಂದฉ කඝ ಇย౵  ಋ൏ತ౱ ಕ ೉ກ౬ ಯඝ౬  ๻ಀ൤౨ ೕච ಇย౵  ಒಬ౯ ฆ a by two 
ಏඝ ෥ಡಬ๾ൿ ಎಂದฉ ಒಬ౯ ฆ ನ โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ಎರഴ ๴ඨ ಎರഴ ನ ෭ನ๺ ಎಂൿ cos two x x 
ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ ಮൡ౨   ඦತರ ว౽ౙ ೈರโ ඛಂದ ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ಎರഴ ಎರഴ ಡ d dx cos x x 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಪ౳ ൟ ಉತ౭ ನ౬ ฿ಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๸ದಭბದย౵  เฌೕඌ ಉತ౭ ನ౬ โ ෭ನ๺ ಅಧბ ಎರഴ ೯൤ಡ ๭౩ ರ฿ಜฆತ౨ ං cos x 
ಆದ౪ คಂದ ಄ವಲ ಗಮඛ๭  හౘඨ ಮൡ౨  ലಫฉඛ౹ ෻ಷඨ ಅಥ฿ โ౲ ತ౭ ನ౬ අಂൽಡ ಅದඝ౬  ๸ීඌ๭ ನ   โ ಅ   ◌ಿූ ಜ౲  
ಅಥ฿ เฌೕඌ ಉತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ ಇ   ◌್ඣಂൿ ಉർಹರൕಯඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ั  ಎ   ◌್ಎಋ౺  ಈ๺ ಟ   ಪವฑ
ഖ ಪವฑ ഖ ನ   โ ಘ   ൟೕಯ ౾౳ ෺ಯ เ෗ನ౬ ൤෷ ಮ൧౨ ಂൿ ಘ   ൟೕಯ ౽ಯბ฿ಜං ಎಂൿ ನಮಡ ತ   ัൽං.  ಇൿ x 
කฤౙ  ನ ಪൟೕಯ฿ಜං x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಆ කฤ౬ ౬  ෵ಂದ ෵ಂದ ಪವฑ ಡ කฤౙ  කฤౙ  ಡ ಸ෥ನ฿ಜ ಅඌ౽ರಃౙ  කฤౙ  ಡ d dx e x x e x 
ກ೉౞ ๯โದඝ౬  ඣೕലಆಳ౶ ෎ಀ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ เฌೕඌ ಉತ౭ ನ౬ โ ಆಜರಬ๾ൿ  ಎಂൿ ಪವฑ කฤౙ  කฤౙ  ೯൤ಡ ๭౩ ರ ಮ൧౨ ಂൿ wri tten e x x 
ಉർಹರൕಯඝ౬  ಆ෺ౙ  ෥ಡಬ๾ൿ ಇൿ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ๴ඨ ಎರഴ ෭ನ๺ 4 ಪವฑ 3 ಡ fx x e x 
ಏคಸมಜං ಈಗ ಈ ಉർಹರൕಯඝ౬  ඣೕല ಇൿ ಮൡ౨  ಪൟೕಯಃౙ  ಸ๼ ෥ലದ ಎರഴ ౽ಯბಗಳඝ౬  ຄಂൽං  x 
හౘඨ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵  ෥ഴโඃචಂದฉ , เತರൕಯ ಬಡ౛  ನಮಡ ൟัൽฆ๋൤ เ෗ನ౬  ౾౳ ෺෷ ಎರഴ ౽ಯბಗಳ ช಍ೕಯ
๸෽ೕಜචಯ ෬ว ౽ಯბඛವბ๼๯ತ౨ ං ಮൡ౨  ๼ಂൽನ ಎರഴ ಉർಹರൕಗูಂൽಡ කโ ෩ಲಕ ಎಂൿ d dx 
ಬฉಯಬ๾ൿ ಏಃಂದฉ ๴ඨ හౘඨ ౽൐๭ಆำ౶ โದคಂದ ಇൿ ಇರ෎ಀ  ಒಂದคಂದ ಎರಡคಂದ 2 ಈ ූಗโ ನಮಡ x 
ಈಛಗศ ൟัൽං ಮൡ౨  ෭ನ๺ 4 ಅඝ౬  3 ಡ ກ೉౞ ಸมಜං 3 ಡ කโ 4 ಡ ຂಡ ಉත౲ ഡ ෥ഴ൤౨ ೕๅ ಎಂൿ e x x x 
ನಮಡ ಈಛಗศ ൟัൽං 
ಆದ౪ คಂದ ಇඃ ෥ದคಯย౵  කโ ຄೕಗಬ๾ൿ ಇದඝ౬  ಇ ກ೉౞ ಸมಞತ౨ ං  ෩ฆ ෩ฆ ಶ౾౨ ಯඝ౬  ಪഷಯฤ x x 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ౽ಯბವඝ౬  ඣೕഴ฿ಗ කโ ඛಜ฿ದ ಆಂഔ-ഷคๆഔํ ಏචಂൿ ว౽ౙ ೈರ ෥ಡಬ๾ൿ ಅದರ ෭ನ๺ 
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ಅಧბ ౽๺ 2 ෭ನ๺ 4 คಂದ 3 ಇ ಪವฑ ෩ฆ ಮൡ౨  ಪ౵ ๺ ๭౩ ರ฿ಜฆತ౨ ං x x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ว౽ౙ ೈರ ෥ഴ൤౨ ೕๅ ಒಂൿ ๆึ ඛೕലದฉ ಎಂൿ  ಸರಳ฿ದ ౽ಯბโ  ಃಲโ ๸౾ೕಣბ฿ದ ౽ಯბಗಳ 
๸ದಭბದย౵  ಏකಞತ౨ ං ಎಂ්ದඝ౬  කโ ಆಂഔ-โ౲ ತ౭ ನ౬  ಅಥ฿ ಆ ౽ಯბದ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ಬฉಯಬ๾ൿ, 
ಆದ౪ คಂದ ಉർಹರൕಗัಡ ຄೕಞವ ෮ದฤ කโ ಈ ಇඣ౬ ಂൿ ഔಪ౭ ൐ಯඝ౬  ඣೕഺೕಣ, ಅൿ ಎರഴ ౽ಯბಗಳ 
โ౲ ತ౭ ನ౬ ฿ಜದ౪ ฉ ಅൿ ຂำತ౨ ං. ಅඃ ಃಲโ ಮಧ౲ ಂತರಃౙ  ๳คൿ౪  ඦತರ ෭ನ๺ ๭౩ ರ฿ಜฆತ౨ ං ಅಂದฉ x i fx gx fx 
ಮൡ౨  ಇๅರവ ಒಂඃ ಀഖಂಬದ ವ౽౳ ಂൟಗัಡ ๳คๅ gx 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ౽ಯბ฿ಜං ಎಂൿ ಊ๼ಸฤ ඬฃๅಯඝ౬  ඣೕഴโൿ ๯ಲಭ , ಇದඝ౬  ವ౲ ൞౲ ಸ฿ಜ hx 
ಪ౳ ൟඛඌಸಬ๾ൿ ෭ನ๺ โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ั  ಇದคಂದ ද౳ ೖෳ ಎෆ ಅเූಜ౲  ෭ನ๺ ද౳ ೖෳ fx gx h x x g x 
ಇൿ ಎม౵  ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ ಎෆ ಅเූಜ౲  ಮൡ౨  ද౳ ೖෳ ಇๅಲ౵ ใ ಒಂඃ ಮൡ౨  x g x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ๒ನ౲  ಅเූಜ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං ಎม౵  ಡ ๵ච౬ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಆ h x x hx 
๭౩ ರ฿ಜರ෎ಀ ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ ๭౩ ರ൤ಯඝ౬  ๬౩ ඪಸมಜං ಎಂದฉ ಎರഴ ౽ಯბಗำ ಒಂඃ ಀഖಂಬಃౙ  ๳คದ ವಕ౳ ชಒಗಳ ൮  fx gx 
฿ಸ౨ ವ฿ಜ කඝ ඛಮಡ ಇඣ౬ ಂൿ ಉർಹರൕಯ ಸ๻ಯൽಂದ ൧ೕค๯൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ನ ෩ಲಕ ಅඝ౬  ಪคಗ൐๭ , ಅൿ ನಮಡ ൟัൽฆವ ಒಂൿ ෭ನ๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ನ ವಗბ෩ಲ x d d x 
ಮൡ౨  ඛಂದ ౽๺ เสೕಮ ಇൿ ಒಂದರ ವಗბ෩ಲൽಂದ ෭ನ๺ ಆಜං ෭ನ๺ ಚದರ d dx x x 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಎರഴ ലಫฉඛ౹ ಯฯ ಕಲನ๎ಸ౨ იൽಂದ ൟัൽฆವ ಫย൞ಂಶಗะಜๅ, කโ ಅโಗಳඝ౬  ා ಆෆ ๭ඨ d dx 
ಇನ౷ ๺ბ ා ಆෆ ෭ನ๺ ౽๺ ಇನ౷ ๺ბ ಎಂൿ ಬฉ෷ವ ෩ಲಕ ಬಳ๯൤౨ ೕๅ xd dx x 
ಆದ౪ คಂದ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ಮൡ౨  ෭ನ๺ ౽๺ ಇನ౷ ๺ბ ನ โ౲ ತ౭ ನ౬ โ ಒಂඃ ಆಜฆโದඝ౬  කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  x x 
ಆದ౪ คಂದ ๼ಂൽನ ഔಪ౭ ൐෵ಂದ ವ౲ ൞౲ ಸವඝ౬  ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ෭ನ๺ ಆෆ ෭ನ๺ ౽๺ ಇನ౷ ๺ბ ಎಂൿ x x 
ಬฉಯಬ๾ൿ ಮൡ౨  ౽๺ เสೕಮ ๭౩ ರ฿ಜฆತ౨ ං ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಈ ๭౩ ฃಂಕವඝ౬  ಈ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯย౵  ಒಂದಃౙ  ಅඝ౬  xa x 
๻ಀವ ෩ಲಕ ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ๼ೕಡ ෥ಡಬ๾ൿ  ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ಒಂൿ න ಅಧბ ౽๺ เสೕಮ ಒಂൿ ๵ච౬  ಎಂൿ ൟั෵ค ಅൿ න 
ಅಧბವඝ౬  ๭౩ ರತั๯ತ౨ ං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๭౩ ರ൤෷ න ಅಧბ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ಪ౵ ๺ ౽๺ เสೕಮ න ಅಧბಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಇൿ ಪ౳ ๭ದ౫  x x 
ಞฆൡ ಅಥ฿ ඛೕโ ಈಛಗศ ൟัൽฆವ เสೕಮ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟೕಯ ౽ಯბಗำ ಆຉ ಃ౵ ೖෳ เสೕಮ ಮൡ౨  f  x 
෭ನ๺ ಆ๴ඨ เสೕಮ ಎರവ ೉ກ౬ ಗำ ಒಂඃ ಀഖಂಬಃౙ  ๳คದ ವಕ౳ ชಒಯ ಀഖಂಬಃౙ  ๳คං ಎಂൿ ಒಬ౯ ฆ x 
ඣೕಡಬ๾ൿ ಅದඝ౬  ಇย౵  ಸರಳ ಛ౳ ෆ ಅඝ౬  งඪ๯ವ ෩ಲಕ කඝ ෥ഴ൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ කโ ഺ෬ඨ ಎಂൿ ൟั෷൤౨ ೕๅ  ಈ ವ౽౳ ಂൟಗำ ඪಎ๺ ಐ เสೕಮ ಮൡ౨  ಆ๴ඨ เสೕಮ ෭ನ๺ x x 
ಒಂದคಂದ ಒಂದคಂದ ಒಂದคಂದ ಒಂದคಂದ ඩ౵ ഡ ๭ඨ เสೕಮ ಇൿ ฿౲ ඪ౨ ಯඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ತ౨ ං ಈ ෰ಲ౲ โ x 
෭ನ๺ ಎಂൿ ຂูೕಣ කඝ ಈ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಅಧბ ಎಂൿ ຂูೕಣ කโ ಈ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಅಧბ ಈ ෰ಲ౲ ವඝ౬  pi 
කโ ෈ න ಎಂൿ ຂูೕಣ ಮൡ౨  ಅඃ คೕൟ ಈ ෰ಲ౲ ವඝ౬  කโ ෈ ෭ನ๺ න ಎಂൿ ຂูೕಣ , 
ಆದ౪ คಂದ ๴ඨ හౘඨ ನ ๸ದಭბದย౵  ಅൿ ಇย౵ ಂದ ಎส౵ ೕ ຄೕಞತ౨ ං, ಅൿ ෭ನ๺ න ಅಧბൽಂದ ඩ౳ ฏಭ฿ಗ෎ಀ 
ಮൡ౨  ౽๺ เสೕಮ ಪ౳ ಕರಣಃౙ  න ಅಧბದವฉಡ ຄೕಗ෎ಀ ಮൡ౨  ෭ನ๺ ಒಂದರ ๔౳ ೕ൐ಡ ඛಮಡ ൟัൽං ಒಂൿ ಅൿ x 
෭ನ๺ ඛಂದ ඩ౳ ฏಭ฿ಗ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ නඛಂದ ඩ౳ ฏಭ฿ಗ෎ಀ ಮൡ౨  ඦತರ ಈ คೕൟ ຄೕಗ෎ಀ ಆದฉ ಈ ౽ಯბโ ඛಮ౱ ർಜං ಮൡ౨  ಈ 
౽ಯბโ ඛಮ౱ ർಜං ಆದฉ කโ ಇย౵  ຂำൟ౨ ฆವ ಸ෥ನ൤෷ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ಮൡ౨  ෭ನ๺ ಆ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ x x 
ಆದ౪ คಂದ ಇඨ ಗำ  ഔೕി ಆෆ ಆ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ කโ ෭ನ๺ ಆ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ෭ನ๺ ಆ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ಅඝ౬  x x x 
ඣೕಡ෎ಀ ಆದฉ ಆ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ಎಋ౺  ౽ಯბದ ಕನ౬ ല ೉ತ౳ ಣವඝ౬  ඛೕโ ನ ಅౘದย౵  ಕನ౬ ല ๻ಀವ ಕನ౬ ല ೉ತ౳ ವඝ౬  x 
൤ಡൿಆಂಡฉ ඛೕโ ಇದඝ౬  ಗಮඛ๭ದฉ  ඀ರโ ಅಧბ ಆຉ ಆಜฆತ౨ ං ಈ ౽ಯბโ เสೕಮ ನ ෭ನ๺ pi cos x 
ಆಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ඛೕโ ಸ౭ ಷౣ ฿ಜ ෽ೕ೉ಸಬ๾ൿ ಎม౵  ෈ಂൿಗำ ෭ನ๺ ಅಧბ เ෗ನ౬ ฿ಜๅ pi 
ಆದ౪ คಂದ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ಮൡ౨  ෭ನ๺ ಆ๴ඨ เสೕಮ ಇๅರവ ಒಂඃ คೕൟ ౽൒ತ౨ ๅ  ಅಂದฉ ಅವฆ ವಕ౳ ชಒಯ x x 
ಒಂඃ ಀഖಂಬಃౙ  ๳คದವฆ, ฿ಸ౨ ವ฿ಜ කโ ಆಂഔ-ഷคๆഔํ ಅಥ฿ ಏ౾ೕಕರಣದ ಕಲ౭ චಡ ೦౲ ෦ൟೕಯ ฿౲ ಌ౲ ನವඝ౬
๻ಕಬ๾ൿ, ಅದ౽ౙ ಜ ౽ಯბವඝ౬  ಪคಗ൐๭ ಅඝ౬  ಶ౾౨ ಡ ກ೉౞ ಸฤ y y x 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಈ ౽ಯბವඝ౬  ಪคಗ൐๭ದฉ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಪವฑ ಡ ಏคಸมಜං ඦತರ කโ හౘඨ ಛಜ y e x e 
ಪವฑ ಡ ಅඝ౬  ಪವฑ ಡ ಏคಸมಜං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං ಪ౵ ๺ ಎม౵  เฌೕඌ ಉತ౭ ನ౬ ಗಳ ๸ಗ౳ ಹ฿ಜං ಅಥ฿ xe x c 
ಇൿ ಶ౾౨  ಡ ಏคಸมದ ಯ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ಪ౳ ൟඛඌ๯ತ౨ ං.  x e dx 
ಆದ౪ คಂದ ಪವฑ ಡ ಏคಸมದ ಯ ಎม౵  เฌೕඌ ಉತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ಪವฑ ೯൤ಡ ಡ ກ೉౞ ๭ඈ൤ ඛೕಡมಜං e x e e x c 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෰ಲ౲ ൽಂದ ඩ౳ ฏ෗๵ೕಣ 0 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං c 
ಆದ౪ คಂದ ෮ದಲ เฌೕඌ-  ඛೕโ ಪഷ෷ವ ಉತ౭ ನ౬ โ ಇ ಪವฑ ಡ ಏคං ಇൿ ඩ෵ಂഡ  ಇൿ  ಎಂൿ ಊ๼๭ x 1 2
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  කโ ಈ ಅౘ ಈ ಅౘ ಎಂൿ ຂಳಬ๾ൿ ಮൡ౨  x y 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಒಂൿ ಘಟಕ ಮൡ౨  ಅౘโ ඩ෵ಂഡ ಒಂൿ ಆຉ ๒ನ౲  ಅಲ౭ เฃಮ ಒಂൿ ඦತರ ๒ನ౲  ಅಲ౭ เฃಮ y 
ಎರഴ ಮൡ౨  ඦತರ ಆຉ ๼ೕಡ ಮൡ౨  ෨ಂದಃౙ  ๼ೕಡ ಇൿ ෩ฆ ಆ ಅಥბದย౵  කฤౙ  ಮൡ౨  ಅඃ คೕൟ ಇย౵  ಇൿ ๒ನ౲ โ 
෭ನ๺ ಒಂൿ ಮൡ౨  ඦತರ ๼ೕಡ ಮൡ౨  ෨ಂದಃౙ  
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ඩ౵ ഡ ෥ല ಅඌ౽ರಃౙ  ಏคದฉ ಎಂൿ ඛಮಡ ൟัൽං  ඬഡ ಎಂ්ൿ ๵ච౬ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಇย౵  x x 
ඛೕโ ಒಂದඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ಒಂൿ ඩ෵ಂഡ ෨ಂං ඛೕโ ಇඞ౬  ಃಲโ ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ๻ಀವ ෩ಲಕ ಇತರ ಃಲโ ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  
ඩ౵ ഡ ෥ಡಬ๾ൿ ඛೕโ ಅඝ౬  ಒಂದಃౙ  ಸಮ ಎಂൿ ๻౾ದฉ ಅൿ ಡ ຄೕಞತ౨ ං ಮൡ౨  කโ ಇದඝ౬  ຂูೕಣ  x e x 
෈ಂൿโ 1 ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇ ෰ಲ౲ โ 2.7 ಎಂൿ ඛಮಡ ൟัൽං 
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ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ಇย౵  ಎส౵ ೕ ಇฆತ౨ ං ನഴๅ ಇൿ ಈ คೕൟ ಸฃಗ฿ಜ ຄೕಗ෎ಀ ಮൡ౨  ಅඃ คೕൟಯ ಇತರ s  o 
෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ඛೕโ ෽ೕ೧ಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಋ൏ತ౱ ಕ අಡ౥  ෰ಲ౲ ಃౙ  ຄೕඈ൤ ಈ ෰ಲ౲ โ ๒ನ౲ ಃౙ  ຄೕಞತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ ಅౘโ ಋ൏ತ౱ ಕ ಅౘದย౵  අಡ౥ ർಞโದคಂದ ವಕ౳ ชಒಡ ಸ౭ ಶბಕ฿ಞತ౨ ං x x x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ කඝ ಇย౵  ಅඝ౬  ๻౾ದฉ ಡ ಏคಸมದ ಕํბ ಅඝ౬  කඝ ಪഷ෷ವ ෨ಂൽನ ವಕ౳ ชಒ෷ ಒಂದಃౙ  c x 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ಪವฑ ಪ౵ ๺ ಒඨ ಡ ಏคಸมಞತ౨ ං e x 
ಆದ౪ คಂದ ෨ಂൽನ ಕํბ ಅඝ౬  ಪವฑ ಪ౵ ๺ ಒඨ ಡ ಏคಸมಞತ౨ ං, කඝ ຂಡ ඩ౵ ഡ ෥ഴ൤౨ ೕච ಮൡ౨  ກ೉౞ ಸ෎ಀ x 
ಪವฑ ಪ౵ ๺ ಒඨ ಅඝ౬  ಮ൤౨  කඝ ಅඝ౬  ๻౾ದฉ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಇย౵  කඝ ಪഷ෷โൿ ಎರഴ x x 
ಆದ౪ คಂದ ಅౘඅಂൽಡ ೞದನದ ෈ಂൿโ ಎರഴ ಮൡ౨  ಎರഴ ವಕ౳ ชಒಗำ ಸ෥කಂತರ฿ಜฆโದคಂದ ಇൿ ಮൡ౨  ಈy 
๸ದಭბದย౵  ชಒ෷ ಆಜං  ವಕ౳ ชಒಡ ഓ౲ ಂ೬ඛ౸ ಯฯ ಆಜฆವ ಆຉ ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಪವฑ ೯൤ಡ y x 
ಒಂದඝ౬  ಅඃ คೕൟ කඝ ඛಮಛಜ ඩ౵ ഡ ෥ಡಬ๾ർದ ಇඣ౬ ಂൿ ಕํბ ಈ คೕൟ෴ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಇ ಪವฑ ಪ౵ ๺ ಎರഴ ಇ ಪವฑ ಪ౵ ๺ ಒඨ ಡ ಏคಸมಜං x x 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ඛೕโ ๬෥ನ౲ ฿ಜ ಇತರ ವ౽౳ ಂൟಗำ ಋ൏ತ౱ ಕ ൽ౾ౙ ನย౵  ຄೕಞโದඝ౬  ಕ൭ವ๯౨  ෥ಡಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ๭ ಪವฑ ෭ನ๺ ಒಂದಃౙ  ಏฆತ౨ ං, ಇൿ ಪವฑ ෭ನ๺ ಎರഴ ಆಞತ౨ ං urve e x e x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ๲౵ ೖലಂ಩ ෥ഴವ ෩ಲಕ ಎม౵  ವ౽౳ ಂൟಗಳඝ౬  ಪഷಯಬ๾ൿ ಮൡ౨  เൿ౲ ൬ ಕํბ ಅඝ౬  x 
෬ฤ౱ ಖ฿ಜ ಅಥ฿ ಃಳ෨ಖ ൽ౾ౙ ಡ ಏค๯ವ ෩ಲಕ ๭౩ ರ฿ದ ಧකತ౱ ಕ ๭౩ ರ฿ಜฆತ౨ ං ಅಥ฿ ಋ൏ತ౱ ಕ c a  
๭౩ ฃಂಕโ ಈಗ ಅౘඅಂൽಡ ೞದನದ ෈ಂൿವඝ౬  ಎಚ౞ คಃ෵ಂದ ඣೕല, කโ ಈ ෈ಂൿಗಳඝ౬  y p naught p 1 p 2 

ಎಂൿ ಮฆກಸค๵ೕಣ ಮൡ౨  ๻ಡ෻ ๼ೕಡ ಮൡ౨  ෨ಂದಃౙ  ಮൡ౨  කโ ಅඝ౬  ෩ಲಕ ෰ಲ౲ ෥ಪನ p 3 dy dx 
෥ലದฉ ಅൿ ඩ෵ಂഡ วಟ౬ ย౵  ಉತ౭ ನ౬ ฿ಜං  ඣಂൽಡ ඩ౳ ฏಭ฿ಞโൿ ෵ಂದ ෵ಂದ p naught d d e 
ಅඌ౽ರಃౙ  ಏฆತ౨ ං ౘ෦๭ ಅඝ౬  ಶ౾౨ ಡ ಏคಸมಞತ౨ ං ෭ನ๺ ಒಂൿ ಅඝ౬  ಅඌ౽ರಃౙ  x p naught e x p naught e 
ಏคಸมಞತ౨ ං ෭ನ๺ ಒಂದಃౙ  ඦತರ ඛೕโ ಅඌ౽ರಃౙ  ನย౵  ಡ ಏฆൟ౨ ೕค ನย౵  ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං x e x p p naught x 
ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ನย౵  ෩ಲಕ ಅඝ౬  ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ഴವ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ඛೕโ ಪഷ෷ൟ౨ ೕค, p 1 dx dy 
ಆದ౪ คಂದ ನย౵  ಒಂൿ ಆຉ ൽ๺ ඩ෵ಂഡ ಆಜං p one p 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಕๅ౛ ბ ಅඝงಪ฿ಜං ಇൿ ಡ ಡ ಏคർಗ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ඛೕโ ෵ಂದ ಅඝ౬  y e e x d d 
ಪഷ෷ൟ౨ ೕค  ನย౵  ಒಂದರย౵  ಇ ಪವฑ ಡ ಏคಸมಜං ನย౵  ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ನย౵  ಅඃ คೕൟ er x p x p p 2
෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ഴโൿ ಪವฑ ಡ ಪ౵ ๺  ಡ ಅඝಞಣ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಅൿ ಒಂඃ ಆಜฆತ౨ ං e x 1
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಏඝ  ಈ ವ౽౳ ಂൟಗಳ ಀഖಂಬದ ಪ౳ ൟ෽ಬ౯  ಸದಸ౲ ฌಂൽಡ ಅౘದ ೞದನದ ಪ౳ ൟ ෈ಂൿเನย౵  ಸ౭ ಶბದ y 
ൽಀౙ  ಒಂඃ ಆಜฆತ౨ ං, ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ඛೕโ ಅౘಃౙ  ಸ෥කಂತರ฿ಜ ชಒಯඝ౬  ಎึದฉ ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ y x 
ಇย౵  ๰೉ಸฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯൤౨ ೕච ಮൡ౨  ಆ ෈ಂൿಗಳย౵ ฆವ ಸ౭ ಶბಕಗಳඝ౬  ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ല ඦತರ ඛಂದ ಈ dx dy 
෈ಂൿಗಳඝ౬  ಇ ಪವฑ ಡ ෭ನ๺ ಒಂದಃౙ  ಅඝงಪ฿ಜං ಎಂൿ ಕฉಯฤ ಅඝงಪ฿ಜං ಎಂൿ කඝ ಅದඝ౬  x q 
ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕච ಪವฑ ಡ ಏคಸಲ౭ ഔౣ ං ಡ ಅඝಞಣ฿ಜฆโൽಲ౵  ಕํბ ಅඝ౬  කඝ  ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕච ಮൡ౨  e x q 1
ಈ ಕํ ბಡ ಅඝಞಣ฿ಜ කඝ ಈ  ಅඝ౬   ಮൡ౨  ಅඝ౬  ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕච ಏಃಂದฉ q 2 sp naught p 1 p 2 dy dx q 

ඛಂದ ෵ಂದ ซ๺ ಪವฑ ಡ ෭ನ๺ ಒಂದඝ౬  කഡ ನย౵  ಬฆತ౨ ං ಇൿ ซ๺ ഖ ಪವฑ ಡ naught d dx e x q e 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ನย౵  කഡ ಮൡ౨  ನഡ ಈ ෰ಲ౲ ವඝ౬  1 ඦ൤ ຄಂൽං ಮൡ౨  x q p  oint q x 
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  ತౘಣๆ ಪವฑ 1 ಡ ಏคಸಬ๾ൿ , ಅൿ ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಅඃ คೕൟ ರ ๸ದಭბದย౵  ඛೕโ e e q 1 dx 
ඛಂದ  ನย౵  ඛಂದ ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡಬ๾ൿ ඛಂದ เൿ౲ ൬ ಡ ಬฆತ౨ ං ಯ โ౲ ತ౭ ನ౬ โ ಅඝ౬  ಪವฑ ಡ q 1 dx e x e x 
ಏค๯ತ౨ ං, ಏಃಂದฉ ෰ಲ౲ โ ಒಂඃ ಆಜฆโದคಂದ ඛೕโ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค x e 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ಪ౳ ൟ෽ಂൿ ෈ಂൿเನย౵  ಸ౭ ಶბದ ൽಀౙ  ඛೕโ ಬಯ๭ದฉ ಇั೦ฆ ಎಂൿ ඛೕโ ಉഴಆำ౶ ൟ౨ ೕค e x 
ನย౵ ನ ෰ಲ౲ โ ෭ನ๺ ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ඛೕโ ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಈ ಪ౳ ൟ෽ಂൿ ງತದล౵  
ಸ౭ ಶბದ ൽಀౙ  ಶ౾౨ ಡ ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ಒಂൿ ಡ ಏค๯โದඝ౬  ຄರൡಪല๭ ෎ชඞ ಅಲ౵  ಎಂൿ ඛೕโ e r 
ಉഴಆำ౶ ൟ౨ ೕค, 
ಆದ౪ คಂದ ೦౲ ෦ൟೕಯ฿ಜ ಅൿ ಏನඝ౬  ಅ൵ბ๯ತ౨ ං ಎಂ්ൿ ಒಂൿ ౽ಯბ౽ౙ ಜ  ඛೕโ ವ౽౳ ಂൟಗಳ ಀഖಂಬವඝ౬  
ಪഷದฉ, ඛೕโ ವ౽౳ ಂൟಗಳ ಀഖಂಬವඝ౬  งඪ๭ದฉ ಮൡ౨  อಬ ಅౘಃౙ  ಸ෥කಂತರ฿ಜฆವ ชಒಗಳඝ౬  ๬෥ನ౲ ฿ಜ 

ಅౘಃౙ  ಎึದฉ , ಀഖಂಬದ ಪ౳ ൟ෽ಬ౯  ಸದಸ౲ ฌಂൽಡ ಆ อಬ ชಒಯ ೞದನದ ෈ಂൿเನย౵  ಸ౭ ಶბಕโ ಒಂඃ ಆಜฆತ౨ ංy 

ಆದ౪ คಂದ ಅಂൟಮ฿ಜ කโ ඬට ඣೕല  ಅเූಜ౲  ඩ౳ ൟඛಧ౲ ದ ೉ກ౬ ಯย౵  ಈಗ කโ ಪคಗ൐๭ฆವ ಪ౳ ඃಶದ ಸಮ๲౲ ಯ 
ಪ౳ ಕರಣವඝ౬  ෩ฆ ಞฆൟ๭ ಆಡย ๒ನ౲ ൽಂದ ಡ ಏ౾ೕಕರಣಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ, ಅದඝ౬  xxdx 
කโ ವಗბ ಎರಡคಂದ ಪഷൽං౪ ೕๅ x 
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  ඛൽბಷౣ  ಅเූಜ౲  ಎಂൿ ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜං  ಇย౵  ๒ನ౲  ಎಂൿ ಬฉಯมದ ಎರഴ ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ඛೕโ 
ಗಮඛ๭ൽ౪ ೕค ಮൡ౨  ಇโಗಳඝ౬  ಕല෫ ಮൡ౨  ෬ยನ ෦ൟಗำ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං , ಈ ಆೕ๺ ბನ ಅಧბದ๠ౣ  ඦತರ x 
ඛೕโ ಕย෷เค 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇಂൿ ಏඝ ෥ലං౪ ೕๅ ಎಂ්ದඝ౬  කඝ ๸౾౹ ಪ౨ ฿ಜ ຂำ൤౨ ೕච ಎಂದฉ කโ ಅเූಜ౲ ಗಳ 
฿౲ ಌ౲ ನವඝ౬  ಅಥბ෥ലಆಂലං౪ ೕๅ ಎඨ ഔ ಉತ౭ ನ౬  ಅಥ฿ ಸಮಗ౳ ಗಳ ಕಲ౭ ච ಏඝ ಎಂൿ ಸಹ ಅಥბ෥ലಆಂലං 
ಮൡ౨  ಅಂൟಮ฿ಜ කโ ಈ ಅเූಜ౲ ಗಳ ೉൞౳ ತ౱ ಕ ඩ౳ ൟඛಧ౲  ಏචಂൿ ඣೕലං౪ ೕๅ  
ಆದ౪ คಂದ ෨ಂൽನ ತರಗൟಯย౵  ಈ ෩ಲේತ ಅಂಶಗಳඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ කโ ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯൤౨ ೕๅ ຂಡ 
ಉഴ๼ല෷โൿ ಎಂൿ ಅಥბ෥ലಆಳ౶ ฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯൤౨ ೕච ಃಲโ ౽ಯბಗಳ ಅเූಜ౲ ಗำ කโ ಃಲโ ๰ತ౳ ಗಳඝ౬  
ಅ෗ไൽ౫ ಪല๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಃಲโ ಸರಳ฿ದ ౽ಯბಗಳ ಅเූಜ౲ ಗಳඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ಅโಗಳඝ౬  ಬಳ๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  
ඦತರ ಃಲโ ๸౾ೕಣბ ౽ಯბಗำ ಧನ౲ ฿ದಗำ 
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