
௚ந்ைதய ௳ரி௵ைர௜ல் 
, ொட்டவட்டமான ஒ௠ங்ழைணப்௖களின் பயன்பா௄ என பல௳தமான எ௄த்ௌக்காட௄்கைளப் 
பாரத்்ேதாம்.
 இந்த ௳ரி௵ைர௜௩ம் அைதேய ெதாடரே்வாம்.
 இௌ ஼ல ஼க்கல்கைளத் ோரக்்கத்
ெதாடங்ஶம் ௚ன் ஼க்கலான ஼க்கல்கைளத் ோரக்்க உங்க௬க்ஶ உத௵ம் 
இன்௑ம் ௙த௚ள்ள ஒ௠ க௠த்ைத எ௄த்ௌக்ெகாள்ேவாம்.
 
௛ூய இைடெவளி இல் ெதாடரச்஼்யாக இ௠க்ஶம் ெசயல்பாடை்டக் க௠த்ொல் ெகாள்ள ab fx  
ேவண்௄ம் என்பைத நாங்கள் கற்௥க்ெகாள்ழேறாம், ேம௩ம் எளிைமக்காக ேநரம்ைற என்௥fx 
எ௄த்ௌக் ெகாள்ளலாம், ஆனால் நான் ௳வாொக்கப் ேபாஶம் ௚ூைவ
௘க எளிதாக நீட்ூக்க ௚ூ௞ம்   ெதாடரச்஼்யாக இ௠க்ஶம் ஆனால் அௌ
ேநரம்ைறயாக இல்லாமல் இ௠க்கலாம்  எனேவ வைளைவ வைரேவாம் இௌ சமம் க்ஶ இௌ x b 

சமம் இௌx 
என்பௌ சமம் 0 மற்௥ம் இௌ என்பௌ க்ஶ சமம், எனேவ நீங்கள் இந்தப் பஶொையப் y y fx 
௔ரொநிொத்ௌவப்ப௄த்ௌவௌ

௚தல் வைர௜லான ஒ௠ங்ழைணப்பால் உங்க௬க்ஶத் ெதரி௞ம்.a bfxdx 

ெதாடரச்஼்யான  இௌ இைடெவளி௜ல் அதன் வரம்ைப அைடழறௌ எனேவ இௌ ெசயல்பாடூ்ன் 
அொகபடச் மொப்௖ என்பைத இந்த ப்ளாட்ூல் இ௠ந்ௌ பாரக்்கலாம்
, ேம௩ம் இௌ க்ஶ சமமாக க்ஶ சமமாக அைடயப்பட்டௌ என்௥ ெசால்ல௵ம்.x 

஼ல ௖ள்ளி௜ல் அைட௞ம்  ெசயல்பாட்ூன் ஶைறந்தபடச் மொப்௖ க்ஶ சமம் என்றா௩ம் x d 
நமக்ஶ இந்தப் ௖ள்ளிகள் ேதைவ௜ல்ைல ஆனால்
இன்௑ம் நான் எ௱ொ௞ள்ேளன், இந்த உயரம் ஼௣யௌ இந்த உயரம் ஼௣ய மற்௥ம் இந்த m m 
உயரம் ௛லதனம் நீங்கள்  இௌ பசை்ச நிற நிழ௩ள்ள பஶொ என்பைத அ௣ந்ௌ ெகாள்௬ங்கள்m 
இௌ உண்ைமயான பஶொ இௌ தான் உண்ைமயான பஶொ மற்௥ம் ெகா௄க்கப்படட் 
ெசயல்பாடூ்ற்கான இதன் வரம்ைப நாங்கள் கண்௄௔ூக்க ௳௠ம்௖ழேறாம்,
எனேவ இந்த ப்ளாடூ்ல் இ௠ந்ௌ நீங்கள் பாரக்்க ௚ூ௞ம் உண்ைமயான பரப்பளைவக் ெகாண்ட
நிழலானௌ இந்தப் பஶொைய ௳ட எப்ேபாௌம் அொகமாக இ௠க்ஶம்
க௠ப்௖ நிறத்தால் நிழ௧டப்பட்ூ௠க்ஶம் மற்௥ம் இந்த ெசவ்வகத்ொன் பரப்பள௵ என்ன என்பைத
௘க௵ம் எளிதாகக் காண 
௚ூ௞ம்
஼௣ய ெசவ்வகத்ொன் பஶொ  ஆக ைமனஸ் ஆக இ௠க்ஶம், இப்ேபாௌ இந்த உ௠வத்ைத m b 
௙ண்௄ம் வைரேவாம், ஏெனனில்
இொ௧௠ந்ௌ ௖ரிந்ௌெகாள்வௌ ௘க௵ம் ஼க்கலாழ வ௠ழறௌ, எனேவ இௌ ேபான்றௌ இௌ b a 
எனேவ இந்த பசை்ச நிற நிழலான பஶொ உண்ைமயான பஶொ  நீங்கள் இ௠ந்ௌ பாரக்்க ௚ூ௞ம்  
உண்ைமயான பஶொ

எப்ேபாௌம் ஼வப்௖ நிறத்தால் நிழலாூய ெசவ்வகத்ொன் பரப்பளைவ ௳ட ஶைறவாக a 
இ௠க்ஶம், எனேவ உண்ைமயான பஶொ எப்ேபாௌம்
஼வப்௖ நிறத்தால் நிழலாூய ெசவ்வகத்ொன் பஶொைய ௳ட ஶைறவாக இ௠க்ஶம் 
.

ைமனஸ் மற்௥ம் இந்த நீளம் ௛லதனம் ஆஶம், எனேவ இந்தப்  p a m 
பஶொ எப்ேபாௌம் இந்த அள௳னால் ேமேல௞ம் வேழ௞ம் வரம்௔டப்ப௄ம் இைடெவளி ஒ௠ 
காற்௖ள்ளி b
இந்த ொட்டவட்டமான ஒ௠ங்ழைணப்௔ன் இந்த எல்ைலகைள எப்பூப் ெப௥வௌ என்பைத ஒ௠ 
உதாரணத்ைதப் பாரப்்ேபாம் bfxdx
ெதாடரச்஼்யான ெசயல்பாட்ூற்காக நாங்கள் இைதச ்ெசய்ௌள்ேளாம், ஆனால் நீங்கள் இந்த 
தரக்்கத்ொற்ஶ அதன் அைடயாளத்ைத மாற்௥ம் எந்த  ெசயல்பாடூ்ற்ஶம் ௘க எளிதாக 
நீடூ்க்கலாம்,
எனேவ ஼லவற்ைற எ௄த்ௌக்ெகாள்ேவாம்.
 உதாரணம் மற்௥ம் ொட்டவட்டமான ௚௱ைம௜ன் வரம்ைப எவ்வா௥ கண்ட௣வௌ என்பைதப் 
பாரக்்க௵ம்,
எனேவ உதாரணம் 0 ௚தல் 2 க்ஶ ைமனஸ் என்௥ ெசால்லலாம், எனேவ இௌ இௌ e x dx x y 
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அசா், ௔ன்னர ்e
சக்ொ க௯த்தல் இந்த வைளவாக இ௠க்ஶம், இௌ சமம்  ௗஜ்யம் வௌ  என்பௌ என்பௌ x x x 
இரண்௄க்ஶ சமம்,
எனேவ இௌ எல்ைலகைளக் கண்ட௣ய ெசவ்வகத்ைத வைரேவாம்.
 ஏெனனில் ெசயல்பா௄
மொப்௖ ௗஜ்௷யத்ொல் அொகபடச் மொப்ைபப் ெப௥ழறௌ எனேவ இௌ எப்ேபாௌம் ஶைறவாகேவ
இ௠க்ஶம்  இந்த உயரத்ொன் உயரம் எைதக் கட௄்ப்ப௄த்ௌழறௌ  ௗஜ்௷ய ெசயல்பாடூ்ல் 
ெசயல்பா௄ மொப்௖

ைமனஸ் ஆஶம், எனேவ பக்கமானௌ ஒன்௥ மற்௥ம் இந்த அகலம் இரண்௄ எனேவx 
இந்தப் பஶொ௜ன் ேமல்  வரம்௖ இரண்௄ ேலா ஆக இ௠க்ஶம் வழ் வரம்௔ற்ஶ நாம் இந்த 
ெசவ்வகத்ைத வைரய ேவண்௄ம்
ேம௩ம் ெசயல்பா௄ ஶைறந்ௌ வ௠வதால் ஶைறந்த வரம்௖ இ௠க்ஶம்
இந்த ெசவ்வகத்ொன் பரப்பளவால் ெகா௄க்கப்படட்ௌ இௌ இல் இ௠க்ஶம் இரண்௄ x 
ெசயல்பாட௄் மொப்௖க்ஶ சமம் அதாவௌ பவர ்ைமனஸ் இரண்௄ எனேவ இந்த உயரம் இந்த e 
உயரம் பவர ்ைமனஸ் இரண்௄ எனேவe 
க௠ப்௖ நிறத்தால் நிழலாூய இந்த ெசவ்வகத்ொன் பரப்பள௵ க்ஶ பவர ்ைமன௻ல் இரண்டாக e 
இ௠க்ஶம்  இரண்௄ , எந்த ஒ௠ ௚௱ைம௜ன் ேமல் மற்௥ம் வழ் வரம்௖கைளக் கண்ட௣ய இந்த 
௚ூ௵ உங்க௬க்ஶ எவ்வா௥ உத௵ழறௌ என்பைத நீங்கள் பாரக்்கலாம் m
என்பௌ ெசயல்பாடூ்ன் அொகபடச் மொப்௖                    ெதாடரச்஼்யாக 
இ௠க்ஶம்    ெசயல்பாட்ூன்   ஶைறந்தபடச் மொப்௖ ௛ூய இைடெவளி இந்த m  e ab 
௳வாதத்ைத ௚ூத்ௌ௳ட௄், ெதாடரலாம்
ேம௩ம் ஼ல இதரப் ப௜ற்஼கைளத் ோரக்்கலாம் மற்௥ம் ெதாடரில் உள்ள ொட்டவட்டமான 
ஒ௠ங்ழைணப்௖க௬க்ஶத் ோர௵் காண்ேபாம்   ொட்டவட்டமான ஒ௠ங்ழைணப்௔ல் ஒ௠ 
உதாரணம் 
ைமனஸ் பாொ ௚தல் பாொ வைர பொ௵ ஒன்௥ ஷட்டல் ஒ௠ ைமனஸ் என மொப்௔டலாம்.x xdx 
 1 க௯த்தல் க்ஶ ேமல் 1  ஷட்டல் என்ற உள்ளட்ீ௄ வாதம் 1  ஷட்டல் என்ற உள்ளட்ீ௄ வாதம் ,x x x 
அதாவௌ ைமனஸ் பாொ ௚தல் பாொ௜௧௠ந்ௌ பாொ வைர௜லான   வூவத்ொல் இ௠ப்பைத 
நீங்கள் பாரக்்ழ௤ரக்ள்.
  ஆ
இௌ எங்கள் ெசயல்பா௄களில் ஷட ெதாடர௖்ைடயதாக இ௠க்கலாம், எனேவ லாக் ஒன் ௔ளஸ் x 
ஐப் பாரத்்தால் லாக் ஒன்
ைமனஸ் என்௥ நீங்கள் க௠ொனால்  அௌ ெஹசஎ்க்ஸ் எனேவ ைமனஸ் இன் என்பௌ ஒ௠ x x h 
ைமனஸ் ல் ஒன் ௔ளஸ் இன் பொவாக இ௠க்ஶம், அைத நீங்கள்x x 
எ௱தலாம்  ஒ௠ ஷட்டல் இன் பொ௳ன் ைமனஸ் ைமனஸ் ஒ௠ ைமனஸ் எனேவ இௌ x x x 
ைமனஸ் க்ஶ சமம்,fhx  
அதாவௌ இந்த ஒ௠ங்ழைணப்௖ இன் ஒற்ைறப்பைட ெசயல்பா௄ மற்௥ம் இைடெவளி x 
ைமனஸ் பாொ
௚தல் பாொ ஆஶம், எனேவ மொப்௖ ௗஜ்௷யமாக இ௠க்ஶம்.
 ொட்டவட்டமான ஒ௠ங்ழைணப்௖கள் எனேவ
உங்கள் இ௥ொ ஒ௠ங்ழைணப்பானௌ ைமனஸ் பாொ ௚தல் பாொ வைர ௘கப்ெபரிய ௚௱ எண் 
ெசயல்பா௄ ஆஶம்,xdx 
எனேவ ௘கப்ெபரிய ௚௱ எண் ெசயல்பா௄ 0 க்ஶ இைட௜ல் மொப்ைப எ௄க்ஶம், எனேவ இௌ 
ேசாதைன ௚௱ எண் ெசயல்பாடூ்ற்கான ப்ளாட்
0 ௚தல் 1 வைர௞ம், ௔ன்னர ்ைமனஸ் பாொ௜ல் இ௠ந்ௌ 0 வைர௞ம் அதாவௌ க௯த்தல் 1  1 க்ஶ 
உண்ைம௜ல் மொப்௖ க௯த்தல் 1 ஆஶம்.
 எனேவ
இௌ ைமனஸ் பாொ௜ல் இ௠ந்ௌ 0 ஆக இ௠க்ஶம்.
 எனேவ  இைத உைடக்க ேவண்௄ம் ஏெனனில் ெசயல்பா௄ ெவவ்ேவ௥ இைடெவளிகளில் 
ெவவ்ேவ௥ மொப்௖கைள எ௄த்ௌக்ெகாள்வதால்
ைமனஸ் ஒன்௥ ௚தல் வைர ௗஜ்௷யத்ொ௧௠ந்ௌ பாொ வைர மொப்௖ ௗஜ்௷யத்ைத dx 
எ௄த்ௌக்ெகாள்ழறௌ எனேவ ௗஜ்௷யத்ைதப் ெப௥ழேறாம்.

எனேவ ைமனஸ் ைமனஸ் பாொ௜௧௠ந்ௌ ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ அௌ ௗஜ்௷யமாக இ௠க்ஶம், இௌ x 
ௗஜ்௷யமாக இ௠க்ஶம், ௔ன்னர ்இொல்

Pru
tor
@
IIT
K



ைமனஸ்  ஷட்டலாக௵ம், ௙ண்௄ம் ஒ௠ க௯ப்பாக௵ம் இ௠க்ஶம், எனேவ உங்க௬க்ஶ ைமனஸ் 
பாொதான் இ௥ொப் பொல், எனேவ
௘க௵ம் ஼க்கலான ொட்டவட்டமான ஒ௠ங்ழைணப்௖கள் எப்பூ என்பைத நீங்கள் பாரக்்கலாம்.
 நீங்கள் பண்௖கைளப் பயன்ப௄த்ொனால், அௌ ௘க௵ம் எளிைமயானதாழ௳௄ம் 
ைமனஸ் ைப ௚தல் ைப காஸ் ஸ்ெகாயர ் ஐ 1 ஆல் 1 ஷட்டல் பவர ்x dx a x
பா஼டூ்வ் என மொப்௔௄ம் வரிைச௜ல் மற்ெறா௠ உதாரணத்ைத எ௄த்ௌக் ெகாள்ேவாம், 
எனேவ என்றால் நாம் என்ன ெசய்ய ேவண்௄ம், ஏெனனில் ௚யற்஼ ெசய்தால்  x 
இரடை்டப்பைடச ்ெசயல்பாடூ்ன் ித்ொரத்ைதப் பயன்ப௄த்ொனால்
அௌ ேவைல ெசய்யாௌ ஏெனனில் சௌரம் என்பௌ சமச ்ெசயல்பாடாஶம், ஆனால்cos x 
இௌ  ஒ௠ பவர ் இரண்ைட௞ம் ொ௠ப்ொப்ப௄த்தாௌ.x 
 எனேவ இௌ
ெபா௠ந்தாௌ எனேவ ௚த௧ல் ஐ ைமனஸ் ஆல் மாற்௣யைமத்ௌ பாரக்்க௵ம்  ைமனஸ் x t x t
என்றால் ைமனஸ் மற்௥ம் நான் ைமனஸ் ைப௜ல் இ௠ப்ேபன் அௌ ஆக இ௠க்ஶம்dx dt pi 
மற்௥ம் இல் அௌ ைமனஸ் ஆக இ௠க்ஶம், எனேவ நீங்கள் மா௣ைய மாற்௣ய௵டன் இௌ pi pi 
ஒ௠ ௖ொய வரம்௖ ஆஶம்.
 
ஒ௠ க௯த்தல் ஶ௣௞டன் ைமனஸ் எனேவ ைமனஸ் dx dt dtx
என்பௌ காஸ் சௌரம் க௯த்தல் என்பௌ ைமனஸ் க்ஶ ைமனஸ் மற்௥ம் சக்ொ ைமனஸ் t   c t t
எனேவ நான் சமமாக இ௠ப்பதால், உங்க௬க்ஶ எொரம்ைற அைடயாளம் இ௠ப்பதால்
, வரம்௖கைள மாற்றலாம், இதனால் நீங்கள் ேநரம்ைற அைடயாளத்ைதப் ெபறலாம் எனேவ 
நீங்கள் ைமனஸ் ைப ௚தல் ைப வைர ெப௥௴ரக்ள், இந்த ைமனஸ் ஶ௣
நீங்கள்   வரம்௖கைள மாற்௣ய௵டன் ௖றக்கணிக்கப்ப௄ம், ேம௩ம் நீங்கள்
ைமனஸ் அசா் இன் ஐப் ெப௥௴ரக்ள், எனேவ என்பௌ ேபா௧ மா௣யாக cos x cos t  
இ௠ப்பதால், பவர ்ைமனஸ் க்ஶ ஐப் ெப௥௴ரக்ள்.e t dt 

நாம் எ௱தலாம் மற்௥ம் எண்ணில் உள்ள எண் மற்௥ம் இல் ஆல் ெப௠க்கலாம்d t 
எனேவ நீங்கள் ைமனஸ் ஐப் ெப௥ழ௤ரக்ள் மற்௥ம் மா௣ ஆக மாற்ற௵ம், enominator pi t x 

ஏெனனில்
அௌ ேபா௧ என்பதால், ஒன்௥ மற்௥ம் இரண்௄ சமன்பாடை்டச ்ேசரத்்தால் நான் இப்ேபாௌ 
இப்பூ எ௱தலாம், ஒன்௥ மற்௥ம் இரண்௄ சமன்பாடை்டச ்ேசரத்்தால்,
இரண்௄ நான் ைமனஸ் ைபக்ஶ சமம்  க்ஶ எனேவ இௌ ெபாௌவானதாக a to the power xdx, 
இ௠ந்தௌ, எனேவ நீங்கள்

ல் க்ஶ ஒன்௥ ஷட்டல் எட௄் ெப௥௴ரக்ள்numerator x 
 அதனால் அௌ ரத்ௌ ெசய்யப்ப௄ழறௌ, ேம௩ம் cos x
என்பௌ உங்களால் ெசய்யக்ஷூய ெசயல்பாடூ்ைனப் பயன்ப௄த்ொ ௘க௵ம் எளிைமயான 
ஒ௠ங்ழைணப்ைபப் ெபற்௣௠ப்பைதக் 
காணலாம்.
 0 க்ஶ 0 க்ஶ இ௠௚ைற எ௱த௵ம், சௌரம் க்ஶ இ௠௚ைற எ௱த௵ம் இன் cos  x cos x 
௚க்ேகாண௳யல்  பண்௖கைளப் பயன்ப௄த்ொ நீங்கள் ௳ரிவாக்கலாம், நீங்கள் ஐ எ௱தலாம்dx 
எனேவ இதன் மொப்௖ ஆக இ௠க்ஶம், ஏெனனில் நீங்கள் இங்ேக ெப௥வௌ என்பௌpi x 

மற்௥ம் ஆஶம்.pi cos 2 x 
க்ஶ க்ஶ 2 மற்௥ம் அதன் மொப்௖ 0 இல் 0 ஆக௵ம், ஆக௵ம் இ௠க்ஶம், எனேவ   sin x pi 

இ௥ொயாக
நீங்கள் ஐப் ெப௥௴ரக்ள், எனேவ நான் க்ஶ 2 சமமாக உள்ளௌ  pi pi a to bfa plus b minus 

க்ஶ சமம் எனேவ இைத நீங்கள் உடனூயாக xdx pi
ஆல் இ௠ந்ௌ ஆக எ௱தலாம்  ௛லம் ௛ன்௥ ஆல் 1 ஷட்டல் ஆல் 3 ஷட்டல் ஆல் 6 p i dx pi pi 
இௌ
60 இௌ 30 எனேவ நீங்கள் 2 ஆல் ஐப் ெப௥௴ரக்ள் என்பௌ pi a plus this a plus b pi
2.
 எனேவ ஆல் 2 க௯த்தல் எனேவ நான் உடனூயாக சமம்  6 ஆல் ைப க்ஶ 3 ூஎக்ஸ் ைப pi x 
ஒன் ௔ளஸ் ௡ட் காட் வழ் ௡ட் டான் ைப ஒன் ௔ளஸ் ௡ட் டான் என்௥ எ௱தலாம் சரி x x xdx 
என்றால் நான் ஒ௠ காரியத்ைத ெசய்ேவன்
நான் இங்ேக ஷடூ் க௯க்ழேறன்.
 ெபற ஐ சமம் இௌ எனேவ இௌதான் நாம் இைத pi pi by 6 pi by 6 to pi by 3 1 minus 
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இரண்௄ பஶொகளாகப்
௔ரிக்கலாம், எனேவ  ஒன்௥ இப்பூ ஒ௠ ஒ௠ங்ழைணந்த ௔றஶ மற்ெறான்௥ pi by six to pi 
by three one by one plus
வழ்  ௡ட் டான் இௌ ௙ண்௄ம் நான், எனேவ நீங்கள் இரண்ைடப் ெப௥௴ரக்ள் நான் xdx 
இரண்௄க்ஶ சமம் இந்த ஒ௠ங்ழைணப்௔ல் ஒன்௥ ைப ௛ன்றால் ைப
ைமனஸ் ைப ஆல் ஆ௥, எனேவ ஐ ைப பன்னிரண்௄ எனேவ ைப என்பௌ பன்னிெரண்ூல் ைப 
ஆஶம், மற்ெறா௠ உதாரணத்ைத எ௄த்ௌக்ெகாள்ேவாம் 0 ௚தல் ைப ஆல் 4 பொ௵ ஒன்௥ ஷட்டல் 
டான் எக்ஸ்ூஎக்ஸ் எனேவ இந்த ித்ொரத்ைதப் பயன்ப௄த்த௵ம், இௌ 1 ௔ளஸ் டான் ைபக்ஶ 4 
ைமனஸ் ூஎக்ஸ் ஆஶம் எனேவ நாம் 1 x plus tan a tan b plus 1 minus tan x on 1 plus
tan x

ஐப் ெப௥ழேறாம், இௌ ௗஜ்௷யத்ொல் இ௠ந்ௌ க்ஶ நான்ஶ   பொ௳ற்ஶ சமம்.dx pi 
ஐ எ௄த்ௌ அைதச ்ேசரத்்தால் இரண்௄ ஒன்௥ மற்௥ம் ழைடக்ஶம்  இௌ lcm pi tan x dx 

உங்கள் மற்௥ம் ௚ந்ைதய நான் 0 ௚தல் க்ஶ 4 1 மற்௥ம் 10 பொவாஶம் i pi xdx 
ௗஜ்௷யத்ொ௧௠ந்ௌ ைபக்ஶ நான்ஶ பொ௳ன் ேமல் இரண்௄க்ஶ ேமல் ஒ௠ ஷட்டல் டான் x
ூ ௔ளஸ் 1 ௔ளஸ் டான் இன் பொ௵, எனேவ நீங்கள் இரண்௄ ஐப் ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ ைபக்ஶ xdx 
சமம் , இரண்ூன் நான்ஶ பொ௳ன் ௛லம் இரண்ூல் ஒன்௥ ஷட்டல் டான்

ஒ௠ ஷட்டல் டான் ூஎக்ஸ் இைதப் ெப௥௴ரக்ள்  2  இன் 0 க்ஶ 4 பொ௵க்ஶ சமம் 2x x dx 
க்ஶ சமம், இௌ நான்ஶ இரண்ூற்ஶ சமம் dx log 2 pi i log two into

எனேவ நான் எட௄் பொ௵ இரண்ூல் என்பௌ மற்ெறா௠ உதாரணத்ைத pi by  four pi 
எ௄த்ௌக்ெகாள்ேவாம், எனேவ இன் மொப்ைபக் கண்ட௣ய௵ம் கம்ப்௟ட் ஐ எனேவ அைதi 
௳ரி௵ப௄த்ொய வூவத்ொல் எ௱ௌேவாம், எனேவ நீங்கள் ைமனஸ் ைப ௅ ைப ௅ ஼ன் எக்ஸ் x 
ஒன் ஒன் ௔ளஸ் காஸ் ஸ்ெகாயர ்எக்ஸ்ூஎக்ஸ் ௅ ைப ஒன் ௔ளஸ் காஸ் ஸ்ெகாயர ் இைத x x 
எஃப்எக்ஸ் என்௥ ெசால்௩ங்கள், இௌ ௷எக்ஸ் எனேவ எஃப்எக்ஸ் என்௥ ெசால்௩ங்கள்.

ஆல் ஒன்௥ ஷட்டல் சௌரம் என்பௌ ஒற்ைறப்பைட ெசயல்பா௄, இௌ இன்   x cos x fx 
ைமனஸஓக்ஶ சமம் எனேவ
ஒற்ைறப்பைட ெசயல்பா௄க௬க்ஶ ொட்டவட்டமான ஒ௠ங்ழைணப்௖களின் பண்ைபப் 
பயன்ப௄த்ௌவதன் ௛லம்   இௌ ௗஜ்௷யமாக இ௠க்ஶம் என்பைத நாம் அ௣ேவாம்.

ஒற்ைறப்பைட எனேவ இௌ ஒற்ைறப்பைட இ௥ொயாக நீங்கள் இந்த ஒ௠ங்ழைணப்௖க்ஶ 
வ௠ழ௤ரக்ள்
எனேவ உங்கள் ஐ ைமனஸ் ைப ௅ ைப 2 ஼ன் ைப ஒன் ௔ளஸ் காஸ் ஸ்ெகாயர ்x x xd

இப்ேபாௌ இைத நாங்கள் ெசான்னௌ ேபால் இௌ ௷எக்ஸ்   ௷எக்ஸ் என்௥ ெசால்ழேறாம், x 
ஏெனனில்
நீங்கள்  ைமனஸ் ேபாட்டால்  இங்ேக நீங்கள் இரண்௄ ைமனஸ் ைசன் இன் ைமனஸ் ைப x x x 
ஒன் ௔ளஸ் காஸ் ஸ்ெகாயர ்ைமனஸ் x
எனேவ நீங்கள் இரண்௄ ைசன் ஐ ஒ௠ ௔ளஸ் காஸ் ஸ்ெகாயர ் ஐப் ெப௥௴ரக்ள், இௌ x x x 
உங்கள் ௷எக்ஸ் ஆஶம், எனேவ நான்
ௗஜ்௷யத்ொ௧௠ந்ௌ ைப ௅ க்ஶ சமமாக இ௠ப்ேபன் x sin xdx by one plus cos square x 
எனேவ 
இைத என எ௱தக்ஷூய ெசாத்ைதப் பயன்ப௄த்ௌழேறாம்  இைதgxdx 
ௗஜ்௷யத்ொ௧௠ந்ௌ க்ஶ இ௠௚ைற எ௱தலாம் இப்ேபாௌ ௙ண்௄ம் என்ன ெசய்ய agxdx 
ேவண்௄ம்,
எனேவ ௗஜ்௷யத்ொ௧௠ந்ௌ ௗஜ்௷யத்ொ௧௠ந்ௌ என்௥ இந்தப் பண்௖கைளப் afx dx af 
பயன்ப௄த்ௌழேறாம்.
  ஒ௠ க௯த்தல் எனேவ இௌ 2 0 ௚தல் இரண்௄ ைமனஸ் ைசன் ைப ைமனஸ் xdx, pi pi x xdx 
ஒன்௥க்ஶ சமம்.

ேம௩ம் ஐ நான்ஶ ௗஜ்௷யமாக cos square pi minus x pi pi minus x
என்பௌ மற்௥ம் என்பௌ ஆஶம்.pi minus x sine x cos pi minus x minus cos x 

 ஆனால்
அௌ சௌரமாக இ௠ப்பதால் நீங்கள் ௙ண்௄ம்   ஐப் ெப௥௴ரக்ள்.cos square x 
 
ஒன்௥ மற்௥ம் இரண்ைடச ்ேசரப்்பதன் ௛லம் ஒன்௥ இௌ இரண்௄, இந்தச ்ெசால் 
ரத்ௌெசய்யப்ப௄வைதக் காண்௕ரக்ள், எனேவ 1 மற்௥ம்  2 ஐச ்ேசரப்்பதன் ௛லம்
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நீங்கள் ெப௥௴ரக்ள் இ௠௚ைற ழைடக்ஶம் 4 மடங்ஶ 0 க்ஶ க்ஶ 1 ஷட்டல் i pi pi sine xdx 
சௌரம் இப்ேபாௌ அ௑மொக்கப்ப௄ம்  எனேவ ைமனஸ் பாவம் எனேவ cos x cos x t xdx dt 

நான் அைத ரத்ௌ ெசய்தால் சமம்
 அதனால் நான்

ௗஜ்௷யத்ொல் இரண்௄  ஆஶம் அௌ ஒன்௥ ைமனஸ் ஒ௠ பாவம் ைமனஸ் cos pi cos pi xdx dt
எனேவ நீங்கள் க௯த்தல் dt
ஒன்௥ ஷட்டல் சௌரம் ழைடக்ஶம்  இௌ இரண்௄ க்ஶ சமம் என்றால், ைமனஸ் t pi  
அைடயாளம் இ௠ப்பதால்
, வரம்ைப மாற்௣க்ெகாள்ளலாம், எனேவ நீங்கள் ைமனஸ் ஒன்௥க்ஶ ஒன்௥ ஐ ஒ௠ ஷட்டல் dt t 
சௌரம் ெப௥௴ரக்ள், எனேவ நான்
இரண்௄ ைப டான் தைலவழ் ைமனஸ் ஒன்௥ ௚தல் இரண்௄ ைப ைப 4 க௯த்தல்  ைமனஸ் t 
ைப ஆல் 4 ஐப் ெப௥வதால், ஐ 2 ைப ைப ஆல் 2 ஐப் ெப௥௴ரக்ள்,
எனேவ ைப ஸ்ெகாயர ்
என்ற ஒ௠ங்ழைணந்த இ௥ொப் பொைலப் ெப௥௴ரக்ள்  ௗஜ்௷யத்ொற்ஶம் க்ஶம் இைட௜ல் pi 
இ௠க்ஶம் ஶ௣ ஆல்ஃபா என்பௌ ௗஜ்௷யத்ொற்ஶம் க்ஶம் இைட௜ல் இ௠க்க cos alpha x , pi 
ேவண்௄ம்,
எனேவ இந்த ஒ௠ங்ழைணப்௖ ஆக இ௠க்கட௄்ம், எனேவ நான் ெசாத்ைதப் பயன்ப௄த்ொ i   
எ௱தலாம் ைமனஸ்pi 

ஒன்௥ ஷட்டல் ஶ௣ ஆல் மாற்றப்பட்டௌ, எனேவ ௙ண்௄ம் x cos alpha pi minus x sin pi 
என்பௌ எனேவminus x sin x 

ஒன்௥ மற்௥ம் இரண்ூன் எண் இரண்௄ம் ஒேர மாொரியாக இ௠க்ஶம் எனேவ நீங்கள் ேசரத்்தால் 
இந்த பக்கத்ொ௩ம்  இந்தப் பக்கத்ொ௩ம் இரண்௄
ழைடக்ஶம்  என நாம் எ௱தலாம், அைத நாம் pi dx on one plus cos alpha sine x pi 0 to
pi dx by sine square x by 2 plus cos square

ஒன்௥ நீங்கள் ஷட்டல்    என x to two sin square x x by two plus cos square x by two 
எ௱தலாம்  அைத இங்ேக எ௱ௌழேறன் நீங்கள்cos alpha 
அைத இரண்௄ ஆல் இரண்௄ இரண்டாக ௳ரி௵ப௄த்தலாம் எனேவ இரண்௄ sine x cos x i 
என்பௌ ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ க்ஶ சமம்pi pi 
நீங்கள் எண் மற்௥ம் வஶப்௔ல் உள்ள சௌரம் ஆல் வஶத்தால், நீங்கள் ெநாூ சௌரத்ைதப் cos x 
ெப௥௴ரக்ள்
x by two dx by tan square x by two plus one plus two tan x by two cos alpha 
எனேவ இைத நாம்
ஐ ஈக் என எ௱தலாம்  ஆக என்ைன ௳௄ங்கள் ெநாூ அல்ல ெநாூual to pi by two 0 to pi 
அல்ல நான்

ஐ 2 ஆக எ௄த்ௌக் ெகாள்௬ங்கள், எனேவ நீங்கள் சௌரம் ஐப் ெப௥வௌ tan x t sec x x 2 dx 
க்ஶ சமம் மற்௥ம் வரம்௖ 2 dt tan

0  0 ஆக இ௠க்ஶம்  வரம்௖ ைப௜ல் 0 ஆக இ௠க்ஶம்   அௌ 10 ஆக இ௠க்ஶம், நீங்கள் 10 ைப 2 t 
ஆல் ெப௥௴ரக்ள் அௌ
௚ூ௳௧, எனேவ வரம்௖ 0 ௚தல் ௚ூ௳௧   ஆக இ௠க்ஶம், எனேவ நீங்கள் ெநாூ சௌரம் x pi 2 

என்பௌ 2 dx dt 2
ஷட்டல் சௌரம் ஷட்டல் 1 ஷட்டல் 2  இைத நாம் dt t t cos alpha t plus cos alpha whole 

என எ௱தலாம், எனேவ ஐ ேசரக்்க ேவண்௄ம் மற்௥ம்square cos square alpha 
ஐ க௯க்க ேவண்௄ம், எனேவ இைத ெப௥ேவாம்   ேசரந்்ௌ cos square alpha t plus cos 

alpha whole
சௌரம் மற்௥ம் ஒ௠ க௯த்தல் சௌரம் ழைடக்ஶம்  ஆல்பா என்பௌ ைசன் ஸ்ெகாயர ்cos 
ஆல்ஃபா, எனேவ இௌ ஒ௠ சௌரம் மற்௥ம் சௌரத்ொல் உள்ள வைகயாஶம், எனேவ இந்த  x   
ஒ௠ங்ழைணப்௔ன் இந்த ழணற்ைற 
1 ஆல் டான் இன்ெவரஸ்் ூ மற்௥ம் காஸ் ஆல்பா ௛லம் ஼ன் ஆல்பா வரம்௖ 0 ௚தல் ௚ூ௳௧ 
வைர எ௱தலாம், இ௥ொயாக
நீங்கள் வந்தைடந்ோரக்ள்  நான் ைப ைப க்ஶ சமம் ஆல்ஃபா ைசன் ஆல்பா நிைலயானௌ, எனேவ
நீங்கள் அைத ெவளிேய எ௄க்கலாம்
டான் இன்ெவரஸ்் இன்ஃ௔னிடூ் ைமனஸ் டான் இன்ெவரஸ்் காட் ஆல்பாைவப் ெப௥ழேறாம், 
ஏெனனில் ஆல்பா எல்  மற்௥ம் இைடேயies 0 pi 
அௌ  0 மற்௥ம் எனேவ ைசன் ைசன் ஆல்பா ௗஜ்௷யம் அல்ல, எனேவ இௌ pi 
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வைரய௥க்கப்பட௄்ள்ளௌ
இௌ உங்க௬க்ஶ ெகா௄க்ழறௌ  இௌ உங்க௬க்ஶ ஐ 2 ைமனஸ் ெகா௄க்ஶம், இைத நீங்கள் pi 

எனtan pi 
2 ைமனஸ் ஆல்பா ௛லம் எ௱தலாம், எனேவ நீங்கள் ௙ண்௄ம் ெப௥௴ரக்ள் எனேவ உங்கள் 
ஒ௠ங்ழைணப்௔ன் ழண௥ pi alpha by

எனேவ நான் ஒ௠ங்ழைணப்௔ன் இ௥ொயானௌ sine alpha pi alpha by sine alpha alpha 
ஆனௌ
ௗஜ்௷யத்ொற்ஶம் க்ஶம் இைட௜ல் இ௠க்க ெகா௄க்கப்பட௄்ள்ளௌ   இந்தச ்஼க்க௧ன் pi 
ோரை்வத் ோரக்்க
இன்௑ம் ஒ௠ ப௜ற்஼ைய ேமற்ெகாள்ேவாம்.
 zero to pi by two x sine x cos xdx by

எனேவ   ெசாத்ைத 0 க்ஶ பயன்ப௄த்த௵ம்cos for four x plus sine power four x afxdx 
என்பௌ 0 ௚தல் ைமனஸ் க்ஶ சமம் எனேவ இௌ 0 க்ஶ க்ஶ 2 க்ஶ 2 ைமனஸ் afa x dx pi pi 
ெகா௄க்ஶம்
x sine pi by 2 minus x cos pi by 2 minus x dx by cos power 4 pi by 2 minus x 
plus sine power 4

இௌ 0 pi by 2 minus x to pi by 2 pi by 2 minus x sine pi by 2  minus x
என்பௌ cos x cos pi by 2 minus x is sine x by cos pi by 2 minus x is sine x 
எனேவ நாம்

ஆக காஸ் பவர ்ழைடக்ஶம்  நான்ஶ sine power 4 x sine pi by two minus x is cos x x 
எனேவ
இௌ ஒன்௥ மற்௥ம் இௌ இரண்டாக இ௠ந்தால் இௌ உங்களின் ஆஶம் , நீங்கள் ஒன்ைற௞ம் i 
இரண்ைட௞ம் ேசரத்்தால்
, இந்த காலப்பஶொ ரத்ௌ ெசய்யப்ப௄ம் எனேவ நீங்கள் நான் இரண்டாகப் ெப௥௴ரக்ள் நான் 
ஒன்௥ மற்௥ம்
இரண்ைடக் ஷடூ்னால் இரண்௄ ழைடக்ஶம்  இரண்௄ ைசன் காஸ் ைப இரண்௄ ைப i x x 
௛லம் ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமம் காஸ் காஸ் பவர ்4 ௔ளஸ்x x x 
ைசன் பவர ்4 எனேவ நான் ைப ஆல் 4 0 க்ஶ ைப ைப 2 ைசன் காஸ் எக்ஸ் ைப காஸ் பவர ்xdx x 
4
எக்ஸ் ௔ளஸ் ைசன் பவர ்4 எக்ஸ்  இப்ேபாௌ ஆல் வஶத்தால் நீங்கள் ஐப் dx cos power 4 x dx 
ெப௥௴ரக்ள், எனேவ நான் ஐ நான்ஶ ௗஜ்௷யத்ொல் இ௠ந்ௌ இரண்௄ டான் மற்௥ம் pi pi x 
ெநாூ சௌரம் ௔ளஸ் 10 பவர ்4 xdx 1 x 1 cos

இங்ழ௠ந்ௌ ரத்ௌ ெசய்யப்ப௄ம், எனேவ நீங்கள் 3 ஐப் ெப௥௴ரக்ள்.x  
 1 ஆனௌ உடன் நீங்கள் ஐப் ெப௥ழ௤ரக்ள்sin x tan x 
, ேம௩ம் காஸ் ஸ்ெகாயர ் இல் உள்ள ஒன்௥ உங்க௬க்ஶ ெநாூ சௌரம் ஐக் ெகா௄க்ழறௌ, x x  
எனேவ நான் நான்ஶ டான் சௌரத்தால் க்ஶ சமம் pi x
டான் சௌரம் என்பைத எ௄த்ௌக்ெகாள்ேவாம், எனேவ இௌ உங்க௬ைடயதாக இ௠க்ஶம்.x t 

எனேவ நீங்கள் 2   dt tan
சௌரம் க்ஶ சமம் எனேவ சௌரம் x sec xdx dt   tan xx xdx

ஒன்௥  இரண்௄ ஆஶம், ௔ன்னர ்ௗஜ்௷யம் ௗஜ்௷யம் இரண்டால் ௚ூ௳௧, எனேவdt tan pi 
வரம்௖கள் ௗஜ்௷யத்ொ௧௠ந்ௌ ௚ூ௳௧ வைர இ௠க்ஶம் சௌரம் என்பௌ tan xs  econd xdx dt
ஆல் ஆஶம், இௌdt 

க்ஶ சமம், எனேவ நீங்கள் இரண்௄ ஒன்௥ ஷட்டல் சௌரம் ெப௥௴ரக்ள், dt by two dt by t 
எனேவ எட௄் ௗஜ்௷யத்ொ௧௠ந்ௌ ௚ூ௳௧ ஆல் ஒன்௥ ஷட்டல் சௌரம், எனேவ இௌ i pi dt t 
pi
ஆல் எட௄் டான் தைலவழ் ௗஜ்௷யம்  ௚ூ௳௧க்ஶt 
 அதனால் நான் ைப எட௄் டான் தைலவழ் ௚ூ௳௧ க௯த்தல் டான் தைலவழ் ௗஜ்யம் டான்
தைலவழ் ௗஜ்௷யம் ௗஜ்யம் மற்௥ம் டான் இன்ஃ௔னிடூ் டான் தைலவழ் ௚ூ௳௧ இரண்௄ ைப 
ஆஶம், எனேவ நீங்கள் ைப சௌரத்ைத பொனா௣ல் ெப௥௴ரக்ள்,
எனேவ உங்கள் பொல் ைப சௌரம் பொனாறாக உள்ளௌ, ேம௩ம் ஒன்ைற எ௄த்ௌக்ெகாள்ேவாம்  
உதாரணம் ௗஜ்௷யத்ொ௧௠ந்ௌ ைபைய நான்ஶ ைசன் ௔ளஸ் காஸ் எக்ஸ் ூஎக்ஸ் ஆல் 9 x 
௔ளஸ் 16 ைசன் 2 எக்ஸ் என மொப்௔௄ங்கள், எனேவ இைத ைசன் ஷட்டல் காஸ் ஐ 25 x x 
ைமனஸ் 16 ௔ளஸ்
16 ைசன் ூஎக்ஸ் என எ௱தலாம் எனேவ இைத இ௠பத்ைதந்ௌ க௯த்தல் பொனா௥ என்௥ 2x 
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எ௱தலாம்.
  ஒ௠ ைமனஸ் ைசன் இரண்௄ இைத நாம் ௗஜ்௷யத்ொ௧௠ந்ௌxdx 
ைப என நான்ஶ ைசன் ௔ளஸ் காஸ் க௯த்தல் 16 என்௥ எ௱தலாம் ஒன்௥ நீங்கள்x x dx 25 
ைசன் ஸ்ெகாயர ் ௔ளஸ் காஸ் ஸ்ெகாயர ் ைமனஸ் ௅ ைசன் காஸ் ஆல் மாற்றலாம் x x x x 
எனேவ இைத 25 க௯த்தல் என்௥ எ௱தலாம்  பொனா௥ பாவம் க௯த்தல் ௚௱ சௌரம் x cos x 
இப்ேபாௌ பாவம் க௯த்தல் எனேவ x cos x t cos x plus sin

இௌ மா௥ம்  வரம்௖கள் எனேவ என்பௌ 0 ைமனஸ் 1 மற்௥ம் xdx dt sine 0 cos 0 sine pi by
இரண்௄ மொப்௖க௬ம் ஒேர மாொரியாக இ௠ப்பதால், 0 ஆக ஐ 4 4 cos by 4 x pi t 0 x 0 t 

ைமனஸ் 1 ஆகப் ெப௥௴ரக்ள், எனேவ
இந்த வரம்௖கள் 1 க௯த்தல்  1 ௚தல் 0 வைர, நீங்கள் இைத ஆகப் ெப௥௴ரக்ள், எனேவ dt 
ஒ௠ங்ழைணப்௔ன் மொப்௖ dt
இ௠பத்ைதந்ௌ க௯த்தல் பொனா௥ சௌரம் ஆஶம், இௌ க௯த்தல் ஒன்௥ ௚தல் ௗஜ்௷யம் ஒன்௥ t 
பொனா௥ க்ஶdt 
ஐந்ௌ ௚தல் நான்ஶ ௚௱ சௌரம் க௯த்தல் சௌரம்   க்ஶ சமம் ஒ௠ சௌரம் க௯த்தல்t dx  

சௌரம் ௛லம் இந்த மொப்ைப 1 ஆல் 2 பொ௵ ஆக x a mod a plus x pi bar a minus x 
எ௱தலாம்
எனேவ இௌ ஒன்௥க்ஶ ஒன்௥ பொனா௥ ஒன்௥க்ஶ இரண்௄ என்பௌ ஐந்ௌ நான்ஶ நான்ஶ பொ௵ 5 
ஆல் 4 ஷட்டல் ஆல் 4 க௯த்தல்t  5 
ூ ைமனஸ் 1 ௚தல் 0 வைர.
 எனேவ நீங்கள் 5 இன் 1 ஆல் 40 பொைவப் ெப௥௴ரக்ள் , எனேவ 0 இல் நீங்கள் 5 ஆல் நான்ஶ  
ஐந்தால் நான்ஶ ெப௥௴ரக்ள்,
எனேவ பொ௵ ஒன்௥ க௯த்தல் பொ௵ உங்க௬க்ஶக் க௯த்தல் ஒன்௥ உங்க௬க்ஶ நான்ஶக்ஶ 
நான்ஶ த௠ழறௌ  ேம௩ம்
இௌ உங்க௬க்ஶ ஒன்பொற்ஶ நான்காக இ௠க்ஶம் எனேவ இௌ ஒன்௥க்ஶ நாற்பௌ பொ௵
ஒன்௥க்ஶ சமம் ஒன்௥ ௗஜ்௷யமாஶம், ௔றஶ நீங்கள் ைமனஸ் ஒ௠ பொ௵ 1 க்ஶ 9 ஐப் 
ெப௥௴ரக்ள், எனேவ இைத நீங்கள் சக்ொ ைமனஸ் 1 க்ஶ 9 என எ௱தலாம் மற்௥ம் இௌ  பொ௳ன் 
பண்௖கைளப் பயன்ப௄த்ௌவதன் ௛லம் ைமனஸ் 1 ரத்ௌெசய்யப்ப௄ம்,
எனேவ நீங்கள் 1க்ஶ 40 பொ௵ 9ஐப் ெப௥௴ரக்ள், அைத நீங்கள் பொ௵ 3 சௌரப் பொ௵ 3 என்௥ 
எ௱தலாம், எனேவ 1க்ஶ 20 பொ௵ 3தான் இ௥ொப்
பொல்  பஶொ எல்ைலக்ஶட்பட்ட பஶொைய வைரவதற்ஶ ேம௩ம் ஒ௠ உதாரணத்ைத 
எ௄த்ௌக்ெகாள்ேவாம்.

சமம் சௌரம் மற்௥ம்  y x y
சமம்  இரண்ூல் ஒன்௥ ஷட்டல் சௌரம் அதன் பரப்பளைவக் கண்ட௣ய௵ம், எனேவ ௚த௧ல் x y
சமம்
இரண்டால் ஒன்௥ ஒன்௥ ஷட்டல் சௌரம் என்பைத நாம் ௚ன்ேப ொட்ட௘டூ்௠ந்தா௩ம் x x 
அைத இன்௑ம் ௳ரிவாகத் ொட்ட௘௄ேவாம்.

எனேவ நீங்கள் ெப௥ம் ேகா௄கைளக் கணக்ழ௄ங்கள் , ௔ன்னர ்இைத ேவ௥ப௄த்ௌவௌ y 
உங்க௬க்ஶ இரண்ைடக் ெகா௄க்ஶம்,
எனேவ நீங்கள் ைமனஸ் நான்ஶ ஐ ஒன்௥ ேசரத்்ௌ சௌர ௚௱ சௌரத்ைதப் ெப௥௴ரக்ள், x x 
எனேவ ேநரம்ைறயாக இ௠ந்தால் x y
ேகா௄  எொரம்ைறயாக இ௠ந்தால் எொரம்ைறயாக இ௠ந்தால் ேகா௄ ேநரம்ைறயாக x y 
இ௠க்ஶம், இௌ உண்ைமயாக இ௠க்ஶம்  இௌ அைனத்ொற்ஶம் ெபா௠ந்ௌம்all x 

எனேவ ேநரம்ைறயாக இ௠க்ஶம் ேபாௌ ேகா௄ 0 ஐ ௳டக் ஶைறவாக இ௠க்ஶம், எனேவ x x y x 
எொரம்ைற ேகா௄ ேநரம்ைறயாக இ௠க்ஶம் ேபாௌ இௌ ஶைறழறௌ,y 
எனேவ இந்த வைள௵   0 இல் அொகரிக்ழறௌ , ெசயல்பா௄ மொப்௖
2  ேமல் ௗஜ்௷யம் ஆக இரண்௄ ஆக உள்ளௌ  இௌ மற்௥ம் ௗஜ்௷யத்ொல் ௔ைரம் எப்பூy 
ௗஜ்௷யமாஶம், இௌ இங்ழ௠ந்ௌ ெதளிவாழறௌ எனேவ நீங்கள் ஐ ைவத்தால் ௔ைரம்  ze y ro 
நீங்கள் இங்ழ௠ந்ௌ ௗஜ்௷யத்ைதப் ெப௥௴ரக்ள்,
எனேவ இைதத் ொட்ட௘௄ேவாம், எனேவ 0 இல் ெசயல்பாட௄் மொப்௖ 2 0 காற்௖ள்ளி இரண்௄ 
ௗஜ்௷யத்ொல் ெதா௄வானம்  அசா்க்ஶ இைணயாக உள்ளௌ,x 
எனேவ வைள௵ இப்பூ இ௠க்ழறௌ   ேநரம்ைற அசா்க்ஶ இௌ ஶைறழறௌx 
மற்௥ம்  எொரம்ைற க்ஶ  அச஼்ல் அௌ அொகரித்ௌ வ௠ழறௌ எனேவ இௌ சமமான வைள௵x y 
ஒன்௥ ஷட்டல் சௌரத்ொற்ஶ சமம் இப்ேபாௌ சமம் சௌரம் மற்௥ம்x y x 
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சமம் இரண்௄ ஒன்௥ ஷட்டல் சௌரம், எனேவ இரண்௄ வைள௵கைள௞ம் ஒேர ௳மானத்ொல் y x 
ொட்ட௘௄ேவாம் எனேவ
உங்கள்  பரவைளயம் சமம் சௌரம் என்பௌ ெவரெ்டக்ஸ் 0 0 அசா் அசா் மற்௥ம் மற்ற y x y 
வைள௵ இதன் ௛லம் ஶ௣ப்௔டப்ப௄ழறௌ இௌ உங்கள் y
சமம்  இரண்ூல் ஒன்௥ ஷட்டல் சௌரம் இந்த ௖ள்ளி ௗஜ்யம் கமா இரண்௄ ௗஜ்௷யம் ௗஜ்யம் x 
இந்த ௖ள்ளிைய நாம் கண்௄௔ூக்க ேவண்௄ம்
ஶ௥க்ஶெவட௄் எனேவ   ேதைவப்ப௄ம் பஶொ ஼வப்௖ நிறத்ொல் உள்ளௌ  நீளமாக இ௠க்ஶம்
எனேவ சௌரத்ைத ஆக ைவத்ௌ ெப௥௴ரக்ள்  இரண்௄க்ஶ ேமல் ஒன்௥ ஷட்டல் க்ஶ x y y e y 
சமம் எனேவ நீங்கள் y
சௌரம் ஷட்டல் க௯த்தல் இரண்௄ இௌ ௗஜ்யம் எனேவ ஏன் ைமனஸ் இரண்௄ மற்௥ம் ஒன்௥y y 

என்பௌ ைமனஸ் இரண்௄ மற்௥ம் ஒன்௥ எனேவ எப்ேபாௌம்y y 
ேநரம்ைறயாக இ௠ப்பதால் க௯த்தல் இரண்௄ ௖றக்கணிக்கப்பட ேவண்௄ம் ஒன்௥   என்பௌ y  
ஒன்௥க்ஶ சமம் எனேவy 

இன் மொப்௖கள் எனேவ நீங்கள் ஐ ஒன்௥க்ஶ x y 
சமம்  உங்கள் ஏரியா ைமனஸ் ஒன்௥க்ஶ ஒன்௥க்ஶ ஒன்௥ இ௠க்ஶம்.
 ஏெனனில் நீங்கள் அைத ௙ண்௄ம் வைரய அ௑மொத்ௌள்ளரீக்ள்.

இல்ைலெயனில் வரம்௖கைள உங்க௬க்ஶ எப்பூச ்ெசால்வௌ எனேவ உங்கள் நிைலைம
உங்கள் ஒ௠ கார,் மற்ெறான்௥ வைள௵ இௌ   இௌ ைமனஸ் ஒன்றாஶம்  ேம௩ம் ஒன்௥,
இௌ உங்க௬க்ஶத் ேதைவயான பஶொ, இௌ ஆரம்பப் பஶொ இதன் அகலம் மற்௥ம் இௌdx 
இரண்ூல் ஒன்௥ ஷட்டல் சௌரம் இௌ சௌரம் ஆஶம், எனேவ நீங்கள் இரண்௄ க்ஶ ஒன்௥ x x o x
சௌரம் க௯த்தல்

சௌரம் என்பௌ ஆரம்பப் பஶொ  ேதைவயான பஶொ௜ன் மொப்௖ எனேவ ேதைவப்ப௄ம் x dx 
பஶொ ஼வப்௖ நிறத்ொல் ஒ௠ பஶொ, எனேவ இௌ ஈ  சமம்
2 ைமனஸ் 1 ௚தல் 1 ூஎக்ஸ் ஆல் 1 ௔ளஸ் சௌரம் க௯த்தல் ைமனஸ் 1 ௚தல் 1 எக்ஸ் சௌரம் x 
ூஎக்ஸ் 2 டான் தைலவழ் x
க௯த்தல் 1 ௚தல் 1 ைமனஸ் கனசௌரம் 3 ைமனஸ் 1 ௚தல் 1 2 இௌ ைப ௟ஸ் ைப ைப ௟ஸ் x 
ைப நி௘டம் 4 நி௘டம்
4 க௯த்தல் 1 க்ஶ 3 1 க௯த்தல் க௯த்தல் 1 ஆக உங்கள் இ௥ொ மொப்௖ இௌ ஆல் 2 ஆகpi 
இ௠க்ஶம்,  இௌ 1 ைமனஸ் 1 ைமனஸ் இௌ 2 ஆஶம், எனேவ நீங்கள் ைமனஸ் 2 க்ஶ 3 ஐப் pi 
ெப௥௴ரக்ள், எனேவ இௌேவ இ௥ொ
௳ைட  ஒன்ைற எ௄த்ௌக்ெகாள்ேவாம்  ேம௩ம் உதாரணம், ௔ராந்ொயம் சாபத்ைதப் பற்௣ 
௳வாொத்ௌ, ௚தல் வைர உள்ள பஶொைய அைடயாளம் காண௵ம், அைர x x x
சமம் 2 லாக் மற்௥ம் சமம் 2 க்ஶ பவர ் எனேவ நீங்கள் பஶொ பொ௵ வைரயப்ப௄ம்.y x y x, x 
  இௌ என்பௌ 1 க்ஶ சமம்.x 
 ௔ன்னர ்2 க்ஶ 0 க்ஶ சமம் 1 அௌ 1 ஆக௵ம், அதன் அொகரிக்ஶம் ேபாௌ அொகரிக்ஶம்x x 
அதன் மொப்௖ அொகரிக்ழறௌ எனேவ இௌ சமம் இரண்௄ சமம் பாொ சமம்  இங்ேக எங்ேகா x x 
இ௠க்ழறதா இௌ உங்கள்
பாொ, எனேவ இௌ இந்த வைள௵ 2 சக்ொக்ஶ இௌ பொ௵ இௌ சமம் பாொ என்௥ x x x 
ெசால்௩ங்கள் இௌ

இரண்௄க்ஶ சமம் எனேவ உங்கள் ஒ௠ங்ழைணப்௖ மண்டலம் இௌதான்  இைத ௙ண்௄ம் x 
நீங்கள் ெதாடக்கப் பஶொைய வைரய௥க்க ேவண்௄ம், எனேவ ெதாடக்கப் பஶொ

இௌ உங்கள் இௌ உங்கள் ைமனஸ் ித்ொரத்ைதfx fx gx fx gx 
ஆக க்ஶ பவர ் ைமனஸ் க்ஶ ஆக நிைன௵ப௄த்த ௚யற்஼க்க௵ம் மற்௥ம் dx dx x log x dx 

ஒ௠ங்ழைணப்௔ன் வரம்௖கள்
ஶைறந்தபடச்ம்  ௚தல்  இன் அொகபடச் மொப்௖   அதாவௌ இ௧௠ந்ௌ பாொக்ஶ சமம் x x x 
இரண்௄க்ஶ சமம் எனேவ ஒ௠ங்ழைணப்௔ன்
ேபாௌ  பவர ் க்ஶ 2 ஆக இ௠க்ஶம் 2 பொ௵ இன் ைமனஸ் மொப்௖ பொ௵ க௯த்தல் x x x x x 
வரம்௖ பாொ௜௧௠ந்ௌ இரண்டாக இ௠க்ஶம் மொப்௖
இரண்௄ சௌக்கத்ொல் இரண்௄ சௌரங்கள் இரண்௄ சௌரங்கள் இரண்௄ ைமனஸ் ைமனஸ் ௔ளஸ்
௔ளஸ் ௔ளஸ் இரண்௄ க௯த்தல்
இரண்௄ க௯த்தல் இரண்௄ க௯த்தல் இரண்௄ க௯த்தல் இரண்௄ க௯த்தல் அைர ைமனஸ் 
௘௑ஸ் ௔ளஸ் ௔ளஸ் ௔ளஸ் அைர ௘ல்௧ய௑க்ஶம் ஶைறவானௌ இரண்௄
இந்த இரண்௄ ெசாற்கைள இைணப்பதன் ௛லம் இரண்௄ ைமனஸ் பாொ என்பௌ இந்த இரண்௄ 
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ெசாற்கைள இைணப்பதன் ௛லம் ௛ன்௣ல் இரண்டாக இ௠க்ஶம்
௔ன்னர ்இந்த இரண்௄ ெசாற்க௬ம் ேசரந்்ௌ உங்க௬க்ஶ இைதத் த௠ம்   இைத நீங்கள் எ௄த்ௌக் 
ெகாண்டால் நீங்கள் இைத
பாொ பொ௵ 2 என்௥ எ௱தலாம், எனேவ இௌ க௯த்தல் ழைடக்ஶம் சரி உங்க௬க்ஶ இங்ேக ஒ௠ 
ைமனஸ் அைடயாளம் உள்ளௌ, எனேவ உங்கள்
நி௘டம்  இங்ேக கள் ைகெயாப்பம் ேசரத்்தால் ௙ண்௄ம் ஒ௠ க௯த்தல் ழைடக்ஶம்
 அதனால் 5க்ஶ 2 பொ௵ 2 ழைடக்ஶம், இௌேவ உங்களின்
இ௥ொப் பொல் எனேவ இௌ ைமனஸ் ஶ௣ என்பைதப் பாரக்்க௵ம் இந்தக் க௯த்தல் ைமனஸ் 
ஷட்டலாக இ௠க்ஶம்
ஆனால் 1 ஆல் 2 இ௠ப்பதால்   அௌ ௙ண்௄ம் வ௠ம்  ைமனஸ் ஆக இ௠ங்கள் எனேவ இந்த 
வாரத்்ைத௞ம்
இந்த வாரத்்ைத௞ம் ஒன்றாக இைணக்கப்ப௄ம், எனேவ 2 ஷட்டல் 1 ஆல் 2 என்பௌ 5 ஆல் 2 
ஆஶம், எனேவ இௌேவ இ௥ொ
பொல் இத௑டன் நீங்கள் ேகட்டதற்ஶ நன்௣.
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