
ପବୂ৐ ବକ୍ତୃତା େର ଆେମ ଅେନକ ବିବିଧ ଉଦାହରଣ େଦଖ ીଛୁ ଏକ ନ਍ି৑਼ ଇ৺ିଗା઎ର઼ ੡େୟାଗ ଭାବେର ଆେମ ଏହି ବକ୍ତୃତା େର ସମାନ ଭାବେର ଜାରି ରଖ ીବା 
ଯାହାକି କିଛି ସମସાାର ସମାଧାନ ଆରਬ କରିବା ପବୂ৐ରୁ ଆପଣ০ୁ ଜଟିଳ ସମସાାର ସମାଧାନ କରିବାେର ସାହାଯા କରିବ | ଆେମ ଶଖି ીବା େଯ ଏକ ଫ০ସନ୍ କୁfx 
ବିଚାର କର ଯାହାକି ବਙ ବાବଧାନେର ଅବିରତ ରହିଥାଏ ଏବଂ ସରଳତା ପାଇ ଁଆେମ େସହି କୁ େନଇପାରିବା କᄼି ଫଳାଫଳ ଯାହା ମ ଁ ୁଆେଲାଚନା କରିବାକୁ fx 
ଯାଉଛି ତାହା କ ଣସି କାଯ৐ા ପାଇ ଁଅତି ସହଜେର ବିੂାର େହାଇପାେର ଯାହା ੍ମାଗତ କିᄼ ଏହା ସକାରାਈକ େହାଇନପାେର | େତେବ ଆସᄼ ବ੍କୁ ଟାଣବିା, any 
ଏହା େହଉଛି ସହିତ ସମାନ, ଏହା େହଉଛି ସହିତ ସମାନ, ଏହା ସହିତ 0 ସହିତ ସମାନ ଏବଂ ଏହା ସହିତ ସମାନ ଅେଟx x y y fx 
େତଣ ୁଆପଣ০ର ଏହି େড়ੜଟି ରୁ ଇ৺ି੏ାଲ୍ ਐାରା ੡ତିନିଧ ીତ୍ େହାଇଛି ଆପଣ ଜାଣਕି େଯ ଯଦି ଏକ ଫ০ସନ୍ ଅଛି ੍ମାଗତ ଭାବେର ଏହା bfxdx you 
ବાବଧାନେର ଏହାର ସୀମା ହାସଲ କେର
େତଣ ୁଆପଣ ଏହି ઇ ષଟରୁ େଦଖ ીପାରିେବ େଯ ଏହା େହଉଛି ଫ০ସନ୍ ର ସବ৐ାଧ ીକ ମଲୂા ଏବଂ ଏହା କହିଥାଏ େଯ ଏହା ସହିତ କୁ ସମାନ ଅେଟ ଏବଂ ଏହା x c 
େହଉଛି ଫ০ସନ୍ ର ସବ৐ନିઋ મ ମଲୂા | ଯାହାକି େର ସହିତ ସମାନ ଅେଟ ଯଦିଓ ଆେମ ଏହି ପଏ৺ଗଡିୁକର ଆବଶાକ କରୁନାହ ଁୁ କᄼି ତଥାପି ମ ଁ ୁେଲଖ ીଛି ଏବଂ x d 
ଏହି ଉ৬ତା େଛାଟ ଏହି ଉ৬ତା େଛାଟ ଏବଂ ଏହି ଉ৬ତା କાାପିଟାଲ୍ ଆପଣ ଜାଣਕି େଯ ଏହା ସବୁଜ ଛାୟା | ଅ৳ଳ େହଉଛି ੡କୃତ େড়ੜ ଏହା େହଉଛି m m m 
੡କୃତ େড়ੜ ଏବଂ ଆେମ ଦିଆଯାଇଥ ીବା କାଯ৐ા ପାଇ ଁଏହାର ଏକ ସୀମା େଖାଜିବାକୁ ଚାହ ଁୁଛୁ
େତଣ ୁଏହି ઇ ષଟରୁ ଆପଣ େଦଖ ીପାରିେବ େଯ ੡କୃତ େড়ੜ ଏହି େড়ੜଠାରୁ ସବ৐ଦା ବଡ଼ ଅେଟ ଯାହାକୁ ମ ଁ ୁ੡କୃତ େড়ੜ ସହିତ ଛାଇ େଦଇଛି | କଳା ର৪ ਐାରା ଛାଇ 
େହାଇଥ ીବା ଏହି େড়ੜ ଅେପড়ା ଏବଂ ଏହି ଆୟତେড়ੜର େড়ੜ କ ଣ ଯାହା େଦଖ ીବା ଅତି ସହଜ େଯ ଏହି ଆୟତେড়ੜର ଉ৬ତା େଛାଟ ମିଟର ଏବଂ ’
ଆୟତେড়ੜର େମାେଟଇ ମାଇନସ ୍ଅେଟb 
େତଣ ୁେଛାଟ ଆୟତେড়ੜର େড়ੜ େହବ | େର ମାଇନସ ୍ବਁ৐ମାନ ଏକ ଚିੜକୁ ପନୁବ৐ାର ଆ০ିବା, କାରଣ ଏହାଠାରୁ ବୁ  ◌ବିା ଅତાਕ ଜଟିଳ m b understand
େହଉଛି | ੡କୃତ େড়ੜ ସବ৐ଦା କମ ୍େହବ | ଲାଲ ର৪ ਐାରା ଛାୟା େହାଇଥ ીବା ଆୟତେড়ੜର a rea
େତଣ ୁ੡କୃତ େড়ੜ ସବ৐ଦା ଲାଲ ର৪ର ଛାୟା େହାଇଥ ીବା ଆୟତେড়ੜର େড়ੜଠାରୁ କମ ୍ରହିବ
େତଣ ୁଲାଲ ର৪ ਐାରା ଛାଇ େହାଇଥ ીବା ଆୟତେড়ੜର ଏହି େড়ੜକୁ କିପରି ଗଣନା କରାଯିବ
େତଣ ୁଏହି ଦ ଘ৐ા ମାଇନସ ୍ଏବଂ ଏହି ଦ ଘ৐ા କાାପିଟାଲ୍ ମିlength p length 
େତଣ ୁଏହି େড়ੜଟି ସବ৐ଦା ଏହି ସୀମା ଦ୍  ◌ାରା ସୀମାବ਎ େହବ ଏବଂ ଏହି ସୀମା ଦ୍  ◌ାରା ସୀମାବ਎ େହବ େଯଉଠଁାେର େହଉଛି ବાବଧାନେର by below m 
੡ାਠ ଫ০ସନ୍ ର ସବ৐ାଧ ીକ ମଲୂા ଏବଂ େଛାଟ େହଉଛି ବાବଧାନେର ସବ৐ନିઋ મ ମଲୂા ଅନા ଫ০ସନ୍ କମା ଆସᄼ େଗାଟିଏ ଉଦାହରଣ େଦଖ ીବା | ନ਍ି৑਼ m b 
ଇ৺ି੏ାଲ୍ ର କୁ ଏହି ସୀମା ପାଇବା ପାଇ ଁଆେମ ଏହାକୁ ੍ମାଗତ କାଯ৐ા ପାଇ ଁକରିଛୁ କᄼି ଆପଣ ଏହାକୁ ଅତି ସହଜେର ଏହି ତକ৐କୁ େଯକ ଣସି bfxdx any 
କାଯ৐ા ପାଇ ଁବିੂ ାର କରିପାରିେବ ଯାହା ଏହାର ଚି੊ ପରିବਁ৐ନ କେର
େତଣ ୁଆସᄼ କିଛି ଉଦାହରଣ େନବା ଏବଂ ଏହାର ସୀମା କିପରି ଜାଣବିା | ନି਍৑਼ ଇ৺ି੏ାଲ୍
େତଣ ୁଉଦାହରଣ େହଉଛି ପାୱାର୍ ମାଇନସ ୍ କୁ 0 ରୁ 2 କୁହᄼx dx e 
େତଣ ୁଏହା େହଉଛି ଏହା େହଉଛି ଅড়, େତେବ ଇ ପାୱାର୍ ମାଇନସ ୍ ଏହି ବ੍ େହବ ଏହା କହିବ ଏହା ଶନୂા ସହିତ ସମାନ ଏହା ଦୁଇଟି ੡କୃତ x y x x x 
େড়ੜ ସହିତ ସମାନ | ଆସᄼ ଜାଣବିା ସୀମା ଜାଣବିା ପାଇ ଁ| ଆୟତେড়ੜ
େତଣ ୁଫ০ସନ୍ ମଲୂા ଶନୂાେର ସବ৐ାଧ ીକ ମଲୂા େନଉଛି
େତଣ ୁଏହା ସବ৐ଦା କମ ୍ରହିବ
େତଣ ୁଏହି ଉ৬ତାର ଉ৬ତା ଶନୂા ଫ০ସନ୍ େର ଫ০ସନ୍ ଭାଲୁા ਐାରା ପରିଚାଳିତ େହଉଛି ପାୱାର ମାଇନସ ୍x
େତଣ ୁପାਸ৐ ଏକ ଏବଂ ଏହି େମାେଟଇ ଦୁଇଟି | ଏହି େড়ੜର ଉପର ସୀମା ନઋି મ ସୀମା ପାଇ ଁଦୁଇଟି େଲା େହବ, ଆମକୁ ଏହି ଆୟତେড়ੜ ଆ০ିବାକୁ ପଡିବ ଏବଂ 
େଯେହତୁ ଫ০ସନ୍ ੮ାସ େହଉଛି
େତଣ ୁନିઋ મ ସୀମା ଏହି ଆୟତାକାର େড়ੜ ਐାରା ଦିଆଯିବ ଯାହା େର ଦୁଇଟି ଫ০ସନ୍ ମଲୂા ସହିତ ସମାନ ଅେଟ | ପାୱାର ମାଇନସ ୍ଦୁଇx 
େତଣ ୁଏହି ଉ৬ତା େହଉଛି ଏହି ଉ৬ତା େହଉଛି ଇ ପାୱାର୍ ମାଇନସ ୍ଦୁଇଟି
େତଣ ୁକଳା ର৪ ਐାରା ଛାଇ େହାଇଥ ીବା ଏହି ଆୟତେড়ੜର େড়ੜ ଦୁଇଟିକୁ ପାୱାର୍ ମାଇନସ ୍ଦୁଇେର ଅଛି
େତଣ ୁଆପଣ େଦଖ ીପାରିେବ େଯ ଏହି ଫଳାଫଳଟି ଉପର ଏବଂ ତଳ ସୀମା େଖାଜିବାେର କିପରି ସାହାଯા କେର | େଯକ ଣସି ଇ৺ି੏ାଲ୍ ଏଠାେର େହଉଛି any m 
ସବ৐ାଧ ીକ ମଲୂા ତାପେର ଫ০ସନ୍ ର ସବ৐ାଧ ીକ ଏବଂ େହଉଛି ଫ০ସନ୍ ର ସବ৐ନିઋ મ ମଲୂા ଯାହାକୁ ଆେମ ବਙ ବાବଧାନେର ੍ମାଗତ ଭାବେର ੏ହଣ କରିବା m 
ପାଇ ଁଅନୁମାନ କରିଥାଉ, ଆସᄼ ଏହି ଆେଲାଚନାକୁ ସମାਠ କରିବା ଏବଂ ଆଗକୁ ବ  ◌ବିା ଏବଂ କିଛି ଅଧ ીକ ସମାଧାନ କରିବା | ੍ମେର ନ਍ି৑਼ ଇ৺ି੏ାଲ୍ and
ଉପେର ବાାୟାମ, ଆସᄼ ନ਍ି৑਼ ଇ৺ି੏ାଲ୍ ଉପେର େଗାଟିଏ ଉଦାହରଣକୁ ବିଚାର କରିବା, ମାଇନସ ୍ଅଧା ରୁ ଅଧା ଲଗ ୍େଗାଟିଏ ઇ ષସ ୍ କୁ େଗାଟିଏ ମାଇନସ ୍s x 

ଉପେର ମଲୂાା০ନ କରିବାxdx 
େତଣ ୁଆସᄼ ଇ৺ି੏ାଲ୍ େଲଖ ીବା େଯେହତୁ ଏହା ଅତાਕ ଜଟିଳ ମେନହୁଏ କାରଣ ଆମର ଏଠାେର ବହୁତ ଭାରୀ କାଯ৐ા ଅଛି | ଇ৺ିଜର୍ ଫ০ସନ୍ େଲାଗାରିଥମିକ୍ 
ଫ০ସନ୍, ଯାହାର ଇନପଟ୍ୁ ଆଗ৐େୁମᄶ 1 ମାଇନସ ୍ ଉପେର 1 ઇ ષସ ୍ କିᄼ ଆପଣ େଦଖਕି ଏହା ମାଇନସ ୍ଅଧା ରୁ ମାଇନସ ୍ଅ਎৐ରୁ ଅଧା ଅେଟ ଯାହା ଆହା ଯାହାx x 
ଆମ ଫ০ସନ୍ ସହିତ ମਔ ଜଡିତ େହାଇପାେର
େତଣ ୁଯଦି ଆପଣ ଲଗ ୍ઇ ષସ ୍ େଦଖਕି | ଲଗ ୍ଉପେର ଏକ ମାଇନସ ୍ ଯଦି ଆପଣ ଅନୁମାନ କରਕି େଯ ଏହା ଅେଟx x hx 
େତଣ ୁମାଇନସ ୍ ର େଗାଟିଏ ମାଇନସ ୍ ର େଗାଟିଏ ઇ ષସ ୍ ଉପେର ଲଗ ୍େହବ ଯାହାକୁ ଆପଣ େଗାଟିଏ ઇ ષସ ୍ ର ମାଇନସ ୍ଭାବେର େଗାଟିଏ ମାଇନସ ୍x h x x x 

ਐାରା େଲଖ ીପାରିେବx 
େତଣ ୁଏହା ମାଇନସ ୍ସହିତ ସମାନ | ଯାହାକି ଏହି ଇ৺ିେ੏ᄷ େହଉଛି ର ଏକ ଅ਑ୁତ କାଯ৐ા ଏବଂ ବાବଧାନ ମାଇନସ ୍ଅଧା ରୁ ଅଧାfhx x 
େତଣ ୁନି਍৑਼ ଇ৺ିେ੏઎ର઼ ੡ପଟ৑ ବાବହାର କରି ମଲୂા ଶନୂા େହବ
େତଣ ୁତୁମର ଅਕିମ ଇ৺ି੏ାଲ୍ ମାଇନସ ୍ଅଧା ରୁ ଅଧା ସବ৐େ੫઒દ ଇ৺ିଜର୍ ଫ০ସନ୍ xdx
େତଣ ୁସବ৐େ੫઒દ ଇ৺ିଜର୍ | କାଯ৐ા 0 ମਔେର ମଲୂા 0 େନଇଥାଏ
େତଣ ୁଏହା େହଉଛି 0 ରୁ 1 ପଯ৐ાਕ େଟ਼ ଇ৺ିଜର୍ ଫ০ସନ୍ ପାଇ ଁઇ ષଟ୍ ଏବଂ ତା ପେର ମାଇନସ ୍ଅଧା ରୁ 0 ଯାହା ମାଇନସ ୍1 ରୁ 1 ବାੂବେର ଏହା ମାଇନସ ୍1 ’
େନଇଥାଏ
େତଣ ୁଆମକୁ ମାଇନସ ୍ଅଧା ରୁ 0 େହବ | ଏହା କାରଣ ଫ০ସନ୍ ବିଭିਟ ବાବଧାନେର ଭିਟ ମଲୂા େନଉଛି, ଆେମ ମାଇନସ ୍ଏକରୁ ઇ ષସ ୍ଶନୂରୁ ଅଧାକୁ ଶନୂા dx 
େନଉଛୁ
େତଣ ୁଆେମ ଶନୂ ପାଇବୁ
େତଣ ୁମାଇନସ ୍ ମାଇନସ ୍ଅଧା ରୁ ଶନୂ ଯାହା ଆପଣ০ୁ ମାଇନସ ୍ଶନୂ େଦବ ଏହା ଶନୂા େହବ େତେବ ଏହି ଇ৭ାର ମାଇନସ ୍| ઇ ષସ ୍ହୁଅᄼ ଏବଂ ତା ପେର ଆଉ x ’
ଏକ ମାଇନସ ୍ଅଛି
େତଣ ୁଆପଣ০ର ମାଇନସ ୍ଅଧା ଅଛି ଯାହା େହଉଛି ଅਕିମ ଉਁର ଯାହା ଦ୍  ◌ାରା ଆପଣ େଦଖ ીପାରିେବ େଯ ଅତି ଜଟିଳ ନ਍ି৑਼ ଇ৺ିେ੏ଲ୍ ପାଇ ଁଯଦି ଆପଣ you
ଗଣୁଗଡୁିକ ବાବହାର କରਕି େତେବ ଏହା ଅଧ ીକ ସରଳ େହାଇଯାଏ, ଆସᄼ ੍ମେର ମାଇନସ ୍ପି ​​ରୁ ମଲୂાା০ନ କରିବା ੍ମେର ଅନા ଏକ ଉଦାହରଣ େନବା | cos

କୁ ସକାରାਈକ ଅେଟ ଯଦି େହଉଛି େତେବ ଆେମ କଣ କରିବା ଉଚିତ କାରଣ ଯଦି ଆେମ ଏକ ଅ਑ୁତ square x dx by 1 plus a power x x 
କାଯ৐ાର ଫମ৐ଲୁା ੡େୟାଗ କରିବାକୁ େଚ਼ା କରିବା େତେବ ଏହା କାମ କରିବ ନାହି ଁକାରଣ ବଗ৐ ଏପରିକି କାଯ৐ા କରିଥାଏ କିᄼ ଏହା େହଉଛି ଏହା | େଗାଟିଏcos x 

Pru
tor
@
IIT
K



ઇષସ ୍ଏକ ପାୱାର୍ କୁ ੡ପଟ৑ କୁ ସᄼ਼ କେର ନାହି ଁ| ଏହା ੡ଯଜୁા ନୁେହ ଁx s o 
େତଣ ୁଆେମ ଯାହା କରିବୁ ଆେମ ੡ଥେମ କୁ ମାଇନସ ୍ ਐାରା ବଦଳାଇବୁ ଏବଂ େଦଖ ીବା ଯଦି ମାଇନସ ୍ େତେବ େହଉଛି ମାଇନସ ୍ ଏବଂ ମ ଁ ୁx t x t dx dt 
ମାଇନସ ୍ପିେର ରହିବି ଏହା ଏବଂ େର ଏହା ମାଇନସ ୍ପାଇ େହବ | ଥେର ଆପଣ େଭରିଏବଲ୍ ବଦଳାଇବା ପେର ଏହା ଏକ ନୂତନ ସୀମା ଅେଟ ଏବଂ pi pi 
ଆପଣ ଏକ ମାଇନସ ୍ସାଇନ୍ ସହିତ ବଗ৐ ମାଇନସ ୍ ପାଇେଲ ମାଇନସ ୍ ମାଇନସ ୍ ରୁ ବଗ৐ ମାଇନସ ୍ ଏବଂ ପାୱାର୍ ମାଇନସ୍dx cos t dt dtx c cos t 

କୁ t a
େତଣ ୁମ ଁ ୁସମାନ | େଯେହତୁ ତୁମର ଏଠାେର ଏକ ନକାରାਈକ ସେ০ତ ଅଛି ତୁେମ ସୀମା ବଦଳାଇ ପାରିବ
େତଣ ୁତୁେମ ଏକ ସକାରାਈକ ସେ০ତ ପାଇବ
େତଣ ୁତୁେମ ମାଇନସ ୍ପାଇ ପାଇବ ଏହି ମାଇନସ ୍ସେ০ତକୁ ତୁେମ ସୀମା ବଦଳାଇବା ମାେੜ ଅଣେଦଖା େହବ ଏବଂ ତୁେମ ମାଇନସ ୍ଅড় ପାଇବ |cos x 
େତଣ ୁତୁେମ ପାୱାର୍ ମାଇନସ ୍ କୁ େଗାଟିଏ ઇ ષସ ୍ଇ ਐାରା ପାଇବ, େଯେହତୁ େହଉଛି ଡମି େଭରିଏବଲ୍, ଆେମ େଲଖ ીପାରିବା ଏବଂ ସଂଖાା ଏବଂ t dt t 
େଡେନାମିେନଟରେର ନਫର ଉପେର କୁ ଗଣୁନ କରିବା | ଏହା ଡମି ଅେଟt 
େତଣ ୁମ ଁ ୁଏହାକୁ ଏହିପରି େଲଖ ી ପାରିବି ଯଦି ତୁେମ େଗାଟିଏ ଏବଂ ଦୁଇଟି ସମୀକରଣ େଯାଡିବ ଯଦି ତୁେମ େଗାଟିଏ ଏବଂ ଦୁଇଟି ସମୀକରଣ େଯାଡିବ େତେବ ତୁେମ 
ଦୁଇଟି ପାଇବ | ପାୱାର୍ କୁ ମାଇନସ ୍ପି ​​ରୁ ପି ସହିତ ସମାନxdx 
େତଣ ୁଏହା ସାଧାରଣ ଥ ીଲା
େତଣ ୁଆପଣ ସଂଖાାେର ପାଇ ଁେଗାଟିଏ ઇ ષସ ୍ଆଠ ପାଇେବx 
େତଣ ୁଏହା ବାତିଲ୍ େହାଇଯାଏ ଏବଂ ଆପଣ େଦଖ ીପାରିେବ େଯ ବાବହାର କରି ଆପଣ ବਁ৐ମାନ ଏକ ସରଳ ସଂେଯାଗ ପାଇଛਕି | ଏପରିକି ଫ০ସନ୍ cos x 
େହଉଛି ଆପଣ 0 ରୁ 0 କୁ ଦୁଇଥର େଲଖ ીପାରିେବ ଏବଂ ବଗ৐ କୁ ଆପଣ ବିੂାର କରିପାରିେବ େଯପରି ର ੗ାଇେଗାେନ੗ିକ୍ ଗଣୁ ବાବହାର କରି cos x cos x 
ଆପଣ େଲଖ ીପାରିେବdx 
େତଣ ୁଏହାର ମଲୂા େହବ କାରଣ ଏହି ଆହା ଆପଣ ଏଠାେର ପାଇେବ ଯାହା ଆପଣ০ୁ ଏବଂ ଦ୍ 2 ◌ାରା ରୁ ପାପ େହବ ଏବଂ ଏହାରpi x pi cos 2 x x 
ମଲୂા 0 େର 0 େହବ ଏବଂ pi
େତଣ ୁେଶଷେର ତୁେମ ଏଠାେର ପାଇ ପାଇବ
େତଣ ୁମ ଁ ୁ ଦ୍ 2 ◌ାରା ସମାନ ଅେଟ ଏହାର ଉਁର େହଉଛି ଆସᄼ ଅନા ଏକ ଉଦାହରଣ ଗଣନା କରିବାpi 
େତଣ ୁଆପଣ ଏହାକୁ ମେନ ରଖ ીେବ | ੡ପଟ৑ ରୁ ସହିତ ସମାନa bfxdx a bfa plus b minus xdx 
େତଣ ୁଏହାକୁ ତୁେମ ତୁରਕ ରୁ ଛଅରୁ ଦ୍  ◌ାରା ତିନି ଏହା 60 ଅେଟpi pi three dx by 1 plus pi by 3 plus pi by 6 
େତଣ ୁତୁେମ ପାଇ ପାଇବ | by by a plus this a plus b is pi by 2
So so pi by 2 minus x
So so
େତଣ ୁମ ଁ ୁସେ৪ ସେ৪ କୁ 6 ରୁ ରୁ େଗାଟିଏ ઇ ષସ ୍ରୁଟ୍ େକାଟ୍ ତେଳ ସମାନ | ଯାହାକୁ ଆେମ ରୁଟ୍ ଟାନ୍ ଭାବେର େଗାଟିଏ ઇ ષସ ୍ରୁଟ୍ pi pi by 3 dx x x 
ଟାନ୍ ତେଳ େଲଖ ીପାରିବା ଯଦି ଠିକ୍ ଅଛି େତେବ େମାେତ େଗାଟିଏ ଜିନିଷ କରିବାକୁ ଦିଅᄼ େମାେତ େକବଳ ଏଠାେର େଯାଡିବା ଏବଂ ବାହାର କରିବା ଯାହା ଦ୍ x dx 

 ◌ାରା ତୁେମ ପାଇ ପାଇ ସମାନ େହବ ଏହା େହଉଛି ମାଇନସ୍you pi by 6 pi by 6 to pi by 3 1 
େତଣ ୁଏହା େହଉଛି ଏହାକୁ ଆେମ ଦୁଇ ଭାଗେର ଭା৪ି ପାରିବା
େତଣ ୁେଗାଟିଏ ଇ৺ି੏ାଲ୍ ଏହିପରି ଅନા ଏକ ପାଇ ଛଅରୁ ପିଏକୁ ତିନିରୁ େଗାଟିଏ ઇ ષସ ୍ରୁଟ୍ ଟାନ୍ ତେଳ ଏହା ପଣୁ ିମ ଁୁxdx 
େତଣ ୁତୁେମ ଦୁଇଟି ପାଇବ ମ ଁ ୁଦୁଇଟି ସମାନ | ଏହି ଇ৺ି੏ାଲ୍ ମਔରୁ େଗାଟିଏ େହଉଛି ତିେନାଟି ମାଇନସ ୍ପି ​​ଦ୍  ◌ାରା ଛଅsix
େତଣ ୁେତଣ ୁମ ଁ ୁଦ୍  ◌ାରା ବାର ଦ୍  ◌ାରା ଆସᄼ ଅନા ଏକ ଉଦାହରଣ ନିଅᄼ 0 ରୁ by is pi by 4 log one plus tan xdx
େତଣ ୁଏହି ଫମ৐ଲୁାକୁ ੡େୟାଗ କରᄼ ଏହା େହବ
େତଣ ୁଏହା 1 ઇ ષସ ୍ଟାନ୍ ସହିତ ସମାନ | ମାଇନସ ୍ ଏହା 0 ରୁ ସହିତ 4 0 ରୁ ସହିତ େଗାଟିଏ ઇ ષସ ୍ର ଚାରି ଲଗ ୍ସହିତ ଏକ ମାଇନସ୍pi by 4 x dx pi pi 

େହଉଛି ଏକ ઇ ષସ ୍ଟାନ୍ ଉପେର ଏକ ମାଇନସ ୍ଟାନ୍ b b
େତଣ ୁଆେମ 1 ઇ ષସ ୍1 ମାଇନସ ୍ପାଇଥାଉ | ଯାହା ଶନୂાରୁ ସହିତ ସମାନ , ଯଦି ଆପଣ ନିଅਕି ଏବଂ tan x on 1 plus tan x dx pi lcm 
ଏହାକୁ େଯାଡਕି େତେବ ଆପଣ ଦୁଇଟି େଗାଟିଏ ઇ ષସ ୍ଟାନ୍ ପାଇେବpi x dx 
େତଣ ୁଏହା ଆପଣ০ର ଏବଂ ଏହାପବୂ৐ରୁ ମ ଁ ୁ4 ରୁ 4 ଲଗ ୍ପାଇଥ ીଲି | 1 ઇ ષସ ୍10 ର | ବਁ৐ମାନ ଯଦି ତୁେମ ଉଭୟକୁ ଏକੜ କର ଏବଂ ଏହା ଦୁଇଟି େବାଲି i xd x 
କୁହ େତେବ ଏହା ତୁମର ପବୂ৐ ସମୀକରଣ ଥ ીଲା
େତଣ ୁଯଦି ତୁେମ େଗାଟିଏ ଏବଂ ଦୁଇଟିକୁ ତୁେମ ଦୁଇଗଣୁ କର େତେବ ମ ଁ ୁଦୁଇଥର ଶନୂાରୁ ପାଇ ସମାନ ଅେଟ , େଗାଟିଏ ઇ ષସ ୍ଟାନ୍ ઇ ષସ ୍ଲଗ ୍ଉପେର ଦୁଇଟିର xd 
ଚାରି ଲଗ ୍| 1 ઇ ષସ ୍ଟାନ୍ x dx
େତଣ ୁତୁେମ ଦୁଇଟି ଶନୂાରୁ ପାଇ ସମାନ, ଚାରିଟି ଲଗ ୍ଦ୍  ◌ାରା େଗାଟିଏ ઇ ષସ ୍ଟାନ୍ େଗାଟିଏ ઇ ષସ ୍ଟାନ୍ େର ଏହା 0 ରୁ ସହିତ 2 ର 4 i by x x dx pi dx 
ଲଗ ୍ସହିତ ସମାନ ଯାହା ଲଗ 2 ସହିତ ସମାନ | ଚାରି ଦୁଇଟି ଦ୍  ◌ାରା ଚାରିଟି ଲଗ ୍େହଉଛିpi by i pi four
େତଣ ୁମ ଁ ୁ ଆଠ ଲଗ ୍ଦୁଇ ଆସᄼ ଅନા ଏକ ଉଦାହରଣ େନବାpi by 
େତଣ ୁ ର ମଲୂા ଜାଣବିାi compute 
େତଣ ୁଆସᄼ ଏହାକୁ ବିੂାରିତ ଫମ৐େର େଲଖ ીବା ଯାହା ଦ୍  ◌ାରା ଆପଣ ମାଇନସ ୍ପାଇ ପାଇ ପାଇ ଦୁଇଟି ପାପ ଉପେର େଗାଟିଏ ઇ ષସ ୍ ବଗ৐ you x x cos 

ଦୁଇ େଗାଟିଏ ઇ ષସ ୍ ବଗ৐ ଏହା େବାଲି କୁହ ଏବଂ ଏହା େହଉଛି xdx x pi cos x fx gx
େତଣ ୁ ଯାହା ଦୁଇ ଦ୍  ◌ାରା େଗାଟିଏ ઇ ષସ ୍େକାସ ୍ବଗ৐ ଏକ ଅ਑ୁତ କାଯ৐ા ଏହା ର ମାଇନସ ୍ସହିତ ସମାନ | ଅତଏବ, ଅ਑ୁତ କାଯ৐ાଗଡ଼ିୁକ ପାଇ ଁfx x one x fx 
ନି਍৑਼ ଇ৺ିେ੏઎ର઼ ੡ପଟ৑ ବાବହାର କରି ଏହା ଶନୂા େହବ କାରଣ ଆେମ ଜାଣ ୁେଯ ଯଦି ଅଡୁଆ େତେବ ଇ৺ି੏ାଲ୍ ର ଶନୂા ଯଦି ଅଶଭୁ ଅେଟ େତେବ fx fx 
ଏହା େଶଷେର ଅଡୁଆ | ଅବିେ৭ଦા
େତଣ ୁତୁମର ମାଇନସ ୍ପାଇ ଟୁ ପି 2 ପାପ ଦ୍  ◌ାରା େଗାଟିଏ ઇ ષସ ୍େକାସ ୍ବଗ৐ ବਁ৐ମାନ ଏହା େଯପରି ଆେମ କହିଥ ીଲୁ ଏହା େହଉଛି i x x one xd x gx 

ଏକ ସମାନ କାଯ৐ા କାରଣ ଯଦି ତୁେମ ଏଠାେର ମାଇନସ ୍ ରଖ ીବ େତେବ ତୁେମ ଦୁଇଟି ମାଇନସ ୍ ସାଇନସ ୍ପାଇବ | ଦ୍  ◌ାରା େଗାଟିଏ ઇ ષସ ୍gx x x x one
େକାସ ୍ବଗ৐ ମାଇନସ ୍x
େତଣ ୁତୁେମ ଦୁଇଟି ସାଇନ କୁ େଗାଟିଏ ઇ ષସ ୍େକାସ ୍ବଗ৐ ପାଇବ ଯାହା ତୁମର x x x gx
େତଣ ୁମ ଁ ୁଶନୂાରୁ ଦୁଇଗଣୁ ଶନୂાରୁ ଦୁଇ ପାପ କୁ େଗାଟିଏ ઇ ષସ ୍ ବଗ৐ ଦ୍x xdx cos x 

 ◌ାରା ସମାନ େହବSo
େତଣ ୁଆେମ ੡ପଟ৑ ବાବହାର କରୁଛਕି ଯାହା ଏହାକୁ ଭାବେର େଲଖାଯାଇପାରିବ ଏହା ଶନୂରୁ ଦୁଇଗଣୁ କୁ େଲଖାଯାଇପାରିବ ବਁ৐ମାନ କଣ gxdx agxdx 
କରିବା ଉଚିତ
େତଣ ୁଆେମ ଏହି ੡ପଟ৑ ੡େୟାଗ କରୁ େଯ ଶନୂରୁ ଏକ ମାଇନସ ୍ ରୁ ଶନୂાafx dx xdx 
େତଣ ୁଏହା 2 ସହିତ ସମାନ | 0 ରୁ ପାଇ ଦୁଇ ପି ମାଇନସ ୍ ସାଇନ ପି ମାଇନସ ୍ େଗାଟିଏ ઇ ષସ ୍େକାସ ୍ବଗ৐ ପି ମାଇନସ ୍ ଉପେର ଆେମ ଚାରି ଶନୂରୁ x xdx x 
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ପାଇ ପି ମାଇନସ ୍ ସାଇ ପି ପି ମାଇନସ ୍ ସାଇନ ଏବଂ େକାସ ୍ପି ​​ମାଇନସ ୍ ମାଇନସ ୍େକାସ ୍ କିᄼ ଏହା େଯେହତୁ ବଗ৐x x x x x 
େତଣ ୁଆପଣ ପନୁବ৐ାର ବଗ৐ ପାଇେବ ଯଦି ଏହା େଗାଟିଏ ଏବଂ ଦୁଇଟି େଯାଡିବା ଦ୍  ◌ାରା ଏହା ଦୁଇଟି େତେବ ଆପଣ େଦଖ ીେବ େଯ ଏହି ଶਥଟି ଏହି cos x two
ଶਥକୁ ବାତିଲ କରାଯିବ
େତଣ ୁ1 ଏବଂ 2 େଯାଗ କରି ଆପଣ ପାଇେବ | twi ce of i 4 times 0 to pi pi sine xdx by 1 plus cos square x 
ବਁ৐ମାନ cos x is t
So minus sin xdx is dt
େତଣ ୁମ ଁ ୁଯଦି ଏହାକୁ ବାତିଲ କେର େତେବ ମ ଁ ୁସମାନ ଅେଟ
େତଣ ୁମ ଁ ୁ ଶନୂાେର ଦୁଇଟି ଅେଟ | େଗାଟିଏ େହଉଛି ମାଇନସ ୍େଗାଟିଏ ପାପ େହଉଛି ମାଇନସ ୍cos pi cos pi xdx dt
େତଣ ୁତୁେମ ମାଇନସ ୍ େଗାଟିଏ ઇ ષସ ୍ ବଗ৐ ପାଇବdt t 
େତଣ ୁଏହା ଦୁଇଟି ପାଇ ସହିତ ସମାନ ଯଦି ଏକ ମାଇନସ ୍ସେ০ତ ଅଛି େତେବ ତୁେମ ସୀମା ବଦଳାଇ ପାରିବ
େତଣ ୁତୁେମ େଗାଟିଏରୁ େଗାଟିଏ ପାଇ ପାରିବ | ઇ ષସ ୍ଟି ବଗ৐dt 
େତଣ ୁମ ଁ ୁଦୁଇଟି ପି ଟାନ୍ ଓଲଟା ଟି ମାଇନସ ୍େଗାଟିଏରୁ ଦୁଇଟି ପି ପି  ରୁ ମାଇନସ ୍ମାଇସ ୍ପି ​​ଦ୍  ◌ାରା  ଅେଟ4 4 4
େତଣ ୁତୁେମ ସହିତ ସମାନ େହବi 2 pi pi 
େତଣ ୁତୁେମ ଏହି ଇ৺ି੏ାଲ୍ ପାଇ ଁପାଇ ବଗ৐ ଭାବେର ତୁମର ଅਕିମ ଉਁର ପାଇବ | ଆେମ ଆଉ ଏକ ଉଦାହରଣ ନିଅᄼ ଶନୂાକୁ ଏକ ઇ ષସ ୍େକାସ ୍pi xdx 
ଆଲଫା ସେ০ତ େଯଉଠଁାେର ଆଲଫା ଶନୂ ଏବଂ ପାଇ ମਔେର ମିେଳ େବାଲି ଦିଆଯାଏx 
େତଣ ୁଏହି ଇ৺ିେ੏ଲ୍ ମ ଁ ୁଦିଅᄼ
େତଣ ୁମ ଁ ୁେସହି ੡ପଟ৑ ବાବହାର କରି େଲଖ ીପାରିବି େଯ ଶନୂાରୁ ଶନୂા ସହିତ ସମାନ | ମାଇନସ ୍ କୁ ଆପଣ ଶନୂ େଲଖ ીପାରିେବ କୁ afxdx afa xdx pi x 

ମାଇନସ ୍ େଗାଟିଏ ઇ ષସ ୍େକାସ ୍ଆଲଫା ସାଇନ୍ ପି ମାଇନସ ୍ ଦ୍  ◌ାରା ବଦଳାଯାଏpi x x replaced
େତଣ ୁପନୁବ৐ାର ମାଇନସ ୍ େହଉଛି sin pi x sin x
େତଣ ୁେଗାଟିଏ ଏବଂ ଦୁଇଟି ଉଭୟ ର ସଂଖાା | ସମାନ େହବwi ll 
େତଣ ୁଯଦି ଆପଣ େଯାଡਕି େତେବ ଆପଣ ଏହି ପାਸ৐େର ଦୁଇଟି ପାଇେବ ଏବଂ ଏହି ପାਸ৐ଟି େଗାଟିଏ ઇ ષସ ୍େକାସ ୍ଆଲଫା ସାଇନ ଉପେର େହବ x pi dx 
ଯାହାକୁ ଆେମ ସାଇନ ବଗ৐ ଦ୍ 2 ◌ାରା ଭାବେର େଲଖ ીପାରିବା | ଦୁଇଟି େଗାଟିଏ ତୁେମ ପାପ ବଗ৐ ଦ୍  ◌ାରା ଦୁଇ ઇ ષସ ୍େକାସ ୍ବଗ৐ ଦ୍ x pi dx x two x two
◌ାରା ଦୁଇ ઇ ષସ ୍ઇ ષସ ୍େମାେତ ଏହାକୁ େଲଖ ીବାକୁ ଦିଅ ଯଦି ତୁେମ ବଗ৐ ଦ୍  ◌ାରା ସଂଖાା ଏବଂ ନାମକରଣେର ବିଭ৘ କର,pi cos x num
େତଣ ୁତୁେମ େସେକৼ ବଗ৐ ଦ୍  ◌ାରା ଦୁଇ ଦ୍  ◌ାରା ੀ૰ାଡ৐ ଦ୍  ◌ାରା ଦୁଇ ઇ ષସ ୍େଗାଟିଏ ઇ ષସ ୍ଦୁଇଟି ଟାନ୍ ଦ୍  ◌ାରା ଦୁଇଟି x two dx tan x two x two
େକାସ ୍ଆଲଫା ଦ୍

 ◌ାରା ଏହା େଲଖ ીବା େଯପରି ମ ଁ ୁ ସହିତ ସମାନ ଅେଟ ଦୁଇ 0 ରୁ ପାଇ େମାେତ େମାେତ େସେକᄷ େନବାକୁ ଦିଅ, େସକ୍ ନୁେହ ଁ, େମାେତ ଟାନ୍ କୁ 2 So pi x 
ଭାବେର େନବାକୁ ଦିଅ,
େତଣ ୁତୁେମ େସେକᄷ ବଗ৐ କୁ 2 ସହିତ ସମାନ ଏବଂ ସୀମା ଟାନ୍ 0 େହବx dx 2 dt 
େତଣ ୁସୀମା 0 େହବ | େର 0 େହବ ଏହା 10 େହବpi 
େତଣ ୁତୁେମ 10 ପାଇ ପାଇବ 2 ଏହା ଅସୀମତା
େତଣ ୁସୀମା 0 ରୁ ଅସୀମତା େହବ
େତଣ ୁତୁେମ େସେକৼ ବଗ৐ େହଉଛି 2 ઇ ષସ ୍ ବଗ৐ ઇ ષସ ୍1 ઇ ષସ ୍2 ଟି େକାସ ୍ଆଲଫା | ଏହାକୁ ଆେମ ଭାବେର େଲଖ ીବା |x pi 2 dx dt 2 dt t t plu 

ପରୁା ବଗ৐s cos alpha 
େତଣ ୁଆମକୁ ବଗ৐ ଆଲଫା େଯାଡିବାକୁ ପଡିବ ଏବଂ ଆମକୁ ବଗ৐ ଆଲଫାକୁ ବିଛିਟ କରିବାକୁ ପଡିବcos cos 
େତଣ ୁଆେମ ଏହାକୁ ଏକੜ କରିବା ଆପଣ০ୁ ઇ ષସ ୍େକାସ ୍ଆଲଫା ପରୁା ବଗ৐ ଏବଂ େଗାଟିଏ ମାଇନସ ୍େକାସ ୍ବଗ৐ ଆଲଫା ସାଇନ ବଗ৐ ଆଲଫା
େତଣ ୁଏହା େହଉଛି | ଏକ ବଗ৐ ઇ ષସ ୍ ବଗ৐ ଉପେର ଏକ ੡କାରx 
େତଣ ୁଏହି ଅବିେ৭ଦાର ଏହି କୂଅକୁ ଆପଣ ଏକ ଟାନ୍ ଇନଭସ৐ ઇ ષସ ୍େକାସ ୍ଆଲଫା ਐାରା ପାପ ଆଲଫା ସୀମା ଦ୍ 0 ◌ାରା 0 ରୁ ଅସୀମତା ପଯ৐ાਕ େଲଖ ીପାରିେବt 
େତଣ ୁେଶଷେର ଆପଣ ପହ৳େିଲ ପାପ ଆଲଫା ସାଇନ ਐାରା ସହିତ ସମାନ | ଆଲଫା ੄ିର ଅେଟi pi 
େତଣ ୁଆପଣ ଏହାକୁ ବାହାର କରି ପାରିେବ ଆେମ ଟନ୍ ଓଲଟା ଅସୀମତା ମାଇନସ ୍ଟାନ୍ ଓଲଟା େକାଟ୍ ଆଲଫା ପାଇଥାଉ
େତଣ ୁଆଲଫା 0 ଏବଂ ମਔେର ରହିଥାଏ ଏହା 0 ଏବଂ pi pi
େତଣ ୁସାଇନ ସାଇନ ଆଲଫା ଶନୂા ନୁେହ ଁ
େତଣ ୁଏହାକୁ ବાାଖાା କରାଯାଇଛି | ଏହା ଆପଣ০ୁ 2 ମାଇନସ ୍ଦ୍  ◌ାରା ପିଏ େଦବ ଯାହାକୁ ଆପଣ 2 ମାଇନସ ୍ଆଲଫା ଦ୍  ◌ାରା ଟାନ୍ ପି ଭାବେର pi tan
େଲଖ ીପାରିେବ
େତଣ ୁଆପଣ ପନୁବ৐ାର ପାଇପାରିେବ
େତଣ ୁଏକୀକରଣର କୂଅ ସାଇନ ଆଲଫା ਐାରା ପାଇ ଆଲଫା ଅେଟ
େତଣ ୁମ ଁ ୁଏକୀକରଣର ଫାଇନାଲ୍ େହଉଛି ସାଇନ ଆଲଫା ਐାରା ପାଇ ଆଲଫା | ଶନୂ ଏବଂ ପାଇ ମਔେର ଦିଆଯିବା ଏହି ସମସાାର ସମାଧାନ ସମାਠ କେର ଆସᄼ 
େଗାଟିଏ େମା େନବା | ନି਍৑਼ ଇ৺ିଗା઎ ઼ଶନୂରୁ ପି ଦ୍  ◌ାରା ଦୁଇ ସାଇନ େକାସ ଦ୍  ◌ାରା ଚାରି ઇ ષସ ୍ସାଇନ ପାୱାର ଚାରି ପାଇ ଁtwo x x xdx cos x x 
ବાାୟାମ କରᄼ
େତଣ ୁ੡ପଟ৑ 0 ରୁ କୁ 0 ରୁ ମାଇନସ ୍ ସହିତ ସମାନafxdx afa x dx 
େତଣ ୁଏହା ଆପଣ০ୁ 0 ରୁ େଦବ | 2 pi pi by 2 minus x sine pi by 2 minus x cos pi by 2 minus x dx by cos

ଏହା 0 power 4 pi by 2 minus x plus sine power 4 pi by 2 minus x to pi by 2 pi by 2 minus x 
sine pi by 2 minus x is cos x cos pi by 2 minus x is sine x by cos pi by 2 minus x is 
sine x
େତଣ ୁଆେମ ସାଇନ ପାୱାର 4 ସାଇନ ପାଇ ଦୁଇଟି ମାଇନସ ୍ ਐାରା x x cos x
େତଣ ୁଆେମ ପାଇବୁ | ଚାରି cos power x
େତଣ ୁଏହା ତୁମର ଯଦି ଏହା େଗାଟିଏ ଏବଂ ଏହା ଦୁଇଟି ଅେଟi 
େତଣ ୁଯଦି ତୁେମ େଗାଟିଏ ଏବଂ ଦୁଇଟି େଯାଗ କର େତେବ ତୁେମ ଏହି ଶਥଟି ଏହି ଶਥ ସହିତ ବାତିଲ େହାଇଯିବ
େତଣ ୁତୁେମ େମାେତ ଦୁଇଟି ପାଇବ ଯଦି ତୁେମ େଗାଟିଏ ଏବଂ ଦୁଇଟି େଯାଡିବା ଦ୍  ◌ାରା ତୁେମ ଦୁଇଟି ପାଇବ | ମ ଁ ୁଶନୂରୁ ପିଏକୁ ଦୁଇ ସାଇ ଦ୍  ◌ାରା two two
ଦୁଇଟି ସାଇନ େକାସ ଦ୍  ◌ାରା େକାସ ପାୱାର 4 ઇ ષସ ସାଇନ ପାୱାର 4 x x cos x xdx
େତଣ ୁମ ଁ ୁ4 0 ରୁ ପାଇ 2 ସାଇନ େକାସ ਐାରା େକାସ ପାୱାର 4 ઇ ષସ ସାଇନ ପାୱାର 4 ବਁ৐ମାନ ਐାରା ବିଭାଜନ କର x x x x dx cos power 4 x 
ତୁେମ ପାଇବdx 
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େତଣ ୁମ ଁ ୁ ସହିତ ଚାରି ଶନୂાରୁ ସହିତ ସମାନ | ଦୁଇଟି ଟାନ୍ ଏବଂ େସେକᄷ ବଗ৐ ઇ ષସ ୍10 ପାୱାର୍ 4 େକାସ ୍ ଏଠାରୁ ବାତିଲ୍ pi pi b y x xdx 1 x 1 x 
େହାଇଯିବ
େତଣ ୁତୁେମ 3 ପାଇବ ଏବଂ ତା ପେର 1 ପାପ ସହିତ ଆଡଜ਼ େହବ ତୁେମ ଟାନ୍ ପାଇବ ଏବଂ େକାସ ୍ବଗ৐ ଦ୍  ◌ାରା ତୁମକୁ େସେକᄷ ବଗ৐ େଦବ | ’ x x x one
x
େତଣ ୁମ ଁ ୁଚାେରାଟି ଟାନ୍ ବଗ৐ ଦ୍  ◌ାରା ସହିତ ସମାନ, ଆସᄼ େସହି ଟାନ୍ ବଗ৐ କୁ େନବା ଯାହା ଦ୍  ◌ାରା ଏହା ଆପଣ০ର େହବpi pi x your dt 
େତଣ ୁଆପଣ 2 ଟାନ୍ େସେକᄷ ବଗ৐ ସହିତ ସମାନx xdx dt 
େତଣ ୁ ବଗ৐ େଗାଟିଏ | ଦୁଇଟି ତାପେର ଶନୂ େହଉଛି ଶନୂ ଟାନ୍ ପି ଦ୍  ◌ାରା ଅସୀମତାtan xx xdx dt two
େତଣ ୁସୀମା ସୀମା େହବ ଶନୂରୁ ଅସୀମତା ଟାନ୍ ଦ୍  ◌ତିୀୟ ବଗ৐ ଦ୍  ◌ାରା ଦୁଇ ଦ୍  ◌ାରା ଏହା ଦ୍  ◌ାରା ସମାନt x square xdx d this dt two
େତଣ ୁତୁେମ ଦ୍  ◌ାରା େଗାଟିଏ ઇ ષସ ୍ ପାଇବ | ବଗ৐dt by t 
େତଣ ୁମ ଁ ୁଆଠ ଶନୂରୁ ଅସୀମତା କୁ େଗାଟିଏ ઇ ષସ ୍ ବଗ৐ ଦ୍dt t 

 ◌ାରା ପାଇ େହଉଛିSo
େତଣ ୁଏହା ଆଠ ଟାନ୍ ଓଲଟା ଶନୂાରୁ ଅସୀମତା ପାଇ ଁ ଅେଟt pi 
େତଣ ୁମ ଁ ୁଆଠ ଟାନ୍ ଓଲଟା ଅସୀମତା ମାଇନସ ୍ଟାନ୍ ଓଲଟା ଶନୂ ଟନ୍ ଓଲଟା ଶନୂ ଏବଂ ଟାନ୍ ଅସୀମତା ଟାନ୍ | ଓଲଟା ଅସୀମତା ଦ୍  ◌ାରା ପି ଦ୍by

 ◌ାରା ତୁେମ େଷାହଳ ଦ୍  ◌ାରା ପାଇ ବଗ৐ ପାଇବSo pi
େତଣ ୁତୁମର ଉਁର େଷାହଳ ଦ୍  ◌ାରା ତୁମର ବଗ৐ େହଉଛି ଆସᄼ ଆଉ ଏକ ଉଦାହରଣ େନବା ଶନୂાରୁ ପାଇ ଚାରି ସାଇନ ਐାରା ମଲୂાା০ନ କରିବା | ઇ ષସ ୍pi x 

ଦ୍ 9 ◌ାରା 9 ઇ ષସ ୍16 ସାଇନ 2 cos x dx x
େତଣ ୁଏହାକୁ ଆେମ ସାଇନ ઇષସ ୍ ଦ୍ 25 ◌ାରା 25 ମାଇନସ ୍16 ઇ ષସ ୍16 ସାଇନ ଭାବେର େଲଖ ીପାରିବାx cos x 2x dx 
େତଣ ୁଏହାକୁ ପଚିଶ ମାଇନସ ୍େଷାହଳ ଏକ ମାଇନସ ୍ସାଇନ ଦୁଇଟି ଭାବେର େଲଖାଯାଇପାରିବ | ଚାେରାଟି ସାଇନ ઇષସ ୍େକାସ ୍ ମାଇନସ ୍xdx x x dx 25 
16 ਐାରା ଶନୂରୁ ପିଏ େଲଖᄼ ଯାହାକୁ ଆପଣ ସାଇନ ବଗ৐ ઇ ષସ ୍େକାସ ୍ବଗ৐ ମାଇନସ ୍ଦୁଇଟି ସାଇନ ਐାରା ବଦଳାଇ ପାରିେବx x x cos x 
େତଣ ୁଆେମ ଏହାକୁ 25 ମାଇନସ ୍େଷାହଳ ପାପ ମାଇନସ ୍େକାସ ୍ ପରୁା ବଗ৐ ଭାବେର େଲଖ ીପାରିବା | ବਁ৐ମାନ x x sin x minus cos x is t

ଏହା ସୀମା ପରିବਁ৐ନ କରିବSo cos x plus sin xdx is dt 
େତଣ ୁସାଇନ 0 େହଉଛି 0 େହଉଛି ମାଇନସ ୍1 ଏବଂ ସାଇନ ପାଇ 4 େକାସ ୍ଦ୍ 4 ◌ାରା 4 ଉଭୟ ମଲୂા ସମାନcos 0 
େତଣ ୁଏହା 0 ପାଇବ | େହଉଛି ମାଇନସ ୍1x pi by 4 t 0 x 0 t 
େତଣ ୁଆପଣ০ର ଏହି ସୀମା ମାଇନସ ୍1 ମାଇନସ ୍1 ରୁ 0 ଅଛି ଏବଂ ଆପଣ ଏହାକୁ ଭାବେର ପାଇେବdt 
େତଣ ୁଇ৺ି੏ାଲ୍ ର ମଲୂા ପଚିଶ ମାଇନସ ୍େଷାହଳ ବଗ৐ ଦ୍  ◌ାରା ଏହା ମାଇନସ ୍ଏକ ସହିତ ସମାନ | ଶନୂରୁ େଷାହଳ ଦ୍  ◌ାରା ପା৳ରୁ ଚାରି ପରୁା t d dt five
ବଗ৐ ମାଇନସ ୍ ବଗ৐ ବਁ৐ମାନ ଏହି ଫମ৐ଲୁା କୁ ଏକ ବଗ৐ ମାଇନସ ୍ ବଗ৐ ବાବହାର କରି ଆପଣ ଏହି ମଲୂાକୁ 1 ରୁ 2 ଭାବେର େମାଡ୍ ઇ ષସ ୍ ઇ ષ ବାର୍ t dx x x 
ମାଇନସ ୍ ଭାବେର େଲଖ ીପାରିେବ | x s o
େତଣ ୁଏହା ଏକରୁ େଷାହଳ ସହିତ ସମାନ, େଗାଟିଏ ଦ୍  ◌ାରା ପା৳ଟି ଚାରି ଲଗ ୍5 ରୁ 4 ઇ ષସ ୍ ଉପେର 5 ରୁ 4 ମାଇନସ ୍ ମାଇନସ ୍1 ରୁ 0.two t t 
େତଣ ୁତୁେମ 1 ରୁ 40 ଲଗ ୍5 କୁ ପାଇବ
େତଣ ୁ0 େର ତୁେମ ପାଇବ | 5 ରୁ ଚାରିରୁ ପା৳ ଦ୍  ◌ାରା ଚାରିଟିfour
େତଣ ୁେଗାଟିଏ ମାଇନସ ୍ଲଗ ୍ଲଗାᄼ ତୁେମ ମାଇନସ ୍ପାଇବ େଗାଟିଏ ତୁମକୁ ଚାରିଟି େଦବ ଏବଂ ଏହା ତୁମକୁ ନଅରୁ ଚାରି େଦବ
େତଣ ୁଏହା ଚାଳିଶ ଲଗ ୍େଗାଟିଏ ସହିତ ସମାନ, ତାପେର ତୁେମ ମାଇନସ ୍େଗାଟିଏ ଲଗ ୍ପାଇବ | 1 ଯାହା ଦ୍by 9 

 ◌ାରା ଏହା ଆପଣ ପାୱାର୍ ମାଇନସ ୍1 କୁ 9 ଭାବେର େଲଖ ીପାରିେବ ଏବଂ ଏହି ମାଇନସ ୍1 ଲଗ ୍੡ପଟ৑ ବાବହାର କରି ବାତିଲ୍ େହାଇଯିବ ଯାହା ଦ୍  ◌ାରା So you
ଆପଣ 1 ରୁ 40 ଲଗ ୍9 ପାଇପାରିେବ ଯାହାକୁ ଆପଣ ଲଗ ୍3 ବଗ৐ ଲଗ ୍3 ଭାବେର େଲଖ ીପାରିେବ | 20 ଲଗ ୍3 େହଉଛି ଅਕିମ ଉਁର, ଚାଲᄼ େড়ੜ େੀଚ୍ ଉପେର 
ଆଉ ଏକ ଉଦାହରଣ େନବା , ସମାନତା ମਔେର ବଗ৐ ସହିତ ସମାନ ଏବଂ ଦୁଇରୁ େଗାଟିଏ ઇ ષସ ୍ ବଗ৐ ଏହାର େড়ੜ େଖାଜି ବାହାର କରିବାy x y y x 
େତଣ ୁଆସᄼ ੡ଥେମ ઇષଟ୍ ସମାନ ଭାବେର ଦୁଇରୁ ସମାନ େଗାଟିଏ ପରୁା ବଗ৐ y x one plus x square r x by plus x square 
େଯେତେବେଳ େନେଗଟିଭ୍ ଡાାସ ୍ପଜିଟିଭ୍ ଥାଏ, େସେତେବେଳ ଏହା ੮ାସ ପାଉଛିx y 
େତଣ ୁଏହି ବ੍ଟି 0 େର ବ  ◌଼◌ୁଛି ଶନୂକୁ ରଖ, ତୁେମ ଏଠାରୁ ଶନୂા ପାଇବis
େତଣ ୁଆସᄼ ଏହାକୁ ઇ ષଟ୍ କରିବା
େତଣ ୁ0 େର ଫ০ସନ୍ ଭାଲୁા େହଉଛି 2 0 କମା ଦୁଇ ଶନୂେର ଟାେ৪৺ ଅড় ସହିତ ସମାਕରାଳx 
େତଣ ୁବ੍ଟି ପଜିଟିଭ୍ ଅড় ପାଇ ଁଏହା ੮ାସ ପାଉଛି ଏବଂ ନକାରାਈକ ପାଇ ଁ| ଅড় ଏହା ବ  ◌ୁଛିx x is
େତଣ ୁଏହା େହଉଛି ବ੍ େହଉଛି େଗାଟିଏ ઇ ષସ ୍ ବଗ৐ ଉପେର ଦୁଇଟି ସହିତ ସମାନ, ବਁ৐ମାନ ଚାଲᄼ କୁ ବଗ৐ ସହିତ ସମାନ କରିବା ଏବଂ େଗାଟିଏ y x y x y 
ઇષସ ୍ ବଗ৐ ଉପେର ଦୁଇଟି ସହିତ ସମାନ କରିବାx 
େତଣ ୁଆସᄼ ଉଭୟ ସମାਕରାଳେର ସମାନ ବ੍େର ઇષଟ୍ କରିବା | ତୁମର ପାରାେବାଲା େହଉଛି ବଗ৐ ସହିତ ସମାନ, ଭେଟ৐ৠ 0 0 ଅড় ଅড় ଏବଂ ଅନા ବ੍ଟିx y 
ଏହା ਐାରା ଉପ੄ାପିତ େହାଇଛି | େଗାଟିଏ ઇ ષସ ୍ ବଗ৐ ଉପେର ଦୁଇଟି ସହିତ ସମାନ, ଏହି ବਙୁିଟି ଶନୂા କମା ଦୁଇଟି ଶନୂ ଶନୂ ଯାହା ଆମକୁ ଏହି ଛକ ବିਙୁ y x 
େଖାଜିବାକୁ ପଡିବ
େତଣ ୁଆବଶાକ େড়ੜଟି ଲାଲ ର৪ ਐାରା ଛାଇ େହାଇଯିବ ଯାହାକୁ ଆେମ ଉଭୟ ବ੍ ମਔେର ସୀମିତ ଅ৳ଳ େଖାଜିବାକୁ ଚାହ ଁୁ | ଉଭୟ ବ੍ର ଛକ ବିਙୁ େଖାଜିବାକୁ
ପଡିବ
େତଣ ୁଉଭୟ ବ੍ର ସମାଧାନ କର ଯାହା ତୁେମ ପାଇବ ଆମକୁ ତାହା କରିବାକୁ ଦିଅ କାରଣ ଏହା ଲਫା େହବ
େତଣ ୁତୁେମ ବଗ৐କୁ ଭାବେର ରଖ ીବx y 
େତଣ ୁତୁେମ େଗାଟିଏ ઇ ષସ ୍ ଉପେର ଦୁଇଟି ସହିତ ସମାନ େହବy 
େତଣ ୁତୁେମ ପାଇବ | ବଗ৐ ઇ ષସ ୍ ମାଇନସ ୍ଦୁଇଟି ଏହା ଶନୂા ଅେଟy y 
େତଣ ୁ କାହିକଁି ମାଇନସ ୍ଦୁଇ ଏବଂ େଗାଟିଏ ମାଇନସ ୍ଦୁଇ ଏବଂ େଗାଟିଏy y 
େତଣ ୁ ସବ৐ଦା ସକାରାਈକy 
େତଣ ୁମାଇନସ ୍ଦୁଇକୁ ଅଣେଦଖା କରାଯିବା ଉଚିତ
େତଣ ୁ େହଉଛି େଗାଟିଏ େହଉଛି ସମାନ ମଲୂા ସହିତ ସମାନ | y x
େତଣ ୁଯଦି ତୁେମ କୁ େଗାଟିଏ ସହିତ ସମାନ ରଖ ીବ େତେବ ର ଅନୁରୂପ ମଲୂાଗଡ଼ିୁକ ઇ ષସ ୍ମାଇନସ ୍ସହିତ ସମାନ ଅେଟy x 
େତଣ ୁଏହା ତୁମର ମାଇନସ ୍ସହିତ ସମାନ ଏବଂ ଏହା ତୁମର ସମାନ ସହିତ ସମାନ ଅେଟx x 
େତଣ ୁତୁମର େড়ੜ ତୁମର େড়ੜ ମାଇନସ ୍ରୁ େଗାଟିଏ େହବ | କାରଣ ତୁେମ େମାେତ ପନୁବ৐ାର ଏହାକୁ ଟାଣବିାକୁ େଦଇଛ କାରଣ ଅନાଥା ତୁମକୁ ସୀମା କିପରି କହିବ
େତଣ ୁତୁମର ੄ିତି ଅଛି | ଏହା େହଉଛି ତୁମର େଗାଟିଏ କାର ଅନા ବ੍ େହଉଛି ଏହା ଏବଂ ଏହା ମାଇନସ ୍େଗାଟିଏ ଏହା ઇ ષସ ୍େଗାଟିଏn 
େତଣ ୁଏହା ତୁମର ଆବଶાକୀୟ େড়ੜ ଏହା େହଉଛି ੡ାଥମିକ େড়ੜ ଯାହାକି ଯାହାର େମାେଟଇ ଏବଂ ଏହା ଦୁଇରୁ େଗାଟିଏ ઇ ષସ ୍ ବଗ৐ ଏହା ବଗ৐dx x x 

Pru
tor
@
IIT
K



େତଣ ୁ| ତୁେମ ଦୁଇଟି ଦ୍  ◌ାରା େଗାଟିଏ ઇ ષସ ୍ ବଗ৐ ମାଇନସ ୍ ବଗ৐ େହଉଛି ੡ାଥମିକ େড়ੜby x x dx 
େତଣ ୁଆବଶાକ େড়ੜର ମଲୂા ଏେତ ଆବଶાକୀୟ ଅ৳ଳ ଲାଲ୍ ଛାଇ େହାଇଯାଏ
େତଣ ୁଏହା 2 ମାଇନସ ୍1 ରୁ 1 ਐାରା 1 ઇ ષସ ୍ ବଗ৐ ମାଇନସ ୍ସହିତ ସମାନ | ମାଇନସ ୍1 ରୁ 1 ବଗ৐ ଟାନ ଓଲଟା ମାଇନସ ୍1 ରୁ 1 ମାଇନସ ୍dx x x dx 2 x 

କୁાବ୍ 3 ମାଇନସ ୍1 ରୁ 1 2 ଏହା ପି ଦ୍  ◌ାରା 4 ମାଇନସ ୍ମାଇସ ୍ପାଇ 4 ମାଇନସ ୍1 ରୁ 3 1 ମାଇନସ ୍ମାଇନସ ୍1x by
େତଣ ୁଆପଣ০ର ଅਕିମ ମଲୂા େହବ | ଏହା େହଉଛି pi by 2

ଏବଂ ଏହା େହଉଛି 1 ମାଇନସ ୍1 ମାଇନସ ୍ଏହା 2So pi 
େତଣ ୁତୁେମ ପାଇ ମାଇନସ ୍2 ରୁ 3 ପାଇବ
େତଣ ୁଏହା େହଉଛି େଶଷ ଉਁର, ଆସᄼ ଆଉ ଏକ ଉଦାହରଣ େନବା ଏହି ଅ৳ଳ ଅଭିଶାପ ବିଷୟେର ଆେଲାଚନା କରିବା ଏବଂ ସୀମାବ਎ ଅ৳ଳ ଚ੊ିଟ କରିବା | x
ରୁ କୁ ଅଧା ସହିତ ସମାନ 2 ସହିତ ସମାନ ଏବଂ ଲଗ କୁ ସହିତ ସମାନ ଏବଂ କୁ ପାୱାର ସହିତ ସମାନ | ଏବଂ ତା ପେର 2 େର x x y x y y x o 1. ’
ପାୱାର୍ କୁ 2 ଏହା 1 ଅେଟ ଏବଂ ତା ପେର େଯେତେବେଳ ବ  ◌଼େ◌ ଏହାର ମଲୂા ବ  ◌଼◌ାଏx ’ x increases x increases
େତଣ ୁଏହା େସହିପରି ହୁଏ
େତଣ ୁଏହା କୁହ େଯ ଏହା କୁ ଦୁଇ ସହିତ ସମାନ ଅେଟ ଅଧା ଏଠାେର ଅଛି ଏହା େହଉଛି ତୁମର | ଅଧାx x 
େତଣ ୁଏହା େହଉଛି ଏହି ବ੍ଟି େହଉଛି ପାୱାର୍ କୁ 2 ଏହା େହଉଛି ଲଗ ୍ ଏହା େହଉଛି ସହିତ ସମାନ ଅେଟ ଏହା ସହିତ ସମାନ ଅେଟx x x x 
େତଣ ୁଆପଣ০ର ଏକୀକରଣର ଅ৳ଳ ଏହା ଅେଟ
େତଣ ୁଏହାକୁ ପନୁବ৐ାର ସମାଧାନ କରିବା ପାଇ ଁଆପଣ০ୁ ੡ାଥମିକ େড়ੜ ପରିଭାଷିତ କରିବାକୁ ପଡିବ | େହଉଛି ଏହା େହଉଛି ତୁମର ଏହା େହଉଛି ତୁମର fx fx 

ମାଇନସ ୍ ଫମ৐ଲୁାକୁ େର ପାୱାର ମାଇନସ ୍ଲଗ ୍ କୁ େର ମେନରଖ ીବାକୁ େଚ਼ା କର ଏବଂ ଏକୀକରଣର ସୀମା ସବ৐ନିઋ મରୁ ର gx fx gx dx x x dx x 
ସବ৐ାଧ ીକ ମଲୂા େହବ ଯାହା ରୁ ସମାନରୁ ଅଧା ପଯ৐ાਕ | ଦୁଇଟି ସହିତ ସମାନ ଅେଟx x 
େତଣ ୁେଯେତେବେଳ ଇ৺ିେ੏ସନ୍ ର ଲଗ ୍ଦ୍ 2 ◌ାରା ପାୱାର୍ େର 2 େହବ, ଲଗ ୍ ର ମାଇନସ ୍ମଲୂા ଲଗ ୍ ମାଇନସ ୍ ସୀମା ଅଧା ରୁ ଦୁଇକୁ ଯାଏx x x x x 
େତଣ ୁମଲୂા ଦୁଇଟିେର ତୁେମ ଦୁଇ ବଗ৐ ପାଇବ | ଦୁଇଟି ମାଇନସ ୍ଦୁଇ ଲଗ ୍ଦୁଇ ମାଇନସ ୍ମାଇନସ ୍ઇ ષସ ୍ଦୁଇ ମାଇନସ ୍ଅଧା େର ଲଗ ୍କରି ତୁେମ ଦୁଇଟି ମାଇନସ ୍
ଅଧା ଲଗ ୍ଅଧା ମାଇନସ ୍ઇ ષସ ୍ ਐାରା ମଳୂ ଦୁଇଟି ପାଇବ | h alf
େତଣ ୁତୁେମ ଏହି ଦୁଇଟି ଶਥକୁ ମିଶାଇ ଲଗ ୍ଦ୍  ◌ାରା ଚାରି ମାଇନସ ୍ରୁଟ୍ ଦୁଇ ପାଇବ େତେବ ଦୁଇଟି ମାଇନସ ୍ଅଧା ଏହି ଦୁଇଟି ଶਥକୁ ମିଶାଇ ତିନିରୁ ଦୁଇ େହବby
େତେବ ଏହି ଦୁଇଟି ଶਥ ଏକੜ ତୁମକୁ େଦବ ଯଦି ତୁେମ ଏହାକୁ ੏ହଣ କର େତେବ ତୁେମ ଏହାକୁ ઇ ષସ ୍ଭାବେର େଲଖ ી ପାରିବ | ଅଧା ଲଗ ୍2
େତଣ ୁତୁେମ ମାଇନସ ୍ପାଇବ ଠକି ୍ଅଛି ତୁମର ଏଠାେର ଏକ ମାଇନସ ୍ସାଇନ୍ ଅଛି
େତଣ ୁତୁେମ ଏଠାେର ତୁମର ମାଇନସ ୍ସାଇନ୍ ପାଇବ ତୁେମ ପଣୁ ିઇ ષସ ୍ପାଇବ
େତଣ ୁତୁେମ 5 ରୁ 2 ଲଗ ୍2 ପାଇବ
େତଣ ୁଏହା ତୁମର ଅਕିମ ଉਁର
େତଣ ୁେଦଖᄼ ଏହା େହଉଛି | ଏକ ମାଇନସ ୍ସେ০ତ
େତଣ ୁଏହି ମାଇନସ ୍ମାଇନସ ୍ઇ ષସ ୍େହବ କᄼି 1 ରୁ 2 େସଠାେର ଅଛି ଯାହା ଦ୍  ◌ାରା ପନୁବ৐ାର ମାଇନସ ୍େହବagain
େତଣ ୁଏହି ଶਥ ଏବଂ ଏହି ଶਥଟି ଏକੜ ੳષବ୍ େହାଇଯିବ
େତଣ ୁ2 ઇ ષସ ୍1 ଦ୍ 2 ◌ାରା 5 ରୁ 2
େତଣ ୁଏହି ଚୂଡାਕ ଉਁର ଅେଟ | ଏହା ସହିତ ଆେମ ଆପଣ০ୁ ଶଣୁବିା ପାଇ ଁଧନાବାଦ ବਙ କରିେଦଉ | 
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