
๼ಂൽನ ಉಪක౲ ಸದย౵  කโ ಹಲ฿ฆ เ෗ನ౬  ಉർಹರൕಗಳඝ౬  ඛൽბಷౣ  ಅเූಜ౲ ಗಳ ಅನ౷ ಯ฿ಜ ඣೕലං౪ ೕๅ, ಈ 
ಉಪක౲ ಸದย౵  කโ ಅඃ คೕൟ ෨ಂൿವค๯൤౨ ೕๅ, ಇൿ ಃಲโ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ಪคಹคಸฤ ඩ౳ ฏ෗๯ವ ෮ದฤ 
๸౾ೕಣბ฿ದ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ಪคಹคಸฤ ඛಮಡ ಸ๻ಯ ෥ഴತ౨ ං, කโ ಇඞ౬  ಉัൽฆವ ಒಂൿ ಪคಕಲ౭ චಯඝ౬  
൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ. ෨೉౞ ದ ಮಧ౲ ಂತರ ನย౵  ඛฏತರ฿ಜฆವ හౘඨ ಅඝ౬  ಪคಗ൐๭ ಮൡ౨  ಸರಳ൤ಛಜ කโ ab fx fx 
ಧකತ౱ ಕ ಎಂൿ ൤ಡൿಆಳ౶ ಬ๾ൿ ಆದฉ කඝ ಚ೉ბಸฤ ຄರഔฆವ ಫย൞ಂಶโ ඛฏತರ฿ದ ෴โඃ ౽ಯბ౽ౙ ಜ 
ಬಹಳ ๯ಲಭ฿ಜ เಸ౨ คಸಬ๾ൿ ಆದฉ ಅൿ ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆโൽಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಕํბ ಅඝ౬  ๲ึ෽ೕಣ ಇൿ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಇൿ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಇൿ ಡ x b x y 0 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ ಎෆಎಃ౺ ౛  ಸಮකಜฆತ౨ ං y 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಈ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ಅเූಜ౲ ൽಂದ ಪ౳ ൟඛඌ๯ൟ౨ ೕค ಎಂൿ ඛಮಡ ൟัൽฆವ ಒಂൿ ౽ಯბ a to bfxdx 
ඛฏತರ ಅൿ ಮಧ౲ ಂತರದ ෬ว ತನ౬  ිಂി ಅඝ౬  ಪഷ෷ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಈ ಕ൭ವ๯౨ เඛಂದ ಇൿ ౽ಯბದ ಗคಷ౤  ෰ಲ౲ ฿ಜං ಎಂൿ ඣೕಡಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಇൿ ಃಲโ ງತದย౵

ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ຂಳಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಇൿ ౽ಯბದ ಕඛಷ౤  ෰ಲ౲  ಎಂൿ ຂั , ಃಲโ ງತದย౵  ಡ x x d 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ಆದฉ ನಮಡ ಈ ಅಂಕಗำ ಅಗತ౲ เಲ౵  ಆದฉ කඝ ಈಗ๣ౣ ೕ ಬฉൽං౪ ೕච ಮൡ౨  ಈ ಎತ౨ ರโ ೉ಕౙ ർಜං ಈ m 
ಎತ౨ ರ ೉ಕౙ  ಮൡ౨  ಈ ಎತ౨ ರ ීಡ฿ಳ ಇൿ ಹ๭ฆ ಮ෇౯ ದ ಪ౳ ඃಶ ಎಂൿ ඛಮಡ ൟัൽං ಮൡ౨  ಇൿ ඛಜ฿ದ m m 
ಪ౳ ඃಶ฿ಜං ಮൡ౨  ඛൽბಷౣ  ౽ಯბ౽ౙ ಜ කโ ಇದರ ෦ൟಯඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಕ൭ವ๯౨ เඛಂದ ඛಜ฿ದ ಪ౳ ඃಶโ ෴฿ಗล ಈ ಪ౳ ඃಶ౾ౙ ಂತ ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ඛೕโ ඣೕಡಬ๾ൿ 
කඝ ඛಜ฿ದ เ๭౨ ೕಣბඅಂൽಡ ๕ി ෥ലฆโൿ ಕඬ౭  ಬಣ౧ ൽಂದ ಮ෇౯ ಜฆವ ಈ ಪ౳ ඃಶ౾ౙ ಂತ ෴฿ಗล 
අಡ౥ ർಜං ಮൡ౨  ಈ ಆಯತದ เ๭౨ ೕಣბ ෴โൿ ಎಂൿ ඣೕಡฤ ൡಂ෇ ๯ಲಭ฿ಜං ಈ ಆಯತದ ಎತ౨ ರโ ೉ಕౙ ർಜං 
෦ೕ ಸಣ౧  ෦ೕ ಮൡ౨  ಆಯತದ ಅಗಲโ ෈ ෭ನ๺ ಆಜං  a 
ಆದ౪ คಂದ ಸಣ౧  ಆಯತದ เ๭౨ ೕಣბโ ಆಜ ෭ನ๺ ಆಜฆತ౨ ං ಈಗ කโ ಈ ಅಂ౾ಅಂಶವඝ౬  ಮ൧౨ ෫౱  ๲ึ෽ೕಣ m b a 
ಏಃಂದฉ ಇದคಂದ ಅಥბ෥ലಆಳ౶ ฤ ಇൿ ൡಂ෇ ಜഔಲ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಈ คೕൟ ຄಂൽൽ౪ ೕค ಇൿ ಇൿ b a 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಹ๭ฆ ೗෺ಯ ඛಜ฿ದ ಪ౳ ඃಶ฿ಜං r  egion 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಆಂൟ෵ಂದ ඣೕಡಬ๾ൿ ඛಜ฿ದ ಪ౳ ඃಶโ ෴฿ಗล ಃಂඬ ಬಣ౧ ൽಂದ ಮ෇౯ ಜฆವ ಆಯತದ 
ಪ౳ ඃಶ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ඛಜ฿ದ ಪ౳ ඃಶโ ෴฿ಗล ಃಂඬ ಬಣ౧ ൽಂದ ಮ෇౯ ದ ಆಯತದ ಪ౳ ඃಶ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  ຂಡ วಕౙ  ๻ಀโൿ ಆಯತದ ಪ౳ ඃಶโ ಃಂඬ ಬಣ౧ ൽಂದ ಮ෇౯ ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಉದ౪ โ ෭ನ๺ ಮൡ౨  ಈ ಉದ౪ โ ීಡ฿ಳ ಆಜฆತ౨ ං p a m 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಪ౳ ඃಶโ ෴฿ಗล ಈ ಪ౳ ෥ಣൽಂದ ෬ว ಮൡ౨  ಃಳಡ ๭ೕ෦ತ฿ಜฆತ౨ ං, ಅย౵  ಮಧ౲ ಂತರ ನย౵  m ab 
๬ඌ๭ದ ౽ಯბದ ಗคಷ౤  ෰ಲ౲ ฿ಜං ಮൡ౨  ಸಣ౧  ಎಂ්ൿ ಮಧ౲ ಂತರದย౵ ನ ಇತರ ౽ಯბ฿ಜං ಅಲ౭ เฃಮ m b 
ඛൽბಷౣ  ಅเූಜ౲  ඛಂದ ಡ ಈ ෦ൟಗಳඝ౬  ຂಡ ಪഷ෷โൿ ಎಂ්ದರ ಒಂൿ ಉർಹರൕಯඝ౬  ඣೕഺೕಣ. a bfxdx 
කโ ಇದඝ౬  ඛฏತರ ౽ಯბ౽ౙ ಜ ෥ലං౪ ೕๅ ಆದฉ ඛೕโ ಅದඝ౬  ಈ ತಕბಃౙ  ಬಹಳ ๯ಲಭ฿ಜ เಸ౨ คಸಬ๾ൿ ෴โඃ 
౽ಯბโ ಅದರ ೉ກ౬ ಯඝ౬  ಬದม෵๯ತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಃಲโ ಉർಹರൕಗಳඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ ಮൡ౨  ඛൽბಷౣ  ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ຂಡ ಉഴ๼ല෷โൿ ಎಂൿ 
ඣೕഺೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಉർಹರൕಡ 0 คಂದ 2 ಪವฑ ෭ನ๺ ಡ ຂั e x dx 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಇൿ ಅౘ ກඨ ಇ ಪವฑ ෭ನ๺ ಈ ವಕ౳ ชಒ෴ಜฆತ౨ ං, ಇൿ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಇൿ x y t  x x 

ಎರಡಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ ඛಜ฿ದ ಪ౳ ඃಶโ ಗലಗಳඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ කโ ಆಯತವඝ౬  ๲ึ෽ೕಣ, ಏಃಂದฉ ౽ಯბ ෰ಲ౲ โ 
๒ನ౲ ದย౵  ಗคಷ౤  ෰ಲ౲ ವඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಆಞತ౨ ං ෴฿ಗล ಕല෫ ಇರ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಎತ౨ ರದ ಎತ౨ ರโ ๒ನ౲  ౽ಯბದย౵  ౽ಯბದ ෰ಲ౲ ൽಂದ ඛ฀ൟ౳ ಸಲ౭ ഴತ౨ ං ಶ౾౨  ෭ನ๺ x 
ಆದ౪ คಂದ ಬൽ෷ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಈ ಅಗಲโ ಎರഴ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಪ౳ ඃಶದ ෬ยನ ිಂി කโ ຄಂൽฆವ ಕല෫ ිಂി ಡ ಎರഴ สೕ ಆಜฆತ౨ ං ಈ ಆಯತವඝ౬  ๲ึಯฤ 
ಮൡ౨  ౽ಯბโ ಉದ౪ ౙಁ  ಕല෫෴ಞൟ౨ ฆโದคಂದ ಈ ಆಯತದ เ๭౨ ೕಣბൽಂದ ಕല෫ ිಂി ಅඝ౬  ඛೕಡมಞತ౨ ං, ಇൿ 

ನย౵  ಎರഴ ౽ಯბ ෰ಲ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಅಂದฉ ಇ ಪವฑ ෭ನ๺ ಎರഴ x 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಎತ౨ ರโ ಈ ಎತ౨ ರโ ಇ ಪವฑ ෭ನ๺ ಎರഴ 
ಆದ౪ คಂದ  ಕඬ౭  ಬಣ౧ ൽಂದ ಮ෇౯ ದ ಈ ಆಯತದ เ๭౨ ೕಣბโ ಡ ಎರഴ ಶ౾౨ ෵ಂದ ෭ನ๺ ಎರഴ ಆಜฆತ౨ ං, e 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಫย൞ಂಶโ ಇย౵  ෴โඃ ಅเූಜ౲ ಗಳ ෬ยನ ಮൡ౨  ಃಳಜನ ෦ൟಗಳඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ඛಮಡ ຂಡ 
ಸ๻ಯ ෥ഴತ౨ ං ಎಂ්ದඝ౬  ඛೕโ ඣೕಡಬ๾ൿ ಎಂ්ൿ ಗคಷ౤  ෰ಲ౲ ದ ඦತರ ನ ಗคಷ౤   ಮൡ౨  m f unction m 
ಎಂ්ൿ ෨೉౞ ದ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ඛฏತರ฿ಜ ಇರ෎ಃಂൿ කโ ූเ๭ฆವ ౽ಯბದ ಕඛಷ౤  ෰ಲ౲ ฿ಜං,  ಈ 
ಚ೎ბಯඝ౬  ෨ಜ๵ೕಣ ಮൡ౨  කโ ෨ಂൿವค෽ೕಣ ಮൡ౨  ಅඝಕ౳ ಮದย౵  ඛൽბಷౣ ฿ದ ಅเූಜ౲ ಗಳ ಀคൡ ಃಲโ 
ಇತರ ฿౲ ෴ಮಗಳඝ౬  ಪคಹค๵ೕಣ. ඛඌბಷౣ  ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ෭ನ๺ ಅಧბൽಂದ ಅಧბ ม಩ ಒඨ ಪ౵ ๺ ෬ว ಒಂൿ x 
෭ನ๺ ಎಂൿ ඛೕಡมಜං xdx 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ಬฉ෽ೕಣ ಏಃಂದฉ ಇൿ ൡಂ෇ ಜഔಲ฿ಜං ಎಂൿ ൧ೕฆൟ౨ ං ಏಃಂದฉ කโ ಇย౵  
ಅತ౲ ಂತ ූคೕ ౽ಯბಗಳඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಏಃಂದฉ අಡ౥  ත൏ბಂಕ හౘඨ มಗคಥ෦ಋ හౘඨ ಇದರ ಇඨ ඬഡ 
ಆಞ౲ ბ෫ಂഡ 1 ಪ౵ ๺ ෬ว 1 ෭ನ๺ ಆಜං  ಆದฉ ಇൿ ෭ನ๺ ಅಧბൽಂದ ෭ನ๺ ಅಧბൽಂದ ಅಧბದ x x 
งಪದย౵ ฆโದඝ౬  ඛೕโ ඣೕഴൟ౨ ೕค ಅൿ ನಮ౱  ౽ಯბಗಳย౵ ෸ ಸಹ ๸ීඌಸಬ๾ർದ ಆຉ ಆಜං, 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ม಩ ಅඝ౬  ඣೕലದฉ ಒಂൿ ೯൤ಡ ෬ว ม಩ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಅඝ౬  ඣೕലದฉ ಅൿ x x hx 
ಆದ౪ คಂದ ಎಂൿ ඛೕโ ූเ๭ದฉ ෭ನ๺ ನ ม಩ ಒಂൿ ෭ನ๺ ෬ว ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಆಜฆತ౨ ං, ಇದඝ౬  ඛೕโ h x x x 
ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ನ ม಩ ನ ෭ನ๺ ಅඝ౬  ಒಂൿ ෭ನ๺ ඛಂದ ಬฉಯಬ๾ൿ x x 
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ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෭ನ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං fhx 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಇಂഔಛ౳ ౲ ಂി ಒಂൿ ಆಜං  ನ හౘඨ ಮൡ౨  ಮಧ౲ ಂತರโ ෭ನ๺ ಅಧბൽಂದ ಅಧბ฿ಜฆತ౨ ං od x d 
ಆದ౪ คಂದ ඛൽბಷౣ  ಅเූಜ౲ ಗಳ ಆ๭౨ ಯඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ෰ಲ౲ โ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ඛಮ౱  ಅಂൟಮ ಅเූಜ౲ โ ෭ನ๺ ಅಧბൽಂದ ಅಧბದ๠ౣ  ๔౳ ೕಷ౤  ත൏ბಂಕ ౽ಯბ ಆಜฆತ౨ ං xdx 
ಆದ౪ คಂದ අಡ౥  ත൏ბಂಕ ౽ಯბโ ಇದರ ನഴๅ ෰ಲ౲  0 ಅඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ತ౨ ං ಪคೕ౽౹  ත൏ბಂಕ ౽ಯბ౽ౙ ಜ 0 
คಂದ 1 ರವฉಡ ಮൡ౨  ඦತರ ෭ನ๺ ಅಧბൽಂದ 0 ವฉಡ ಅಂದฉ ෭ನ๺ 1 คಂದ 1 ರವฉಡ ಇൿ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ෭ನ๺ 1 
൤ಡൿಆำ౶ ತ౨ ං. 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෭ನ๺ ಅಧბൽಂದ 0 ಆಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ౽ಯბโ เ෗ನ౬  ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ โದคಂದ කโ 
ಅದඝ౬  ෨คಯ෎౽ಜං  เ෗ನ౬  ಮಧ౲ ಂತರಗಳย౵  කโ ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ലಎಋ౺  ಮൡ౨  ๵ච౬ ෵ಂದ ಅಧბದ๠ౣ  
෰ಲ౲ ವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ๵ච౬ ಯඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ๒ನ౲ ವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ ෭ನ๺ ಅಧბൽಂದ ๒ನ౲ ವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಅൿ ඛಮಡ ෭ನ๺ ๵ච౬ ಯඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ಅൿ x 
๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං ඦತರ ಇದರ ෭ನ๺ ಪ౵ ๺ ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ ಮ൧౨ ෫౱  ෭ನ๺ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ෭ನ๺ ಅಧბವඝ౬  ຄಂൽൽ౪ ೕค ಅൿ ಅಂൟಮ ಉತ౨ ರ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಞಣಲౘಣಗಳඝ౬  ಬಳ๭ದฉ ಅൿ ൡಂ෇ ๸౾ೕಣბ฿ದ ඛൽბಷౣ  ಸಮಗ౳ ൤ಗัಡ ຂಡ ಸರಳ฿ಞತ౨ ං 
ಎಂ්ದඝ౬  ඛೕโ ඣೕಡಬ๾ൿ ಅඝಕ౳ ಮ ෰ಲ౲ ෥ಪನದย౵  කโ ಇඣ౬ ಂൿ ಉർಹರൕಯඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ te 
෭ನ๺ න ഖ න ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ലಎಋ౺  ා 1 ಪ౵ ๺ ಎ ಪವฑ ඩ๭ഔํ x x 
ಆದ౪ คಂದ ಆಜದ౪ ฉ කโ ಏඝ ෥ಡ෎ಀ ಏಃಂದฉ කโ ಸಮ ෍ಸ ౾౳ ෺ಯ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಅನ౷ ෵ಸฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๭ದฉ ಅൿ x 
ಃಲಸ ෥ഴโൽಲ౵  ಏಃಂದฉ ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಸಮ฿ಜฆತ౨ ං  හౘඨ ಆದฉ ಇൿ ಒಂൿ ೯൤ಡ ಪವฑ ಎರവ x x 
ಆ๭౨ ಯඝ౬  තซ๯โൽಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಅನ౷ ෵๯โൽಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ කโ ෮ದฤ ಅඝ౬  ෭ನ๺ ඛಂದ ಬದม෵๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ෭ನ๺ ಆಜದ౪ ฉ ಏකಞತ౨ ං ಎಂ්ದඝ౬  x t x t 
ඣೕല ඦತರ ෭ನ๺ ಮൡ౨  කඝ ಆಜං౪ ೕච  ෭ನ๺ න ಇൿ න ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  න ನย౵  ಅൿ ෭ನ๺ න dx dt 
ಆಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ๆค෻ಬฯ ಅඝ౬  ಬದม෵๭ದ ඦತರ ಇൿ ຄಸ ෦ൟ෴ಜං ಮൡ౨  ඛೕโ ෭ನ๺ ೉ກ౬ ෽ಂൽಡ ౽๺
๲ౙ ౷ ೕฑ ෭ನ๺ ഔ ലഔಯඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ෭ನ๺ ലഔ dx 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ ലഔಎಋ౺  ෭ನ๺ ๭ ഖ ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಆಜං  ෭ನ๺ ഔ ಪ౵ ๺ ಎ ಪವฑ ෭ನ๺ ഔ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಇย౵  ಋ൏ತ౱ ಕ ೉ກ౬ ಯඝ౬  ຄಂൽฆโದคಂದ ඛೕโ ෦ൟಗಳඝ౬  ಬದม෵ಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಧකತ౱ ಕ ೉ກ౬ ಯඝ౬  ಪഷಯಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ෭ನ๺ න ಅඝ౬  න ಅඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ಈ ෭ನ๺ ೉ກ౬ ಯඝ౬  ඛೕโ ತౘಣ ඛಲბ౾౹ ๯ൟ౨ ೕค  ෦ൟಗಳඝ౬  
ಬದม෵๭ ෦ൟಗಳඝ౬  เඛಮಯ ෥ലಆ ౶ั  ಮൡ౨  ඛೕโ ෭ನ๺ ಆ౾౺ ๺ ౽๺ ಎಋ౺  ಅඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ೧  ಅඝ౬  ಪವฑ ෭ನ๺ ෵ಂದ ಡ෦౱  ๆค෻ಬฯ ಆಜฆโದคಂದ කโ ඞ౲ ಮชಟฑ et dt t t 
ಮൡ౨  ೞದದย౵  ๸ಒ౲ ಯ ෬ว ෵ಂದ ಞ൐ಸಬ๾ൿ t 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ෭ನ๺ න ಅඝ౬  න ಅඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ಮൡ౨  ๆคಯಬฯ ಅඝ౬  ಡ ಬದม෵ಸಬ๾ൿ ಏಃಂದฉ t x 
ಅൿ ನಕย  
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಈಗ ಈ คೕൟ ಬฉಯಬ๾ൿ ඛೕโ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಒಂൿ ಮൡ౨  ಎರഴ ๳ค๭ದฉ ඛೕโ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  
ಒಂൿ ಮൡ౨  ಎರഴ ๳ค๭ದฉ ඛೕโ ಎರഴ ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ಪವฑ ಡ නಡ ෭ನ๺ නಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං i xdx 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಒಂൿ ೯൤ಡ ಎಂഖ ಪഷ෷ൟ౨ ೕค  ಅಂಃಯย౵ ෸ ಸಹ x 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ರൿ౪ ತำ౶ ತ౨ ං ಮൡ౨  ಸಹ ౽ಯბವඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ඛೕโ ಈಗ ಸರಳ฿ದ ಏ౾ೕಕರಣವඝ౬  cos x 
ಪഷൿಆಂലൽ౪ ೕค ಎಂൿ ඛೕโ ඣೕಡಬ๾ൿ ಏಃಂದฉ ඛೕโ 0 คಂದ 0 ಡ ಎರഴ ෇ค ಬฉಯಬ๾ൿ ಮൡ౨  ๲ౙ ౷ ೕฑ cos x
ಅඝ౬  ൟ౳ ಆೕನ෦ൟೕಯ ಞಣಲౘಣಗಳඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ඛೕโ เಸ౨ คಸಬ๾ൿ ನย౵  ඛೕโ ಅඝ౬  ಬฉಯಬ๾ൿ cos x dx 
ಆದ౪ คಂದ ಇದರ ෰ಲ౲ โ ಆಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಈ ಆຉ ඛೕโ ಇย౵ ಡ ීൽൽ౪ ೕค ಇൿ ඛಮಡ ಅඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ಮൡ౨pi x pi 

ಡ 2 คಂದ ඩಪ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಅದರ ෰ಲ౲ โ 0 ನย౵  0 ಮൡ౨  cos 2 x x pi 
ಆದ౪ คಂದ ಅಂൟಮ฿ಜ  ඛೕโ ಇย౵  න ಅඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ කඝ 2 คಂದ නಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂಬ ಉತ౨ ರವඝ౬  කโ ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ  ಇತರ ಉർಹರൕ ಉත౲ ഡ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಈ ಆ๭౨ ಯඝ౬  චನඪ๭ಆำ౶ ൟ౨ ೕค ෭ನ๺ a to bfxdx a to bfa plus b xdx 
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  ඛೕโ ತౘಣ ෩ಲಕ ಆฆ คಂದ ෩ಲಕ ෩ฆ ෩ಲಕ 1 ಪ౵ ๺ ෩ಲಕ 3 ಪ౵ ๺ pi pi dx pi pi 
෩ಲಕ 6 ಇൿ 60 ಆಜං 30 ಆಜං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ 2 คಂದ න ಅඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ಮൡ౨  ಇൿ ಎ ಪ౵ ๺ ෈ න 2 ಆಜං. 
ಆದ౪ คಂದ න 2 ෭ನ๺ x 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ತౘಣ නಡ 6 คಂದ නಡ 3 ലಎಋ౺  ා ಒඨ ಪ౵ ๺ ಅലಯย౵  න ಅඝ౬  งഡ ౽ഡ ಅലಯย౵  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ x 
งഡ ഓ౲ ඨ ಅലಯย౵  ಒಂൿ ೯൤ಡ งഡ ഓ౲ ඨ ಅലಯย౵  ಈಗ ಬฉಯಬ๾ൿ ಸค ๻ಛದฉ කඝ ಒಂൿ x xdx 
ಃಲಸ ෥ഴ൤౨ ೕච ಇย౵  ๳คಸฤ ಮൡ౨  ಕึಯฤ ಅವ౽ಶ ෥ലಆല 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಡ ಸಮකಜฆವ කඝ ಡ 6 ಡ 6 ಡ 3 1 ಡ ಡ 3 1 ಅඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค  ෭ನ๺ i pi pi pi pi 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ කโ ಅದඝ౬  ಎರഴ ූಗಗะಜ เಭ೧ಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ಅเූಜ౲  ಈ คೕൟ ඦತರ ಇඣ౬ ಂൿ ಒಂൿ න ಆರคಂದ න ෩ฆ ಒಂದคಂದ ಒಂൿ ೯൤ಡ งഡ 
ഓ౲ ඨ ಅലಯย౵  ಇൿ ಮ൤౨  කඝ ಆಜฆತ౨ ං xdx 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಎರഴ ಪഷ෷ൟ౨ ೕค කඝ ಈ ಅเූಜ౲ ದย౵  ಎರഴ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  න ෩ฆ ෭ನ๺ න ಆರคಂದ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಹච౬ ರഴ න ಆಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇඣ౬ ಂൿ ಉർಹರൕಯඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ 0 คಂದ න ಅඝ౬  4 ม಩ ಒඨ ಪ౵ ๺ ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ല 
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ഓ౲ ඨ xdx 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಅನ౷ ෵๭ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ 1 ಪ౵ ๺ ഓ౲ ඨ නಡ 4 ෭ನ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಇൿ 0 ಡ ಡ 4 0 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 4 0 ಡ x dx pi pi 
ಡ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ഓ౲ ඨ ෭ನ๺ ಎಂ්ൿ ഓ౲ ඨ ෭ನ๺ ഓ౲ ඨ ಆಜං  ಆඨ  ಒඨ  ಪ౵ ๺  ഓ౲ ඨ  a b a b a tan b 
ಆದ౪ คಂದ කโ  ಪ౵ ๺   ෭ನ๺  ഓ౲ ඨ  ಆඨ   ಪ౵ ๺  ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ, ಇൿ ๵ච౬ ෵ಂದ ಡ කฤౙ  1 1 x 1 tan x dx pi 
ม಩ ඛಂದ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ൤ಡൿಆಂഴ ಅದඝ౬  ๳ค๭ದฉ ඛೕโ ಎರഴ ಒಂൿ ೯൤ಡ ഓ౲ ඨ ಅඝ౬  lcm pi 
ಪഷ෷൤౨ ೕๅ  x dx 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ඛಮ౱  ಮൡ౨  ෮ದยನ කඝ 0 คಂದ ಮൡ౨  10 ನ 4 ม಩ ಆಜං౪ โ ಈಗ ඛೕโ ಎರಡඞ౬  i pi 1 xdx 
ಁല๭ ಮൡ౨  ಇൿ ಎರഴ ಎಂൿ ຂัದฉ ಇൿ ඛಮ౱  ๼ಂൽನ ಸ෦ೕಕರಣ฿ಜൡ౨ , 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಎರಡඝ౬  ಒഖౣ  ෥ലದฉ ඛೕโ ಎರഴ ෇ค ಪഷ෷ൟ౨ ೕค  i zero to pi by four log 
by two on one plus tan xd plus log of 1 plus tan xdx 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಎರഴ ಪഷ෷ൟ౨ ೕค කฤౙ  ม಩ ෩ಲಕ ಎರಡคಂದ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ഓ౲ ඨ ಡ ಒಂൿ i zero to pi x 
ಪ౵ ๺ ഓ౲ ඨ ಇൿ ನ  ม಩ ඛಂದ  ඛಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಇൿ ಡ x dx 2 dx 4 0 pi log 2 pi by four two 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ม಩ 2 i pi in pi by four 
ಆದ౪ คಂದ ಎಂഖ ม಩ ಎರഴ කโ ಇඣ౬ ಂൿ ಉർಹರൕಯඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ i 
ಆದ౪ คಂದ ಉත౲ ഡ ನ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಉഴ๼ല෽ೕಣ i i 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅದඝ౬  เಸ౨ คತ งಪದย౵  ಬฉ෽ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ෭ನ๺ ಡ ಎರഴ ෬ว ಒಂൿ ೯൤ಡ ಎರഴ ೯൤ಡ pi pi x sin x cos square xdx x pi one 

ಇದඝ౬  ຂั  ಎෆಎಋ౺  ಮൡ౨  ಇದඝ౬  ೧ಎಋ౺  ಎಂൿ ຂั cos square x 
ಆದ౪ คಂದ ಎෆಎಋ౺  ಎರഴ ಎಋ౺  ಮൡ౨  ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಎಋ౺  ಒಂൿ ෍ಸ හౘඨ ಇൿ ಎෆಎಕ౺ ౬  ෭ನ๲౛  ಸಮකಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ෍ಸ ౽ಯბಗัಛಜ ඛൽბಷౣ  ಅเූಜ౲ ಗಳ ಆ๭౨ ಯඝ౬  ಬಳ๯โದคಂದ ಇൿ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ನಮಡ 
ൟัൽฆ๋൤ ಎෆಎಋ౺  ๆึ  ಎෆಎಋ౺  ෍ಸ฿ಜದ౪ ฉ ಅเූಜ౲ โ ๵ච౬ ෴ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෍ಸ ಅಂൟಮ฿ಜ ඛೕโ ಈ ಅเූಜ౲ ಃౙ  ීൽൽ౪ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ ඛಮ౱  ಐ ෭ನ๺ න ഖ න 2 ಎಋ౺  ๭ඨ ಎಋ౺  ා ಒඨ ಪ౵ ๺ ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಈಗ කโ ຂัඈ൤ ಇದඝ౬  xdx gxgx 
ಎಂൿ ຂำ൤౨ ೕๅ ಇൿ ಸಮ ౽ಯბ฿ಜං ಏಃಂದฉ ඛೕโ ಇย౵  ෭ನ๺ ಅඝ౬  ๻౾ದฉ ඛೕโ ෭ನ๺ ನ ಎರഴ ෭ನ๺x x 

๴ඨ ಅඝ౬  ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ෭ನ๺ ಅඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค x x 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಎರഴ ๴ඨ ಅඝ౬  ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಅඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ಅൿ ඛಮ౱  ೧ಎಋ౺  ಆಜฆತ౨ ං x x x 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಸ෥ನ฿ಜฆ൤౨ ೕච  ๵ච౬ ෵ಂದ ಎರഴ ෇ค ๵ච౬ ෵ಂದ න ಎರഴ ๭ඨ ಒಂൿ ೯൤ಡ x xdx cos sq
 uare x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ർದ ಆ๭౨ ಯඝ౬  ಬಳ๯ൟ౨ ං౪ ೕๅ ಇದඝ౬  ๵ච౬ ෵ಂದ ಡ ಎರഴ gxdx agxdx 
෇ค ಬฉಯಬ๾ൿ ಈಗ ಮ൤౨  ಏඝ ෥ಡ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಆ๭౨ ಯඝ౬  ಅನ౷ ෵๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ๵ච౬ ෵ಂದ ಡ ๒ನ౲ ൽಂದ ෭ನ๺ ಆಜං afxdx af xdx 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ 2 0 ಡ ಸ෥ನ฿ಜ ಎರഴ ෭ನ๺ ๴ඨ න ෭ನ๺ ෬ว ಒಂൿ ೯൤ಡ ๲ౙ ౷ ೕฑ න pi pi x xdx cos 
෭ನ๺ කโ ಅඝ౬  කฤౙ  ๵ච౬ ෵ಂದ ෭ನ๺ ෭ನ๺ ๴ඨ ಮൡ౨  ෭ನ๺ x i pi pi x sin pi x x cos pi x 
෭ನ๺ ಆದฉ  ಇൿ ೓ಕ฿ಜฆโದคಂದ ඛೕโ ಮ൤౨  ಚದರ ಅඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค, ಇൿ ಒಂർಜದ౪ ฉ ಇൿ cos x cos x 
ಎರഴ ಮൡ౨  ಒಂൿ ಮൡ౨  ಎರಡඝ౬  ๳ค๯ವ ෩ಲಕ ಈ ಪದโ ರൿ౪ ತำ౶ ತ౨ ං ಎಂൿ ඛೕโ ඣೕഴൟ౨ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ 1 ಮൡ౨  2 ಅඝ౬  ๳ค๯ವ ෩ಲಕ ඛೕโ ಯ ಎರഴ ෇ค ಪഷ෷ൟ౨ ೕค 4 ෇ค 0 คಂದ ಡ 1 i pi pi sine xdx 
ಪ౵ ๺ ಈಗ ಆಜರย cos square x cos x t 
ಆದ౪ คಂದ ಆಜฆತ౨ ං ๻ಛಜ කඝ ಅದඝ౬  ರൿ౪ ತั๭ದฉ කඝ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං minus sin xdx dt 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ನย౵  ಎರഴ ಆಜං ಅൿ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಆಜං  ಒಂൿ ඩಪ ෭ನ๺ cos zero pi cos pi xdx dt 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಅඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค dt t 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಎರഴ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಇಲ౵   ಒಂൿ ෭ನ๺ ೉ກ౬  ඛೕโ ෦ൟಯඝ౬  ಬದม෵ಸಬ๾ൿ pi 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ಒಂൿ ലഔಯඝ౬  ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ഔ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಅඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಎರഴ න ഓඨ เสೕಮ ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ಎರഴ න න ಅඝ౬  4 ෭ನ๺ ෭ನ๺ න 4 คಂದ 4 คಂದ t 
ඛೕโ ಪഷ෷ൟ౨ ೕค  2 ಅඝ౬  2 คಂದ 2 න ๲ౙ ౷ ೕฑ ಆಜ ಈ ಅเූಜ౲ ಃౙ  ඛಮ౱  ಅಂൟಮ ಉತ౨ ರವඝ౬  ඛೕโ ಪഷ෷ൟ౨ ೕค pi pi 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇඣ౬ ಂൿ ಉർಹರൕಯඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ ๵ච౬ ෵ಂದ ಒಂൿ ೯൤ಡ ೉ກ౬  pi xdx cos alpha x
ಅඝ౬  ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ല ಅย౵  ಆม౮ ವඝ౬  ๵ච౬  ಮൡ౨  ನഴๅ ಇฆತ౨ ං pi 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಅเූಜ౲ ฿ಜರย  කඝ ๵ච౬ ෵ಂದ ಡ ๵ච౬ ෵ಂದ ෭ನ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜං ಎಂൿ afxdx afa xdx 
ඛೕโ ಆ๭౨ ಯඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ಬฉಯಬ๾ൿ, ඛೕโ ๒ನ౲ ൽಂದ ಅඝ౬  ෭ನ๺ ඛಂದ ಬದม෵ಸಬ๾ൿ pi x pi x pi
෭ನ๺ ಒಂൿ ೯൤ಡ ೉ກ౬  ෭ನ๺ x cos alpha pi x 
ಆದ౪ คಂದ ಮ൧౨ ෫౱  ෭ನ๺ ಆಜං  sin pi x sin x 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಎರಡඝ౬  ຂำವ ಅಂಶโ ಒಂඃ ಆಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ๳ค๭ದฉ ඛೕโ ಈ ಬൽಯย౵  ಎರഴ ಅඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ಮൡ౨  ಈ ಬൽ෷ ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  i pi dx cos 

ಆಜฆತ౨ ං ಅದඝ౬  කโ ඛಂದ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ๴ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ඛಂದ 2 ೯൤ಡ ౽๺ alpha sine x pi 0 pi dx x 
๲ౙ ౷ ೕฑ ಎರಡคಂದ ඛೕโ ๭ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಅඝ౬  ಎರഴ ෩ಲಕ ಬದม෵ಸಬ๾ൿ  x x p lus cos square x by two 

೯൤ಡ ಇย౵  ಬฉ෽ೕಣ ඛೕโ ಅದඝ౬  ಎರഴ ๴ඨ ಡ ಎರഴ ಡ ಎರಡಃౙ  เಸ౨ คಸಬ๾ൿ plus cos alpha x cos x 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ඛಂದ ූಜ๭ದฉ ಎರഴ ಡ ಸಮ ඞ౲ ಮชಟฑ ಮൡ౨  ೞದ x i pi zero to pi 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ๲ಃಂി ๲ౙ ౷ ೕฑ ಅඝ౬  ಎರഴ ലಎಋ౺  ා ഓ౲ ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಎರಡคಂದ ಪ౵ ๺ ಒඨ ಪ౵ ๺ ഖ ഓ౲ ඨ ಎಋ౺  ා x x 
ഖ ౽๺ ಆม౮ ವඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  කโ ಐಡ නಡ ಎರഴ 0 คಂದ නಡ ಸ෥ನ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ನನಡ ๲ಃಂി ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ ๲ಃಂി 
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ಅಲ౵  කඝ ഓ౲ ඨ ಅඝ౬  2 คಂದ ಎಂൿ ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕච x t 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ๲ಃಂി ಅඝ౬  2 ಡ 2 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ഓ౲ ඨ 0 ෦ൟ 0 ಆಜฆತ౨ ං x dx dt 
ಆದ౪ คಂದ ෦ൟ෷ 0 ಆಜฆತ౨ ං ನย౵  ಅൿ 10 ಆಜฆತ౨ ං  10 ಪഷൿಆ ౶ั  ಅൿ ಅඦತ฿ಜฆತ౨ ං t pi pi by 2 
ಆದ౪ คಂದ ෦ൟ 0 ಆಜฆತ౨ ං ಅඦತ൤ಡ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ๲ಃಂി ಅඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค 2 ೯൤ಡ ๲ౙ ౷ ೕฑ ೯൤ಡ 1 ಪ౵ ๺ 2 x pi 2 dx dt 2 dt t t cos alpha 
ಇದඝ౬  කโ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ t plus cos alpha whole square 
ಆದ౪ คಂದ කโ ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಆม౮ ವඝ౬  ๳คಸ෎ಀ ಮൡ౨  කโ ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಆม౮ ವඝ౬  ಕึಯ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ಒഔౣ ಡ ๳ค๭ದฉ ඛಮಡ ഔ ೯൤ಡ ౽๺ ಆม౮  ๸තಣბ ೓ಕ ಮൡ౨  ಒಂൿ ෭ย ඛೕഴತ౨ ං  ನ๺ 
౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಆม౮  ๴ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಆม౮  
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಒಂൿ ಚದರ ಮൡ౨  ೓ಕದ ෬ว ಒಂൿ คೕൟಯർ౪ ಜං x 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಅเූಜ౲ ൤ಯ ಈ ෇เಯඝ౬  ඛೕโ 1 คಂದ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ೯൤ಡ ౽๺ ಆม౮  ෩ಲಕ ๭ඨ ಆม౮  t 
෦ൟ෵ಂದ 0 คಂದ ಅඦತಃౙ  ಅಂൟಮ฿ಜ ಬฉಯಬ๾ൿ  ඛೕโ ಡ ීൽൽ౪ ೕค ඩಪൽಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ಜං ಆม౮  i pi 
๴ඨ ಆม౮  ๭౩ ರ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಅದඝ౬  ຄರ൤ಡಯಬ๾ൿ කโ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಇඛ౮ ඛഔ ෭ನ๺ ഓ౲ ඨ ಇನ౷ ๺ბ ౽ഡ ಆม౮ ವඝ౬  
ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಆม౮  0 ಮൡ౨  ನഴๅ ಇฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ 0 ಅಲ౵  ಮൡ౨  pi pi pi 
ಆದ౪ คಂದ ๴ඨ ๴ඨ ಆม౮   ๒ನ౲ ವಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜං ಇൿ ඛಮಡ න ಅඝ౬  2 ෭ನ๺ ෩ಲಕ ඛೕഴತ౨ ං ಇದඝ౬  ඛೕโ ഓ౲ ඨ න ಎಂൿ 2 
෭ನ๺ ಆม౮ ൽಂದ ಬฉಯಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಮ൤౨  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ ඛಮ౱  ಏ౾ೕಕರಣโ ๴ඨ ಆม౮ ൽಂದ න ಆม౮  ಆಜං 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಏ౾ೕಕರಣದ ಅಂൟಮโ ಅඝ౬  ๵ච౬  ಮൡ౨  ನഴๅ ඛೕಡมಜං pi alpha by sine alpha alpha pi 
ಇൿ ಈ ಸಮ๲౲ ಯ ಪค๻ರವඝ౬  තಣბತั๯ತ౨ ං, ಖ೉ತ฿ದ ಇಂഔಗ౳ ฯ౺  ๵ච౬ ෵ಂದ ಡ ಎರഴ ๴ඨ pi x x cos 

෩ಲಕ කฤౙ  ಛಜ ෩ಲಕ ಇඣ౬ ಂൿ ฿౲ ෴ಮವඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ  ೯൤ಡ ๴ඨ ಪವฑ කฤౙ  xdx x cos x 
ಆದ౪ คಂದ ಆ๭౨  0 ಅඝ౬  ಬಳ๭  ಡ 0 ಡ ෭ನ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං afxdx afa x dx 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ඛಮಡ 0 ඛಂದ ා 2 ා 2 ෭ನ๺ ๴ඨ න ා 2 ෭ನ๺ pi pi x x cos pi by 2 minus x dx by 2 

ಪವฑ 4 න ා 2 ෭ನ๺ ಇൿ 0 ಡ න ා 2 න ා 2 ෭ನ๺minus x dx by cos power 4 pi by 2 minus x dx x 
๴ඨ න 2 ෭ನ๺ ಎಋ౺  ๴ඨ න 2 ෭ನ๺ ಎಋ౺  ౽๺ ಎಋ౺  ౽๺ න 2 ෭ನ๺ ಎಋ౺  ๴ඨ ಎಋ౺  ා ౽๺ න ා 2 ෭ನ๺ x 

ಎಋ౺  ๴ඨ කโ ๴ඨ ಪವฑ 4 ๴ඨ න ಅඝ౬  ಎರഴ ෭ನ๺ ౽๺ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ x  x x x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ౽๺ ಪವฑ ශೕฑ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ඛಮ౱  ಐ ಆಜದ౪ ฉ ಇൿ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಇൿ ಎರറಜದ౪ ฉ ඛೕโ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಎರಡඝ౬  ๳ค๭ದฉ ඛೕโ ಈ 
ಪದವඝ౬  ರൿ౪ ತั๯ൟ౨ ೕค  ಈ ಪದವඝ౬  ඛೕโ ಪഷ෷ൟ౨ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ඛೕโ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಎರಡඝ౬  ๳ค๭ದฉ ඛೕโ ಎರಡඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ඛೕโ ಎರഴ ಅඝ౬  i pi 
๵ච౬ ෵ಂದ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎರഴ ෩ಲಕ ಎರഴ ๴ඨ ౽๺ ಪವฑ 4 ೯൤ಡ ๴ඨ ಪವฑ 4 pi pi x cos x x xdx

ಆದ౪ คಂದ කඝ න 4 0 คಂದ คಂದ 2 ๴ඨ ෩ಲಕ ౽๺ ಪವฑ 4 ೯൤ಡ ๴ඨ ಪವฑ 4 ಈಗ ౽๺ pi x cos x x x dx 
ಪವฑ 4 ඛಂದ ූಜ๭ 4 ඛೕโ ಅඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ๻ಛಜ කඝ නಡ කฤౙ  ๵ච౬ ෵ಂದ ಡ ಎರഴ ഓ౲ ඨ x x dx pi x 
ಮൡ౨  ๲ಃಂി ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 1 ೯൤ಡ 10 ಶ౾౨  4 ಇย౵ ಂದ ರൿ౪ ತำ౶ ತ౨ ං xdx xdx x 1 cos x  
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ  ಅඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ಮൡ౨  ඦತರ  ಅඝ౬  ๭ඨ ඣಂൽಡ ຄಂൽಸมಜං ඛೕโ ഓ౲ ඨ ಅඝ౬  3 1 x x 
ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ಮൡ౨  ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ඛಂದ ಒಂൿ ๲ಃಂി ๲ౙ ౷ ೕฑ ಅඝ౬  ඛಮಡ ඛೕഴತ౨ ං x x 
ಆದ౪ คಂದ කඝ කฤౙ  ഓ౲ ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ඛಂದ නಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං කโ ಅದඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ  ഓ౲ ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ x x t 
ಆಜฆโದคಂದ ಇൿ ඛಮ౱  ಆಜฆತ౨ ං dt 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ 2 ಚದರ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං tan x sec xdx dt 
ಆದ౪ คಂದ ಚದರ ಒಂൿ ಎರഴ ಆಜฆತ౨ ං ඦತರ ๵ච౬ ෷ ๒ನ౲  ಎರಡคಂದ tan xx xdx dt tan pi 
ಅඦತ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ෦ൟಗำ ಆಜฆತ౨ ං  ෦ൟಗำ ๒ನ౲ ൽಂದ ಇඛ౮ ඛഔ ഓ౲ ඨ ๲ಃಂി ๲ౙ ౷ ೕฑ ಎರಡคಂದ ലഔ ಇൿ t x xdx 
ಎರಡคಂದ ലഔಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ലഔ෵ಂದ ಎರಡคಂದ ലഔ ಮൡ౨  ഔ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಅඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ ಐ ಎಂഖ ๵ච౬ ෵ಂದ ಇඛ౮ ඛഔ ലഔಡ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ഔ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಆಜං  ಇൿ ಎಂഖ ഓ౲ ඨ เสೕಮ t 
๵ච౬ ෵ಂದ ಅඦತಃౙ  න ಆಜං 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಎಂഖ ತඨ เสೕಮ ಇඛ౮ ඛഔ ෭ನ๺ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ๒ನ౲  ഓ౲ ඨ เสೕಮ ๒ನ౲  ๒ನ౲  ಮൡ౨  
ഓ౲ ඨ ಇඛ౮ ඛഔ ഓ౲ ඨ ಇನ౷ ๺ბ ಇඛ౮ ඛഔ න ಎರറಜං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಹൽකคಡ න ವಗბವඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ ඛಮ౱  ಉತ౨ ರ ಚದರ ಹൽකฆ කโ ಇඣ౬ ಂൿ ಉർಹರൕಯඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ ๵ච౬ ෵ಂದ ಅඝ౬  pi pi 
කฤౙ  ඩಪൽಂದ ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ല  ಎಋ౺  ಪ౵ ๺ ౽๺ ಎಋ౺  ലಎಋ౺  ා 9 ಪ౵ ๺ 16 ๴ඨ 2 ಎಋ౺  
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  කโ ๴ඨ ಎಋ౺  ಪ౵ ๺ ౽๺ ಎಋ౺  ಅඝ౬  25 ෭ನ๺ 16 ಪ౵ ๺ 16 ๴ඨ 2 ಎಋ౺  ലಎಋ౺  ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  ಇಪ౭ ൤౨ ೖൿ ෭ನ๺ ಹൽකฆ ಒಂൿ ෭ನ๺ ๴ඨ ഖ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ  කฤౙ  ๴ඨ ಪ౵ ๺ xdx x 
౽๺ ലಎಋ౺  25 ෭ನ๺ 16 ಒಂದคಂದ න ಅඝ౬  ๵ච౬  ಎಂൿ ಬฉ෵ค ඛೕโ ๴ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಪ౵ ๺ ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ෭ನ๺x x x 
ഖ ๴ඨ ౽๺ ಎಋ౺  ඛಂದ ಬದม෵ಸಬ๾ൿ x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  25 ෭ನ๺ ಹൽකฆ ඩಪ ෭ನ๺ ౽๺ ಎಋ౺  ຄೕฯ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ಈಗ x sin x 
෭ನ๺ ಆಜರย, ಪ౵ ๺ ಇൿ ෦ൟಗಳඝ౬  ಬದม෵๯ತ౨ ං cos x t cos x sin xdx dt 
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ಆದ౪ คಂದ ๴ඨ 0 0 ෭ನ๺ 1 ಮൡ౨  4 ඛಂದ 4 ๴ඨ න ಎರവ ಒಂඃ ಆಜฆโದคಂದ ಅൿ 0 ಅඝ౬  cos 0 cos 
ಪഷ෷ತ౨ ං ෭ನ๺ 1 x pi by 4 t 0 x 0 t 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಈ ෦ൟಗಳඝ౬  ෭ನ๺ 1 ෭ನ๺ 1 คಂದ 0 ຄಂൽൽ౪ ೕค ಮൡ౨  ඛೕโ ಇದඝ౬  ಎಂൿ ಪഷ෷ൟ౨ ೕค dt 
ಆದ౪ คಂದ ಅเූಜ౲  ෰ಲ౲ โ ಇಪ౭ ൤౨ ೖൿ ෭ನ๺ ಹൽකฆ ೓ಕൽಂದ ಆಜං ಇൿ ෭ನ๺ ಒಂದಃౙ  t dt 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ๵ච౬ ಡ ಒಂದคಂದ ಹൽකฆ ലഔ෵ಂದ ಐದคಂದ කฤౙ  ๸තಣბ ಚದರ ෭ನ๺ ഔ ೓ಕಃౙ  ಈಗ ಈ 
๰ತ౳ ವඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ലಎಋ౺  ಅඝ౬  ಚದರ ෭ನ๺ ಎಋ౺  ๲ౙ ౷ ೕฑ ඛಂದ ඛೕโ ෥ಡಬ๾ൿ  ಈ ෰ಲ౲ ವඝ౬   ා  ม಩ 1 2
ಆෆ ෮ೕി ಎ ಪ౵ ๺ න ෇ฑ ಎ ෭ನ๺ ಎಂൿ ಬฉ෵ค x x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಹൽකฆ ಹൽකฆ ಒಂದคಂದ ಎರഴ ಐൿ කฤౙ  ม಩ 5 คಂದ 4 ಪ౵ ๺ ഔ ෬ว 5 คಂದ 4 ෭ನ๺ ഔ 
෭ನ๺ 1 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  0 ಡ. 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ 5 ರ 1 คಂದ 40 ม಩ ಅඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ 0 ನย౵  ඛೕโ 5 คಂದ 4 คಂದ ಐൿ කฤౙ  කฤౙ  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ม಩ ಒಂൿ ෭ನ๺ ม಩ ಅඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ෭ನ๺ ಒಂൿ ඛಮಡ ಒಂದคಂದ කฤౙ  ඛೕഴತ౨ ං ಮൡ౨  
ಇൿ ඛಮಡ ಒಂಬൡ౨  ෩ಲಕ ඛೕഴತ౨ ං  කฤౙ  
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ನಲವൡ౨  ม಩ ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಒಂൿ ๵ච౬  ඦತರ ඛೕโ ෭ನ๺ ಒಂൿ ม಩ 1 คಂದ 9 ಅඝ౬  
ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ಅಂದฉ ඛೕโ ಪವฑ ෭ನ๺  ಡ  ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ಮൡ౨  ม಩ ನ ಆ๭౨ ಯඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ಈ ෭ನ๺ 1 9 1 
ರർ౪ ಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ  1 คಂದ 40 ม಩ 9 ಅඝ౬  ಪഷൿಆ ౶ั  ಅದඝ౬  ඛೕโ ม಩ 3 ಚದರ ม಩ 3 ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ 1 คಂದ 20 ม಩ 3 ಅಂൟಮ ಉತ౨ ರ฿ಜං, ಪ౳ ඃಶದ ๲ౙ ೖ ෬ว කโ ಇඣ౬ ಂൿ ಉർಹರൕಯඝ౬  
൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ  ಮൡ౨  ೓ಕಃౙ  ಸಮකಜฆವ ಪ౳ ඃಶ ಮൡ౨  ಎರഴ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಒඨ ಪ౵ ๺ ಚದರ ಅದರ y x y x 
เ๭౨ ೕಣბವඝ౬  ಉഴ๼ല෽ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෮ದฤ ಅඝ౬  ಎರಡคಂದ ಎರಡಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಒಂൿ ೯൤ಡ ೓ಕಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಆದฉ y x x 
කโ ಅದඝ౬  ෮ದศ งඪ๭ං౪ ೕๅ ಆದฉ කโ ಅದඝ౬  ກೋ౞  เವರ฿ಜ งඪ๯൤౨ ೕๅ le  
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಪഷ෷ವ റ౲ ๜ ಅඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ല ಮൡ౨  ඦತರ ಇದರ ವ౲ ൞౲ ಸโ ඛಮಡ ಎರಡඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං y 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ෭ನ๺ කฤౙ  ಅඝ౬  ಒಂൿ ೯൤ಡ ಚದರ ๸තಣბ ೓ಕವඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค x x 
ಆದ౪ คಂದ ಧකತ౱ ಕ฿ಜದ౪ ฉ റ౲ ๜ ಋ൏ತ౱ ಕ റ౲ ๜ ಆಜದ౪ ฉ ಋ൏ತ౱ ಕ റ౲ ๜ ಆಜฆತ౨ ං  ಧකತ౱ ಕ฿ಜං x y y x y 
ಮൡ౨  ಇൿ ಎม౵  ಡ ඛಜ฿ಜං x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಎม౵  ಡ ඛಜ฿ಜං x 
ಆದ౪ คಂದ ಧකತ౱ ಕ฿ർಗ റ౲ ๜ 0 ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ฆತ౨ ං x y 
ಆದ౪ คಂದ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ർಗ റ౲ ๜ ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං x y 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ವಕ౳ ชಒ෷ 0 ನย౵  ກೈ౞ ಞತ౨ ං ౽ಯბ ෰ಲ౲ โ 2 ಆಜං  ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ๵ච౬ ಯ ෬ว ಎರഴ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ຂಡ ಮൡ౨  ๵ච౬ ಯย౵  ็ ಅเූಜ౲ โ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං ಅൿ ಇย౵ ಂದ ಸ౭ ಷౣ ฿ಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ๵ච౬ ಯඝ౬  ๻౾ದฉ ඛೕโ ಇย౵ ಂದ ๒ನ౲ ವඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  0 ನย౵  ౽ಯბ ෰ಲ౲ โ 2 0 ಆಜฆತ౨ ං.  ๒ನ౲ ದย౵  ಅಲ౭ เฃಮ ಎರഴ ಸ౭ ಶბಕโ ಅౘಃౙ  x 
ಸ෥කಂತರ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ವಕ౳ ชಒ෷ ಧකತ౱ ಕ ಅౘಃౙ  ಇൿ ಕല෫෴ಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಋಣ ಅౘಃౙ  ಇൿ ກೋ౞ ൟ౨ ං x x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಕํბ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎರഴ ෬ว ಒಂൿ ೯൤ಡ ೓ಕ ಈಗ කโ ඩ౵ ഡ ෥ഺೕಣ  ಎಂ්ൿ y y x y x
೓ಕಃౙ  ಸಮ ಮൡ౨  ಒಂൿ ೯൤ಡ ೓ಕದ ෬ว ಎರഴ ಸಮකಜฆತ౨ ං y x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಒಂඃ ಸಮತಲದย౵  ಎರവ ವಕ౳ ชಒಯඝ౬  งඪ๵ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ඛಮ౱  ඩ౲ ฃැೕม ಸಮකಜฆತ౨ ං ೓ಕโ ๓ಂಗ 0 0 ಅౘ ಅౘ ಮൡ౨  ಇඣ౬ ಂൿ ವಕ౳ ชಒಯඝ౬  y x y 
ಪ౳ ൟඛඌ๯ತ౨ ං ಇൿ ඛಮ౱  ಎರഴ ಒಂൿ ೯൤ಡ ೓ಕಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಈ ෈ಂൿ ๒ನ౲  ಅಲ౭ เฃಮ ಎರഴ ๒ನ౲  y x 
๒ನ౲  කโ ಈ ೞದನದ ෈ಂൿವඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ಅಗತ౲ เฆವ ಪ౳ ඃಶโ ಃಂඬ ಬಣ౧ ൽಂದ ಮ෇౯ ಜං, කโ ಎರവ ವ౽౳ ಂൟಗಳ ನഴเನ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  
ಉഴ๼ലಯฤ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಎರവ ವ౽౳ ಂൟಗಳ ೞದನದ ෈ಂൿವඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ  
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಪഷ෷ವ ಎರവ ವ౽౳ ಂൟಗಳඝ౬  ಪคಹค๭ ಏಃಂದฉ ಅൿ ಉದ౪ ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅದඝ౬  ෥ഺೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ೓ಕವඝ౬  ಎಂൿ ಇค๭ x y 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಅඝ౬  ಎರഴ ෬ว ಎರഴ ೯൤ಡ ಅඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค y y 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ವಗბವඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ಮൡ౨  ෭ನ๺ ಎರഴ ಇൿ ๒ನ౲  y y 
ಆದ౪ คಂದ y 
ಆದ౪ คಂದ  ಏಃ ෭ನ๺ ಎರഴ ಮൡ౨  ಒಂൿ ෭ನ๺ ಎರഴ ಮൡ౨  ಒಂൿ y 
ಆದ౪ คಂದ ෴฿ಗล ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆโದคಂದ ෭ನ๺ ಎರಡඝ౬  ඛಲბ౾౹ ಸ෎ಀ y 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ನ ಅඝಞಣ฿ದ ෰ಲ౲ ಗัಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං y y x 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಅඝ౬  ๻౾ದฉ ಒಂඃ ෰ಲ౲ ಗัಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං  ನ ಗำ ಗำ ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ ಒಂದಃౙ  ಸಮ y x x x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ඛೕๆ  ಆฑ ಎಋ౺  ෭ನ๺ ಒඨ ಡ ಸಮ ಮൡ౨  ಇൿ ඛಮ౱  ಎಋ౺  ಪ౵ ๺ ಒඨ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ඛಮ౱  ಪ౳ ඃಶโ ಒಂದคಂದ ಒಂದಃౙ  ෭ನ๺ ಆಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ඛೕโ ಅದඝ౬  ಮ൤౨  ๲ึಯฤ ನನಡ ಅವ౽ಶ 
෥ലಆല ಏಃಂದฉ ಇಲ౵ ൽದ౪ ฉ ඛಮಡ ෦ൟಗಳඝ౬  ຂಡ ຂำโൿ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಪค๭౩ ൟಯඝ౬  ຄಂൽൽ౪ ೕค ಇൿ ඛಮ౱ ൿ ಒಂൿ ౽ฆ ಇඣ౬ ಂൿ ಕํბ ಇൿ ಮൡ౨  ಇൿ ෭ನ๺ ಒඨ 
ಇൿ ಪ౵ ๺ ಒඨ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ඛಮಡ ಅಗತ౲ เฆವ ಪ౳ ඃಶ฿ಜං ಇൿ ඩ౳ ಥ෦ಕ ಪ౳ ඃಶ฿ಜං ಇದರ ಅಗಲ ಮൡ౨  ಇൿ ಎರഴ ಮൡ౨  dx 
ಒಂൿ ಚದರ ಇൿ ಚದರ x x 
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ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಎರഴ ಪഷ෷ൟ౨ ೕค  ಒಂൿ ೯൤ಡ ಚದರ ෭ನ๺ ಚದರ ඩ౳ ಥ෦ಕ ಪ౳ ඃಶ฿ಜං o x x dx 
ಆದ౪ คಂದ ಅಗತ౲ เฆವ ಪ౳ ඃಶದ ෰ಲ౲ โ ಅಗತ౲ เฆವ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ಃಂඬ ೗෺ಯ ಪ౳ ඃಶ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ 2 ෭ನ๺ 1 คಂದ 1 ಡ 1 ಪ౵ ๺ ಚದರ ෭ನ๺ 1 คಂದ 1 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಚದರ ತඨ dx x x dx 2 
เสೕಮ ෭ನ๺ 1 คಂದ 1 ෭ನ๺ ౲ಁ ෕ 3 ෭ನ๺ 1 คಂದ 1 2 ಇൿ න ා න ා 4 ෭ನ๺ ෭ನ๺ න ා 4 ෭ನ๺ x x 
1 คಂದ 3 1 ෭ನ๺ ෭ನ๺ 1 
ಆದ౪ คಂದ ඛಮ౱  ಅಂൟಮ ෰ಲ౲  ಇൿ න ಆಜฆತ౨ ං  2 คಂದ න ಮൡ౨  ಇൿ 1 ෭ನ๺ 1 ෭ನ๺ ಇൿ 2 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ න ෭ನ๺ 2 ා 3 ಅඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ඡ  ಇ ಅಂൟಮ ಉತ౨ ರವඝ౬  කโ ಇඣ౬ ಂൿ ಉർಹರൕಯඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ, ಪ౳ ඃಶโ ๎ಪವඝ౬  
ಚ೉ბ๭ ಮൡ౨  ඛಂದ ಡ ๭ೕ෦ತ฿ಜฆವ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ಞฆൟ๭ ಅಧბಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 2 x x x x y 
ม಩ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಶ౾౨ ಡ 2 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x y x 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ  ಪ౳ ඃಶದ ม಩ ಅඝ౬  ಈ คೕൟ ೉ൟ౳ ಸมಜං, ಇൿ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ 2 ನย౵  1 x x 1 x 0 
ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ ಅඝ౬  ກ೉౞ ๭ർಗ ಅದರ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ກ೉౞ ๯ತ౨ ං x x 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ๻ಡ ຄೕಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ຂั  ಎರಡಃౙ  ಅಧბಃౙ  ಸಮ฿ಜං ಎส౵ ೕ ಇย౵  ಇൿ ඛಮ౱  ಅಧბ฿ಜං x x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಈ ವಕ౳ ชಒ෷ 2 ಶ౾౨ ಡ ಇൿ ม಩ ಇൿ ಅಧბಃౙ  ಸಮකಜං ಇൿ ಎರಡಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං x x x x 
ಆದ౪ คಂದ ඛಮ౱  ಏ౾ೕಕರಣದ ಪ౳ ඃಶ ๼ೕಜං ಇದඝ౬  ಪคಹคಸฤ ඛೕโ ಮ൤౨  ඩ౳ ಥ෦ಕ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛಸ෎౽ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ඩ౳ ಥ෦ಕ ಪ౳ ඃಶโ ಎෆಎಋ౺  ಇൿ ඛಮ౱  ಎෆಎಋ౺  ಇൿ ඛಮ౱  ೧ಎಋ౺ ಎෆಎಋ౺  ෭ನ๺ ೧ಎಋ౺  ම෨ბมವඝ౬  
ലಎಃ౺ ౛  ಪವฑ ෭ನ๺ ม಩ ಡ ലಎಃ౺ ౛  ಮฆಪഷಯฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๭ ಮൡ౨  ಏ౾ೕಕರಣದ ෦ൟಗำ ಕඛಷ౤ ൽಂದ ವฉಡ x x 
ಇฆತ౨ ං  ನ ಗคಷౣ  ෰ಲ౲  ಅಂದฉ ඛಂದ ಅಧბಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಎರഴ x x 
ಆದ౪ คಂದ ಏ౾ೕಕರಣโ  ಪವฑ ಡ ා ม಩  ಆಜฆತ౨ ං ม಩ ನ ෭ನ๺ ෰ಲ౲  ม಩ ෭ನ๺ ෦ൟ෷ 2 x 2 x x x x 
ಅಧბൽಂದ ಎರಡಃౙ  ຄೕಞತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ ෰ಲ౲ โ ಎರಡರย౵  ಎರഴ ಚದರವඝ౬  ม಩ ಎರഴ ෭ನ๺ ෩ಲಕ ඛೕโ ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ಎರഴ ม಩ ಎರഴ 
෭ನ๺ ෭ನ๺ ಮൡ౨  ಅಧბದย౵  ಎರഴ ෭ನ๺ ඛೕโ ม಩ ಎರഴ ෭ನ๺ ಅಧბ ม಩ ಅಧბ ෭ನ๺ ෭ನ๺ ಪ౵ ๺ 
ಅಧბವඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಈ ಎರഴ ಪದಗಳඝ౬  ๸෽ೕ೧๯ವ ෩ಲಕ ม಩ ಎರಡคಂದ කฤౙ  ෭ನ๺ งഡ ಎರಡඝ౬  
ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ඦತರ ಎರഴ ෭ನ๺ ಅಧბโ ෩ರคಂದ ಎರറಜฆತ౨ ං ಈ ಎರഴ ಪದಗಳඝ౬  ಒഖౣ ಟല๭ ඦತರ ಈ ಎರഴ
ಪದಗำ ಒഔౣ ಡ ඛಮಡ ඛೕഴತ౨ ๅ ඛೕโ ಇದඝ౬  ಆຉ ൤ಡൿಆಂಡฉ ඛೕโ ಇದඝ౬  ಅಧბ ม಩ 2 ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ෭ನ๺ ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ಇൿ ಸค ඛಮಡ ಇย౵  ෭ನ๺ ೉ກ౬  ಇං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಇย౵  ඛಮ౱  ෭ನ๺ ೉ກ౬ ಯඝ౬  ຄಂൿൟ౨ ೕค. ಮ൤౨  ಪഷ෵ค ඛೕโ ෭ನ๺ ಪഷ෷ൟ౨ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ 5 คಂದ 2 ม಩ 2 ಅඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ඛಮ౱  ಅಂൟಮ ಉತ౨ ರ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෭ನ๺ ೉ກ౬ ಯඝ౬  ඣೕല 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ෭ನ๺ ෭ನ๺ ಪ౵ ๺ ಆಜฆತ౨ ං ಆದฉ 1 คಂದ 2 ಇฆโದคಂದ ಅൿ ಮ൤౨  ෭ನ๺ ಆಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ  ಪದ ಮൡ౨  ಈ ಪದವඝ౬  ಒഔౣ ಡ ๳คಸมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ 2 ඬ౵   คಂದ 2 5 คಂದ 2 ಆಜං s 1 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಅಂൟಮ ಉತ౨ ರ฿ಜං ඛಮ౱  ෥ൡಗಳඝ౬  ಆย๭ದ౪ ౽ౙ ಜ කโ ඛย౵ ๯൤౨ ೕๅ 
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