
 மாணவரக்ைள வரேவற்ழேறாம், ொட்டவட்டமான ஒ௠ங்ழைணப்௖கள் ெதாடரப்ான 
ெப௠ம்பாலான ேகாட்பாடை்ட நாங்கள் இன்௥ ௚ூத்ௌ௳ட்ேடாம் 
, ேபாடூ்த் ேதர௵்களின் ஼க்கலான ஼க்கல்கைளத் ோரப்்பொல் உங்க௬க்ஶ உத௵ம் பல்ேவ௥ 
எ௄த்ௌக்காட௄்கைளக் 
கற்௥க்ெகாள்ளப் ேபாழேறாம் .
  காரட்்௃஼யன் ௳மானம் நான்ஶ க௯த்தல் ஒன்௥ எனேவ இந்தச ்஼க்கைலத் ோரப்்பதற்கான x 
௚தல் பூயாக நாம் ௔ராந்ொயத்ைத அைடயாளம் காண ேவண்௄ம், எனேவ ௚த௧ல் 

சௌரத்தால் ஶ௣க்கப்ப௄வௌ இரண்௄ க்ஶ சமம் என்பைத y x 
௚த௧ல் கண்௄௔ூப்ேபாம், ௚த௧ல் இந்த சமன்பாடை்ட நாம் ொட்ட௘ட ேவண்௄ம் 
இௌ உச஼் 0 0 மற்௥ம் அசா் அசா் என்பௌ உங்க௬க்ஶத் ெதரி௞ம், எனேவ இௌ சௌரம் x y 
இரண்௄ க்ஶ சமம் என்பைத நீங்கள் ௖ரிந்ௌெகாள்ழ௤ரக்ள், இப்ேபாௌ எந்தப் பஶொ x y 
சௌரத்தால் இரண்௄ ஐ ௳ட ஶைறவாகேவா அல்லௌ சமமாகேவா ஶ௣ப்௔டப்ப௄ழறௌ x 
என்பைதக் கண்௄௔ூக்க ேவண்௄ம்.
 நீங்கள் பரவைளயத்ொற்ஶ ெவளிேய ஏேத௑ம் ௖ள்ளிைய எ௄த்ௌக் ெகாண்டால் இங்ேக இங்ேக 
அல்லௌ இங்ேக இ௠க்கலாம், எனேவ 0 காற்௖ள்ளி 1 ஐ எ௄த்ௌக்ெகாள்ேவாம், எனேவ என்பௌ 0x 
என்றால் நீங்கள் 0 ஐ 2 ஆகப் ெப௥௴ரக்ள், அதாவௌ 0 மற்௥ம் இந்தப் பக்கம் உங்க௬க்ஶ 1 lhs 
ழைடக்ஶம், இௌ கண்ூப்பாக 1 ஐப் ெப௥ழறௌ.
  0 ஐ ௳ட கண்ூப்பாக அொகமாக இ௠ப்பதால், சமத்ௌவ௘ன்ைம ொ௠ப்ொ அைடய௳ல்ைல, அேத 
ேபால் இந்த ௖ள்ளிைய நீங்கள் சரிபாரக்்கலாம், 
இந்த ௖ள்ளி ைமனஸ் ஒ௠ கமா ௗஜ்யம், எனேவ இரண்௄ க௯த்தல் இரண்௄ மற்௥ம் சௌரம் x y 
ைமனஸ் ஒ௠ கமா ௗஜ்௷யத்ொல் ௗஜ்௷யமாக இ௠க்ஶம், எனேவ ௙ண்௄ம் நீங்கள்  நீங்கள் 
ெப௥ம் சமத்ௌவ௘ன்ைம இந்த ௖ள்ளி௜௩ம் இேதேபால் இ௠ப்பைதக் காணலாம், எனேவ 
நீங்கள் பரவைளயத்ொற்ஶ ேமேல அல்லௌ அச஼்ன் எொரம்ைறப் பக்கத்ொல் ஏேத௑ம் ஒ௠ x 
௖ள்ளிைய எ௄த்தால் , இந்த பரவைளயத்ொற்ஶ வேழ இ௠க்ஶம், எனேவ இந்த ௖ள்ளிகள் 
அைனத்ௌம் ௔ராந்ொயத்ொற்ஶ ெவளிேய உள்ளன, எனேவ நீங்கள் ஏேத௑ம் ௖ள்ளிைய உள்ேள 
எ௄த்தால்.
 இந்த சமத்ௌவ௘ன்ைம ொ௠ப்ொ அைட௞ம் என்௥ நீங்கள் பாரக்்ஶம் பரவைளயம் சௌரம் ஐ y x 
௳ட ஶைறவாகேவா அல்லௌ சமமாகேவா உள்ளௌ, எனேவ சௌரம் இரண்௄க்ஶ சமமான ah y x
என்பௌ இந்த நிழல் பஶொ, எனேவ இந்த நிழல் பஶொ சௌரம் இரண்௄க்ஶ சமமான சௌரம் y y x 
என்ன என்௥ பாரப்்ேபாம்  பஶொயானௌ நான்ஶ க௯த்தல் ஒன்ைற ௳ட அொகமாகேவா அல்லௌx 
சமமாகேவா y 
சௌரத்தால் ஶ௣க்கப்ப௄ழறௌ, எனேவ ௚த௧ல் என்ற வரிைய நான்ஶ க௯த்தல் ஒன்௥க்ஶ y x 
சமமாக அைமக்க ேவண்௄ம், எனேவ ஐ நான்ஶ க௯த்தல் ஒன்௥க்ஶ சமமாகத் y x 
ொட்ட௘௄ேவாம் , ௔ன்னர ்என்ன என்பைத உணர ௚யற்஼ப்ேபாம்.
  இௌவா  பஶொ என்பௌ நான்ஶ க௯த்தல் ஒன்௥க்ஶ சமமான க்ஶ சமம் எனேவ ௚த௧ல் y x y 

என்ற வரிைய இௌ நான்ஶ காற்௖ள்ளி ௗஜ்௷யம் மற்௥ம் என்றால் என்பௌ க௯த்தல் xy xy x y 
ஒன்௥ எனேவ இௌ ௗஜ்௷ய கமா ைமனஸ் ஒன்௥ எனேவ இௌ  ேகா௄ என்பௌ நான்ஶ y x 
க௯த்தல் ஒன்௥க்ஶ சமம் இப்ேபாௌ அசா்க்ஶ ேமேல ஏேத௑ம் ஒ௠ ௖ள்ளிைய எ௄த்ௌக் ah x 
ெகாண்டால் , அச஼்ன் ேமல் அச஼்ல் அச஼்ல் ெசால்௩ங்கள், இௌ ௗஜ்௷ய கமா ஒன்௥, y x y 
நான்ஶ க௯த்தல் ஒன்௥ க௯த்தல் ஒன்௥ மற்௥ம் ஒன்௥x y 
 அதனால் ஒன்௥  ைமனஸ் ஒன்ைற ௳டப் ெபரியௌ எனேவ இந்த வரிக்ஶக் வேழ உள்ள எந்தப் 
௖ள்ளிைய௞ம் நீங்கள் எ௄த்ௌக் ெகாண்டால் சமத்ௌவம் இப்ேபாௌ   உண்ைமயாஶம் ைமனஸ் 
ஒன்ைற ௳ட ஶைறவானௌ எனேவ சமத்ௌவ௘ன்ைம ொ௠ப்ொ அைடயாௌ எனேவ இந்த 
ேகாட்ூற்ஶ ேமேல உள்ள எந்தப் ௖ள்ளிைய௞ம் நீங்கள் எ௄த்ௌக் 
ெகாண்டால், இந்தப் பஶொ சமத்ௌவ௘ன்ைம ொ௠ப்ொ அைடழறௌ, எனேவ நான்ஶ க௯த்தல் x 
ஒன்௥க்ஶ சமமான இந்த ெபரியௌ இந்த ஼வப்௖ பசை்ச அல்லௌ க்ஶ சமம் நான்ஶ y y y x 
க௯த்தல் ஒன்௥க்ஶ சமமான இந்த நிழல் பஶொ இப்ேபாௌ பாரக்்கலாம்  ஒ௠ காரட்்௃஼யன் 
௳மானத்ொல் இரண்௄ வைள௵க௬ம் இ௠க்க ேவண்௄ம்,
 அதனால் நாம் எந்தப் பஶொையக் கணக்ழட ேவண்௄ம் என்பைத உணர ௚ூ௞ம், எனேவ நாம் 
இப்ேபாௌ சௌரத்ைத இரண்௄ க்ஶ சமம் மற்௥ம் நான்ஶ ைமனஸ் ஒன்ைற ஒ௠ y x y x 
காரட்்௃஼யன் ௳மானத்ொல் வைரய ேவண்௄ம் எனேவ சௌரம் க்ஶ சமம்  இௌ மற்௥ம் y 2x y 4x
க௯த்தல் 1க்ஶ சமம் எனேவ உங்கள் சௌரம் இரண்௄க்ஶ சமமான பஶொ பசை்ச நிறத்ொல் y x 
உள்ளௌ மற்௥ம் நான்ஶக்ஶ சமமான பஶொ க௯த்தல் ஒன்௥ ஼வப்௖ நிறத்தால் y x 
நிழ௧டப்பட்ட பஶொ, எனேவ இௌ ெபாௌவான பஶொ இரண்௄ ஏற்றத்தாழ்௵களா௩ம் ொ௠ப்ொ 
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அைடந்தௌ இந்தப் பஶொ, எனேவ இந்த பஶொைய நாம் கண்௄௔ூக்க ேவண்௄ம், அதற்காக 
இரண்௄ வைள௵கைள௞ம் ெவட௄்ம் ௖ள்ளிையக் கண்௄௔ூக்க ேவண்௄ம், எனேவ இரண்௄ 
வைள௵கைள௞ம் ோரக்்க ேவண்௄ம், எனேவ நான்ஶ சௌரம் இரண்௄க்ஶ சமம்  நான்ஶ y y x x 
என்பௌ சௌரம் இரண்௄ க௯த்தல் ஒன்௥ எனேவ மொப்௖கள் 1 மற்௥ம் ைமனஸ் 1 ஆல் 2 ஆக y y 
இ௠க்ஶம், எனேவ இௌ என்பௌ க௯த்தல் பாொக்ஶ சமம் , இௌ என்பௌ ஒன்௥க்ஶ சமம் y y 
எனேவ நீங்கள் ொைச௜ல் ஒ௠ங்ழைணத்தால் ேதைவப்ப௄ம் பஶொ  எனேவ இந்த பஶொைய y 
஼௣ய ஆல் வஶக்க ேவண்௄ம்  வற்௥கள் ழைடமடட்ப் பட்ைடகள் எனேவ t hin 
இௌ ஒ௠ பட்ைட௜ன் அகலம் என்௥ ெசான்னால் , ௌண்௄ நீளம் இந்த வரி௜௧௠ந்ௌ dy y 
மொப்பாக இ௠க்ஶம், பரவைளயத்ொ௧௠ந்ௌ மொப்ைபக் க௯த்தால் , ௌண்௄ நீளம் ஷட்டல் 1 y y 
ஆல் 4 க௯த்தல் சௌரம் ஆல் 2 ஆஶம்.y 
  நீளம் மற்௥ம் அகலத்ைதப் ௔ரிக்க௵ம், எனேவ இௌ உங்கள் அூப்பைடப் பஶொ , நீங்கள் அைத 
ைமனஸ் பாொ௜௧௠ந்ௌ ஒன்௥க்ஶ ஒ௠ங்ழைணத்தால் , ேதைவயான பஶொையப் ெப௥௴ரக்ள், 
எனேவ இ௥ொயாகத் ேதைவயான பஶொையக் கண்ட௣ய இைத ஒ௠ங்ழைணப்ேபாம், 
எனேவ இௌ நான்காக ஒன்௥, நான் ெபற்றதற்ஶ சமம் இௌ 
ஒன்பொல் இ௠ந்ௌ ௚ப்பத்ொ இரண்டாகக் க௯த்தல் எனேவ இௌேவ உங்களின் இ௥ொப் பொல், 
இப்ேபாௌ நாம் மற்ெறா௠ உதாரணத்ைத எ௄த்ௌக் ெகாள்ேவாம்.
    
இரண்டால் நாம் ௚த௧ல் சமம் பாவம் ௔ளஸ் ஐத் ொட்ட௘௄ேவாம், எனேவ நீங்கள் y x cos x y 
ௗஜ்௷யத்ொன் மொப்௖ என்ன என்பைதக் கண்ட௣ய ௚ய௩ங்கள் ௗஜ்௷யம் 1 ஆல் 2 y y pi 
மற்௥ம் 1 மற்௥ம் நீங்கள் பாரக்்ஶம் வ௯த்ேதான்றைலக் கண்ட௣ந்தால் அௌ காஸ் ைமனஸ் x 
஼ன் எனேவ எௌ என்பைதக் கண்௄௔ூக்க  இௌ ேகா௄ ேநரம்ைற அல்லௌ x y 
எொரம்ைறயானௌ , இௌ ஒ௠ கூனமான ேவைல, உண்ைமயான சொ அல்ல, எனேவ நீங்கள் காஸ்
மற்௥ம் ைசன் இந்த ைப இரண்ைட௞ம் நான்காகத் ொட்ட௘ட ேவண்௄ம், எனேவ ைசன் இன் x 
வைரபடம் 0 ௚தல் வைர 0 இ௧௠ந்ௌ 0க்ஶ சமம்.x 
 2 ஆல் ைப இௌ மற்௥ம் ப்ளாடூ்ன் வைரபடம் இப்பூ இ௠க்ஶம், எனேவ அங்ஶள்ள cos x 
மொப்௖கள் இல் நான்ஶ அேத மொப்௖கைளக் ெகாண்௄ள்ளன, எனேவ இௌ மற்௥ம் pi cos x 
இௌ ைசன் க௠ப்௖ ஒன்௥ ைசன் மற்௥ம் ஼வப்௖.x x 
  ஒன்௥ எனேவ ௗஜ்௷யத்ொற்ஶம் க்ஶம் இைட௜ல் ஼ன் ஐ நான்ஶ ஆல் cos x pi cos x x 
ஆொக்கம் ெச௩த்ௌவைத நீங்கள் காணலாம், எனேவ இௌ இந்த இைடெவளி௜ல் 
ேநரம்ைறயாக௵ம் 

ேகா௄ ேகாடாக௵ம் இ௠க்ஶம், அதாவௌ ேகா௄ இௌதான் எனேவ ேகா௄ ைசன் ஆக y y y y x 
இ௠க்ஶம் ேபாௌ எொரம்ைறயாக இ௠க்ஶம்  ஐ ஆொக்கம் ெச௩த்ௌழறௌ, எனேவ இந்த cos x 
இைடெவளி௜ல் இௌ எொரம்ைறயாக இ௠க்ஶம் , ேம௩ம் இல் ேகா௄ நான்ஶ ஆல் pi y 
ௗஜ்௷யமாஶம், எனேவ இந்த இன் ஃேபார ்ஃேபார ்ஃேபார ்ஃேபார ்2 இௌ ௗஜ்௷யமாஶம் , இௌ pi 

அச஼்ல் ஒ௠ அலஶ என்றால் ௗஜ்௷யத்ொல் மொப்௖  1 இல் 0 இன் மொப்௖ 1 மற்௥ம் இல் 2 y pi 
மொப்௖ 1 மற்௥ம் இல் 4 மொப்௖ 1 ௛லம் ௡ட் 2 1 ௛லம் ௡ட் 2 ௛லம் ௡ட் 2 ஆஶம் ௡ட் 2 pi y 
என்பௌ 1 ஐ ௳ட ெபரியௌ , எனேவ இங்ஶ எங்காவௌ நான் ௡ட் இரண்ைட 
௔ரொநிொத்ௌவப்ப௄த்ொனால் இௌ ௡ட் இரண்௄ என்௥ ெசால்௩ங்கள், எனேவ அொகரிக்ழறௌ y 

ேகா௄ ேநரம்ைற 0 ௚தல் 4 ஆக உள்ளௌ, எனேவ அொகரிக்ழறௌ எனேவ இந்த y y 
வைளைவ௞ம் இல் 4 ஆக௵ம் ெப௥ேவாம்  இௌ 0 ஆஶம், எனேவ 4 கமா ௡ட் 2 ௛லம் ைப pi 
வ௯யாக ெசல்௩ம் ழைடமடட்க் ேகா௄ ெதா௄ேகாடாக இ௠க்ஶம் , அதன் ௔றஶ ேகா௄ 0 க்ஶம்y 
ஶைறவாக இ௠ப்பதால் வைள௵ ஶைற௞ம், எனேவ நீங்கள் இன் இந்த வூவத்ைத சமமாக y 
ைவத்ொ௠க்ழ௤ரக்ள்  இந்த வூவத்ைதப் ெப௥ழேறாம், இந்த வைளைவ௞ம் sin x plus cos x 
ஒ௠ தனி காரட்்௃஼யன் ௳மானத்ொல் ேவ௥ப௄த்ௌேவாம், ௔ன்னர ்அைத இைணப்ேபாம் y 
சமமான ைமனஸ் ஐ ஒ௠ தனி காரட்்௃஼யன் ௳மானத்ொல் சொ ெசய்யலாம் cos x sin x 
எனேவ மற்௥ம் சொ ெசய்யலாம்  ௙ண்௄ம் பாவம், ஏெனனில் இந்த ைப ஆல் 4 இௌ ைப 2 cos 
இௌ 0 எனேவ காஸ் 0 என்பௌ 1 என்௥ ஶ௣ப்௔ட ேவண்௄ம், ஏெனனில் ைப ைப 4 என்பௌ ௡ட் 
௛லம் 2 காஸ் ைப ஆல் 2 என்பௌ 0 எனேவ இௌ காஸ் எக்ஸ் மற்௥ம் இௌ உங்க௬ைடயௌ என்௥ 
ெசால்௩ங்கள்.
 ைசன் இௌ உங்கள் ைசன் எனேவ இௌ ைசன் ொஸ் காஸ் எக்ஸ் என்பதால் இைத ொறக்க x x x 
மா௄லஸ் உள்ளௌ.

எங்ஶ ஆொக்கம் ெச௩த்ௌழறௌ, எங்ஶ ஆொக்கம் ெச௩த்ௌழறௌ,   d, cos x cos x cos x 
எனேவ ேகா௄ ஆஶம், ஏெனனில் ஆொக்கம் ெச௩த்ௌம் பாவம் y cos x minus sin x cos x x 
இைடெவளி௜ல் ௗஜ்௷யம் ஐ நான்கால் ஆல் கணக்ழட்டால், நீங்கள் டாைஷக் pi y 
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கணக்ழட்டால் உங்க௬க்ஶ ழைடக்ஶம்  ஏெனனில் ைசன் மற்௥ம் க்ராஸ் sin x minus cos x 
இரண்௄ம் பா஼டூ்வ் என்பதால் இந்த இைடெவளி௜ல் எொரம்ைறயாக இ௠க்ஶம் , அதாவௌ ைப 
4 ஆல் ைப ைப 2 ைமனஸ் ஏெனனில் ைசன் ஐ ஆொக்கம் ெச௩த்ௌழறௌ எனேவ y x cos x 
காஸ் ைமனஸ் ஼ன் ைமனஸ் ழைடக்ஶம் மற்௥ம் ேகா௄ இந்த இைடெவளி௜ல் x x y 
எப்ேபாௌம் ேநரம்ைறயாக இ௠க்ஶம் ஆக இ௠க்ஶம், sine x plus cos x 
எனேவ இந்த வைள௵ 

இல் ேபால் இ௠க்ஶம், அௌ ௙ண்௄ம் 1 இல் க்ஶ நான்ஶ அௌ ௗஜ்௷யம் மற்௥ம் y 0 ah y y pi 
இல் இரண்டாக இ௠க்ஶம் நீங்கள் இங்ேக இன் மொப்௖கைள ைவத்ௌ, எனேவ என்றால்x y y pi 
என்ன என்௥ பாரக்்கலாம், அௌ ௙ண்௄ம் ஒன்௥, 
இௌ என்றால் ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமம், இௌ என்பௌ க்ஶ இரண்டாக ெசல்ழறௌ, இௌ x x pi- x 
என்பௌ க்ஶ நான்ஶ.pi- 
 எனேவ ௗஜ்௷யத்ொல் இ௠ந்ௌ வைர நான்ஶ ேகா௄ எொரம்ைறயானௌ, எனேவ pi y y 
ஶைறழறௌ மற்௥ம் ௗஜ்௷யத்ொல் மொப்௖ ஒன்௥y 
 அதனால் மற்௥ம் நான்ஶ அௌ ௗஜ்௷யம் எனேவ ஶைறழறௌ, ஏெனனில் ேகா௄ 0 pi i  s y y 
க்ஶக் ஶைறவாக இ௠ப்பதால் ஆல் ேகா௄ ேநரம்ைற, எனேவ அௌ அொகரிக்ழறௌ pi 4 pi 2 y 
மற்௥ம் ஆல் 0 மற்௥ம் இௌ 1 ஆஶம், எனேவ நீங்கள் ெப௥௴ரக்ள்  இந்த வைள௵ pi pi 2 
இப்ேபாௌ இரண்௄ வைள௵கைள௞ம் ஒேர காரட்்௃஼யன் ௳மானத்ொல் ொட்ட௘௄ேவாம், இதன் 
௛லம் பஶொ என்ன என்பைத நாம் உணர ௚ூ௞ம், எனேவ என்பௌ ைசன் ௔ளஸ் காஸ் y x x 
க்ஶ சமம் மற்௥ம் என்பௌ காஸ் ைமனஸ் ஼ன் இந்த அசா் அசா் இௌ இௌ ஒ௠ ௟னிட்y x x y x 
ைப ஃேபார ்ஃேபார ்ஃேபார ்ௗஜ்௷யம் இௌ ைப ௅ ைப ௅ மற்௥ம் இௌ எங்ேகா உள்ளௌ இௌ ௡ட் ௅ 
எனேவ ஼ன் ௔ளஸ் காஸ் எக்ஸ் இந்த வைள௵ தான் நாம் பாரத்்தௌ மற்௥ம் காஸ் ைமனஸ் x x 
஼ ஼ன் எக்ஸ் இந்த வைள௵ எனேவ இௌ க௠ப்௖ நிறத்தால் வைரயப்பட௄்ள்ளௌ, இௌ நீல 
நிறத்தால் வைரயப்பட௄்ள்ளௌ, எனேவ ேதைவயான பஶொ இௌேவ உங்க௬க்ஶ ேதைவயான 
பஶொ, எனேவ இந்த பஶொையக் கண்௄௔ூக்க இைத இரண்௄ பஶொகளாக உைடக்க ேவண்௄ம், 
ஏெனனில் நீங்கள் ெசங்ஶத்ௌ வற்௥கைள வைரந்தால் ெமல்௧ய ெசவ்வகங்கள் ஷ௥ழன்றன.

அகலம் எனேவ ௗஜ்௷யத்ொற்ஶம் க்ஶம் இைட௜ல் இ௠க்ஶம் இந்தப் பஶொக்ஶ அௌ ஒ௠   dx pi 
வைள௳௧௠ந்ௌ ெதாடங்ஶழறௌ என்பைத நீங்கள் பாரக்்கலாம் அௌ ௚ூவைட௞ம் ேபாௌ அௌ y
சமமான க்ஶ சமம் மற்௥ம் இந்த பஶொக்ஶ அௌ ெவவ்ேவ௥ சமன்பாட்ூன் sin x plus cos x 
௛லம் ெசல்௩ம் வைள௳ன் மற்ெறா௠ பஶொ௞டன் ெதாடங்ஶழறௌ, எனேவ நாம் அைத இரண்௄
பஶொகளாக உைடக்க ேவண்௄ம், எனேவ ெமாத்த பரப்பள௵ ேதைவப்ப௄ம்.
 ௗஜ்௷யத்ொல் இ௠ந்ௌ ைப வைர௜லான அூப்பைடப் பஶொயானௌ, ைசன் எக்ஸ் ௔ளஸ் காஸ் 
எக்ஸ் ைமனஸ் இௌ காஸ் ைமனஸ் ஼ன் எக்ஸ்ூஎக்ஸ் ௔ளஸ் ைப ஃேபார ்ஃேபார ்ஃேபார ்x 
ஃேபார ்ஃேபார ்ூஎக்ஸ் எ௧ெமண்டரி ஏரியா இௌ ூஎக்ஸ் மற்௥ம் இௌ என்ன ைசன் எக்ஸ் ௔ளஸ்

க௯த்தல் இந்த வைள௳ன் இந்த சமன்பா௄ க௯த்தல் இன் ைமனஸ்  cos x cos x plus sin x 
ஆஶம், எனேவ நாம் ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ ஐ நான்ஶ இரண்௄ ஷட்டல் நான்ஶ இரண்௄ pi sin xdx pi 

௛லம் இரண்௄ இரண்௄ ஐப் ெப௥ேவாம், அைத ஒ௠ங்ழைணப்ேபாம் சரி, எனேவ pi cos xdx 
நீங்கள் இந்த ஒ௠ங்ழைணப்ைபப் ெபற்௤ரக்ள்  இொல் ைமனஸ் காஸ் ௚தல் ைப வைர 4 x 0 
மற்௥ம் இதன் ஒ௠ங்ழைணப்௖ ைசன் எக்ஸ் ைப 4 2 ைப ஆல் 2 ஆஶம் 
, ேமல் மற்௥ம் வழ் வரம்௖கைள ைவப்பதன் ௛லம் நாம் ெப௥ழேறாம் ேமல் வரம்௖ இௌ மற்௥ம் 
ஶைறந்த வரம்௖ ௡ட் 2 ௛லம் உங்க௬க்ஶத் த௠ம்.
 எனேவ ெமாத்த மொப்௖ நான்ஶ மடங்ஶ நான்ஶ ௚ைற ஒன்௥ க௯த்தல் ஒன்௥ ௡ட் இரண்௄ 
எனேவ ேதைவயான பஶொ நான்ஶ மடங்ஶ ஒன்௥ க௯த்தல் ஒன்௥க்ஶ ௡ட் இரண்டாஶம், எனேவ 
இந்த எ௄த்ௌக்காடூ்ல் கவனிக்க ேவண்ூய ஒ௠ ௚க்ழயமான ௳ஷயம் உள்ளௌ , இந்த 
பஶொைய நீங்கள் பாரத்்தால், இந்த பஶொைய இரண்௄ பஶொகளாகப் ௔ரிக்கலாம் 
மற்௥ம் இந்த பஶொைய நான் இப்ேபாௌ நீல நிறத்ௌடன் ஷட நிழலாூ௞ள்ேளன்.
  ஒன்௥ பசை்ச எனேவ அைவ சமச஽்ராக இ௠ப்பதால் இரண்௄ பஶொகைள௞ம் தனித்தனியாகக்
கணக்ழ௄வதற்ஶப் பொலாக நீங்கள் இைதக் கணக்ழடலாம், இொல் இரண்௄ ௚ைற 
உங்க௬க்ஶத் ேதைவயான பஶொைய நன்றாகத் த௠ம்    இைடேய சமம் parabolas y x 
க௯த்தல் சௌரம் மற்௥ம் சமம் சௌரம் என்பௌ அொகபடச்ம் என்பௌ ேநரம்ைற bx y x b b 
என்௥ ெகா௄க்கப்படட்ால், இௌ ௘க௵ம் எளிைமயான வைள௵ என்பௌ சௌரத்தால் y b 
ஒன்௥க்ஶ சமம் என்பௌ ஒ௠ பரவைளயத்ொன் உச஼்௜ல் இ௠க்ஶம்  ௗஜ்௷யம் மற்௥ம் அசா் y 
அசா் என்பௌ சௌரத்தால் ஒன்௥க்ஶ சமம் எனேவ என்பௌ ேநரம்ைற என்பதால் y bx b b 
என்பௌ எொரம்ைறயாக இ௠ந்தால் அௌ தைலவழாக மாற்றப்படூ்௠க்ஶம், எனேவ இௌ ஒ௠ 
பரவைளயமாஶம், எனேவ என்பௌ நி௘டத்ொற்ஶ சமம் என்௥ ொட்ட௘௄ேவாம்  சௌரம் y x sbx 
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இைத நாம் ைமனஸ் என்௥ எ௱தலாம், நாம் ெபாௌவானதாக எ௄த்ௌக் ெகாண்டால், சௌரம் b x 
க௯த்தல் ழைடக்ஶம் , இைத நாம் ஷட்டல் ஒன்௥ க௯த்தல் ஒன்௥க்ஶ நான்ஶ சௌரம் x by b b 
என்௥ எ௱தலாம், எனேவ இைத ஷட்டல் ஒன்௥ நான்ஶ எனேவ ைமனஸ் என்௥ எ௱தலாம்.b y 
  ஒன்௥ நான்ஶ என்பௌ ைமனஸ் ைமனஸ் ஒன்௥க்ஶ இரண்௄ க்ஶ சமம் எனேவ இந்த b px b 
சமன்பா௄ இந்த வைகயான பா஼டூ்வ் ஆஶம், எனேவ இந்த பரவைளயம் தைலவழாக b 
உள்ளௌ, அதன் உச஼்௜ல் ஒன்௥க்ஶ இரண்௄ கமா ஒன்௥க்ஶ நான்ஶ மற்௥ம் அௌ கடந்ௌ b b 
ெசல்ழறௌ என்பௌ ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமம் ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமம் மற்௥ம் க்ஶ சமம் 1 ஆல்x y x x 
0 சமம் என்பைத நீங்கள் காணலாம், 
எனேவ இௌ தைலவழ் பரவைளயமாஶம், இதன் அசா் இரண்௄க்ஶ சமம் மற்௥ம் உச஼்௜ல் x b 
ஒன்௥ இரண்௄ ஒன்௥க்ஶ நான்ஶ ஆஶம்.b b 
 ஒேர காரட்்௃஼யன் ௳மானத்ொல் இரண்௄ பரவைளயங்கைள௞ம் நாங்கள் ொட்ட௘௄ழேறாம், 
இௌ உங்கள் என்பௌ சௌரம் க்ஶ சமம் மற்ெறான்௥ y x b
இௌதான் எனேவ அவற்௥க்ழைடேய உள்ள உங்கள் பஶொ இௌதான், 
எனேவ இரண்ைட௞ம் சந்ொக்ஶம் இந்த ௖ள்ளிைய நாங்கள் கண்௄௔ூக்க ேவண்௄ம்.
 இரண்௄ சமன்பா௄கைள௞ம் ோரத்்ௌ ைவப்ேபாம்,
 அதனால் நாம் ஐப் ெப௥ழேறாம், எனேவ என்பௌ ஆஶம்  இைத நீங்கள் ோரத்்தால், x x zer o x
என்பௌ ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமம் மற்௥ம் என்பௌ க்ஶ சமம் 1 ஷட்டல் சௌரம், எனேவ இௌ x b b x 
என்பௌ க்ஶ சமம் ஆல் ஒ௠ ஷட்டல் சௌரம், எனேவ ேதைவப்ப௄ம் பஶொ ஆரம்பப் பஶொ, b b b 
எனேவ ெதாடக்கப் பஶொ க௯த்தல் சௌரம் க௯த்தல்  சௌரம் ஆல் ஆல் க்ஶ 0 x bx x b b dxx 
௧௠ந்ௌ க்ஶ 1 ஷட்டல் சௌரம் ெசல்ழறௌ எனேவ இைத ஒ௠ங்ழைணப்ேபாம் எனேவ b b 
ேதைவப்ப௄ம் பஶொ சௌரம் இரண்௄ க௯த்தல் ௛ன்௥ கன சௌரம் கன சௌரம் 3 x b x x b 0 
௚தல் ஷட்டல் சௌரம் இௌ சௌரத்ொற்ஶ சமம் 2 க௯த்தல் ௚௱ கனசௌரம் ைமனஸ் b 1 b b b 
கனசௌரம் 3 ஒன்௥ ஷட்டல் சௌர கனசௌரம் க௯த்தல் இந்த சௌரம் எனேவ நாம் b b b 
ெபாௌவான ஷட்டல் சௌர கனசௌரத்ைத எ௄த்ௌக் ெகாண்டால் நாம் சௌரத்ொற்ஶ ேமல் b b 
௛ன்௥ ஷட்டல் சௌர கன சௌரம் சௌரம் ஒன்௥ ஷட்டல் ழைடக்ஶம்  ஒ௠ ௔ சௌரம் ௛ன்௣ல் b b 
ஒ௠ ௔ளஸ் சௌர கன சௌரம் ெபாௌவானௌ எனேவ நாம் ஒ௠ ஷட்டல் சௌரத்ைதப் b b 
ெப௥ழேறாம், எனேவ இதன் மொப்௖ சௌரம் 2 ௧௠ந்ௌ 1 ஷட்டல் சௌரம் சௌரம் க௯த்தல் b b 
இந்த கன அள௵ ரத்ௌ ெசய்யப்ப௄ம்.
  நீங்கள் இங்ேக சௌரத்ைதப் ெப௥ழ௤ரக்ள், எனேவ சௌரம் 3 மற்௥ம் சௌர சௌரம் இௌ 3 க்ஶ b b 
சமம் ைமனஸ் 2 ஆல் 6 ௔ சௌரம் 1 ௔ளஸ் ௔ சௌரம் சௌரம் எனேவ ேதைவப்ப௄ம் பஶொ b 
சௌரம் ஆறால் ஒன்௥ ௔ளஸ் ௔ சௌரம் ௚௱ சௌரம், எனேவ ேதைவயான பஶொையக் 
கணக்ழட௄்ள்ேளாம், இப்ேபாௌ ேகள்௳ , இன் எந்த மொப்௔ன் பரப்பள௵ அொகபடச்ம் b 
என்பைதக் கண்ட௣ய௵ம் என்௥ ஷ௥ழறௌ.
 எனேவ உங்கள் பஶொ சௌரம் ஒன்௥ ஷட்டல் சௌரம் சௌரம் ஒன்௥ ஆறால் என்பௌ ah b b b 
பா஼டூ்வ் என்௥ கணக்ழ௄ேவாம், எனேவ பஶொ௜ன் எந்த மொப்௖ அொகபடச்மாக இ௠க்ஶம் b 
என்பைத ேவ௥ப௄த்ௌேவாம் , ௳ொகைளப் பயன்ப௄த்ௌவதன் ௛லம் இைதப் ெப௥ேவாம்.
 ௳த்ொயாசம் ஒன்௥ ஷட்டல் சௌரம் இங்ஶ ெபாௌவானௌ எனேவ நாம் ெப௥வௌ இரண்௄ b b 
ஷட்டல் இரண்௄ கனசௌரம் க௯த்தல் நான்ஶ கனசௌரம் ஆஶம், எனேவ நாம் ஒன்௥க்ஶ b b 
ஒன்௥ ஆெறான்௥ ௔ளஸ் சௌர சக்ொ நான்ஶ 2 க௯த்தல் 2 ஆக இ௥ொயாக 1 ஆல் 3 b b bq 
ழைடக்ஶம் ஒன் ைமனஸ் ௔ ஸ்ெகாயர ்ஆல் ஒன் ௔ளஸ் ப ஸ்ெகாயர ்இௌ ேகன்சல் இௌ p 
கனசௌரம் நான்ஶ கன சௌரம் அல்ல, எனேவ 
ூ௔ ௛லம் ூ௔௜ல் ஒன்௥க்ஶ ௛ன்௥ ௔ ஒ௠ ைமனஸ் ௔ ஸ்ெகாயர ்௙ௌ ஒன்௥ ௔ளஸ் ௔ சௌர 
கனம் இப்ேபாௌ டா ஆல் ூ௔ ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமம் த௠ம் இௌ அொகபடச்ம் அல்லௌ ௘னியாக 
இ௠க்ஶம் ேதைவயான ௖ள்ளிகள் அம்மா எனேவ என்பௌ ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமம் க்ஶ சமம் b b 
ைமனஸ் ஒன் சமம் ௔ளஸ் ஒன் எனேவ இந்த இரண்௄ மொப்௖கைள௞ம் நாம் ௖றக்கணிக்க b 
ேவண்௄ம், ஏெனனில் ேநரம்ைறயாக இ௠ப்பதால் அ௑மொக்கப்ப௄ம் ஒேர சாத்ொயமான b 
மொப்௖ நாம் இ௠க்க ேவண்ூய க்ஶ மட௄்ேம  கம்ப்௟ட் அொகபடச்ம் ஒன்௥க்ஶ b minimize b 
சமம் இப்ேபாௌ அொகபடச்த்ைதக் கண்௄௔ூப்பௌ எப்பூ எனேவ நாம் இரடை்ட 
வ௯த்ேதான்றைலக் கண்௄௔ூக்கப் ேபாவொல்ைல , பரப்பள௵ அொகபடச்மா அல்லௌ x 
ஶைறந்தபடச்ம் இல் உள்ளதா என்பைத ஆல் ஒன்௥க்ஶ சமமானதா என்பைத எப்பூக் b dbda 
கண்௄௔ூப்பௌ என்பைதப் பாரப்்ேபாம்.

ஆல் ஒன்௥ ௛ன்௥ ஒன்௥ க௯த்தல் சௌரம் ஒன்௥ ஷட்டல் சௌர கன சௌரம் எனேவ   db b b b 
என்பௌ ஒன்௥க்ஶ அொகமாக இ௠ந்தால் எொரம்ைறயாக௵ம் ஒ௠௚ைற என்பௌ b da by db b 

ௗஜ்௷யத்ொற்ஶம் ஒ௠ ஆல் க்ஶம் இைட௜ல் இ௠ப்பைத௞ம் பாரக்்கலாம் பா஼டூ்வ் ஆக da db b
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அொகரிக்ஶம் ேபாௌ அொகரிக்ழறௌ மற்௥ம் மொப்௖ ஒன்௥க்ஶ அொகமாக எ௄க்ஶம் ேபாௌ a a 
ஶைறழறௌ, எனேவ ஐ ாற்௣ இைத சொ ெசய்தால், நீங்கள் அந்த பஶொைய சொ ெசய்ழ௤ரக்ள் b 
என்றால் இௌ தான் எனேவ ஒ௠ ஐ ௳ட அொகமாக இ௠க்ஶம் ேபாௌ ௗஜ்௷யத்ைத b b, b da db 
௳ட ஶைறவாக உள்ளௌ எனேவ இௌ எப்ேபாௌ ஶைறழறௌ  என்பௌ ஒன்௥க்ஶக் ஶைறவாக b 
உள்ளௌ, எனேவ ஒ௠ இடத்ொல் இல் ஒ௠ பஶொக்ஶ சமம் என்பௌ அொகபடச்ம், இத௑டன் b 
பஶொ௜ல் ஼ல எ௄த்ௌக்காட௄்கைள ௚ூப்ேபாம், ெவவ்ேவ௥ கணக்வட௄்த் ேதர௵்களி௧௠ந்ௌ 
ொட்டவட்டமான ஒ௠ங்ழைணப்௖களில் இன்௑ம் ஼ல எ௄த்ௌக்காட௄்கைளப் பாரப்்ேபாம் , இௌ 
ஒ௠ ௔ரசச்ைனயாகத் ெதரிழறௌ.
 ொட்டவட்டமான ஒ௠ங்ழைணப்௖களில் ௘க௵ம் ஼க்கலான ஼க்கல் ஆனால் நீங்கள் 
ொட்டவட்டமான ஒ௠ங்ழைணப்௔ன் ஼ல பண்௖கைளப் பயன்ப௄த்ொனால் அௌ ௘க௵ம் 
எளிைமயானதாழ௳௄ம், எனேவ என்பௌ என்பைத நாங்கள் x log n power n n log m 
அ௣ேவாம், எனேவ இைத இங்ேக ெப௥ழேறாம், இைத நீங்கள் 6 க௯த்தல் ௚௱ சௌரமாக x 
எ௱தலாம்.
 எங்க௬க்ஶக் ெகா௄ங்கள் மற்௥ம் 2 ரத்ௌெசய்யப்ப௄ம், எனேவ இ௥ொயாக இந்த 
ஒ௠ங்ழைணப்ைபப் ெபற்ேறாம் , இந்த மொப்பானௌ ஒ௠ ௔ளஸ் க௯த்தல் க்ஶ சமம் b x dx 
என்௥ ஷ௥ம் ொட்டவட்டமான ஒ௠ங்ழைணப்௔ன் இந்த ெசாத்ைத நாம் பயன்ப௄த்தப் 
ேபாழேறாம் என்பைதப் பாரக்்ழேறாம்.
  மொப்௖ இப்ேபாௌ இைதப் பயன்ப௄த்ௌங்கள், எனேவ நீங்கள் இன் 2 ௚தல் 4 பொ௵கைளப் a 
ெப௥வௌ 2 என்பௌ 4 ஆஶம், எனேவ நீங்கள் 6 ைமனஸ் ைமனஸ் b x 6 x dx 
ஐப் ெப௥௴ரக்ள் ஆனௌ 6 ைமனஸ் ஷட்டல் பொ௵ 6 ைமனஸ் 6 க௯த்தல் ஆல் x x x 
மாற்றப்ப௄ம், எனேவ நான் இரண்௄  நான்ஶ பொ௵ ஆ௥ க௯த்தல் பொ௳ன் ௛லம் ஆ௥ xd  x 
க௯த்தல் ஷட்டல் பொ௵ எனேவ இைத நீங்கள் 1 என்௥ ெசான்னால் இௌ 2 என்௥ நீங்கள் x x 
பாரக்்கலாம், எனேவ இரண்௄ம் நமௌ ஆரம்ப ஒ௠ங்ழைணப்ைபக் ஶ௣க்ஶம் , அைத நாம் 
ேசரத்்தால் ஒ௠ங்ழைணப்௖ 1 ஆக மா௥ம், ஏெனனில் எண் ஆக இ௠க்ஶம்.x 
 ஷட்டல் பொ௵ 6 ைமனஸ் மற்௥ம் வஶத்தல் பொ௵ ஷட்டல் பொ௵ 6 க௯த்தல் ஆக x x x 
இ௠க்ஶம், எனேவ இரண்௄ம் ரத்ௌ ெசய்யப்ப௄ம், எனேவ நாங்கள் அைதச ்ேசரப்்ேபாம் மற்௥ம் 2
ஐப் ெப௥ேவாம், 2 ௚தல் 4 பொ௵ மற்௥ம் பொ௵ ஆ௥ ைமனஸ் பொ௳ன் ௛லம் ௔ளஸ் ஆ௥x x x 
க௯த்தல்  மற்௥ம் இௌ ரத்ௌ ெசய்யப்ப௄ம்,xdx 
 அதனால் நமக்ஶ ழைடக்ஶம், அதாவௌ நான்ஶ க௯த்தல் இரண்௄, இௌ இரண்௄, எனேவ dx i 
இன் மொப்௖ ஒன்௥ உள்ளௌ, இப்ேபாௌ மற்ெறா௠ உதாரணத்ைத எ௄த்ௌக்ெகாள்ேவாம் சௌரம்x 
மற்௥ம் எனேவ உைடப்ேபாம்.log pi minus x by pi plus x cos x dx, 
  இௌ இரண்௄ பஶொகளாக உள்ள ஆனௌ சமம் log pi minus x by pi plus x to cos x dx 
என்பதால் இந்த ஒ௠ங்ழைணப்௖ ஆஶம், எனேவ இௌ சமமா அல்லௌ minus a to afxdx 
ஒற்ைறப்பைட ெசயல்பாடா என்பைத நாம் கண்௄௔ூக்க ேவண்௄ம்.
 
ஏெனனில் நீங்கள் ஐ ைமனஸ் ஆல் மாற்௣னால், நீங்கள் சௌரத்ைதப் ெப௥௴ரக்ள், x x x 
ேம௩ம் ைமனஸ் இன் காஸ் காஸ் ஆஶம் 0 இன் இ௠மடங்ஶ 2 சௌரம் மற்௥ம் x x x cos x dx 
இந்தச ்ெசயல்பாட்ைடப் பாரத்்தால், இங்ேக ைமனஸ் ஐப் ேபாட்டால், ஷட்டல் ைப x pi x 
ைமனஸ் என்பௌ ைமனஸ் இன் காஸ் ஆஶம், எனேவ ைமனஸ் இன் காஸ் காஸ் ஆக x x x x 
இ௠க்ஶம், இங்ேக நீங்கள்  ஷட்டல் மற்௥ம் க௯த்தல் ெப௥ங்கள் மற்௥ம் பொ௳ன் ெசாத்ைதப் 
பயன்ப௄த்ௌவதன் ௛லம், இந்த ஒ௠ங்ழைணந்த ஒ௠ங்ழைணப்௖ ௚௱வௌம் ஐ ைமனஸ் ஐx x 
மாற்௣னால், நீங்கள் ஒ௠ க௯த்தல் அைடயாளத்ைதப் ெப௥வைதக் காண்௕ரக்ள், எனேவ இௌ 
ஒ௠ ஒற்ைறப்பைட ெசயல்பா௄ ஆஶம் .
 ொட்டவட்டமான ஒ௠ங்ழைணப்௖களின் ெசாத்ௌ நீங்கள் ௗஜ்௷யத்ைதப் ெப௥௴ரக்ள், எனேவ 
அைத கவனமாகப் பாரக்்க நாம் அைதச ்ெசய்ேவாம், எனேவ இௌ சமமா அல்லௌ 
ஒற்ைறப்பைடயா என்பைத நீங்கள் கண்௄௔ூக்க ேவண்௄ம், எனேவ இௌ ைமனஸ் இன் x hxh 
என்றால், இௌ ஷட்டல் இன் ைப ைமனஸ் இன் பொ௵.pi x x cos 

மற்௥ம் இன் ெசாத்ைத பயன்ப௄த்ொ இைத என்௥ எ௱தலாம் ,   cos x log minus x cos x 
எனேவ இௌ ஒ௠ ஒற்ைறப்பைட ெசயல்பா௄ எனேவ 2 ஆல் ைப ைமனஸ் ைப 0 ஆக hx dx 
இ௠க்ஶம், எனேவ உங்கள் ஒ௠ங்ழைணப்௖ இ௥ொயாக உங்க௬க்ஶ ழைடத்தௌ  இந்த 
ெவளிப்பா௄ சௌரம் ொஸ் ௳ல் இ௠௚ைற அசல் ஒ௠ங்ழைணப்௔ன் உங்கள் மொப்௖  x cos xdx 
நான் சமமாக இ௠க்க ேவண்௄ம், எனேவ நீங்கள் அைத பாகங்கள் ௚தல் ெசயல்பா௄ ௛லம் 
ஒ௠ங்ழைணக்க ேவண்௄ம் இௌ இரண்டாவௌ ெசயல்பா௄ இந்த இரண்டாவௌ ெசயல்பா௄ 
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இரண்டாவௌ ஒ௠ங்ழைணப்௖ ைசன் இௌ இௌ ௗஜ்௷யம், எனேவ ௗஜ்௷யத்ொ௧௠ந்ௌ ைபக்ஶ x 
இரண்௄ மடங்ஶ, எனேவ ௚தல் ெசயல்பாடை்ட இரண்டாவௌ ௗஜ்௷யத்ொன் 
ஒ௠ங்ழைணப்பாகப் ெபற்ேறாம்.
  ைப இரண்௄ க௯த்தல் ௗஜ்௷யம் ௚தல் ைப இரண்௄ இரண்௄ ைசன் க்ஶ ைப நான்ஶ x x dx 
க௯த்தல் ௗஜ்யம் க௯த்தல் ௚தல் ெசயல்பா௄ இரண்ூன் ஒ௠ங்ழைணப்௔ல் ைமனஸ் காஸ் x 0
௚தல் ைப 2 ைமனஸ் ைமனஸ் ௔ளஸ் 0 ௚தல் ைப 2 ஆல் 2 ேவ௥பா௄ 2 மற்௥ம் minus cos x dx
எனேவ இௌ 0 இல் ஆல் 2 ஆல் 2 0 இல் 0 இௌ 0 ஆஶம், இதன் காரணமாக நீங்கள் 2 pi cos pi pi
ஐ நான்ஶ க௯த்தல் இரண்௄ இன் ஼ன் ஐப் ெப௥௴ரக்ள், எனேவ நீங்கள் cos x x 
ௗஜ்௷யத்ொ௧௠ந்ௌ ஐ இரண்டாகப் ெப௥௴ரக்ள் இௌ 2 ைப ஆல் 4 ைமனஸ் 2 எனேவ இ௥ொ pi 
௳ைடைய நான் இங்ேக தவற௳ட்ேடன்  .
  ௛லப் பொ௳ன் வழ் 3 ைசன் சௌரம் ஼ன் சௌரம் ைசன் சௌரம் மற்௥ம் ைசன் பொ௵ x x x x 
ஆ௥ க௯த்தல் சௌரம் எனேவ சௌரம் இ௠ப்பைத௞ம், இங்ேக ஒ௠ங்ழைணப்௔ல் x dx x x 
இ௠ப்பைத௞ம் நீங்கள் பாரப்்பதால், நீங்கள் சௌரத்ைத க்ஶ சமமாக எ௄த்ௌக் ெகாண்டால் , x t 
அௌ எங்கள் கணக்வடை்ட எளிதாக்ஶம் மற்௥ம் வரம்௖கள் சௌரத்ொ௧௠ந்ௌ ௳௄௳க்கப்ப௄ம், 
எனேவ நீங்கள் ஐ ைவத்தால் என்பௌ உடனூயாக ழைடக்ஶம்.x x 
  ௡ட் லாக் 2 நீங்கள் ஐப் ெப௥௴ரக்ள், அேத ேபால் க்ஶ ேமல் வரம்௖ ஆக௵ம் log 2 t t 
இ௠க்ஶம், ௛ன்௥ பொ௵க்ஶ சமம் இரண்௄ ஆக இ௠க்ஶம், எனேவ இந்த ஐ நீங்கள் xdx dt x dx 
உடன் இைணக்கலாம், இௌ பாொ ஼ன் சௌரம் ஆல் ௔ளஸ் ௛லம் dt x sin t sin t 
மாற்றப்ப௄ம்  பொ௳ன் ைசன் ஼க்ஸ் ைமனஸ் ூ எனேவ உங்கள் ஒ௠ங்ழைணப்௖ 1 ஆல் 2 என்௥
நான் ெசால்ழேறன் அௌ பொ௵ 2 பொ௵ 3 ைசன் ூ ூூ ௛லம் ைசன் ூ மற்௥ம் ைசன் பொ௵ 6 ii 
க௯த்தல் ூ பொ௵ 6 க௯த்தல் ூ இப்ேபாௌ ொட்டவட்டமான ஒ௠ங்ழைணப்௔ன் பண்௖கைளப் 
பயன்ப௄த்ௌவதன் ௛லம் என்பௌ ஆஶம், எனேவ a to bfxdx a to bfa plus b minus xdx 
நாம் ஐப் ெப௥ழேறாம் 3 ஆனௌ ஆக இ௠க்ஶம், எனேவ log 2 sine of ln 2 plus ln 3 ln 6 

ஆனௌ ஆக இ௠க்ஶம், எனேவ ஼க்ஸ்log log 2 plus log 3 log 6 log 6 minus tt by sine 
ைசன் லாக் ஼க்ஸ் ைமனஸ் ூ ௔ளஸ் இங்ேக என்பௌ லாக் ஼க்ஸ் ைமனஸ் ூ ஆல் t 
மாற்றப்பட௄்ள்ளௌ, எனேவ இந்த வாரத்்ைத௜௧௠ந்ௌ நீங்கள் பாவம் ூ ெப௥௴ரக்ள், எனேவ 
நீங்கள் பாரக்்கலாம்  இந்த இரண்௄ ஒ௠ங்ழைணப்௖கைள௞ம் நீங்கள் ேசரத்்தால், 
எண் மற்௥ம் வஶப்பானௌ ஒேர மாொரியாக இ௠க்ஶம், எனேவ அைவ ரத்ௌ ெசய்யப்ப௄ம், 
எனேவ நீங்கள் ைசன் ௔ளஸ் ைசன் லாக் ஆ௥ க௯த்தல் ௛லம் ைசன் லாக் ஆ௥ க௯த்தல் t t t
௔ளஸ் ஼ன் ஐப் ெப௥௴ரக்ள், எனேவ இௌ ரத்ௌ ெசய்யப்ப௄ழறௌ, ேம௩ம் நீங்கள் ஒன்௥க்ஶtdt 
சமம் இரண்௄ ழைடக்ஶம்  இரண்௄ பொ௵ ௛லம் இரண்௄ இரண்௄ இல்ைல இங்ேக பொ௵ ௛ன்௥

இௌ 1 ௛லம் 2 பொ௵ 3 ைமனஸ் பொ௵ 2 க்ஶ சமம் எனேவ ஒன்௥ நான்ஶ பொ௵ ௛ன்௥ dt i 
௛லம் இரண்௄ பஶொ௜ன் ொட்டவட்டமான ஒ௠ங்ழைணப்௖களில் ஼ல இதர 
எ௄த்ௌக்காட௄்கைளப் பாரத்்ேதாம் மற்௥ம் ொட்டவட்டமான ஆ ேவ௥ வைகயான 
ொட்டவட்டமான ஒ௠ங்ழைணப்௖கள் எனேவ எங்கள் அ௄த்த வஶப்௔ல் நாங்கள் 
பல௳தமான எ௄த்ௌக்காட௄்க௬டன் ெதாடரே்வாம், ேம௩ம் இௌேபான்ற ஼க்கலான 
஼க்கல்கைள எவ்வா௥ அேஶவௌ என்பைதப் பாரப்்ேபாம் நன்௣ 
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