
മ؏ര പരീײകളുെട സ׸ീർ؉മായ ْപٍ׹٠ൾ പരിഹരിؗുׯതിന് നി׹െള സഹായിؗുׯ വിവിധ 
ഉദാഹരണ׹ൾ ഇ്ؗ ഞ׹ൾ പഠിׯാൻ േപാകുؗു, അതിനാൽ ഏരിയെയുׯറിتു׺ ഒരു ഉദാഹരണം 
എടുׯാം, അതിനാൽ ഏരിയ നിർവചി׺ിരിؗുׯത് കാർ؂ീഷّൻ െ؛യിൻ േഫാർ ൈമനസ് വ؉ാണ് , x 
അതിനാൽ ഈ ْപٍ٠ം പരിഹരിׯാനുت ആദّപടി ഇതാണ് നമു്ׯ ْപേദശം തിരി׺റിേയ؇തു؇്, 
അതിനാൽ ചതുരം ْപതിനിധീകരിؗുׯത് ര؇് ന് തുലّമാെണ്ؗ ആദّം കെ؇؋ാം, ഈ y x-
സമവാകّം ആദّം േ؛ാ؂് െചإണം, ഇത് ഒരു പരവലയമാെണ്ؗ നി׹ൾׯറിയാം, അതിന്െറ ശീർഷകം 
0 0 ഉം അײവും ആണ് അു׺ത؇് , ഇത് സ്കٔയർ ര؇് ന് തുലّമാണ്, ഇേؚാൾ ഏത് േമഖലയാണ് x y x y
സ്കٔയർ ْപതിനിധീകരിؗുׯത് ര؇് േനׯാൾ കുറേവാ തുലّേമാ ആെണ്ؗ ഞ׹ൾ x-
കെ؇േ؋؇തു؇്, അതിനാൽ നി׹ൾ പരാേബാളയ്്ׯ പുറتു؋ ഏെത׸ിലും േപായിന്റ ്
എടു؋ാൽ ഇവിെട ഇവിെടേയാ ഇവിെടേയാ ആകാം അതിനാൽ നമു്0 ׯ േകാമ 1 എടു്؋ േനാׯാം, 
അതിനാൽ ആെണ׸ിൽ നി׹ൾ്0 ׯ ആയി 2 ലഭിുׯം, അതായത് 0, ഈ വശം നി׹ൾ്1 ׯ x 0 lh, 
ലഭിؗുׯത് 1 എؗത് കർശനമായി 0-േനׯാൾ വലുതാണ്, അതിനാൽ അസമതٔം തൃلിٝകരമب, 
നി׹ൾ്ׯ ഇത് പരിേശാധിׯാം. ഈ േപായിന്റിന് ഈ േപായിന്റ് ഈ േപായിന്റ് ൈമനസ് വൺ ആണ് 
േകാമ പൂജّം അ׹െന ര؇് ൈമനസ് ര؇് ആയിരിുׯം, സ്കٔയർ ൈമനസ് ഒരു േകാമ പൂജّ؋ിൽ x y 
പൂജّം ആയിരിുׯം , അതിനാൽ നി׹ൾ്ׯ ലഭിؗുׯ അസമതٔം ഈ േപായിന്റിനും സമാനമാെണ്ؗ 
നി׹ൾ്ׯ വീ؇ും കാണാൻ കഴിയും, അതിനാൽ നി׹ൾ പരാേബാളയ്്ׯ മുകളിേലാ അെ׸بിൽ 
െനഗئീവിേലാ ഏെത׸ിലും േപായിന്റ ്എടുുׯകയാെണ׸ിൽ അു׺ത؇ിന്െറ വശം ഈ x 
പരവലയ؋ിന് താെഴയാണ്, അതിനാൽ ഈ േപായിന്റുകെളبാം േമഖലയ്്ׯ പുറ؋ാണ്, അതിനാൽ 
നി׹ൾ പരവലയ؋ിനുتിെല ഏെത׸ിലും േപായിന്റ ്എടു؋ാൽ ഈ അസമതٔം തൃلിٝകരമാെണ്ؗ 
നി׹ൾ കാണും ചതുരം േനׯാൾ കുറേവാ തുലّേമാ ആയതിനാൽ ചതുരം തുലّമാണ് ര؇് y y x- ah y 

എؗത് ഈ േഷഡുت ْപേദശമാണ്, അതിനാൽ ഈ േഷഡുت ْപേദശം ചതുരം ര؇് ന് തുലّമാണ്, x y x 
നാല് ൈമനസ് ഒؗിൽ കൂടുതേലാ തുലّേമാ ആയ ചതുരം ഏത് േമഖലയാണ് x y 
ْപതിനിധീകരിؗുׯെത്ؗ നമു്ׯ േനാׯാം, അതിനായി നأൾ ആദّം വരി േ؛ാ؂് െചإണം നാല് y x 
ൈമനസ് ഒؗിന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ നമു്ׯ സമം നാല് ൈമനസ് ഒ്ؗ എ്ؗ േ؛ാ؂് െചإാം, y x 
തുടർ്ؗ ഈ േമഖല എؓാെണ്ؗ മനസിലാׯാൻ ْശമിׯാം നാല് ൈമനസ് ഒؗിന് y x 
തുലّമായതിേനׯാൾ വലുത് തുലّമാണ്, അതിനായി ആദّം നമു്ׯ ഇത് എؗ വരി േ؛ാ؂് െചإാം . y xy 
നാല് േകാമ പൂജّമാണ്, പൂജّമാെണ׸ിൽ ൈമനസ് ഒ്ؗ, അതിനാൽ ഇത് പൂജّം േകാം ആണ് x y ma 
ൈമനസ് ഒ്ؗ അതിനാൽ ഇതാണ് എؗ േരഖ ഇേؚാൾ നാല് ൈമനസ് ഒؗിന് തുലّമാണ് , നി׹ൾ y x ah

അ؋ײിന് മുകളിലുت ഏെത׸ിലും േപായിന്റ ്എടുുׯകയാെണ׸ിൽ, അ؋ײിന് മുകളിലുتx y 
അ؋ײിൽ പറയുക അ؋ײിൽ അ؋ײിൽ പറയുക ഇത് പൂജّം േകാമ ആെണ്ؗ പറയുക, y x y 

അതിനാൽ നാല് ൈമനസ് ഒ്ؗ ൈമനസ് ഒؗായിരിുׯം കൂടാെത ഒؗാണ്, അതിനാൽ ഒ്ؗ ൈമനസ്x y 
ഒؗിേനׯാൾ വലുതാണ്, അതിനാൽ ഈ വരി്ׯ താെഴയുت ഏെത׸ിലും േപായിന്റ ്എടു؋ാൽ 
സമതٔം ശരിയാണ്, നി׹ൾ 0 േകാമ ൈമനസ് 2 എടുുׯക, അതിനാൽ ൈമനസ് ഒ്ؗ എടുുׯക,x 0 4 x 
പൂജّ؋ിന് തുലّമാണ്, വീ؇ും ൈമനസ് ഒ്ؗ , ൈമനസ് ര؇ാണ്, ൈമനസ് ര؇് ൈമനസ് y 
ഒؗിേനׯാൾ കുറവാണ്, അതിനാൽ അസമതٔം തൃلിٝകരമب, ഈ വരി്ׯ മുകളിലുت ഏെത׸ിലും 
േപായിന്റ് നി׹ൾ എടുുׯകയാെണ׸ിൽ, അതായത് ഈ ْപേദശം അസമതٔം സംതൃلമٝാണ്, അതിനാൽ 
ഈ നാല് ൈമനസ് ഒؗിന് തുലّമായതിേനׯാൾ വലുതാണ് ഈ ചുവ്ؚ പ׺ അെ׸بിൽ ന് y x y y 
തുലّമായത് നാല് ൈമനസ് ഒؗിന് തുലّമാണ്, ഈ േഷഡുت ْപേദശമാണ് ഇേؚാൾ നമു്ׯ ര؇് x 
വളവുകളും ഒരു കാർ؂ീഷّൻ തല؋ിൽ േ؛ാ؂് െചإാം, അതുവഴി ഏത് ഏരിയയാണ് നأൾ 
കണׯാേׯ؇െത്ؗ നമു്ׯ മനസിലാׯാൻ കഴിയും, അതിനാൽ നമു്ׯ ഇേؚാൾ ചതുര؋ിന് y 
തുലّം വരയ്േׯ؇തു؇് . ഒരു കാർ؂ീഷّൻ തല؋ിൽ ര؇് എؗിവ നാല് ൈമനസ് ഒؗിന് x, y x 
തുലّമാണ്, അതിനാൽ ചതുരം ന് തുലّമാണ് ൈമനസ് 1 ന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ y 2x d y 4x 
നി׹ളുെട ചതുരം ര؇് ന് തുലّമായ വിُീٝർ؉ം പ׺ നിറമുتതാണ്, കൂടാെത നാല് ൈമനസ് y x y x 
ഒؗിന് തുലّമായ വിُീٝർ؉ം ചുവ്ؚ നിറ؋ിലുت േഷഡുتതാണ്, അതിനാൽ ര؇ും 
തൃلിٝെؚടുؗു؋ െപാതു ഏരിയ അസമതٔ׹ൾ ഈ േമഖലയാണ്, അതിനാൽ ഞ׹ൾ ഈ ْപേദശം 
കെ؇േ؋؇തു؇്, അതിനായി ര؇് വളവുകളുെടയും വിഭജന േപായിന്റ് കെ؇േ؋؇തു؇്, 
അതിനാൽ ര؇് വളവുകളും പരിഹരിേׯ؇തു؇്, അതിനാൽ നാല് ചതുര؋ിന് തുലّം ര؇് y y x 
നാല് ന് തുലّമാണ് ചതുരം ര؇് ൈമനസ് ഒ്ؗ ആയതിനാൽ മൂലّ׹ൾ ആകും അതിനാൽ നമു്ׯx y y 
1 ഉം ൈമനസ് 1 ൈബ 2 ഉം ലഭിുׯം, അതിനാൽ ഇത് എؗത് ൈമനസ് പകുതി്ׯ തുലّമാണ്, ഇത് y y 
ഒؗിന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ നി׹ൾ യുെട ദിശയിൽ സംേയാജിؚി׺ാൽ ആവശّമായ വിُീٝർ؉ം y 
ഈ ْപേദശെ؋ ഏئവും െചറിയ േനർ؋ സ്ْ ടിؚുകളാൽ തിരحീനമായ സ്ْടിؚുകൾ െകാ؇് 
ഹരിേׯ؇തു؇്, അതിനാൽ ഇത് ഒരു സ്ْ ടിؚിന്െറ വീതിയാെണ്ؗ പറയുകയാെണ׸ിൽ, dy 
സ്ْടിؚിന്െറ നീളം ഈ വരിയിൽ നിؗുت മൂലّം ആയിരിുׯം, പരാേബാളയിൽ നിؗുت മൂലّം y y 
ൈമനസ് ആകും, അതിനാൽ സ്ْടിؚിന്െറ നീളം ؛സ് 1 െകാ؇് 4 ആണ് ചതുരം 2 െകാ؇്, ഇതാണ് y y 
നീളവും വീതിയും ഹരിുׯക, അതിനാൽ ഇതാണ് നി׹ളുെട ْപാഥമിക ഏരിയ, നി׹ളാെണ׸ിൽ 
ൈമനസ് ഹാഫിൽ നി്ؗ ഒؗിേല്ׯ സംേയാജിؚിുׯക , നി׹ൾ്ׯ ആവശّമുت ഏരിയ 
കെ؇ؗു؋തിന് നമു്ׯ ഇത് സംേയാജിؚിׯാം, അതിനാൽ ഇത് ഒؗിന് നാലാണ്, എനി്ׯ ഇത് 
ലഭിؗുׯതിന് തുലّമാണ് , അതിനാൽ ൈമനസ് ഒآതിൽ നി്ؗ മുؚ؋ി ര؇്, ഇതാണ് ഇേؚാൾ 
നി׹ളുെട അവസാന ഉ؋രം നമു്ׯ മെئാരു ഉദാഹരണം എടുׯാം, അതിനാൽ നമു്ׯ ചുئെؚ؂ 
ْപേദശം കെ؇േ؋؇തു؇് , അതിനാൽ മുകളിൽ നി്ؗ മുതൽ വളവുകൾ വെരയുت വിُീٝർ؉ം 
കെ؇ു؋ക, കൂടാെത വരികൾ പൂജّ؋ിന് തുലّവും ൈപ്ׯ തുലّവും ര؇ാണ്, അതിനാൽ x x 
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നമു്ׯ സമം ؛സ് എ്ؗ േ؛ാ؂് െചإാം ആദّം നി׹ൾ പൂജّം പൂജّ؋ിന്െറ മൂലّം y sin x cos x y y 
എؓാെണ്ؗ കെ؇؋ാൻ ْശമിുׯക, 1 ആണ്, കൂടാെത നി׹ൾ െഡറിേവئീവ് y pi by 2 1 
കെ؇ു؋കയാെണ׸ിൽ, അത് ൈമനസ് ആെണ്ؗ നി׹ൾ കാണുؗു, അതിനാൽ അത് cos x sin x 
കെ؇ؗു؋തിന് ഡാഷ് േപാസിئീേവാ െനഗئീേവാ ആേണാ നമു്ׯ േവ؇ത് ഇെതാരു പരുׯൻ y 
സൃذിയാണ് , യഥാർ، േ؛ാب؂, അതിനാൽ നി׹ൾ ഈ ൈപ ര؇ും നാലായി േ؛ാ؂് െചإണം, 
അതിനാൽ ൈസൻ ന്െറ ْഗാഫ് 0 മുതൽ വെര 0 മുതൽ വെര തുലّമാണ് ൈബ 2 ഇതാണ്, x x pi cos x 
േ؛ാ؂ിന്െറ ْഗാഫ് ഇതുേപാെലയായിരിുׯം, അതിനാൽ അവിെടയുت മൂലّ׹ൾ്ׯ ൈപയിൽ നാലിൽ 
ഒേര മൂലّ׹ളു؇്, അതിനാൽ ഇത് ആെണ്ؗ നി׹ൾ്ׯ കാണാൻ കഴിയും. ഇത് ൈസൻ cos x a x 
കറു്ؚ ഒ്ؗ ൈസൻ ആണ്, ചുവ്ؚ േകാസ് ആണ്, അതിനാൽ പൂജّ؋ിനും ൈപുׯം ഇടയിലുت x x sin

ന് ആധിപതّം رാപിؗുׯത് നി׹ൾ്ׯ കാണാം, അതിനാൽ ഇത് ഈ ഇടേവളയിൽ x cos x 
േപാസിئീവ് ആയിരിുׯം , ഡാഷ് ഡാഷ് ആയിരിുׯം. ഡാഷ് ഇതാണ്, അതിനാൽ y y y sine x cos 

ൽ ആധിപതّം رാപിുׯേآാൾ ഡാഷ് െനഗئീവ് ആയിരിുׯം, അതിനാൽ ഇത് ഈ ഇടേവളയിൽ x- y 
െനഗئീവ് ആയിരിുׯം , കൂടാെത ൽ നാലിൽ ഡാഷ് പൂജّമാണ്, അതിനാൽ ഈ ന്െറ നാലിൽ pi- y pi-
നി്ؗ ന്െറ േ؛ാ؂് ര؇് ആണ്, ഇത് പൂജّമാണ്. അ؋ײിൽ ഒരു യൂണി്ئ ആണ്, അതിനാൽ pi- y 
പൂജّ؋ിൽ 1 ആണ് 0 ന്െറ മൂലّം 1 ഉം ൽ 2 മൂലّം 1 ഉം ൽ 4 മൂലّം 1 ആണ് അത് റൂ؂് 2 ആണ്, pi- pi- y 
അത് 1-േനׯാൾ വലുതാണ്, അതിനാൽ ഇവിെട എവിെടെയ׸ിലും ഞാൻ റൂ؂് ര؇ിെന 
ْപതിനിധീകരിുׯകയാെണ׸ിൽ ഇത് റൂ؂് ര؇് ആെണ്ؗ പറയുക , അതിനാൽ വർؑിؚിുؗുׯ y y 
ഡാഷ് േപാസിئീവ് ആണ് 0 മുതൽ 4 വെര, അതിനാൽ വർؑിുؗുׯ, അതിനാൽ നമു്ׯ ഈ വْകവും y 

ലും ലഭിുׯം 4 അത് 0 ആണ് അതിനാൽ 4 േകാമ റൂ؂് 2 വഴി ൈപയിലൂെട കടؗുേപാകുؗ pi-
ഏെത׸ിലും തിരحീന േരഖ ടാൻെജന്റ് ആയിരിുׯം, അതിനുേശഷം ഡാഷ് 0-ൽ കുറവായതിനാൽ y 
അതിൽ വْകം കുറയും . ഇവിെട നി׹ൾ്ׯ യുെട ഈ ആകൃതി ؛സ് ന് തുലّമാണ്, ch y sin x cos x 
ഞ׹ൾ്ׯ ഈ ആകൃതി ലഭിുׯം ഈ ആകൃതി നമു്ׯ ഒരു ْപേതّക കാർ؂ീഷّൻ വിമാന؋ിൽ ഈ 
വْകവും വّതّസ് തമായി േ؛ാ؂് െചإാം, തുടർ്ؗ ഞ׹ൾ ഇത് സംേയാജിؚിׯാം ൈമനസ് y cos x sin 

എ്ؗ േ؛ാ؂് െചإാം ഒരു ْപേതّക കാർ؂ീഷّൻ വിമാന؋ിൽ, നമു്ׯ േകാസ് േ؛ാ؂് െചᅃٝ ്വീ؇ും x 
പാപം െചإാം, കാരണം നമു്ׯ ഈ ൈപ ൈബ 4 ഇത് ൈപ ൈബ 2 ഇതാണ്, േകാസ് 0 1, കാരണം ൈപ 
ൈബ 1 റൂ؂് 2 േകാസ് ൈപ ൈബ 2 ആണ് 0 അതിനാൽ ഇത് ആണ്, ഇത് നി׹ളുെട ൈസൻ cos x x 
ഇതാണ് നി׹ളുെട ൈസൻ എ്ؗ പറയുക, ഇത് ൈസൻ ഇത് നി׹ളുെട ൈസൻ ആണ്, കാരണം x x x 
ഇത് തുറׯാൻ േമാഡുലസ് ഉتതിനാൽ ൈസൻ ൽ എവിെടയാണ് ആധിപതّം رാപിؗുׯത് cos x x-
എؗും എവിെടയാണ് ആധിപതّം പുലർؗു؋ത് എؗും നأൾ അറിേയ؇തു؇്. അതിനാൽ sine x y 
ഡാഷ് ൈമനസ് ആണ്, കാരണം ആധിപതّം വരുؗ ഇടേവളയിൽ പൂജّം cos x sin x cos x sin x pi 
നാലായി കണׯാുؗുׯ, നി׹ൾ ഡാഷ് കണׯാׯിയാൽ നി׹ൾ്ׯ ലഭിുׯം, y sin x minus cos x 
കാരണം ൈസനും േْകാസും ര؇ും േപാസിئീവ് ആയതിനാൽ ഈ ഇടേവളയിൽ ഇത് െനഗئീവ് 
ആയിരിുׯം സമാനമായി, ൈപയിൽ നി്ؗ 4-ൽ നി്ؗ ൈപ-2-യിേലتുׯ മെئാരു ഇടേവളയ്്ׯ 
ൈമനസ് ആണ്, കാരണം ൽ ആധിപതّം رാപിുؗുׯ, അതിനാൽ നമു്ׯ sine x cos x- cos x 
ൈമനസ് ന്െറ ൈമനസ് ലഭിുׯം. ഒؚം ഡാഷ് ഈ ഇടേവളയിൽ എേؚാഴും േപാസിئീവ് ആയ sin x- y 

 െന കാണെؚടും, അത് sine x cos x y 0- ah׹ം, അതിനാൽ ഈ വْകം ൽ ആയി എുׯസ് ആയിരി؛
വീ؇ും 1-ൽ ൽ നാലിൽ പൂജّവും ൽ ര؇്-ൽ നി്ؗ. നി׹ൾ്ׯ ഇവിെട ന്െറ മൂലّ׹ൾ ഇ؂ു y- y pi- x 
േനാׯാം, അതിനാൽ ര؇് െകാ؇് അത് വീ؇ും ഒ്ؗ, ഇത് ആെണ׸ിൽ ആണ് പൂജّ؋ിന് y y pi x 
തുലّം, ഇത് ആണ് േല്ׯ ര؇് േപാകുؗു, ഇത് ആണ് ന് നാല് പൂജّ؋ിൽ നി്ؗ േല്ׯ x pi- x pi- pi 
നാല് ഡാഷ് െനഗئീവ് ആയതിനാൽ കുറയുؗു, പൂജّ؋ിെല മൂലّം ഒ്ؗ , നാല് അത് y y y pi 
പൂജّമാണ്, അതിനാൽ ഇത് കുറയുؗു, കാരണം ഡാഷ് ൽ നി്ؗ 4-േല്ׯ േല്0 ׯ-ൽ y y pi- pi-
കുറവായതിനാൽ കുറയുؗു. 2 ഡാഷ് േപാസിئീവ് ആയതിനാൽ അത് വർؑിുؗുׯ, ൈപ 4 െകാ؇് y y 
0 ആണ്, ഇത് 1 ആണ്, അതിനാൽ നി׹ൾ്ׯ ഈ വْകം ലഭിു׺, ഇേؚാൾ നമു്ׯ ര؇് വളവുകളും ഒെരാئ 
കാർ؂ീഷّൻ തല؋ിൽ േ؛ാ؂് െചإാം, അ׹െന നമു്ׯ ഏരിയ എؓാെണ്ؗ മനشിലാׯാൻ കഴിയും. 
അതിനാൽ സമം ؛സ് ഉം സമം ൈമനസ് ഈ അײം അײം y sine x cos x y cos x sin x y x 
ഇതാണ് ഇത് ഒരു യൂണി്ئ നാല് ആണ് പൂജّം ഇത് ര؇് ആണ് അ׹െന ഇത് എവിെടേയാ ആണ് pi pi 
ആണ് റൂ؂് ര؇് അതിനാൽ ؛സ് നأൾ ക؇ ഈ വْകമാണ്, ഈ sin x cos x cos x minus si sin x 
വْകമാണ് , അതിനാൽ ഇത് കറു്ؚ നിറ؋ിൽ വര׺താണ്, ഇത് നീല നിറ؋ിലാണ് വര׺ിരിؗുׯത്, 
അതിനാൽ ആവശّമുت ഏരിയ ഇതാണ് നി׹ളുെട ആവശّമുت ْപേദശം കെ؇ؗു؋തിന്, ഈ 
ْപേദശം കെ؇ؗു؋തിന് ഞ׹ൾ അതിെന ര؇് ഭാഗ׹ളായി വിഭജിേׯ؇തു؇്, കാരണം നി׹ൾ 
ലംബമായ സ്ْടിؚുകൾ വരയ്ുׯകയാെണ׸ിൽ േനർ؋ ദീർഘചതുര׹ൾ വീതി എ്ؗ പറയുؗു, dx 
അതിനാൽ പൂജّ؋ിനും ൈപയ്ുׯം ഇടയിൽ നാലായി കിടؗുׯ ഈ ഭാഗ؋ിന് ഇത് ഒരു വْക؋ിൽ 
നി്ؗ ആരംഭിؗുׯത് കാണാൻ കഴിയും. അത് അവസാനിുؗുׯ, ഇത് സമം ؛സ് ന് y sin x cos x 
തുലّമാണ്, ഈ ഭാഗ؋ിന് ഇത് ആരംഭിؗുׯത് വّതُّ ٝസമവാകّ׹ളിലൂെട േപാകുؗ വْക؋ിന്െറ 
മെئാരു ഭാഗ؋ിൽ നിؗാണ്, അതിനാൽ ഞ׹ൾ അതിെന ര؇് ഭാഗ׹ളായി തകർേׯ؇തു؇്, 
അതിനാൽ ആവശّമായ െമാ؋ം വിُീٝർ؉ം ْപാഥമികമായിരിുׯം പൂജّ؋ിൽ നി്ؗ ൈപ വെരയുت 
വിُീٝർ؉ം നാല് ആയാൽ ْപാഥമിക വിُീٝർ؉ം ൈസൻ ؛സ് േകാസ് ൈമനസ് ഇതാണ് ൈമനസ് x x x 
ഈ വْക؋ിന്െറ ഈ സമവാകّം ൈമനസ് േകാസ് ؛സ് ന്െറ ൈമനസ് ആണ് അതിനാൽ x sin x 
നമു്ׯ പൂജّം ലഭിുׯം ؛സ് t o pi by four two sin xdx pi by four two pi by two two cos xdx 
നമു്ׯ ഇത് സംേയാജിؚിׯാം ശരി, അതിനാൽ നി׹ൾ്ׯ ഇത് ലഭിു׺, ഇതിന്െറ ഏകീകരണം ൈമനസ് 

മുതൽ വെര 4 ؛സ് ഇതിന്െറ ഏകീകരണം ആണ് 2 മുകളിലും cos x 0 pi sine x pi by 4 pi by 2 
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താെഴയുമുت പരിധികൾ ഇടുؗതിലൂെട നമു്ׯ ലഭിؗുׯത് ഉയർؗ പരിധി ഇതാണ്, താഴ്ؗ  പരിധി 
നി׹ൾ്ׯ റൂ؂് 2 വഴി നൽകും. അതിനാൽ െമാ؋ം മൂലّം നാല് മട്׹ നാല് മട്׹ ഒരു ൈമനസ് ഒ്ؗ റൂ؂് 
ര؇് അതിനാൽ ആവശّമുت ഏരിയ നാല് മട്׹ ആണ്. ൈമനസ് ഒ്ؗ ൈബ റൂ؂് ര؇്, അതിനാൽ ഈ 
ْപേദശം ക؇ാൽ ഈ ഉദാഹരണ؋ിൽ ْശؑിേׯ؇ ഒരു ْപധാന േപായിന്റു؇് , ഈ ْപേദശം ര؇് 
ഭാഗ׹ളായി തിരിׯാം, ഞാൻ ഇേؚാൾ േഷഡ് െചᅃٝിരിؗുׯ ഈ ْപേദശം നീല നിറ؋ിലും ഇെതാ്ؗ 
പ׺യിലും േപാലും സമമിതിയിലാണ് അതിനാൽ ര؇് ഏരിയകളും െവേجെറ 
കണׯാؗുׯതിനുപകരം നി׹ൾ്ׯ ഇത് കണׯാׯാം, ഇതിൽ ര؇ുതവണ നി׹ൾ്ׯ ആവശّമുت 
ഏരിയ പിഴ നൽകും, നമു്ׯ മെئാരു ഉദാഹരണം എടുׯാം യുെട സാധّമായ എبാ മൂലّ׹ളും b 
കെ؇؋ാം . ചതുരവും ചതുരവും ന് തുലّവുമാണ് പരമാവധി ഇവിെട ബി േപാസിئീവ് bx y x b 
ആെണ്ؗ നൽകിയിരിുؗുׯ, അതിനാൽ ഇത് വളെര ലളിതമായ ഒരു കർവ് ആെണ്ؗ നി׹ൾ്ׯ y 
കാണാൻ കഴിയും ഒؗിന് ബി സമചതുരം തുലّമായ ഒരു പരവലയമാണ്, അതിന്െറ ശീർഷകം y 
പൂജّവും അײം അײം ഒؗിന് ചതുരവും തുലّമാണ്, അതിനാൽ എؗത് മുതൽ y y bx b b 
െനഗئീവാെണ׸ിൽ അത് വിപരീതമാകുമായിരുؗു, അതിനാൽ ഇെതാരു പരവലയമാണ്, നമു്ׯ y 
എؗത് ൈമനസ് ചതുര؋ിന് തുലّം എ്ؗ േ؛ാ؂് െചإാം, ഇത് നമു്ׯ ൈമനസ് എ്ؗ എഴുതാം, x bx b 
നമു്ׯ െപാതുവായത് എടു؋ാൽ നമു്ׯ ചതുരْശ ൈമനസ് എ്ؗ എഴുതാം. ؛സ് വൺ x x by b 
ൈമനസ് വൺ ൈബ േഫാർ ബി സ്കٔയർ അതിനാൽ ഇത് ؛സ് വൺ ൈബ േഫാർ ബി എ്ؗ എഴുതാം, 
അതിനാൽ ൈമനസ് വൺ ൈബ േഫാർ ബി ൈമനസ് പിഎ٧്ع ൈമനസ് വൺ ൈബ ടു ബി്ׯ y 
തുലّമാണ്, അതിനാൽ ഈ സമവാകّം ഇ؋ര؋ിലുتതാണ് ബി േപാസിئീവ് അതിനാൽ ഈ 
പരാേബാള വിപരീതമാണ് , അതിന്െറ ശീർഷകം ഒ്ؗ ര؇് ബി േകാമ ഒ്ؗ നാല് ബി ആണ്, അത് 
കടؗുേപാകുؗത് നി׹ൾ്ׯ കാണാനാകും തുലّം പൂജّം സമം പൂജّ؋ിനും തുലّം ന് ബി x y x x 1 y
0 നും തുലّമാണ്, അതിനാൽ ഇത് വിപരീതമാണ് പരാേബാളയുെട അു׺ത؇് സമം ര؇ിന് ഉം x b 
ശീർഷം ഒ്ؗ ര؇് ബി ഒ്ؗ നാല് ബിയുമാണ് ഇേؚാൾ നമു്ׯ ര؇് പരാേബാളകളും ഒെരാئ 
കാർ؂ിസിയയിൽ േ؛ാ؂് െചإാം തലം ഇതാണ് നി׹ളുെട എؗത് െകാ؇് ചതുര؋ിന് n y b x 
തുലّമാണ്, മെئാ്ؗ ഇതാണ്, അതിനാൽ അവയ്ׯിടയിൽ അട׺ിരിؗുׯ നി׹ളുെട ഏരിയ ഇതാണ്, 
അതിനാൽ ഇവ ര؇ിന്െറയും വിഭജന؋ിന്െറ ഈ േപായിന്റ ്നമു്ׯ കെ؇േ؋؇തു؇്, അതിനാൽ 
നമു്ׯ ര؇് സമവാകّ׹ളും പരിഹരിׯാം. േനടുക അതിനാൽ പൂജّമാണ്, നി׹ൾ ഇത് x x 
പരിഹരി׺ാൽ നി׹ൾ്ׯ തുലّം പൂജّവും ന് തുലّവും 1 ؛സ് ചതുരവും ലഭിുׯം, അതിനാൽ x x b b 
ഇത് ആണ് ന് ഒരു ؛സ് ചതുരം , അതിനാൽ ആവശّമായ വിُീٝർ؉ം ْപാഥമിക വിُീٝർ؉ം x b b 
അതിനാൽ ْപാഥമിക വിُീٝർ؉ം ൈമനസ് ബിഎ٧്ع സ്കٔയർ ൈമനസ് സ്കٔയർ ൈബ ബി േല്ׯ x x dx

േല്0 ׯ മുതൽ ബി വെര 1 ؛സ് ബി സ്കٔയർ േപാകുؗു അതിനാൽ നമു്ׯ ഇത് സംേയാജിؚിׯാം, x 
അതിനാൽ ആവശّമുت ഏരിയ ചതുരം ര؇് ൈമനസ് ബി മൂ്ؗ കّൂബ് ൈമനസ് കّൂബ് 3 ബി 0 x x x 
മുതൽ ബി വെര 1 ؛സ് ബി ചതുര؋ിൽ ഇത് ബി സ്കٔയർ 2 ൈമനസ് ഫുൾ കّൂബ് ൈമനസ് ബി കّൂബ് 3 
ബി വൺ ؛സ് ബി സ്കٔയർ കّൂബ് ൈമനസ് ദിസ് ബി സ്കٔയർ ആണ് , അതിനാൽ നأൾ േകാമൺ ؛സ് 
ബി സ്കٔയർ കّൂബ് എടു؋ാൽ ബി സ്കٔയർ ഒؗിന് മൂ്ؗ ؛സ് ബി ലഭിുׯം സ്കٔയർ കّൂബ് ബി 
സ്കٔയർ ഒ്ؗ ؛സ് വൺ ൈബ ബി സ്കٔയർ മൂ്ؗ ആׯി വൺ ؛സ് ബി സ്കٔയർ കّൂബ് 
സാധാരണമാണ്, അതിനാൽ നമു്ׯ വൺ ؛സ് ബി സ്കٔയർ ലഭിുׯം, അതിനാൽ ഇതിന്െറ മൂലّം r 
ആണ് തുലّ വിُീٝർ؉ം ചതുരം 2 മുതൽ 1 ؛സ് ബി സ്കٔയർ സ്കٔയർ ൈമനസ് ഈ കّൂബിക് b 
റؐാׯെؚടും, അതിനാൽ നി׹ൾ്ׯ ഇവിെട ചതുരം ലഭിുׯം, അതിനാൽ 3 ؛സ് സ്കٔയർ സ്കٔയർ b 
ഇത് 1 ന് 3 ൈമനസ് 2 ൈബ 6 ബി ചതുര؋ിന് തുലّമാണ് ؛സ് ബി സ്കٔയർ സ്കٔയർ അതിനാൽ 
ആവശّമുت ഏരിയ ബി സ്കٔയർ ആറ് െകാ؇് ബി സ്കٔയർ ഫുൾ സ്കٔയർ ആണ്, അതിനാൽ ഞ׹ൾ
ആവശّമായ ഏരിയ കണׯാׯി, ഇേؚാൾ േചാദّം േചാദിുؗുׯ, ബിയുെട ഏത് മൂലّ؋ിന് ഏരിയ 
പരമാവധി ആെണ്ؗ കെ؇ു؋ക, അതിനാൽ നി׹ളുെട ഏരിയ കണׯാׯാം സ് കٔയർ ഒ്ؗ ah b 
 ീവ് ആണ്, അതിനാൽ ഏത് ബിئസ് ബി സ് കٔയർ സ് കٔയർ ഒ്ؗ െകാ؇് ആറ് ആണ്, അത് േപാസി؛
ഏരിയയുെട മൂലّമാണ് പരമാവധി എ്ؗ നമു്ׯ േവർതിരിׯാം , ഡിഫറൻേഷّഷൻ നിയമ׹ൾ 
ْപേയാഗി്׺ നമു്ׯ ഇത് ലഭിുׯം, അതിനാൽ ഒ്ؗ ؛സ് ബി സ് കٔയർ സാധാരണമാണ് ഇവിെട നമു്ׯ 
ലഭിؗുׯത് ര؇് ബി ؛സ് ടു ബി കّൂബ് ൈമനസ് േഫാർ ബി കّൂബ് ആണ് , അതിനാൽ നമു്ׯ ആറ് ബി 
കّൂബ് ഒؗിന് ഒؗിന് ؛സ് ബി സ്കٔയർ പവർ നാല് 2 ബി ൈമനസ് 2 ബി കّൂ ലഭിുׯം, അ׹െന 
ഒടുവിൽ നമു്1 ׯ ൈബ 3 പി വൺ ൈമനസ് ബി സ്കٔയർ ൈബ വൺ ؛സ് ലഭിുׯം സ്കٔയർ ഇത് p 
കّാൻസൽ ആണ്, ഇത് നാല് കّൂബ് അب കّൂബിക് ആണ്, അതിനാൽ നമു്ׯ ആയി മൂ്ؗ b a by db b 
ഒ്ؗ ൈമനസ് ആയി ലഭിു׺ ഒരു ؛സ് ബി സ് കٔയർ കّൂബിക് ഇേؚാൾ െകാ؇ുت പൂജّ؋ിന്b s da db 
തുലّം എؗത് നി׹ൾ്ׯ ആവശّമായ േപായിന്റുകൾ നൽകും, ഇത് കൂടിയേതാ കുറ؁േതാ ആകാം , 
അതിനാൽ നമു്ׯ എؗത് പൂജّ؋ിന് തുലّമായ പൂജّ؋ിന് തുലّമാണ്, ൈമനസ് വൺ സമം ؛സ് b b 
വ؉ിന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ ഈ ര؇് മൂലّ׹ളും നമു്ׯ ലഭിുׯം. ബി േപാസിئീവ് ആയതിനാൽ 
അവഗണിുׯക, അതിനാൽ അനുവദനീയമായ ഒേരെയാരു മൂലّം ആണ്, അത് നأൾ പരമാവധി b 
മിനിൈമസ് െചേإ؇തു؇് എؗത് ഇേؚാൾ ഒؗിന് തുലّമാണ്, പരമാവധി എ׹െന കെ؇؋ാം, b 
അതിനാൽ ഞ׹ൾ ഇര؂ െഡറിേവئീവ് കെ؇؋ാൻ േപാകുؗിب എവിെടയാണ് വിُീٝർ؉ം x 
കൂടിയതാേണാ കുറ؁താേണാ എ്ؗ കെ؇ؗു؋ത് എ׹െനെയ്ؗ നമു്ׯ േനാׯാം. ഒؗിൽ b 
കൂടുതലാെണ׸ിൽ യുെട െനഗئീവും ഒരിׯൽ പൂജّ؋ിനുമിടയിൽ ഒؗിൽ കുറവാെണ׸ിൽ db da b 

യുെട ഒരു േപാസിئീവ് ആണ്, അതിനാൽ കൂടുേآാൾ കൂടുകയും എടുുׯേآാൾ db da b a a 
കുറയുകയും െചുإം, അ׹െന നി׹ൾ ഇത് േ؛ാ؂് െചുإകയാെണ׸ിൽ ഇതാണ് നി׹ൾ ഏരിയ േ؛ാ؂് b 
െചؗുإ ْപേദശെമ׸ിൽ ഇവയാണ് അതിനാൽ വലുതായിരിുׯേآാൾ എؗതിേനׯാൾ b b, b r db 
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യുെട പൂജّേׯ؋ാൾ കുറവാണ്, അതിനാൽ ഇത് കുറയുؗു , ഒؗിൽ കുറവായിരിുׯേآാൾ അത് db b 
വർؑിുؗുׯ, അതിനാൽ ൽ ഒؗിൽ ഒരു ഏരിയയ്്ׯ തുലّമാണ്, ഇത് പരമാവധി , ഏരിയയിെല ചില b-
ഉദാഹരണ׹ൾ പൂർ؋ിയാുׯക, നമു്ׯ കുറ്׺ ഉദാഹരണ׹ൾ േനാׯാം. വّതّസ് ത കംപّൂേئ؂ിവ് 
പരീײകളിൽ നിؗുت ഡിഫിനി്ئ ഇന്റْഗലുകൾ പലതര؋ിലുت ْപശ് നമാണിത്, ഡിഫിനി്ئ 
ഇന്റْഗലുകളിൽ ഇത് വളെര സ׸ീർ؉മായ ْപശ് നമാെണ്ؗ േതാؗുؗു, പേײ നി׹ൾ നിحിത 
ഇന്റْഗലിന്െറ ചില സവിേശഷതകൾ ْപേയാഗി׺ാൽ അത് വളെര ലളിതമാകും, അതിനാൽ േലാഗ് x n 
പവർ എൻ േലാഗ് എം ആെണ്ؗ ഞ׹ൾׯറിയാം. ഇത് ഇവിെട േനടുക, നി׹ൾ്ׯ ഇത് 6 ൈമനസ് n x 
പൂർ؉ ചതുരമായി എഴുതാം, അതിനാൽ ഇത് നമു്ׯ നൽകുകയും 2 റؐാׯെؚടുകയും െചുإം, 
അതിനാൽ അവസാനം നമു്ׯ ഈ ഇന്റْഗൽ ലഭിു׺, ഈ മൂലّം തുലّമാെണ്ؗ പറയുؗ നിحിത 
ഇന്റْഗലിന്െറ ഈ േْപാؚർ؂ി ഞ׹ൾ ഉപേയാഗിׯാൻ േപാകുؗുെവ്ؗ കാണുക. ൈമനസ് a plus b x 

േല്ׯ ഇന്റْഗലിന്െറ ഈ മൂലّം ഇേؚാൾ ഈ മൂലّ؋ിന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ നി׹ൾ്ׯ യുെട dx a 
2 മുതൽ 4 വെര േലാഗുകൾ 2 ആണ് 4, അതിനാൽ നി׹ൾ്6 ׯ ൈമനസ് ൈമനസ് എؗത് b x 6 x dx 
േലാഗ് ഉപേയാഗി്׺ മാئിرാപിുׯം 6 ൈമനസ് ؛സ് േലാഗ് 6 ൈമനസ് 6 ൈമനസ് അതിനാൽ x x x 
ഞാൻ ര؇് മുതൽ വെര ഞ׹ളുെട േലാഗ് ആറ് ൈമനസ് ൈബ േലാഗ് ആറ് ൈമനസ് ؛സ് f xd x x 
േലാഗ് അതിനാൽ ഇത് 1 ആെണؗും നി׹ൾ ഇത് 2 ആെണؗും പറ؁ാൽ ഇത് നി׹ൾ്ׯ കാണാൻ x, 
കഴിയും , അതിനാൽ ര؇ും നുأെട ْപാരംഭ അവിഭാജّെ؋ ْപതിനിധീകരിുؗുׯ, ഞ׹ൾ ഇത് 
േചർ؋ാൽ ഇന്റْഗാൻഡ് 1 ആയി മാറും . നّൂമേറئർ േലാഗ് ؛സ് േലാഗ് 6 ൈമനസ് ആയിരിുׯം, x x 
ഡിേനാമിേനئർ േലാഗ് ؛സ് േലാഗ് 6 ൈമനസ് ആയിരിുׯം, അതിനാൽ ര؇ും റؐാׯെؚടും, x x 
അതിനാൽ ഞ׹ൾ അത് േചർുׯം, കൂടാെത നമു്2 ׯ മുതൽ 4 വെര േലാഗ് ؛സ് േലാഗ് ആറ് i 2 x 
ൈമനസ് നും തുലّമാണ്. ؛സ് േലാഗ് ആറ് ൈമനസ് ഇത് റؐാׯെؚടും, അതിനാൽ നമു്ׯ x x xdx, dx 
ലഭിؗുׯത് നാല് ൈമനസ് ര؇് ആണ്, അതിനാൽ യുെട മൂലّം ഒؗിന് ഉ؇്, ഇേؚാൾ നമു്ׯ മെئാരു i 
ഉദാഹരണം എടുׯാം സ്കٔയർ ؛സ് േലാഗ് ൈപ ൈമനസ് ൈബ ൈപ ؛സ് അതിനാൽ x x x cos x dx 
നമു്ׯ അതിെന ര؇് ഭാഗ׹ളായി വിഭജിׯാം േലാഗ് ൈമനസ് ൈബ ൈപ ؛സ് േകാസ് pi x x x dx 
എؗതിന് തുലّമാണ്, കാരണം ഈ ഇന്റْഗൽ ൈമനസ് മുതൽ വെരയുت തര؋ിലുتതാണ്, a afxdx 
അതിനാൽ ഇത് ഇര؂യാേണാ ഒ؋ئവണയാേണാ എ്ؗ കെ؇േ؋؇തു؇് . ഈ ഫംഗ് ഷൻ േപാലും 
ഫംഗ് ഷൻ ആണ്, കാരണം നി׹ൾ എؗത് ൈമനസ് െകാ؇് മാئിرാപി׺ാൽ നി׹ൾ്ׯ x x x 
സ്കٔയർ ലഭിുׯം , ൈമനസ് ന്െറ ആണ്, അതിനാൽ നി׹ൾ്0 ׯ-ന്െറ ൽ നി്ؗ 2 x cos cos x pi- x 

ന്െറ ഇര؂ി ലഭിുׯം. നി׹ൾ ഈ ഫംഗ് ഷൻ കാണുകയാെണ׸ിൽ, നി׹ൾ ഇവിെട square cos x- dx , 
ൈമനസ് ഇ؂ാൽ നി׹ൾ്ׯ ൈപ ؛സ് ലഭിുׯം േലാഗിന്െറ േْപാؚർ؂ി നി׹ൾ ഈ ഇന്റْഗൽ x x 
ഇന്റْഗൽ ഉടനീളം ൈമനസ് െകാ؇് മാئിرാപി׺ാൽ നി׹ൾ്ׯ ഒരു ൈമനസ് ചിصം ലഭിؗുׯത്x x 
നി׹ൾ കാണും, നി׹ൾ്ׯ പുറ്؋ ഒരു ൈമനസ് ചിصം ലഭിുׯം, അതിനാൽ ഇത് ഒരു വിചിْതമായ 
ഫംഗ്ഷനാണ് , അതിനാൽ നിحിത ഇന്റْഗലുകളുെട േْപാؚർ؂ി ഉപേയാഗി്׺ നി׹ൾ്ׯ പൂജّം ലഭിുׯം.
ഇത് ْശؑാപൂർجം കാണുക, അതിനാൽ ഇത് ഇര؂യാേണാ ഒ؋ئവണയാേണാ എ്ؗ നി׹ൾ 
കെ؇؋ണം, അതിനാൽ ഇത് ൈമനസ് ന്െറ ആെണ׸ിൽ , േലാഗ് എؗിവയുെട x hxh cos x, 
േْപാؚർ؂ി ഉപേയാഗി്׺ ഇത് ؛സ് ന്െറ ൈമനസ് േകാസ് ൈമനസ് ആണ്. ഇത് എ്ؗ pi x pi x x cos x 
എഴുതാം, അതിനാൽ ഇെതാരു വിചിْതമായ ഫംഗ് ഷനാണ്, അതിനാൽ ൈപ ൈബ  എ്׺എ٧്ع ഡിഎ2 ٧്ع
ൈമനസ് 0 ആയിരിുׯം, അതിനാൽ നി׹ളുെട ഇന്റْഗൽ ആയി മാറുؗു, ഒടുവിൽ നി׹ൾ്ׯ ഈ 
പദْപേയാഗം ലഭിു׺, ഇതാണ് യഥാർ، ഇന്റْഗലിന്െറ ര؇് തവണ നി׹ളുെട മൂലّം സ്കٔയർ x cos 

ന്െറ ഇത് തുലّമായിരിുׯം, അതിനാൽ നി׹ൾ ഇത് ഭാഗ׹ൾ ഉപേയാഗി്׺ xdx 
സംേയാജിؚിേׯ؇തു؇്, ഇത് ര؇ാമെ؋ ഫംഗ് ആണ് ഈ ഫംഗ് ഷൻ െസׯൻഡിന്െറ അവിഭാജّമാണ്
ൈസൻ ഇതാണ് പൂജّം , അതിനാൽ പൂജّ؋ിൽ നി്ؗ ൈപയുെട ര؇് മട്׹ നമു്ׯ ലഭിു׺, അതിനാൽx 
ആദّെ؋ ഫംഗ്ഷൻ ര؇ാമെ؋ പൂജّ؋ിൽ നി്ؗ ൈപയിേല്ׯ ര؇് ൈമനസ് പൂജّ؋ിൽ നി്ؗ 
ൈപയിൽ നി്ؗ ര؇് ര؇് ൈസൻ ഡിഎ٧്ع ടു ൈപ ആയി. നാല് ൈമനസ് സീേറാ ൈമനസ് ഫ്ز x x 
ഫംഗ് ഷൻ അവിഭാജّമായി െസׯൻഡിൽ ൈമനസ് േകാസ്  മുതൽ  വെര ൈമനസ് ൈമനസ് ؛സ് x 0 2 0 
ടു ൈപ ൈബ 2 ഡിഫറൻഷّൽ 2 ആണ് 0-ൽ 0-ൽ ഇത് 0 ആണ്, അതിനാൽ നി׹ൾ്2 ׯ ൈപ ൈബ േഫാർ 
േഫാർ ൈമനസ് ര؇് ഇന്റْഗൽ േകാസ് എക് സ് സിൻ ആണ്, അതിനാൽ നി׹ൾ്ׯ പൂജّ؋ിൽ നി്ؗ x 
ൈപയിൽ ര؇ായി ലഭിുׯം, ഇത് 2 ൈപയിൽ നി്ؗ 4 ൈമനസ് 2 ആണ്, അതിനാൽ അവസാന ഉ؋രം 
എനി്ׯ ഇവിെട നذമായി . ഐ സ് കٔയർ നി׹ൾ്ׯ ൈപ സ് കٔയർ ൈപ സ് കٔയർ ലഭിുׯം, അതിനാൽ
അؓിമ ഉ؋രം ൈപ സ് കٔയർ ര؇് ൈമനസ്  ആണ് ആറ് ൈമനസ് ചതുരം േലാഗ് െചുإക, 4 x dx 
അതിനാൽ സ്കٔയർ അവിെടയും ഇവിെടയും ഇന്റْഗാൻഡിൽ ഉെ؇്ؗ നി׹ൾ കാണുؗതിനാൽ x x x
ചതുരം ന് തുലّമാെണ׸ിൽ അത് ഞ׹ളുെട കണുׯകൂ؂ൽ എളുؚമാുׯം പരിധികൾ t a nd 
സമചതുര؋ിൽ നി്ؗ സٔതْؓമാׯെؚടും, അതിനാൽ ഉടൻ തെؗ നി׹ൾ്ׯ ലഭിുׯം, നി׹ൾ x x 
എؗത് റൂ؂് േലാഗ് 2 ന് കീഴിൽ െവ׺ാൽ നി׹ൾ്ׯ േലാഗ് 2 ലഭിുׯം, കൂടാെത യുെട ഉയർؗ പരിധി t t 
ആയിരിുׯം, േലാഗ് മൂ്ؗ ര؇് ആയിരിുׯം, അതിനാൽ ഈ നി׹ൾ്ׯ കഴിയും മായി xdx dt x dx 
സംേയാജിؚിുׯക, ഇത് പകുതി സ്കٔയർ എؗത് ൈബ ؛സ് േലാഗിന്െറ dt sin x sin t sin t 
ൈസൻ ൈമനസ് ആണ്, അതിനാൽ നി׹ളുെട ഇന്റْഗൽ 1 ആണ്, ഞാൻ പറയുؗു േലാഗ് 2 t by 2 ii 
േലാഗ് 3 ؛സ് ൈസൻ േലാഗ് 6 ൈമനസ് ടി േലാഗ് 6 ൈമനസ് ടി ഇേؚാൾ ഡിഫിനി്ئ sine t dt by sine t 
ഇന്റْഗലിന്െറ േْപാؚർ؂ികൾ ْപേയാഗിു׺െകാ؇് ؛സ് ൈമനസ് a to bfxdx a to bfa b xdx 
എؗതിന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ നമു്ׯ േലാഗിൻ 2 ലഭിുؗുׯ , ന്െറ 3 ൈസൻ േലാഗിൻ െചإാൻ 2ln 2 
 ം, അതിനാൽ ln 3ുׯസ് േലാഗ് 3 േലാഗ് 6 ആയിരി؛ ം. 6 അതിനാൽ േലാഗ് േലാഗ് 2ുׯസ് ആയിരി؛
േലാഗ് 6 ൈമനസ് ടിടി ൈസൻ സി٧്ع ൈസൻ േലാഗ് സി٧്ع ൈമനസ് ടി ؛സ് ഇവിെട ടി എؗതിന് പകരം 
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േലാഗ് സി٧്ع ൈമനസ് ടി ആണ്, അതിനാൽ നി׹ൾ്ׯ ഈ പദ؋ിൽ നി്ؗ ലഭിുׯം , sin t 
അ׹െനെയ׸ിൽ നി׹ൾ്ׯ അത് കാണാൻ കഴിയും നി׹ൾ ഈ ര؇് ഇന്റْഗലുകൾ േചർ؋ാൽ 
നّൂമേറئറും ഡിേനാമിേനئറും ഒؗായിരിുׯം, അതിനാൽ അവ റؐാׯെؚടും, അതിനാൽ നി׹ൾ്ׯ 
ൈസൻ േലാഗ് ആറ് ൈമനസ് ടി ؛സ് സിൻ ടി ഡിടി ലഭിുׯം, അതിനാൽ ഇത് റؐാׯെؚടും t two i 
ഈെകٔൽസ് ടു വൺ ൈബ ടു േലാഗ് ടു ര؇് ആയിരുؗു ഇവിെട േലാഗ് ْതീ ഡിടി ഇത് 1 ൈബ 2 േലാഗ് 3 
ൈമനസ് േലാഗ് 2 ന് തുലّമാണ് അതിനാൽ ഐ വൺ ൈബ േഫാർ േലാഗ് ْതീ ൈബ ടു ഞ׹ൾ ചില 
പലതും ക؇ു വിُീٝർ؉െുׯ؋റിتു׺ കൃതّമായ ഇന്റْഗലുകളുെടയും ഡിഫിനി്ئ ആഹ് മ്ئ 
തര؋ിലുت നിحിത ഇന്റْഗലുകളുെടയും ഉദാഹരണ׹ൾ അതിനാൽ ഞ׹ളുെട അടുױ ؋ാസിൽ 
ഞ׹ൾ ആഹ് തുടരും 
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