
இந்த ௳ரி௵ைர௜ல் மாணவரக்ைள வரேவற்ழேறாம்  ேநரம்ைற மற்௥ம் ௙ பா஼டூ்வ் எனக் 
க௠ௌங்கள், இதனால் ெகா௄க்கப்படட் இரண்௄ வைள௵கைள௞ம் நாம் ொட்ட௘டலாம்
இௌ உங்கள் அசா் மற்௥ம் இௌ உங்கள் அசா் எனேவ சௌரம் 4 க்ஶ சமமான ஒ௠ x y y x 
பரவைளயமாஶம்,
அதன் உச஼் 0 0 மற்௥ம் என்பௌ க்ஶ சமம் வரி  ேதாற்றம் வ௯யாக ெசல்ழறௌ, எனேவ y mx a
ேநரம்ைறயாக இ௠ந்தால் பரவைளயமானௌ இவ்வா௥ வைரயப்ப௄ம் மற்௥ம் என்பௌ க்ஶ y mx
சமம் என்றால் பா஼டூ்வ்வாக இ௠ந்தால் , அவற்௥க்ழைடேய உள்ள பஶொையm 
இப்பூத் ொட்ட௘டலாம்  இந்த பஶொைய ஆரம்ப பஶொகளாக ெமல்௧ய ெசங்ஶத்ௌ 
வற்௥களாகப் ௔ரிப்ேபாம்.
 அத்தைகய ௌண்௄ அகலமாக உள்ளௌ, எனேவ ஆரம்பப் பஶொயானௌ இொ௧௠ந்ௌ dx y 
ைமனஸ் ஆக இ௠க்ஶம், எனேவ ௡ட் ஃேபார ்அக்ஸ் ைமனஸ் எம்எக்ஸ் வழ் ௡ட் ஃேபார ்அக்ஸ் y 
ைமனஸ் எம்எக்ஸ் 
என்பதால் இௌ நமௌ அூப்பைடப் பஶொ என்பதால் ேதைவப்ப௄ம் பஶொ வழ் நான்ஶ  r oot 

இங்ஶ நாம் இன் மொப்௖கைள ைவக்க ேவண்௄ம்,four ax minus mxdx, x 
எனேவ இன் மொப்௖ ேதாற்றத்ொல் இ௠ந்ௌ ெதாடங்ஶழறௌ , ேம௩ம் இந்த ௖ள்ளி௜ன் x x 
ஒ௠ங்ழைணப்ைபப் ெபற இௌ இந்த ௖ள்ளிக்ஶ ெசல்ழறௌ, இந்த ௖ள்ளி௜ன் x 
ஒ௠ங்ழைணப்ைபப் ெபற,
இரண்௄ சமன்பா௄கைள௞ம் நாங்கள் ோரக்்க ேவண்௄ம் எனேவ நீங்கள் ஐ ைவத்தால் சமம்y 

இங்ேக ௙ சௌரம் சௌரம் 4 ேகாடரிக்ஶ சமம் எனேவ சௌரம் க௯த்தல் நான்ஶmx x m x 
இ௧௠ந்ௌ ௗஜ்௷யம் எனேவ நான்ஶ சௌரம் எனேவ இௌ உங்க௬க்ஶ 2 க்ஶa x x a by m x 0 x 

சமம் 0 க்ஶ 1
௖ள்ளிையக் ெகா௄க்ழறௌ  ேதாற்றம் மற்௥ம் சமம் 4 சௌரம் உங்க௬க்ஶ மற்ெறா௠ x a by m 
ஶ௥க்ஶெவட௄் ௖ள்ளிைய வழங்ஶழறௌ,
அதாவௌ இௌ உங்கள் என்பௌ நான்ஶ சௌரத்ொற்ஶ சமம் எனேவx a by m 
ஒ௠ங்ழைணப்௔ன் வரம்௖கள் சமம் ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமம் நான்ஶ சௌரம் எனேவ x x a by m 
உங்க௬க்ஶத் ேதைவயான பரப்பள௵
ௗஜ்௷யத்ொ௧௠ந்ௌ நான்ஶ ௙ சௌரத்ொற்ஶ அூ௜ல் நான்ஶ ேகாடாரி க௯த்தல் ஆஶம் mxdx 
சௌரம் 0 ௚தல் நான்ஶ சௌரம் உங்க௬க்ஶ இரண்௄ ௛ன்௥ நான்ஶ சௌரத்ொன் a by m a by m 
வழ்
௡ட் நான்ஶ ழைடக்ஶம்  சௌரம் ைமனஸ் ௙ இரண்௄ பொனா௥ ஒ௠ சௌர சௌரம் ௚தல் a by m 
பவர ்நான்ழற்ஶ எனேவ ௚ப்பத்ொரண்௄ ஒ௠ சௌரம் ௛ன்௥ ௙
கனசௌரம் ைமனஸ் எட௄் ஒ௠ சௌரம் இரண்௄ ௙ கன சௌரம் ௛ன்௥ எட௄் ஒ௠ சௌரம் ௙ கன 
சௌரம்
எனேவ  எட௄் சௌரம் ௙ கன சௌரம் எட௄்  ஒ௠ சௌரம் கனசௌரமானௌ இ௥ொm 
௳ைடயாஶம்  
இந்த வைள௵ என்பௌ கனசௌரம் க௯த்தல் சௌரம்y x x 
ைமனஸ் 2 க்ஶ சமமான 2   வைளைவத் ொட்ட௘௄வௌ கூனம், ஆனால் நீங்கள் x u 
வைர௜னால் உண்ைமயான பஶொையக் கண்ட௣ய ௚ூயாௌ
ஏெனனில் நீங்கள் அைத ேநரூயாக ஒ௠ங்ழைணக்க ௚யற்஼த்தால் இௌ உங்க௬க்ஶ சரியான 
மொப்ைப அளிக்காௌ.

ேதைவப்ப௄ம் பஶொ, ஏெனனில் -1 மற்௥ம் 2 இைடேய எங்ேக ேநரம்ைற மற்௥ம் y 
எொரம்ைறயானௌ
என்௥ உங்க௬க்ஶத் ெதரியாௌ, எனேவ இௌ சரியான அேஶ௚ைற அல்ல, எனேவ வைளைவப் 
பற்௣ய ஼ல ேயாசைனகள் இ௠க்க ேவண்௄ம், அௌ எங்ேக ேநரம்ைறயாக இ௠க்ழறௌ
மற்௥ம் எங்ஶ எொரம்ைறயாக இ௠க்ழறௌ என்பைதச ்ெசால்௩ங்கள்.

ைமனஸ்  சௌரம் க௯த்தல் 2 இன் இ௠ மடங்ஶக்ஶ சமமான காரணியாக   x x x x 
௚யற்஼க்க௵ம்,
அதனால் நீங்கள் ௚ூ௞ம் என்பௌ ௗஜ்௷யத்ொற்ஶw x 
சமம் சமம் க௯த்தல் ஒன்௥ மற்௥ம் சமம் இரண்௄ இந்த வைள௵ அசை்சக் கடக்ழறௌ x x x 
என்பைத நீங்கள் பாரக்்க 
௚ூ௞ம்.

அசா்க்ஶ ேமல் பஶொ  x 
எங்ஶ உள்ளௌ, அசா்க்ஶக் வேழ இந்தப் பஶொ எங்ேக உள்ளௌ என்பைதத் ொட்ட௘௄ேவாம்.x 
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 இதன் ௛லம் இந்தப் பஶொ
அசா்க்ஶ ேமல் எங்ஶள்ளௌ என்பைத௞ம், இந்தப் பஶொ அசா்க்ஶக் வேழ எங்ஶள்ளௌx x 

என்பைத௞ம் அ௣யலாம்.
  1 மற்௥ம் 2 எனேவ இந்தப் ௖ள்ளிகைளக் க௯ப்ேபாம் ஒன்௥ ௗஜ்௷யத்ைத௞ம்  இரண்ைட௞ம் 
வைரேவாம்,
எனேவ இந்த ௖ள்ளிகளில் வைள௵ ௗஜ்௷ய மொப்ைப எ௄த்ௌக்ெகாள்ழறௌ, அதாவௌ

ைமனஸ் 1 மற்௥ம் 0 ஷட்டல் 1 இைடேய இ௠க்ஶம் ேபாௌ அௌ இப்ேபாௌ  அசை்சக் x x x 
கடக்ழறௌ என்௥ அரத்்தம் x
எொரம்ைறயாக இ௠க்ஶம் மற்௥ம்  க௯த்தல் இரண்௄ எொரம்ைறயாக இ௠க்ஶம் எனேவ x y 
ேநரம்ைற எனேவ ஒன்௥ ௗஜ்௷யத்ைத ௳ட ஶைறவாக௵ம்,x 
ைமனஸ் ஒன்ைற ௳ட அொகமாக௵ம் இ௠ந்தால் இந்த ெசால் ேநரம்ைற இந்த ெசால்   ேநரம்ைற 
இௌ எொரம்ைற இௌ எொரம்ைற
எனேவ ெமாத்தம் ேநரம்ைற எனேவ இௌ இப்பூ இ௠க்ஶம் என்றால்  ேநரம்ைற எனேவ x x 
௔ளஸ் 1
ேநரம்ைற ஆனால் ஷட்டல் க௯த்தல் 2 எொரம்ைறயாக இ௠க்ஶம் ஐ ௳டக் x x e   x 2 
ஶைறவாக இ௠க்ஶம் ேபாௌ y
எொரம்ைறயாக இ௠க்ஶம், எனேவ ௗஜ்௷யத்ொற்ஶம் இரண்ூற்ஶம் இைட௜ல் இ௠க்ஶம் ேபாௌ x 

எொரம்ைறயாக இ௠க்ஶம், எனேவ வைள௵y 
ேதாராயமாக இப்பூ இ௠க்ஶம், எனேவ ேதைவப்ப௄ம் ெமாத்தப் பஶொ பசை்ச நிறத்ொல் 
இப்ேபாௌ நீங்கள் பாரக்்க ௚ூ௞ம், எனேவ இரண்ைட௞ம் கணக்ழட௄் ேசரக்்க ேவண்௄ம்  
உண்ைமயான பஶொையப் ெப௥வதற்ஶ அவற்ைறச ்ேசரத்்ௌ
௙ண்௄ம் வைரயலாம், அௌ இப்பூத்தான் ெசல்ழறௌ, இௌ உங்கள் வைள௳ன் சமன்பா௄

கனசௌரம் சௌரம் க௯த்தல் இரண்௄ ஆக இரண்௄ கனசௌரம் க௯த்தல் சௌரம் x x x x x 
க௯த்தல் 2 எனேவ பரப்பளைவக் ஷற௵ம்  இௌ ஒ௠ 1 இௌ ஒ௠ 2x 
எனேவ  1 என்பௌ ைமனஸ் 1 ௚தல் 0 வைர 2 கனசௌரம் க௯த்தல் சௌரம் ைமனஸ் a 1 x x 
இரண்௄ எனேவx 
அூப்பைடப் பஶொ என்௥ கணக்ழ௄ேவாம், எனேவ இௌ ஒன்௥ அூப்பைடப் பஶொ இௌ

ஆக இ௠க்ஶம் மற்௥ம் அைத ஒ௠ங்ழைணக்க ேவண்௄ம்  நீங்கள் ௗஜ்௷யத்ைத ைமனஸ் dx 
ஒன்௥க்ஶ நான்காகப் ெப௥ழ௤ரக்ள், ௔ன்னர ்ௗஜ்௷யத்ொல் ைமனஸ் சரி அௌ ௗஜ்௷யமாக 
இ௠க்ஶம், எனேவ நான் என்௑ைடயைதக் க௯க்க ேவண்௄ம்,
எனேவ இந்த மொப்௖ ஷட்டல் மற்௥ம் ௔றஶ இௌ ௛ன்௣ல் ஒன்றாக இ௠க்ஶம், ௔ன்னர்
இௌ  ைமனஸ் ஒன்றாக இ௠க்ஶம், எனேவ இௌ  ைமனஸ் ௅ ைப ஏ௱ மற்௥ம் இௌ ஏ௱ 
பன்னிரண்௄ ைமனஸ் ஒன்௥ மன்னிக்க௵ம் ைமனஸ் 2 7 ஆல் 12 ைமனஸ் 1
எனேவ ைமனஸ் 2 ைமனஸ் 5 ஆல் 12 ழைடக்ஶம்  .
 சரி சரி, 5 ஆல் 6 ெப௥ழேறாம் இௌ சரியானௌ,
௔றஶ ஒ௠ 2 இௌ 0 ௚தல் 2 இரண்௄ மடங்ஶ கனசௌரம் க௯த்தல் சௌரம் ைமனஸ் 2 x x x dx
க்ஶ சமம் 2 பவர ்4 க்ஶ 4 க௯த்தல் கன சௌரம்  3 க௯த்தல் சௌரம் 0 ௚தல் 2 இல் 0x x x 
அௌ  0 ஆக இ௠க்ஶம், எனேவ ெபறப்ப௄ம் மொப்௖ 2 16 ஆல் 4 ஆக 4 க௯த்தல் 8 ஆல் 3 க௯த்தல் 4 
ஆக
நாம் ைமனஸ் 16 ஆல் 3 ஐப் ெப௥ழேறாம் எனேவ ெமாத்த பரப்பள௵ ஒன்௥ ஷட்டல் ேமாட் 
இரண்௄  ஐந்ௌ ௛லம் ஆ௥ மற்௥ம் பொனா௥ ௛லம் ௛ன்௥ இௌ ௚ப்பத்ொ ஏ௱ ஆ௣ற்ஶ சமம் 
அௌ இ௠க்ஶம் பஶொையப் பற்௣ ஼ல ேயாசைனகள் இ௠க்க ேவண்௄ம், அௌ ேநரம்ைறயான 
பக்கமா
அல்லௌ எொரம்ைறயான பக்கமா என்பைதத் ொட்ட௘௄வௌ அவ஼யம் எனேவ இௌ ஒ௠ 
பரவைளய தைலவழான
பரவைளயத்ைதக் ஶ௣க்ழறௌ, அதன் உச஼் 0 காற்௖ள்ளி 2 மற்௥ம் அசா் அசா் எனேவ நீங்கள்y 
ெப௥௴ரக்ள் இந்த பரவைளய இப்ேபாௌ ைமனஸ் க்ஶ சமம் என்பௌy x 
சாய்௵ ைமனஸ் 1 உடன் ேநரே்காடாஶம், எனேவ இந்த ைமனஸ் க்ஶ சமம், இௌ ஈக்  y x y uals
க்ஶ இரண்௄ க௯த்தல் சௌரம் எனேவx 
அவற்௥க்ழைடேய உள்ள பரப்பள௵ ௙ண்௄ம் இப்பூத்தான் இ௠க்ஶம், எனேவ
௚ந்ைதய நிகழ்௵கைளப் ேபாலேவ இந்த பஶொைய ெசங்ஶத்ௌ ெமல்௧ய ெசங்ஶத்ௌ 
வற்௥களாக அல்லௌ ெசவ்வகங்களாகப் ௔ரிக்க௵ம், இௌ
எ௧ெமண்டரி ஏரியா என அ௣யப்ப௄ழறௌ, எனேவ இந்த அூப்பைட பஶொ இரண்௄ க௯த்தல் x
ஆக இ௠க்ஶம்.
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  சௌர ைமனஸ்
ைமனஸ் இ௧௠ந்ௌ ைமனஸ் ௷எக்ஸ் இ௧௠ந்ௌ க்ஶ என இரண்௄ x dxfx dx dx   
வைள௵கைள எ௄த்த ஃபார௚்லா என்பௌ உங்க௬க்ஶ நிைன௳௠க்ழறௌ fxgx 

சௌரம் என்பௌ ைமனஸ் எனேவ நாங்கள் ெபற்ேறாம்x gx x 
இௌ உங்களின் ஆரம்பப் பஶொ ஆஶம் ௔ன்னர ்அைத இங்ேக ஶைறந்தபடச்ம் அொகபடச்ம் x x 
என்௥ ைவப்ேபாம், எனேவ இந்த ஶைறந்தபடச்ம் மற்௥ம் அொகபடச்ம்x x 
மொப்௖கைளக் கண்ட௣ய நாம்   வைள௵களின் சமன்பாடை்டத் ோரக்்க ேவண்௄ம் ைமனஸ் x 2 
ைமனஸ் சௌரத்ொற்ஶ சமம்x 
எனேவ  சௌரம் க௯த்தல் க௯த்தல் இரண்௄ ழைடக்ஶம்  சமம்  ௗஜ்௷யம் எனேவ இன் x x x 
மொப்௖கள் உங்க௬க்ஶ 2 காற்௖ள்ளி ைமனஸ் 1 ஐக் ெகா௄க்ஶம், எனேவ இந்த x 
ஶைறந்தபடச்ம்   ைமனஸ் 1 மற்௥ம் இௌ இரண்௄, எனேவ இந்த
௚௱ நிழல் பஶொ௞ம் க்ஶ சமம் ைமனஸ் ஒன் மற்௥ம் சமம் ௔ளஸ் ௅  இைடேய உள்ளௌ.x x 

எனேவ நாம் அைத ைவக்க ேவண்௄ம்  இங்ஶ வரம்௖கள் உள்ளன, இரண்௄ க௯த்தல் சௌரம் x 
மற்௥ம் ஒ௠ங்ழைணக்கப்பட்டைதப் ெப௥ழேறாம்.xdx 
 இரண்௄ க௯த்தல் ஷட்டல் ஒன்௥ ௛ன்௥ ஷட்டல் ஒன்௥ இரண்௄ இரண்௄ எனேவ இௌ சமம் 
எனேவ இந்த 4 இௌ மற்௥ம் இௌ 8 ைமனஸ் 8 க்ஶ 3 க௯த்தல் 5 இௌ எட௄் ம்ம், இௌேவ உங்களின் 
இ௥ொ பொல்.
 நாங்கள்
இதர ௔ரசச்ைனகைள ோரக்்ழேறாம்.
 நீங்கள்  ஒ௠ வைளைவத் ொட்ட௘டலாம், ௔ன்னர்
அந்த பஶொைய அைடயாளம் காண ௚ூ௞ம், ௔ன்னர ்நீங்கள் வரம்௖கைள சரியாக ைவக்க 
௚ூ௞ம், எனேவ சமம் க௯த்தல் சௌரம் அசா்க்ஶ சமம் மற்௥ம் ைமனஸ் இரண்௄ y x 4 x x x 
மற்௥ம் க்ஶ சமம் க்ஶ சமமான வரிைசப் பஶொ௜ல் மற்ெறா௠ உதாரணத்ைதப் x x 
பாரப்்ேபாம்.
  ௔ளஸ் ௅ க்ஶ சமம் எனேவ ௚தல் நிகழ்௳ல்  பஶொ௜௧௠ந்ௌ  ெதரிழறௌ
ைமனஸ் இரண்௄க்ஶம் இரண்ூற்ஶம் இைடேய வரம்௔டப்பட௄்ள்ளௌ எனேவ நான்ஶ x 
க௯த்தல் சௌரம் x dx
ஐ ைமனஸ் இரண்௄ இரண்ூ௧௠ந்ௌ ஒ௠ங்ழைணத்தால்   ஒ௠ங்ழைணப்௔ன் மொப்ைபப் n 
ெப௥௴ரக்ள் ஆனால் நீங்கள்
அைத அேழ சொ ெசய்ௌ ஒ௠ங்ழைணக்க ௚யற்஼த்தால் சொ ெசய்யாமல்  ெசய்தால் என்ன 
நடக்ஶம்  ைமன௻ல் இ௠ந்ௌ இரண்௄ வைர௜லான
ெசயல்பா௄ எனேவ  இௌ ஒ௠ ஒற்ைறப்பைட ெசயல்பா௄, எனேவ உடனூயாக மொப்௖   
ௗஜ்௷யமாக இ௠க்ஶம், எனேவ
எங்கள் அேஶ௚ைற௜ல் ஼ல ஼க்கல் உள்ளௌ, எனேவ ொட்ட௘டாமல் ெதாடர ௚ூயாௌ, எனேவ 
வைளைவ ேதாராயமாக  ேயாசைன ெசய்ய ேவண்௄ம்
, எனேவ ௚த௧ல் அைத வைரேவாம்.
 நீங்கள் பாரப்்பௌ என்னெவன்றால்

ஆக இ௠க்ஶம் ேபாௌ ஆக௵ம், ஆக இ௠க்ஶம் ேபாௌ ஆக௵ம், ஐ ஷட்டல் 2 , x 0 y  0 x y 0 x 
ஆக௵ம் இப்ேபாௌ 0 மற்௥ம் 2 க்ஶ இைட௜ல் ேநரம்ைறயாக௵ம் ைமனஸ் 2 மற்௥ம் 0 க்ஶ y y 
இைட௜ல்
எொரம்ைறயாக௵ம் இ௠ப்பதால் அௌ 0 2 மற்௥ம் ைமனஸ் 2 இல் மைறந்ௌ௳௄ம்  இங்ேக இங்ேக 
வைள௵ மைறந்ௌ௳௄ம்
, ைமனஸ் 2 ௚தல் 0 வைர அௌ எொரம்ைறயாக௵ம், 0 ௚தல்
2 வைர ேநரம்ைறயாக௵ம் இ௠ப்பதால் , இந்த வைள௵ இங்ஶம் இங்ஶம் எப்பூ இ௠க்ஶம் 
என்பைதத் ெதரிந்ௌெகாள்வதற்காகத் ெதாடரச்஼்யாக இ௠ப்பதால் இௌேபான்ற வூவத்ைத 
நாம் ெபறலாம்.
 
பற்௣ ேம௩ம் அ௣ய ஆரவ்மாக உள்ளரீக்ள்  ஒ௠
வைளைவ நீங்கள் வ௯த்ேதான்றைலக் கண்ட௣ந்ௌ,   0 க௯த்தல்  2 ஷட்டல் 2 இல் n 
வ௯த்ேதான்ற௧ன் மொப்ைபக் கண்ட௣ய ேவண்௄ம்,
இதன் ௛லம் வைள௵   ைமனஸ் இரண்௄ ௗஜ்௷யத்ொல் எப்பூ கடக்ழறௌ என்பைத நீங்கள் 
அ௣௴ரக்ள்
, நாங்கள் ேத௄ம் உண்ைமயான  பஶொ  இௌ வைள௵ 
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அசா்க்ஶம் ேகா௄க௬க்ஶம் இைடேய உள்ளௌ x 
இரண்ைட௞ம் ேசரத்்ௌ ௚த௧ல் இரண்ைடக் கணக்ழ௄ேவாம், எனேவ இரண்டானௌ 
ௗஜ்௷யத்ொ௧௠ந்ௌ இரண்௄ வைர நான்ஶ ௡ட் ைமனஸ் சௌர ஆகக் ெகா௄க்கப்ப௄ம், x x dx 
ஏெனனில் இந்த வைள௵ சமச஽்ர ்மற்௥ம்

இன் ஒற்ைறப்பைட ெசயல்பா௄ என்பதால் இௌ அேத அள௵ ெகாண்டதாக இ௠க்ஶம்.x 

இரண்ூன்  ஆனால் எொரம்ைற ஶ௣௝௄ இ௠க்ஶம், எனேவ 1 என்பௌ 2-ல் ைமனஸ் ஆக௵ம், 2 
என்பௌ 0 ௚தல் 2 ஆக௵ம் ௡ட் ஃேபார ்ைமனஸ் x 

சௌரம் ஆக இ௠க்ஶம் ௗஜ்௷யத்ொற்ஶச ்சமம் மற்௥ம் இரண்௄x dx x 
என்பௌ நான்ஶ எனேவ வரம்௖கள் இௌவாக௵ம் என்பௌ ஒன்௥க்ஶ இரண்௄ ஆக௵ம் t xdx dt 
இ௠க்ஶம், எனேவ நீங்கள் ஒன்௥க்ஶ இரண்௄ நான்ஶ நி௘டங்கைளப் ெப௥௴ரக்ள் ஒன் ைபstdt 
௅ ஒ௠ங்ழைணப்௖ ௗஜ்௷யத்ொல் இ௠ந்ௌ நான்ஶ நான்ஶக்ஶ ௛ன்றாக இ௠க்ஶம் அௌ 
ௗஜ்௷யமாக இ௠க்ஶம்
மற்௥ம் ௗஜ்௷யத்ொல் அௌ ௗஜ்௷யமாக இ௠க்ஶம் ைமனஸ் ஆ ைமனஸ் ஶ௣ ேதான்௥ம்   நீங்கள்
இங்ேக ைமனஸ் இ௠ப்பதால் நான்ழல்t 
அௌ  ௗஜ்௷யமாக இ௠க்ஶம், ௔ன்னர ்ௗஜ்௷யத்ொல் அௌ இ௠க்ஶம் ௛ன்௣ல் இ௠ந்ௌ இரண்௄ 
ைமனஸஓக்ஶ நான்ஶ இ௠க்ஶம், அதனால்
நீங்கள்  ைமனஸ் ைமனஸ் ஷட்டல் நான்ழ௧௠ந்ௌ ௛ன்ைற எட்டாகப் ெப௥௴ரக்ள் , 
மன்னிக்க௵ம் இங்ேக ஒ௠ தவ௥ இ௠க்ழறௌ,
இங்ேக நாங்கள் ஒன்௥க்ஶ ௛ன்றாகப் ெப௥ழேறாம், எனேவ நீங்கள் ஒன்௥க்ஶ ௛ன்றாகப் 
ெப௥ழேறாம்   இ௥ொயாக 8 ஆல் ழைடக்ஶம்  3 ஆக என்பௌ 8 ஆல் 3 ஆஶம், ஒன்௥ ைமனஸ்a2 
எட௄் ௛ன்றாக இ௠க்ஶம், ஏெனனில் ெசயல்பா௄ ஒற்ைறப்பைட எனேவ ேதைவப்ப௄ம் ெமாத்த 
பரப்பள௵ பொனா௥க்ஶ ௛ன்௥ ஆஶம்  எனேவ அசா் அசா் சமம் சௌரம்y x y x 
பரவைளய ெவரெ்டக்ஸ் 0 0 மற்௥ம் அசா் அசா் 8 ைமனஸ் சௌரத்ொற்ஶ சமம்  என்பௌ 8 y x y 
ைமனஸ் சௌரம்x 
என்பௌ பாரேபாலா ஆஶம், அதன் உச஼்௜ல் 0 காற்௖ள்ளி எட௄், எனேவ நாம் ெசய்ேவாம்  இந்த 
வூவத்ைதப் ெப௥ங்கள், எனேவ இந்த
இரண்௄ ஶ௥க்ஶெவட௄் ௖ள்ளிகைள௞ம் ேதைவயான ஐ௞ம் நாம் கண்௄௔ூக்க ேவண்௄ம்  ar 

பசை்ச நிறத்ொல் நிழலாடப்பட்௄ள்ளௌ, எனேவ ௙ண்௄ம் அந்த பஶொைய ெமல்௧ய வற்௥கள்ea 
அல்லௌ ெசவ்வகங்களாகப் ௔ரிப்ேபாம்  ஒ௠௚ைற
அகலம் இ௠ந்தால் ெதாடக்கப் பஶொ எட௄் க௯த்தல் சௌரம் க௯த்தல் சௌரம் ஆக dx x x dx 
இ௠க்ஶம்
அதற்ஶ நாம் இரண்௄ சமன்பா௄கைள௞ம் ோரக்்க ேவண்௄ம், எனேவ இௌ ைமனஸ் 2 0 மற்௥ம் 
இௌ 2 காற்௖ள்ளி 0
எனேவ இன் வரம்௖ ைமனஸ் இரண்ூல் இ௠ந்ௌ இரண்௄ மற்௥ம் ைமனஸ் இரண்௄ ௚தல் x 
இரண்௄ எட௄் ைமனஸ் இரண்௄ சௌர ஆக இ௠க்ஶம், ஏெனனில் இௌ ஐ மாற்௣னால்.x dx x 
  ைமனஸ் ஆல்x 
இந்த ஒ௠ங்ழைணப்௔ன் அைடயாளம் மாறாௌ என்பைத நீங்கள் பாரக்்கலாம் மற்௥ம் ைமனஸ் 

இன் என்பௌ க்ஶ சமம்x f fx 
எனேவ  இௌ ஒ௠ சமச ்ெசயல்பாடாஶம், எனேவ 
ைமனஸ் ௚தல் வைர 0 க்ஶ இரண்௄ மடங்ஶ இ௠க்ஶம் ொட்டவட்டமான a afxdx 
ஒ௠ங்ழைணப்௔ன் ெசாத்ைதப் பயன்ப௄த்தலாம்.

எனேவ இைத 2 0 ௚தல் 2 8 afxdx   
க௯த்தல் இரண்௄ சௌரம் என எ௱தலாம், இௌ இரண்௄ எட௄் க௯த்தல் இரண்௄ ௛ன்௥ x dx x 

கனசௌரம் 0 ௚தல் 2 க்ஶ சமம் எனேவ இந்தx 
ழண௥  ேதைவயான பரப்பள௵ 2 16 க௯த்தல் அ௥பத்ௌ நான்ஶ ஆஶம் ௛ன்௥ மற்ெறா௠ 
உதாரணத்ைத எ௄த்ௌக்ெகாள்ேவாம், இைடேய உள்ள பஶொைய ஒ௠ க௯த்தல்  y cos x to 

க்ஶ சமம் மற்௥ம் க்ஶ சமம், எனேவ இௌ ௘க௵ம் ஼க்கலான sine xx axis x 0 x pi 
வைளவாகத் ெதரிழறௌ,
அைதத் ொட்ட௘௄வௌ எளிதல்ல, ஆனால் அௌ ேநரம்ைறயா அல்லௌ எொரம்ைறயா என்பைத 
நீங்கள் ெதரிந்ௌ
ெகாள்ள ேவண்௄ம்.
  எனேவ இௌ அசா் என்றால் இௌ அசா் எனேவ ௗஜ்௷யத்ொற்ஶம் க்ஶம் இைட௜ல் உள்ள x y pi 
வைள௳ன் தன்ைம என்ன ைமனஸ் காஸ்
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பாவம் ஆக இௌ 0 என்௥ ெசான்னால் இௌ ஆக உள்ளௌ இல் 0 க்ஶ சமம் x  x pi x y 0 
இரண்௄ம் காரணமாக  காரணிகள் x
என்பௌ க்ஶம் ௗஜ்௷யத்ொற்ஶம் சமம், ஏெனனில் இப்ேபாௌ ௗஜ்௷யத்ொற்ஶம் க்ஶம் pi y pi 
இைட௜ல் உள்ள ௗஜ்௷யம் ௙ண்௄ம் ெசயல்பா௄ மைறந்ௌ ேபாஶம் வாய்ப்௖ உள்ளௌ sin pi 
அல்லௌ எொரம்ைற  மொப்ைப எ௄க்ஶம் வாய்ப்௖ உள்ளதா அல்லௌy 

ைமனஸ் 1 மற்௥ம் 1 இைடேய இ௠ப்பதால்  எப்ேபாௌம் ேநரம்ைற அல்லௌ 0cos x sine x 
மற்௥ம் ௗஜ்௷யத்ொற்ஶம் ைபக்ஶம் இைட௜ல் ஒ௠ க௯த்தல் எப்ேபாௌம் ௗஜ்௷யத்ொற்ஶம்cos x 

க்ஶம் இைட௜ல் இ௠க்ஶம் எனேவpi 
இந்த வைள௵ எப்ேபாௌம் ேநரம்ைறயாக இ௠க்ஶம் எனேவ இந்த வைகயான வைள௳ன் 
வூவத்ைத நீங்கள் ெப௥௴ரக்ள், எனேவ உங்க௬க்ஶத் ேதைவயான பஶொ இௌவாஶம் மற்௥ம் 

என்பௌ அூப்பைட அகலமாக இ௠ந்தால்  பரப்பள௵ ௔ன்னர ்ெதாடக்கப்dx 
பஶொ  1 ைமனஸ் காஸ் ைசன் ஆக இ௠க்ஶம்  மற்௥ம் இௌ உங்கள் ஆரம்பப் பஶொx x dx 
மற்௥ம் ெமாத்த பரப்பள௵ 0 ௚தல் க௯த்தல் இ௧௠ந்ௌpi 1 cos x 

ஆக இ௠க்ஶம் sine xtx two xd
இௌ ைமனஸ் எனேவ இௌ உங்க௬க்ஶ x cos x plus cos two x by four zero to pi 

ைமனஸ் ஒன் ைமனஸ் ஒன்ைறக் ெகா௄க்ஶம், ௔ன்னர ்இரண்௄ ௗஜ்௷யத்ொல்pi n 
நீங்கள் ஒன்௥ க௯த்தல் ஒன்௥, ஷட்டல் ஒன்௥ நான்ஶ ஒன்௥ க௯த்தல் ஒன்௥ எனேவ இ௥ொயாக 
நீங்கள் இரண்டாகப் ெப௥க                                                       வைள௵ அச஼்ன் இ௠  பக்கத்ொ௩ம் x 
இ௠க்ழறதா அல்லௌ அதன் அைடயாளத்ைத மாற்௥ழறதா என்பைதப் பற்௣ உங்க௬க்ஶச ்஼ல 
ேயாசைனகள் இல்லா௳ட்டால் , சரியான பஶொைய உங்களால் கண்௄௔ூக்க ௚ூயாௌ
மற்ெறா௠ உதாரணப் பஶொையப் பாரப்்ேபாம் இைடேய சமம் சௌரம் மற்௥ம் சமம் y cos x y 
ஒன்௥க்ஶ
சமம்  ௗஜ்௷யம் மற்௥ம் சமம் எனேவ இந்த பஶொைய எவ்வா௥ ொட்ட௘௄வௌ என்பௌ x pi, 
உங்க௬க்ஶத் ெதரி௞ம் இன் வைரபடம்cos  x 
ௗஜ்௷யத்ொற்ஶம் க்ஶம் இைட௜ல் எப்பூ இ௠க்ஶம், எனேவ ௗஜ்௷யத்ொல் அௌ ஒன்௥ pi 
௔ன்னர ் இரண்டால் அௌ ௗஜ்யம்   ௔ன்னர ்அௌ ௙ண்௄ம் ைப அட் ைபpi  
அௌ 
 அதனால் இௌ ௔ளஸ் ஒன் இௌ க௯த்தல்  ஒன்௥ இௌ இன் வைரபடம் ஆஶம்  ஒன்௥க்ஶ cos x 
ஒன்௥க்ஶம்
ஒன்௥க்ஶம் இைட௜ல் ப௄த்ௌங்கள்,
 அதனால் அௌ ௗஜ்௷யத்ொற்ஶம் ைபக்ஶம் இைட௜ல் ஒன்ைறக் கடக்காௌ, எனேவ அௌ மற்௥ம் 
ைப இரண்டால் அௌ
ௗஜ்௷யமாக இ௠க்ஶம், எனேவ இௌ இௌேபான்றதாக இ௠க்ஶம், எனேவ நீங்கள் ேத௄ம் உங்கள் 
பஶொ

சமமான வைள௵க்ஶ இைட௜ல் இ௠க்ஶம்  ஒன்௥ இௌ உங்கள் சௌரம் இௌ உங்கள் y cos x y 
ஒன்௥க்ஶ சமம் எனேவ
ேதைவயான பஶொ பசை்ச நிறத்தால் நிழ௧டப்பட௄்ள்ளௌ , இௌ இப்ேபாௌ உங்க௬க்ஶத் 
ேதைவயான பஶொ, இப்ேபாௌ இௌ ஏன் இங்ஶ ஽ராக உள்ளௌ, எனேவ
இௌ ஏன் காஸ் சௌரம் ஆக இ௠க்ஶம் என்பைதக் கண்௄௔ூப்பௌ ௘க௵ம் எளிதானௌ இல் 2x pi 
ஆல் ெமன்ைமயாக்கப்ப௄ம்.
 எனேவ
நீங்கள் வ௯த்ேதான்றைலக் கண்௄௔ூக்க ேவண்௄ம், ேம௩ம் ேகா௄   2 இல் ைமனஸ் y cos x 

ஆக இ௠க்ஶம் என்பைத௞ம் அௌsin x 
0 இல் ஆல் 2 ஆக இ௠க்ஶம் என்பைத௞ம் நீங்கள் பாரக்்கலாம்.pi 
 எனேவ வைளவானௌ ெதா௄ேகா௄ ெமன்ைமயாக இ௠க்ஶம்  என்பௌ அசா் எனேவ pi by 2 x 
ேதைவப்ப௄ம்
பஶொ  எனேவ 0 ௚தல் வைர௜லான ெதாடக்கப் பஶொ ெசங்ஶத்ௌ வற்௥களாக இ௠ந்தால்  pi 
நீளம் ஐ எ௄த்ௌக் ெகாண்டால்,dx
அந்த ேகாட்பாடை்ட ௙ண்௄ம் பயன்ப௄த்த ேவண்௄ம்   மற்௥ம் ஆழய இரண்௄ fx gx 
ெசயல்பா௄கள் உள்ளன, ேம௩ம் மற்௥ம் க்ஶ இைட௜ல் உண௠ங்கள், எனேவ நீங்கள்a b 

என்௥ எ௱ௌழ௤ரக்ள், இைத ைமனஸ் என்௥ எ௱ௌங்கள், எனேவ ஒன்௥fx a to bfx gx dx fx 
மற்௥ம் என்பௌ சௌரம் gx cos x
எனேவ இௌ ௗஜ்௷யத்ொ௧௠ந்ௌ ஼ன் சௌரம் க்ஶ சமம், இௌpi xdx 
ஒன்௥ க௯த்தல் இரண்௄ இரண்௄ ௗஜ்௷யத்ொ௧௠ந்ௌ x pi dx
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பஶொக்ஶ சமம் எனேவ  ஒன்௥க்ஶ இரண்௄ க௯த்தல் நான்ஶ ௗஜ்௷யத்ொ௧௠ந்ௌ க்ஶ x v pi 
சமமாஶம், எனேவ நீங்கள் ஐ இரண்௄pi 
க௯த்தல் ௗஜ்௷யத்ொல் ெப௥௴ரக்ள்  ைமனஸ் ௗஜ்௷யம் எனேவ இௌ இரண்டாக ைப ஆஶம், 
எனேவ இௌ வைர பல எ௄த்ௌக்காட௄்கைள நாங்கள் ோரத்்ௌள்ேளாம்.

ொட்டவட்டமான ஒ௠ங்ழைணப்௖களின் பயன்பா௄கள் 
இௌவைர நாம் உள்ளடக்காத ஼ல  பண்௖கள் உள்ளன என்பைதப் பாரப்்ேபாம், அவற்ைறப்
பற்௣ ா௠க்கமாக ௳வாொப்ேபாம்,
 அதனால் என்னவாக இ௠க்ஶம் என்பைதப் பாரப்்ேபாம்.
 ௚ூந்தௌ   இௌ சம்பந்தமாக ஒ௠ ொட்டவட்டமான ஒ௠ங்ழைணப்௖
எ௱தப்பட௄்ள்ளௌ  இந்த பூவத்ொல் நாங்கள் ஐ ௛ூய இைடெவளி௜ல் ெதாடரச்஼்யாக fx 
இ௠க்ஶமா௥ எ௄த்ௌள்ேளாம், ேம௩ம் எங்கள்
இைடெவளி௜ன் இரண்௄ ௚ூ௵ப் ௖ள்ளிக௬ம் வைரய௥க்கப்படட்ைவ, எனேவ ஐத் fx-
ோரத்்ௌ௳ட்ட எந்தப் ௔ரசச்ைன௞ம் ஒ௠ ெதாடரச்஼்யான ெசயல்பாடாஶம்
மற்௥ம் மற்௥ம் இரண்௄ம்  வைரய௥க்கப்படட்ைவ எனேவ இரண்௄ உள்ளன  இல்a b q ab 
எஃப்எக்ஸ் ெதாடரச்஼்யற்றதாக இ௠ந்தால் என்ன என்௥ எழலாம் 
மற்௥ம் மற்ெறா௠ ேகள்௳ என்னெவன்றால் , ஒ௠ங்ழைணப்௔ன் இைடெவளி வரம்௔ல்லாமல் 
இ௠ந்தால் என்ன 
என்பௌ உங்கள் இைடெவளி ௚ூ௳௧ க௯த்தல்
௚ூ௳௧௜௧௠ந்ௌ க௯த்தல் ௚ூ௳௧க்ஶ ௚ூ௳௧ ேபான்ற ிழ்நிைலகைள எவ்வா௥ ar 
ைகயாள்வௌ என்பைதப் பாரப்்ேபாம்.
 
அந்த  இைடேவைள இல் ெதாடரச்஼்யற்றௌ ஆனால் என்பௌ ௌண்௄ ௌண்டாகத் ab fx fx 
ெதாடரந்்ௌ ௌண்௄ ௌண்டாகத் ெதாடரவ்ௌ
என்பைத எ௄த்ௌக் ெகாள்ேவாம், எனேவ இைதப் ௖ரிந்ௌ ெகாள்ள, இௌ ௘கப் ெபரிய
௚௱ எண் ெசயல்பா௄ என்௥ அ௣யப்ப௄ம் ைமனஸ் இரண்ூ௧௠ந்ௌ இரண்ைட௞ம் 
எ௄த்ௌக்ெகாள்ேவாம்.
  ௔ன்வ௠வனவற்ைறச ்ெசய்யலாம், எனேவ ௘கப் ெபரிய ௚௱ எண் ெசயல்பா௄
வைரய௥க்கப்ப௄ழறௌ  ௗஜ்௷யத்ொற்ஶம் ஒன்௥க்ஶம் இைட௜ல் அௌ மொப்௖ ௗஜ்௷யத்ைத 
ஒன்௣ல் எ௄க்ஶம்  மொப்ைப ஒன்௥ எ௄க்ஶம்
மற்௥ம் ஒன்௥க்ஶம் இரண்ூற்ஶம் இைட௜ல் மொப்ைப இரண்௄க்ஶ சற்௥ ௚ன் எ௄க்ஶம் இௌ 
௚௱வௌம் ஒன்௥ மற்௥ம் க௯த்தல் ஒன்௥க்ஶம் ௗஜ்௷யத்ொற்ஶம் இைட௜ல் ைமனஸ் ஒன் 
ைமனஸ் ஒன் அௌ ைமனஸ் ஒன் ஆஶம்
மற்௥ம்  ைமனஸ் ஒன் ௅ ௅ ைமனஸ் ைமனஸ் ௅ , மன்னிக்க௵ம் இௌ இல்ைல ஆனால் இங்ேக 
எங்ேகா
இௌ ைமனஸ் ஒன்௥ இௌ ைமனஸ் இரண்௄ எனேவ நீங்கள் எண்ணினால்  இந்த இைடெவளி௜ல்
இைத ஒ௠ங்ழைணத்ௌ, ைமனஸ் 1 ௚தல்   ைம ைமனஸ் 2 ௚தல் ைமனஸ் 1 வைர சமமாக இந்த
ஒ௠ங்ழைணப்ைப எ௱தலாம்.
 இொல்  ைமனஸ் 2 
௧௠ந்ௌ ைமனஸ் 1 ௚தல் 0 ெசயல்பாட௄் மொப்௖ ைமனஸ் 1 ஷட்டல் 0 ௚தல் 1 ெசயல்பாட௄் 
மொப்௖
0 ஷட்டல் 1 ஆஶம்  2 சார௖் 1 இைத ஒ௠ங்ழைணத்தால் ைமனஸ் 2 ைமனஸ் 2 இ௧௠ந்ௌ dx x 
ைமனஸ் 1 ௔ளஸ் ைமனஸ் ஒன் இன்௃க்ரல் என்பௌ

க௯த்தல் ஒன்௥க்ஶ ௗஜ்௷யம் ஷட்டல் ௗஜ்யம் ஷட்டல் ஒன்௥ இரண்௄ மன்னிக்க௵ம் x x 
ஒன்௥க்ஶ இரண்௄ எனேவ மொப்௖ ஷட்டல் இரண்௄ க௯த்தல் ஒன்௥ நாம்  கால்ஶலஸ்
இரண்ூன் ொட்டவட்டமான ஒ௠ங்ழைணந்த அூப்பைடத் ேதற்றத்ொன் ித்ொரத்ைதப் 
பயன்ப௄த்ொனால், இங்ேக ைமனஸ் இரண்௄ ழைடக்ஶம்  இௌ  ைமனஸ் ஒன்௥க்ஶம் 
ௗஜ்௷யத்ௌக்ஶம் இைட௜௩ள்ள ெதாடரச்஼்யானௌ  ௗஜ்௷யத்ொ௧௠ந்ௌ ஒன்௥க்ஶ இைட௳டாௌ
                                           *** * * * * * * * * * * * * * * * * *
* * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * *                 
                                                                                
                                                                                
*  ஆன் ஆன் ெகா௄க்கப்படட் வைள௳ன் வழ் ைமனஸ் 2 ௚தல்
2 வைர௜லான பஶொையக் கண்ட௣௞மா௥ நான் உங்களிடம் ேகட்டால், இந்தப் பஶொ இதன் 
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௛லம் ஶ௣க்கப்ப௄ம்  , ௔ன்னர ்ஆஹா, இதன் பரப்பளைவ நாம் எ௄த்ௌக் ெகாள்ள ேவண்௄ம்.
 
இரண்௄ மற்௥ம் பஶொ௜ன் ேமாட ்ேமாட் ஆக இ௠க்ஶம்,
இௌ இரண்௄ மற்௥ம் பஶொ௜ன் ேமாட ்ஒ௠ ேமாட் ஆக இ௠க்ஶம், இங்ேக ஒ௠
பஶொையக் கண்ட௣ந்தால், நீங்கள் அைதத் ெதரிந்ௌெகாள்௬ம்பூ உங்களிடம் ேகடக் 
ேவண்௄ம் என்றால் இங்ேக ேமாட் ெசய்ய ேவண்௄ம் 
உங்கள் எொரம்ைற மொப்௖கள்   வைள௵ அசா்க்ஶக் வேழ இ௠ப்பதால்  ஐx mod 
ைவத்ௌ ௔ன்னர ்அைத ஒன்றாகச ்ேசரப்்பதன் ௛லம் பஶொ௜ன்   மொப்ைபப் ெபறலாம், எனேவ
ஒ௠ ௌண்௄ ௌண்டாக ெதாடரச்஼்யான ெசயல்பாடை்ட எவ்வா௥ மொப்௔௄வௌ என்பைத 
நாங்கள் பாரத்்ேதாம் இப்ேபாௌ உங்கள்  இைடெவளி இல்ைலெயனில் என்ன நடக்ஶம் 
என்பைதக்
கவனிப்ேபாம்.
  எல்ைலக்ஶட்பட்டதா அல்லௌ அௌ ௚ூ௳௧ அல்லௌ க௯த்தல் ௚ூ௳௧ ஆழயவற்ைறக் 
ெகாண்௄ள்ளௌ, எனேவ அொல்
பல வழக்ஶகள் உள்ளன, எனேவ எஃப்எக்ஸ் ெதாடரச்஼்யாக இ௠க்கட௄்ம், ஆனால் 
ஒ௠ங்ழைணப்௔ன் இைடெவளி வரம்௖க்ஶட்பட்டௌ அல்ல, எனேவ ௚தல் வைகைய 
உதாரணமாகக் ஷ௣னால், இந்த
ெசயல்பா௄ எல்லா இடங்களி௩ம் ெதாடரந்்ௌ இ௠ப்பைத நீங்கள் பாரக்்கலாம் ஆனால்  நான்  
ஒ௠ங்ழைணப்௔ன் இைடெவளி
எல்ைலயற்றௌ  0 ௚தல் ௚ூ௳௧ வைர, ௔ன்னர ்மற்ெறா௠ வழக்ஶ   க௯த்தல் ௚தல் ௚ூ௳௧ 
வைர ௚ூ௳௧க்ஶ ஒன்௥ ஷட்டல்

சௌரம் ௔ன்னர ்ெசயல்பா௄ இைட௳டாத மற்ெறா௠ வழக்ஶ ஆனால் இைடெவளி x dx, 
வைரய௥க்கப்படட்தாக உள்ளௌ, மற்௥ம் இரண்௄ம்a to b, a b 
வைரய௥க்கப்படட்ைவ இங்ேக நி௥த்தம் ௌண்டாகத் ெதாடரச்஼்யைடதல் அல்லௌ ௌண்௄ 
ௌண்டாகத் ெதாடரச்஼்
என்௥ ெபா௠ள்படாௌ.
 எனேவ இந்த இைட௳டாத ெசயல்பா௄ என்பௌ ஒ௠ங்ழைணப்௔ன் இைடெவளி௜ல் எங்ேகா 
எல்ைலயற்ற மொப்௖கைளக் ெகாண்௄ள்ளௌ .
 எ௄த்ௌக்காட்டாக ௡ட் ௛லம் 0 ௚தல் 1 வைர நீங்கள் 1 இன் வைரபடத்ைதப் பாரத்்தால் x dx 

௛லம்x  
௚ைன௞ம்ேபாௌ அௌ ௚ூ௳௧யாக மா௥ம்.x 

 க்ஶ   0 மற்௥ம் ௚ூ௳௧க்ஶ ௚ைன௞ம்ேபாௌ அௌ 0 ஆகx 
மா௥ம், எனேவ இௌ ௡ட் ௛லம் 1 இன் வைரபடம் ஆஶம், இௌ அசா் இௌ அசா், எனேவ x   y x 
நான்
இந்தப் பஶொ௜ன் பரப்பளைவக் கணக்ழட ௳௠ம்௖ழேறன், ௔ன்னர ்ெசயல்பா௄ எங்ஶள்ளௌ
ேம௩ம்  இைட௳டாத மற்௥ம்  இைடெவளி௞ம் வைரய௥க்கப்பட௳ல்ைல.
 எனேவ இங்ஶ சௌரம் ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமமாக இல் ெதாடரச்஼்யாக இல்ைல, ேம௩ம்x x 
ஒ௠ங்ழைணப்௔ன் இைடெவளிகளின் இைடெவளி வரம்பற்றௌ அல்லௌ எல்ைலயற்றௌ, எனேவ
஼ல
உதாரணங்கைளத் ோரத்்ௌ, இௌேபான்ற நிகழ்௵கைள நீங்கள் எவ்வா௥ ைகயாள்௴ரக்ள் 
என்பைதப் பாரப்்ேபாம்.

சௌரம் எனேவ நீங்கள் இந்த வைளைவ 0 இல் அைமத்தால் அௌ 1 மற்௥ம்x dx 
௚ூ௳௧ 0 இௌ இப்பூச ்ெசல்௩ம், எனேவ இௌ இந்த ஒ௠ங்ழைணப்பால் நிரவ்ழக்கப்ப௄ம் 
பஶொ, 
எனேவ நீங்கள் பாரத்்தால் வைரய௥க்கப்படட் ெதாைககளின் வரம்ைபப் பயன்ப௄த்த 
௚ூயாௌ,
ஏெனனில் இௌ நீங்கள்  அூப்பைட ெசவ்வகங்களின் எண்ணற்ற பஶொகைளச ்ேசரக்்க 
ேவண்௄ம், 
அதனால் இௌவைர உ௠வாக்கப்படட் ேகாட்பா௄ வைரய௥க்கப்படட் இைடெவளிக்கானௌ 
எனேவ நாம் என்ன ெசய்ேவாம் என்பௌ ௘க௵ம் 
எளிைமயான  தந்ொரம்.

மற்௥ம் ௔ன்னர ்இப்ேபாௌ வைரய௥க்கப்படட்தாக இ௠ப்பதால்,  dx a 
இங்ேக ஼ல மொப்ைபக் ஷ௥ழேறாம், ௔ன்னர ்நாங்கள்   இந்தப் பஶொைய 
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ஒ௠ங்ழைணக்ழேறாம்
, ௚ூ௳ல் ௚ூ௳௧௜ன் ேபாக்ழன் வரம்ைப எ௄த்ௌக்ெகாள்ழேறாம், ௔ன்னர ்
ஒ௠ங்ழைணப்௔ன் இ௥ொ மொப்௖ கணக்ழடப்ப௄ழறௌ
மற்௥ம் இதற்கான ேகாட்பா௄ நன்ஶ உ௠வாக்கப்பட௄்ள்ளௌ.

 அதனால் இைட என்றால்  val finite
மற்௥ம் இந்தச ்ெசயல்பா௄ ெதாடரச்஼்யானௌ ௔ன்னர ்கால்ஶலஸ் இரண்ூன் அூப்பைட 
ேதற்றம் ௛லம்
நாம் ஒ௠ங்ழைணப்௔ன் மொப்ைப எ௱தலாம், எனேவ டான் தைலவழ் ஆண்ூ-ெடரிேவட்ூவ் x 
ஆஶம், எனேவ டான் தைலவழ் ௚ூ௳௧ையப் ெப௥ழேறாம், அௌ ைப இரண்டால் ைப ஆஶம், 
எனேவ இைத என்ன ெசய்ேதாம்
௚ூ௳௧யானௌ இந்த ஒ௠ங்ழைணப்௔ன் வரம்பாக மாற்௥வதன் ௛லம் ோரக்்கப்ப௄ழறௌ.
  ௡ட் ௛லம் ௗஜ்யம் ஒன்௥ x x
இந்த அசா் இௌ அசா்   ௚ூ௳௧க்ஶ ௚ைனழறௌ, எனேவ நீங்கள் இைத ஒன்௥தான் y x 
கணக்ழட ேவண்௄ம், எனேவ
இௌ என்பௌ ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமம் இௌ ஒன்௥க்ஶ சமம் எனேவ இந்தப் பஶொையக் x x 
கணக்ழட ேவண்௄ம், எனேவ நீங்கள்
அைதக் காணலாம்.
  நீங்கள் அைத ௘கச ்஼௣ய ெசவ்வகங்களில் வைரந்தால், நீங்கள்  0 ஐ ேநாக்ழ நக௠ம் ேபாௌ, 
ெசவ்வகங்களின்
பரப்பளைவ எ௱த ௚ூயாௌ என்பைத நீங்கள் காணலாம், ஏெனனில் ெசயல்பாட௄் மொப்௖ 
௚ூ௳௧க்ஶ ௚ைனழறௌ,
எனேவ நாம் ெசய்வௌ ௙ண்௄ம் அேத ேயாசைனயாக இ௠க்ஶம் என்௥ க௠ௌழேறாம்.
  வௌ  என்பௌ எப்஼லான் காற்௖ள்ளி 0
மற்௥ம்  ௔றஶ இந்தப் பஶொைய மொப்௕௄ ெசய்ௌ , எப்஼ேலானின் எப்஼ேலானின் வரம்ைப 
ௗஜ்௷யமாகப் ெப௥ேவாம்   எனேவ, இந்த
ஒ௠ங்ழைணந்தைத எப்஼லான் 1 க்ஶ ௡ட் எப்஼லன் ௚ைன 0 க்ஶ ேமல் எ௱த ேவண்௄ம், dx xx 
எனேவ இௌ
வரம்௖க்ஶ சமம்  ெமௗனமானௌ 0   ஆக உள்ளௌ.
 இப்ேபாௌ ௡ட் ௛லம் ஒன்௥ ஆனௌx 
எப்஼ேலானில் ெதாடரழ்றௌ  எப்஼ேலானில் இரண்௄ ஒ௠ ெந௠க்கமான இைடெவளி ஒன்௥க்ஶ 
அைமொயானௌ, எனேவ நீங்கள்
கால்ஶல௻ன் அூப்பைட ேதற்றத்ைதப் பயன்ப௄த்தலாம், அதன் ௔றஶ நீங்கள் மொப்ைப 
ைசலண்ட் ௚தல் ஒன்௥க்ஶ எ௱தலாம், இௌ உங்க௬க்ஶ இரண்௄ க௯த்தல் இரண்௄ 
எப்஼லாைனக் ெகா௄க்ஶம்.
  ஒ௠ங்ழைணந்த ஒ௠ங்ழைணப்பானௌ ௡ட் இன் வழ் இரண்௄ ஆஶம், எனேவ நீங்கள் 2 x 
ைமனஸ் 2 ௡ட் எப்஼லாைனப் ெப௥௴ரக்ள் மற்௥ம் வரம்ைப எ௄த்த ௔றஶ
, ஒ௠ங்ழைணப்௔ன் ழண௥ 2 என்பைத நீங்கள் காண்ழ௤ரக்ள், அத்தைகய ஒ௠ங்ழைணப்௖கள்
௚ைறயற்ற ஒ௠ங்ழைணப்௖கள் என்௥ அ௣யப்ப௄ழன்றன, அத்தைகய ஒ௠ங்ழைணப்௖கைள 
நீங்கள் ஒ௠ங்ழைணப்ைப வைரய௥ப்பதன் ௛லம் சமாளிக்கலாம்
வைரய௥க்கப்படட் இைடெவளிக்ஶ ேமலான ஒ௠ங்ழைணக்கப்பட்ட வரம்பாக, 
ஶ௣ப்௔ட்ட ஼ல இதர உதாரணங்கைள 
நாங்கள் பாரத்்ொ௠க்ழேறாம்.
 இௌ
ேபான்ற ஼க்கலான ௔ரசச்ைனகைள எப்பூ அேஶவௌ என்பைதப் பாரக்்க௵ம் நன்௣ Pru
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