
 ਇਸ ਲੈਕਚਰ ਿਵੱਚ ਿਵਿਦਆਰਥੀਆਂ ਦਾ ਸੁਆਗਤ ਕਰਦੇ ਹਾਂ, ਅਸੀ ਂਫਟੁਕਲ ਅਿਭਆਸਾਂ ਨੰੂ ਿਨਸ਼ਿਚਤ ਇੰਟੈਗਰਲ ਦੀ ਵਰਤୌ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਿਵਚਾਰਾਂਗੇ ਅਤੇ ਅਸੀ ਂਵੱਖ-ਵੱਖ
ਸਮੱਿਸਆਵਾਂ ਨੰੂ ਹੱਲ ਕਰਾਂਗੇ ਅਤੇ ਸਰਲ ਅਤੇ ਗੁੰਝਲਦਾਰ ਆਕਾਰਾਂ ਦੇ ਖੇਤਰ ਦੀ ਗਣਨਾ ਕਰਾਂਗੇ, ਆਓ ਅਸੀ ਂਿਪਛਲੀ ਕਲਾਸ ਿਵੱਚ ਵੇਖੀ ਗਈ ਉਦਾਹਰਣ 'ਤੇ ਿਵਚਾਰ 
ਕਰੀਏ। ਚੰਗਾ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਇੱਕ ਧਨਾਤਮਕ ਅਤੇ ਧਨਾਤਮਕ ਮੰਨਦੇ ਹੋ ਤਾਂ ਿਕ ਅਸੀ ਂਿਦੱਤੇ ਗਏ ਦੋਵୈ ਵਕਰਾਂ ਨੰੂ ਪਲਾਟ ਕਰ ਸਕੀਏ m 
ਇਸ ਲਈ ਜੇਕਰ ਇਹ ਤੁਹਾਡਾ ਧੁਰਾ ਹੈ ਅਤੇ ਇਹ ਤੁਹਾਡਾ ਧੁਰਾ ਹੈ ਤਾਂ ਵਰਗ 4 ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਇੱਕ ਪੈਰਾਬੋਲਾ ਹੈ ਿਜਸਦਾ ਿਸਰਲੇਖ 0 0 ਹੈ ਅਤੇ ਬਰਾਬਰ x y y x y 
ਹੈ।  ਇੱਕ ਰੇਖਾ ਹੈ ਜੋ ਮੂਲ ਿਵੱਚୌ ਲੰਘਦੀ ਹੈ ਇਸਲਈ ਜੇਕਰ ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਹੈ ਤਾਂ ਪੈਰਾਬੋਲਾ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਿਖੱਿਚਆ ਜਾਵੇਗਾ ਅਤੇ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਜੇਕਰ mx a y mx m 
ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਹੈ ਤਾਂ ਤੁਸੀ ਂਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਪਲਾਟ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹੋ ਿਕ ਉਹਨਾਂ ਿਵਚਕਾਰ ਿਘਿਰਆ ਹੋਇਆ ਖੇਤਰ ਹੈ , ਆਓ ਇਸ ਖੇਤਰ ਨੰੂ ਮੁੱਢਲੇ ਖੇਤਰਾਂ ਿਵੱਚ ਪਤਲੀਆਂ 
ਲੰਬਕਾਰੀ ਪੱਟੀਆਂ ਿਵੱਚ ਵੰਡੀਏ। 
ਇਸ ਲਈ ਜੇਕਰ ਅਿਜਹੀ ਇੱਕ ਸਿਟ୥ਪ ਦੀ ਚੌੜਾਈ ਹੈ ਤਾਂ ਐਲੀਮ୊ਟਰੀ ਏਰੀਆ ਇਸ ਮਾਇਨਸ ਤୌ ਹੋਵੇਗਾ ਇਸਲਈ ਅਸੀ ਂਰਟੂ ਦੇ ਹੇਠਾਂ ਚਾਰ ਮਾਇਨਸ dx y y ax 

ਪ୥ਾਪਤ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਿਕਉਿਂਕ ਇਹ ਸਾਡੀ ਐਲੀਮ୊ਟਰੀ ਹੈ  ਖੇਤਰ mx 
ਇਸ ਲਈ ਲੋੜੀਦਂਾ ਖੇਤਰ ਰਟੂ ਚਾਰ ਮਾਇਨਸ ਦੇ ਹੇਠਾਂ ਚਾਰ ਹੈ ਿਜੱਥੇ ਸਾਨੰੂ ਦੇ ਮੁੱਲ ਲਗਾਉਣੇ ਚਾਹੀਦੇ ਹਨ ax mxdx x 
ਇਸ ਲਈ ਦਾ ਮੁੱਲ ਮੂਲ ਤୌ ਸ਼ੁਰ ੂਹੁੰਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਇਹ ਇਸ ਿਬੰਦ ੂਤੱਕ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਇਸ ਿਬੰਦ ੂਦਾ ਕੋਆਰਡੀਨੇਟ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰਨ ਲਈ ਸਾਨੰੂ ਦੋਵਾਂ ਸਮੀਕਰਨਾਂ ਨੰੂ ਹੱਲ x x 
ਕਰਨ ਦੀ ਲੋੜ ਹੈ 
ਇਸ ਲਈ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਇੱਥੇ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਪਾਉਦਂੇ ਹੋ ਤਾਂ ਤੁਹਾਨੰੂ ਵਰਗ ਵਰਗ 4 ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਿਮਲਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਵਰਗ ਘਟਾਓ ਚਾਰ ਿਵੱਚ mx y m x ax m x a x 
ਜ਼ੀਰੋ ਹੈ ਤਾਂ ਚਾਰ ਵਰਗ ਹੈ ਤਾਂ ਇਹ ਤੁਹਾਨੰੂ 0 ਦੇ ਬਰਾਬਰ 2 ਿਦੰਦਾ ਹੈ।  ਤੁਹਾਨੰੂ ਇੰਟਰਸੈਕਸ਼ਨ ਦਾ 1 ਿਬੰਦ ੂਿਦੰਦਾ ਹੈ ਜੋ ਿਕ ਮੂਲ ਹੈ ਅਤੇ x a x m x 0 x x 
ਬਰਾਬਰ 4 ਬਾਇ ਵਰਗ ਤੁਹਾਨੰੂ ਇੰਟਰਸੈਕਸ਼ਨ ਦਾ ਇੱਕ ਹੋਰ ਿਬੰਦ ੂਿਦੰਦਾ ਹੈ ਜੋ ਿਕ ਇਹ ਹੈ ਤੁਹਾਡਾ ਚਾਰ ਵਰਗ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਇਸਲਈ ਏਕੀਕਰਣa m x a x m 
ਦੀ ਸੀਮਾ ਬਰਾਬਰ ਜ਼ੀਰੋ ਤୌ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੋਵੇਗੀ। ਚਾਰ ਬਾਇ ਵਰਗ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਇਸਲਈ ਤੁਹਾਡਾ ਲੋੜੀਦਂਾ ਖੇਤਰ ਜ਼ੀਰੋ ਤୌ ਚਾਰ ਬਾਇ ਵਰਗ ਰਟੂ x x a m a m 
ਚਾਰ ਮਾਇਨਸ ਦੇ ਹੇਠਾਂ ਹੈ ਹਣੁ ਤੁਸੀ ਂਇਸਨੰੂ ਏਕੀਿਕ୥ਤ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹੋ ਇਹ ਸਧਾਰਨ ਇੰਟੀਗ୥୊ਡਸ ਹਨ ਿਜੱਥੇ ਐਟਂੀ ਡੈਰੀਵੇਿਟਵ ਤੁਹਾਨੰੂ ਜਾਣਦੇ ਹਨ ਇਸਲਈax mxdx 
ਤੁਸੀ ਂਇਸ ਨੰੂ 0 ਤୌ 4 ਪ୥ਾਪਤ ਕਰੋ ਵਰਗ ਘਟਾਓ ਗੁਣਾ 2 ਵਰਗ 0 ਤୌ ਚਾਰ  ਬਾਇ ਵਰਗ ਤੁਹਾਨੰੂ ਦੋ ਬਾਇ ਿਤੰਨ ਚਾਰ ਬਾਇ ਵਰਗ ਰਟੂ ਦੇ a m m x a m a m 
ਹੇਠਾਂ ਚਾਰ ਬਾਇ ਵਰਗ ਘਟਾਓ ਬਾਇ ਦੋ ਸੋਲ୧ ਾਂ ਵਰਗ ਬਾਇ ਪਾਵਰ ਚਾਰ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰੋ ਤਾਂ ਅਸੀ ਂਬਤੀ ਬਤੀ ਇੱਕ ਵਰਗ ਗੁਣਾ ਿਤੰਨ ਮੀਟਰ ਘਣ ਘਟਾਓ a m m a m 
ਅੱਠ ਇੱਕ ਵਰਗ ਬਾਇ  ਦੋ ਘਣ ਿਤੰਨ ਅੱਠ ਵਰਗ ਬਟਾ ਘਣ m a m 
ਇਸ ਲਈ ਸਾਨੰੂ ਅੱਠ ਵਰਗ ਘਣ ਅੱਠ ਵਰਗ ਬਟਾ ਘਣ ਿਮਲਦਾ ਹੈ ਇੱਕ ਅੰਿਤਮ ਜਵਾਬ ਹੈ ਆਓ ਆਪਾਂ ਇੱਕ ਹੋਰ ਉਦਾਹਰਨ ਲਈਏ ਧੁਰੇ ਦੇ a m a m x 
ਿਵਚਕਾਰ ਬੰਨੇ ਹੋਏ ਗਣਨਾ ਖੇਤਰ ਬਰਾਬਰ 2 ਘਣ ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਮਾਇਨਸ  2 ਅਤੇ ਬਰਾਬਰ ਘਟਾਓ 1 ਤୌ ਬਰਾਬਰ 2 ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹਨ। ਹਣੁ y x x x x x 
ਅਿਜਹਾ ਲਗਦਾ ਹੈ ਿਕ ਇਸ ਕਰਵ ਨੰੂ ਘਣ ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਘਟਾਓ 2 ਦੇ 2 ਦੁੱਗਣੇ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਪਲਾਟ ਕਰਨਾ ਮੁਸ਼ਕਲ ਹੈ ਪਰ ਜਦୌ ਤੱਕ ਤੁਸੀ ਂ ਨੰੂ y x x x u 
ਪਲਾਟ ਨਹੀ ਂਕਰਦੇ ਤੁਸੀ ਂਅਸਲ ਦਾ ਪਤਾ ਨਹੀ ਂਲਗਾ ਸਕਦੇ ਹੋ।  ਖੇਤਰ ਿਕਉਿਂਕ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਇਸਨੰੂ ਿਸੱਧੇ ਤੌਰ 'ਤੇ ਏਕੀਿਕ୥ਤ ਕਰਨ ਦੀ ਕੋਿਸ਼ਸ਼ ਕਰਦੇ ਹੋ ਤਾਂ ਇਹ ਤੁਹਾਨੰੂ 
ਲੋੜੀਦਂੇ ਖੇਤਰ ਦਾ ਸਹੀ ਮੁੱਲ ਨਹੀ ਂਦੇਵੇਗਾ ਿਕਉਿਂਕ ਤੁਸੀ ਂਨਹੀ ਂਜਾਣਦੇ ਿਕ -1 ਅਤੇ 2 ਦੇ ਿਵਚਕਾਰ ਿਕੱਥੇ ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਅਤੇ ਨੈਗੇਿਟਵ ਹੈ , y 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਸਹੀ ਪਹੁੰਚ ਨਹੀ ਂਹੈ, 
ਇਸ ਲਈ ਤੁਹਾਡੇ ਕੋਲ ਇਹ ਹੋਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ।  ਕਰਵ ਦਾ ਕੁਝ ਿਵਚਾਰ ਿਕ ਇਹ ਿਕੱਥੇ ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਹੈ ਅਤੇ ਿਕੱਥੇ ਨਕਾਰਾਤਮਕ ਹੈ i t 
ਇਸ ਲਈ ਆਉ ਅਸੀ ਂਗੁਣਨਕ ਨੰੂ ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਘਟਾਓ 2 ਦੇ ਦੋ ਗੁਣਾ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਕਰਨ ਦੀ ਕੋਿਸ਼ਸ਼ ਕਰੀਏ ਤਾਂ ਤੁਸੀ ਂਇਸਨੰੂ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਿਲਖ ਸਕਦੇ ਹੋy xq x x 
ਜੋ ਤੁਸੀ ਂਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਿਲਖ ਸਕਦੇ ਹੋ ਤਾਂ ਜੋ ਤੁਸੀ ਂਦੇਖ ਸਕੋ ਿਕ ਬਰਾਬਰ ਦਾ ਜ਼ੀਰੋ ਮਾਇਨਸ ਇੱਕ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਅਤੇ ਅਤੇ  ਦੋ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਇਹ ਵਕਰ ਧੁਰੀ x x x x 
ਨੰੂ ਪਾਰ ਕਰ ਿਰਹਾ ਹੈ 
ਇਸ ਲਈ ਆਓ ਇਸ ਨੰੂ ਮੋਟੇ ਤੌਰ 'ਤੇ ਪਲਾਟ ਕਰਨ ਦੀ ਕੋਿਸ਼ਸ਼ ਕਰੀਏ ਤਾਂ ਜੋ ਸਾਨੰੂ ਕੁਝ ਪਤਾ ਲੱਗੇ ਿਕ ਇਹ ਖੇਤਰ ਧੁਰੇ ਤୌ ਉਪੱਰ ਿਕੱਥੇ ਹੈ ਅਤੇ ਇਹ ਖੇਤਰ ਧੁਰੇ ਤୌ x x 
ਹੇਠਾਂ ਿਕੱਥੇ ਹੈ ਅਤੇ ਇਹ ਖੇਤਰ ਧੁਰੇ ਤୌ ਹੇਠਾਂ ਿਕੱਥੇ ਹੈ, ਆਓ ਆਪਾਂ ਪਲਾਟ ਕਰੀਏ ਤਾਂ ਜੋ ਅਸੀ ਂਕਰ ਸਕੀਏ।  ਜਾਣੋ ਿਕ ਇਹ ਖੇਤਰ ਧੁਰੇ ਤୌ ਉਪੱਰ ਿਕੱਥੇ ਹੈ ਅਤੇ ਇਹ x x 
ਖੇਤਰ ਧੁਰੇ ਤୌ ਹੇਠਾਂ ਿਕੱਥੇ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਇਹ ਬਰਾਬਰ 0 ਅਤੇ ਘਟਾਓ 1 ਅਤੇ 2 'ਤੇ ਅਲੋਪ ਹੋ ਜਾਂਦਾ ਹੈ, x x 
ਇਸ ਲਈ ਆਓ ਇਹਨਾਂ ਿਬੰਦਆਂੂ ਨੰੂ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਜ਼ੀਰ ੋਅਤੇ ਦੋ ਨੰੂ ਿਖੱਚੀਏ ਤਾਂ ਇਹਨਾਂ ਿਬੰਦਆਂੂ 'ਤੇ ਕਰਵ ਜ਼ੀਰ ੋਮੁੱਲ ਲੈ ਿਰਹਾ ਹੈ।  ਭਾਵ ਇਹ ਹਣੁ ਧੁਰੇ ਨੰੂ ਪਾਰ ਕਰ x 
ਿਰਹਾ ਹੈ ਜਦୌ ਮਾਇਨਸ 1 ਅਤੇ 0 ਪਲੱਸ 1 ਦੇ ਿਵਚਕਾਰ ਹੋਵੇਗਾ ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਹੋਵੇਗਾ ਨੈਗੇਿਟਵ ਹੋਵੇਗਾ ਅਤੇ ਘਟਾਓ ਦੋ ਨੈਗੇਿਟਵ ਹੋਵੇਗਾ x x x x x 
ਇਸ ਲਈ ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਹੈ y 
ਇਸ ਲਈ ਇੱਕ ਵਾਰ ਜ਼ੀਰੋ ਤୌ ਘੱਟ ਹੈ ਅਤੇ ਇੱਕ ਮਾਈਨਸ ਇੱਕ ਤୌ ਵੱਧ ਹੈ।  ਿਮਆਦ ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਹੈ ਇਹ ਸ਼ਬਦ ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਹੈ ਇਹ ਨਕਾਰਾਤਮਕ ਹੈ ਇਹ x 
ਨਕਾਰਾਤਮਕ ਹੈ 
ਇਸ ਲਈ ਟੀ  ਓਟਲ ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇਹ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਹੋਵੇਗਾ ਜੇਕਰ ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਹੈ ਤਾਂ ਪਲੱਸ 1 ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਹੈ ਪਰ ਪਲੱਸ ਮਾਇਨਸ 2 x x x x 
ਨੈਗੇਿਟਵ ਹੋਵੇਗਾ ਜਦୌ ਤୌ ਘੱਟ ਹੈ। x 2 
ਇਸ ਲਈ ਨੈਗੇਿਟਵ ਹੈ ਜਦୌ ਜ਼ੀਰੋ ਅਤੇ ਦੋ ਦੇ ਿਵਚਕਾਰ ਹੈ ਤਾਂ ਕਰਵ  ਮੋਟੇ ਤੌਰ 'ਤੇ ਕੁਝ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਹੋਵੇਗਾ ਇਸਲਈ ਲੋੜੀਦਂਾ ਕੱੁਲ ਖੇਤਰ ਹਣੁ ਹਰ ੇਰਗੰ ਨਾਲ y x 
ਰੰਿਗਆ ਿਗਆ ਹੈ ਜੋ ਤੁਸੀ ਂਦੇਖ ਸਕਦੇ ਹੋ 
ਇਸ ਲਈ ਸਾਨੰੂ ਅਸਲ ਖੇਤਰ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰਨ ਲਈ ਦੋਵਾਂ ਦੀ ਗਣਨਾ ਕਰਨੀ ਪਵੇਗੀ ਅਤੇ ਉਹਨਾਂ ਨੰੂ ਜੋੜਨਾ ਪਵੇਗਾ, 
ਇਸ ਲਈ ਮੈਨੰੂ ਇਸਨੰੂ ਦਬੁਾਰਾ ਿਖੱਚਣ ਿਦਓ ਤਾਂ ਇਹ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਹੋਵੇ ਅਤੇ ਇਹ ਤੁਹਾਡਾ ਇਹ ਹੈ  ਕਰਵ ਦੀ ਸਮੀਕਰਨ ਘਣ ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਘਟਾਓ ਦੋ ਦੋ x x x x 
ਇਸ ਲਈ ਦੋ ਘਣ ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਘਟਾਓ 2 x x x 
ਇਸ ਲਈ ਖੇਤਰ ਕਹੋ ਇਹ ਇੱਕ 1 ਹੈ ਇਹ ਇੱਕ 2 ਹੈ ਤਾਂ ਆਓ ਅਸੀ ਂਇੱਕ 1 ਘਟਾਓ 1 ਤୌ 0 2 ਦੀ ਗਣਨਾ ਕਰੀਏ  ਘਣ ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਘਟਾਓ ਦੋ a 1 x x x 
ਇਸ ਲਈ ਐਲੀਮ୊ਟਰੀ ਏਰੀਆ ਹੋਵੇਗਾ 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਇਕ ਐਲੀਮ୊ਟਰੀ ਏਰੀਆ ਹੈ ਇਸ ਨੰੂ ਿਵਚ ਜੋੜੋ ਅਤੇ ਇਸ ਨੰੂ ਏਕੀਿਕ୥ਤ ਕਰੋ ਤਾਂ ਜੋ ਤੁਸੀ ਂਜ਼ੀਰ ੋਘਟਾਓ ਇਕ ਬਾਇ ਚਾਰ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰੋ ਿਫਰ ਜ਼ੀਰੋ 'ਤੇ dx 
ਮਾਇਨਸ ਠੀਕ ਹੈ ਇਹ ਜ਼ੀਰ ੋਹੋਵੇਗਾ 
ਇਸ ਲਈ ਮੈਨੰੂ ਲਗਾਉਣਾ ਪਏਗਾ। ਮਾਇਨਸ ਦਾ ਿਫਰ ਮੇਰਾ ਤਾਂ ਇਹ ਮੁੱਲ 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਪਲੱਸ ਹੈ ਅਤੇ ਿਫਰ ਇਹ ਿਤੰਨ ਗੁਣਾ ਇੱਕ ਹੋਵੇਗਾ  ਿਫਰ ਇਹ ਮਾਇਨਸ ਵਨ ਹੋਵੇਗਾ ਤਾਂ ਇਹ ਘਟਾਓ ਦੋ ਗੁਣਾ ਸੱਤ ਹੈ ਅਤੇ ਇਹ ਸੱਤ ਗੁਣਾ ਬਾਰਾਂ d 
ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਮਾਫ ਕਰਨਾ ਮਾਇਨਸ 2 7 ਗੁਣਾ 12 ਘਟਾਓ 1 
ਇਸ ਲਈ ਸਾਨੰੂ ਮਾਇਨਸ 2 ਘਟਾਓ 5 ਬਾਇ 12 ਿਮਲਦਾ ਹੈ। ਠੀਕ ਹੈ ਤਾਂ ਸਾਨੰੂ 5 ਬਾਇ 6 ਿਮਲਦਾ ਹੈ।  ਠੀਕ ਹੈ ਤਾਂ ਿਫਰ ਇਹ ਘਣ ਘਟਾਓ ਵਰਗ a 2 x x 
ਘਟਾਓ 2 ਦੇ 0 ਤୌ 2 ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਇਹ 2 ਦੀ ਸ਼ਕਤੀ 4 ਗੁਣਾ 4 ਘਟਾਓ ਘਣ ਗੁਣਾ 3 ਘਟਾਓ ਵਰਗ 0 ਤୌ 2 ਤੇ 0 ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ  0 ਹੋਵੇ ਤਾਂ ਮੁੱਲ x dx x x x 
ਿਮਲੇਗਾ ਜੋ 2 16 ਗੁਣਾ 4 ਹੈ 4 ਘਟਾਓ 8 ਗੁਣਾ 3 ਘਟਾਓ 4 
ਇਸ ਲਈ ਸਾਨੰੂ ਘਟਾਓ 16 ਗੁਣਾ 3 ਿਮਲਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਕੁੱਲ ਖੇਤਰਫਲ ਇੱਕ ਇੱਕ ਪਲੱਸ ਮਾਡ ਹੈ ਦੋ ਤਾਂ ਪੰਜ ਗੁਣਾ ਛੇ ਅਤੇ ਸੋਲਾਂ ਗੁਣਾ ਿਤੰਨ ਜੋ ਬਰਾਬਰ ਹੈ 37 ਬਾਇ ਛੇ, 
ਆਓ ਆਪਾਂ ਇੱਕ ਹੋਰ ਉਦਾਹਰਨ ਲਈਏ ਿਕ ਬਰਾਬਰ ਦੋ ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਦੇ ਿਵਚਕਾਰ ਅਤੇ ਬਰਾਬਰ ਘਟਾਓ ਦੇ ਿਵਚਕਾਰ ਬੰਨ୧ੇ ਹੋਏ ਖੇਤਰ ਦਾ ਪਤਾ ਲਗਾਓ,y x y x 

ਇਸ ਲਈ ਖੇਤਰ ਦੀ ਹਰ ਸਮੱਿਸਆ ਲਈ ਪਿਹਲੇ ਪੜਾਅ 'ਤੇ ਤੁਹਾਨੰੂ ਉਸ ਖੇਤਰ ਬਾਰੇ ਕੁਝ ਜਾਣਕਾਰੀ ਹੋਣੀ ਚਾਹੀਦੀ ਹੈ ਿਜੱਥੇ ਇਹ ਸਿਥਤ ਹੈ।  ਿਜੱਥੇ ਇਹ ਸਕਾਰਾਤਮਕ 
ਪਾਸੇ ਹੈ ਜਾਂ ਕੀ ਇਹ ਨਕਾਰਾਤਮਕ ਸਾਈਡ ਹੈ, 
ਇਸ ਲਈ ਪਲਾਟ ਬਣਾਉਣਾ ਲਾਜ਼ਮੀ ਹੈ, 
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ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਉਲਟੇ ਪੈਰਾਬੋਲ ਨੰੂ ਦਰਸਾਉਦਂਾ ਹੈ ਪੈਰਾਬੋਲਾ ਿਜਸਦਾ ਿਸਰਲੇਖ 0 ਕੌਮਾ 2 ਹੈ ਅਤੇ ਧੁਰਾ ਧੁਰਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਤੁਹਾਨੰੂ ਇਹ ਪੈਰਾਬੋਲਾ ਹਣੁ ਬਰਾਬਰ y y 
ਮਾਇਨਸ ਗ୥ੇਿਡਐਟਂ ਘਟਾਓ 1 ਨਾਲ ਇੱਕ ਿਸੱਧੀ ਰਖੇਾ ਹੈ ਤਾਂ ਤੁਸੀ ਂਇਹ ਬਰਾਬਰ ਘਟਾਓ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰੋਗੇ ਅਤੇ ਇਹ ਦੋ ਘਟਾਓ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ।  x y x y 

ਵਰਗ x 
ਇਸ ਲਈ ਉਹਨਾਂ ਦੇ ਿਵਚਕਾਰ ਿਘਿਰਆ ਹੋਇਆ ਖੇਤਰ ਿਫਰ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਹੋਵੇਗਾ, 
ਇਸ ਲਈ ਿਪਛਲੇ ਕੇਸਾਂ ਦੇ ਸਮਾਨ ਪ୥ਿਕਿਰਆ ਦਆੁਰਾ ਇਸ ਖੇਤਰ ਨੰੂ ਲੰਬਕਾਰੀ ਪਤਲੀਆਂ ਲੰਬਕਾਰੀ ਪੱਟੀਆਂ ਜਾਂ ਆਇਤਾਕਾਰ ਿਵੱਚ ਵੰਡੋ ਜੋ ਿਕ ਐਲੀਮ୊ਟਰੀ ਖੇਤਰ ਵਜୌ 
ਜਾਿਣਆ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਇਹ ਮੁਢਲਾ ਖੇਤਰ ਮਾਇਨਸ ਦੇ ਦੋ ਮਾਇਨਸ ਵਰਗ ਮਾਇਨਸ ਹੋਵੇਗਾ।  ਿਵੱਚ ਘਟਾਓ ਿਵੱਚ ਤੁਹਾਨੰੂ ਉਹ ਫਾਰਮੂਲਾ x x dxfx gx dx 
ਯਾਦ ਹੈ ਿਜੱਥੇ ਅਸੀ ਂਦੋ ਕਰਵ ਲਏ ਹਨ ਕਿਹੰਦਾ ਹੈ ਿਕ ਉਤੱੇ ਹਾਵੀ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਉਹਨਾਂ ਿਵਚਕਾਰ ਿਘਿਰਆ ਹੋਇਆ ਖੇਤਰ ਯਾਦ ਕਰਨ ਦੀ ਕੋਿਸ਼ਸ਼ fxgx fx gx 
ਕਰਦਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਅਸੀ ਂ ਘਟਾਓ ਨੰੂ ਿਵੱਚ ਪ୥ਾਪਤ ਕੀਤਾ ਤਾਂ ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਮਾਇਨਸ ਹੈ  fx gx dx fx 2 x gx x 
ਇਸ ਲਈ ਸਾਨੰੂ ਇਹ ਿਮਲ ਿਗਆ ਹੈ ਿਕ ਇਹ ਤੁਹਾਡਾ ਮੁਢਲਾ ਖੇਤਰ ਹੈ ਹਣੁ ਦਾ ਮੁੱਲ ਿਜਸ ਲਈ ਸਾਰਾ ਰੰਗਤ ਖੇਤਰ ਿਖੱਿਚਆ ਿਗਆ ਹੈ ਇੱਕ ਮੁੱਲ ਹੋਵੇਗਾ ਕੀ ਇਹ x 

ਿਨਊਨਤਮ ਹੈ ਅਤੇ ਇਹ ਅਿਧਕਤਮ ਹੈ ਸਾਨੰੂ ਦੋਵਾਂ ਮੁੱਲਾਂ ਨੰੂ ਲੱਭਣ ਦੀ ਲੋੜ ਹੈ ਅਤੇ  ਿਫਰ ਅਸੀ ਂਇਸਨੰੂ ਇੱਥੇ ਅਿਧਕਤਮ ਰੱਖਾਂਗੇ ਤਾਂ ਿਕ x x x minimum x 
ਇਹਨਾਂ ਿਨਊਨਤਮ ਅਤੇ ਅਿਧਕਤਮ ਮੁੱਲਾਂ ਦਾ ਪਤਾ ਲਗਾਉਣ ਲਈ ਸਾਨੰੂ ਦੋਨਾਂ ਵਕਰਾਂ ਦੇ ਸਮੀਕਰਨ ਨੰੂ ਹੱਲ ਕਰਨ ਦੀ ਲੋੜ ਹੈ ਘਟਾਓ ਘਟਾਓ ਵਰਗx x x 2 x 
ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ 
ਇਸ ਲਈ ਸਾਨੰੂ ਵਰਗ ਘਟਾਓ ਘਟਾਓ ਦੋ ਬਰਾਬਰ ਿਮਲਦਾ ਹੈ।  ਜ਼ੀਰੋ ਤੱਕ ਤਾਂ ਦਾ ਮੁੱਲ ਇਹ ਹੋਵੇਗਾ ਜੋ ਤੁਹਾਨੰੂ 2 ਕੌਮਾ ਘਟਾਓ 1 ਦੇਵੇਗਾ ਇਸਲਈ ਇਹ x x x x 
ਘੱਟੋ ਘੱਟ ਘਟਾਓ 1 ਹੈ ਅਤੇ ਇਹ ਦੋ ਹੈ 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਪੂਰਾ ਛਾਇਆ ਵਾਲਾ ਖੇਤਰ ਬਰਾਬਰ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਦੇ ਿਵਚਕਾਰ ਹੈ ਅਤੇ ਬਰਾਬਰ ਪਲੱਸ ਦੋ ਦੇ ਿਵਚਕਾਰ ਹੈ ਇਸਲਈ ਸਾਨੰੂ ਲਗਾਉਣ ਦੀ ਲੋੜ ਹੈ  x x 
ਇੱਥੇ ਸੀਮਾਵਾਂ ਹਨ ਅਤੇ ਸਾਨੰੂ ਦੋ ਮਾਇਨਸ ਵਰਗ ਪਲੱਸ ਏਕੀਿਕ୥ਤ ਿਮਲਦਾ ਹੈ ਸਾਨੰੂ 2 ਘਟਾਓ ਘਣ ਗੁਣਾ 3 ਪਲੱਸ ਵਰਗ 2 ਘਟਾਓ 1 ਤୌ 2 x xdx x x x 
ਿਮਲਦਾ ਹੈ 
ਇਸ ਲਈ ਸਾਨੰੂ ਉਪਰਲੀ ਸੀਮਾ 'ਤੇ ਐਟਂੀ ਡੈਰੀਵੇਿਟਵ ਦਾ ਉਪਰਲੀ ਸੀਮਾ ਮੁੱਲ ਚਾਰ ਜੋੜ ਦੋ ਘਟਾਓ ਿਮਲਦਾ ਹੈ। ਘਟਾਓ ਦੋ ਘਟਾਓ ਪਲੱਸ ਇੱਕ ਿਤੰਨ ਜੋੜ ਕੇ ਇੱਕ ਦੋ 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਬਰਾਬਰ ਹੈ 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ 4 ਇਹ ਹੈ ਅਤੇ ਇਹ 8 ਘਟਾਓ 8 ਗੁਣਾ 3 ਘਟਾਓ 5 ਇਹ ਅੱਠ ਹਮ ਹੈ 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਤੁਹਾਡਾ ਅੰਤਮ ਜਵਾਬ ਹੈ ਅਸੀ ਂਫਟੁਕਲ ਸਮੱਿਸਆਵਾਂ ਨੰੂ ਹੱਲ ਕਰ ਰਹੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਜੋ ਤੁਸੀ ਂ ਇੱਕ ਕਰਵ ਪਲਾਟ ਕਰਨ ਦੇ ਯੋਗ ਹੁੰਦੇ ਹਨ ਿਫਰ ਖੇਤਰ ਦੀ 
ਪਛਾਣ ਕਰਦੇ ਹਨ ਅਤੇ  ਿਫਰ ਤੁਹਾਨੰੂ ਸੀਮਾਵਾਂ ਨੰੂ ਸਹੀ ਢੰਗ ਨਾਲ ਲਗਾਉਣ ਦੇ ਯੋਗ ਹੋਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਆਓ ਅਸੀ ਂ ਬਰਾਬਰ ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਧੁਰੇ y x 4 x x 
ਦੇ ਿਵਚਕਾਰ ਬੰਨ୧ੇ ਕ୥ਮ ਖੇਤਰ ਿਵੱਚ ਇੱਕ ਹੋਰ ਉਦਾਹਰਣ ਲਈਏ ਅਤੇ ਬਰਾਬਰ ਘਟਾਓ ਦੋ ਅਤੇ ਬਰਾਬਰ ਦੇ ਜੋੜ ਦੋ ਦੇ ਿਵਚਕਾਰ ਇੱਕ ਹੋਰ ਉਦਾਹਰਣ ਲਈਏ।  x x 
ਅਿਜਹਾ ਲਗਦਾ ਹੈ ਿਕ ਿਕਉਿਂਕ ਖੇਤਰ ਮਾਈਨਸ ਦੋ ਅਤੇ ਦੋ ਦੇ ਿਵਚਕਾਰ ਿਘਿਰਆ ਹੋਇਆ ਹੈ, ਇਸਲਈ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਘਟਾਓ ਦੋ ਦੋ ਤୌ ਚਾਰ ਘਟਾਓ ਵਰਗ n x x dx
ਨੰੂ ਜੋੜਦੇ ਹੋ ਤਾਂ ਤੁਹਾਨੰੂ ਇੰਟੈਗਰਲ ਦਾ ਮੁੱਲ ਿਮਲੇਗਾ ਪਰ ਕੀ ਹੋਵੇਗਾ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਅਿਜਹਾ ਕਰਨ ਦੀ ਕੋਿਸ਼ਸ਼ ਕਰਦੇ ਹੋ ਤਾਂ ਿਬਨਾਂ ਪਲਾਟ ਕੀਤੇ  ਪਹੁੰਚ ਅਤੇ ਪਲਾਟ ਬਣਾਓ
ਅਤੇ ਇਸ ਫੰਕਸ਼ਨ ਨੰੂ ਮਾਇਨਸ ਤୌ ਦੋ ਤੱਕ ਏਕੀਿਕ୥ਤ ਕਰੋ ਤਾਂ ਇਹ ਇੱਕ ਅਜੀਬ ਫੰਕਸ਼ਨ ਹੈ ਇਸਲਈ ਤੁਰੰਤ ਮੁੱਲ ਜ਼ੀਰੋ ਹੋ ਜਾਵੇਗਾ ਇਸਲਈ ਸਾਡੀ ਪਹੁੰਚ ਿਵੱਚ ਕੁਝ 
ਸਮੱਿਸਆ ਹੈ ਇਸਲਈ ਪਲਾਟ ਬਣਾਏ ਿਬਨਾਂ ਅਸੀ ਂਅੱਗੇ ਨਹੀ ਂਵਧ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਇਸਲਈ ਸਾਨੰੂ ਕਰਵ ਬਾਰੇ ਕੁਝ ਿਵਚਾਰ ਹੋਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ। ਆਓ ਪਿਹਲਾਂ ਇਸਨੰੂ ਿਖੱਚੀਏ 
ਤਾਂ ਜੋ ਤੁਸੀ ਂਦੇਖ ਸਕਦੇ ਹੋ ਿਕ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਜਦୌ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਜਦୌ ਪਲਸ ਘਟਾਓ 2 ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਹਣੁ 0 ਅਤੇ 2 ਦੇ ਿਵਚਕਾਰ ਸਕਾਰਾਤਮਕ y 0 x 0 y 0 x y 
ਹੈ ਅਤੇ ਘਟਾਓ 2 ਅਤੇ 0 ਦੇ ਿਵਚਕਾਰ ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇਹ ਅਲੋਪ ਹੋ ਜਾਂਦਾ ਹੈ  0 2 ਅਤੇ ਘਟਾਓ 2 ' ਤੇ ਕਰਵ ਇੱਥੇ ਗਾਇਬ ਹੋ ਜਾਂਦੀ ਹੈ ਅਤੇ ਘਟਾਓ 2 y 
ਤୌ 0 ਤੱਕ ਇਹ ਨੈਗੇਿਟਵ ਹੈ ਅਤੇ 0 ਤୌ 2 ਤੱਕ ਇਹ ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਹੈ 
ਇਸ ਲਈ ਅਸੀ ਂਇਸ ਿਕਸਮ ਦੀ ਸ਼ਕਲ ਰੱਖ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਿਕਉਿਂਕ ਇਹ ਇਹ ਪਤਾ ਲਗਾਉਣ ਲਈ ਵੀ ਿਨਰੰਤਰ ਹੈ ਿਕ ਇਹ ਵਕਰ ਿਕਵୈ ਿਦਖਾਈ ਦੇਵੇਗਾ। ਿਜਵୈ ਿਕ ਇੱਥੇ 
ਅਤੇ ਇੱਥੇ ਿਬਲਕੁਲ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਿਕਸੇ ਕਰਵ ਬਾਰੇ ਹੋਰ ਜਾਣਨ ਿਵੱਚ ਿਦਲਚਸਪੀ ਰੱਖਦੇ ਹੋ, ਤਾਂ ਤੁਹਾਨੰੂ ਡੈਰੀਵੇਿਟਵ ਦਾ ਪਤਾ ਲਗਾਉਣਾ ਹੋਵੇਗਾ ਅਤੇ 0 ਘਟਾਓ 2 n 
ਪਲੱਸ 2 'ਤੇ ਡੈਰੀਵੇਿਟਵ ਦਾ ਮੁੱਲ ਲੱਭਣਾ ਹੋਵੇਗਾ ਤਾਂ ਜੋ ਤੁਸੀ ਂਜਾਣ ਸਕੋ ਿਕ ਕਰਵ ਘਟਾਓ 'ਤੇ ਿਕਵୈ ਪਾਰ ਕਰ ਿਰਹਾ ਹੈ।  ਦੋ ਜ਼ੀਰ ੋਅਤੇ ਦੋ 
ਇਸ ਲਈ ਅਸਲ ਖੇਤਰਫਲ ਿਜਸ ਦੀ ਅਸੀ ਂਖੋਜ ਕਰ ਰਹੇ ਹਾਂ ਉਹ ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਕਰਵ ਧੁਰੀ ਅਤੇ ਰੇਖਾਵਾਂ ਬਰਾਬਰ ਘਟਾਓ ਦੋ ਅਤੇ ਬਰਾਬਰ ਪਲੱਸ ਦੋ ਦੇ x x x 
ਿਵਚਕਾਰ ਿਪਆ ਹੈ ਇਹ 
ਇਸ ਲਈ ਲੋੜੀਦਂਾ ਕੁੱਲ ਖੇਤਰਫਲ ਕਹੇਗਾ ਿਕ ਇਹ ਇੱਕ ਹੈ ਅਤੇ ਇਹ ਹੈ  ਇੱਕ ਦੋ 
ਇਸ ਲਈ ਕੁੱਲ ਖੇਤਰਫਲ ਇੱਕ ਇੱਕ ਪਲੱਸ ਮੋਡ ਅਤੇ ਇੱਕ ਦੋ ਦਾ ਮਾਡ ਹੈ, ਇਸਲਈ ਅਸੀ ਂਇੱਕ ਦੋ ਨੰੂ ਪਿਹਲਾਂ ਗਣਨਾ ਕਰਾਂਗੇ ਤਾਂ ਇੱਕ ਦੋ ਨੰੂ ਜ਼ੀਰੋ ਤୌ ਦੋ ਰਟੂ ਚਾਰ x 
ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਦੇ ਹੇਠਾਂ ਿਦੱਤਾ ਜਾਵੇਗਾ ਿਕਉਿਂਕ ਇਹ ਕਰਵ ਸਮਿਮਤੀ ਅਤੇ ਇੱਕ ਅਜੀਬ ਫੰਕਸ਼ਨ ਹੈ  ਦੇ ਇਸ ਇੱਕ ਦੀ ਤੀਬਰਤਾ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੋਵੇਗੀ  ਇੱਕx dx x t 
ਦੋ ਦਾ ਟੋਪੀ ਪਰ ਨੈਗੇਿਟਵ ਿਚੰਨ୧ ਹੋਵੇਗਾ ਇਸਲਈ ਇੱਕ 2 ਦਾ 1 ਘਟਾਓ ਹੋਵੇਗਾ ਅਤੇ ਇੱਕ 2 ਹੈ 0 ਤୌ 2 ਰਟੂ ਚਾਰ ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਹਣੁ ਮੰਨ ਲਓ ਿਕ x x dx x 
ਵਰਗ ਹੈ ਤਾਂ ਦੋ ਹੈ ਤਾਂ ਜ਼ੀਰ ੋ ਜ਼ੀਰੋ ਹੈ। ਜ਼ੀਰੋ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਅਤੇ ਦੋ ਹੈ ਚਾਰ ਹੈ t xdx x t x t 
ਇਸ ਲਈ ਸੀਮਾਵਾਂ ਇਹ ਹੋਣਗੀਆਂ ਅਤੇ ਇੱਕ ਬਾਇ ਦੋ ਹੈ ਇਸਲਈ ਤੁਸੀ ਂਇੱਕ ਬਾਇ ਦੋ ਚਾਰ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਬਾਇ ਦੋ ਏਕੀਕਰਣ ਜ਼ੀਰੋ ਤୌ ਚਾਰ ਚਾਰ xdx dt tdt 
ਗੁਣਾ ਿਤੰਨ ਤੇ ਚਾਰ ਿਵੱਚ ਜ਼ੀਰੋ ਹੋਵੇਗਾ। ਅਤੇ ਜ਼ੀਰ ੋ'ਤੇ ਇਹ ਜ਼ੀਰ ੋਮਾਇਨਸ ਆਹ ਘਟਾਓ ਦਾ ਿਚੰਨ୧ ਿਦਖਾਈ ਦੇਵੇਗਾ ਿਕਉਿਂਕ ਤੁਹਾਡੇ ਕੋਲ ਇੱਥੇ ਮਾਇਨਸ ਹੈ, t 
ਇਸ ਲਈ ਚਾਰ 'ਤੇ ਇਹ ਜ਼ੀਰ ੋਹੋਵੇਗਾ ਅਤੇ ਿਫਰ ਜ਼ੀਰ ੋ'ਤੇ ਇਹ ਚਾਰ ਦੀ ਪਾਵਰ ਿਤੰਨ ਗੁਣਾ ਦੋ ਮਾਇਨਸ ਹੋਵੇਗਾ ਤਾਂ ਤੁਸੀ ਂਮਾਇਨਸ ਘਟਾਓ ਪਲੱਸ ਚਾਰ ਬਾਇ ਪ୥ਾਪਤ i 
ਕਰੋਗੇ।  ਿਤੰਨ ਿਵੱਚ ਅੱਠ ਜੋ ਿਕ ਅਫਸੋਸ ਹੈ ਿਕ ਇੱਥੇ ਸਾਡੀ ਇੱਕ ਗਲਤੀ ਹੈ ਅਸੀ ਂਇੱਥੇ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਅਸੀ ਂਇੱਕ ਿਤੰਨ ਦਆੁਰਾ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਤੁਹਾਨੰੂ ਿਤੰਨ 
ਦਆੁਰਾ ਇੱਕ ਪ୥ਾਪਤ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਅੰਤ ਿਵੱਚ ਅਸੀ ਂ8 ਬਾਇ 3 ਪ୥ਾਪਤ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਗੁਣਾ 3 ਇੱਕ ਇੱਕ ਘਟਾਓ ਅੱਠ ਗੁਣਾ ਿਤੰਨ ਹੋਵੇਗਾ ਿਕਉਿਂਕ ਫੰਕਸ਼ਨ ਅਜੀਬa2 8 
ਹੈ 
ਇਸ ਲਈ ਲੋੜੀਦਂਾ ਕੁੱਲ ਖੇਤਰਫਲ ਸੋਲਾਂ ਗੁਣਾ ਿਤੰਨ ਹੈ, ਆਓ ਅਸੀ ਂਦੋ ਪੈਰਾਬੋਲਾਂ ਿਵਚਕਾਰ ਬੰਨ୧ੇ ਹੋਏ ਖੇਤਰ ਦੀ ਇੱਕ ਹੋਰ ਉਦਾਹਰਣ ਲ୊ਦੇ ਹਾਂ ਵਰਗ ਦੇ ਬਰਾਬਰ y x 
ਹੈ ਅਤੇ ਅੱਠ ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਤਾਂ ਆਓ ਅਸੀ ਂਉਹਨਾਂ ਨੰੂ ਪਲਾਟ ਕਰੀਏ ਧੁਰਾ ਧੁਰਾ ਬਰਾਬਰ ਵਰਗ ਪੈਰਾਬੋਲਾ ਵਰਟੇਕਸ 0 0 ਹੈ ਅਤੇ y x y x y x 
ਧੁਰਾ ਧੁਰਾ ਹੈ ਸਾਨੰੂ ਇਹ ਿਮਲਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਬਰਾਬਰ 8 ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਪੈਰਾਬੋਲਾ ਹੈ ਜੋ ਉਲਟ ਹੈ ਿਜਸ ਦੇ ਿਸਰੇ 'ਤੇ 0 ਕੌਮਾ ਅੱਠ ਹੈ ਇਸਲਈ ਸਾਨੰੂ ਇਹ ਆਕਾਰ y y x 
ਿਮਲੇਗਾ ਇਸਲਈ ਸਾਨੰੂ ਇਹ ਦੋ ਇੰਟਰਸੈਕਸ਼ਨ ਦੇ ਿਬੰਦ ੂਲੱਭਣ ਦੀ ਲੋੜ ਹੈ ਅਤੇ ਲੋੜੀਦਂਾ ਖੇਤਰ ਹਰੇ ਰੰਗ ਨਾਲ ਰਿੰਗਆ ਿਗਆ ਹੈ ਇਸਲਈ ਅਸੀ ਂਦਬੁਾਰਾ ਖੇਤਰ ਨੰੂ 
ਮੁਢਲੇ ਖੇਤਰਾਂ ਪਤਲੀਆਂ ਪੱਟੀਆਂ ਜਾਂ ਆਇਤਾਕਾਰ ਿਵੱਚ ਵੰਡਦੇ ਹਾਂ ਜੇਕਰ ਇੱਕ ਵਾਰ ਅਿਜਹੀ ਪੱਟੀ ਦੀ ਚੌੜਾਈ ਹੈ ਇਸਲਈ ਮੁਢਲਾ ਖੇਤਰਫਲ ਅੱਠ ਘਟਾਓ dx x 
ਵਰਗ ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਹੋਵੇਗਾ, ਸਾਨੰੂ ਇਹਨਾਂ ਦੋ ਮੁੱਲਾਂ ਨੰੂ ਲੱਭਣ ਦੀ ਲੋੜ ਹੈ x dx 
ਇਸ ਲਈ ਸਾਨੰੂ ਦੋਵਾਂ ਸਮੀਕਰਨਾਂ ਨੰੂ ਹੱਲ ਕਰਨ ਦੀ ਲੋੜ ਹੈ ਤਾਂ ਇਹ ਘਟਾਓ 2 0 ਹੈ ਅਤੇ ਇਹ 2 ਕੌਮਾ 0 ਹੈ 
ਇਸ ਲਈ ਦੀ ਸੀਮਾ ਮਾਇਨਸ ਦੋ ਤୌ ਦੋ ਤੱਕ ਅਤੇ ਘਟਾਓ ਦੋ ਤୌ ਦੋ ਅੱਠ ਘਟਾਓ ਦੋ ਵਰਗ ਹੋਵੇਗੀ ਿਕਉਿਂਕ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂ ਨੰੂ ਘਟਾਓ ਨਾਲ ਬਦਲਦੇ ਹੋ x x dx x x 
ਤਾਂ ਤੁਸੀ ਂਦੇਖ ਸਕਦੇ ਹੋ ਿਕ ਇਸ ਇਕਸਾਰਤਾ ਦਾ ਿਚੰਨ୧ ਨਹੀ ਂਬਦਲੇਗਾ ਅਤੇ ਘਟਾਓ ਦਾ ਹੈ।  ਦੇ ਬਰਾਬਰ x f fx 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਇੱਕ ਸਮ ਫੰਕਸ਼ਨ ਹੈ ਤਾਂ ਜੋ ਤੁਸੀ ਂਿਨਸ਼ਿਚਤ ਇੰਟੈਗਰਲ ਦੀ ਿਵਸ਼ੇਸ਼ਤਾ ਦੀ ਵਰਤୌ ਕਰ ਸਕੋ ਿਕ ਮਾਇਨਸ ਤୌ ਤୌ ਦਾ i  s a afxdx 0 afxdx 
ਦੋ ਗੁਣਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਅਸੀ ਂਇਸਨੰੂ 2 0 ਤୌ 2 8 ਘਟਾਓ ਦੋ ਵਰਗ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਿਲਖ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਇਹ ਦੋ ਅੱਠ ਘਟਾਓ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ।  ਦੋ ਗੁਣਾ ਿਤੰਨ x dx x x 
ਘਣ 0 ਤୌ 2 
ਇਸ ਲਈ ਅਸੀ ਂਲੋੜੀਦਂੇ ਖੇਤਰਫਲ ਦਾ ਇਹ ਖੂਹ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰਦੇ ਹਾਂ 2 16 ਘਟਾਓ ਚੌਹਠ ਗੁਣਾ ਿਤੰਨ ਹੈ ਆਉ ਅਸੀ ਂਇੱਕ ਹੋਰ ਉਦਾਹਰਣ ਲ୊ਦੇ ਹਾਂ ਬਰਾਬਰ ਇੱਕ y 
ਘਟਾਓ ਤୌ ਧੁਰਾ ਬਰਾਬਰ 0 ਅਤੇ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇਹ ਬਹਤੁ ਗੁੰਝਲਦਾਰ ਕਰਵ ਜਾਪਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸਨੰੂ ਪਲਾਟ ਕਰਨਾ cos x sine xx x x pi 
ਆਸਾਨ ਨਹੀ ਂਹੋਵੇਗਾ ਪਰ ਤੁਹਾਨੰੂ ਪਤਾ ਹੋਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਿਕ ਇਹ ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਹੈ ਜਾਂ ਨਕਾਰਾਤਮਕ ਅਤੇ ਤੁਹਾਨੰੂ ਕਰਵ ਬਾਰੇ ਕੁਝ ਮੋਟਾ ਿਵਚਾਰ ਹੋਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ 
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ਇਸ ਲਈ ਜੇਕਰ ਇਹ ਧੁਰਾ ਹੈ ਤਾਂ ਇਹ ਧੁਰਾ ਹੈ। ਜ਼ੀਰੋ ਅਤੇ ਪਾਈ ਦੇ ਿਵਚਕਾਰ ਕਰਵ ਦੀ ਪ୥ਿਕਰਤੀ ਕੀ ਹੈ ਇੱਕ ਘਟਾਓ ਨੰੂ ਿਵੱਚ x y cos x sin x 
ਇਸ ਲਈ ਜੇਕਰ ਕਹੀਏ ਿਕ ਇਹ 0 ਹੈ ਇਹ ਹੈ ਤਾਂ ਬਰਾਬਰ 0 ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਦੋਵਾਂ ਕਾਰਕਾਂ ਕਰਕੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਵੀ ਜ਼ੀਰੋ ਿਕਉਿਂਕ pi x y 0 x pi y 
ਪਾਪ  ਜ਼ੀਰੋ ਹਣੁ ਜ਼ੀਰ ੋਅਤੇ ਦੇ ਿਵਚਕਾਰ ਟੀ ਦੇ ਗਾਇਬ ਹੋਣ ਦੀ ਕੋਈ ਸੰਭਾਵਨਾ ਹੈ  ਉਹ ਦਬੁਾਰਾ ਕੰਮ ਕਰਦਾ ਹੈ ਜਾਂ ਕੀ ਕੋਈ ਸੰਭਾਵਨਾ ਹੈ ਿਕ ਨੈਗੇਿਟਵ pi pi y 
ਮੁੱਲ ਲ୊ਦਾ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਮਾਇਨਸ 1 ਅਤੇ 1 ਦੇ ਿਵਚਕਾਰ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਿਜਵୈ ਿਕ ਹਮੇਸ਼ਾ ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਜਾਂ 0 ਜ਼ੀਰ ੋਅਤੇ ਦੇ ਿਵਚਕਾਰ ਹੁੰਦਾ cos x sine x pi 
ਹੈ ਅਤੇ ਇੱਕ ਘਟਾਓ ਹਮੇਸ਼ਾ ਜ਼ੀਰ ੋਅਤੇ ਦੇ ਿਵਚਕਾਰ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇਹ ਕਰਵ ਹਮੇਸ਼ਾ ਹੁੰਦਾ ਹੈ  ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਤਾਂ ਤੁਹਾਡੇ ਕੋਲ ਵਕਰ ਦੀ ਇਸ cos x pi 
ਿਕਸਮ ਦੀ ਸ਼ਕਲ ਹੋਵੇਗੀ ਇਸਲਈ ਤੁਹਾਡਾ ਲੋੜੀਦਂਾ ਖੇਤਰ ਇਹ ਹੈ ਅਤੇ ਜੇਕਰ ਮੁਢਲੇ ਖੇਤਰ ਦੀ ਚੌੜਾਈ ਹੈ ਤਾਂ ਐਲੀਮ୊ਟਰੀ ਐਲੀਮ୊ਟਰੀ ਖੇਤਰ 1 ਘਟਾਓ dx cos x

ਿਵੱਚ ਹੋਵੇਗਾ ਅਤੇ ਇਹ ਤੁਹਾਡਾ ਮੁਢਲਾ ਖੇਤਰ ਅਤੇ ਕੁੱਲ ਖੇਤਰਫਲ ਹੈ।  0 ਤୌ ਘਟਾਓ ਆਉ ਅਸੀ ਂਇਸਦਾ sine x dx pi 1 cos x in sine xtx 
ਮੁਲਾਂਕਣ ਕਰੀਏ 0 ਤୌ ਮਾਇਨਸ ਿਜਸ ਨੰੂ ਤੁਸੀ ਂਜ਼ੀਰ ੋਤୌ ਿਲਖ pi sine x sine x cos xdx pi sin x one by two sin two xdx 
ਸਕਦੇ ਹੋ ਜੋ ਮਾਈਨਸ ਪਲੱਸ ਦੋ ਹੈ।  ਬਾਇ ਚਾਰ ਜ਼ੀਰ ੋਤୌ ਪਾਈ ਤਾਂ ਇਹ ਤੁਹਾਨੰੂ ਮਾਇਨਸ ਵਨ ਿਮਨਸ ਵਨ ਦੇਵੇਗਾ ਅਤੇ ਿਫਰ ਦੋ ਪਾਈ ਐਨੱ ਜ਼ੀਰ ੋcos x cos x 
'ਤੇ ਤੁਹਾਨੰੂ ਇਕ ਮਾਇਨਸ ਇਕ, ਪਲੱਸ ਇਕ ਬਾਇ ਫੋਰ ਇਕ ਮਾਈਨਸ ਵਨ ਿਮਲੇਗਾ, 
ਇਸ ਲਈ ਅੰਤ ਿਵਚ ਤੁਹਾਨੰੂ ਦੋ ਿਮਲ ਜਾਣਗੇ ਇਹ ਸਮੱਿਸਆ ਬਹਤੁ ਸਧਾਰਨ ਹੈ ਪਰ ਤੁਹਾਨੰੂ ਇਹ ਕਰਨਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ।  ਯਾਦ ਰੱਖੋ ਿਕ ਜਦୌ ਤੱਕ ਤੁਹਾਨੰੂ ਕੋਈ ਿਵਚਾਰ ਨਹੀ ਂ
ਹੁੰਦਾ ਵਕਰ ਦਾ ਮੁਕਾਬਲਾ ਕਰੋ ਭਾਵୈ ਇਹ ਧੁਰੇ ਦੇ ਦੋਵୈ ਪਾਸੇ ਹੈ ਜਾਂ ਇਹ ਇਸਦੇ ਿਚੰਨ୧ ਨੰੂ ਬਦਲ ਿਰਹਾ ਹੈ, ਤੁਸੀ ਂਸਹੀ ਖੇਤਰ ਦਾ ਪਤਾ ਨਹੀ ਂਲਗਾ ਸਕਦੇ ਹੋ ਆਓ a x 
ਅਸੀ ਂਇੱਕ ਹੋਰ ਉਦਾਹਰਨ ਲਈਏ ਖੇਤਰ ਜੋ ਿਕ ਬਰਾਬਰ ਵਰਗ ਅਤੇ ਬਰਾਬਰ ਇੱਕ ਬਰਾਬਰ ਜ਼ੀਰੋ ਅਤੇ ਦੇ ਿਵਚਕਾਰ ਬੰਿਨ୧ਆ ਹੋਇਆ ਹੈ।  y cos x y x x pi
ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਤਾਂ ਇਸ ਖੇਤਰ ਨੰੂ ਿਕਵୈ ਪਲਾਟ ਕਰਨਾ ਹੈ ਤੁਸੀ ਂਜਾਣਦੇ ਹੋ ਿਕ ਦਾ ਗ୥ਾਫ ਜ਼ੀਰੋ ਅਤੇ ਦੇ ਿਵਚਕਾਰ ਿਕਵୈ ਿਦਖਾਈ ਿਦੰਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਜ਼ੀਰ ੋ'ਤੇ ਇਹ cos x pi 
ਇੱਕ ਹੁੰਦਾ ਹੈ, ਿਫਰ ਬਾਇ ਦੋ ਇਹ ਜ਼ੀਰ ੋਹੁੰਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਿਫਰ ਇਹ ਦਬੁਾਰਾ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਇਹ ਤੇ ਹੁੰਦਾ ਹੈ,  ਇਹ ਪਲੱਸ ਵਨ ਹੈ ਇਹ ਮਾਇਨਸ ਵਨ ਹੈ ਇਹ pi pi pi cos

ਦਾ ਗ୥ਾਫ ਹੈ ਹਣੁ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਇਸਦਾ ਵਰਗ ਕਰਦੇ ਹੋ ਤਾਂ ਦਾ ਗ୥ਾਫ਼ ਿਕਵୈ ਿਦਖਾਈ ਦੇਵੇਗਾ ਤਾਂ ਇਹ ਿਹੱਸਾ ਉਪੱਰ ਜਾਵੇਗਾ ਿਕਉਿਂਕ ਤੁਸੀ ਂਇਸਦਾ ਵਰਗ ਕਰ x cos x 
ਰਹੇ ਹੋ 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਦਾ ਮੋਟਾ ਸਕੈਚ ਹੈ ਵਰਗ cos x 
ਇਸ ਲਈ ਅਤੇ ਿਕਉਿਂਕ ਮੁੱਲ ਘਟਾਓ ਇਕ ਅਤੇ ਇਕ ਦੇ ਿਵਚਕਾਰ ਹਨ 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਜ਼ੀਰੋ ਅਤੇ ਪਾਈ ਦੇ ਿਵਚਕਾਰ ਇੱਕ ਨੰੂ ਪਾਰ ਨਹੀ ਂਕਰੇਗਾ, 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਅਤੇ ਪਾਈ ਦੋ ਦਆੁਰਾ ਇਹ ਜ਼ੀਰ ੋਹੋਵੇਗਾ, 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਕੁਝ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਹੋਵੇਗਾ ਤਾਂ ਜੋ ਤੁਹਾਡਾ ਖੇਤਰ ਿਜਸ ਨੰੂ ਤੁਸੀ ਂਲੱਭ ਰਹੇ ਹੋ ਕਰਵ ਦੇ ਿਵਚਕਾਰ ਸਿਥਤ ਹੈ ਇੱਕ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਇਹ ਤੁਹਾਡਾ ਵਰਗ y cos x
ਇਹ ਤੁਹਾਡਾ ਹੈ  ਇੱਕ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ y 
ਇਸ ਲਈ ਲੋੜੀਦਂਾ ਖੇਤਰ ਹਰੇ ਰੰਗ ਨਾਲ ਰਿੰਗਆ ਿਗਆ ਹੈ ਅਤੇ ਇਹ ਤੁਹਾਡਾ ਲੋੜੀਦਂਾ ਖੇਤਰ ਹੈ ਹਣੁ ਇਹ ਇੱਥੇ ਿਨਰਿਵਘਨ ਿਕਉ ਂਹੈ ਤਾਂ ਜੋ ਇਹ ਪਤਾ ਲਗਾਉਣਾ ਬਹਤੁ
ਆਸਾਨ ਹੈ ਿਕ ਇਹ ਵਰਗ ਦਆੁਰਾ 'ਤੇ ਿਨਰਿਵਘਨ ਿਕਉ ਂਹੋਵੇਗਾ।  ਿਸਰਫ਼ ਡੈਰੀਵੇਿਟਵ ਦਾ ਪਤਾ ਲਗਾਓ ਅਤੇ ਤੁਸੀ ਂਦੇਖ ਸਕਦੇ ਹੋ ਿਕ ਡੈਸ਼ 2 cos x 2 pi y 

ਿਵੱਚ ਘਟਾਓ ਹੋਵੇਗਾ ਅਤੇ ਇਹ 0 ਹੋਵੇਗਾ 2। ਇਸਲਈ ਕਰਵ ਿਨਰਿਵਘਨ ਹੈ ਧੁਰਾ ਹੈ cos x sin x pi at 2 by pi at 2 x 
ਇਸ ਲਈ ਲੋੜੀਦਂਾ ਖੇਤਰ ਹੈ  ਇਸਲਈ 0 ਤୌ ਐਲੀਮ୊ਟਰੀ ਏਰੀਆ ਏਰੀਆ ਲੰਬਕਾਰੀ ਪੱਟੀਆਂ ਹੋਵੇਗੀ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਲੰਬਾਈ ਲ୊ਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਸਾਨੰੂ ਉਸ ਿਥਊਰੀ ਨੰੂ pi dx 
ਦਬੁਾਰਾ ਲਾਗੂ ਕਰਨ ਦੀ ਜ਼ਰਰੂਤ ਹੈ ਿਜੱਥੇ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਦੋ ਫੰਕਸ਼ਨ ਅਤੇ ਹਨ ਅਤੇ ਅਤੇ ਦੇ ਿਵਚਕਾਰ ਮਿਹਸੂਸ ਕਰੋ ਤਾਂ ਤੁਸੀ ਂ ਿਲਖੋ ਤੁਸੀ ਂਇਸ ਨੰੂ fx gx a b fx a 
ਤୌ ਮਾਇਨਸ ਿਲਖੋ। ਤਾਂ ਇੱਕ ਹੈ ਅਤੇ ਵਰਗ ਹੈ ਤਾਂ ਤੁਸੀ ਂਇਹ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰੋਗੇ ਇਹ ਜ਼ੀਰ ੋਤୌ ਵਰਗ ਦੇ ਬਰਾਬਰ bfx gxdx fx gx cos x pi sin xdx 
ਹੈ ਜੋ ਿਕ ਇੱਕ ਘਟਾਓ ਦੋ ਦੋ ਜ਼ੀਰ ੋਤୌ ਖੇਤਰ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇੱਕ ਗੁਣਾ ਦੋ ਘਟਾਓ ਚਾਰ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਜ਼ੀਰ ੋਤୌ ਪਾਈ ਤਾਂ ਤੁਸੀ ਂਪਾਈ ਬਾਇ ਦੋ cos x pi dx x v 
ਘਟਾਓ ਜ਼ੀਰੋ ਘਟਾਓ ਜ਼ੀਰੋ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰੋ ਤਾਂ ਇਹ ਪਾਈ ਬਾਇ ਹੈ  ਦੋ ਇਸਲਈ ਹਣੁ ਤੱਕ ਅਸੀ ਂਿਨਸ਼ਿਚਤ ਇੰਟੈਗਰਲ ਦੀਆਂ ਐਪਲੀਕੇਸ਼ਨਾਂ 'ਤੇ ਬਹਤੁ ਸਾਰੀਆਂ ਉਦਾਹਰਣਾਂ 
ਨੰੂ ਹੱਲ ਕਰ ਚੁੱਕੇ ਹਾਂ ਆਓ ਦੇਖਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਕੁਝ ਿਵਸ਼ੇਸ਼ ਿਵਸ਼ੇਸ਼ਤਾਵਾਂ ਹਨ ਿਜਨ୧ਾਂ ਨੰੂ ਅਸੀ ਂਹਣੁ ਤੱਕ ਕਵਰ ਨਹੀ ਂਕੀਤਾ ਹੈ ਅਤੇ ਆਓ ਅਸੀ ਂਉਨ୧ਾਂ ਦੀ ਸੰਖੇਪ ਿਵੱਚ ਚਰਚਾ 
ਕਰੀਏ ਤਾਂ ਆਓ ਦੇਖੀਏ ਿਕ ਇਸ ਸਬੰਧ ਿਵੱਚ ਕੀ ਕੀਤਾ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ ਇੱਕ ਿਨਸ਼ਿਚਤ ਇੰਟਗਰਲ ਇਸ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਿਲਿਖਆ ਿਗਆ ਹੈ ਿਜੱਥੇ ਅਸੀ ਂ ਨੰੂ ਬੰਦ ਅੰਤਰਾਲ fx 

'ਤੇ ਿਨਰੰਤਰ ਹੋਣ ਲਈ ਿਲਆ ਹੈ ਅਤੇ ਅੰਤਰਾਲ ਦੇ ਸਾਡੇ ਦੋਵୈ ਿਸਰੇ ਦੇ ਿਬੰਦ ੂਸੀਿਮਤ ਹਨ ਇਸਲਈ ਜੋ ਵੀ ਸਮੱਿਸਆਵਾਂ ਅਸੀ ਂਹੱਲ ਕੀਤੀਆਂ ਹਨ ਇੱਕ ਿਨਰੰਤਰab fx 
ਫੰਕਸ਼ਨ ਸੀ ਅਤੇ ਅਤੇ ਦੋਵୈ ਸੀਿਮਤ ਹਨ a b 
ਇਸ ਲਈ ਦੋ ਹਨ।  ਸਵਾਲ ਜੋ ਉਠਾਏ ਜਾ ਸਕਦੇ ਹਨ ਤਾਂ ਕੀ ਜੇ 'ਤੇ ਬੰਦ ਹੈ ਅਤੇ ਦਜੂਾ ਸਵਾਲ ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਜੇਕਰ ਏਕੀਕਰਣ ਦਾ ਅੰਤਰਾਲ ਸੀਮਾਬੱਧ ਨਹੀ ਂਹੈ, fx ab 
ਜੋ ਿਕ ਤੁਹਾਡਾ ਅੰਤਰਾਲ ਹੈ ਆਓ ਦੇਖੀਏ ਿਕ a to infinity minus infinity to ar minus infinity to infinity, 
ਅਿਜਹੀਆਂ ਸਿਥਤੀਆਂ ਨਾਲ ਿਕਵୈ ਨਿਜੱਠਣਾ ਹੈ  ਿਕ ਆਓ ਅਸੀ ਂਇਸ ਕੇਸ ਨੰੂ ਲ୊ਦੇ ਹਾਂ ਿਜੱਥੇ ਅੰਤਰਾਲ 'ਤੇ ਬੰਦ ਹੁੰਦਾ ਹੈ  ਪਰ ਟਕੁੜੇ-ਵਾਰ ਿਨਰੰਤਰ ab fx fx 
ਟਕੁੜਾ- ਵਾਰ ਿਨਰੰਤਰ ਹੁੰਦਾ ਹੈ, 
ਇਸ ਲਈ ਇਸ ਨੰੂ ਸਮਝਣ ਲਈ ਆਓ ਕੇ ਇੰਟੈਗਰਲ ਘਟਾਓ ਦੋ ਤୌ ਦੋ ਿਜੱਥੇ ਇਸ ਨੰੂ ਮਹਾਨ ਪੂਰਨ ਅੰਕ ਫੰਕਸ਼ਨ ਵਜୌ ਜਾਿਣਆ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸ ਦੇ ਪਲਾਟ ta.  
ਨੰੂ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਕੀਤਾ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ 
ਇਸ ਲਈ ਸਭ ਤୌ ਮਹਾਨ ਪੂਰਨ ਅੰਕ ਫੰਕਸ਼ਨ ਨੰੂ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਪਿਰਭਾਿਸ਼ਤ ਕੀਤਾ ਿਗਆ ਹੈ ਿਕ ਜ਼ੀਰ ੋਅਤੇ ਇੱਕ ਦੇ ਿਵਚਕਾਰ ਇਹ ਜ਼ੀਰ ੋਦਾ ਮੁੱਲ ਲ୊ਦਾ ਹੈ, ਇਹ ਮੁੱਲ ਲ୊ਦਾ ਹੈ
 ਇੱਕ ਅਤੇ ਇੱਕ ਅਤੇ ਦੋ ਦੇ ਿਵਚਕਾਰ ਦੋ ਤୌ ਪਿਹਲਾਂ ਇਹ ਇੱਕ ਦਾ ਮੁੱਲ ਲ୊ਦਾ ਹੈ ਇਸ ਿਵੱਚ ਇੱਕ ਹੈ ਅਤੇ ਇੱਕ ਮਾਇਨਸ ਇੱਕ ਅਤੇ ਜ਼ੀਰੋ ਦੇ ਿਵਚਕਾਰ ਇਹ ਇੱਕ ਮਾਇਨਸ
ਇੱਕ ਤੇ ਇੱਕ ਮਾਇਨਸ ਇੱਕ ਹੈ ਇਹ ਇੱਕ ਮਾਇਨਸ ਇੱਕ ਹੈ ਅਤੇ ਇੱਕ ਅਤੇ ਦੋ ਦੇ ਿਵਚਕਾਰ ਇਹ ਮਾਇਨਸ ਦੋ ਹੈ ਅਫਸੋਸ ਹੈ ਿਕ ਇਹ ਨਹੀ ਂਪਰ ਇੱਥੇ ਿਕਤੇ ਵੀ  ਇਹ 
ਮਾਇਨਸ ਵਨ ਹੈ ਇਹ ਮਾਇਨਸ ਦੋ ਹੈ ਇਸਲਈ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਇਸ ਅੰਤਰਾਲ ਿਵੱਚ ਇਸ ਨੰੂ ਏਕੀਿਕ୥ਤ ਕਰਨਾ ਚਾਹੁੰਦੇ ਹੋ ਤਾਂ ਤੁਸੀ ਂਇਸ ਇੰਟੈਗਰਲ ਨੰੂ ਮਾਈਨਸ 1 ਤୌ 
ਮਾਈਨਸ 2 ਤୌ ਮਾਇਨਸ 1 ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਿਲਖ ਸਕਦੇ ਹੋ ਿਜੱਥੇ ਫੰਕਸ਼ਨ ਵੈਲਯੂ ਮਾਈਨਸ 1 ਤୌ 0 ਫੰਕਸ਼ਨ ਵੈਲਯੂ ਤୌ ਮਾਈਨਸ 2 ਪਲੱਸ ਹੈ।  ਮਾਇਨਸ 1 ਪਲੱਸ 0 ਤୌ 1 
ਫੰਕਸ਼ਨ ਵੈਲਯੂ 0 ਪਲੱਸ 1 ਤୌ 2 ਫੰਕਸ਼ਨ ਹੈ 1 ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਇਸ ਨੰੂ ਏਕੀਿਕ୥ਤ ਕਰਦੇ ਹੋ ਤਾਂ ਤੁਹਾਨੰੂ ਮਾਇਨਸ 2 ਘਟਾਓ 2 ਤୌ ਘਟਾਓ 1 ਪਲੱਸ ਮਾਇਨਸ ਵਨ dx x 
ਇੰਟਗ୥ੇਲ ਹੈ ਮਾਇਨਸ ਵਨ ਤୌ ਜ਼ੀਰੋ ਪਲੱਸ ਜ਼ੀਰ ੋਪਲੱਸ ਇਕ ਦੋ ਦੋ ਮਾਫ ਕਰਨਾ ਇਕ ਤୌ ਦੋ x x 
ਇਸ ਲਈ ਮੁੱਲ ਪਲੱਸ ਦੋ ਘਟਾਓ ਇਕ ਹੈ ਅਸੀ ਂਕੈਲਕੂਲਸ ਦੋ ਦੇ ਿਨਸ਼ਿਚਤ ਇੰਟੈਗਰਲ ਫੰਡਾਮ୊ਟਲ ਿਥਊਰਮ ਦੇ ਫਾਰਮੂਲੇ ਨੰੂ ਲਾਗੂ ਕਰ ਰਹੇ ਹਾਂ 
ਇਸ ਲਈ ਅਸੀ ਂਘਟਾਓ ਦੋ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਇੱਥੇ ਸਾਨੰੂ ਘਟਾਓ ਇਕ ਿਮਲਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਿਫਰ ਇਕ ਤਾਂ ਮੁੱਲ ਘਟਾਓ ਦੋ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਆਓ ਹਣੁ ਇਸ ਨੰੂ ਸਮਝਣ ਦੀ ਕੋਿਸ਼ਸ਼ 
ਕਰੀਏ। ਫੰਕਸ਼ਨ ਪੂਰ ੇਸਮୈ ਿਵੱਚ ਿਨਰੰਤਰ ਨਹੀ ਂਹੁੰਦਾ ਹੈ ਪਰ ਮਾਇਨਸ ਟ ੂਅਤੇ ਮਾਇਨਸ ਵਨ ਦੇ ਿਵਚਕਾਰ ਇਹ ਲਗਾਤਾਰ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਜ਼ੀਰੋ ਤୌ ਇੱਕ ਤੱਕ ਇਹ 
ਲਗਾਤਾਰ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਇੱਕ ਤୌ ਦੋ ਤੱਕ ਇਹ ਿਨਰੰਤਰ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਤੁਸੀ ਂ ਿਵੱਚ ਨੰੂ ਤੋੜ ਸਕਦੇ ਹੋ।  ਉਹਨਾਂ ਉਪ ਅੰਤਰਾਲਾਂ ਉਤੇੱ ah in uh integral 
ਇੰਟੈਗਰਲ ਅਤੇ ਤੁਸੀ ਂਹਣੁ ਿਵਅਕਤੀਗਤ ਅੰਤਰਾਲਾਂ ਉਤੇੱ ਿਵਅਕਤੀਗਤ ਇੰਟੈਗ ਉਤੇੱ ਿਵੱਚ ਇਸਦਾ ਮੁਲਾਂਕਣ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹੋ ਜੇਕਰ ਮ୊ ਤੁਹਾਨੰੂ ਿਦੱਤੇ ਗਏ ਕਰਵ ਦੇ ah 
ਹੇਠਾਂ 2 ਤୌ 2 ਤੱਕ ਦਾ ਖੇਤਰ ਲੱਭਣ ਲਈ ਕਹਾਂ ਤਾਂ ਖੇਤਰ ਨੰੂ ਇਸ ਅਤੇ ਇਸ ਦਆੁਰਾ ਦਰਸਾਇਆ ਜਾਵੇਗਾ। ਿਫਰ ਆਹ ਸਾਨੰੂ ਲੈਣਾ ਪਵੇਗਾ ਤਾਂ ਇਸ ਦਾ ਖੇਤਰਫਲ ਘਟਾਓ
ਦੋ ਸੀ ਇਸ ਦਾ ਖੇਤਰਫਲ ਘਟਾਓ ਦੋ ਦਾ ਏ ਮਾਡ ਹੋਵੇਗਾ ਜੋ ਦੋ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸ ਦਾ ਖੇਤਰਫਲ ਮਾਇਨਸ ਇਕ ਦਾ ਮਾਡ ਹੋਵੇਗਾ ਜੋ ਇਕ ਹੈ ਅਤੇ ਇੱਥੇ ਇਹ ਇਕ ਹੈ ਤਾਂ ਜੇ ਮ୊  

ਤੁਸੀ ਂਖੇਤਰ ਦਾ ਪਤਾ ਲਗਾਉਣਾ ਹੈ ਤਾਂ ਤੁਹਾਨੰੂ ਇੱਥੇ ਮਾਡ ਲਗਾਉਣਾ ਪਵੇਗਾ ਿਕਉਿਂਕ ਇਹ ਤੁਹਾਨੰੂ ਨਕਾਰਾਤਮਕ ਮੁੱਲ ਦੇ ਿਰਹਾ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਕਰਵ ਧੁਰੇ ਤୌ ਹੇਠਾਂ ਹੈ k x 
ਇਸਲਈ ਮੋਡ ਲਗਾਉਣ ਲਈ ਅਤੇ ਿਫਰ ਖੇਤਰ ਦਾ ਮੁੱਲ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰਨ ਲਈ ਇਸਨੰੂ ਇਕੱਠੇ ਜੋੜੋ ਤਾਂ ਜੋ ਅਸੀ ਂਦੇਿਖਆ ਹੈ ਇੱਕ ਟਕੁੜੇ-ਵਾਰ ਿਨਰੰਤਰ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦਾ 
ਮੁਲਾਂਕਣ ਿਕਵୈ ਕਰਨਾ ਹੈ ਹਣੁ ਆਓ ਦੇਖੀਏ ਿਕ ਕੀ ਹੋਵੇਗਾ ਜੇਕਰ ਤੁਹਾਡਾ ਅੰਤਰਾਲ ਬਾਊਡਂ ਨਹੀ ਂਹੈ ਜਾਂ ਇਸ ਿਵੱਚ ਪਲੱਸ ਅਨਿਫਿਨਟੀ ਜਾਂ ਮਾਇਨਸ ਇਨਿਫਿਨਟੀ 
ਸ਼ਾਮਲ ਹੈ, ਇਸਲਈ ਇਸ ਿਵੱਚ ਕਈ ਕੇਸ ਹਨ ਇਸਲਈ ਨੰੂ ਿਨਰੰਤਰ ਰਿਹਣ ਿਦਓ ਪਰ ਏਕੀਕਰਣ ਦਾ ਅੰਤਰਾਲ ਸੀਮਾਬੱਧ ਨਹੀ ਂਹੈ।  ਪਿਹਲੀ ਸ਼୥ੇਣੀ ਨੰੂ ਉਦਾਹਰਨ fx 
ਲਈ ਕਹੋ ਤਾਂ ਤੁਸੀ ਂਦੇਖ ਸਕਦੇ ਹੋ ਿਕ ਇਹ ਫੰਕਸ਼ਨ ਹਰ ਥਾਂ ਿਨਰੰਤਰ ਹੈ ਪਰ ਏਕੀਕਰਣ ਦਾ ਅੰਤਰਾਲ 0 ਤୌ ਅਨੰਤ ਤੱਕ ਅਨੰਤ ਹੈ ਿਫਰ ਇੱਕ ਹੋਰ ਕੇਸ ਮਾਇਨਸ ਤୌ ਅਨੰਤ 
ਤੱਕ ਅਨੰਤ ਤੱਕ ਇੱਕ ਇੱਕ ਜੋੜ ਵਰਗ ਤੱਕ ਹੈ ਿਫਰ ਇੱਕ ਹੋਰ ਕੇਸ ਿਜੱਥੇ ਫੰਕਸ਼ਨ ਅੰਤਰਾਲ ਿਵਅੰਜਨ ਹੈ ਪਰ ਅੰਤਰਾਲ ਸੀਿਮਤ ਹੈ ਕਹੋ ਤୌ ਿਜੱਥੇ ਅਤੇ x dx a b a 
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ਦੋਵୈ ਸੀਿਮਤ ਹਨ ਇੱਥੇ ਿਵਘਨ ਦਾ ਮਤਲਬ ਟਕੁੜੇਵਾਰ ਿਵਘਨ ਜਾਂ ਟਕੁੜੇਵਾਰ ਿਨਰੰਤਰਤਾ ਨਹੀ ਂਹੈ b 
ਇਸ ਲਈ ਥੀ  ਿਡਸਕੰਟੀਿਨਊਸ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦਾ ਮਤਲਬ ਹੈ ਿਕ ਏਕੀਕਰਣ ਦੇ ਅੰਤਰਾਲ ਿਵੱਚ ਿਕਤੇ ਇਸ ਦੇ ਅਨੰਤ ਮੁੱਲ ਹਨ  ਇਸਲਈ ਉਦਾਹਰਨ ਲਈ ਰਟੂ s x 
ਦਆੁਰਾ 0 ਤୌ 1 ਜੇ ਤੁਸੀ ਂਰਟੂ ਦਆੁਰਾ 1 ਦਾ ਗ୥ਾਫ ਦੇਖਦੇ ਹੋ ਤਾਂ ਇਹ ਅਨੰਤਤਾ ਵੱਲ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਜਦୌ ਵੱਲ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਇਹ 0 ਵੱਲ ਜਾਂਦਾ ਹੈ  ਜਦୌ dx x x 0 x 
ਅਨੰਤਤਾ ਵੱਲ ਝੁਕਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਇਹ ਰਟੂ ਦਆੁਰਾ 1 ਦਾ ਗ୥ਾਫ ਹੈ ਇਹ ਧੁਰਾ ਹੈ ਇਹ ਧੁਰਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਮ୊ ਇਸ ਖੇਤਰ ਦੇ ਖੇਤਰ ਦੀ ਗਣਨਾ ਕਰਨਾ ਚਾਹੁੰਦਾ ਹਾਂ ਤਾਂx y x 
ਤੀਜਾ ਕੇਸ ਹੈ ਿਜੱਥੇ ਫੰਕਸ਼ਨ ਵੀ ਿਵਰਾਮ ਹੈ ਅਤੇ ਅੰਤਰਾਲ ਵੀ ਸੀਿਮਤ ਨਹੀ ਂਹੈ ਕੇਸ ਿਤੰਨ ਿਜੱਥੇ ਫੰਕਸ਼ਨ ਅਸੰਤੁਿਲਤ ਹੈ ਜੋ ਿਕ ਿਨਰੰਤਰ ਨਹੀ ਂਹਨ, ਜੋ ਿਕ ਿਨਰਤੰਰ ਨਹੀ ਂਹਨ
, ਏਕੀਕਰਣ ਦਾ ਅੰਤਰਾਲ ਵੀ ਅਨੰਤ ਹੈ ਉਦਾਹਰਨ ਲਈ ਘਟਾਓ ਅਨੰਤ ਤୌ ਅਨੰਤਤਾ ਇੱਕ ਵਰਗ x dx, 
ਇਸ ਲਈ ਇੱਥੇ ਵਰਗ ਦਾ ਇੱਕ ਜ਼ੀਰੋ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਿਨਰੰਤਰ ਨਹੀ ਂਹੈ ਅਤੇ ਏਕੀਕਰਣ ਦਾ ਅੰਤਰਾਲ ਅੰਤਰਾਲ ਹੈ। ਅਸੀਮਤ ਬੇਅੰਤ ਜਾਂ ਅਨੰਤ ਵੀ ਤਾਂ ਆਓ ਅਸੀ ਂx x 
ਕੁਝ ਉਦਾਹਰਣਾਂ ਨੰੂ ਹੱਲ ਕਰੀਏ ਅਤੇ ਵੇਖੀਏ ਿਕ ਤੁਸੀ ਂਅਿਜਹੇ ਮਾਮਿਲਆਂ ਨਾਲ ਿਕਵୈ ਨਿਜੱਠੋਗੇ ਤਾਂ ਉਦਾਹਰਣ ਇੱਕ ਜ਼ੀਰੋ ਤୌ ਅਨੰਤਤਾ ਇੱਕ ਇੱਕ ਕਰਕੇ ਜੋੜ ਵਰਗ x 

ਤਾਂ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਇਸ ਵਕਰ ਨੰੂ ਪਲਾਟ ਕਰਦੇ ਹੋ 0 'ਤੇ ਇਹ 1 ਹੈ ਅਤੇ ਅਨੰਤਤਾ 'ਤੇ ਇਹ 0 ਹੈ ਇਹ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਜਾਵੇਗਾ dx 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਉਹ ਖੇਤਰ ਹੈ ਜੋ ਇਸ ਅਟੁੱਟ ਦਆੁਰਾ ਿਨਯਤੰਿਰਤ ਕੀਤਾ ਜਾਂਦਾ ਹੈ, 
ਇਸ ਲਈ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਦੇਖਦੇ ਹੋ ਿਕ ਤੁਸੀ ਂਸੀਿਮਤ ਰਕਮਾਂ ਦੀ ਸੀਮਾ ਨੰੂ ਲਾਗੂ ਨਹੀ ਂਕਰ ਸਕਦੇ ਹੋ ਿਕਉਿਂਕ 
ਇਸ ਲਈ ਤੁਹਾਨੰੂ ਮੁਢਲੇ ਆਇਤਾਂ ਦੇ ਅਨੰਤ ਖੇਤਰਾਂ ਨੰੂ ਜੋੜਨਾ ਪਵੇਗਾ ਅਤੇ ਇਸਲਈ ਹਣੁ ਤੱਕ ਜੋ ਿਥਊਰੀ ਿਵਕਿਸਤ ਕੀਤੀ ਗਈ ਹੈ ਉਹ ਸੀਿਮਤ ਅੰਤਰਾਲ ਲਈ ਹੈ 
ਇਸ ਲਈ ਅਸੀ ਂਜੋ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਇੱਕ ਬਹਤੁ ਹੀ ਸਰਲ ਚਾਲ ਹੈ ਜੋ ਅਸੀ ਂਕਰਦੇ ਹਾਂ ਅਸੀ ਂਿਸਰਫ਼ 0 ਨੰੂ 1 ਗੁਣਾ 1 ਜੋੜ ਵਰਗ ਿਲਖਦੇ ਹਾਂ ਅਤੇ ਿਫਰ ਹਣੁ ਤୌ ਇੱਕ x dx 
ਸੀਿਮਤ ਹੈ ਸੋ  ਅਸੀ ਂਇੱਥੇ ਕੁਝ ਮੁੱਲ ਿਲਆ ਹੈ ਅਤੇ ਿਫਰ ਅਸੀ ਂਇਸ ਖੇਤਰ ਨੰੂ ਏਕੀਿਕ୥ਤ ਕਰ ਰਹੇ ਹਾਂ ਅੰਤ ਿਵੱਚ ਅਸੀ ਂਇੱਕ ਦੀ ਸੀਮਾ ਨੰੂ ਅਨੰਤਤਾ ਵੱਲ ਲ୊ਦੇ ਹਾਂ ਅਤੇ a 
ਿਫਰ ਅਟੁੱਟ ਦੇ ਅੰਤਮ ਮੁੱਲ ਦੀ ਗਣਨਾ ਕੀਤੀ ਜਾਂਦੀ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸਦੇ ਲਈ ਿਥਊਰੀ ਚੰਗੀ ਤਰ୧ਾਂ ਿਵਕਸਤ ਕੀਤੀ ਜਾਂਦੀ ਹੈ 
ਇਸ ਲਈ ਜੇਕਰ ਅੰਤਰਾਲ ਸੀਿਮਤ ਹੈ ਅਤੇ ਇਹ ਫੰਕਸ਼ਨ ਿਨਰਤੰਰ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਕੈਲਕੂਲਸ ਦੋ ਦੇ ਬੁਿਨਆਦੀ ਪ୥ਮੇਏ ਦਆੁਰਾ ਅਸੀ ਂਇੰਟੀਗਰਲ ਦੇ ਮੁੱਲ ਨੰੂ ਿਲਖ ਸਕਦੇ ਹਾਂ 
ਿਕਉਿਂਕ ਟੈਨ ਇਨਵਰਸ ਐਟਂੀ-ਡੈਰੀਵੇਿਟਵ ਹੈ ਇਸਲਈ ਸਾਨੰੂ ਟੈਨ ਇਨਵਰਸ ਇਨਿਫਿਨਟੀ ਿਮਲਦੀ ਹੈ ਜੋ ਪਾਈ ਬਾਇ ਟ ੂਹੈ ਤਾਂ ਜੋ ਅਸੀ ਂਕੀਤਾ ਹੈ ਇਸ ਅਨੰਤਤਾ ਨੰੂ x 

ਦਆੁਰਾ ਿਨਪਟਾਇਆ ਜਾਂਦਾ ਹੈ।  ਇਸ ਇੰਟਗ୥ੇਲ ਨੰੂ ਇਸ ਇੰਟੀਗਰਲ ਦੀ ਸੀਮਾ ਿਵੱਚ ਬਦਲਣਾ ਜੋ ਸੀਿਮਤ ਅੰਤਰਾਲ ਉਤੱੇ ਪਿਰਭਾਿਸ਼ਤ ਕੀਤਾ ਿਗਆ ਹੈ ਇਸਲਈ con 
ਬੇਅੰਤ ਅੰਤਰਾਲਾਂ ਦੀ ਸਮੱਿਸਆ ਨੰੂ ਇਸ ਤਰੀਕੇ ਨਾਲ ਨਿਜੱਿਠਆ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ ਇੱਕ ਹੋਰ ਉਦਾਹਰਨ ਜ਼ੀਰ ੋਤୌ ਜ਼ੀਰੋ ਤୌ ਇੱਕ ਨੰੂ ਰਟੂ ਉਤੇੱ ਲਓ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਇਸ dx x 
ਕਰਵ ਨੰੂ ਪਲਾਟ ਕਰਦੇ ਹੋ ਤਾਂ ਤੁਹਾਨੰੂ ਜ਼ੀਰੋ ਇੱਕ ਦਆੁਰਾ ਪ୥ਾਪਤ ਹੁੰਦਾ ਹੈ।  ਰਟੂ ਅਨੰਤਤਾ ਵੱਲ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਇਸ ਧੁਰੀ ਇਹ ਧੁਰਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਤੁਸੀ ਂਗਣਨਾ x x y x 
ਕਰਨਾ ਚਾਹੁੰਦੇ ਹੋ ਿਕ ਇਹ ਇੱਕ ਹੈ ਤਾਂ ਇਹ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਜ਼ੀਰ ੋਇਹ ਬਰਾਬਰ ਹੈ x x 
ਇਸ ਲਈ ਤੁਸੀ ਂਇਸ ਖੇਤਰ ਦੀ ਗਣਨਾ ਕਰਨਾ ਚਾਹੁੰਦੇ ਹੋ ਤਾਂ ਤੁਸੀ ਂਦੇਖ ਸਕੋ ਿਕ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਿਖੱਚਦੇ ਹੋ  ਇਹ ਬਹਤੁ ਛੋਟੇ ਆਇਤਕਾਰ ਿਵੱਚ ਤੁਸੀ ਂਦੇਖ ਸਕਦੇ ਹੋ ਿਕ ਜਦୌ 
ਤੁਸੀ ਂ0 ਵੱਲ ਵਧਦੇ ਹੋ ਤਾਂ ਤੁਸੀ ਂਆਇਤਕਾਰ ਦਾ ਖੇਤਰਫਲ ਿਲਖਣ ਦੇ ਯੋਗ ਨਹੀ ਂਹੋਵੋਗੇ ਿਕਉਿਂਕ ਫੰਕਸ਼ਨ ਮੁੱਲ ਅਨੰਤਤਾ ਵੱਲ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਅਸੀ ਂਜੋ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਉਹੀ 
ਿਵਚਾਰ ਹੈ ਿਫਰ ਅਸੀ ਂਮੰਨਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਠੀਕ ਹੈ ਕਹੋ ਇਹ ਐਪਸੀਲਨ ਕੌਮਾ ਹੈ 0 ਅਤੇ ਿਫਰ ਅਸੀ ਂਇਸ ਖੇਤਰ ਦਾ ਮੁਲਾਂਕਣ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਅਤੇ ਿਫਰ ਅਸੀ ਂਐਪਸੀਲਨ ਦੀ ਸੀਮਾ 
ਲ୊ਦੇ ਹਾਂ ਐਪਸੀਲਨ ਜ਼ੀਰੋ ਵੱਲ ਰਝੁਾਨ ਰਖੱਦੇ ਹਾਂ 
ਇਸ ਲਈ ਸਾਨੰੂ ਇਸ ਅਟੁੱਟ ਨੰੂ ਿਲਖਣ ਦੀ ਲੋੜ ਹੈ ਿਜਵୈ ਿਕ ਐਪਸੀਲੋਨ 1 ਉਤੇੱ ਰਟੂ ਐਪਸੀਲਨ 0 ਵੱਲ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਇਹ 0 ਦੇ ਸਾਈਲ୊ਟ ਰਝੁਾਨ ਨੰੂ ਸੀਿਮਤ dx xx 
ਕਰਨ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ। ਹਣੁ ਇੱਕ  ਰਟੂ ਦਆੁਰਾ ਐਪਸੀਲਨ ਦੋ ਇੱਕ ਨਜ਼ਦੀਕੀ ਅੰਤਰਾਲ ਸਾਈਲ୊ਟ ਿਵੱਚ ਲਗਾਤਾਰ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਿਕ ਤੁਸੀ ਂਕੈਲਕੂਲਸ ਦੇ ਬੁਿਨਆਦੀ x 
ਪ୥ਮੇਏ ਨੰੂ ਲਾਗੂ ਕਰ ਸਕੋ ਅਤੇ ਿਫਰ ਤੁਸੀ ਂਸਾਈਲ୊ਟ ਤୌ ਇੱਕ ਤੱਕ ਮੁੱਲ ਿਲਖ ਸਕਦੇ ਹੋ ਜੋ ਤੁਹਾਨੰੂ ਦੋ ਘਟਾਓ ਦੋ ਐਪਸੀਲਨ ਿਦੰਦਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇੰਟੈਗਰਲ ਇੰਟੀਗਰਲ ਦਾ
ਮੁੱਲ ਦੋ ਹੇਠਾਂ ਹੈ  ਰਟੂ x 
ਇਸ ਲਈ ਤੁਹਾਨੰੂ 2 ਘਟਾਓ 2 ਰਟੂ ਐਪਸੀਲੋਨ ਿਮਲਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਸੀਮਾ ਲੈਣ ਤୌ ਬਾਅਦ ਤੁਸੀ ਂਦੇਖਦੇ ਹੋ ਿਕ ਇੰਟੈਗਰਲ ਦਾ ਖੂਹ 2 ਹੈ ਅਿਜਹੇ ਇੰਟਗਰਲ ਨੰੂ ਗਲਤ 
ਇੰਟੈਗਰਲ ਿਕਹਾ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਅਿਜਹੇ ਇੰਟੈਗਰਲ ਤੁਸੀ ਂਇੰਟੈਗਰਲ ਓਵਰ ਦੀ ਇੱਕ ਸੀਮਾ ਦੇ ਤੌਰ 'ਤੇ ਪਿਰਭਾਿਸ਼ਤ ਕਰਕੇ ਪਿਰਭਾਿਸ਼ਤ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹੋ। ਸੀਿਮਤ ਅੰਤਰਾਲ ਅਸੀ ਂ
ਖੇਤਰ 'ਤੇ ਿਨਸ਼ਿਚਤ ਪੂਰਨ ਅੰਕਾਂ ਅਤੇ ਿਨਸ਼ਿਚਤ ਹੋਰ ਿਕਸਮਾਂ ਦੇ ਿਨਸ਼ਿਚਤ ਪੂਰਨ ਅੰਕਾਂ 'ਤੇ ਕੁਝ ਫਟੁਕਲ ਉਦਾਹਰਣਾਂ ਵੇਖੀਆਂ ਹਨ, 
ਇਸ ਲਈ ਸਾਡੀ ਅਗਲੀ ਕਲਾਸ ਿਵੱਚ ਅਸੀ ਂਫਟੁਕਲ ਉਦਾਹਰਣਾਂ ਨੰੂ ਜਾਰੀ ਰਖੱਾਂਗੇ ਅਤੇ ਦੇਖਾਂਗੇ ਿਕ ਅਿਜਹੀਆਂ ਗੁੰਝਲਦਾਰ ਸਮੱਿਸਆਵਾਂ ਤੱਕ ਿਕਵୈ ਪਹੁੰਚਣਾ ਹੈ 
ਧੰਨਵਾਦ ਤੁਹਾਡਾ 
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