
 ଏହି ଅਔାପନାେର ଛାੜମାନ০ୁ ੈାଗତ କରିବା ଆେମ ବିଭିਟ ੡କାରର ବાାୟାମକୁ ଏକ ନ਍ି৑਼ ଇ৺ିଗା઎ର઼ ੡େୟାଗ ଭାବେର ବିେବଚନା କରିବୁ ଏବଂ ଆେମ ବିଭିਟ 
ସମସાାର ସମାଧାନ କରିବୁ ଏବଂ ସରଳ ଏବଂ ଜଟିଳ ଆକୃତିର ଗଣନା େড়ੜକୁ ଆସᄼ, ଆେମ ଏଠାେର େଶଷ େ੫ଣୀେର େଦଖ ીଥ ીବା ଉଦାହରଣକୁ ବିଚାର କରିବା | 
ଭଲ ଯଦି ତୁେମ ଏକ ପଜିଟିଭ୍ ଏବଂ ମି ପଜିଟିଭ୍ ଅନୁମାନ କର, ଯାହା ଦ୍  ◌ାରା ଆେମ ଦିଆଯାଇଥ ીବା ଉଭୟ ବ੍କୁ ઇ ષଟ୍ କରିପାରିବା we
େତଣ ୁଯଦି ଏହା ତୁମର ଅড় ଏବଂ ଏହା ତୁମର ଅড় ଅେଟ x y 
େତଣ ୁ ବଗ৐ 4 ସହିତ ସମାନ, ଏକ ପାରାେବାଲା ଯାହାର ଭେଟ৐ৠ 0 0 ଏବଂ ସହିତ ସମାନ |  େହଉଛି ଲାଇନ୍ ଉਆਁି େଦଇ ଗତି କେର y x y mx 
େତଣ ୁଯଦି ଏକ ପଜିଟିଭ୍ ପାରାେବାଲା ଏହିପରି ଅ০ିତ େହବ ଏବଂ ସହିତ ସମାନ େହବ ଯଦି ପଜିଟିଭ୍ େତେବ ଆପଣ ଏହି ପରି ଷଡଯਖ କରିପାରିେବ, y mx m 
େସମାନ০ ମਔେର ସୀମିତ ଅ৳ଳ ଏହି ଆସᄼ ଏହି େড়ੜକୁ ੡ାଥମିକ ଅ৳ଳେର ପତଳା ଭୂଲਫେର ବିଭ৘ କରିବା | 
େତଣ ୁଯଦି ଏହିପରି େଗାଟିଏ ਼ିશପ ୍ର େମାେଟଇ ପରି ଥାଏ େତେବ ੡ାଥମିକ େড়ੜ ଏଥ ીରୁ ଏହି ମାଇନସ ୍ ରୁ େହବ dx y 
େତଣ ୁଆେମ ମଳୂ ଚାରିଟି କୁରା  ◌଼◌ ିମାଇৠ ମଳୂ ତେଳ ଚାରି କୁରା  ◌଼◌ ିମାଇନସ ୍ ତେଳ ରହିଥାଉ କାରଣ ଏହା ଆମର ੡ାଥମିକ ଅେଟ | ଏରିଆର min min mx 
ଆବଶાକୀୟ େড়ੜ ଚାରିଟି ଚାରିଟି କୁରା  ◌଼◌ ିମାଇନସ ୍ ତେଳ ଚାେରାଟି ଅେଟ େଯଉଠଁାେର ଆେମ ର ମଲୂા ରଖ ીବା ଉଚିତ min mxdx x 
େତଣ ୁ ର ମଲୂા ଉਆਁିରୁ ଆରਬ ହୁଏ ଏବଂ ଏହି ବਙୁିର ସଂେଯାଜନା ପାଇବାକୁ ଆେମ ଏହି ସମୀକରଣକୁ ସମାଧାନ କରିବା ଆବଶાକ | x x 
େତଣ ୁଯଦି ତୁେମ କୁ ସହିତ ସମାନ ରଖ, ତୁେମ ବଗ৐ ବଗ৐କୁ 4 କਬୁ   ସହିତ ସମାନ କର  ଆପଣ০ୁ 1 ବିਙୁ ଛକ େଦଇଥାଏ ଯାହା ଉਆਁି ଅେଟ ଏବଂ y mx m x x
4 ବଗ৐ ମିଟର ବଗ৐ ସହିତ ସମାନ ଅେଟ ଆପଣ০ୁ ଅନા ଏକ ବିେ৭ଦ ବਙୁି େଦଇଥାଏ ଯାହା ଦ୍  ◌ାରା ଏହା େହଉଛି ଆପଣ০ର ଚାରି ବଗ৐ ମିଟର ବଗ৐ this x 
ସହିତ ସମାନ 
େତଣ ୁଏକୀକରଣର ସୀମା ଶନୂાରୁ ସହିତ ସମାନ େହବ | ଚାେରାଟି ବଗ৐ ସହିତ ସମାନ x a by m 
େତଣ ୁଆପଣ০ର ଆବଶાକୀୟ େড়ੜ ଶନୂରୁ ଚାରି ବଗ৐ ମଳୂ ଚାରି କୁରା  ◌଼◌ ିମାଇନସ ୍ ତେଳ ବਁ৐ମାନ ଆପଣ ଏହାକୁ ଏକୀକୃତ a by m min mxdx 
କରିପାରିେବ ଏଗଡ଼ିୁକ େହଉଛି ସରଳ ଇ৺ିେ੏ৼସ ୍େଯଉଠଁାେର ଆ৺ି େଡରିେଭଟିଭ୍ ଆପଣ০ୁ ଜଣା ଅଛି 
େତଣ ୁଆପଣ ଏହାକୁ 0 ରୁ 4 ପାଇପାରିେବ | ମି ବଗ৐ ମାଇନସ ୍ମି ଦ୍ 2 ◌ାରା 2 ବଗ৐ 0 ରୁ ଚାରି |  ଏକ ବଗ৐ ମିଟର ଦ୍  ◌ାରା ତୁେମ ଦୁଇରୁ ତିନି ଚାରି ଚାରିa x you
ମିଟର ଦ୍  ◌ାରା ମଳୂ ଚାରି ଚାରିରୁ ମି ବଗ৐ ମାଇନସ ୍ମି ଦ୍  ◌ାରା େଷାହଳ ବଗ৐ ମିଟରରୁ ପାୱାର୍ ଚାରି ପଯ৐ાਕ ପାଇଥାଉ square two
େତଣ ୁଆେମ ତିରିଶ ଦୁଇ ବଗ৐ ତିନି ମିଟର କୁાବ୍ ମାଇନସ ୍ଆଠ ବଗ৐ ବଗ৐ ଦ୍  ◌ାରା ପାଇଥାଉ |  ଦୁଇ ମି କાୁବ୍ ତିନି ଆଠ ବଗ৐ ବଗ৐ ମିଟର କୁાବ୍ ଦ୍  ◌ାରା by so
ଆେମ ଆଠ ବଗ৐ ବଗ৐ ମି ମି କાୁବ୍ ଆଠ ବଗ৐ ବଗ৐ ମିଟର ମି କાୁବ୍ ଏକ ଚୂଡାਕ ଉਁର, ଆସᄼ ଅନા ଏକ ଉଦାହରଣ ଗଣନା େড়ੜ ଅড় ମਔେର ସୀମିତ 2 x x 
କୁાବ୍ ମାଇନସ ୍ ବଗ৐ ମାଇନସ ୍ସହିତ ସମାନ |  2 ଏବଂ ମାଇନସ ୍1 ରୁ ସମାନ 2 ସହିତ ସମାନ | ବਁ৐ମାନ ଏହା ଲାଗଛିୁ େଯ ଏହି ବ੍ କୁ ઇ ષଟ x x x x y 
କରିବା କ਼କର କાୁବ୍ ମାଇନସ ୍ ବଗ৐ ମାଇନସ ୍2 ର ଦୁଇଥର ସମାନ କିᄼ ଯଦି ଆପଣ ઇષଟ୍ ନକରਕି େତେବ ଆପଣ ੡କୃତ ସਜାନ କରିପାରିେବ ନାହି ଁ|  x x x 
େড়ੜ କାରଣ ଯଦି ଆପଣ ଏହାକୁ ସିଧାସଳଖ ଏକୀଭୂତ କରିବାକୁ େଚ਼ା କରਕି େତେବ ଏହା ଆପଣ০ୁ ଆବଶાକ େড়ੜର ସଠିକ୍ ମଲୂા େଦବ ନାହି ଁକାରଣ ଆପଣ 
ଜାଣਕି ନାହି ଁେଯ ରୁ -1 ଏବଂ 2 ମਔେର େକଉଠିଁ ସକରାਈକ ଏବଂ ନକାରାਈକ y 
େତଣ ୁଏହା ସଠିକ୍ ପਘା ନୁେହ ଁ
େତଣ ୁଆପଣ০ୁ କରିବାକୁ ପଡିବ |  ବ੍ ବିଷୟେର କିଛି ଧାରଣା େଯ ଏହା ସକାରାਈକ ଏବଂ େକଉଠଁାେର ମ ଁ ୁ| ନକାରାਈକ ଅେଟ, େସଥ ીପାଇ ଁଆସᄼ, ଫાାੳથର୍ t y 
କୁ ମାଇନସ ୍ ବଗ৐ ମାଇନସ ୍2 ର ଦୁଇଗଣୁ ସହିତ ସମାନ କରିବାକୁ େଚ਼ା କରିବା ଯାହା ଦ୍  ◌ାରା ଆପଣ ଏହାକୁ େଲଖ ીପାରିେବ ଯାହାକୁ ଆପଣ xq x x you
େଲଖ ીପାରିେବ େଯପରି ଆପଣ େଦଖ ીପାରିେବ େଯ ଶନୂા ସହିତ ମାଇନସ ୍ସହିତ ସମାନ ଏବଂ ଏବଂ  ଦୁଇଟି ସହିତ ସମାନ, ଏହି ବ੍ଟି ଅড় ଅତି੍ ମ x x x x 
କରୁଛି 
େତଣ ୁଆସᄼ ଏହାକୁ ੡ାୟତ ଷଡଯਖ କରିବାକୁ େଚ਼ା କରିବା ଯାହା ଦ୍  ◌ାରା ଆମର କିଛି ଧାରଣା ଅଛି େଯଉଠଁାେର ଏହି େড়ੜଟି ଅড়ଠାରୁ ଅଧ ીକ plot we x 
ଏବଂ େକଉଠଁାେର ଏହି େড়ੜଟି ଅড় ତେଳ େନେଗଟିଭ୍, x 
େତଣ ୁଆେମ ઇષଟ୍ କରିବା |  ଜାଣᄼ ଏହି େড়ੜଟି ଅড় ଉପେର େକଉଠଁାେର ଅଛି ଏବଂ େକଉଠଁାେର ଏହି େড়ੜ ଅড় ତେଳ ଅଛି କାରଣ ଏହା େର 0 ଏବଂ x x x 
ମାଇନସ ୍1 ଏବଂ 2 େର ଅଦୃଶા େହାଇଯାଏ 
େତଣ ୁଆସᄼ ଏହି ପଏ৺ଗଡ଼ିୁକୁ ମାଇନସ ୍ଏକ ଶନୂ ଏବଂ ଦୁଇଟି ଆ০ିବା 
େତଣ ୁଏହି ପଏ৺ଗଡ଼ିୁକେର ବ੍ ଶନୂા ମଲୂા େନଉଛି | ଏହାର ଅଥ৐ େହଉଛି ଏହା ବਁ৐ମାନ ଅড়କୁ ଅତି੍ ମ କରୁଛି େଯେତେବେଳ ମାଇନସ ୍1 ରୁ 0 ઇ ષସ ୍1 x x x 
ମਔେର ପଜିଟିଭ୍ ନକାରାਈକ େହବ ଏବଂ ମାଇନସ ୍ଦୁଇଟି ନକାରାਈକ େହବ x x 
େତଣ ୁ ସକାରାਈକ ଅେଟ y 
େତଣ ୁଥେର ଶନୂાରୁ କମ ୍ଏବଂ ଏହା ମାଇନସ ୍ଠାରୁ ବଡ |  ଶਥ ସକରାਈକ ଅେଟ ଏହି ଶਥଟି ସକରାਈକ ଏହା ନକାରାਈକ ଏହା ନକାରାਈକ x 
େତଣ ୁନକାରାਈକ |  ପଜିଟିଭ୍ otal 
େତଣ ୁ ସମାନ ଭାବେର ଏହା େହବ ଯଦି ପଜିଟିଭ୍ ଥାଏ େତେବ ઇષସ ୍1 ପଜିଟିଭ୍ କᄼି ઇ ષସ ୍ ମାଇନସ ୍2 ନକାରାਈକ େହବ େଯେତେବେଳ ରୁ x x x x x x 2 
କମ ୍ଥାଏ 
େତଣ ୁ େଯେତେବେଳ ଶନୂા ଏବଂ ଦୁଇଟି ମਔେର ଥାଏ େସେତେବେଳ ନକାରାਈକ ଅେଟ |  ੡ାୟତ ଏହିପରି କିଛି େହବ x y this 
େତଣ ୁଆବଶાକ ସମଦୁାୟ େড়ੜ ବਁ৐ମାନ ସବୁଜ ର৪ ਐାରା ଛାଇ ଯାଇଛି ଯାହାକୁ ଆପଣ େଦଖ ીପାରିେବ 
େତଣ ୁ੡କୃତ େড়ੜ ପାଇବା ପାଇ ଁଆମକୁ ଉଭୟ ଗଣନା କରିବାକୁ ଏବଂ େସମାନ০ୁ େଯାଡିବାକୁ ପଡିବ 
େତଣ ୁେମାେତ ପନୁବ৐ାର ଏହାକୁ ଚିੜ କରିବାକୁ ଦିଅᄼ 
େତଣ ୁଏହା ଏହିପରି ଏବଂ ଏହା ଆପଣ০ର ଅେଟ | ବ੍ର ସମୀକରଣ ଦୁଇଥର କୁાବ୍ ମାଇନସ ୍ ବଗ৐ ମାଇନସ ୍ଦୁଇ x x x 
େତଣ ୁଦୁଇଟି କୁાବ୍ ମାଇନସ ୍ ବଗ৐ ମାଇନସ ୍2 x x x 
େତଣ ୁେড়ੜ କୁହᄼ ଏହା େହଉଛି 1 ଏହା େହଉଛି 2 
େତଣ ୁଆସᄼ 1 ମାଇନସ ୍1 ରୁ 0 2 ଗଣନା କରିବା | କୁાବ୍ ମାଇନସ ୍ ବଗ৐ ମାଇନସ ୍ଦୁଇ a 1 x x x 
େତଣ ୁ੡ାଥମିକ େড়ੜ େହବ 
େତଣ ୁଏହା େହଉଛି ଏକ ੡ାଥମିକ େড়ੜ ଏହା େର େହବ ଏବଂ ଏହାକୁ ଏକୀକୃତ କରିବ ଯାହା ଦ୍  ◌ାରା ତୁେମ ଏେତ ଶନୂા ମାଇନସ ୍ଚାରିରୁ ତାପେର dx you
ଶନୂાେର ମାଇନସ ୍ଠିକ୍ େହବ 
େତଣ ୁେମାେତ ଶନୂા େହବାକୁ ପଡିବ | ମାଇନସ ୍ତାପେର େମାର 
େତଣ ୁଏହି ମଲୂા 
େତଣ ୁଏହା ઇ ષସ ୍ଏବଂ ତା ପେର ଏହା େଗାଟିଏ ପେର େଗାଟିଏ େହବ |  ତା ପେର ଏହା ମାଇନସ ୍େଗାଟିଏ େହବ ’ d ’
େତଣ ୁଏହା ମାଇନସ ୍ଦୁଇ ଦ୍  ◌ାରା ସାତ ଏବଂ ଏହା ସାତ ଦ୍  ◌ାରା ବାର ମାଇନସ ୍େଗାଟିଏ ଦୁ ଖ ીତ ମାଇନସ ୍2 7 ଦ୍ 12 ◌ାରା 12 seven twelve sorry 
ମାଇନସ ୍1 
େତଣ ୁଆେମ ମାଇନସ ୍2 ମାଇନସ ୍5 ଦ୍ 12.◌ାରା ପାଇଥାଉ ଠକି ୍ଅଛି 
େତଣ ୁଆେମ 5 ରୁ 6 ପାଇଥାଉ ସଠିକ୍ 
େତଣ ୁଏକ 2 ଏହା 0 ରୁ 2 କୁ କୁાବ୍ ମାଇନସ ୍ ବଗ৐ ମାଇନସ ୍2 ସହିତ ସମାନ, ଏହା 2 ସହିତ ପାୱାର୍ 4 ସହିତ 4 ମାଇନସ ୍ କୁાବ୍ 3 ମାଇନସ ୍x x x dx x x x
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ବଗ৐ 0 ରୁ 2 େର ସମାନ େହବ |  0 େହବ 
େତଣ ୁମଲୂા 2 16 ରୁ 4 େହଉଛି 4 ମାଇନସ ୍8 ରୁ 3 ମାଇନସ ୍4 
େତଣ ୁଆେମ ମାଇନସ ୍16 ରୁ 3 ପାଇଥାଉ 
େତଣ ୁସମଦୁାୟ େড়ੜ େହଉଛି େଗାଟିଏ ઇ ષସ ୍େମାଡ୍ ଦୁଇଟି 
େତଣ ୁପା৳ରୁ ଛଅ ઇ ષସ ୍େଷାହଳ ଦ୍  ◌ାରା ଯାହା ସମାନ | ତିରିଶ ସାତରୁ ଛଅଟି ଆସᄼ ଅନા ଏକ ଉଦାହରଣ େନବା,  ମਔେର ସୀମିତ ଅ৳ଳ ଦୁଇଟି three y 
ମାଇନସ ୍ ବଗ৐ ଏବଂ ମାଇନସ ୍ ସହିତ ସମାନ ଅେଟ x y x 
େତଣ ୁେড়ੜର ੡େତાକ ସମସાା ପାଇ ଁ੡ଥମ ପଯ৐ાାୟେର ଆପଣ০ୁ େସହି ଅ৳ଳ ବିଷୟେର କିଛି ଧାରଣା କରିବାକୁ ପଡିବ | େଯଉଠଁାେର ଏହା ସକାରାਈକ ପାਸ৐େର 
ଅଛି କਫିା ଏହା ନକାରାਈକ ଦିଗ ଅେଟ 
େତଣ ୁଷଡଯਖ କରିବା ଜରୁରୀ ଅେଟ 
େତଣ ୁଏହା ଏକ ପାରାେବାଲା ଓଲଟା ੡ତିନିଧ ીਇ କେର | ପାରାେବାଲା ଯାହାର ଭେଟ৐ৠ 0 କମା 2 ଏବଂ ଅড় େହଉଛି ଅড় y 
େତଣ ୁତୁେମ ଏହି ପାରାେବାଲାକୁ ବਁ৐ମାନ ମାଇନସ ୍ ସହିତ ସମାନ କରିବ େ੏ଡିଏᄶ ମାଇନସ ୍1 ସହିତ ଏକ ସିଧା େରଖା x 
େତଣ ୁତୁେମ ଏହି କୁ ମାଇନସ ୍ ସହିତ ସମାନ କର ଏବଂ ଏହା ଦୁଇଟି ମାଇନସ ୍ସହିତ ସମାନ | ବଗ৐ y x y x 
େତଣ ୁେସମାନ০ ମਔେର ସୀମାବ਎ େড়ੜ ଏହା ପନୁବ৐ାର େହବ 
େତଣ ୁପବୂ৐ ପରି੄ିତି ପରି ੡੍ିୟା ଦ୍  ◌ାରା ଏହି େড়ੜକୁ ଭୂଲਫ ପତଳା ଭୂଲਫ େରଖା କਫିା ଆୟତେড়ੜେର ବିଭ৘ କରᄼ ଯାହା ੡ାଥମିକ େড়ੜ ଭାବେର this
ଜଣାଶଣୁା 
େତଣ ୁଏହି ੡ାଥମିକ େড়ੜଟି ମାଇନସ ୍ ବଗ৐ ମାଇନସ ୍େହବ |  େର ମାଇନସ ୍ େର େର ତୁେମ ଫମ৐ଲୁା ମେନ ରଖ ીଛ େଯଉଠଁାେର ଆେମ x x dxfx gx dx 
ଦୁଇଟି ବ੍ େନଇଛୁ କୁହਕି େଯ ଉପେର ੡ାଧାନા େଦଇଥାଏ ଏବଂ େସମାନ০ ମਔେର ସୀମିତ ଅ৳ଳ ମେନରଖ ીବାକୁ େଚ਼ା କେର fxgx fx gx 
େତଣ ୁଆେମ ମାଇନସ ୍ କୁ େର ପାଇଲୁ fx gx dx 
େତଣ ୁ େହଉଛି 2 ମାଇନସ ୍ ବଗ৐ େହଉଛି ମାଇନସ ୍|  fx x gx x 
େତଣ ୁଆେମ ଏହା ପାଇଲୁ ଏହା େହଉଛି ତୁମର ੡ାଥମିକ େড়ੜ ବਁ৐ମାନ ର ମଲୂા ଯାହା ପାଇ ଁସମ੏ ଛାୟା େড়ੜ ଅ০ିତ େହବ େଗାଟିଏ ମଲୂા େହବ ଏହା x 
େହଉଛି ସବ৐ନିઋ મ ଏବଂ ଏହା େହଉଛି ସବ৐ାଧ ીକ ଯାହା ଆେମ ଉଭୟ ମଲୂા ଜାଣବିା ଆବଶાକ ଏବଂ  ତାପେର ଆେମ ଏହାକୁ ସବ৐ନିઋ મ ସବ৐ାଧ ીକ ରଖ ીବା x x x x 
େତଣ ୁଏହି ସବ৐ନିઋ મ ଏବଂ ସବ৐ାଧ ીକ ମଲୂા ଜାଣବିା ପାଇ ଁଆମକୁ ଉଭୟ ବ੍ର ସମୀକରଣ ସମାଧାନ କରିବାକୁ ପଡିବ ମାଇନସ ୍ ମାଇନସ ୍ ବଗ৐ ସହିତx x x 2 x 
ସମାନ 
େତଣ ୁଆେମ ବଗ৐ ମାଇନସ ୍ ମାଇନସ ୍ଦୁଇଟି ସମାନ ପାଇବୁ |  ଶନୂକୁ x x 
େତଣ ୁ ର ମଲୂા େହବ ଯାହା ଆପଣ০ୁ 2 କମା ମାଇନସ ୍1 େଦବ x 
େତଣ ୁଏହି ସବ৐ନିઋ મ ମାଇନସ ୍1 ଏବଂ ଏହା ଦୁଇଟି ଅେଟ x 
େତଣ ୁଏହି ସମ੏ ଛାୟା େড়ੜଟି ସହିତ ମାଇନସ ୍ଏକ ଏବଂ ସମାନ ଦୁଇଟି ସହିତ ସମାନ x x 
େତଣ ୁଆମକୁ ରଖ ીବା ଆବଶાକ |  ଏଠାେର ସୀମା ଅଛି ଏବଂ ଆେମ ଦୁଇଟି ମାଇନସ ୍ ବଗ৐ ઇ ષସ ୍ ଇ৺ିେ੏େଟଡ୍ ପାଇଥାଉ, ଆେମ 2 ମାଇନସ ୍ କୁાବ୍ 3x xdx x x 
ઇષସ ୍ ବଗ৐ ଦ୍ 2 ◌ାରା 2 ମାଇନସ ୍1 ରୁ 2 ପାଇଥାଉ x 
େତଣ ୁଉପର ସୀମାେର ଆ৺ି େଡରିେଭଟିଭ୍ ର ଉପର ସୀମା ମଲୂા ଚାରି ઇ ષସ ୍ଦୁଇଟି ମାଇନସ ୍ପାଇଥାଉ | ମାଇନସ ୍ଦୁଇ ମାଇନସ ୍ઇ ષସ ୍େଗାଟିଏ ଦ୍  ◌ାରା three
ତିନି ઇ ષସ ୍େଗାଟିଏ ଦ୍  ◌ାରା ଏହା ସମାନ two
େତଣ ୁଏହି 4 ସହିତ ଏହା ସମାନ ଏବଂ ଏହା େହଉଛି 8 ମାଇନସ ୍8 ଦ୍ 3 ◌ାରା 3 ମାଇନସ ୍5 ଦ୍  ◌ାରା ଏହା ଆଠ ହମ ୍ଅେଟ this
େତଣ ୁଏହା ଆପଣ০ର ଅਕିମ ଉਁର ଆେମ ବିଭିਟ ସମସાାର ସମାଧାନ କରୁଛୁ ଯାହା ଦ୍  ◌ାରା ଆପଣ  ଏକ ବ੍ ઇષଟ୍ କରିବାକୁ ସড়ମ ଅଟਕି ତାପେର ଅ৳ଳ you
ଚି੊ଟ କରᄼ ଏବଂ |  ତାପେର ତୁେମ ସୀମାକୁ ସଠିକ୍ ଭାବେର ରଖ ીବାେର ସড়ମ େହବା ଉଚିତ 
େତଣ ୁଚାଲᄼ ମਔେର ସମାନ ଥ ીବା ੍ମାନୁସାେର ଅନા ଏକ ଉଦାହରଣ େନବା  ମାଇନସ ୍ ବଗ৐ ଅড় ଏବଂ ସମାନ ମାଇନସ ୍ଦୁଇ ଏବଂ y x 4 x x x x 
ସମାନ ସହିତ ଯ৘ୁ ଦୁଇ ସହିତ ସମାନ |  ଏହା ଲାଗଛିୁ େଯେହତୁ ଏହି େড়ੜଟି ମାଇନସ ୍ଦୁଇ ଏବଂ ଦୁଇଟି ମਔେର ସୀମିତ 
େତଣ ୁଯଦି ଆପଣ ଚାରି ମାଇନସ ୍ ବଗ৐ କୁ ମାଇନସ ୍ଦୁଇ ଦୁଇଟିରୁ ସଂେଯାଗ କରਕି େତେବ ଆପଣ ଇ৺ି੏ାଲ୍ ର ମଲୂા ପାଇେବ କᄼି ଯଦି ଆପଣ x x dx n 
େଚ਼ା କରਕି େତେବ ଷଡଯਖ ନକରି ତାହା କେଲ କ ଣ େହବ? ଏହି ଫ০ସନ୍ କୁ ମାଇନସ ୍ରୁ ଦୁଇଟି ପଯ৐ાਕ ଏକୀଭୂତ କର ଏବଂ ଏକੜ କର | ’
େତଣ ୁଏହା ଏକ ଅ਑ୁତ କାଯ৐ા  ଆସᄼ ଏହାକୁ ੡ଥେମ ଅ০ନ କରିବା ଯାହା ଦ୍  ◌ାରା ଆପଣ ଯାହା େଦଖ ીପାରିେବ ତାହା େହଉଛି େଯ େହଉଛି 0 you y 
େଯେତେବେଳ ଏବଂ େହଉଛି 0 େଯେତେବେଳ ઇષସ ୍ମାଇନସ ୍2 ବਁ৐ମାନ 0 ରୁ 2 ମਔେର ସକାରାਈକ ଏବଂ ମାଇନସ ୍2 ରୁ 0 ମਔେର x 0 y x y y 
ନକାରାਈକ 
େତଣ ୁଏହା ଅଦୃଶા ହୁଏ |  0 2 ଏବଂ ମାଇନସ ୍2 େର ଏଠାେର ବ੍ ଅଦୃଶા େହାଇଯାଏ ଏବଂ ମାଇନସ ୍2 ରୁ 0 ପଯ৐ાਕ ଏହା ନକାରାਈକ ଏବଂ 0 ରୁ 2 ପଯ৐ાਕ ଏହା 
ସକାରାਈକ ଅେଟ 
େତଣ ୁଆମର ଏହି ੡କାରର ଆକୃତି େହାଇପାେର କାରଣ ଏହି ବ੍ଟି କିପରି େଦଖାଯିବ ତାହା ମਔ ନିରਕର | େଯପରି ଏଠାେର ଏବଂ ଏଠାେର ଠିକ୍ ଯଦି ଆପଣ ଏକ 
ବ੍ ବିଷୟେର ଅଧ ીକ ଜାଣବିାକୁ ଆ੏ହୀ େତେବ ଆପଣ০ୁ େଡରିେଭଟିଭ୍ େଖାଜିବାକୁ ପଡିବ ଏବଂ େଡରିେଭଟିଭ୍ ର ମଲୂા 0 ମାଇନସ ୍2 ઇ ષସ ୍2 େର ଜାଣବିାକ ୁn 
ପଡିବ ଯାହା ଦ୍  ◌ାରା ଆପଣ ଜାଣପିାରିେବ େଯ ମାଇନସ ୍େର ବ੍ତା କିପରି ଅତି੍ ମ କରୁଛି |  ଦୁଇଟି ଶନୂ ଏବଂ ଦୁଇଟି ੡କୃତ େড়ੜ ଯାହାକୁ ଆେମ େଖାଜୁଛୁ you
ତାହା େହଉଛି ବ੍ ଅড় ଏବଂ ଲାଇନ୍ ମਔେର ମାଇନସ ୍ଦୁଇ ଏବଂ ସମାନ ઇ ષସ ୍ଦୁଇଟି ସହିତ ସମାନ ଅେଟ x x x 
େତଣ ୁଆବଶાକ ସମଦୁାୟ େড়ੜ ଏହା ଏକ ଏବଂ ଏହା କହିବ |  ଦୁଇଟି ଆବଶાକ ସମଦୁାୟ େড়ੜ େହଉଛି େଗାଟିଏ ઇ ષସ ୍େମାଡ୍ ઇ ષସ ୍ଦୁଇଟିର େମାଡ୍ 
େତଣ ୁଆେମ ଦୁଇଟିକୁ ੡ଥେମ ଗଣନା କରିବୁ 
େତଣ ୁଦୁଇଟିକୁ ଶନୂରୁ ଦୁଇ ମଳୂ ଚାରି ମାଇନସ ୍ ବଗ৐ ତେଳ ଦିଆଯିବ କାରଣ ଏହି ବ੍ଟି ସମ਎ୃ ଏବଂ ଏକ ଅ਑ୁତ କାଯ৐ા |  ର ଏହା ଏକ ସହିତ x x dx x t 
ସମାନତା ବିଶି਼  େହବ | ଦୁଇଟିର େଟାପି କିᄼ ନକରାਈକ ଚି੊ େସଠାେର ରହିବ 
େତଣ ୁେଗାଟିଏ 1 ର ମାଇନସ ୍2 େହବ ଏବଂ ମଳୂଟି ଚାରି ମାଇନସ ୍ ବଗ৐ ତେଳ 0 ରୁ 2 େହବ େବାଲି ମେନକରᄼ େଯ ବଗ৐ ଟି x dx x x 
େତଣ ୁଦୁଇଟି xdx dt 
େତଣ ୁଶନୂા ଶନୂા | ଶନୂા ସହିତ ସମାନ ଏବଂ ଦୁଇଟି େହଉଛି ଚାରି ଅେଟ x t x t 
େତଣ ୁସୀମା ଏହା େହବ ଏବଂ େଗାଟିଏ ଦ୍  ◌ାରା ଦୁଇଟି xdx two dt 
େତଣ ୁତୁେମ େଗାଟିଏ ଦ୍  ◌ାରା ଚାରି ଚାରି ମାଇନସ ୍ େଗାଟିଏ ଦ୍  ◌ାରା ଏକୀକରଣ ଶନୂରୁ ଚାରି ଚାରିରୁ ଚାରି ଚାରିେର ଶନୂ େହବ | ଏବଂ ଶନୂେର two tdt two
ଏହା ଶନୂા ମାଇନସ ୍େହବ ମାଇନସ ୍ଚି੊ େଦଖାଯିବ େଯେହତୁ ତୁମର ଏଠାେର ମାଇନସ ୍ଟି ଅଛି 
େତଣ ୁଚାରିେର ଏହା ଶନୂા େହବ ଏବଂ ତା ପେର ଶନୂେର ଏହା ଚାରିରୁ ଦୁଇ ମାଇନସ ୍ େହବ ’ i 
େତଣ ୁତୁେମ ମାଇନସ ୍ମାଇନସ ୍ઇ ષସ ୍ଚାରି ପାଇବ | ତିନିରୁ ଆଠଟି ଦୁ ଖ ીତ େଯ ଆମର ଏଠାେର େଗାଟିଏ ଭୁଲ ଅଛି ଆେମ ଏଠାେର ପହ৳ବିା ପେର sorry 
େଗାଟିଏ ପେର େଗାଟିଏ ପାଇଥାଉ 
େତଣ ୁତୁେମ େଗାଟିଏ ପେର େଗାଟିଏ ପାଇଥାଉ 
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େତଣ ୁେଶଷେର ଆେମ 8 ରୁ 3 ପାଇଥାଉ 
େତଣ ୁ େହଉଛି 8 େଗାଟିଏ େଗାଟିଏ ମାଇନସ ୍ଆଠରୁ ତିନି େହବ କାରଣ କାଯ৐ા ଅଶଭୁ ଅେଟ | a2 by 3 
େତଣ ୁସମଦୁାୟ େড়ੜଟି େଷାହଳରୁ ତିନିଟି ଆବଶાକ, ଆସᄼ ଦୁଇଟି ପାରାେବାଲାସ ୍ ମਔେର ସୀମିତ ଅନા ଏକ ଉଦାହରଣ େড়ੜ େନବା | ବଗ৐ ସହିତ ସମାନ y x 
ଏବଂ ଆଠ ମାଇନସ ୍ ବଗ৐ ସହିତ ସମାନ y x 
େତଣ ୁଆସᄼ େସଗଡିୁକୁ ઇ ષଟ୍ କରିବା ବଗ৐ ସହିତ ସମାନ ଅେଟ ପାରାେବାଲା ଭେଟ৐ৠ 0 0 ଏବଂ ଅড় େହଉଛି ଅড় ଆେମ ଏହାକୁ y axis x axis y x y 
ପାଇଥାଉ ଏବଂ ମାଇନସ ୍ ବଗ৐ ସହିତ ସମାନ | ଯାହାର ଭେଟ৐ৠ 0 କମା ଆଠେର ଓଲଟା େହାଇଛି y 8 x 
େତଣ ୁଆେମ ଏହି ଆକୃତି ପାଇବୁ 
େତଣ ୁଆମକୁ ଏହି ଦୁଇଟି ବିେ৭ଦ ବਙୁି େଖାଜିବାକୁ ପଡିବ ଏବଂ ଆବଶાକ େড়ੜ ସବୁଜ ର৪ ਐାରା ଛାଇ େହାଇଯିବ 
େତଣ ୁପନୁବ৐ାର ଆେମ େড়ੜକୁ ੡ାଥମିକ ଅ৳ଳେର ପତଳା ਼ିશਣ କਫିା ଆୟତେড়ੜେର ବିଭ৘ କରୁ | ଏହିପରି ਼ିશପ ୍ର େମାେଟଇ ଅଛି dx 
େତଣ ୁ੡ାଥମିକ େড়ੜ ଆଠ ମାଇନସ ୍ ବଗ৐ ମାଇନସ ୍ ବଗ৐ େହବ ଯାହା ଦ୍  ◌ାରା ଆେମ ଏହି ଦୁଇଟି ମଲୂા େଖାଜିବାକୁ ପଡିବ ଯାହା ଦ୍  ◌ାରା x x dx we we
ଆମକୁ ଉଭୟ ସମୀକରଣର ସମାଧାନ କରିବାକୁ ପଡିବ 
େତଣ ୁଏହା ମାଇନସ ୍2 0 ଏବଂ ଏହା େହଉଛି 2 କମା 0 | 
େତଣ ୁ ର ସୀମା ମାଇନସ ୍ଦୁଇରୁ ଦୁଇ ଏବଂ ମାଇନସ ୍ଦୁଇରୁ ଦୁଇ ଆଠ ମାଇନସ ୍ଦୁଇ ବଗ৐ େହବ କାରଣ ଏହା ଯଦି ଆପଣ କୁ ମାଇନସ ୍ ਐାରା x x dx x x 
ବଦଳାਕି େତେବ ଆପଣ େଦଖ ીପାରିେବ େଯ ଏହି ଇ৺ିେ੏ৼର ଚି੊ ପରିବਁ৐ନ େହବ ନାହି ଁଏବଂ ମାଇନସ ୍ ର େହବ | ସହିତ ସମାନ x f fx 
େତଣ ୁଏହା ଏପରିକି ଏକ ଫ০ସନ୍ i  s 
େତଣ ୁଆପଣ ଏକ ନ਍ି৑਼ ଇ৺ି੏ାଲ୍ ର ੡ପଟ৑ ବાବହାର କରିପାରିେବ ଯାହା ମାଇନସ ୍ ରୁ କୁ 0 ରୁ ର ଦୁଇଗଣୁ ଅେଟ a afxdx afxdx 
େତଣ ୁଆେମ ଏହାକୁ 2 0 ରୁ 2 8 ମାଇନସ ୍ଦୁଇ ବଗ৐ ଭାବେର େଲଖ ીପାରିବା ଏହା ଦୁଇଟି ଆଠ ମାଇନସ ୍ସହିତ ସମାନ |  ଦୁଇ ଦ୍  ◌ାରା x dx x three
ତିେନାଟି କୁાବ୍ 0 ରୁ 2 x 
େତଣ ୁଆେମ ଆବଶાକ େড়ੜର ଏହି କୂଅକୁ 2 16 ମାଇନସ ୍ଷାଠଏି ଚାରିରୁ ତିନିଟି ପାଇବା, ଆସᄼ ଅନા ଏକ ଉଦାହରଣ େନବା, ମਔେର ଏକ ମାଇନସ ୍େକାସ ୍y x
ସହିତ ସାଇନ ଅড় ସହିତ ସମାନ ଏବଂ ସହିତ ସମାନ xx x 0 x pi 
େତଣ ୁଏହା ଅତાਕ ଜଟିଳ ବ੍ ପରି ମେନହୁଏ ଏବଂ ଏହାକୁ ଷଡଯਖ କରିବା ସହଜ େହବ ନାହି ଁକᄼି ଆପଣ ଜାଣବିା ଉଚିତ େଯ ଏହା ସକରାਈକ କି ନକାରାਈକ ଏବଂ 
ବ੍ ବିଷୟେର ଆପଣ০ର କିଛି ଖରାପ ଧାରଣା ରହିବା ଉଚିତ ଯଦି ଏହା ଅড় ଅେଟ େତେବ ଏହା ଅড় ଅେଟ | ଶନୂ ଏବଂ ପାଇ ମਔେର ବ੍ର ੡କୃତି କ ଣ x y ’
େଗାଟିଏ ମାଇନସ ୍େକାସ ୍ କୁ ପାପ େର ପରିଣତ କେର x x 
େତଣ ୁଯଦି ଏହା 0 ଅେଟ େତେବ ଏହା େହଉଛି pi 
େତଣ ୁ େର 0 ସହିତ ସମାନ କାରଣ ଉଭୟ କାରଣ େହତୁ ମਔ ସହିତ ଶନୂા କାରଣ ପାପ |  ଶନୂ ବਁ৐ମାନ ଶନୂ ଏବଂ ମਔେର x y 0 x pi y pi pi t 
ଅଦୃଶા େହବାର କ ଣସି ସେୁଯାଗ ଅଛି | େସ ପନୁବ৐ାର କାଯ৐ા କରਕି କିਫା କ ଣସି ସେୁଯାଗ ଅଛି େଯ ନକାରାਈକ ମଲୂા େନଇଥାଏ chance chance y 
କାରଣ ମାଇନସ ୍1 ରୁ 1 ସାଇନ ମਔେର ସବ৐ଦା ସକାରାਈକ କਫିା ଶନୂા ଏବଂ ମਔେର 0 ଏବଂ େଗାଟିଏ ମାଇନସ ୍ ସବ৐ଦା ଶନୂા ଏବଂ cos x x pi cos x 

ମਔେର ଥାଏ pi 
େତଣ ୁଏହି ବ੍ ସବ৐ଦା |  ପଜିଟିଭ୍ 
େତଣ ୁତୁମର ଏହି ੡କାରର ବ੍ର ଆକୃତି ରହିବ 
େତଣ ୁତୁମର ଆବଶાକୀୟ େড়ੜ େହଉଛି ଏବଂ ଯଦି ੡ାଥମିକ େড়ੜର େମାେଟଇ େତେବ ੡ାଥମିକ ੡ାଥମିକ େড়ੜ େର 1 ମାଇନସ ୍ ସାଇନ dx dx cos x x
େହବ ଏବଂ ଏହା େହଉଛି ତୁମର ੡ାଥମିକ େড়ੜ ଏବଂ ସମଦୁାୟ େড়ੜ | ସାଇନ େର 0 ରୁ ମାଇନସ ୍ େହବ, ଆସᄼ ଏହାକୁ 0 ରୁ xtx pi 1 cos x pi 

ମଲୂાା০ନ କରିବା ଯାହାକୁ ଆପଣ ଶନୂ ଭାବେର େଗାଟିଏ ଦୁଇଟି ପାପ ଦୁଇଟି ଯାହା sine x minus sine x cos xdx pi sin x xdx 
ମାଇନସ ୍ ଦ୍  ◌ାରା ଚାରି ଶନୂાରୁ ପିଏ cos x plus cos two  x four
େତଣ ୁଏହା ଆପଣ০ୁ ମାଇନସ ୍େଗାଟିଏ ମାଇନସ ୍େଦବ ଏବଂ ତା ପେର ଦୁଇଟି ପାଇ ଶନୂେର ତୁେମ େଗାଟିଏ ମାଇନସ ୍ପାଇବ ’ n 
େତଣ ୁେଗାଟିଏ ଚାରିରୁ େଗାଟିଏ ମାଇନସ ୍ପାଇବ 
େତଣ ୁେଶଷେର ତୁେମ ଦୁଇଟି ପାଇବ ଏହି ସମସાାଟି ଅତି ସରଳ କᄼି ତୁେମ କରିବା ଉଚିତ |  ମେନରଖᄼ େଯପଯ৐ાਕ ଆପଣ০ର କିଛି ଧାରଣା ନାହି ଁ ଏହା a x 
ଅড়ରର ଉଭୟ ପାਸ৐େର ଅଛି କିઋ હା ଏହା ଏହାର ଚି੊କୁ ପରିବਁ৐ନ କରୁଛି ତୁେମ ସଠିକ୍ େড়ੜ େଖାଜି ପାରିବ ନାହି ଁ, ଆସᄼ ଅନા ଏକ ଉଦାହରଣ େড়ੜକୁ ସମାନ y 
େକାସ ୍ବଗ৐ ସହିତ ଏବଂ ଏକ ସମାନ ଶନୂા ଏବଂ ସହିତ ସମାନ | ସହିତ ସମାନ x y y x pi 
େତଣ ୁଏହି ଅ৳ଳକୁ କିପରି ଷଡଯਖ କରିେବ ଆପଣ ଜାଣଛିਕି କି ର ੏ାଫ୍ ଶନୂા ଏବଂ ମਔେର କିପରି େଦଖାଯାଏ cos x pi 
େତଣ ୁଶନୂાେର ଏହା େଗାଟିଏ ପେର ଦ୍  ◌ାରା ଏହା ଶନୂા ଏବଂ ତା ପେର ଏହା ପଣୁ ି େର ଅଛି | ଏହା େହଉଛି ઇ ષସ ୍େଗାଟିଏ ଏହା ମାଇନସ ୍େଗାଟିଏ pi two ’ pi 
ଏହା ର ଏକ ੏ାଫ୍ ଯଦି ତୁେମ ଏହାକୁ ବଗ৐ କର ଯଦି ର ੏ାଫ୍ କିପରି େଦଖାଯିବ cos x cos x 
େତଣ ୁଏହି ଅଂଶଟି ଉପରକୁ ଯିବ କାରଣ ତୁେମ ଏହାକୁ ੀ૰ାଡ৐ କରୁଛ 
େତଣ ୁଏହା େହଉଛି ର ରୁଗ ୍େੀଚ୍ |  ବଗ৐ cos x 
େତଣ ୁଏବଂ କାରଣ ମଲୂાଗଡ଼ିୁକ ମାଇନସ ୍େଗାଟିଏ ଏବଂ େଗାଟିଏ ମਔେର ରହିଥାଏ 
େତଣ ୁଏହା ଶନୂ ଏବଂ ପାଇ ମਔେର େଗାଟିଏ ଅତି੍ମ କରିବ ନାହି ଁ
େତଣ ୁଏହା ଏବଂ ପି ଦ୍  ◌ାରା ଏହା ଶନୂ େହବ by
େତଣ ୁଏହା ଏହିପରି କିଛି େହବ ଯାହା ଦ୍  ◌ାରା ଆପଣ େଖାଜୁଥ ીବା ଅ৳ଳ | ବ੍ ମਔେର ସମାନ, ଏହା ତୁମର ବଗ৐ ଏହା ତୁମର |  ଏକ your y cos x y 
ଆବଶાକୀୟ େড়ੜ ସହିତ ସମାନ, ସବୁଜ ର৪ ਐାରା ଛାଇ ଯାଇଥାଏ ଏବଂ ଏହା େହଉଛି ତୁମର ଆବଶાକୀୟ େড়ੜ ବਁ৐ମାନ କାହିକଁି ଏହା ଏଠାେର ସଗୁମ ଅେଟ 
େତଣ ୁଏହା ପାଇବା ଅତି ସହଜ େଯ ଏହି େକାସ ୍ବଗ৐ କାହିକିଁ ଦ୍  ◌ାରା ସଗୁମ େହବ | x pi smooth
େତଣ ୁଆପଣ০ୁ ଏହା ଆବଶાକ |  େକବଳ େଡରିେଭଟିଭ୍ େଖାଜ ଏବଂ ତୁେମ େଦଖ ી ପାରିବ େଯ ମାଇନସ ୍ପାପ େର 2 େହବ ଏବଂ ଏହା ଦ୍y dash x cos x 

 ◌ାରା େର େହବ |  by pi 2 
େତଣ ୁ0 ରୁ ੡ାଥମିକ େড়ੜ େড়ੜ ଭୂଲਫ ਼ିશਣ େହବ ଯଦି ଆେମ ଲਫ େନଇଥାଉ େତେବ ଆମକୁ େସହି ସି਎ାਕକୁ ପନୁବ৐ାର ੡େୟାଗ କରିବାକୁ ପଡିବ pi dx 
େଯଉଠଁାେର ଆମର ଦୁଇଟି ଫ০ସନ୍ ଏବଂ ଅଛି ଏବଂ ଏବଂ ମਔେର ହୃଦୟ৪ମ େହବ fx gx a b 
େତଣ ୁତୁେମ େଲଖ, ତୁେମ ଏହାକୁ ମାଇନସ ୍େର େଲଖ |  ଶନୂରୁ ପାଇ fx bfx f    
େତଣ ୁତୁେମ ଦୁଇଟି ମାଇନସ ୍ଶନୂ ମାଇନସ ୍ଶନୂ ਐାରା ପାଇ ପାଇବ 
େତଣ ୁଏହା େହଉଛି ପାଇ |  ଦୁଇଟି 
େତଣ ୁବਁ৐ମାନ ପଯ৐ાਕ ଆେମ ନି਍৑਼ ଇ৺ିଗା઎ର઼ ੡େୟାଗଗଡ଼ିୁକ ଉପେର ଅେନକ ଉଦାହରଣ ସମାଧାନ କରିଛୁ ଆସᄼ େଦଖ ીବା େସଠାେର କିଛି ଗଣୁ ଅଛି ଯାହାକୁ 
ଆେମ ଏପଯ৐ાਕ ଆବୃତ କରିନାହ ଁୁ ଏବଂ ଆସᄼ େସଗଡ଼ିୁକୁ ସଂେড়ପେର ଆେଲାଚନା କରିବା | ଏହି ଫମ৐େର େଲଖା େହାଇଛି େଯଉଠଁାେର ଆେମ ବਙ ବાବଧାନେର 
ଅବିରତ ରହିବା ପାଇ ଁ କୁ େନଇଛୁ ଏବଂ ବાବଧାନର ଆମର ଉଭୟ େଶଷ ପଏ৺ ସୀମିତ ଅେଟ fx 
େତଣ ୁଆେମ ର ସମସાାର ସମାଧାନ କରିବା ଏକ ନିରਕର କାଯ৐ા ଥ ીଲା ଏବଂ ଉଭୟ ଏବଂ ସୀମିତ fx a b 
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େତଣ ୁଦୁଇଟି ଅଛି | ੡ઑ મଗଡିୁକ ଉଠାଯାଇପାରିବ ଯଦି ଉପେର ଅବିରତ ଥାଏ ଏବଂ ଅନા ଏକ ੡ઑમ େହଉଛି ଯଦି ଏକୀକରଣର ବાବଧାନ ସୀମାବ਎ fx ab 
େହାଇନଥାଏ େତେବ ତୁମର ବાବଧାନ େହଉଛି ଅସୀମତା ମାଇନସ ୍ଅସୀମତା ଠାରୁ ଅସୀମତା ପଯ৐ાਕ ଅସୀମତା ପାଇ ଁଆସᄼ େଦଖ ીବା ଏହିପରି ପରି੄ିତିକୁ କିପରି 
ମକୁାବିଲା କରାଯିବ | ଆସᄼ, େକସ ୍େନବା େଯଉଠଁାେର ବાବଧାନେର ଅବିଭ৘ କᄼି ମਔ ੍ମାଗତ ଭାବେର ੍ମାଗତ ଭାବେର ੍ମାଗତ ଅେଟ fx  fx 
େତଣ ୁଏହାକୁ ବୁ  ◌ବିା ପାଇ ଁଆସᄼ  ଇ৺ି੏ାଲ୍ ମାଇନସ ୍ଦୁଇରୁ ଦୁଇ େଯଉଠଁାେର ଏହା ସବ৐ ବୃହତ ଇ৺ିଜର୍ ଫ০ସନ୍ ଭାବେର ଜଣାଶଣୁା understand ke 
ଏବଂ ଏହାର ઇ ષଟ୍ ନઋି મଲିଖ ીତ ଭାବେର କରାଯାଇପାରିବ 
େତଣ ୁସବ৐େ੫઒દ ଇ৺ିଜର୍ ଫ০ସନ୍ ଶନୂ ପରି ପରିଭାଷିତ େହାଇଛି ଏବଂ େଗାଟିଏ ମଲୂા ଶନୂાକୁ େନଇଥାଏ |  େଗାଟିଏ ଏବଂ ଦୁଇଟି ମਔେର େଗାଟିଏ ଏବଂ ଦୁଇଟି 
ମਔେର ଏହା େଗାଟିଏ ମଲୂા ଆବଶાକ କେର ଏହା େହଉଛି େଗାଟିଏ ଏବଂ ମାଇନସ ୍େଗାଟିଏ ଏବଂ ଶନୂ ମਔେର ଏହା ମାଇନସ ୍େଗାଟିଏକୁ ମାଇନସ ୍େଗାଟିଏ ଏବଂ 
ମାଇନସ ୍େଗାଟିଏ ଏବଂ ଦୁଇଟି ମਔେର ଏହା ମାଇନସ ୍ଦୁଇ ଦୁ ଖ ીତ ଏହା ନୁେହ ଁବରଂ ଏଠାେର |  ଏହା ମାଇନସ ୍େଗାଟିଏ ଏହା ମାଇନସ ୍ଦୁଇ ଅେଟ sorry 
େତଣ ୁଯଦି ଆପଣ ଏହାକୁ ଏହି ବાବଧାନେର ଏକୀକୃତ କରିବାକୁ ଚାହ ଁାਕି େତେବ ଆପଣ ଏହି ଇ৺ିେ੏ଲ୍ କୁ ମାଇନସ ୍1 ରୁ ମାଇନସ ୍2 ରୁ ମାଇନସ ୍1 ସହିତ ସମାନ 
ଭାବେର େଲଖ ીପାରିେବ େଯଉଠଁାେର ଫ০ସନ୍ ମଲୂા ମାଇନସ ୍2 ରୁ ମାଇନସ ୍1 ରୁ 0 ଫ০ସନ୍ ଭାଲୁા ଅେଟ |  ମାଇନସ ୍1 ઇ ષସ ୍0 ରୁ 1 ଫ০ସନ୍ ଭାଲୁા େହଉଛି 0
ઇષସ ୍1 ରୁ 2 ଫ০ସନ୍ େହଉଛି 1 ଯଦି ଆପଣ ଏହାକୁ ଏକୀଭୂତ କରਕି େତେବ ଆପଣ ମାଇନସ ୍2 ମାଇନସ ୍2 ରୁ ମାଇନସ ୍1 ઇ ષସ ୍ମାଇନସ ୍େଗାଟିଏ dx x 
ଇ৺ିେ੏ଲ୍ େହଉଛି ମାଇନସ ୍େଗାଟିଏରୁ ଶନୂા ઇ ષସ ୍ଶନୂા ଏବଂ ଦୁଇଟି ଦୁଇଟି ଦୁ ଖ ીତ | େଗାଟିଏରୁ ଦୁଇଟି x sorry x 
େତଣ ୁମଲୂા େହଉଛି ଦୁଇଟି ମାଇନସ ୍େଗାଟିଏ, ଆେମ କାଲ୍କୁଲସ ୍ଦୁଇଟିର ଏକ ନ਍ି৑਼ ଇ৺ି੏ାଲ୍ ମ ଳିକ ତਂର ସੜୂ ੡େୟାଗ କରୁଛୁ fundamental 
େତଣ ୁଆେମ ଏଠାେର ମାଇନସ ୍ଦୁଇ ପାଇଥାଉ ଏବଂ ତା ପେର େଗାଟିଏ ମଲୂા ମାଇନସ ୍ଦୁଇ ’
େତଣ ୁବਁ৐ମାନ ବୁ  ◌ବିାକୁ େଚ਼ା କରିବା | କାଯ৐ાଟି ੍ମାଗତ ଭାବେର ନୁେହ ଁକᄼି ମାଇନସ ୍ଦୁଇ ଏବଂ ମାଇନସ ୍ମਔେର ଏହା ମାଇନସ ୍ୱାନ୍ ଏବଂunderstand
ଶନୂରୁ ଏକ ଶନୂા ମਔେର ନିରਕର ଅେଟ ଏବଂ େଗାଟିଏରୁ ଦୁଇଟି ପଯ৐ાਕ ଏହା ੍ମାଗତ ଅେଟ 
େତଣ ୁଆପଣ ଇ৺ିେ੏ଲ୍ େର ଭା৪ି ପାରିେବ ଯାହାକୁ ଆପଣ ଭା৪ି ପାରିେବ |  େସହି ସବ୍ ଇ৺ରଭାଲଗଡ଼ିୁକ ଉପେର ଅବିେ৭ଦા ଏବଂ ତାପେର ଆପଣ ଏହାକୁ uh 
ବા৘ିଗତ ବાବଧାନେର ବા৘ିଗତ ଇ৺ିେ੏ଟ୍ ଉପେର ଆହାେର ମଲୂાା০ନ କରିପାରିେବ ଯଦି ମ ଁ ୁଆପଣ০ୁ ମାଇନସ ୍2 ରୁ 2 ପଯ৐ાਕ ଦିଆଯାଇଥ ીବା ବ੍ ତେଳ େড়ੜ
େଖାଜିବାକୁ କହିବି 
େତଣ ୁେড়ੜ ଏହା ଏବଂ ଏହା ਐାରା ଉପ੄ାପିତ େହବ | ତା େହେଲ ଆହା ଆମକୁ ଏହାର େড়ੜ ମାଇନସ ୍ଦୁଇଟି େড়ੜ େড়ੜ େହବ, ଏହାର ମାଇସ ୍ଦୁଇଟିର ଆହା ’
େମାଡ୍ େହବ ଯାହା ଦୁଇଟି ଏବଂ ଏହାର େড়ੜ ମାଇନସ ୍େଗାଟିଏ େହବ ଏବଂ ଏଠାେର ଏହା େଗାଟିଏ ଅେଟ ଯଦି ମ ଁ ୁେଯପରି  ତୁେମ ଏରିଆ େଖାଜିବା ପାଇ ଁତୁମକୁ k 
ଏଠାେର େମାଡ୍ ରଖ ીବାକୁ ପଡବି କାରଣ ଏହା ତୁମକୁ ନକାରାਈକ ମଲୂા େଦଉଛି େଯେହତୁ ବ੍ଟି ଅড় ତେଳ ଅଛି x 
େତଣ ୁେମାଡ୍ ରଖ ીବା ପାଇ ଁଏବଂ ତା ପେର େସହି ଅ৳ଳର ମଲୂા ପାଇବା ପାଇ ଁଏହାକୁ ଏକੜ େଯାଡ | ଏକ ੍ମାଗତ କାଯ৐ાକୁ କିପରି ମଲୂાା০ନ କରାଯିବ, ଆସᄼ ’
େଦଖ ીବା ଯଦି ଆପଣ০ର ବાବଧାନ ସୀମାବ਎ େହାଇନଥାଏ କିਫା ଏଥ ીେର ઇ ષସ ୍ଅସୀମତା କਫିା ମାଇନସ ୍ଅସୀମତା ରହିଥାଏ େତେବ ଏଥ ીେର ଅେନକ ମାମଲା ଅଛି 
େତଣ ୁ କୁ ନିରਕର ରଖ ીବାକୁ ଦିଅᄼ କᄼି ଏକୀକରଣର ବાବଧାନ ସୀମିତ ନୁେହ ଁ|  ੡ଥମ ବଗ৐ଟି ଉଦାହରଣ ੈରୂପ କୁହାଯାଏ fx 
େତଣ ୁଆପଣ େଦଖ ીପାରିେବ େଯ ଏହି କାଯ৐ાଟି ସବ৐ੜ ନିରਕର କିᄼ ଏକୀକରଣର ବાବଧାନ 0 ରୁ ଅସୀମତା ମਔେର ଅସୀମ ଅେଟ େତେବ ଅନા ଏକ ମାମଲା 
ମାଇନସ ୍ଠାରୁ ଅସୀମତା ପଯ৐ાਕ େଗାଟିଏ ઇ ષସ ୍ ବଗ৐ ତାପେର ଅନા ଏକ ମାମଲା େଯଉଠଁାେର କାଯ৐ા କେର | ବି৭ିਟ ଅେଟ କᄼି ବાବଧାନ ସୀମିତ ଅେଟ x dx a 
କୁ େଯଉଠଁାେର ଏବଂ ଉଭୟ ଏଠାେର ସୀମିତ ଅଟਕି ବି৭ିਟତା ଏହାର ଅଥ৐ ନୁେହ ଁେଯ ବ৭ିିਟତା କਫିା ପଥୃକ ଭାବେର ନିରਕରତା | ବି৭ିਟ ଫ০ସନ୍ ର b a b s 
ଅଥ৐ େହଉଛି ଏହାର ଏକୀକରଣର ବાବଧାନେର କ ଣସି ੄ାନେର ଅସୀମ ମଲୂા ଅଛି ewhere 
େତଣ ୁଉଦାହରଣ ੈରୂପ ରୁଟ୍ ਐାରା 0 ରୁ 1 ଯଦି ଆପଣ ରୁଟ୍ ਐାରା 1 ର ੏ାଫ୍ େଦଖਕି େତେବ ଅସୀମତା ଆଡକୁ ଗତି କେର ଏବଂ ଏହାକୁ 0 କୁ x dx x x x 
େନଇଯାଏ |  େଯେତେବେଳ ଅସୀମତା ଆଡ଼କୁ ଗତି କେର   େକସ ୍੝ୀ େଯଉଠଁାେର ଫ০ସନ୍ ବି৭ିਟ ଅେଟ ଯାହା ଅବିରତ ନୁେହ ଁଏକୀକରଣର ବાବଧାନ ମਔ x 
ଅସୀମ ଅେଟ ଉଦାହରଣ ੈରୂପ ମାଇନସ ୍ଅସୀମତାକୁ ବଗ৐ ଦ୍  ◌ାରା ଅସୀମ ଅେଟ x dx here
େତଣ ୁଏଠାେର ବଗ৐ରୁ େଗାଟିଏ ବଗ৐ େର ଶନୂા ସହିତ ସମାନ ନୁେହ ଁଏବଂ ଏକୀକରଣର ବાବଧାନ ବાବଧାନ େହଉଛି | ସୀମାବ਎ ସୀମାହୀନ କਫିା ଅସୀମ x x 
େତଣ ୁଆସᄼ କିଛି ଉଦାହରଣ ସମାଧାନ କରିବା ଏବଂ େଦଖ ીବା କିପରି ଆପଣ ଏହିପରି ମାମଲାଗଡ଼ିୁକର ମକୁାବିଲା କରିେବ 
େତଣ ୁେଗାଟିଏ ଶନୂରୁ ଅସୀମତାକୁ େଗାଟିଏ ઇ ષସ ୍ ବଗ৐ ଉଦାହରଣ ଦିଅᄼ ଯଦି ଆପଣ ଏହି ବ੍ ଚ੍ାਕ କରਕି | 0 େର ଏହା 1 ଏବଂ ଅସୀମତାେର ଏହା 0 x dx 
ଏହା ଏହିପରି ଯିବ 
େତଣ ୁଏହା େହଉଛି େସହି େড়ੜ ଯାହା ଏହି ଅବିେ৭ଦા ਐାରା ପରିଚାଳିତ େହାଇଥାଏ 
େତଣ ୁଯଦି ଆପଣ େଦଖਕି ଆପଣ ସୀମିତ ରାଶରି ସୀମା ੡େୟାଗ କରିପାରିେବ ନାହି ଁକାରଣ ଏହା ଆପଣ০ୁ ੡ାଥମିକ ଆୟତେড়ੜର ଅସୀମ ଅେନକ େড়ੜ 
େଯାଡିବାକୁ ପଡିବ | ଏବଂ 
େତଣ ୁସି਎ାਕ ଯାହା ଏପଯ৐ાਕ ବିକଶତି େହାଇଛି ତାହା ସୀମିତ ବાବଧାନ ପାଇ ଁଅେଟ 
େତଣ ୁଆେମ ଯାହା କରୁ େସଠାେର ଏକ ସରଳ କ ଶଳ ଅଛି ଯାହାକୁ ଆେମ େକବଳ 0 ରୁ 1 ରୁ 1 ઇ ષସ ୍ ବଗ৐ େଲଖ ୁଏବଂ ତା ପେର ବਁ৐ମାନଠାରୁ ଏକ ick x dx ’
ସୀମିତ ଅେଟ |  ଆେମ ଏଠାେର କିଛି ମଲୂા କହିଛୁ ଏବଂ ତା ପେର ଆେମ ଏହି େড়ੜକୁ ଏକୀକୃତ କରୁଛୁ େଶଷେର ଆେମ ଅସୀମତାର ଏକ ੡ବୃਁିର ସୀମା େନଇଥାଉ’
ଏବଂ ତା ପେର ଇ৺ି੏ାଲ୍ ର ଅਕିମ ମଲୂા ଗଣନା କରାଯାଏ ଏବଂ ଏହା ପାଇ ଁସି਎ାਕ ଭଲ ଭାବେର ବିକଶତି ହୁଏ ’
େତଣ ୁଯଦି ବાବଧାନ ସୀମିତ ଏବଂ ଏହା ଫ০ସନ୍ ੍ମାଗତ ଅେଟ େତେବ କାଲ୍କୁଲସ ୍ଦୁଇଟିର ମ ଳିକ ତਁ୍ ଦ୍  ◌ାରା ଆେମ fundamental by we
ଇ৺ି੏ାଲ୍ ର ମଲୂા େଲଖ ીପାରିବା େଯେହତୁ ଟାନ୍ ଇନଭସ৐ େହଉଛି ଆ৺ି-େଡରିେଭଟିଭ୍ x 
େତଣ ୁଆେମ ଟାନ୍ ଓଲଟା ଅସୀମତା ପାଇଥାଉ ଯାହା ଦ୍  ◌ାରା ଦୁଇଗଣୁ େହାଇଯାଏ by
େତଣ ୁଆେମ ଏହି ଅସୀମତା କ ଣ କରିଛୁ ଏହି ଇ৺ି੏ାଲ୍ ର ସୀମା ମਔେର ଏହି ଇ৺ି੏ାଲ୍ କୁ ଯା৳ କରିବା ଯାହାକି ସୀମିତ ବાବଧାନେର ବાାଖાା କରାଯାଇଥାଏ ’
େତଣ ୁସୀମାହୀନ ବાବଧାନର ସମସાାକୁ ଏହି ଉପାୟେର ସମାଧାନ  କରାଯାଇପାରିବ |  ମଳୂ ଅସୀମତା ପାଇ ଁଏହି ଅড়କୁ ଏହା ଅড় ଅେଟ x y x 
େତଣ ୁଆପଣ ଏହାକୁ ଗଣନା କରିବାକୁ ଚାହ ଁାਕି 
େତଣ ୁଏହା ଶନୂા ସହିତ ସମାନ ଅେଟ ଏହା ସହିତ ସମାନ ଅେଟ x x 
େତଣ ୁଆପଣ ଏହି େড়ੜକୁ ଗଣନା କରିବାକୁ ଚାହ ଁାਕି 
େତଣ ୁଆପଣ େଦଖ ીପାରିେବ େଯେହତୁ ଯଦି ଆପଣ ଚੜି କରਕି  ଏହା ଅତି େଛାଟ ଆୟତେড়ੜେର ଆପଣ େଦଖ ીପାରିେବ େଯ େଯେତେବେଳ ଆପଣ 0 ଆଡକୁ ଗତି 
କରିେବ େସେତେବେଳ ଆପଣ ଆୟତେড়ੜର େড়ੜ େଲଖ ીବାେର ସড়ମ େହେବ ନାହି ଁକାରଣ ଫ০ସନ୍ ମଲୂા ଅସୀମତା ଆଡକୁ ଗତି କେର 
େତଣ ୁଆେମ ଧାରଣାଟି ପଣୁ ିସମାନ େବାଲି ଆେମ ଅନୁମାନ କରୁ େଯ ଠକି ୍ଏହା େହଉଛି ଏପସିଲନ୍ କମା | 0 ଏବଂ ତାପେର ଆେମ ଏହି େড়ੜର ମଲୂાା০ନ କରୁ 
ଏବଂ ତା ପେର ଆେମ ଏପସିଲନ୍ ର ସୀମା େନଇଥାଉ ’ s epsilon 
େତଣ ୁଏଥ ીପାଇ ଁଆମକୁ ଏହି ଇ৺ି੏ାଲ୍ େଲଖ ીବା ଆବଶાକ, େଯେହତୁ ମଳୂ ଉପେର ଏପସିଲନ୍ କୁ 1 େଲଖ ીବା ଆବଶાକ, xx dx 
େତଣ ୁଏହା ନୀରବ ੡ବୃਁିକୁ 0 ସହିତ ସୀମିତ କରିବା ସହିତ ସମାନ | ବਁ৐ମାନ େଗାଟିଏ |  ରୁଟ୍ ଦ୍  ◌ାରା ଏପସିଲେ੠ ੍ମାଗତ ଦୁଇଟି େଗାଟିଏ ଅਕର ନୀରବ x ep
ରହିଥାଏ 
େତଣ ୁଆପଣ କାଲକୁଲସ ୍ର ମ ଳିକ ତਁ୍ ੡େୟାଗ କରିପାରିେବ ଏବଂ ତାପେର ଆପଣ ନୀରବରୁ େଗାଟିଏକୁ ମଲୂા େଲଖ ીପାରିେବ fundamental apply 
ଯାହା ଆପଣ০ୁ ଦୁଇଟି ମାଇନସ ୍ଦୁଇଟି ଏପସିଲନ୍ େଦବ 
େତଣ ୁଇ৺ି੏ାଲ୍ ଇ৺ି੏ାଲ୍ ର ମଲୂા ଦୁଇଟି ତେଳ |  ରୁଟ୍ x 
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େତଣ ୁତୁେମ 2 ମାଇନସ ୍2 ରୁଟ୍ ଏପସିଲନ୍ ପାଇବ ଏବଂ ସୀମା େନବା ପେର ତୁେମ େଦଖ ીବ େଯ ଇ৺ି੏ାଲ୍ ର କୂଅ େହଉଛି 2 ଟି ଇ৺ି੏ାଲ୍ ଇ৺ିେ੏ଲ୍ ଭାବେର 
ଇ৺ିେ੏ଲ୍ ଭାବେର ଜଣାଶଣୁା, ଯାହାକୁ ତୁେମ ଇ৺ି੏ାଲ୍ ର ଏକ ସୀମା ଭାବେର ବાାଖાା କରି ବાାଖાା କରିପାରିବ | ସୀମିତ ବાବଧାନେର ଆେମ େড়ੜ ଉପେର 
ନି਍৑਼ ଇ৺ି੏ାଲ୍ ଏବଂ ଅନાାନા ੡କାରର ନ਍ି৑਼ ଇ৺ିେ੏ଲ୍ ଉପେର କିଛି ବିବିଧ ଉଦାହରଣ େଦଖ ીଛୁ 
େତଣ ୁଆମର ପରବਁ৐ୀ େ੫ଣୀେର ଆେମ ବିଭିਟ ଉଦାହରଣ ସହିତ ଜାରି ରଖ ીବା ଏବଂ ଏହିପରି ଜଟିଳ ସମସાାର ସମାଧାନ ପାଇ ଁକିପରି େଦଖ ીବା ଧନાବାଦ ଆପଣ০ୁ
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