
 ಈ ಉಪක౲ ಸದย౵  เർ౲ ൮ბಗಳඝ౬  ๬౷ ಗൟ๯൤౨ ೕๅ, කโ เเಧ ฿౲ ෴ಮಗಳඝ౬  ඛൽბಷౣ  ಅเූಜ౲ ಗಳ ಅඪ౵ ಄ಶඨ ಎಂൿ
ಪคಗ൐๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  කโ เเಧ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ಪคಹค๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಸರಳ ಮൡ౨  ๸౾ೕಣბ฿ದ ಆ౽ರಗಳ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  
ว౽ౙ ೈರ ෥ഴ൤౨ ೕๅ , ಕึದ ತರಗൟಯย౵  කโ ඣೕലದ ಉർಹರൕಯඝ౬  ಇย౵  ಪคಗ൐๵ೕಣ. ඛೕโ ಧකತ౱ ಕ ಮൡ౨  m 
ಧකತ౱ ಕ ಎಂൿ ූเ๭ದฉ ಒ ౶ึ ಯൿ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ඛೕಡมದ ಎರവ ವ౽౳ ಂൟಗಳඝ౬  งඪಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ඛಮ౱  ಅౘ ಮൡ౨  ಇൿ ඛಮ౱  ಅౘ฿ಜದ౪ ฉ ವಗბโ 4 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಒಂൿ ඩ౲ ฃැೕม x y y x 
ಇದರ ๓ಂಗโ 0 0 ಮൡ౨  ಸಮකಜฆತ౨ ං  ชಒ෷ ෩ಲದ ෩ಲಕ ๻ൿຄೕಞತ౨ ං y mx 
ಆದ౪ คಂದ ಧකತ౱ ಕ฿ಜದ౪ ฉ ඩ౲ ฃැೕมವඝ౬  ಈ คೕൟ ಎึಯมಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಧකತ౱ ಕ฿ಜದ౪ ฉ ಡ a m y mx 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ඛೕโ ಅโಗಳ ನഴๅ ๯ൡ౨ ವฉൽฆವ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ಈ คೕൟ ෽ೕ೧ಸಬ๾ൿ ಇൿ ಈ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ඩ౳ ಥ෦ಕ 
ಪ౳ ඃಶಗะಜ เಂಗല๵ೕಣ ൤ำ฿ದ อಬ ಪഔౣ ಗำ 
ಆದ౪ คಂದ ಅಂತಹ ಒಂൿ ๭ౣ იභ ಅಗಲ฿ಜ ಅඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ, dx 
ಆದ౪ คಂದ ඩ౳ ಥ෦ಕ ಪ౳ ඃಶโ ಈ ෭ನ๺ ඛಂದ ಆಜฆತ౨ ං, y y 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෩ಲ කฤౙ  ಆಡยಯ ෭ನ๺ ಅലಯย౵  งഡ ශೕฑ ಏಋ౺  ෭ನ๺ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ mx mx 
ಏಃಂದฉ ಇൿ ನಮ౱  ඩ౳ ಥ෦ಕ฿ಜං  ಪ౳ ඃಶ 
ಆದ౪ คಂದ ಅಗತ౲ เฆವ เ๭౨ ೕಣბโ งഡ ශೕฑ ಆಋ౺  ෭ನ๺ ಅലಯย౵  කฤౙ  ಆಜං, ಅย౵  කโ ನ mxdx x 
෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ๻ಕ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ನ ෰ಲ౲ โ ෩ಲൽಂದ ඩ౳ ฏಭ฿ಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ෈ಂൿเನ ඛඃბ๎ಂಕವඝ౬  ಪഷಯฤ ಇൿ ಈ x x 
ງತಃౙ  ຄೕಞತ౨ ං ಮൡ౨  කโ ಎರവ ಸ෦ೕಕರಣಗಳඝ౬  ಪคಹคಸ෎౽ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಇย౵  ಸ෥ನವඝ౬  ಡ ๻౾ದฉ ඛೕโ ಚದರ ಚದರ 4 ಆಡยಯඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค y mx m x 
ಆದ౪ คಂದ ಚದರ ෭ನ๺ කฤౙ  ಡ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං m x a x 
ಆದ౪ คಂದ කฤౙ  ಚದರ x a by m x 0 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ඛಮಡ 2 ಸಮකಜฆತ౨ ං 0 ಅඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං  ඛಮಡ ෩ಲ฿ಜฆವ 1 ೞದನದ ෈ಂൿವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං x 
ಮൡ౨  ඛಂದ ಚದರಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಅൿ ඛಮಡ ಇඣ౬ ಂൿ ೞದನದ ෈ಂൿವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ಅಂದฉ ಇൿ ඛಮ౱x 4 a m 

ಚದರಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x 4 a by m 
ಆದ౪ คಂದ ಏ౾ೕಕರಣದ ෦ൟಗำ ๒ನ౲ ൽಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං කฤౙ  ๲ౙ ౷ ೕฑ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x a by m 
ಆದ౪ คಂದ ඛಮ౱  ಅಗತ౲ เฆವ ಪ౳ ඃಶโ ๵ච౬ ෵ಂದ කฤౙ  ಚದರ งഡ ශೕฑ ಏಋ౺  ෭ನ๺ ಆಜං ಈಗ a by m mxdx 
ඛೕโ ಇದඝ౬  ๸෽ೕ೧ಸಬ๾ൿ ಇโಗำ ಸರಳ฿ದ ಇಂഔಛ౳ ౲ ಂി ಗะಜๅ, ಅย౵  เฌೕඌ ಉತ౭ ನ౬ โ ඛಮಡ ൟัൽฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಇದඝ౬  0 คಂದ 4 ෩ಲಕ ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ෦ೕ ಚದರ ෭ನ๺ ෦ೕ 2 ಚದರ 0 คಂದ කฤౙ   ಒಂൿ ෦ೕ a x 
೓ಕൽಂದ ඛೕโ ಎರಡคಂದ ෩ರคಂದ කฤౙ  ಎ ෦ೕ ವಗბದ ಅലಯย౵  งഡ කฤౙ  ಎ ා ෦ೕ ಚದರ ෭ನ๺ ෦ೕ ಎರഴ 
ಹൽකฆ ಒಂൿ ಚದರ ඛಂದ ಪವฑ ශೕฑ ಡ ಪഷ෷ൟ౨ ೕค m 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෩ವ൤౨ ರഴ ಚದರൽಂದ ෩ฆ ෦ೕ ౲ಁ ෕ ෭ನ๺ ಎಂಟಃౙ  ಚದರൽಂದ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ  ಎರഴ ౲ಁ ෕ m 
෩ฆ ಎಂഖ ಒಂൿ ಚದರ ౲ಁ ෕ m 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಎಂഖ ಒಂൿ ೓ಕವඝ౬  ౲ಁ ෕ ඛಂದ ಎಂഖ ಒಂൿ ಚದರ ౲ಁ ෕ ඛಂದ ಪഷ෷โൿ ಅಂൟಮ m m 
ಉತ౨ ರ฿ಜං, කโ ಇඣ౬ ಂൿ ಉർಹರൕಯඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ ಅౘ ನഴเನ ಉත౲ ഡ ಪ౳ ඃಶโ 2 ಘನ ෭ನ๺ x y x 

ಚದರ ෭ನ๺ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං  ಮൡ౨  ෭ನ๺  คಂದ  ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං. ಈಗ ಈ ವಕ౳ ชಒ ౲ಁ ෕ x 2 x x 1 x 2 y 2 x 
෭ನ๺ ಚದರ ෭ನ๺ 2 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಆದฉ ඛೕโ ಅඝ౬  ඩ౵ ౲ ഡ ෥ಡದ ຄರൡ ඛಮಡ ජಜ൤ಯඝ౬  x x u 
ಉഴ๼ലಯมಞโൽಲ౵   ಪ౳ ඃಶ ಏಃಂದฉ ඛೕโ ಅದඝ౬  ඡರ฿ಜ ๸෽ೕ೧ಸฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๭ದฉ ಇൿ ඛಮಡ ಅಗತ౲ เฆವ 
ಪ౳ ඃಶದ ಸค෴ದ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ඛೕഴโൽಲ౵  ಏಃಂದฉ -1 ಮൡ౨  2 ರ ನഴๅ ಎย౵  ಧකತ౱ ಕ ಮൡ౨  ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜං ಎಂൿy 
ඛಮಡ ൟัൽಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಸค෴ದ เඋನವಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ຄಂൽರ෎ಀ  ವಕ౳ ชಒಯ ಃಲโ ಕಲ౭ ච ಅൿ ಎย౵  ಧකತ౱ ಕ฿ಜං ಮൡ౨  ಎย౵  ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜං i t 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅඝ౬  ෭ನ๺ ಚದರ ෭ನ๺ 2 ಡ ಎರഴ ෇ค ಸಮකಜฆತ౨ ං y xq x x 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಇದඝ౬  ಬฉಯಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಇದඝ౬  ಬฉಯಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ๒ನ౲  ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ෭ನ๺ ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಮൡ౨   x x x 
ಎರಡಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಈ ವಕ౳ ชಒ෷ ಅౘವඝ౬  ർഖൟ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅದඝ౬  ๰౩ ಲ฿ಜ ෽ೕ೧ಸฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ ಇದคಂದ ನಮಡ ಸ౷ ಲ౭  ಕಲ౭ ච ಇං, ಇൿ ಅౘದ ෬ยฆವ x 
ಪ౳ ඃಶ ಮൡ౨  ಈ ಪ౳ ඃಶโ ಅౘದ ಃಳಡ ಎย౵ ං ಎಂൿ කโ ෽ೕ೧๵ೕಣ ಇದคಂದ කโ ෥ಡಬ๾ൿ ಈ ಪ౳ ඃಶโ x x 
ಅౘದ ෬ว ಎย౵ ං ಮൡ౨  ಈ ಪ౳ ඃಶโ ಅౘದ ಃಳಡ ಎย౵ ං ಎಂൿ ൟั෵ค ಏಃಂದฉ ಇൿ ನย౵  0 ಮൡ౨  ෭ನ๺ 1 ಮൡ౨  x x 
2 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ෈ಂൿಗಳඝ౬  ෭ನ๺ ಒಂൿ ๒ನ౲  ಮൡ౨  ಎರഴ ๲ึ෽ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ෈ಂൿಗಳย౵  ವಕ౳ ชಒ෷ ๒ನ౲  ෰ಲ౲ ವඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ತ౨ ං  ෭ನ๺ 1 ಮൡ౨  0 ಪ౵ ๺ 1 ನഴๅ x x 
ಇฆ฿ಗ ಅൿ ಈಗ ಅౘವඝ౬  ർഖൟ౨ ං ಎಂದಥბ ಪದโ ಧකತ౱ ಕ฿ಜං ಈ ಪದโ ಧකತ౱ ಕ฿ಜං ಇൿ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜංx 
ಇൿ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ഔ ಒഓฯ ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಧකತ౱ ಕ฿ಜದ౪ ฉ ಪ౵ ๺ 1 ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං ಆದฉ ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ 2 ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං ಆದฉ x x x x x 2 
౾ౙ ಂತ ಕല෫෴ർಗ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං y 
ಆದ౪ คಂದ ๵ච౬  ಮൡ౨  ಎರഴ ನഴๅ ಇർ౪ ಗ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං x y 
ಆದ౪ คಂದ ವಕ౳ ชಒ  ಸค๯෥ฆ ಈ คೕൟ෴ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಅಗತ౲ เฆವ ಒഖౣ  ಪ౳ ඃಶโ ಈಗ ಹ๭ฆ ಬಣ౧ ൽಂದ ಮ෇౯ ಜං, 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಎರಡඞ౬  วಕౙ  ๻ಕ෎ಀ ಮൡ౨  ඛಜ฿ದ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ಪഷಯฤ ಅโಗಳඝ౬  ಒഔౣ ಡ ๳คಸ෎ಀ 
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ಆದ౪ คಂದ කඝ ಅದඝ౬  ಮ൤౨  ๲ึ෷൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ๼ೕಡ ຄೕಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ ඛಮ౱ ൿ  ವಕ౳ ชಒಯ ಸ෦ೕಕರಣโ ಘನ ෭ನ๺ ಚದರ ෭ನ๺ ಎರഴ x x x 
ಆದ౪ คಂದ ಎರഴ ಘನ ෭ನ๺ ಚದರ ෭ನ๺ 2 x x x 
ಆದ౪ คಂದ เ๭౨ ೕಣბ ಇದඝ౬  1 ಎಂൿ ຂั ಇൿ 2 ಆಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ 1 ෭ನ๺ 1 คಂದ 0 2 ಅඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ഺೕಣ  ౲ಁ ෕ ෭ನ๺ ಚದರ ෭ನ๺ ಎರഴ a 1 x x x 
ಆದ౪ คಂದ ඩ౳ ಥ෦ಕ ಪ౳ ඃಶโ ಒಂൿ ඩ౳ ಥ෦ಕ ಪ౳ ඃಶ฿ಜං ಇൿ ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಅದඝ౬  ๸෽ೕ೧๯ತ౨ ං dx 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ๵ච౬  ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ කฤౙ  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ඦತರ ෭ನ๺ ಸค ๒ನ౲ ದย౵  ಅൿ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ๻ಕ෎ಀ ඦತರ ನನ౬  ෭ನ๺ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ෰ಲ౲ โ ಪ౵ ๺ ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ ಇൿ ෩ฆ ಒಂൿ ಆಜฆತ౨ ං  ඦತರ ಇൿ ෭ನ๺ ಒඨ ಆಜฆತ౨ ං d 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෭ನ๺ ಎರಡคಂದ ಏำ ಮൡ౨  ಇൿ ಏಳคಂದ ಹච౬ ರഴ ෭ನ๺ ಒಂൿ ౘ෦๭ ෭ನ๺ 2 7 ා 12 ෭ನ๺ 1 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෭ನ๺ 2 ෭ನ๺ 5 คಂದ 12 ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ. ಸค 
ಆದ౪ คಂದ කโ 5 คಂದ 6 ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ  ಸค 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ 0 คಂದ 2 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಘನ ෭ನ๺ ಚದರ ෭ನ๺ 2 ಇൿ 2 ಡ a 2 x x x dx x 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಶ౾౨  4 คಂದ 4 ෭ನ๺ ಘನൽಂದ 3 ෭ನ๺ ಚದರ 0 คಂದ 2 ಇൿ 0 ಆಜฆತ౨ ං  0 ಆಜฆತ౨ ං x x 
ಆದ౪ คಂದ ෰ಲ౲ โ 2 16 คಂದ 4 ಆಜฆತ౨ ං 4 ෭ನ๺ 8 คಂದ 3 ෭ನ๺ 4 ಆಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෭ನ๺ 16 คಂದ 3 ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಒഖౣ  ಪ౳ ඃಶโ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ෥ി ಎ ಎರഴ 
ಆದ౪ คಂದ ಐൿ คಂದ ಆฆ ಮൡ౨  ಹൽකฆ ෩ฆ ෩ฆ ಇൿ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ෩ವ൤౨ ೕಳคಂದ ಆರಃౙ  කโ 
ಇඣ౬ ಂൿ ಉർಹರൕಯඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ, ನഴเನ ಪ౳ ඃಶโ ಎರഴ ෭ನ๺ ೓ಕಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  y x y 
෭ನ๺ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං, x 
ಆದ౪ คಂದ ಪ౳ ඃಶದ ෬ยನ ಪ౳ ൟ෽ಂൿ ಸಮ๲౲ ಯ ෮ದಲ ງತದย౵  ඛೕโ ಅൿ ಇฆವ ಪ౳ ඃಶದ ಬಡ౛  ಸ౷ ಲ౭  ಕಲ౭ චಯඝ౬  
ຄಂൽರ෎ಀ ಅย౵  ಅൿ ಧකತ౱ ಕ ಬൽಯย౵ ං෻ ಅಥ฿ ಅൿ ಋ൏ತ౱ ಕ ಬൽಯย౵ ං෻ 
ಆದ౪ คಂದ ๸ೋ ෥ಡ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ತวಃಳಛದ ඩ౲ ฃැೕมವඝ౬  ಪ౳ ൟඛඌ๯ತ౨ ං  ඩ౲ ฃැೕม ๓ಂಗโ 0 ಅಲ౭ เฃಮ 2 ಮൡ౨  ಅౘโ y 
ಅౘ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಈಗ ಈ ඩ౲ ฃැೕมವඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ෭ನ๺ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಡ౳ ೕല฀ഡ ෭ನ๺ 1 ඣಂൽಡ y x 
ඡರ ชಒ෴ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಈ ෭ನ๺ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ ಎರഴ ෭ನ๺ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං  ೓ಕ y x y x 
ಆದ౪ คಂದ ಅโಗಳ ನഴๅ ๯ൡ౨ ವฉൽฆವ ಪ౳ ඃಶโ ಮ൧౨ ෫౱  ๼ೕಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ๼ಂൽನ ಪ౳ ಕರಣಗ฼൤෻ ಪ౳ ౾౳ ෺ಯ ෩ಲಕ ಈ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  อಬ฿ದ ൤ำ฿ದ อಬ฿ದ ಪഔౣ ಗำ ಅಥ฿ 
ಆಯತಗะಜ เಂಗല๭ ඩ౳ ಥ෦ಕ ಪ౳ ඃಶ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ඩ౳ ಥ෦ಕ ಪ౳ ඃಶโ ಎರഴ ෭ನ๺ ಚದರ ෭ನ๺ ෭ನ๺ ಆಜฆತ౨ ං  ಡ ෭ನ๺ ಆಜ ಡ x x dxfx gx dx 
කโ ಎರഴ ವ౽౳ ಂൟಗಳඝ౬  ൤ಡൿಆಂലฆವ ๰ತ౳ โ ඛಮಡ චನඪං ಅඝ౬  ඛ฀ൟ౳ ๯ತ౨ ං ಮൡ౨  ಅโಗಳ fxgx fx gx 
ನഴๅ ಇฆವ ಪ౳ ඃಶโ ಮฆಪഷಯฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๭ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෭ನ๺ ಅඝ౬  ಡ ಪഷൿಆಂലං౪ ೕๅ fx gx dx 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ ಚದರ ෭ನ๺ ಆಜං  fx 2 x gx x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇൿ ඛಮ౱  ඩ౳ ಥ෦ಕ ಪ౳ ඃಶ฿ಜං ಈಗ ನ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಪഷൿಆಂലං౪ ೕๅ , ಇದ౽ౙ ಜ ๸තಣბ x 
ಮ෇౯ ದ ಪ౳ ඃಶโ ಒಂൿ ෰ಲ౲ ฿ಜฆತ౨ ං, ಇൿ ಕඛಷ౤  ಮൡ౨  ಇൿ ಗคಷ౤ ฿ಜං, කโ ಎರവ ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  x x 
ಉഴ๼ലಯ෎ಀ ಮൡ౨   ඦತರ කโ ಅದඝ౬  ಇย౵  ಕඛಷ౤  ಗคಷ౤  ಎಂൿ ಇഴ൤౨ ೕๅ x x 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಕඛಷ౤  ಮൡ౨  ಗคಷ౤  ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ කโ ಎರവ ವ౽౳ ಂൟಗಳ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  x x 
ಪคಹคಸ෎౽ಜං ෭ನ๺ ෭ನ๺ ಚದರಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x 2 x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಚದರ ෭ನ๺ ෭ನ๺ ಎರഴ ಸ෥ನಗಳඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ  ๒ನ౲ ಃౙ  x x 
ಆದ౪ คಂದ ನ ෰ಲ౲ ಗำ ඛಮಡ 2 ಅಲ౭ เฃಮ ෭ನ๺ 1 ඛೕഴತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಕඛಷ౤  ෭ನ๺ 1 ಮൡ౨  ಇൿ ಎರഴ x 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๸තಣბ ಮ෇౯ ದ ಪ౳ ඃಶโ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ෭ನ๺ ಒಂದಃౙ  ಮൡ౨  ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං x x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ๻ಕ෎౽ಜං  ಇย౵ ฆವ ෦ൟಗำ ಮൡ౨  කโ ಎರഴ ෭ನ๺ ಚದರ ಮൡ౨  ಇಂഔಡ౳ ೕങി ಅඝ౬  x xdx 
ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  කโ 2 ෭ನ๺ ಘನವඝ౬  3 ೯൤ಡ ಚದರ 2 ෭ನ๺ 1 คಂದ 2 ಪഷ෷൤౨ ೕๅ x x x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෬ยನ ෦ൟಯย౵  ಪ౳ ൟ ಉತ౭ ನ౬ ದ ෬ยನ ෦ൟ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ කฤౙ  ೯൤ಡ ಎರഴ ෭ನ๺ 
෭ನ๺ ಎರഴ ෭ನ๺ ಪ౵ ๺ ಒඨ ා ൮౳ ೕ ಪ౵ ๺ ಒඨ ා ഖ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಈ 4 ಇൿ ಮൡ౨  ಇൿ 8 ෭ನ๺ 8 ා 3 ෭ನ๺ 5 ಈ ෩ಲಕ ಎಂഖ ຉ౱  ಆಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ඛಮ౱  ಅಂൟಮ ಉತ౨ ರ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ เเಧ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ಪคಹค๯ൟ౨ ං౪ ೕๅ  ವಕ౳ ชಒಯඝ౬  งඪಸฤ ๬ಧ౲ ฿ಞತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ 
ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ಞฆൟಸಬ๾ൿ  ඦತರ ඛೕโ ෦ൟಗಳඝ౬  ಸค෴ಜ ๻ಕฤ ๬ಧ౲ ฿ಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ನഴเನ ๭ೕಃ౷ ඨ౺  ಏค෴ದย౵  ಇඣ౬ ಂൿ ಉർಹರൕಯඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ  ෭ನ๺ ಚದರ y x 4 x x 
ಅౘಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ෭ನ๺ ಎರഴ ಮൡ౨  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಪ౵ ๺ ಎರഴ x x 
ಆದ౪ คಂದ ෮ದಲ ඛದಶბನದย౵   ಪ౳ ඃಶโ ෭ನ๺ ಎರഴ ಮൡ౨  ಎರಡರ ನഴๅ ๯ൡ౨ ವคൽฆโದคಂದ ඛೕโ කฤౙ  x 
෭ನ๺ ಚದರ ಅඝ౬  ෭ನ๺ ಎರഴ ಎರಡคಂದ ๸෽ೕ೧๭ದฉ ඛೕโ ಅเූಜ౲  ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ಆದฉ x dx n 
ඛೕโ ಪ౳ ಯൟ౬ ๭ದฉ ಅದඝ౬  ෽ೕ೧ಸං ෥ലದฉ ಏකಞತ౨ ං  ಈ ౽ಯბವඝ౬  ෭ನ๺ ඛಂದ ಎರಡಃౙ  ಅඝ๸උನ ෥ല 
ಮൡ౨  ๸෽ೕ೧๭ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෍ಸ ౽ಯბ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ತౘಣๆ ෰ಲ౲ โ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං 

Pru
tor
@
IIT
K



ಆದ౪ คಂದ ನಮ౱  เඋನದย౵  ಃಲโ ಸಮ๲౲ ಗัๅ 
ಆದ౪ คಂದ ๸ೋ งඪಸං කโ ෨ಂൿವคಯฤ ๬ಧ౲ เಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಸ౷ ಲ౭  ಕಲ౭ චಯඝ౬  ຄಂൽರ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ಕํბ කโ ಅದඝ౬  ෮ದฤ ೉ൟ౳ ๵ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ඣೕഴโൿ ಏචಂದฉ, ಆಜฆ฿ಗ ಮൡ౨  ೯൤ಡ ෭ನ๺ 2 ಆಜฆ฿ಗ ಆಜฆತ౨ ං, ಈಗ 0 x 0 y 0 x y 0 
ಮൡ౨  2 ನഴๅ ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ෭ನ๺ 2 ಮൡ౨  0 ನഴๅ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං y y 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ಕಣ౱ ฉ෴ಞತ౨ ං  0 2 ಮൡ౨  ෭ನ๺ 2 ಇย౵  ಇย౵  ವಕ౳ ชಒ෷ ෥ಯ฿ಞತ౨ ං ಮൡ౨  ෭ನ๺ 2 คಂದ 0 ವฉಡ 
ಅൿ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  0 คಂದ 2 ರವฉಡ ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ คೕൟಯ ಆ౽ರವඝ౬  ຄಂದಬ๾ൿ ಏಃಂದฉ ಈ ವಕ౳ ชಒ෷ ຂಡ ౽൒ತ౨ ං ಎಂ්ದඝ౬  
ಉഴ๼ലಯฤ ಇൿ ඛฏತರ฿ಜฆತ౨ ං ಇย౵  ಮൡ౨  ಇย౵ ฆ๋൤ ඛಖರ฿ಜ ඛೕโ ವಕ౳ ชಒಯ ಬಡ౛  ಇನ౬ ๠ౣ  ൟัൿಆಳ౶ ฤ
ಆಸ౾౨  ຄಂൽದ౪ ฉ ඛೕโ โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ ಮൡ౨  0 ෭ನ๺ 2 ಪ౵ ๺ 2 ನย౵  ಉತ౭ ನ౬ ದ ෰ಲ౲ ವඝ౬  n 
ಉഴ๼ലಯ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ෭ನ๺ ನย౵  ವಕ౳ ชಒ෷ ຂಡ ർഖൟ౨ ං ಎಂൿ ඛಮಡ ൟั෷ತ౨ ං ಎರഴ ๵ච౬  ಮൡ౨  ಎರഴ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ๾ഴಀൟ౨ ฆವ ජಜ ಪ౳ ඃಶๅಂದฉ ಅൿ ವಕ౳ ชಒಯ ನഴๅ ಇං ಅౘ ಮൡ౨  ชಒಗำ ෭ನ๺ ಎರഴ x x 
ಮൡ౨  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಪ౵ ๺ ಎರഴ ಇൿ x 
ಆದ౪ คಂದ ಅಗತ౲ เฆವ ಒഖౣ  ಪ౳ ඃಶโ ಇൿ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಇൿ ಎಂൿ ຂಳมಞತ౨ ං  ಒಂൿ ಎರഴ 
ಆದ౪ คಂದ ಒഖౣ  เ๭౨ ೕಣბโ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ෥ി ೯൤ಡ ಎರಡರ ෮ೕി ಆಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಎರಡඝ౬  ෮ದฤ ว౽ౙ ೈರ ෥ഴ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ವಕ౳ ชಒ෷ ಸ෦౱ ൟೕಯ ಮൡ౨  ෍ಸ ౽ಯბ฿ಜฆโದคಂದ ಎರಡඝ౬  ๵ච౬ ෵ಂದ ಎರഴ งഡ කฤౙ  x 
෭ನ๺ ಚದರ ಅലಯย౵  ඛೕಡมಞತ౨ ං ನย౵  ಇൿ ฀൤෻ ಇฆತ౨ ං  ಎರಡರ ജೕඪ ಆದฉ ಋ൏ತ౱ ಕ ೉ກ౬  x dx x t 
ಇฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ 1 2 ರ ෭ನ๺ ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  2 0 คಂದ 2 งഡ කฤౙ  ෭ನ๺ ಚದರ ಈಗ ವಗბ x x dx x t 
ಆದ౪ คಂದ ಎರഴ xdx dt 
ಆದ౪ คಂದ ๒ನ౲  ๒ನ౲  ಎಂൿ ಊ๼๭ ๵ච౬ ಡ ಸಮ ಮൡ౨  ಎರഴ කฤౙ  x t x t 
ಆದ౪ คಂದ ෦ൟಗำ ๼ೕಜฆತ౨ ๅ ಮൡ౨  ಒಂದคಂದ ಎರഴ ಆಜฆತ౨ ං xdx dt 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಒಂದคಂದ ಎರഴ කฤౙ  ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ಎರഴ ಏ౾ೕಕರಣವඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ๵ච౬ ෵ಂದ කฤౙtdt 
කฤౙ  ෩ฆ ෩ฆ කฤౙ  ಅൿ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ๒ನ౲ ದย౵  ಅൿ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං ෭ನ๺ ಆຉ ෭ನ๺ 
೉ກ౬ ෷ ඛಮಡ ಇย౵  ෭ನ๺ ഔ ಇದ౪ ಂ൤ ತೕಚค๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කಲౙ ರย౵  ಅൿ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ ๒ನ౲ ದย౵  ಅൿ කฤౙ  ಪವฑ ಡ  ා ഖ ෭ನ๺ ಐ 3
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ෭ನ๺ ෭ನ๺ ಪ౵ ๺ ශೕฑ ಅඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ෩ರಃౙ  ಎಂಟಃౙ  ౘ෦๭ ಇย౵  කโ ಒಂൿ ತಪ౭ ඝ౬  
ຄಂൽං౪ ೕๅ ಇย౵  කโ ಒಂದคಂದ ෩ฆ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ෩ฆ ෩ฆ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಅಂൟಮ฿ಜ කโ 8 คಂದ 3 ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ คಂದ 3 ಆಜฆತ౨ ං ಒಂൿ ෭ನ๺ ಎಂಟคಂದ ෩ฆ ಆಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ౽ಯბโ ෍ಸ฿ಜං a2 8 
ಆದ౪ คಂದ ಅಗತ౲ เฆವ ಒഖౣ  เ๭౨ ೕಣბ ಹൽකฆ ෩ฆ  ೓ಕಃౙ  ಸಮ ಮൡ౨  ಎಂഖ ෭ನ๺ ೓ಕಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ංx y x 

ಆದ౪ คಂದ කโ ಅโಗಳඝ౬  ಅౘ ಅౘ ಸಮකಜฆತ౨ ං ೓ಕโ ඩ౲ ฃැೕม ๓ಂಗ฿ಜං 0 0 ಮൡ౨  ಅౘโ y x y x y 
ಅౘವඝ౬  කโ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಇൿ 8 ෭ನ๺ ೓ಕโ ඩ౲ ฃැೕม ಆಜං  ಇದರ ๓ಂಗโ 0 ಅಲ౭ เฃಮ ಎಂഖ y x 
ಆಜฆโದคಂದ කโ ಈ ಆ౽ರವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಎರഴ ೞದನದ ෈ಂൿವඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ ಮൡ౨  ಅಗತ౲ เฆವ ಪ౳ ඃಶโ ಹ๭ฆ ಬಣ౧ ൽಂದ 
ಮ෇౯ ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಮ൧౨ ෫౱  කโ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ඩ౳ ಥ෦ಕ ಪ౳ ඃಶಗะಜ ൤ำ฿ದ ಪഔౣ ಗำ ಅಥ฿ ಆಯತಗะಜ เಂಗല๯൤౨ ೕๅ 
ಅಂತಹ ಪഔౣ ෷ ಅಗಲ ಅඝ౬  ຄಂൽං dx 
ಆದ౪ คಂದ ඩ౳ ಥ෦ಕ ಪ౳ ඃಶโ ಎಂഖ ෭ನ๺ ಚದರ ෭ನ๺ ಚದರ ಆಜฆತ౨ ං x x dx 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಎರഴ ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಎರവ ಸ෦ೕಕರಣಗಳඝ౬  ಪคಹคಸ෎౽ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෭ನ๺ 2 0 ಮൡ౨  ಇൿ 2 ಅಲ౭ เฃಮ 0 
ಆದ౪ คಂದ ನ ෦ൟ෷ ෭ನ๺ ಎರಡคಂದ ಎರഴ ಮൡ౨  ෭ನ๺ ಎರಡคಂದ ಎರഴ ಎಂഖ ෭ನ๺ ಎರഴ ಚದರ x x dx 
ಆಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ඛೕโ ಅඝ౬  ෭ನ๺ ඛಂದ ಬದม෵๭ದฉ ಈ ಇಂഔಛ౳ ౲ ಂി ನ ೉ກ౬ ෷ ಬದมಞโൽಲ౵  ಮൡ౨  x x 
෭ನ๺ ನ ಎಂ්ൿ ಬದมಞโൽಲ౵  ಎಂൿ ඛೕโ ඣೕಡಬ๾ൿ  ಎෆಎಃ౺ ౛  ಸಮ x f 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಒಂൿ ಸಮ ౽ಯბ฿ಜං i  
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ඛൽბಷౣ  ಅเූಜ౲  ಞಣವඝ౬  ಬಳಸಬ๾ൿ, ಅൿ ෭ನ๺ คಂದ ವฉಡ ಎರഴ a to afxdx 0 afxdx 
෇ค 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬   คಂದ  ෭ನ๺ ಎರഴ ಚದರ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ಇൿ ಎರഴ ಎಂഖ ෭ನ๺ ಡ 2 0 2 8 x dx x 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಎರಡคಂದ ෩ฆ ౲ಁ ෕ 0 คಂದ 2 x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅಗತ౲ เฆವ ಪ౳ ඃಶದ ಈ ෇เಯඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 2 16 ෭ನ๺ ಅರವತ౨ කฤౙ  ෩ฆ ෩ฆ කโ 
ಇඣ౬ ಂൿ ಉർಹರൕಯඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ ನഴเನ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ಒಂൿ ෭ನ๺ ౽๺ ඛಂದ ๴ඨ ಅౘ y x xx x 
ಸಮකಜฆತ౨ ං 0 ಮൡ౨  ಡ ಸಮ x pi 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ൡಂ෇ ๸౾ೕಣბ฿ದ ಕํბ ಅඝ౬  ൧ೕฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಅದඝ౬  ෽ೕ೧๯โൿ ๯ಲಭವಲ౵  ಆದฉ ಇൿ 
ಧකತ౱ ಕ ಅಥ฿ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜං෻ ಎಂൿ ඛೕโ ൟัൽರ෎ಀ ಮൡ౨  ඛೕโ ವಕ౳ ชಒಯ ಬಡ౛  ಃಲโ ๰౩ ಲ ಕಲ౭ චಯඝ౬  
ຄಂൽರ෎ಀ 
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ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಅౘ฿ಜದ౪ ฉ ಇൿ ಅౘ฿ಜං ๵ච౬  ಮൡ౨  ನഴๅ ವಕ౳ ชಒಯ ಸ౷ งಪ ಏඝ ෭ನ๺ ౽๺ ಆಜ x y pi x 
ඩಪ x 
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  0 ಎಂൿ ຂัದฉ ಇൿ ಆಜං pi 
ಆದ౪ คಂದ ನย౵  0 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಎರവ ಅಂಶಗัಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ๒ನ౲  ಏಃಂದฉ x y 0 x pi y 
ඩಪ  ๵ච౬  ಈಗ ๵ච౬  ಮൡ౨  ನഴๅ ಅඁಶ౲ ฿ಞವ ෴โඃ ಅವ౽ಶเං  ಅವඝ ಮ൤౨  pi pi t 
౽ಯბඛವბ๼๯൞౨ ච ಅಥ฿ ಋ൏ತ౱ ಕ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ವ ෴โඃ ಅವ౽ಶเං෻ ಏಃಂದฉ y cos x 
෭ನ๺ 1 ಮൡ౨  1 ๴ඨ ෴฿ಗล ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං ಅಥ฿ ๒ನ౲  ಮൡ౨  ನഴๅ 0 ಮൡ౨  ಒಂൿ ෭ನ๺ x pi cos x
෴฿ಗล ๒ನ౲  ಮൡ౨  ನഴๅ ಇฆತ౨ ං pi 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ವಕ౳ ชಒ෷ ෴฿ಗล ಇฆತ౨ ං  ಧකತ౱ ಕ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ವಕ౳ ชಒಯ ಈ คೕൟಯ ಆ౽ರವඝ౬  ຄಂൽฆൟ౨ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ ඛಮಡ ಅಗತ౲ เฆವ ಪ౳ ඃಶ ಇൿ ಮൡ౨  ඩ౳ ಥ෦ಕ ಪ౳ ඃಶದ ಅಗಲ฿ಜದ౪ ฉ ඩ౳ ಥ෦ಕ ඩ౳ ಥ෦ಕ ಪ౳ ඃಶโ 1 dx 
෭ನ๺ ౽๺ ๴ඨ ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ ඛಮ౱  ඩ౳ ಥ෦ಕ ಪ౳ ඃಶ ಮൡ౨  ಒഖౣ  ಪ౳ ඃಶ฿ಜං  0 คಂದ x x dx pi 1 
෭ನ๺ ಡ ๴ඨ ಆಜฆತ౨ ං කโ ಅದඝ౬  0 ඛಂದ ๴ඨ ෭ನ๺ ๴ඨ ಅඝ౬  ෰ಲ౲ ෥ಪನcos x xtx pi x x cos xdx 
෥ഺೕಣ, ಇದඝ౬  ඛೕโ ๒ನ౲ ൽಂದ ಒಂದคಂದ ಎರഴ ඩಪ ಎರഴ ಇൿ ෭ನ๺ ౽๺ ಪ౵ ๺ ౽๺ pi sin x xdx x 
ಎರഴ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ  කฤౙ  ๵ච౬ ෵ಂದ ಡ x pi 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ඛಮಡ ෭ನ๺ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಒಂದඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ ಎರഴ ๵ච౬ ಯย౵  ඛೕโ ಒಂൿ pi n 
෭ನ๺ ಒಂದඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค, ೯൤ಡ ಒಂದคಂದ කฤౙ  ಒಂൿ ෭ನ๺ ಒಂದඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ ಅಂൟಮ฿ಜ ඛೕโ ಎರಡඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ಈ ಸಮ๲౲  ൡಂ෇ ಸರಳ฿ಜං ಆದฉ ඛೕโ ෥ಡ෎ಀ ඛಮಡ ಸ౷ ಲ౭  
ಕಲ౭ ච ಇಲ౵ ൽದ౪ ฉ ಅದඝ౬  චನඪല ವಕ౳ ชಒ෷ ಅౘದ ಎರവ ಬൽಯย౵ ං෻ ಅಥ฿ ಅൿ ಅದರ ೉ກ౬ ಯඝ౬  a x 
ಬದม෵๯ൟ౨ ං෻ ಅಥ฿ ಅൿ ಸค෴ದ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ๬ಧ౲ เಲ౵ , කโ ಇඣ౬ ಂൿ ಉർಹರൕಯඝ౬  
൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ ౽๺ ಚದರ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಒಂൿ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ๒ನ౲  ಮൡ౨  ಡ y x y x x 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ಡ ಸಮ pi 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ຂಡ งඪ๯โൿ ಎಂൿ ඛಮಡ ൟัൽං ನ ಛ౳ ෆ ๵ච౬  ಮൡ౨  ನഴๅ ຂಡ ౽൒ತ౨ ංcos x pi 

ಆದ౪ คಂದ ๵ච౬ ಯย౵  ಅൿ ಒಂൿ ඦತರ ಎರഴ ಅൿ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ ಅൿ ಮ൤౨  ನย౵  ಆಜං pi pi pi 
ಅൿ ๻ಡ  ಇൿ ಪ౵ ๺ ಒඨ ಇൿ ෭ನ๺ ಒඨ ಆಜං ಇൿ ನ ಛ౳ ෆ ಈಗ ඛೕโ ಅದඝ౬  ವಗბ ෥ലದฉ ನ cos x cos x 
ಛ౳ ෆ ຂಡ ౽൒ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಅದඝ౬  ವಗბ ෥ഴൟ౨ ฆโದคಂದ ಈ ූಗโ ກೈ౞ ಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ನ ಒರഖ ชಌ೉ತ౳ ฿ಜං ಚದರ cos x 
ಆದ౪ คಂದ ಮൡ౨  ෰ಲ౲ ಗำ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಒಂದರ ನഴๅ ಇฆโದคಂದ ಅൿ ๒ನ౲  ಮൡ౨  න ನഴๅ ಒಂದඝ౬  
ർഖโൽಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ಮൡ౨  න ಎರಡคಂದ ಅൿ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ಈ คೕൟ෴ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಅದඝ౬  ๾ഴಀൟ౨ ฆವ ඛಮ౱  ಪ౳ ඃಶ ವಕ౳ ชಒಯ ನഴๅ ಇฆತ౨ ං ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಇൿ ඛಮ౱  y 
౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಇൿ ඛಮ౱ ൿ  ಒಂൿ ಅಗತ౲ เฆವ ಪ౳ ඃಶಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x y 
ಆದ౪ คಂದ ಹ๭ฆ ಬಣ౧ ൽಂದ ಮ෇౯ ಜං ಮൡ౨  ಇൿ ಈಗ ඛಮಡ ಅಗತ౲ เฆವ ಪ౳ ඃಶ฿ಜං ಏಃ ಇൿ ಇย౵  ๯ಗಮ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಚದರ คಂದ ನย౵  ಏಃ ෪ൿ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂ්ದඝ౬  ಉഴ๼ല෷โൿ ൡಂ෇ ๯ಲಭ. cos x 2 pi 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ෥ಡ෎౽ಜං  ಄ವಲ โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ಉഴ๼ല෵ค ಮൡ౨  റ౲ ๜ 2 ෭ನ๺ ๭ඨ ಆಜฆತ౨ ං y cos x x 
ಮൡ౨  ಅൿ 0 ನย౵  คಂದ 2 ಆಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ඛೕโ ඣೕಡಬ๾ൿ. pi 
ಆದ౪ คಂದ ವಕ౳ ชಒ෷ 2 คಂದ ನย౵  ಸ౭ ಶბಕವඝ౬  2 คಂದ ಅౘൽಂದ ෪ൿ฿ಜฆತ౨ ං pi x 
ಆದ౪ คಂದ ಅಗತ౲ เฆವ ಪ౳ ඃಶ  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಉದ౪  ಅඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ 0 คಂದ ඩ౳ ಥ෦ಕ ಪ౳ ඃಶದ ಪ౳ ඃಶโ อಬ฿ದ ಪഔౣ ಗะಜฆತ౨ ං dx pi 
ඦತರ කโ ಮൡ౨  ಎಂಬ ಎರഴ ౽ಯბಗಳඝ౬  ຄಂൽฆವ ๭ർ౫ ಂತವඝ౬  ಮ൧౨ ෫౱  ಅನ౷ ෵ಸ෎౽ಞತ౨ ං ಮൡ౨  fx gx 

ಮൡ౨  ನഴๅ ಅคൡಆಳ౶ ෎ಀ a b 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಅඝ౬  ಬฉ෷ൟ౨ ೕค fx 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಇದඝ౬  ෭ನ๺ ಬฉ෵ค  a to bfx gxdx 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಚದರ fx gx cos x 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಇದඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ಇൿ ๵ච౬ ෵ಂದ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಇൿ ಒಂൿ ෭ನ๺ pi sin xdx 
౽๺ ಎರഴ ಎರഴ ๵ච౬ ෵ಂದ ಪ౳ ඃಶ฿ಜං x pi dx 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಒಂದคಂದ ಎರഴ ෭ನ๺ เ ශೕฑ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ๵ච౬ ෵ಂದ න x 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ න ಅඝ౬  ಎರഴ ෭ನ๺ ๵ච౬  ෭ನ๺ ๵ච౬ ෵ಂದ ಪഷ෷ൟ౨ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ න ಆಜං  ಎರഴ 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵ ಯವฉಡ කโ ಖ೉ತ฿ದ ಅเූಜ౲ ಗಳ ಅನ౷ ಯಗಳ ಀคൡ ๬ಕ๠ౣ  ಉർಹರൕಗಳඝ౬  ಪคಹค๭ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  
ಇย౵ ಯವฉಡ කโ ಒಳತಂലರದ ಃಲโ ಞಣಲౘಣಗัๅ ಎಂൿ ඣೕഺೕಣ ಮൡ౨  ಅโಗಳඝ౬  ๸౾౹ ಪ౨ ฿ಜ ಚ೉ბ๵ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ඛഔౣ ನย౵  ಒಂൿ ඛൽბಷౣ ฿ದ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ಏඝ ෥ಡಬ๾ංಂൿ ඣೕഺೕಣ ಈ งಪದย౵  ಬฉಯมಜං
ಅย౵  කโ ෨೉౞ ದ ಮಧ౲ ಂತರ ನย౵  ඛฏತರ฿ಜರฤ ಅඝ౬  ൤ಡൿಆಂലං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಮಧ౲ ಂತರದ ನಮ౱  ಎರവ ab fx 
ಅಂൟಮ ෈ಂൿಗำ ๭ೕ෦ತ฿ಜๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅඝ౬  ಪคಹค๭ದ ෴โඃ ಸಮ๲౲ ಗำ ඛฏತರ ౽ಯბ฿ಜං ಮൡ౨  ಮൡ౨  ಎರവ fx a b 
๭ೕ෦ತ฿ಜๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಎರഴ ಇๅ  ನย౵  ಸ౩ ಜತ฿ಜದ౪ ฉ ಏඝ ಎಂൿ ಪ౳ ๔౬ ಗಳඝ౬  ಎತ౨ ಬ๾ൿ  ಮൡ౨  ಇඣ౬ ಂൿ ಪ౳ ๔౬ ෺ಂದฉ ab fx 
ಏ౾ೕಕರಣದ ಮಧ౲ ಂತರವඝ౬  ෦ൟತัಸൽದ౪ ฉ ಅൿ ඛಮ౱  ಮಧ౲ ಂತರโ ಅඦತಃౙ  ෭ನ๺ ಅඦತൽಂದ ෭ನ๺ ar 
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ಅඦತൽಂದ ಅඦತಃౙ  ಅಂತಹ ๸ದಭბಗಳඝ౬  ຂಡ ಎൿคಸ෎ಃಂൿ ඣೕഺೕಣ ಮಧ౲ ಂತರ ನย౵  ab fx 
ಸ౩ ಜತತಂലฆವ ಪ౳ ಕರಣವඝ౬  කโ ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ  ಆದฉ ඛฏತರ฿ದ ൡ൒ಀ ඛฏತರ฿ಜฆತ౨ ං fx piecewise 
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  ಅಥბ෥ലಆಳ౶ ฤ කโ ಅเූಜ౲  ෭ನ๺ ಎರಡคಂದ ಎರഴ ಇย౵  ಇದඝ౬  ๔౳ ೕಷ౤  ත൏ბಂಕ ta  ke 
౽ಯბ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಇದರ ಕ൭ವ๯౨ ವඝ౬  ಈ ಃಳಜඦ൤ ෥ಡಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ๔౳ ೕಷ౤  ත൏ბಂಕದ ౽ಯბವඝ౬  ๒ನ౲  ಮൡ౨  ಒಂದರ ನഴๅ ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜං ಅൿ ๒ನ౲  ෰ಲ౲ ವඝ౬  
൤ಡൿಆำ౶ ತ౨ ං ಒಂൿ ಮൡ౨  ಎರಡ౾ౙ ಂತ ಸ౷ ಲ౭  ෮ದฤ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಎರಡರ ನഴๅ ಇൿ ಒಂൿ ෰ಲ౲ ವඝ౬  
൤ಡൿಆำ౶ ತ౨ ං ಈ ಉದ౪ ౙಁ  ಒಂൿ ಮൡ౨  ෭ನ๺ ಒಂൿ ಮൡ౨  ๵ච౬ ಯ ನഴๅ ෭ನ๺ ಒಂದರย౵  ෭ನ๺ ಒಂದඝ౬  
൤ಡൿಆำ౶ ತ౨ ං ಅൿ ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಮൡ౨  ෭ನ๺ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಎರಡರ ನഴๅ ಇൿ ෭ನ๺ ಎರഴ 
ಆಜං ౘ෦๭ ಇൿ ಅಲ౵  ಆದฉ ಎส౵ ೕ ಇย౵   ಇൿ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಇൿ ෭ನ๺ ಎರഴ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಇದඝ౬  ಈ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ๸෽ೕ೧ಸฤ ಬಯ๭ದฉ ඛೕโ ಈ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ෭ನ๺ 1 ಡ ನನ౬  ෭ನ๺ 2 
คಂದ ෭ನ๺ 1 ಡ ಸಮකಜ ಬฉಯಬ๾ൿ, ಅย౵  හౘඨ ෰ಲ౲ โ ෭ನ๺ 2 คಂದ ෭ನ๺ 1 คಂದ 0 හౘඨ 
෰ಲ౲ ฿ಜฆತ౨ ං  ෭ನ๺ 1 ಪ౵ ๺ 0 คಂದ 1 හౘඨ ෰ಲ౲ โ 0 ಪ౵ ๺ 1 คಂದ 2 හౘඨ 1 ലಎಋ౺  ಆಜං ඛೕโ ಇದඝ౬  
๸෽ೕ೧๭ದฉ ඛೕโ ෭ನ๺ 2 ෭ನ๺ 2 คಂದ ෭ನ๺ 1 ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಅเූಜ౲ โ ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ๵ච౬  x x 
೯൤ಡ ๵ච౬  ೯൤ಡ ಒಂൿ ಎರഴ ಎರഴ ౘ෦๭ ಒಂದคಂದ ಎರഴ x 
ಆದ౪ คಂದ ෰ಲ౲ โ ಪ౵ ๺ ಎರഴ ෭ನ๺ ಒಂൿ කโ ಕಲನ๎ಸ౨ იದ ಎರഴ ඛൽბಷౣ  ಅเූಜ౲  ෩ಲේತ ಪ౳ ෬ಯದ 
๰ತ౳ ವඝ౬  ಅನ౷ ෵๯ൟ౨ ං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෭ನ๺ ಎರഴ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಇย౵  කโ ෭ನ๺ ಒಂದඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ ಒಂൿ 
ಆದ౪ คಂದ ෰ಲ౲ โ ෭ನ๺ ಎರഴ 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ ಅಥბ෥ലಆಳ౶ ฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ ౽ಯბโ ಉದ౪ ౙಁ  ඛฏತರ฿ಜฆโൽಲ౵  ಆದฉ ෭ನ๺ ಎರഴ 
ಮൡ౨  ෭ನ๺ ಒಂದರ ನഴๅ ಇൿ ෭ನ๺ ಒಂದರ ನഴๅ ඛฏತರ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ๵ච౬ ෵ಂದ ಒಂದಃౙ  ๒ನ౲  
ඛฏತರ฿ಜฆತ౨ ං ಅൿ ඛฏತರ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಒಂದคಂದ ಎರಡคಂದ ඛฏತರ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಇඨ ಉຉ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ෨คಯಬ๾ൿ ಆຉ  ಆ ಉಪ ಮಧ౲ ಂತರಗಳ ෬ยನ ಅเූಜ౲  ಮൡ౨  ඦತರ 
ඛೕโ ಅದඝ౬  ็ಯ౾౨ ಕ ಮಧ౲ ಂತರಗಳ ෬ว ็ಯ౾౨ ಕ ಇಂഔ಩ ನย౵  ಆຉ ಆಜ ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡಬ๾ൿ ಈಗ කඝ 
ඛೕലฆವ ಕํ ბನ ಅലಯย౵  ෭ನ๺  คಂದ  ರವฉಜನ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ಄ัದฉ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ಇൿ ಮൡ౨  2 2
ಇൿ ಪ౳ ൟඛඌ๯ತ౨ ං. ඦತರ ಆຉ කโ ൤ಡൿಆಳ౶ ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ಇದರ เ๭౨ ೕಣბโ ෭ನ๺ ಎರഴ ಪ౳ ඃಶ฿ಜං ಇದರ เ๭౨ ೕಣბโ ಆຉ ෥ി ಆෆ ෭ನ๺ ಎರറಜฆತ౨ ං ಅൿ 
ಎರഴ ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇದರ ಪ౳ ඃಶโ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಒಂದರ ෮ೕി ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇย౵  ಅൿ ಒಂൿ ಆಜฆತ౨ ං  ಃ ඛೕโ
ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ඦತರ ඛೕโ ಇย౵  ෥ി ಅඝ౬  ๻ಕ෎ಀ ಏಃಂದฉ ಇൿ ඛಮಡ ನ౽ฃತ౱ ಕ ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  
ඛೕഴತ౨ ං ಏಃಂದฉ ವಕ౳ ชಒ෷ ಅౘದ ಃಳಡ ಇฆโದคಂದ ෥ി ಅඝ౬  ๻ಕฤ ಮൡ౨  ඦತರ ಪ౳ ඃಶದ ෰ಲ౲ ವඝ౬  x 
ಪഷಯฤ ಅದඝ౬  ಒഔౣ ಡ ๳ค๭ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ඣೕലං౪ ೕๅ ൡ൒౾ನ ඛฏತರ ౽ಯბವඝ౬  ຂಡ ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ഴโൿ ಈಗ ඛಮ౱  ಮಧ౲ ಂತರವඝ౬  
෦ൟತัಸൽದ౪ ฉ ಏකಞತ౨ ං ಎಂ්ದඝ౬  කโ ಗಮඛ๵ೕಣ ಅಥ฿ ಅൿ ಪ౵ ๺ ಇඛ౮ ඛഔ ಅಥ฿ ෭ನ๺ ಇඛ౮ ඛഔಯඝ౬  
ಒಳತಂലฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಅದರย౵  ಹಲ฿ฆ ಪ౳ ಕರಣಗัๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಎෆಎಋ౺  ඛฏತರ฿ಜರย ಆದฉ ಏ౾ೕಕರಣದ ಮಧ౲ ಂತರโ ๭ೕ෦ತ฿ಜಲ౵   ෮ದಲ ವಗბโ ಉർಹರൕಡ 
ຂำโർದฉ, ಈ ౽ಯბโ ಎว౵ ഷ ඛฏತರ฿ಜฆโದඝ౬  ඛೕโ ඣೕಡಬ๾ൿ ಆದฉ ಏ౾ೕಕರಣದ ಮಧ౲ ಂತರโ 0 คಂದ 
ಅඦತದವฉಡ ಅඦತ฿ಜฆತ౨ ං, ඦತರ ಇඣ౬ ಂൿ ಪ౳ ಕರಣโ ෭ನ๺ ඛಂದ ಅඦತಃౙ  ಅඦತಃౙ  ಒಂದคಂದ ಒಂದฏ൤ x 
ಚದರ ඦತರ ಇඣ౬ ಂൿ ๸ದಭბದย౵  ౽ಯბ  ಅเ೉౟ ನ౬ ฿ಜං ಆದฉ ಮಧ౲ ಂತರโ ๭ೕ෦ತ฿ಜං ಎಂൿ ຂั dx a 
෵ಂದ ಇย౵  ಮൡ౨  ಎರവ ಪค෦ತ฿ಜದ౪ ฉ ಇย౵  ಸ౩ ಜತತั๯เಃ ಎಂದฉ b a b piecewise discontinuity 
ಅಥ฿ ಎಂൿ ಅಥბವಲ౵   ಅเ೉౟ ನ౬  ౽ಯბ ಎಂದฉ ಅൿ  ಏ౾ೕಕರಣದ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  piecewise continuity s 
ಎส౵ ೕ ಅඦತ ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ຄಂൽං , ಉർಹರൕಡ 0 คಂದ 1 งഡ ෩ಲಕ ඛೕโ 1 ರ ಛ౳ ෆ ಅඝ౬  งഡ dx x x 
෩ಲಕ ඣೕലದฉ ಅൿ ಡ ಒಲโ ൧ೕคർಗ ಮൡ౨  ಅൿ 0 ಡ ಒಲโ ൧ೕคർಗ ಅൿ ಅඦತ൤ಡ ಒಲโ ൧ೕฆತ౨ ං  x 0 x 
ಅඦತ൤ಡ ಒಲโ ൧ೕคർಗ ಇൿ งഡ ಇൿ 1 ರ ಛ౳ ෆ ಆಜං ಇൿ ಅౘ ಇൿ ಅౘ x x y x 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಈ ಪ౳ ඃಶದ เ๭౨ ೕಣბವඝ౬  ಉත౲ ഡ ෥ಡฤ ಬಯ๯൤౨ ೕච ඦತರ ෩ರඡ ಪ౳ ಕರಣๅಂದฉ ౽ಯბโ 
ಅ๭౩ ರ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಮಧ౲ ಂತರโ ๭ೕ෦ತ฿ಜฆโൽಲ౵  ౽ಯბโ ඛฏತರವಲ౵ ದ ౽ಯბโ ඛฏತರವಲ౵ ದ 
๸ದಭბದย౵  ෩ฆ ๸ದಭბದย౵   ಏ౾ೕಕರಣದ ಮಧ౲ ಂತರโ ಅඦತ฿ಜฆತ౨ ං ಉർಹರൕಡ ෭ನ๺ ಅඦತൽಂದ 
ಅඦತಃౙ  ಒಂൿ ಚದರ x dx 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ಒಂൿ ೓ಕโ ನย౵  ඛฏತರ฿ಜฆโൽಲ౵  ಮൡ౨  ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಏ౾ೕಕರಣದ x x 
ಮಧ౲ ಂತರ ಮಧ౲ ಂತರ ෦ൟ෵ಲ౵ ದ ಅಪค෦ತ ಅಥ฿ ಅඦತ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಃಲโ ಉർಹರൕಗಳඝ౬  ಪคಹค๵ೕಣ ಮൡ౨  ಅಂತಹ ๸ದಭბಗಳย౵  ඛೕโ ຂಡ ವ౲ ವಹค๯ൟ౨ ೕค 
ಎಂ්ದඝ౬  ඣೕഺೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಉർಹರൕಡ ಒಂൿ ๵ච౬ ෵ಂದ ಅඦತಃౙ  ಒಂඅಂർಜ ಚದರ ಅඝ౬  ๳ค๭ x dx 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಈ ವಕ౳ ชಒಯඝ౬  ෽ೕ೧๭ದฉ 0 ನย౵  ಅൿ 1 ಮൡ౨  ಅඦತದย౵  ಅൿ 0 ಆಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಈ ಅเූಜ౲ ൽಂದ ඛ฀ൟ౳ ಸಲ౭ ഴವ ಪ౳ ඃಶ฿ಜං, 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ๭ೕ෦ತ ෮ತ౨ ಗಳ ෦ൟಯඝ౬  ಅನ౷ ෵ಸฤ ๬ಧ౲ เಲ౵  ಎಂൿ ඛೕโ ඣೕലದฉ , ಏಃಂದฉ ඛೕโ ඩ౳ ಥ෦ಕ 
ಆಯತಗಳ ಅඦತ฿ದ ಹಲโ ಪ౳ ඃಶಗಳඝ౬  ๳คಸ෎౽ಞತ౨ ං  
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵ ಯವฉಡ ಅ෗ไൽ౫ ಪലಸมದ ๭ർ౫ ಂತโ ๭ೕ෦ತ ಮಧ౲ ಂತರಃౙ  ಆಜං, 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಏඝ ෥ഴ൤౨ ೕๅ ಎಂ්ൿ ൡಂ෇ ಸರಳ฿ದ ഔ౳ ಋ ಆಜං, කโ 0 คಂದ 1 คಂದ 1 ๲ౙ ౷ ೕฑ ലಎಋ౺  ಅඝ౬  x 
ಬฉ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ ಇಂൽඛಂದ ๭ೕ෦ತ฿ಜං  කโ ಇย౵  ಃಲโ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ൤ಡൿಆಂലං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ a 
කโ ಈ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ๸෽ೕ೧๯ൟ౨ ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಅಂൟಮ฿ಜ කโ ಅඦತ൤ಯ ಪ౳ ไൟ౨ ಯ ෦ൟಯඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ 
ಮൡ౨  ඦತರ ಅเූಜ౲ ൤ಯ ಅಂൟಮ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡมಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಇದ౽ౙ ಜ ๭ർ౫ ಂತವඝ౬  ಉತ౨ ಮ฿ಜ 
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ಅ෗ไൽ౫ ಪലಸมಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಮಧ౲ ಂತರโ ๭ೕ෦ತ฿ಜದ౪ ฉ ಮൡ౨  ಇൿ ౽ಯბโ ඛฏತರ฿ಜฆತ౨ ං ඦತರ ಕಲನ๎ಸ౨ ი ಎರಡರ ෩ಲේತ 
ಪ౳ ෬ಯൽಂದ කโ ಅเූಜ౲  ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಬฉಯಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ഓ౲ ඨ เสೕಮ เฌೕඌ โ౲ ತ౭ ನ౬  x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ತඨ เสೕಮ ಅඦತ൤ಯඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಅൿ න ಎರಡคಂದ ಆಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಏඝ ෥ലං౪ ೕๅ ಈ ಅඦತ൤ಯඝ౬  ౽ඨ ෩ಲಕ ವ౲ ವಹค๯ತ౨ ං ಈ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ๭ೕ෦ತ 
ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ฿౲ ಌ౲ ඛಸมದ ಈ ಅเූಜ౲ ൤ಯ ෦ൟಡ ಪคವൟბ๯โದคಂದ ෦ൟ෵ಲ౵ ದ ಮಧ౲ ಂತರಗಳ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ಈ
คೕൟಯย౵  ವ౲ ವಹคಸಬ๾ൿ,  ඛೕโ ಈ ವಕ౳ ชಒಯඝ౬  งඪ๭ದฉ ෩ಲ ෬ว ๒ನ౲ ൽಂದ ಒಂൿ ಡ ಇඣ౬ ಂൿ x x dx 
ಉർಹರൕ ൤ಡൿಆ ౶ั .  งഡ ಈ ಅౘದ ಅඦತ൤ಡ ಒಲโ ൧ೕฆತ౨ ං, ಇൿ ಅౘ฿ಜං x y x 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಇದඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ ಬಯ๯ൟ౨ ೕค, 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಇൿ ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x x 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಈ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ ಬಯ๯ൟ౨ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಅದඝ౬  ೉ൟ౳ ๭ದฉ ಅದඝ౬  ඛೕโ ඣೕಡಬ๾ൿ ඛೕโ 0 ಕഷಡ ಚย๭ർಗ ඛೕโ ಆಯತಗಳ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  
ಬฉಯฤ ๬ಧ౲ ฿ಞโൽಲ౵  ಎಂൿ ಬಹಳ ೉ಕౙ  ಆಯತಗಳย౵  ඛೕโ ඣೕಡಬ๾ൿ ಏಃಂದฉ ౽ಯბದ ෰ಲ౲ โ ಅඦತ൤ಡ 
ಒಲโ ൧ೕฆತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಏඝ ෥ഴ൤౨ ೕๅ෽ೕ ಅൿ ಒಂඃ ಆಜฆತ౨ ං , ಸค ಇൿ ಎඪ౺ มඨ ಅಲ౭ เฃಮ ಎಂൿ කโ ූเ๯൤౨ ೕๅ 

 ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಈ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ഴ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಎඪ౺ มඨ ನ ಇඪ౺ มඨ ನ ෦ൟಯඝ౬  0
๵ච౬ ಡ ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ಎඪ౺ มඨ ඦ൤ ಡ งഡ ಎඪ౺ มඨ ಒಲโ  ಡ ಬฉಯ෎ಀ 1 dx xx 0
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෰ನ ಪ౳ ไൟ౨ ಯඝ౬   ಡ ෦ൟತัಸฤ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං. ಈಗ ಒಂൿ  ෩ಲൽಂದ ಎඪ౺ มඨ ನย౵  0 x 
ಎರഴ ಒಂൿ ඛಕಟ ಮಧ౲ ಂತರโ ಒಂದಃౙ  ඛಶ౲ ಬ౪ ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಕಲನ๎ಸ౨ იದ ෩ಲේತ ಪ౳ ෬ಯವඝ౬  ಅನ౷ ෵ಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  ඦತರ ඛೕโ ෰ನൽಂದ ಒಂದಃౙ  
෰ಲ౲ ವඝ౬  ಬฉಯಬ๾ൿ ಅൿ ඛಮಡ ಎರഴ ෭ನ๺ ಎರഴ ಎඪ౺ มඨ ඛೕഴತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಅเූಜ౲  ಅเූಜ౲  ෰ಲ౲ โ ಎರഴ ಅലಯย౵ ං  งഡ x 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ 2 ෭ನ๺ 2 งഡ ಎඪ౺ มඨ ಅඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ಮൡ౨  ෦ൟಯඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡ ඦತರ ಅเූಜ౲  ෇เ 2 
ಎಂൿ ඛೕโ ඣೕഴൟ౨ ೕค ಅಂತಹ ಅเූಜ౲ ಗಳඝ౬  ಅඝ೉ತ ಅเූಜ౲ ಗำ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං ಅಂತಹ ಅเූಜ౲ ಗಳඝ౬
ඛೕโ ಅเූಜ౲  ෦ൟ෴ಜ ฿౲ ಌ౲ ඛ๯ವ ෩ಲಕ ವ౲ ವಹคಸಬ๾ൿ ๭ೕ෦ತ ಮಧ౲ ಂತರโ ಪ౳ ඃಶದ ෬ว ඛൽბಷౣ  
ಅเූಜ౲ ಗำ ಮൡ౨  ඛൽბಷౣ  ಇತರ คೕൟಯ ඛൽბಷౣ  ಅเූಜ౲ ಗಳ ෬ว කโ ಃಲโ เเಧ ಉർಹರൕಗಳඝ౬  ඣೕലං౪ ೕๅ

ಆದ౪ คಂದ ನಮ౱  ෨ಂൽನ ತರಗൟಯย౵  කโ เเಧ ಉർಹರൕಗูಂൽಡ ෨ಂൿವค෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಅಂತಹ ๸౾ೕಣბ 
ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ຂಡ ಎൿคಸ෎ಃಂൿ ඣೕഺೕಣ ಧನ౲ ฿ದಗำ ಧನ౲ ฿ದಗำ 
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