
حد كی رقم ایک ہیں طریقے دو كے كرنے معلوم قدر كی انٹیگرل قطعی ایک كہ ہے سیكها نے ہم كچه جو تک اب اور ہیں رہے سیكه انٹیگرلز یقینی ہم  
دوسرا اور ہے سے   nt ساده  ہے۔ زیاده بہت انٹیگرینڈ كا جن ہیں انٹیگرلز قطعی ایسے كہ ہے دیكها نے ہم ہوئے كرتے استعمال كا مشتقات

جہاں ہیں انٹیگرلز كئی لیكن ہیں سكتے لكه ویلیو میں فارم اس آپ لیے اس اور ہے موجود ڈیریویٹیو اینٹی كا ایكس ایف سمال كہ ہے یہ تو   fx اس
ایف میں ڈیریویٹیو  -ہے۔ مشكل كرنا تلاش اینٹی كمپیوٹ ڈیریویٹیو اینٹی كا جس ہے فنكشن پیچیده ہی بہت یہ كہ كہیے ہے پیچیده بہت میں معاملے  

طریقہ كے متبادل ہم ہیں كرتے لاگو میں معاملات ان ہم كہ ہے دیكها كیا نے ہم پهر ہے برابر كے ایكس ایف چهوٹے یہ كہ ہے لگاتا پتہ كا ایكس ڈیش
گی ہوں مختلف حدود یہ ركهیں حدیں نئی  گے كریں ہم جہاں ہیں كرتے تبدیل كو انٹیگرل ہم كہ ہیں كرتے كیا ہم میں اس اور ہیں كرتے اطلاق كا كار  

ہے موجود كہ جو ہے آسان كافی لیے كے كرنے گنتی كی ڈیریویٹیو اینٹی كمپیوٹ جو ہے ملتا فنكشن اور ایک ہمیں اور   st g dash t  اس
كہ طرح چهوٹے یہ كہ ہے موجود طرح اس   gt  gt آٹه سات كی خواص كے انٹیگرل قطعی كہ ہے دیكها بهی یہ نے ہم پهر ہے برابر كے

كریں اندازه كا انٹیگرل اور كریں استعمال كو خصوصیات ان كی انٹیگرل قطعی آپ اگر ہیں خصوصیات  
اس كو خصوصیات كہ ہے جاتا سمجها كو آپ لہذا ہیں سكتے كر آسان بہت دیگر بصورت حساب كا انٹیگرل آپ اور ہے ہوجاتی آسان بہت زندگی تو
كی انٹیگرلز یقینی پهر سكے جا لگایا اندازه كا انٹیگرلز قطعی پیچیده تاكہ كریں كوشش كی كرنے لاگو پر انٹیگرلز یقینی اسے پهر اور ہے كرنا ثابت كو

آسان بہت نے ہم اور ایریا كمپیوٹنگ كا اشكال مخصوص ہے۔ كیا آغاز ایک نے ہم پر طور كے كیشن ایپلی ایک اور ہیں موجود كیشنز ایپلی سی بہت  
كے لكیر گئی دی ایک اور خطوط منحنی  میں ترتیب نے ہم اور ہے كی گنتی كی رقبے بیضوی كے دائروں نے ہم كہ جیسے كیا شروع سے شكلوں  

بہتر بہت ہیں۔ كرتے حل مسائل اور كچه اور ہیں بڑهتے آگے ہم لیے كے سمجهنے كو جس ہے كی گنتی بهی كی علاقے كے وكر بند درمیان  
انٹیگرل قطعی سے طریقے  

رقبہ ہوا جكڑا درمیان كے لكیر عمودی اور بیضوی كریں۔ معلوم چهوٹا تاكہ ہیں لیتے مثال اور ایک آئیے تو جہاں ہے برابر كے  x ae  a b سے
ہے بڑا  

كا آپ یہ اگر كریں پلاٹ كو لكیر اس اور بیضوی آئیے تو كا آپ یہ اور ہے محور   x  y ہے محور
چونكہ تو   a b ہے بی كوما صفر یہ اور ہے صفر كوما ایک پوائنٹ یہ اور ہے صفر كوما ایک مائنس پوائنٹ یہ  كہ ہیں كہتے ہم لہذا ہے بڑا سے

مائنس كوما صفر یہ اور كہ ہیں جانتے آپ اور ہیں كرسكتے پلاٹ طرح اس كو بیضوی آپ پهر ہے   p  a كوآرڈینیٹ كا فوكس ایک سے میں فوكس
كا بیضوی ہے  

نقطہ یہ كہ ہیں كہتے تو  ae بند درمیان كے لكیر اس اور بیضوی ہم چونكہ لہذا ہے یہ وه ہے گئی دی كو آپ جو لائن عمودی لہذا ہے صفر كوما
ہے بیضوی كہ ہیں جانتے آپ پهر ہے یہ رقبہ مطلوبہ لہذا ہیں رہے كر تلاش علاقہ چهوٹا ایک اور   x  y كیونكہ میں بارے كے دونوں محور

یہ لہذا ہیں بهی طاقتیں اور رقبہ یہ لہذا ہے آہنگ ہم میں بارے كے محور   x  y  x مطلوبہ رقبہ مطلوبہ لہذا ہے آہنگ ہم میں بارے كے محور
دو یہ بار دو میں رقبہ دار سایہ سے رنگ سبز ہے رقبہ مطلوبہ اتنا یہ كہ كہیے ہے رقبہ دار سایہ سے رنگ سبز رقبہ  a اب لہذا ہے برابر كے

چوڑائی كی جس كریں غور پر پٹی عمودی ایک یہاں آپ اگر   dx ہے چلتی سے مساوات كی بیضوی اونچائی اور ہے
رقبہ ابتدائی تو ہیں كرتے ضم اسے آپ اگر اور ہوگا كہ جو تک زیاده سے كم سے كم سے ہے برابر كے سے   ydx  x  x  ae  x برابر كے

آپ اگر لہذا ہے ملتا رقبہ مطلوبہ كو آپ ہے برابر كے   a  yہیں كرتے حل كو مساوات كی
كو آپ تو مائنس ایک جو گی ملیں قدریں دو كی مائنس جمع نیچے كے جڑ مربع ایک بذریعہ مربع  y  x  b استعمال كا حصے اوپری ہم چونكہ ہے۔

جو حصہ وه كا لفٹ ہیں رہے كر لیے اس ہیں رہے كر استعمال مربع ایک كو مساوات اس لیے اس ہے پڑا اوپر كے محور  x  y جڑ بذریعہ بذریعہ
مائنس مربع ایک سے رقبہ مطلوبہ لیے اس ہے مربع روٹ انڈر ہے۔ مائنس مربع مربع x 2 كو انٹیگرل اس ہم آئیے  a  ab by a  a  x  dx 

دو ہمیں كریں حاصل قیمت اور كریں حل بذریعہ روٹ انڈر ایک مائنس مربع مربع   b  aae  a  x  dx ایک یہ كہ سكیں لكه ہم تاكہ ہیں ملتے
گی جائے ہو حد ویلیو كی انٹیگرل اس لہذا ہے سكتا لكه راست براه كو قدر آپ لہذا  ہے۔ معلوم كو آپ قیمت كی اس اور ہے انٹیگرینڈ معروف  a 

دو سے سے  b  a مربع دو بذریعہ ایک جمع صفر یہ پر آٹه اتنی پر ویلیو مائنس كی فنكشن اس قدر كی قدر كی فنكشن اس گا دے صفر كو آپ یہ پر
مربع مائنس مربع ایک روٹ انڈر آدها مائنس ایک الٹا سائن   e ای الٹا سائن مربع دو بذریعہ ایک جمع مربع

دو بائی پائی ایک انورس سائن ایک بذریعہ ب دو گا ملے ہمیں تو  
كریں حاصل  ہم تو دو بائی ایک مائنس چار بذریعہ مربع ایک آپ كو قدر اس كہ ہیں جانتے آپ كیونكہ ہیں سكتے بدل سے   pi  ae  b  b مربع
مربع مائنس مربع ایک    e كریں۔ حاصل ہم تاكہ كریں درست اسے كرم براه ہوگا نشان منفی ایک یہاں ساته كے معذرت ہے برابر كے بیضوی مربع

ای انورس سائن مربع ایک  بائی  مائنس 12  
ہے گیا دیا كو آپ جو ہے جواب كا مسئلے اس یہ تو  

كہتے ہم لیے كے اس جائے كی كیسے گنتی كی رقبے ہوئے جڑے درمیان كے خطوط منحنی دو كہ ہیں دیكهتے اور ہیں لیتے مثال اور ایک آئیے تو
لیے كے ایكس تمام میں انٹرو  ہے بڑا ایكس ایف كہ كریں فرض ایک كیس كہ ہیں برابر كے نقطہ وه اور اور  gx   al ab  a  b ہیں ملتے پر

كا آپ یہ اگر لہذا   y ہے محور
كا آپ یہ تو آپ لہذا ہے محور اور نقطہ یہ جہاں ہیں كرسكتے پلاٹ طرح اس كو نقطہ یہ اور ہے   x  x  gx  a  b كریں فرض آپ لہذا ہے

كہ اور قدر كی ان اور لیكن ہے یكساں میں وقفہ لیكن ہے غلبہ كا ڈومینیكس سے میں   fx   gx  a  b  fx  a  b  fx gx ركهتا غلبہ پر
جائے كی كیسے گنتی كی علاقے اس كہ ہے یہ اب ہے بند علاقہ ایک درمیان كے خطوط منحنی دو ان لہذا ہے  

صرف اسے آپ كیا كہ دیكهیں اور ہے جاتا كہا بهی ایریا ایلیمنٹری جسے ہے جاتا جانا  كریں۔ تقسیم میں مستطیلوں پتلی بہت كئی كو علاقے اس تو  
یہ كہ ہیں پهیلاتے تک یہاں پر محور ایكس   dx ہے

میں اونچائی اس رقبہ كا پٹی ایلیمنٹری اس تو اونچائی یہ گی ہو اونچائی یہ اور گا جائے ہو مائنس  dx  fx  gx  dx یہ كیا  اونچائی اتنی گی ہو
ہیں كرتے ضم اسے آپ اگر ہے دیتا رقبہ كا پٹی اس كو آپ میں  

یہ لیے كے علاقے مطلوبہ اس ہے علاقہ ابتدائی كا آپ لیے كے علاقے اس یہ تو یہ ہے اسے آپ اگر لہذا ہے برابر كے  fx  gx  x  a سے
  bہیں كرتے ضم تک

یہ لیے كے اس اور كریں ٹینڈ سے طریقے مختلف بهی كو مثال اس ہیں۔ سكتے كر زیر ہم كو علاقے جس گی۔ جائے مل ضرورت كی آپ كو آپ تو  
اور كهینچیں كو شمار و اعداد دوباره ہم آئیے كہ كریں اخذ فارمولہ یہ  fx  gx  x axis y axis ہے

كریں گنتی كی علاقے اس ہم پہلے تو  
كو آپ پٹی  لیں عمودی اسے آپ اگر ہوگی قدر كی علاقے اس تو یہ ہے ملتی اور   fxdx  a  b اس كو آپ یہ ہے ہوتا حاصل كو آپ لہذا ہے

بار ہر اور ہے ہوتی شروع سے صفر جو ہیں لیتے كو پٹی عمودی اس آپ اگر اب ہے دیتا سایہ سے رنگ سبز كو علاقے  gx لہذا ہے ہوتی ختم پر
ہیں كرتے انضمام صرف اسے آپ اگر  

لیں آپ  اگر ہے ملتا علاقہ یہ كو آپ تو آپ اگر اور ہے پٹی یہ ہے رقبہ كا پٹی اس سے   gxdxdxdx  a  b ہیں كرتے ضم كو
اور ہے ملتا دار سایہ سے رنگ سرخ حصہ سرخ یہ كو آپ تو سے   a  bfxddx كو ان آپ اگر لہذا ہے ہوتا دار سایہ سے رنگ سبز علاقہ كا

گے گهٹائیں  
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ایریا شیڈڈ ریڈ نے ہم پهر اور ہے گئی دی ذریعہ كے انٹیگرل اس جو ہے كی گنتی كی ایریا شیڈڈ سبز پہلے ۔ گا جائے مل فارمولا مطلوبہ كو آپ تو  
ہیں گهٹاتے ہم اگر اور ہے گئی دی ذریعہ كے اس جو ہے كی گنتی كی  

ہیں لیتے دو كیس كیس اور ایک ہم میں آخر فارمولہ  ہے۔ ملتا یہ ہمیں اور ہے ہوتا سے رنگ نیلے سایہ كا جس ہے جاتا مل رقبہ مطلوبہ ہمیں تو  
جہاں غلبہ كا جب ہے ہوتا پر تعلق كا سے جب اور ہے ہوتا سے وقفہ قریب كے كا   fx  gx  x  a  cac  x  cb ہے ہوتا تعلق سے
تو پاس ہمارے لہذا ہے جاسكتا كیا پیش پر طور كے ذیل درج پر طور كے گراف كو صورتحال اور ہے ہوتا غلبہ كا اور   gx  fx  gx یہ ہے
پوائنٹ یہ ہے۔ یہ اور ہے وكر یہ ہیں رہے كر تلاش كی علاقے اس ہم اور ہے یہ ہے  c  a  b  fx  gx سے رنگوں مختلف اسے میں لہذا ہے

تاكہ جائے ہو واضح پر آپ یہ تاكہ ہوں كهینچتا سے اور ہو حاصل غلبہ تک سے   a  cfx  c  bgx كو فارمولے پچهلے ہو۔ غلبہ میں اس تک
كہ جیسا ہیں سكتے كر حاصل رقبہ مطلوبہ ہم سے كرنے لاگو مائنس پلس سے مائنس  a to cfx  gxdx  c  bgx  fxdx والے شیڈ سرخ

كیونكہ ہے یہ رقبہ ابتدائی لیے كے علاقے مستطیل پتلی یا ہے رقبہ كا پٹی ایلیمنٹری جو ہے علاقہ ابتدائی اتنا غلبہ كا مائنس  fx  fx  gx ہے۔
كو ایریا ایلیمنٹری اور ہے یہ سٹرپ ایلیمنٹری لیے كے ایریا شیڈڈ سبز اور میں مائنس ذریعے كے   dx  gx  fx  dxآئیے اب گا جائے دیا میں

تاكہ كریں حل مسائل كچه اور كریں لاگو كو فارمولے اس اور ہے برابر كے مربع چار y 2 رقبہ كا درمیان كے ہے برابر كے مربع  x  y  x  
ہیں كهینچتے خطوط منحنی ہم آئیے كریں معلوم  

كہ ہیں جانتے آپ لئے كے جس ہے رہا مل خطہ سا كون ہمیں كہ ہیں دیكهتے آئیے تو y 2  ورٹیكس كا جس ہے پیرابولا ہے برابر كے مربع  x 0
محور اور   ہے اور ہے ملتا یہ كو آپ لہذا ہے محور چار 0اور ہے صفر صفر ورٹیكس كا جس ہے پیرابولا ایک ہے برابر كے مربع  fx  y  x  

محور   y دوسرے ایک وه گا جائے ہو بند رقبہ پر جگہ اور كسی درمیان كے پیرابولوں ان طرح اس گا جائے كهینچا طرح اس اسے لہذا ہے محور
گے۔ كاٹیں نہیں كو  

ہیں كرتے تقسیم میں رقبہ ابتدائی كو علاقے اس ہم ہیں كرتے ہم جو ہوگا وہی اب رقبہ بند درمیان كے پیرابولوں ان تو  
چوڑائی كی مستطیل ابتدائی ایک ایسے كہ كریں فرض آپ اگر تو   dx ہے

كا آپ یہ ہوگا یہ رقبہ ابتدائی لیے كے خطے اس تو دو  ہے برابر كے مربع كا آپ یہ اور چار y  x  y  x  xy دو جڑ لہذا ہے برابر كے مربع
یہ مربع دو مربع   y  x ہے برابر كے

دو جڑ میں اصل یہ تو چار یہ اور ہے دو جڑ رقبہ ابتدائی لہذا ہے مربع چار مائنس ہوگا۔ میں   x  x  x  xs   dx  quare اس تاكہ كریں
ہے ضرورت كی كرنے معلوم نقطہ كا انقطاع كے پیرابولا دونوں ہمیں لیے كے كرنے معلوم كو انٹیگرل  

یہاں آپ اگر لہذا ہیں كرتے گنتی كی انقطاع كے دونوں ہم آئیے لیے كے كرنے ایسا تو   y ہیں كرتے تبدیل كو
مكعب كو آپ  تاكہ ہے ملتا برابر كے پاور ایكس سولہ كو آپ تو مائنس مكعب 4 2ہے برابر كے صفر  x 8  x  x  x  
كو آپ سے كرنے حل كو اس تو كو آپ طرح اس اور گا ملے برابر كے صفر میں  مائنس مكعب كو آپ گا ملے x  x 1 آٹه مكعب  x  x  x 
گا ملے میں بریكٹ ایک مائنس مكعب   x 

ہے ملتا كو آپ تو اور برابر كے صفر   x  x آف پوائنٹ دوسرا ہے صفر كوما ہے صفر انسٹیكشن آف پوائنٹ ایک لیے اس برابر كے نصف
گے ركهیں نصف یہاں آپ اگر ہے نصف انٹرسیكشن  

گا ملے ایک كو آپ تو  
ہوں زیاده سے زیاده سے كم از كم حدیں كی انضمام لیے اس ہے ون كوما نصف انٹرسیكشن آف پوائنٹ  ہے صفر كوما آدها پوائنٹ دوسرا كا اس تو  

یعنی گی سے صفر برابر x  x 0 2 صفر تین مكعب ایكس فور مائنس نصف سے  جڑ كو آپ تاكہ كریں انضمام اسے ہم آئیے اب كے نصف برابر
آدها  ملے۔ تک  

ہیں۔ ملتے رو دو ہمیں تو   t  تین بذریعہ ایک ہے برابر كہ جو آٹه بذریعہ ایک تین بذریعہ چار منفی دو جڑ بذریعہ ایک دو بذریعہ ایک تین بذریعہ دو
جو رقبہ كا باہر كا خطے اس ہیں۔ لیتے مثال اور ایک آئیے ہے چه بذریعہ ایک رقبہ مطلوبہ لہذا ہے برابر كے چه بائے ایک یہ چه بائے ایک مائنس  

پیرابولا چار ہے باہر سے مربع اندر كے دائرے اور ہے برابر كے جمع مربع آٹه مربع   y  x  x  y  x اس كی دائرے لہذا ہے برابر كے
كو مساوات جمع مربع پورا چار مائنس ہے۔ سكتا جا لكها برابر كے سولہ مربع اور   x  y  x  y تمام ان كہ ركهیں یاد بات ایک كهینچیں محور

دائره كو آپ لہذا ہے  رداس اور  كوما  مركز كا جس ہے دائره ایک یہ لہذا چاہئے ہونا اچها بہت میں بنانے پلاٹ كو آپ میں كرنے حل كو مسائل 404
طرح اس كہ كریں معلوم  ہمیں لہذا گا دے كاٹ كو دائرے پیرابولا یہ اور گا ملے كو آٹه چار جمع مربع چار كو مربع   x  y  x سے بدلنے سے

آٹه ہمیں یہاں   x ہے ملتا
تو چار مربع   x  xxx ہے صفر ہے چار مائنس
تو صفر ہے برابر   x  x ہے برابر كے

كو دائرے پیرابولا تو اور  ہے كاٹتا پر صفر برابر كے    x  x كا خطے اس كو آپ لہذا گا جائے كهینچا طرح اس پیرابولا لہذا ہے برابر كے چار
دائره یہ كیونكہ ہے یہ اب رقبہ مطلوبہ كا آپ لہذا ہے اندر كے دائرے اور باہر كے پیرابولا جو ہوگا كرنا معلوم رقبہ   x ہم میں بارے كے محور

ہے بهی پیرابولا اور ہے آہنگ  x  م میں بارے كے محور
رقبہ مطلوبہ یہ توازی  x م بهی میں بارے كے محور

ہے ایک علاقہ یہ كہ جائے كہا یہ اگر رقبہ مطلوبہ لہذا ہے توازی  
جو ہیں كرتے گنتی كی علاقے اس ہم آئیے  ہے پٹی ابتدائی یہ كہ كریں فرض آپ اگر ہے گنا دو سے اب ہوگا رقبہ مطلوبہ بهی علاقہ یہ تو  x 

یہ اگر لہذا ہے باہر سے پیرابولا اندر كے دائرے جو ہے اوپر كے محور   dx ہے حصہ ابتدائی كا پٹی كی اونچائی كی لمبائی
سے پیرابولا تو سے ویلیو مائنس كی   phi  y ہوگی قدر كی

سے دائرے ہوگا رقبہ ابتدائی كا آپ تو اسے كو آپ لہذا بنیں مائنس  كو آپ لہذا ہے ضرورت كی كرنے حل لئے كے y  y 16 مربع  مائنس  x 4
اور گا ملے مائنس جمع كو آپ اور گا ملے چار جڑ مائنس جمع كیونكہ ہوگا رقبہ ابتدائی لہذا ہے برابر كے آپ   y  x  yo   x اوپر كے محور

چار جڑ آپ لہذا ہیں رہے كر استعمال خطوط منحنی مائنس سولہ نیچے كے  x  x كا آپ یہ لہذا گے ہوں رہے كر استعمال مائنس مربع چار مائنس
حد اور ہے رقبہ ابتدائی برابر كے صفر سے میں حصے اس كے انٹیگرل اس ہوگی۔ برابر كے چار سے برابر كے چار مائنس   x  x  x  t كے
حد گا ملے كو آپ متبادل ہوگی حد كی صفر برابر كے اور ہوگی چار مائنس حد كی چار برابر   x  t  x  tl سولہ یہاں كو آپ اور ہوگی صفر

مائنس مربع   t  dt ہے یہ كہ جیسا ہیں سكتے لكه ہم كو انٹیگرل اس اور گا۔ ملے
الٹا گناه سولہ دو بائی ایک پلس مربع ٹی مائنس سولہ جڑ زیر ٹی دو بائے ایک كے انٹیگرل اس كے كنواں دو بائے ایک ہوگا برابر یہ تو   t چار بائی

ہوگی تک چار سے صفر حد یہاں اور ہے صفر سے چار مائنس یہاں  سے حد اس مائنس دو مائنس  
تین بائی فور مائنس ایک مائنس انورس سائن آٹه ہے سولہ میں آه دو بائے ایک مائنس پهر ہے  یہ پهر پر  مائنس پهر  پهر گا ملے  یہاں كو آپ تو 0040

مائنس مائنس تک دو سے تین طاقت  چار سے   sin ہے صفر جمع بهی
مائنس كی اس ہے ملتی ویلیو كی اس كو آپ كار آخر تو   pi by two ہے

4ہے ملتا  میں مائنس كو آپ تو  pi 4  by 3 8  
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4ہے جواب حتمی كا آپ ہے مائنس ویلیو فائنل تو  pi 32  by 3  
جو ہے علاقہ وه یہ تو x 8  ایک آئیے گا ملے مائنس كو آپ لہذا ہوگا دوگنا كا اس رقبہ مطلوبہ لہذا ہے واقع اوپر كے محور  pi 64  by 3  

رقبہ پابند درمیان كے حلقوں كہ ہیں لیتے مثال اور جمع مربع اور  ہے برابر مربع جمع مربع  مائنس x  y 4 ہم آئیے چار  ہے برابر مربع  x 2  y 
ہیں كهینچتے پر جہاز ہوائی كارٹیشین كو دونوں ان  

ایک پہلا یہ تو جمع مربع   x  y ہے دائره كا صفر مركز اور دو رداس صد ہے برابر كے چار مربع
ساته كے دو رداس اور صفر كوما دو مركز  ہے۔ دائره ایک بهی یہ اور  كوما  ہے پوائنٹ یہ اور ہے ملتا یہ كو آپ تو 20  

افقی پتلی انتہائی افقی كو علاقے اس آئیے لیے كے كرنے معلوم یہ ہے یہ رقبہ مشترک درمیان كے دائروں دونوں ان لہذا ہے ملتا دائره یہ كو آپ تو
كی پٹی افقی ایک یہ كہ كہیں اور كریں تقسیم طرح اس میں مستطیلوں   dy ہے  ہے۔ چوڑائی

رقبہ كا رقبہ ابتدائی  ای تو  x ہمیں ہے ضرورت كی كرنے تلاش كو مساوات كی حصے اس كے دائرے ہمیں لہذا ہے جاتا تک یہاں سے یہاں ہوگا
مساوات كی حصے اس اور حصے اس لہذا ہے ضرورت كی كرنے تلاش مساوات كی حصے اس كے دائرے اور حصے اس كے دائرے  

ہیں كرتے حل اسے آپ اگر مساوات كی حصے اس تو جمع مربع   x  y ہے برابر كے چار مربع
كو آپ تو مائنس چار روٹ انڈر مائنس مائنس گا ملے   x  y مربع

مائنس چار مساوات كی اس تو كو مساوات اس كریں حل اسے آپ طرح اسی ہوگی مربع  y  x  x ہیں كرتے حاصل آپ جو كریں حل لئے كے
مائنس  مائنس پلس ٹو مائنس 4ہے مربع  y  

تو مائنس  روٹ انڈر مائنس پلس  ہے اسے آپ اگر اب مربع x 24 ہیں كرتے حل لئے كے  y  x  
مائنس چار نیچے كے جڑ كو پلس دو كو لكیر عمودی اس آپ اگر اور گی ملیں شاخیں دو كو آپ تو   y خطوط منحنی گے كهینچیں نیچے كے مربع

ہے كرتا نمائندگی كی حصے اس كے i 2 45 كی حصے والے رنگ سبز كے دائرے ہے كرتا نمائندگی كی حصے اس مربع  مائنس  روٹ انڈر پلس
مائنس مائنس  نیچے كے جڑ مائنس  مائنس  اور ہے كرتا نمائندگی كو مربع 224بناتا دائره وه  ۔ گا جائے كیا ظاہر سے حصے سرخ اس كے  y  t 

 ہے
مائنس  مائنس دو نیچے كے جڑ مساوات كی حصے سرخ اس تو كو اس مائنس ہے یہ رقبہ ابتدائی لہذا ہے مربع مائنس  میں 4مربع  y  dy 4  y  

مائنس  مائنس  مائنس كو مربع مائنس چار ہے برابر كے گنا دو كہ جو میں دو مائنس مربع 24اگر رقبہ ابتدائی ضروری لیے اس  y  dy  y  dy  
جائے ہو انٹیگریٹ  

مائنس  ہے ہوتا انضمام كا دو نیچے كے جڑ كہ جو ہے ملتا رقبہ اصل كو آپ تو دو مائنس مربع 4بار ایک زیاده سے زیاده سے كم سے كم  y  dy 
كی دائروں دونوں لیے كے كرنے حاصل اسے ہمیں پهر  ah كہ كریں حد لیے كے كرنے حل كو اس ۔ ہے ہوتی ضرورت كی كرنے حل كو مساوات

یہاں آپ اگر مائنس چار كو مربع   y  x ہیں ڈالتے برابر كے مربع
مائنس چار یہاں تو   x ہے ہوتا برابر كے چار مربع

ہے ملتا نقطہ كا تقطیع ہمیں تو  
تو   x ہے ہوتا ایک
تو ایک پوٹ  جڑ مائنس جمع ہے ہوتا برابر كے x  y 3 اس كہ كہیں سے  میں مساوات ایک كسی سے میں دونوں یہاں  ہے ہوتا برابر  x 1  

میں مساوات كو آپ میں مساوات اس ڈالیں  برابر كے x 1 گا ملے تین جڑ مائنس جمع  y  
تین جڑ مائنس یہ تو یہ اور ہے برابر كے تین جڑ مائنس ہے برابر   y  y ہے برابر كے تین جڑ جمع ہے

كا انٹیگریشن حد تو   t انٹیگرل یہ كہ ہیں سكتے دیكه آپ یہ ہیں كرتے حل كو انٹیگرل اس آئیے ہوگا تک تهری روٹ پلس سے تهری  روٹ مائنس
كر لے سے اے مائنس انٹیگرینڈ یہ جہاں ہے تک afxdx  y 030 تین جڑ سے  بار دو  جڑ ہیں۔ سكتے لكه سے  اسے آپ لیے اس ہے كام بهی كا

مائنس چار دو  y  dy دو مائنس مربع
مربع ایک دو بائے ایک گا ہو ہوگا۔ برابر كے كنویں دو كے جڑ سے صفر كے جڑ نیچے كے تین جڑ جو ہے  برابر كے تین جڑ سے صفر چار یہ تو  

انورس سائن چار ہے ایک میں انٹیگرل كا اس مائنس دو بائی   y  y حاصل جواب حتمی اور ہیں كرتے اندازه كا اس ہم آئیے كا تین جڑ ہے صفر
ہیں كرتے  

مائنس   ہے برابر كے  جڑ  بائی  یہ كہ ہے ملتا ہمیں تو 4234 1ہے  مربع  y 3  
ہوگا صفر بهی یہ اور ہوگا صفر یہ پر صفر ہوگا صفر یہ پر صفر مائنس دو بائی تین جڑ معكوس گناه دو جمع  گا ملے كو آپ تو 1  

ہے ملتا یہ ہمیں تو  
تین جڑ ہے مائنس تین بائی پائی یہ لیے كے دو تو  

كے اس جو ہیں لیتے كی فنكشن ایک مثال ساده اور ایک آئیے اب ہے جواب حتمی یہ تین جڑ دو مائنس تین  ہیں۔ ملتے پائی آٹه تین بائی پائ آٹه ہمیں تو
اور ہے كرتا تبدیل كو نشان   x سی ساده ایک آئیے ہے سكتی جا كی كیسے گنتی كی رقبہ كہ ہیں دیكهتے اور ہے ہوتا نیچے اور اوپر كے محور

كریں۔ معلوم رقبہ كا درمیان كے اس كہ ہیں لیتے مثال اور مائنس ہے مساوی سے  x axis sine x  x  pi by 2  x  pi تین ہے برابر
  by twoكے

مائنس یہ كہ ہیں كهینچتے خطوط منحنی ہم آئیے تو یہ ہے یہ  ہے pi by 2  pi 2 ہے یہ ہے  pi 3  pi by 2  
تو كہ جو گا كرے نمائش كی خاصیت كی قسم اس تقریباً    sin x  sin x مطلوبہ لہذا گا ملے وكر یہ كو آپ لہذا ہے خاصیت كی معمول كی

كیونكہ ہے یہ پلس یہ كیا دو كرنے سایہ پر اس مجهے دو كهینچنے مجهے رقبہ مطلوبہ كا آپ لہذا ہے خلاصہ تین كا تینوں اور دو ایک ایک رقبہ  
اور یہ a1  a3  x 1برابر كے ماڈیولس جمع دو كے تین ایک جمع  رقبہ مطلوبہ لیے اس ہوگی منفی قدر كی ان لیے اس ہیں پڑے نیچے كے محور

 ہے
ہے بائی پائی مائنس ایک تو سائن صفر سے دو كا مائنس  ہے۔ انضمام  sin x  xdx  cos x  pi by two to zero minus  مائنس

مائنس جو   one a two is zero to pi sin xdx  cos x zero to piہے
دو جو گا ملے ون مائنس مائنس ایک كو آپ تو تهری مائنس ہے جو   a  is pi to three pi by two sin xdx  cos x pi سے

تین   pi by two ہے برابر كے ون مائنس كہ جو برابر كے
كہ ہیں لیتے مثال اور ایک آئیے لیے كے ہوگا برابر كے اس رقبہ مطلوبہ تو   mod x plus mod y  ہے برابر كے ایک رقبہ ہوا جڑا سے

ہے كرتی نمائندگی كی خطوط منحنی چار مساوات  لیں جائزه بغور كا اس آپ اگر تو جمع مائنس ایک برابر جمع ایک برابر   x  y  x  y  x مائنس
مائنس اور كے ایک برابر مائنس   y  x  yبرابر كے ایک

مائنس كواڈرینٹ پہلے یہ كریں پلاٹ كو ان ہم آئیے تو جمع لہذا ہے میں ہے منفی   x  y  x   y ہے دونوں
مائنس ہے میں لائن اس یہ تو جمع یہ  ہے برابر جمع مائنس ہے برابر لائن یہ كیا مائنس x  y 1 مائنس  ہے  x  y 1  x  y  x  y 1  x 

كریں۔ كیا آپ تاكہ ہیں كرتے تقسیم میں پٹیوں عمودی پتلی طرح اس كو علاقے اس ہم آئیے لیے اس ہے رقبہ مطلوبہ یہ كیا  ہے برابر  مائنس 51   
جو ہے لیے كے حصے اس دیكهیں  n  xہیں ہوتے ختم پر لائن اس اور ہیں ہوتے شروع سے لائن اس مستطیل ابتدائی ہے پر سائیڈ منفی كے محور
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جو لیے كے حصے اس   x دو كو انضمام كل اس ہم لہذا ہیں ہوتے ختم پر لائن اس اور ہیں ہوتے شروع سے لائن اس وه ہے طرف مثبت كی محور
میں حصوں  

اس اسے ہم پهر اور گی جائے كی گنتی الگ الگ كی علاقے والے سایہ كے رنگ سرخ اور رقبہ دار سایہ سے سیاه لیے اس ہے ضرورت كی توڑنے
پر طور كے چوڑائی كی پٹی آپ اگر ہوگا یہ رقبہ ابتدائی لیے كے علاقے والے شیڈ سیاه كہ گے كریں شامل طرح كو   dx  dx لیں پر طور كے

تو ہوگا مائنس ایک یہاں مائنس ہے میں ایک مائنس   dx  y  x  y  x  dx x كہ ہیں سكتے كر مشاہده آپ لہذا ہوگی تک یہاں سے یہاں حد كی
صفر لیے كے خطے والے سایہ سرخ حد كی انضمام اس لہذا ہے اصل طرح كی معمول  یہ اور ہوگا صفر كوما ون مائنس یہ ہوگا صفر كوما ایک یہ

آپ اگر ہوگی پلس ون سے پر طور كے چوڑائی كی پٹی ابتدائی كو  dx  dx اتنی ہو بهی جو ایریا ایلیمنٹری مستطیل ایلیمنٹری ہیں لیتے پر طور كے
رقبہ ابتدائی اور صفر  گی۔ ہو سے ون مائنس حد جمع ایک ہوگا مائنس مائنس ہے ون مائنس مائنس مائنس  y  x  y  x  dxfx  gxfx  gx اس

مائنس ایک دو ایک سے صفر ہمیں لہذا تهی كی بات پہلے نے ہم پر جس كریں كوشش كی كرنے یاد كو فارمولے   xdx صفر سے ون مائنس جمع
جمع ایک سے ہوگا۔ حاصل مائنس  یہ میں جمع  جمع  سے  مائنس  ضرب مربع x   dx 1 2 سے ایک مائنس دو ضرب مربع  x 2011 2  x  

میں  كو آپ حد لوئر لوئر مائنس پهر ہے صفر قدر یہ ہیں كرتے حاصل لئے كے حد اوپری ہم كہ ہیں دیكهتے ہم كر لگا حد ہے برابر كے صفر 2  
گی دے صفر كو آپ حد نچلی ہیں رہے دے قیمت كو آپ گے دیں دوباره حد اوپری جمع نصف مائنس  

گے كریں حاصل نصف میں دو دوباره ہم تو  
لیں مثال اور ایک ہے دو رقبہ مطلوبہ كل لہذا ہے برابر كے دو جو گا ملے ایک جمع ایک ہمیں تو  

خطوط منحنی كہ  كریں معلوم پر طور كے مثال تو اور ہے برابر كے كلہاڑی چار درمیان كے مربع ہمیں ہے برابر كے اور  y  y mx  a  m پر
كہ كریں فرض ہم تاكہ كرسكیں پلاٹ سے طریقے صحیح كو خطوط منحنی ان كم از كم ہم تاكہ ہے ضرورت كی شرائط كچه  a  m اور ہے صفر

بهی ہے۔ اس میں لیكچر اگلے اپنے كو مسئلے اس ہم لہذا   posi   tive  i stop پیچیده اور كچه ہم میں بعد اور گے كریں حل ساته كے
شكریہ گے كریں دریافت مزید میں بارے كے انٹیگرلز یقینی اور گے كریں غور پر مسائل  
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