
ਅਸੀ ਂਿਨਸ਼ਿਚਤ ਇੰਟੈਗਰਲ ਿਸੱਖ ਰਹੇ ਹਾਂ ਅਤੇ ਹਣੁ ਤੱਕ ਜੋ ਅਸੀ ਂਿਸੱਿਖਆ ਹੈ ਿਕ ਇੱਕ ਿਨਸ਼ਿਚਤ ਇੰਟੈਗਰਲ ਦਾ ਮੁੱਲ ਪਤਾ ਕਰਨ ਦੇ ਦੋ ਤਰੀਕੇ ਹਨ ਇੱਕ ਹੈ ਰਕਮਾਂ ਦੀ 
ਸੀਮਾ ਦਆੁਰਾ ਅਤੇ ਇੱਕ ਡੈਰੀਵੇਿਟਵਜ਼ ਦੀ ਵਰਤୌ ਕਰਕੇ ਅਸੀ ਂਦੇਿਖਆ ਹੈ ਿਕ ਇੱਥੇ ਿਨਸ਼ਿਚਤ ਇੰਟੈਗਰਲ ਹੁੰਦੇ ਹਨ ਿਜਨ୧ਾਂ ਦਾ ਇੰਟਗ୥୊ਡ ਬਹਤੁ ਹੁੰਦਾ ਹੈ।  ਸਧਾਰਨ ਤਾਂnt 
ਿਕ ਸਮਾਲ ਐਫਐਕਸ ਦਾ ਐਟਂੀ ਡੈਰੀਵੇਿਟਵ ਮੌਜੂਦ ਹੋਵੇ ਅਤੇ 
ਇਸ ਲਈ ਤੁਸੀ ਂਇਸ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਮੁੱਲ ਿਲਖ ਸਕਦੇ ਹੋ ਪਰ ਇੱਥੇ ਕਈ ਇੰਟੀਗਰਲ ਹਨ ਿਜੱਥੇ ਉਸ ਕੇਸ ਿਵੱਚ ਬਹਤੁ ਗੁੰਝਲਦਾਰ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਕਹੋ ਿਕ ਇਹ ਬਹਤੁ fx 
ਗੁੰਝਲਦਾਰ ਫੰਕਸ਼ਨ ਹੈ ਿਜਸਦਾ ਐਟਂੀ ਡੈਰੀਵੇਿਟਵ ਨੰੂ ਕੰਿਪਊਟ ਐਟਂੀ ਲੱਭਣਾ ਮੁਸ਼ਕਲ ਹੈ। -ਡੈਰੀਵੇਿਟਵ ਮੈਨੰੂ ਪਤਾ ਲੱਗਾ ਿਕ ਡੈਸ਼ ਕਿਹੰਦਾ ਹੈ ਿਕ ਇਹ ਸਮਾਲ f x fx 
ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਿਫਰ ਅਸੀ ਂਕੀ ਦੇਿਖਆ ਹੈ ਿਕ ਅਸੀ ਂਇਹਨਾਂ ਮਾਮਿਲਆਂ ਿਵੱਚ ਲਾਗੂ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਅਸੀ ਂਬਦਲ ਦੀ ਿਵਧੀ ਦੀ ਿਵਧੀ ਨੰੂ ਲਾਗੂ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਅਤੇ ਅਸੀ ਂਇਸ ਿਵੱਚ ਕੀ
ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਅਸੀ ਂਇੰਟੀਗਰਲ ਨੰੂ ਬਦਲਦੇ ਹਾਂ ਿਜੱਥੇ ਅਸੀ ਂਕਰਾਂਗੇ  ਨਵੀਆਂ ਸੀਮਾਵਾਂ ਹਨ ਇਹ ਸੀਮਾਵਾਂ ਵੱਖਰੀਆਂ ਹੋਣਗੀਆਂ ਅਤੇ ਸਾਨੰੂ ਇੱਕ ਹੋਰ ਫੰਕਸ਼ਨ ਿਮਲਦਾ ਹੈ 
ਜੋ ਕੰਿਪਊਟ ਐਟਂੀ ਡੈਰੀਵੇਿਟਵ ਦੀ ਗਣਨਾ ਕਰਨ ਲਈ ਕਾਫ਼ੀ ਸਰਲ ਹੈ ਜੋ ਿਕ ਹੈ  ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਿਕ ਉਥੱੇ ਮੌਜੂਦ ਿਜਵୈ ਿਕ ਇਹ ਛੋਟੇ ਦੇexi st g dash t gt gt 
ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਤਾਂ ਅਸੀ ਂਇਹ ਵੀ ਦੇਿਖਆ ਹੈ ਿਕ ਿਨਸ਼ਿਚਤ ਇੰਟੈਗਰਲ ਦੇ ਗੁਣਾਂ ਦੇ ਸੱਤ ਅੱਠ ਗੁਣ ਹੁੰਦੇ ਹਨ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਿਨਸ਼ਿਚਤ ਪੂਰਨ ਸੰਕਲਪਾਂ ਦੇ ਇਹਨਾਂ ਗੁਣਾਂ ਦੀ 
ਵਰਤୌ ਕਰਦੇ ਹੋ ਅਤੇ ਇੰਟਗ୥ੇਲ ਦਾ ਮੁਲਾਂਕਣ ਕਰਦੇ ਹੋ ਤਾਂ ਜੀਵਨ ਬਹਤੁ ਸਰਲ ਹੋ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਤੁਸੀ ਂਇੰਟੀਗਰਲ ਦੀ ਗਣਨਾ ਹੋਰ ਨਾਲୌ  ਬਹਤੁ ਆਸਾਨ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹੋ, 
ਇਸਲਈ ਤੁਹਾਨੰੂ ਇਸ ਨੰੂ ਸਾਬਤ ਕਰਨ ਵਾਲੀਆਂ ਿਵਸ਼ੇਸ਼ਤਾਵਾਂ ਨੰੂ ਸਮਝਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਿਫਰ ਗੁੰਝਲਦਾਰ ਿਨਸ਼ਚਤ ਪੂਰਨ ਅੰਕਾਂ ਦਾ ਮੁਲਾਂਕਣ ਕਰਨ ਲਈ ਇਸਨੰੂ 
ਿਨਸ਼ਿਚਤ ਪੂਰਨ ਅੰਕਾਂ 'ਤੇ ਲਾਗੂ ਕਰਨ ਦੀ ਕੋਿਸ਼ਸ਼ ਕਰੋ, ਿਫਰ ਿਨਸ਼ਿਚਤ ਪੂਰਨ ਪੂਰਨ ਸੰਕਲਪਾਂ ਦੀਆਂ ਬਹਤੁ ਸਾਰੀਆਂ ਐਪਲੀਕੇਸ਼ਨਾਂ ਹਨ ਅਤੇ ਇੱਕ ਐਪਲੀਕੇਸ਼ਨ ਵਜୌ 
ਅਸੀ ਂਸ਼ੁਰਆੂਤ ਕੀਤੀ ਹੈ।  ਕੁਝ ਆਕਾਰਾਂ ਦਾ ਕੰਿਪਊਿਟੰਗ ਖੇਤਰ ਅਤੇ ਅਸੀ ਂਬਹਤੁ ਹੀ ਸਧਾਰਨ ਆਕਾਰਾਂ ਨਾਲ ਸ਼ੁਰ ੂਕੀਤਾ ਹੈ ਿਜਵୈ ਿਕ ਅਸੀ ਂਚੱਕਰਾਂ ਦੇ ਅੰਡਾਕਾਰ ਦੇ ਖੇਤਰ 
ਦੀ ਗਣਨਾ ਕੀਤੀ ਹੈ ਅਤੇ ਅਸੀ ਂਕ୥ਮ ਿਵੱਚ  ਵਕਰ ਅਤੇ ਇੱਕ ਿਦੱਤੀ ਗਈ ਰੇਖਾ ਦੇ ਿਵਚਕਾਰ ਬੰਨ୧ੇ ਹੋਏ ਇੱਕ ਕਰਵ ਦੇ ਖੇਤਰ ਦੀ ਵੀ ਗਣਨਾ ਕੀਤੀ ਹੈ, ਅਸੀ ਂਅੱਗੇ ਵਧਦੇ ਹਾਂ 
ਅਤੇ ਸਮਝਣ ਲਈ ਕੁਝ ਹੋਰ ਸਮੱਿਸਆਵਾਂ ਨੰੂ ਹੱਲ ਕਰਦੇ ਹਾਂ। ਿਨਸ਼ਿਚਤ ਇੰਟੈਗਰਲ ਨੰੂ ਬਹਤੁ ਵਧੀਆ ਤਰੀਕੇ ਨਾਲ ਇਸਲਈ ਅਸੀ ਂਇੱਕ ਹੋਰ ਉਦਾਹਰਣ ਲਈਏ ਤਾਂ ਿਕ 
ਛੋਟਾ ਲੱਭੋ  ਅੰਡਾਕਾਰ ਅਤੇ ਲੰਬਕਾਰੀ ਰਖੇਾ ਦੇ ਿਵਚਕਾਰ ਿਘਿਰਆ ਹੋਇਆ ਖੇਤਰ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਿਜੱਥੇ ਤୌ ਵੱਡਾ ਹੈ ਤਾਂ ਆਓ ਅਸੀ ਂਅੰਡਾਕਾਰ ਅਤੇ ਇਸ x ae a b 
ਰੇਖਾ ਨੰੂ ਪਲਾਟ ਕਰੀਏ ਜੇਕਰ ਇਹ ਤੁਹਾਡਾ ਧੁਰਾ ਹੈ ਅਤੇ ਇਹ ਤੁਹਾਡਾ ਧੁਰਾ ਹੈ ਤਾਂ ਿਕਉਿਂਕ ਤୌ ਵੱਡਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਅਸੀ ਂਇਹ ਕਿਹ ਦੇਈਏ ਿਕ  ਇਹ ਿਬੰਦ ੂx y a b 
ਮਾਇਨਸ ਇੱਕ ਕੌਮਾ ਜ਼ੀਰੋ ਹੈ ਅਤੇ ਇਹ ਿਬੰਦ ੂਇੱਕ ਕੌਮਾ ਜ਼ੀਰੋ ਹੈ ਅਤੇ ਇਹ ਜ਼ੀਰੋ ਕਾਮੇ ਬੀ ਹੈ ਅਤੇ ਇਹ ਜ਼ੀਰ ੋਕਾਮੇ ਮਾਇਨਸ ਹੈ ਤਾਂ ਤੁਸੀ ਂਅੰਡਾਕਾਰ ਨੰੂ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ p 
ਪਲਾਟ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹੋ ਅਤੇ ਤੁਸੀ ਂਜਾਣਦੇ ਹੋ ਿਕ ਫੋਕਸ ਦੇ ਇੱਕ ਫੋਕਸ ਦਾ ਕੋਆਰਡੀਨੇਟ ਹੈ। ਅੰਡਾਕਾਰ ਦਾ a 
ਇਸ ਲਈ ਕਹੋ ਿਕ ਇਹ ਿਬੰਦ ੂ ਕੌਮਾ ਜ਼ੀਰ ੋਹੈ ਇਸਲਈ ਤੁਹਾਨੰੂ ਜੋ ਲੰਬਕਾਰੀ ਲਾਈਨ ਿਦੱਤੀ ਗਈ ਹੈ ਉਹ ਇਹ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਅਸੀ ਂਅੰਡਾਕਾਰ ਅਤੇ ਇਸ ਰੇਖਾ ਦੇ ae 
ਿਵਚਕਾਰ ਬੰਨ୧ੇ ਇੱਕ ਛੋਟੇ ਖੇਤਰ ਦੀ ਭਾਲ ਕਰ ਰਹੇ ਹਾਂ 
ਇਸ ਲਈ ਲੋੜੀਦਂਾ ਖੇਤਰ ਇਹ ਹੈ ਿਫਰ ਤੁਸੀ ਂਜਾਣਦੇ ਹੋ ਿਕ ਅੰਡਾਕਾਰ ਸਮਰਪੂ ਹੈ  ਦੋਨੋ ਅਤੇ ਧੁਰੇ ਬਾਰੇ ਿਕਉਿਂਕ ਸ਼ਕਤੀਆਂ ਵੀ ਹਨ x y 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਅਤੇ ਧੁਰ ੇਬਾਰ ੇਸਮਿਮਤੀ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇਹ ਖੇਤਰ ਧੁਰੇ ਬਾਰੇ ਸਮਿਮਤੀ ਹੈ ਇਸਲਈ ਲੋੜੀਦਂਾ ਖੇਤਰ ਲੋੜੀਦਂਾ ਖੇਤਰ ਹਰੇ ਰੰਗ ਦਆੁਰਾ ਰੰਗਤ x y x 
ਖੇਤਰ ਹੈ ਕਹੋ ਿਕ ਇਹ ਇੱਕ ਬਹਤੁ ਲੋੜੀਦਂਾ ਖੇਤਰ ਹੈ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਹਰੇ ਰੰਗ ਦਆੁਰਾ ਰਗੰਤ ਦੇ ਖੇਤਰ ਿਵੱਚ ਦੋ ਵਾਰ ਇਹ ਦੋ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਇਸਲਈ ਹਣੁ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂa 
ਇੱਥੇ ਇੱਕ ਲੰਬਕਾਰੀ ਪੱਟੀ ਨੰੂ ਸਮਝਦੇ ਹੋ ਿਜਸਦੀ ਚੌੜਾਈ ਹੈ ਅਤੇ ਉਚਾਈ ਅੰਡਾਕਾਰ ਦੇ ਸਮੀਕਰਨ ਦਆੁਰਾ ਿਨਯੰਤਿਰਤ ਹੋਵੇਗੀ ਤਾਂ ਮੁਢਲਾ ਖੇਤਰ ਹੋਵੇਗਾ dx ydx 
ਅਤੇ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਇਸਨੰੂ ਏਕੀਿਕ୥ਤ ਕਰਦੇ ਹੋ ਤୌ ਘੱਟੋ-ਘੱਟ ਤୌ ਵੱਧ ਤୌ ਵੱਧ ਜੋ ਿਕ ਬਰਾਬਰ ਤୌ ਬਰਾਬਰ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ, ਤੁਹਾਨੰੂ ਲੋੜੀਦਂਾ ਖੇਤਰ ਪ୥ਾਪਤ x x ae x a 
ਹੁੰਦਾ ਹੈ 
ਇਸ ਲਈ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂ ਲਈ ਸਮੀਕਰਨ ਹੱਲ ਕਰਦੇ ਹੋ ਤਾਂ ਤੁਹਾਨੰੂ ਦੇ ਦੋ ਮੁੱਲ ਿਮਲਦੇ ਹਨ ਜੋ ਰਟੂ ਪਲੱਸ ਘਟਾਓ ਦੇ ਹੇਠਾਂ ਇੱਕ ਵਰਗ ਦਆੁਰਾ ਇੱਕ ਘਟਾਓ y y b x
ਵਰਗ ਹੈ। ਿਕਉਿਂਕ ਅਸੀ ਂਉਪੱਰਲੇ ਿਹੱਸੇ ਦੀ ਵਰਤୌ ਕਰ ਰਹੇ ਹਾਂ ਿਲਫਟ ਦਾ ਉਹ ਿਹੱਸਾ ਜੋ ਧੁਰੇ ਤୌ ਉਪੱਰ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇਸ ਸਮੀਕਰਨ ਨੰੂ ਇੱਕ ਵਰਗ ਦੀ ਵਰਤୌ ਕਰ x 
ਰਹੇ ਹਾਂ ਇਸਲਈ ਇੱਕ ਅੰਡਰ ਰਟੂ ਦਆੁਰਾ ਇੱਕ ਵਰਗ ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਹੈ y x 
ਇਸ ਲਈ ਲੋੜੀਦਂਾ ਖੇਤਰ 2 ਤୌ ਹੈ ਰਟੂ ਦੇ ਹੇਠਾਂ ਵਰਗ ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਆਉ ਅਸੀ ਂਇਸ ਇੰਟਗ୥ੇਲ ਨੰੂ ਹੱਲ ਕਰੀਏ ਅਤੇ ਮੁੱਲ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰੀਏ a ab by a a x dx 
ਿਕ ਅਸੀ ਂਦੋ ਤୌ ਅੰਡਰ ਰਟੂ ਵਰਗ ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਅਸੀ ਂਇਹ ਿਲਖ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਇਹ ਇੱਕ ਜਾਿਣਆ-ਪਛਾਿਣਆ b aae a a x dx 
ਇੰਟਗ୥୊ਡ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸਦਾ ਮੁੱਲ ਤੁਹਾਨੰੂ ਪਤਾ ਹੈ।  
ਇਸ ਲਈ ਤੁਸੀ ਂਮੁੱਲ ਨੰੂ ਿਸੱਧਾ ਿਲਖ ਸਕਦਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇਸ ਇੰਟੀਗਰਲ ਦੀ ਵੈਲਯੂ ਹੋਵੇਗੀ ਿਲਿਮਟ ਤୌ ਤୌ ਦੋ ਤੱਕ ਨਾਲ ਇਹ ਤੁਹਾਨੰੂ ਜ਼ੀਰ ੋਦੇਵੇਗਾ a a b a 
ਇਸ ਲਈ ਇਸ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦੇ ਮੁੱਲ ਦਾ ਮੁੱਲ ਇਸ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦੇ ਇੱਕ ਘਟਾਓ ਮੁੱਲ 'ਤੇ ਤੇ ਅੱਠ ਹੋਵੇਗਾ। ਇਹ ਜ਼ੀਰੋ ਪਲੱਸ ਇੱਕ ਬਾਇ ਦੋ ਇੱਕ ਵਰਗ ਸਾਈਨ ਇਨਵਰਸ a' 
ਇੱਕ ਘਟਾਓ ਅੱਧਾ ਅੰਡਰ ਰਟੂ ਇੱਕ ਵਰਗ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਵਰਗ ਵਰਗ ਪਲੱਸ ਇੱਕ ਬਾਇ ਦੋ ਇੱਕ ਵਰਗ ਸਾਈਨ ਇਨਵਰਸ e e 
ਇਸ ਲਈ ਸਾਨੰੂ ਦੋ ਬੀ ਇੱਕ ਸਾਈਨ ਇਨਵਰਸ ਇੱਕ ਬਾਇ ਦੋ ਿਮਲਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਅਸੀ ਂ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰੋ ਵਰਗ ਚਾਰ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਬਾਇ ਦੋ ਇਸ ਮੁੱਲ ਨੰੂ pi pi a ae 
ਤੁਸੀ ਂ ਨਾਲ ਬਦਲ ਸਕਦੇ ਹੋ ਿਕਉਿਂਕ ਤੁਸੀ ਂਜਾਣਦੇ ਹੋ ਿਕ ਅੰਡਾਕਾਰ ਲਈ ਵਰਗ ਇੱਕ ਵਰਗ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਵਰਗ ਵਰਗ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਅਫਸੋਸ ਇੱਥੇ ਇੱਕ b b e 
ਨਕਾਰਾਤਮਕ ਿਚੰਨ୧ ਹੋਵੇਗਾ ਿਕਰਪਾ ਕਰਕੇ ਇਸਨੰੂ ਠੀਕ ਕਰੋ ਤਾਂ ਜੋ ਅਸੀ ਂਪ୥ਾਪਤ ਕਰ ਸਕੀਏ।  ਮਾਇਨਸ 1 ਬਾਇ 2 ਇੱਕ ਵਰਗ ਸਾਈਨ ਇਨਵਰਸ e 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਤੁਹਾਨੰੂ ਿਦੱਤੀ ਗਈ ਸਮੱਿਸਆ ਦਾ ਜਵਾਬ ਹੈ ਤਾਂ ਆਓ ਅਸੀ ਂਇੱਕ ਹੋਰ ਉਦਾਹਰਨ ਲਈਏ ਅਤੇ ਵੇਖੀਏ ਿਕ ਦੋ ਵਕਰਾਂ ਦੇ ਿਵਚਕਾਰ ਬੰਨ୧ੇ ਹੋਏ ਖੇਤਰ ਦੀ 
ਗਣਨਾ ਿਕਵୈ ਕੀਤੀ ਜਾਂਦੀ ਹੈ 
ਇਸ ਲਈ ਆਓ ਅਸੀ ਂਇਹ ਕਹੀਏ ਿਕ ਕੇਸ ਇੱਕ ਮੰਨ ਲਓ ਿਕ ਵੱਡਾ ਹੈ ਅੰਤਰਾਲ ਿਵੱਚ ਸਾਰੇ ਲਈ ਦੇ ਬਰਾਬਰ  ਅਤੇ ਉਹ ਿਬੰਦ ੂ ਅਤੇ 'ਤੇfx x gx al ab a b 
ਮੇਲ ਖਾਂਦੇ ਹਨ 
ਇਸ ਲਈ ਜੇਕਰ ਇਹ ਤੁਹਾਡਾ ਧੁਰਾ ਹੈ ਤਾਂ ਇਹ ਤੁਹਾਡਾ ਧੁਰਾ ਹੈ ਤਾਂ ਤੁਸੀ ਂਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਅਤੇ ਦਾ ਪਲਾਟ ਬਣਾ ਸਕਦੇ ਹੋ ਿਜੱਥੇ ਇਹ ਿਬੰਦ ੂ ਹੈ ਅਤੇ ਇਹ y x x gx a 
ਿਬੰਦ ੂ ਹੈ ਤਾਂ ਤੁਸੀ ਂਮੰਨ ਲਓ ਿਕ ਅਤੇ ਉਹਨਾਂ ਦਾ ਅਤੇ 'ਤੇ ਸਮਾਨ ਮੁੱਲ ਹੈ ਪਰ ਡੋਿਮਨੈਕਸ ਹਾਵੀ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਪਰ ਅੰਤਰਾਲ ਤୌ ਿਵੱਚ b fx  gx a b fx a b fx 

ਉਤੇੱ ਹਾਵੀ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇਹਨਾਂ ਦੋ ਵਕਰਾਂ ਦੇ ਿਵਚਕਾਰ ਇੱਕ ਖੇਤਰ ਬੰਿਨ୧ਆ ਹੋਇਆ ਹੈ , ਹਣੁ ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਇਸ ਖੇਤਰ ਦੀ ਗਣਨਾ ਿਕਵୈ ਕੀਤੀ ਜਾਵੇ ਤਾਂ ਇਸ gx 
ਖੇਤਰ ਨੰੂ ਕਈ ਬਹਤੁ ਪਤਲੇ ਆਇਤਕਾਰ ਿਵੱਚ ਵੰਿਡਆ ਜਾਵੇ।  ਜਾਿਣਆ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਿਜਸਨੰੂ ਐਲੀਮ୊ਟਰੀ ਖੇਤਰ ਵੀ ਿਕਹਾ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਵੇਖੋ ਿਕ ਕੀ ਤੁਸੀ ਂਇਸਨੰੂ ਇੱਥੇ x 
ਧੁਰੇ 'ਤੇ ਫੈਲਾਉਦਂੇ ਹੋ, ਕਹੋ ਿਕ ਇਹ ਹੈ ਤਾਂ ਇਸ ਐਲੀਮ୊ਟਰੀ ਪੱਟੀ ਦਾ ਖੇਤਰਫਲ ਇਸ ਉਚਾਈ ਿਵੱਚ ਹੋਵੇਗਾ ਅਤੇ ਇਹ ਉਚਾਈ ਇਹ ਉਚਾਈ ਹੋਵੇਗੀ dx dx fx 
ਮਾਇਨਸ ਇੰਨੀ ਉਚਾਈ  ਕੀ ਇਹ ਿਵੱਚ ਤੁਹਾਨੰੂ ਇਸ ਪੱਟੀ ਦਾ ਖੇਤਰ ਿਦੰਦਾ ਹੈ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਇਸਨੰੂ ਏਕੀਿਕ୥ਤ ਕਰਦੇ ਹੋ ਤਾਂ ਇਸ ਲੋੜੀਦਂੇ ਖੇਤਰ ਲਈ ਇਸ ਖੇਤਰ gx dx 
ਲਈ ਇਹ ਤੁਹਾਡਾ ਮੁਢਲਾ ਖੇਤਰ ਹੈ ਇਹ ਹੈ ਇਹ ਹੈ ਇਸਲਈ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਇਸਨੰੂ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਤୌ ਤੱਕ ਏਕੀਿਕ୥ਤ ਕਰਦੇ ਹੋ ਤਾਂ ਤੁਹਾਨੰੂ ਆਪਣੀ ਲੋੜfx gx x a b 
ਪ୥ਾਪਤ ਹੋਵੇਗੀ। ਖੇਤਰ ਿਜਸ ਨੰੂ ਅਸੀ ਂਹੇਠਾਂ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹਾਂ  ਇਸ ਉਦਾਹਰਣ ਨੰੂ ਇੱਕ ਵੱਖਰੇ ਤਰੀਕੇ ਨਾਲ ਵੀ ਜੋੜਦੇ ਹਾਂ ਅਤੇ ਇਸ ਫਾਰਮੂਲੇ ਨੰੂ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਇਸਦੇ 
ਲਈ ਆਉ ਅਸੀ ਂਦਬੁਾਰਾ ਿਚੱਤਰ ਿਖੱਚੀਏ ਅਤੇ ਇਹ ਹੈ ਧੁਰਾ ਧੁਰਾ fx gx x y 
ਇਸ ਲਈ ਪਿਹਲਾਂ ਇਸ ਖੇਤਰ ਦੀ ਗਣਨਾ ਕਰੀਏ ਤਾਂ ਇਸ ਖੇਤਰ ਦਾ ਮੁੱਲ ਹੋਵੇਗਾ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਇਸ ਲੰਬਕਾਰੀ ਨੰੂ ਲ୊ਦੇ ਹੋ  ਸਿਟ୥ਪ ਤੁਹਾਨੰੂ ਿਮਲਦੀ ਹੈ ਇਹ fxdx a 
ਅਤੇ ਹੈ b 
ਇਸ ਲਈ ਤੁਹਾਨੰੂ ਇਹ ਪ୥ਾਪਤ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਇਹ ਖੇਤਰ ਤੁਹਾਨੰੂ ਹਣੁ ਹਰੇ ਰਗੰ ਨਾਲ ਰੰਗਤ ਿਦੰਦਾ ਹੈ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਇਸ ਵਰਟੀਕਲ ਸਿਟ୥ਪ ਨੰੂ ਲ୊ਦੇ ਹੋ ਜੋ ਜ਼ੀਰ ੋਤୌ ਸ਼ੁਰ ੂਹੁੰਦੀ ਹੈ 
ਅਤੇ ਹਰ ਵਾਰ 'ਤੇ ਖਤਮ ਹੁੰਦੀ ਹੈ gx 
ਇਸ ਲਈ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਇਸ ਨੰੂ ਏਕੀਿਕ୥ਤ ਕਰਦੇ ਹੋ ਤਾਂ ਤੁਹਾਨੰੂ ਇਹ ਖੇਤਰ ਿਮਲਦਾ ਹੈ ਜੇਕਰ  ਤੁਸੀ ਂ ਇਸ ਸਿਟ୥ਪ ਦਾ ਖੇਤਰਫਲ ਲ୊ਦੇ ਹੋ ਇਹ ਸਿਟ୥ਪ ਹੈ gxdxdxdx 
ਅਤੇ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂ ਤୌ ਨੰੂ ਏਕੀਿਕ୥ਤ ਕਰਦੇ ਹੋ ਤਾਂ ਤੁਹਾਨੰੂ ਇਹ ਲਾਲ ਖੇਤਰ ਲਾਲ ਰੰਗ ਦਆੁਰਾ ਰਗੰਤ ਿਮਲਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਤୌ ਖੇਤਰ ਨੰੂ ਹਰੇ ਰੰਗ a b a bfxddx 
ਦਆੁਰਾ ਰਗੰਤ ਕੀਤਾ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਇਹਨਾਂ ਨੰੂ ਘਟਾਉਦਂੇ ਹੋ ਤਾਂ ਤੁਹਾਨੰੂ ਲੋੜੀਦਂਾ ਫਾਰਮੂਲਾ ਿਮਲਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਅਸੀ ਂਪਿਹਲਾਂ ਹਰੇ ਰੰਗਤ ਖੇਤਰ ਦੀ ਗਣਨਾ 
ਕੀਤੀ ਹੈ ਜੋ ਇਸ ਇੰਟਗ୥ੇਲ ਦਆੁਰਾ ਿਦੱਤਾ ਿਗਆ ਹੈ ਅਤੇ ਿਫਰ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਲਾਲ ਰੰਗਤ ਖੇਤਰ ਦੀ ਗਣਨਾ ਕੀਤੀ ਹੈ ਜੋ ਇਸ ਦਆੁਰਾ ਿਦੱਤਾ ਿਗਆ ਹੈ ਅਤੇ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂ
ਘਟਾਉਦਂੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਸਾਨੰੂ ਲੋੜੀਦਂਾ ਖੇਤਰ ਨੀਲੇ ਦਆੁਰਾ ਰੰਗਤ ਲੋੜੀਦਂਾ ਖੇਤਰ ਪ୥ਾਪਤ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਸਾਨੰੂ ਇਹ ਪ୥ਾਪਤ ਹੁੰਦਾ ਹੈ  ਫਾਰਮੂਲਾ ਆਖਰਕਾਰ ਅਸੀ ਂਇੱਕ 
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ਹੋਰ ਕੇਸ ਕੇਸ ਦੋ ਲ୊ਦੇ ਹਾਂ ਿਜੱਥੇ ਹਾਵੀ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਜਦୌ ਦਾ ਸਬੰਧ ਤୌ ਬੰਦ ਅੰਤਰਾਲ ਨਾਲ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਜਦୌ ਨਾਲ ਸਬੰਧਤ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਤਾਂ fx gx x a cac x cb fx
ਦਾ ਦਬਦਬਾ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਸਿਥਤੀ ਨੰੂ ਹੇਠਾਂ ਿਦੱਤੇ ਅਨੁਸਾਰ ਗ୥ਾਿਫਕ ਤੌਰ 'ਤੇ ਦਰਸਾਇਆ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਅਤੇ ਇਹ ਿਬੰਦ ੂ ਹੈ। ਇਹ ਏ ਹੈ ਅਤੇ fx gx c 
ਇਹ ਬੀ ਹੈ ਅਤੇ ਅਸੀ ਂਇਸ ਖੇਤਰ ਦੀ ਭਾਲ ਕਰ ਰਹੇ ਹਾਂ ਇਹ ਕਰਵ ਹੈ ਇਹ ਹੈ fx gx 
ਇਸ ਲਈ ਮੈਨੰੂ ਇਸ ਨੰੂ ਵੱਖਰੇ ਰੰਗਾਂ ਨਾਲ ਿਖੱਚਣ ਿਦਓ ਤਾਂ ਜੋ ਇਹ ਤੁਹਾਡੇ ਲਈ ਸਪੱਸ਼ਟ ਹੋਵੇ ਤਾਂ ਿਕ ਤୌ ਹਾਵੀ ਅਤੇ ਤୌ ਇਸ ਿਵੱਚ ਹਾਵੀ ਹੋਵੇ  ਕੇਸ a cfx c bgx 
ਿਪਛਲੇ ਫਾਰਮੂਲੇ ਨੰੂ ਲਾਗੂ ਕਰਕੇ ਅਸੀ ਂਲੋੜੀਦਂਾ ਖੇਤਰ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਿਜਵୈ ਿਕ ਤୌ ਮਾਇਨਸ ਪਲੱਸ ਤୌ ਮਾਇਨਸ ਲਾਲ a cfx gxdx c bgx fxdx 
ਰੰਗਤ ਖੇਤਰ ਲਈ ਐਲੀਮ୊ਟਰੀ ਏਰੀਆ ਇਹ 
ਇਸ ਲਈ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਦਾ ਦਬਦਬਾ ਇੰਨਾ ਐਲੀਮ୊ਟਰੀ ਖੇਤਰ ਹੈ ਜੋ ਐਲੀਮ୊ਟਰੀ ਸਿਟ୥ਪ ਦਾ ਖੇਤਰ ਹੈ ਜਾਂ ਪਤਲਾ ਆਇਤ ਮਾਇਨਸ ਹੈ। ਿਵੱਚ ਅਤੇ fx fx gx dx 
ਹਰੇ ਰੰਗਤ ਖੇਤਰ ਲਈ ਐਲੀਮ୊ਟਰੀ ਸਿਟ୥ਪ ਇਹ ਹੈ ਅਤੇ ਐਲੀਮ୊ਟਰੀ ਖੇਤਰ ਨੰੂ ਮਾਇਨਸ ਦਆੁਰਾ ਿਵੱਚ ਿਦੱਤਾ ਜਾਵੇਗਾ ਹਣੁ ਆਓ ਇਸ ਫਾਰਮੂਲੇ ਨੰੂ gx fx dx 
ਲਾਗੂ ਕਰੀਏ ਅਤੇ ਕੁਝ ਸਮੱਿਸਆਵਾਂ ਨੰੂ ਹੱਲ ਕਰੀਏ ਤਾਂ ਵਰਗ 2 ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਅਤੇ ਬਰਾਬਰ ਚਾਰ ਵਰਗ ਦੇ ਿਵਚਕਾਰ ਿਘਿਰਆ ਹੋਇਆ ਖੇਤਰ ਲੱਭੋ ਆਉ y x y x 
ਅਸੀ ਂਕਰਵ ਿਖੱਚੀਏ ਤਾਂ ਆਓ ਦੇਖੀਏ ਿਕ ਅਸੀ ਂਿਕਹੜਾ ਖੇਤਰ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰ ਰਹੇ ਹਾਂ ਿਜਸ ਲਈ ਤੁਸੀ ਂਜਾਣਦੇ ਹੋ ਿਕ ਵਰਗ 2 ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਪੈਰਾਬੋਲਾ ਹੈ ਿਜਸਦਾ y x 
ਿਸਖਰ 0 ਹੈ  0 ਅਤੇ ਧੁਰਾ ਧੁਰਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਤੁਸੀ ਂਇਹ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰਦੇ ਹੋ ਅਤੇ ਚਾਰ ਵਰਗ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਇੱਕ ਪੈਰਾਬੋਲਾ ਹੈ ਿਜਸਦਾ ਿਸਰਲੇਖ ਜ਼ੀਰ ੋਜ਼ੀਰ ੋਹੈ fx y x 
ਅਤੇ ਧੁਰਾ ਧੁਰਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇਸਨੰੂ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਿਖੱਿਚਆ ਜਾਵੇਗਾ ਇਸਲਈ ਇਹਨਾਂ ਪੈਰਾਬੋਲਾਂ ਦੇ ਿਵਚਕਾਰ ਖੇਤਰ ਹੋਰ ਿਕਤੇ ਵੀ ਇਹ ਇੱਕ ਦਜੂੇ ਨੰੂ ਨਹੀ ਂਕੱਟਣਗੇ। y 
ਇਸ ਲਈ ਇਹਨਾਂ ਪੈਰਾਬੋਲਾਂ ਦੇ ਿਵਚਕਾਰ ਿਘਿਰਆ ਹੋਇਆ ਖੇਤਰ ਹਣੁ ਉਹ ਹੋਵੇਗਾ ਜੋ ਅਸੀ ਂਕਰਦੇ ਹਾਂ ਅਸੀ ਂਇਸ ਖੇਤਰ ਨੰੂ ਐਲੀਮ୊ਟਰੀ ਖੇਤਰ ਿਵੱਚ ਵੰਡਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਜੇਕਰ
ਤੁਸੀ ਂਇਹ ਮੰਨਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਅਿਜਹੇ ਇੱਕ ਐਲੀਮ୊ਟਰੀ ਆਇਤਕਾਰ ਦੀ ਚੌੜਾਈ ਹੈ ਤਾਂ ਇਸ ਖੇਤਰ ਲਈ ਮੁਢਲਾ ਖੇਤਰ ਇਹ ਹੋਵੇਗਾ ਇਹ ਤੁਹਾਡਾ ਦੇ ਵਰਗ ਦੇ dx y 
ਬਰਾਬਰ ਹੈ।  ਦੋ ਅਤੇ ਇਹ ਤੁਹਾਡਾ ਚਾਰ ਵਰਗ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ x y x 
ਇਸ ਲਈ ਰਟੂ ਦੋ ਵਰਗ ਇਹ ਵਰਗ ਦੋ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ xy y x 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਅਸਲ ਿਵੱਚ ਰਟੂ ਦੋ ਹੈ ਅਤੇ ਇਹ ਚਾਰ ਵਰਗ ਹੈ ਇਸਲਈ ਮੁਢਲਾ ਖੇਤਰ ਰਟੂ ਦੋ ਘਟਾਓ ਚਾਰ ਹੋਵੇਗਾ ਿਵੱਚ ਕਰੋ ਤਾਂ ਿਕx x x xs dx quare 
ਇਸ ਅਟੁੱਟ ਅੰਗ ਨੰੂ ਲੱਭਣ ਲਈ ਸਾਨੰੂ ਦੋਵਾਂ ਪੈਰਾਬੋਲਾਂ ਦੇ ਇੰਟਰਸੈਕਸ਼ਨ ਦੇ ਿਬੰਦ ੂਦਾ ਪਤਾ ਲਗਾਉਣ ਦੀ ਲੋੜ ਹੈ ਤਾਂ ਜੋ ਅਸੀ ਂਦੋਵਾਂ ਦੇ ਇੰਟਰਸੈਕਸ਼ਨ ਦੀ ਗਣਨਾ ਕਰੀਏ 
ਇਸ ਲਈ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਇੱਥੇ ਨੰੂ ਬਦਲਦੇ ਹੋ ਤਾਂ ਤੁਹਾਨੰੂ ਸੋਲਾਂ ਪਾਵਰ 4 ਬਰਾਬਰ 2 ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਿਮਲਦਾ ਹੈ।  ਤੁਹਾਨੰੂ 8 ਘਣ ਘਣ ਘਟਾਓ ਬਰਾਬਰ y x x x x x 
ਜ਼ੀਰੋ ਦੇਵੇਗਾ 
ਇਸ ਲਈ ਇਸ ਨੰੂ ਹੱਲ ਕਰਨ ਨਾਲ ਇੰਟਰਸੈਕਸ਼ਨ ਿਬੰਦ ੂਤੁਹਾਨੰੂ ਬਰਾਬਰ ਜ਼ੀਰੋ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਿਮਲੇਗਾ ਅਤੇ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਤੁਸੀ ਂ ਘਣ ਘਟਾਓ 1 ਿਵੱਚ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰੋਗੇx x x 
ਤੁਹਾਨੰੂ ਘਣ ਅੱਠ ਘਣ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਬਰਕੈਟ ਿਵੱਚ ਇੱਕ ਬਰੈਕਟ ਿਵੱਚ ਿਮਲੇਗਾ।  x x x 
ਇਸ ਲਈ ਤੁਹਾਨੰੂ ਬਰਾਬਰ ਜ਼ੀਰੋ ਅਤੇ ਬਰਾਬਰ ਅੱਧੇ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਿਮਲਦਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇੰਟਰਸੈਕਸ਼ਨ ਦਾ ਇੱਕ ਿਬੰਦ ੂਜ਼ੀਰੋ ਕੌਮਾ ਜ਼ੀਰ ੋਹੈ ਦਜੂੇ ਇੰਟਰਸੈਕਸ਼ਨ ਦਾ x x 
ਿਬੰਦ ੂਅੱਧਾ ਹੈ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਇੱਥੇ ਅੱਧਾ ਰੱਖਦੇ ਹੋ ਤਾਂ ਤੁਹਾਨੰੂ ਇੱਕ ਿਮਲਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਇਸ ਦਾ ਇੱਕ ਹੋਰ ਿਬੰਦ ੂਅੱਧਾ ਕੌਮਾ ਜ਼ੀਰੋ ਹੈ। ਇੰਟਰਸੈਕਸ਼ਨ ਦਾ ਿਬੰਦ ੂਅੱਧਾ ਕੌਮਾ ਇੱਕ ਹੈ 
ਇਸਲਈ ਏਕੀਕਰਣ ਦੀ ਸੀਮਾ ਘੱਟੋ-ਘੱਟ ਤୌ ਵੱਧ ਤୌ ਵੱਧ ਹੋਵੇਗੀ ਜੋ ਿਕ ਬਰਾਬਰ ਜ਼ੀਰੋ ਤୌ ਅੱਧ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਹਣੁ ਆਓ ਇਸਨੰੂ ਏਕੀਿਕ୥ਤ ਕਰੀਏ ਤਾਂ ਿਕ ਤੁਸੀ ਂਰਟੂ x x 
2 0 ਤୌ ਅੱਧਾ ਘਟਾਓ ਚਾਰ ਘਣ ਗੁਣਾ ਿਤੰਨ ਜ਼ੀਰੋ ਤୌ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰੋ  ਅੱਧਾ ਤਾਂ ਸਾਨੰੂ ਦੋ ਰ ੂਿਮਲਦੇ ਹਨ  ਦੋ ਬਾਇ ਿਤੰਨ ਇੱਕ ਬਾਇ ਦੋ ਇੱਕ ਰਟੂ ਦੋ ਘਟਾਓ ਚਾਰ ਗੁਣਾ x t 
ਿਤੰਨ ਗੁਣਾ ਅੱਠ ਜੋ ਇੱਕ ਬਾਇ ਿਤੰਨ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਬਾਇ ਛੇ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਇਹ ਇੱਕ ਬਾਇ ਛੇ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ 
ਇਸ ਲਈ ਲੋੜੀਦਂਾ ਖੇਤਰਫਲ ਇੱਕ ਬਾਇ ਛੇ ਹੈ ਆਓ ਆਪਾਂ ਇੱਕ ਹੋਰ ਉਦਾਹਰਨ ਲਈਏ। ਖੇਤਰ ਦਾ ਬਾਹਰਲਾ ਖੇਤਰ ਜੋ ਪੈਰਾਬੋਲਾ ਵਰਗ ਦੇ ਬਾਹਰ ਹੈ ਚਾਰ ਦੇ y x 
ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਅਤੇ ਚੱਕਰ ਦੇ ਅੰਦਰ ਵਰਗ ਜੋੜ ਵਰਗ ਅੱਠ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਇਸਲਈ ਚੱਕਰ ਦੇ ਇਸ ਸਮੀਕਰਨ ਨੰੂ ਘਟਾਓ ਚਾਰ ਪੂਰਾ ਵਰਗ ਜੋੜ ਵਰਗ x y x x y 
ਸੋਲਾਂ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਿਲਿਖਆ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਧੁਰੀ ਿਖੱਚੋ ਇੱਕ ਗੱਲ ਯਾਦ ਰੱਖੋ ਿਕ ਇਹਨਾਂ ਸਾਰੀਆਂ ਸਮੱਿਸਆਵਾਂ ਨੰੂ ਹੱਲ ਕਰਨ ਿਵੱਚ ਤੁਹਾਨੰੂ ਪਲਾਟ ਬਣਾਉਣ x y 
ਿਵੱਚ ਬਹਤੁ ਵਧੀਆ ਹੋਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇਹ ਇੱਕ ਚੱਕਰ ਹੈ ਿਜਸਦਾ ਕୈਦਰ 4 ਕੌਮਾ 0 ਅਤੇ ਰਡੇੀਅਸ 4 ਹੈ ਇਸਲਈ ਤੁਸੀ ਂਚੱਕਰ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰੋਗੇ ਅਤੇ ਇਹ 
ਪੈਰਾਬੋਲਾ ਚੱਕਰ ਨੰੂ ਕੱਟ ਦੇਵੇਗਾ ਇਸਲਈ ਸਾਨੰੂ  ਇਹ ਪਤਾ ਲਗਾਓ ਿਕ 
ਇਸ ਲਈ ਵਰਗ ਜੋੜ ਚਾਰ ਅੱਠ ਵਰਗ ਨੰੂ ਚਾਰ ਨਾਲ ਬਦਲਦੇ ਹੋਏ ਇੱਥੇ ਸਾਨੰੂ ਅੱਠ ਿਮਲਦਾ ਹੈ x y x x 
ਇਸ ਲਈ ਵਰਗ ਚਾਰ ਘਟਾਓ ਚਾਰ ਜ਼ੀਰ ੋਹੈ ਤਾਂ ਬਰਾਬਰ ਜ਼ੀਰੋ ਚਾਰ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਤਾਂ ਪੈਰਾਬੋਲਾ ਚੱਕਰ ਨੰੂ ਬਰਾਬਰ ਜ਼ੀਰੋ 'ਤੇ ਕੱਟਦਾ ਹੈ  ਅਤੇ x xxx x x x x 
ਚਾਰ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ 
ਇਸ ਲਈ ਪੈਰਾਬੋਲਾ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਿਖੱਿਚਆ ਜਾਵੇਗਾ ਤਾਂ ਜੋ ਤੁਹਾਨੰੂ ਉਸ ਖੇਤਰ ਦੇ ਖੇਤਰ ਦਾ ਪਤਾ ਲਗਾਉਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਜੋ ਪੈਰਾਬੋਲਾ ਦੇ ਬਾਹਰ ਹੈ ਅਤੇ ਚੱਕਰ ਦੇ ਅੰਦਰ ਹੈ 
ਇਸ ਲਈ ਤੁਹਾਡਾ ਲੋੜੀਦਂਾ ਖੇਤਰ ਹਣੁ ਇਹ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਇਹ ਚੱਕਰ ਧੁਰੇ ਬਾਰੇ ਸਮਰਪੂ ਹੈ ਅਤੇ ਪੈਰਾਬੋਲਾ ਵੀ ਹੈ  ਧੁਰੇ ਬਾਰੇ ਸਮਿਮਤੀ ਇਸ ਲੋੜੀਦਂੇ ਖੇਤਰ ਲਈ x x 
ਲੋੜੀਦਂਾ ਖੇਤਰ ਧੁਰੇ ਬਾਰੇ ਵੀ ਸਮਿਮਤੀ ਹੈ x 
ਇਸ ਲਈ ਲੋੜੀਦਂਾ ਖੇਤਰ ਹੋਵੇਗਾ ਜੇਕਰ ਇਹ ਕਹੀਏ ਿਕ ਇਹ ਖੇਤਰ ਇੱਕ ਹੈ ਤਾਂ ਇਹ ਖੇਤਰ ਵੀ ਲੋੜੀਦਂਾ ਖੇਤਰ ਹੋਵੇਗਾ ਇੱਕ ਹਣੁ ਦਾ ਦੁੱਗਣਾ ਹੈ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਮੰਨਦੇ ਹੋ ਿਕ
ਇਹ ਮੁਢਲੀ ਪੱਟੀ ਹੈ  ਆਉ ਅਸੀ ਂਇਸ ਖੇਤਰ ਦੀ ਗਣਨਾ ਕਰੀਏ ਜੋ ਧੁਰੇ ਦੇ ਉਪੱਰ ਸਿਥਤ ਹੈ ਜੋ ਿਕ ਚੱਕਰ ਦੇ ਅੰਦਰ ਪੈਰਾਬੋਲਾ ਦੇ ਬਾਹਰ ਹੈ, x 
ਇਸ ਲਈ ਜੇਕਰ ਇਹ ਲੰਬਾਈ ਦੀ ਉਚਾਈ ਦਾ ਇੱਕ ਸਿਟ୥ਪ ਐਲੀਮ୊ਟਰੀ ਖੇਤਰ ਹੈ ਤਾਂ ਪੈਰਾਬੋਲ ਤୌ ਦੇ ਚੱਕਰ ਘਟਾਓ ਮੁੱਲ ਤୌ ਦਾ ਮੁੱਲ ਹੋਵੇਗਾ ਤਾਂ ਤੁਹਾਡਾ dx phi y 
ਮੁਢਲਾ ਖੇਤਰ ਹੋਵੇਗਾ ਚੱਕਰ ਤୌ ਬਣੋ ਇਸਲਈ ਤੁਹਾਨੰੂ ਇਸਨੰੂ ਲਈ ਹੱਲ ਕਰਨ ਦੀ ਲੋੜ ਹੈ ਤਾਂ ਜੋ ਤੁਹਾਨੰੂ 16 ਘਟਾਓ ਘਟਾਓ 4 ਵਰਗ ਪ୥ਾਪਤ ਹੋਵੇ ਅਤੇ ਤੁਸੀ ਂy y x 
ਪਲੱਸ ਘਟਾਓ ਅਤੇ ਬਰਾਬਰ ਪਲੱਸ ਘਟਾਓ ਰਟੂ ਚਾਰ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰੋ ਤਾਂ ਮੁਢਲਾ ਖੇਤਰਫਲ ਹੋਵੇਗਾ ਿਕਉਿਂਕ ਤੁਸੀ ਂ ਧੁਰੇ ਦੇ ਉਪੱਰ ਵਕਰ ਵਰਤ ਰਹੇ ਹੋ y x yo  x 
ਇਸਲਈ ਤੁਸੀ ਂਰਟੂ ਚਾਰ ਦੇ ਹੇਠਾਂ ਸੋਲ୧ ਾਂ ਘਟਾਓ ਘਟਾਓ ਚਾਰ ਵਰਗ ਘਟਾਓ ਦੀ ਵਰਤୌ ਕਰ ਰਹੇ ਹੋ , x x 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਤੁਹਾਡਾ ਮੁਢਲਾ ਖੇਤਰ ਹੈ ਅਤੇ ਸੀਮਾ ਬਰਾਬਰ ਤୌ ਜ਼ੀਰੋ ਤୌ ਬਰਾਬਰ ਚਾਰ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੋਵੇਗੀ, ਆਓ ਇਸ ਦੀ ਹੋਰ ਗਣਨਾ ਕਰੀਏ। ਇਸ ਇੰਟਗ୥ੇਲ x x 
ਦੇ ਇਸ ਿਹੱਸੇ ਿਵੱਚ ਦੇ ਬਦਲੇ ਘਟਾਓ ਚਾਰ ਬਰਾਬਰ ਦੀ ਸੀਮਾ ਤੁਸੀ ਂਪ୥ਾਪਤ ਕਰੋਗੇ ਬਰਾਬਰ ਦੀ ਜ਼ੀਰ ੋਦੀ ਸੀਮਾ ਹੋਵੇਗੀ ਦੀ ਸੀਮਾ ਮਾਇਨਸ ਚਾਰ ਹੋਵੇਗੀ t x x t 
ਅਤੇ ਚਾਰ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਜ਼ੀਰ ੋਹੋਵੇਗੀ ਅਤੇ ਤੁਸੀ ਂਇੱਥੇ ਸੋਲਾਂ ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰੋਗੇ। ਅਤੇ ਇਸ ਇੰਟੈਗਰਲ ਨੰੂ ਅਸੀ ਂਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਿਲਖ ਸਕਦੇ ਹਾਂ x tl t dt 
ਿਜਵୈ ਿਕ ਇਹ ਹੈ ਤਾਂ ਇਹ ਇਸ ਇੰਟੈਗਰਲ ਦੇ ਇੱਕ ਬਾਇ ਟ ੂਵੈਲ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੋਵੇਗਾ  ਰਟੂ ਸੋਲ୧ ਾਂ ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਪਲੱਸ ਇੱਕ ਬਾਇ ਦੋ ਸੋਲਾਂ ਿਸਨ ਇਨਵਰਸ ਬਾਇt t 
ਚਾਰ ਘਟਾਓ ਦੋ ਘਟਾਓ ਇਸ ਸੀਮਾ ਤୌ  ਇੱਥੇ ਮਾਇਨਸ ਚਾਰ ਤୌ ਜ਼ੀਰੋ ਹੈ ਅਤੇ ਇੱਥੇ ਸੀਮਾ ਜ਼ੀਰ ੋਤୌ ਚਾਰ ਤੱਕ ਹੋਵੇਗੀ ਤਾਂ ਤੁਸੀ ਂਇੱਥੇ 0 ਪ୥ਾਪਤ ਕਰੋਗੇ, ਿਫਰ 0, ਿਫਰ ਘਟਾਓ 
4 'ਤੇ ਇਹ 0 ਹੈ, ਿਫਰ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਤୌ ਦੋ ਆਹ ਿਵੱਚ ਸੋਲਾਂ ਹੈ ਅੱਠ ਸਾਈਨ ਇਨਵਰਸ ਮਾਇਨਸ ਇੱਕ ਘਟਾਓ ਚਾਰ ਗੁਣਾ ਿਤੰਨ ਤୌ ਚਾਰ  ਦੋ ਦਆੁਰਾ ਿਤੰਨ ਦੀ ਸ਼ਕਤੀ ਨੰੂ 
ਮਾਇਨਸ ਮਾਇਨਸ ਿਸਨ ਵੀ ਪਲੱਸ ਜ਼ੀਰੋ ਹੈ ਇਸਲਈ ਅੰਤ ਿਵੱਚ ਤੁਹਾਨੰੂ ਇਸਦਾ ਮੁੱਲ ਿਮਲਦਾ ਹੈ ਇਸ ਦਾ ਮੁੱਲ ਘਟਾਓ ਦੋ ਗੁਣਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਤੁਹਾਨੰੂ 4 pi pi 
ਘਟਾਓ 4 ਗੁਣਾ 3 ਿਵੱਚ 8 ਿਮਲਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਅੰਤਮ ਮੁੱਲ 4 ਘਟਾਓ 32 ਗੁਣਾ 3 ਤੁਹਾਡਾ ਅੰਤਮ ਜਵਾਬ ਹੈ pi 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਖੇਤਰ ਹੈ ਜੋ  ਧੁਰੇ ਦੇ ਉਪੱਰ ਸਿਥਤ ਹੈ x 
ਇਸ ਲਈ ਲੋੜੀਦਂਾ ਖੇਤਰਫਲ ਇਸ ਦਾ ਦੁੱਗਣਾ ਹੋਵੇਗਾ ਇਸਲਈ ਤੁਹਾਨੰੂ 8 ਪਾਈ ਘਟਾਓ 64 ਗੁਣਾ 3 ਪ୥ਾਪਤ ਹੋਵੇਗਾ ਆਉ ਅਸੀ ਂਇੱਕ ਹੋਰ ਉਦਾਹਰਨ ਲਈਏ ਇੱਕ ਹੋਰ
ਉਦਾਹਰਨ ਲਈ , ਚੱਕਰਾਂ ਿਵੱਚ ਿਘਿਰਆ ਹੋਇਆ ਖੇਤਰ ਵਰਗ ਜੋੜ ਵਰਗ ਬਰਾਬਰ 4 ਅਤੇ ਘਟਾਓ 2 ਵਰਗ ਜੋੜ ਵਰਗ ਬਰਾਬਰ  ਚਾਰ ਆਓ ਆਪਾਂ ਦੋਵਾਂx y x y 
ਨੰੂ ਕਾਰਟੇਸ਼ੀਅਨ ਪਲੇਨ 'ਤੇ ਿਖੱਚੀਏ ਤਾਂ ਇਹ ਪਿਹਲਾ ਇੱਕ ਵਰਗ ਜੋੜ ਵਰਗ ਚਾਰ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਦਾ ਇੱਕ ਚੱਕਰ ਹੈ ਸ୊ਟ ਰੇਡੀਅਸ ਦੋ ਅਤੇ ਸ୊ਟਰ ਜ਼ੀਰ ੋਤਾਂ ਤੁਸੀ ਂਇਹx y 
ਪ୥ਾਪਤ ਕਰੋ ਅਤੇ ਇਹ ਿਬੰਦ ੂ2 ਕੌਮਾ 0 ਹੈ ਅਤੇ ਇਹ ਵੀ ਇੱਕ ਚੱਕਰ ਹੈ।  ਕୈਦਰ ਦੋ ਕੌਮਾ ਜ਼ੀਰੋ ਅਤੇ ਰਡੇੀਅਸ ਦੋ ਨਾਲ ਤੁਹਾਨੰੂ ਇਹ ਚੱਕਰ ਿਮਲਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਇਹਨਾਂ ਦੋ ਚੱਕਰਾਂ
ਿਵਚਕਾਰ ਸਾਂਝਾ ਖੇਤਰਫਲ ਇਹ ਹੈ ਇਹ ਪਤਾ ਲਗਾਉਣ ਲਈ ਆਓ ਅਸੀ ਂਇਸ ਖੇਤਰ ਨੰੂ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਦੇ ਬਹਤੁ ਹੀ ਪਤਲੇ ਹਰੀਜੱਟਲ ਆਇਤਕਾਰ ਿਵੱਚ ਵੰਡੀਏ ਅਤੇ ਕਹੀਏ
ਿਕ ਇਹ ਇੱਕ ਹਰੀਜੱਟਲ ਪੱਟੀ ਦੀ ਚੌੜਾਈ ਹੈ।  ਹੈ ਤਾਂ ਈ  ਲੀਮ୊ਟਰੀ ਏਰੀਆ ਏਰੀਆ ਹੋਵੇਗਾ ਇੱਥୌ ਤੱਕ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਸਾਨੰੂ ਚੱਕਰ ਦੇ ਇਸ ਿਹੱਸੇ ਦੀ dy x 
ਸਮੀਕਰਨ ਲੱਭਣ ਦੀ ਲੋੜ ਹੈ ਸਾਨੰੂ ਚੱਕਰ ਦੇ ਇਸ ਿਹੱਸੇ ਅਤੇ ਚੱਕਰ ਦੇ ਇਸ ਿਹੱਸੇ ਦੀ ਸਮੀਕਰਨ ਲੱਭਣ ਦੀ ਲੋੜ ਹੈ ਤਾਂ ਇਸ ਿਹੱਸੇ ਅਤੇ ਇਸ ਿਹੱਸੇ ਦੀ ਸਮੀਕਰਨ 
ਇਸਲਈ ਇਸ ਿਹੱਸੇ ਦੀ ਸਮੀਕਰਨ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਇਸ ਨੰੂ ਹੱਲ ਕਰਦੇ ਹੋ ਵਰਗ ਜੋੜ ਵਰਗ ਚਾਰ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਤਾਂ ਤੁਹਾਨੰੂ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਪਲੱਸ ਘਟਾਓ ਰਟੂ ਦੇ x y x 
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ਹੇਠਾਂ ਚਾਰ ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਿਮਲਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਇਸ ਦੀ ਸਮੀਕਰਨ ਚਾਰ ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਹੋਵੇਗੀ ਇਸੇ ਤਰ୧ਾਂ ਤੁਸੀ ਂਇਸ ਨੰੂ ਹੱਲ ਕਰੋ ਲਈ ਇਸ ਸਮੀਕਰਨ ਨੰੂ ਹੱਲ y y x 
ਕਰੋ ਜੋ ਤੁਸੀ ਂਪ୥ਾਪਤ ਕਰਦੇ ਹੋ। ਘਟਾਓ ਦੋ ਹੈ ਪਲੱਸ ਘਟਾਓ 4 ਘਟਾਓ ਵਰਗ x y 
ਇਸ ਲਈ ਹੈ 2 ਪਲੱਸ ਘਟਾਓ ਰਟੂ ਦੇ ਹੇਠਾਂ 4 ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਹਣੁ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਇਸ ਨੰੂ ਲਈ ਹੱਲ ਕਰਦੇ ਹੋ ਤਾਂ ਤੁਹਾਨੰੂ ਦੋ ਸ਼ਾਖਾਵਾਂ ਿਮਲਦੀਆਂ ਹਨ ਅਤੇ ਇਸ x y x 
ਤਰ୧ਾਂ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਇਸ ਲੰਬਕਾਰੀ ਰੇਖਾ ਨੰੂ ਰਟੂ ਚਾਰ ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਦੇ ਹੇਠਾਂ ਦੋ ਪਲੱਸ ਿਖੱਚਦੇ ਹੋ।  ਕਰਵ ਦੇ ਇਸ ਿਹੱਸੇ ਨੰੂ ਦਰਸਾਉਦਂਾ ਹੈ ਪਲੱਸ ਅੰਡਰ ਰਟੂ 4 y i 2 
ਘਟਾਓ 5 ਵਰਗ ਇਸ ਿਹੱਸੇ ਨੰੂ ਦਰਸਾਉਦਂਾ ਹੈ ਚੱਕਰ ਦੇ ਹਰੇ ਰਗੰ ਦੇ ਿਹੱਸੇ ਨੰੂ ਦਰਸਾਉਦਂਾ ਹੈ ਅਤੇ ਰਟੂ ਦੇ ਹੇਠਾਂ 2 ਘਟਾਓ 2 ਘਟਾਓ 4 ਘਟਾਓ ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਨੰੂ ਦੇy t 
ਇਸ ਲਾਲ ਿਹੱਸੇ ਦਆੁਰਾ ਦਰਸਾਇਆ ਜਾਵੇਗਾ ਉਹ ਚੱਕਰ ਲਗਾਉਦਂਾ ਹੈ ਤਾਂ ਇਸ ਲਾਲ ਿਹੱਸੇ ਦੀ ਸਮੀਕਰਨ ਜੜ୧ ਦੇ ਹੇਠਾਂ ਦੋ ਘਟਾਓ ਚਾਰ ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਹੈ y 
ਇਸਲਈ ਮੁਢਲਾ ਖੇਤਰ ਹੈ ਇਹ ਘਟਾਓ ਇਸ ਨੰੂ ਿਵਚ ਘਟਾਓ ਤਾਂ ਜੋ 4 ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਘਟਾਓ 2 ਘਟਾਓ 4 ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਘਟਾਓ ਿਵਚ ਜੋ ਿਕ ਦੋ dy y y dy 
ਗੁਣਾ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਚਾਰ ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਘਟਾਓ ਦੋ y dy 
ਇਸ ਲਈ ਲੋੜੀਦਂਾ ਮੁਢਲਾ ਖੇਤਰਫਲ ਜੇਕਰ ਏਕੀਿਕ୥ਤ ਕੀਤਾ ਜਾਵੇ ਤਾਂ ਤੁਹਾਨੰੂ ਅਸਲ ਖੇਤਰਫਲ ਿਮਲਦਾ ਹੈ ਜੋ ਦੋ ਦੇ ਹੇਠਾਂ ਮੂਲ ਚਾਰ ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਘਟਾਓ ਦੋ y dyy
ਘੱਟੋ-ਘੱਟ ਤୌ ਅਿਧਕਤਮ ਤੱਕ ਦਾ ਏਕੀਕਰਣ ਹੈ , ਇਸ ਨੰੂ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰਨ ਲਈ ਸਾਨੰੂ ਦੋਨਾਂ ਚੱਕਰਾਂ ਦੇ ਸਮੀਕਰਨ ਨੰੂ ਹੱਲ ਕਰਨ ਦੀ ਲੋੜ ਹੈ। ਇਸ ਨੰੂ ਹੱਲ ਕਰਨ ਲਈah 
ਿਲਿਮਟ ਕਰੋ ਿਕ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਇੱਥੇ ਵਰਗ ਚਾਰ ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਚਾਰ ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਚਾਰ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਰੱਖਦੇ ਹੋ ਤਾਂ ਸਾਨੰੂ ਇੰਟਰਸੈਕਸ਼ਨ ਦਾ ਿਬੰਦ ੂy x x 
ਿਮਲਦਾ ਹੈ 
ਇਸ ਲਈ ਇੱਕ ਹੈ ਤਾਂ ਇੱਕ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਪਲੱਸ ਘਟਾਓ ਰਟੂ 3 ਪੁਟ ਬਰਾਬਰ  ਇੱਥੇ ਿਕਸੇ ਵੀ ਸਮੀਕਰਨ ਿਵੱਚ 1 ਨੰੂ ਕਹੋ ਿਕ ਇਸ ਸਮੀਕਰਨ ਿਵੱਚ x x y x x 
ਬਰਾਬਰ 1 ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਪਾਓ ਇਸ ਸਮੀਕਰਨ ਿਵੱਚ ਤੁਹਾਨੰੂ ਜੋੜ ਘਟਾਓ ਮੂਲ ਿਤੰਨ ਿਮਲਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਇਹ ਘਟਾਓ ਮੂਲ ਿਤੰਨ ਬਰਾਬਰ ਘਟਾਓ ਮੂਲ ਿਤੰਨ ਹੈ ਅਤੇ y y 
ਇਹ ਬਰਾਬਰ ਜੋੜ ਰਟੂ ਿਤੰਨ ਹੈ ਤਾਂ ਿਲਮੀ ਇੰਟੀਗ୥ੇਸ਼ਨ ਦਾ ਟੀ ਮਾਇਨਸ ਰਟੂ ਿਤੰਨ ਤୌ ਪਲੱਸ ਰਟੂ ਿਤੰਨ ਤੱਕ ਹੋਵੇਗਾ ਆਓ ਅਸੀ ਂਇਸ ਇੰਟੈਗਰਲ ਨੰੂ ਹੱਲ ਕਰੀਏ ਇਹ y 
ਤੁਸੀ ਂਦੇਖ ਸਕਦੇ ਹੋ ਿਕ ਇਹ ਇੰਟੈਗਰਲ ਮਾਇਨਸ ਏ ਤୌ ਐਫਐਕਸਡੀਐਕਸ ਿਕਸਮ ਤੱਕ ਹੈ ਿਜੱਥੇ ਇਹ ਇੰਟੀਗਰ୊ਡ ਦਾ ਵੀ ਫੰਕਸ਼ਨ ਹੈ ਇਸਲਈ ਤੁਸੀ ਂਇਸਨੰੂ 0 ਤୌ y 
ਿਲਖ ਸਕਦੇ ਹੋ। ਰਟੂ 3 ਦੋ ਵਾਰ 0 ਤୌ ਰਟੂ ਿਤੰਨ ਦੋ ਚਾਰ ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਘਟਾਓ ਦੋ y dy 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਚਾਰ ਜ਼ੀਰੋ ਤୌ ਰਟੂ ਿਤੰਨ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਜੋ ਰਟੂ ਚਾਰ ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਦੇ ਹੇਠਾਂ ਇੰਟਗ୥ੇਲ ਜ਼ੀਰ ੋਤୌ ਰਟੂ ਿਤੰਨ ਦੇ ਇੱਕ ਬਾਇ ਦੋ ਖੂਹ ਦੇ ਬਰਾਬਰ y dy 
ਹੋਵੇਗਾ। ਹੋਵੇਗਾ ਇੱਕ ਬਾਇ ਦੋ ਇੱਕ ਵਰਗ ਚਾਰ ਸਾਈਨ ਇਨਵਰਸ ਬਾਇ ਦੋ ਘਟਾਓ ਇਸ ਦੇ ਇੰਟਗ୥ੇਲ ਿਵੱਚ ਇੱਕ ਜ਼ੀਰੋ ਹੈ ਰਟੂ ਿਤੰਨ ਆਉ ਅਸੀ ਂਇਸਦਾ y y 
ਮੁਲਾਂਕਣ ਕਰੀਏ ਅਤੇ ਅੰਤਮ ਜਵਾਬ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰੀਏ ਤਾਂ ਅਸੀ ਂਪ୥ਾਪਤ ਕਰੀਏ ਇਹ 4 1 ਬਾਇ 2 ਰਟੂ 3 ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ।  4 ਘਟਾਓ ਵਰਗ 3 ਹੈ ਇਸਲਈ ਤੁਹਾਨੰੂ 1 y 
ਪਲੱਸ ਦੋ ਪਾਪ ਇਨਵਰਸ ਰਟੂ ਿਤੰਨ ਗੁਣਾ ਦੋ ਘਟਾਓ ਜ਼ੀਰੋ 'ਤੇ ਇਹ ਜ਼ੀਰ ੋਹੋਵੇਗਾ ਜ਼ੀਰੋ 'ਤੇ ਇਹ ਜ਼ੀਰ ੋਹੋਵੇਗਾ ਅਤੇ ਇਹ ਵੀ ਜ਼ੀਰੋ ਹੋਵੇਗਾ 
ਇਸ ਲਈ ਅਸੀ ਂਇਹ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰਦੇ ਹਾਂ 
ਇਸ ਲਈ ਦੋ ਲਈ ਇਹ ਬਾਇ ਿਤੰਨ ਮਾਇਨਸ ਹੈ। ਰਟੂ ਿਤੰਨ ਤਾਂ ਸਾਨੰੂ ਅੱਠ ਪਾਈ ਬਾਇ ਿਤੰਨ ਅੱਠ ਪਾਈ ਿਮਲੇ  ਿਤੰਨ ਘਟਾਓ ਦੋ ਰਟੂ ਿਤੰਨ ਇਹ ਅੰਤਮ ਜਵਾਬ ਹੈ pi 
ਹਣੁ ਆਓ ਅਸੀ ਂਇੱਕ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦੀ ਇੱਕ ਹੋਰ ਸਧਾਰਨ ਉਦਾਹਰਨ ਲਈਏ ਜੋ ਇਸਦੇ ਿਚੰਨ୧ ਨੰੂ ਬਦਲਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਧੁਰੇ ਦੇ ਉਪੱਰ ਅਤੇ ਹੇਠਾਂ ਸਿਥਤ ਹੈ ਅਤੇ ਵੇਖਦਾ ਹੈ ਿਕ x 
ਖੇਤਰ ਦੀ ਗਣਨਾ ਿਕਵୈ ਕੀਤੀ ਜਾ ਸਕਦੀ ਹੈ, ਆਓ ਇੱਕ ਸਧਾਰਨ ਉਦਾਹਰਨ ਲਈਏ ਿਕ ਉਹਨਾਂ ਿਵਚਕਾਰ ਸੀਮਾ ਵਾਲੇ ਖੇਤਰ ਦਾ ਪਤਾ ਲਗਾਓ। ਧੁਰਾ x sine x 
ਅਤੇ ਬਰਾਬਰ ਬਾਇ 2 ਤୌ ਬਰਾਬਰ ਿਤੰਨ ਪਾਈ ਬਾਇ ਦੋ x minus pi x 
ਇਸ ਲਈ ਆਓ ਕਰਵ ਿਖੱਚੀਏ ਇਹ ਕਹੀਏ ਿਕ ਇਹ ਮਾਈਨਸ ਪਾਈ ਬਾਇ 2 ਹੈ ਇਹ ਪਾਈ ਹੈ 2 ਇਹ ਪਾਈ ਹੈ ਇਹ 3 ਪਾਈ ਬਾਇ 2 ਹੈ ਤਾਂ ਲਗਭਗ ਇਸ sin x 
ਿਕਸਮ ਦੀ ਸੰਪੱਤੀ ਨੰੂ ਪ୥ਦਰਿਸ਼ਤ ਕਰਗੇਾ ਜੋ ਿਕ ਦੀ ਆਮ ਸੰਪੱਤੀ ਹੈ sin x 
ਇਸ ਲਈ ਤੁਹਾਨੰੂ ਇਹ ਵਕਰ ਪ୥ਾਪਤ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਜੋ ਲੋੜੀਦਂਾ ਖੇਤਰ ਇੱਕ ਇੱਕ ਦੋ ਅਤੇ ਿਤੰਨ ਿਤੰਨਾਂ ਦਾ ਿਤੰਨ ਸਮੀਕਰਨ ਹੋਵੇ 
ਇਸ ਲਈ ਤੁਹਾਡਾ ਲੋੜੀਦਂਾ ਖੇਤਰ ਮੈਨੰੂ ਿਖੱਚਣ ਿਦਓ ਮੈਨੰੂ ਇਸ ਨੰੂ ਲੋੜੀਦਂੇ ਖੇਤਰ ਨੰੂ ਰੰਗਤ ਕਰਨ ਿਦਓ  ਕੀ ਇਹ ਪਲੱਸ ਇਹ 
ਇਸ ਲਈ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਅਤੇ ਇਹ ਧੁਰੇ ਤୌ ਹੇਠਾਂ ਪਏ ਹਨ ਇਸਲਈ ਉਹਨਾਂ ਦਾ ਨੈਗੇਿਟਵ ਮੁੱਲ ਹੋਵੇਗਾ a1 a3 x 
ਇਸ ਲਈ ਲੋੜੀਦਂਾ ਖੇਤਰ ਇੱਕ 1 ਪਲੱਸ ਇੱਕ ਿਤੰਨ ਦੇ ਦੋ ਪਲੱਸ ਮਾਿਡਊਲਸ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਤਾਂ ਇੱਕ ਇੱਕ ਮਾਈਨਸ ਪਾਈ ਹੈ  ਦਾ ਦੋ ਤୌ ਜ਼ੀਰੋ ਸਾਈਨ sin x xdx 
ਏਕੀਕਰਣ ਹੈ  ਜੋ ਿਕ minus cos x minus pi by two to zero minus one a two is zero to pi sin xdx 

ਜ਼ੀਰੋ ਤୌ ਹੈ ਤਾਂ ਤੁਸੀ ਂਇੱਕ ਘਟਾਓ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰੋ ਜੋ ਦੋ ਿਤੰਨ ਹੈ ਤୌ ਿਤੰਨ ਬਾਇ ਦੋ ਜੋ ਿਕ ਹੈ ਘਟਾਓ minus cos x pi a pi pi sin xdx 
ਤୌ ਿਤੰਨ ਪਾਈ ਬਾਇ ਦੋ ਜੋ ਿਕ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ, cos x pi 

ਇਸ ਲਈ ਲੋੜੀਦਂਾ ਖੇਤਰਫਲ ਬਰਾਬਰ ਹੋਵੇਗਾ, ਆਉ ਅਸੀ ਂਇੱਕ ਹੋਰ ਉਦਾਹਰਣ ਲਈਏ  ਪਲੱਸ ਬਰਾਬਰ ਇੱਕ ਨਾਲ ਿਘਿਰਆ ਹੋਇਆ ਖੇਤਰ mod x mod y 
ਲੱਭੀਏ ਤਾਂ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਿਧਆਨ ਨਾਲ ਇਸ ਦੀ ਜਾਂਚ ਕਰੋ  ਸਮੀਕਰਨ ਚਾਰ ਵਕਰ ਦਰਸਾਉਦਂਾ ਹੈ ਪਲੱਸ ਬਰਾਬਰ ਇੱਕ ਘਟਾਓ ਪਲੱਸ ਬਰਾਬਰ ਇੱਕ x y x y x 
ਘਟਾਓ ਬਰਾਬਰ ਇੱਕ ਅਤੇ ਘਟਾਓ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਦੇ ਬਰਾਬਰ y x y 
ਇਸ ਲਈ ਆਓ ਉਹਨਾਂ ਨੰੂ ਪਲਾਟ ਕਰੀਏ ਇਹ ਪਿਹਲੇ ਚਤੁਰਭੁਜ ਘਟਾਓ ਪਲੱਸ ਿਵੱਚ ਹੈ x y 
ਇਸ ਲਈ ਨੈਗੇਿਟਵ ਹੈ  ਦੋਵୈ ਹਨ ਇਸਲਈ ਇਹ ਇਸ ਲਾਈਨ ਿਵੱਚ ਹੈ ਘਟਾਓ ਪਲੱਸ ਬਰਾਬਰ ਦੇ 1 ਇਹ ਪਲੱਸ ਬਰਾਬਰ 1 ਘਟਾਓ ਹੈ x y x y x y x y 
ਇਹ ਲਾਈਨ ਘਟਾਓ ਹੈ 1 ਘਟਾਓ ਘਟਾਓ 5 ਬਰਾਬਰ 1 ਹੈ x y x 
ਇਸ ਲਈ ਲੋੜੀਦਂਾ ਖੇਤਰ ਹੈ  ਇਸਲਈ ਆਓ ਅਸੀ ਂਇਸ ਖੇਤਰ ਨੰੂ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਪਤਲੀਆਂ ਲੰਬਕਾਰੀ ਪੱਟੀਆਂ ਿਵੱਚ ਵੰਡੀਏ ਤਾਂ ਜੋ ਤੁਸੀ ਂਸੀ.ਏ  ਦੇਖੋ ਇਸ ਿਹੱਸੇ ਲਈ ਹੈ ਜੋn 

ਧੁਰੇ ਦੇ ਨੈਗੇਿਟਵ ਪਾਸੇ ਹੈ, ਮੁਢਲੇ ਆਇਤਕਾਰ ਇਸ ਰਖੇਾ ਤୌ ਸ਼ੁਰ ੂਹੁੰਦੇ ਹਨ ਅਤੇ ਇਸ ਲਾਈਨ ' ਤੇ ਖਤਮ ਹੁੰਦੇ ਹਨ ਇਸ ਿਹੱਸੇ ਲਈ ਜੋ ਧੁਰੇ ਦੇ ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਪਾਸੇ x x 
'ਤੇ ਹੈ, ਉਹ ਇਸ ਰੇਖਾ ਤୌ ਸ਼ੁਰ ੂਹੁੰਦੇ ਹਨ ਅਤੇ ਇਸ ਲਾਈਨ 'ਤੇ ਖਤਮ ਹੁੰਦੇ ਹਨ ਤਾਂ ਿਕ ਅਸੀ ਂਇਸ ਕੁੱਲ ਏਕੀਕਰਣ ਨੰੂ ਦੋ ਿਹੱਿਸਆਂ ਿਵੱਚ ਤੋੜਨ ਦੀ ਲੋੜ ਹੈ ਇਸਲਈ ਕਾਲੇ 
ਰੰਗ ਨਾਲ ਰੰਗੇ ਹੋਏ ਖੇਤਰ ਅਤੇ ਲਾਲ ਰੰਗਤ ਖੇਤਰ ਦੀ ਵੱਖਰੇ ਤੌਰ ' ਤੇ ਗਣਨਾ ਕੀਤੀ ਜਾਵੇਗੀ ਅਤੇ ਿਫਰ ਅਸੀ ਂਇਸਨੰੂ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਜੋੜਾਂਗੇ ਿਕ ਕਾਲੇ ਰੰਗਤ ਖੇਤਰ ਲਈ 
ਐਲੀਮ୊ਟਰੀ ਖੇਤਰ ਹੋਵੇਗਾ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਪੱਟੀ ਦੀ ਚੌੜਾਈ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਨੰੂ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਲ୊ਦੇ ਹੋ। dx dx 
ਇਸ ਲਈ ਹੋਵੇਗਾ ਇੱਕ ਮਾਇਨਸ ਘਟਾਓ ਇੱਥੇ ਹੈ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਿਵੱਚ ਿਵੱਚ ਦੀ ਸੀਮਾ ਇੱਥୌ ਤੱਕ ਹੋਵੇਗੀ dx y x y x dx x 
ਇਸ ਲਈ ਿਨਰੀਖਣ ਦਆੁਰਾ ਤੁਸੀ ਂਦੇਖ ਸਕਦੇ ਹੋ ਿਕ ਇਹ ਇੱਕ ਕੌਮਾ ਜ਼ੀਰੋ ਹੋਵੇਗਾ ਇਹ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਕੌਮਾ ਜ਼ੀਰੋ ਹੋਵੇਗਾ ਅਤੇ ਇਹ  ਆਮ ਵਾਂਗ ਮੂਲ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇਸ 
ਏਕੀਕਰਣ ਦੀ ਸੀਮਾ ਲਾਲ ਰੰਗਤ ਖੇਤਰ ਲਈ ਜ਼ੀਰ ੋਤୌ ਵਨ ਪਲੱਸ ਹੋਵੇਗੀ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਐਲੀਮ୊ਟਰੀ ਸਿਟ୥ਪ ਐਲੀਮ୊ਟਰੀ ਆਇਤਕਾਰ ਐਲੀਮ୊ਟਰੀ ਏਰੀਆ ਦੀ ਚੌੜਾਈ ਦੇ 
ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਲ୊ਦੇ ਹੋ ਜੋ ਵੀ ਸੀਮਾ ਘਟਾਓ ਤୌ ਇੱਕ ਤੱਕ ਹੋਵੇਗੀ  ਜ਼ੀਰੋ ਅਤੇ ਐਲੀਮ୊ਟਰੀ ਏਰੀਆ ਹੋਵੇਗਾ ਇੱਕ ਪਲੱਸ ਮਾਇਨਸ ਹੈ dx dx y x y 
ਮਾਇਨਸ ਮਾਇਨਸ ਇੱਕ ਮਾਇਨਸ ਮਾਇਨਸ ਉਸ ਫਾਰਮੂਲੇ ਨੰੂ ਯਾਦ ਕਰਨ ਦੀ ਕੋਿਸ਼ਸ਼ ਕਰੋ ਿਜਸ ਬਾਰੇ ਅਸੀ ਂਪਿਹਲਾਂ ਚਰਚਾ ਕੀਤੀ ਸੀ ਤਾਂ x dxfx gxfx gx 
ਅਸੀ ਂਜ਼ੀਰ ੋਤୌ ਇੱਕ ਦੋ ਇੱਕ ਘਟਾਓ ਪਲੱਸ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਤୌ ਜ਼ੀਰੋ ਤୌ ਇੱਕ ਪਲੱਸ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰਦੇ ਹਾਂ  ਿਵੱਚ ਇਹ ਬਰਾਬਰ ਹੈ 2 1 ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਗੁਣਾ xdx x dx x 
2 ਘਟਾਓ 0 ਤୌ 1 ਪਲੱਸ 2 1 ਪਲੱਸ ਵਰਗ ਦੋ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਤୌ ਜ਼ੀਰੋ ਸੀਮਾ ਲਗਾ ਕੇ ਅਸੀ ਂਦੇਖਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਅਸੀ ਂਉਪੱਰਲੀ ਸੀਮਾ ਲਈ ਇਹ ਮੁੱਲ ਜ਼ੀਰੋ ਹੈ ਿਫਰ ਘਟਾਓ x 
ਹੇਠਲੀ ਸੀਮਾ  ਤੁਹਾਨੰੂ 2 ਗੁਣਾ ਘਟਾਓ ਅੱਧੇ ਪਲੱਸ ਉਪਰਲੀ ਸੀਮਾ ਿਫਰ ਤୌ ਤੁਹਾਨੰੂ ਮੁੱਲ ਦੇ ਿਰਹਾ ਹੈ ਹੇਠਲੀ ਸੀਮਾ ਤੁਹਾਨੰੂ ਜ਼ੀਰੋ ਦੇਵੇਗੀ ਤਾਂ ਅਸੀ ਂਦੋ ਗੁਣਾ ਅੱਧੇ ਹੋ ਜਾਂਦੇ 
ਹਾਂ 
ਇਸ ਲਈ ਸਾਨੰੂ ਇੱਕ ਪਲੱਸ ਇੱਕ ਿਮਲਦਾ ਹੈ ਜੋ ਦੋ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ 
ਇਸ ਲਈ ਕੁੱਲ ਲੋੜੀਦਂਾ ਖੇਤਰ ਦੋ ਹੈ। ਇੱਕ ਹੋਰ ਉਦਾਹਰਨ ਲਓ ਤਾਂ ਉਦਾਹਰਨ ਇਹ ਪਤਾ ਲਗਾਓ ਿਕ ਵਕਰ ਵਰਗ ਚਾਰ ਕੁਹਾੜੀ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਅਤੇ ਬਰਾਬਰ y y mx
ਦੇ ਿਵਚਕਾਰ ਿਘਿਰਆ ਹੋਇਆ ਹੈ ਸਾਨੰੂ ਅਤੇ ਉਤੇੱ ਕੁਝ ਸ਼ਰਤਾਂ ਦੀ ਲੋੜ ਹੈ ਤਾਂ ਜੋ ਅਸੀ ਂਘੱਟੋ-ਘੱਟ ਇਹਨਾਂ ਵਕਰਾਂ ਨੰੂ ਸਹੀ ਢੰਗ ਨਾਲ ਪਲਾਟ ਕਰ ਸਕੀਏ ਤਾਂ ਜੋ a m 
ਅਸੀ ਂਮੰਨੀਏ ਿਕ ਜ਼ੀਰੋ ਹੈ ਅਤੇ ਵੀ ਸਿਥਤੀ ਹੈ  a m tive 
ਇਸ ਲਈ ਅਸੀ ਂਇਸ ਆਈ ਸਟਾਪ ਨਾਲ ਆਪਣੇ ਅਗਲੇ ਲੈਕਚਰ ਿਵੱਚ ਇਸ ਸਮੱਿਸਆ ਨੰੂ ਹੱਲ ਕਰਾਂਗੇ ਅਤੇ ਬਾਅਦ ਿਵੱਚ ਅਸੀ ਂਕੁਝ ਹੋਰ ਗੁੰਝਲਦਾਰ ਸਮੱਿਸਆਵਾਂ 'ਤੇ 
ਿਵਚਾਰ ਕਰਾਂਗੇ ਅਤੇ ਿਨਸ਼ਿਚਤ ਇੰਟੈਗਰਲਜ਼ ਬਾਰੇ ਹੋਰ ਖੋਜ ਕਰਾਂਗੇ ਧੰਨਵਾਦ। 
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