
आपण िनिʮत पूणाōक िशकत आहोत आिण आȅापयōत आपण जे िशकलो आहोत की िनिʮत पूणाōकाचे मूʞ शोधǻाǉा दोन पȠती आहेत एक ʉणजे 
बेरीजǉा मयाŊदेȪारे आिण एक ʉणजे डेįरʬेिटʬ वापŝन आपण पािहले आहे की असे िनिʮत पूणाōक आहेत Ǜांचे पूणाōक खूप आहेत. साधे ʉणजेnt 
˝ॉल एफएƛचे अँटी डेįरʬेिटʬ अİˑȇात आहे आिण ʉणून तुʉी या फॉमŊमȯे मूʞ िलš शकता परंतु असे अनेक अिवभाǛ आहेत िजथे एफएƛ 
खूप İƑʼ आहे असे ʉणा की हे खूप İƑʼ फंƕन आहे Ǜाचे अँटी डेįरʬेिटʬ कॉ̱ɗूट अँटी शोधणे कठीण आहे. -डेįरʬेिटʬ मी शोधून काढतो f 
डॅश ʉणतो की हे लहान ǉा बरोबरीचे आहे मग आʉी जे पािहले आहे ते आʉी या Ůकरणांमȯे लागू करतो आʉी Ůित̾थापनाǉा Ůित̾थापन x fx 
पȠतीची पȠत लागू करतो आिण यामȯे आʉी असे काय करतो की आʉी जेथे अिवभाǛ ŝपांतर कŝ. नवीन मयाŊदा आहेत या मयाŊदा वेगʨा 
असतील आिण आʉाला दुसरे फंƕन िमळेल जे कॉ̱ɗुट अँटी डेįरʬेिटʬची गणना करǻासाठी पुरेसे सोपे आहे की तेथे डॅश टी आहे की अİˑȕातg 
आहे जीटी आहे जसे की हे आहे ते लहान नंतर आपण हे देखील पािहले आहे की िनिʮत अिवभाǛांǉा गुणधमाōचे सात आठ गुणधमŊ equ al gt 
आहेत जर तुʉी िनिʮत पूणाōकांचे हे गुणधमŊ वापरले आिण अिवभाǛ जीवनाचे मूʞमापन केले तर जीवन खूपच सोपे होईल आिण तुʉी अिवभाǛ गणन 
कŝ शकता अɊथा पेƗा खूप सोपे आहे ʉणून तुʉाला समजले जाते. हे िसȠ करणारे गुणधमŊ समजून घेǻासाठी आिण नंतर İƑʼ िनिʮत पूणाōकांचे 
मूʞमापन करǻासाठी िनिʮत पूणाōकांवर ते लागू करǻाचा Ůयȉ करा नंतर िनिʮत पूणाōकांचे बरेच अनुŮयोग आहेत आिण अनुŮयोग ʉणून 
आमǉाकडे िविशʼ आकारांचे संगणकीय Ɨेũ सुŝ झाले आहे आिण आʉी अगदी सोɗा आकारांसह सुŜवात केली आहे. आपʞाकडे वतुŊळाǉा 
लंबवतुŊळाचे Ɨेũफळ मोजले आहे आिण आपण वŢ आिण िदलेʞा रेषेदरʄान बांधलेʞा वŢाचे Ɨेũफळ देखील मोजले आहे, आपण पुढे पुढे जाऊ 
आिण िनिʮत अिवभाǛ अिधक चांगʞा Ůकारे समजून घेǻासाठी आणखी काही सम˟ा सोडवू या . उदाहरण ʉणून लंबवतुŊळाकार आिण उɷा रेषा x
ǉा बरोबरीचे जेथे पेƗा मोठे आहे ते लहान Ɨेũ शोधा , तर चला एली ɘॉट कŝया आिण ही रेषा जर तुमचा अƗ असेल आिण हा ae a b pse x 
तुमचा अƗ असेल तर हा पेƗा मोठा आहे ʉणून आपण ʉणू की हा िबंदू वजा ˢʙिवराम शूɊ आहे आिण हा िबंदू ˢʙिवराम शूɊ आहे y a b 
आिण हा शूɊ ˢʙिवराम आहे आिण हे शूɊ ˢʙिवराम वजा आहे मग तुʉी लंबवतुŊळ ɘॉट कŝ शकता आिण तुʉाला मािहती आहे की हाb p a 
लंबवतुŊळाǉा फोकसपैकी एक फोकसचा समɋय आहे ʉणून हा िबंदू ˢʙिवराम शूɊ आहे ʉणून तुʉाला िदलेली उभी रेषा ही आहे ʉणून ae 
आʉी लंबवतुŊळ आिण या रेषेदरʄान बांधलेले एक लहान Ɨेũ शोधत आहोत
ȑामुळे आवʴक Ɨेũफळ हे पुɎा आहे, तुʉाला मािहती आहे की लंबवतुŊळ हे आिण अƗांबȞल समिमतीय आहे कारण शƅी समान आहेत x y 
ʉणून ते आिण अƗांबȞल समिमतीय आहे ʉणून हे Ɨेũफळ अƗ बȞल समिमतीय आहे ʉणून आवʴक Ɨेũ आवʴक Ɨेũ हे िहरʩा रंगाने x y x 
छायांिकत Ɨेũ आहे ʉणा की हे इतके आवʴक Ɨेũ आहे िहरʩा रंगाने छायांिकत केलेʞा Ɨेũाǉा दुɔट इतके आहे हे दोन ए इतके आहे ʉणून आता 
तुʉी येथे उɷा पǥीचा िवचार केʞास Ǜाची Ŝंदी आिण उंची आहे ȑाǉाȪारे िनयंिũत केली जाईल लंबवतुŊळाचे समीकरणdx 
ȑामुळे Ůाथिमक Ɨेũफळ असेल आिण जर तुʉी ते वŝन िकमान ते कमाल ʉणजे बरोबर ते ǉा बरोबरीचे असेल तर तुʉाला ydx x x ae x a 
आवʴक Ɨेũफळ िमळेल ʉणून तुʉी साठीचे समीकरण सोडवʞास तुʉाला दोन मूʞे िमळतील चा एक वजा चौरस बाय मुळाखालील चौरसy y x 
अिधक वजा आहे कारण आपण िलɝचा वरचा भाग वापरत आहोत जो अƗाǉा वर आहे ʉणून हे समीकरण चौरस वापरत आहोत ʉणून हा b x y 
मूळाखाली आहे एक चौरस वजा चौरस ʉणून आवʴक Ɨेũफळ 2 ते Ȫारे अंतगŊत मूळ एक वगŊ वजा चौरस आपण हे b x a a b a x dx 
अिवभाǛ सोडवू या आिण मूʞ िमळवूया ते अंतगŊत मूळ एक वगŊ वजा वगŊ ʉणून आʉी िलš शकतो की हे एक सुŮिसȠ इंिटŤँड आहे ae a x dx 
आिण ȑाचे मूʞ तुʉाला मािहती आहे ʉणून तुʉी थेट मूʞ िलš शकता ʉणून या अिवभाǛ मूʞाची मयाŊदा पासून पयōत दोन Ȫारे पयōत a a b a 
जाईल
ȑामुळे तुʉाला शूɊ िमळेल
ȑामुळे या फंƕनǉा ʬॅʞूचे मूʞ या फंƕनǉा वजा ʬॅʞूवर ʉणजे आठ वाजता ते असेल इरो अिधक एक बाय दोन चौरस साइन ʩुǿम a z a 
एक वजा अधाŊ मुळाखाली एक वगŊ वजा चौरस वगŊ अिधक एक चौरस साइन ʩुǿम ʉणून आपʞाला दोन बाय साइन ʩुǿम एक बाय e e b pi 
दोन िमळेल
ȑामुळे आपʞाला िमळेल चौरस बाय चार वजा एक बाय दोन हे मूʞ तुʉी ने बदलू शकता कारण तुʉाला माहीत आहे की चौरस pi a ae b b 
वजा चौरस चौरस लंबवतुŊळाकįरता Ɨमˢ येथे नकाराȏक िचɎ असेल कृपया ते दुŜˑ करा ʉणजे आʉाला वजा १ बाय िमळेल 2 एक चौरस साइन e 
ʩुǿम ʉणून हे तुʉाला िदलेʞा सम˟ेचे उȅर आहे, ʉणून आपण दुसरे उदाहरण घेऊ आिण दोन वŢांमȯे बांधलेले Ɨेũफळ कसे मोजायचे ते e 
पाš या यासाठी आपण असे ʉणू की केस एक गृिहत धŝ की बरोबरीने मोठा आहे. इंटरʬल मधील सवŊ साठी आिण ते आिण fx ab x gx a b 
िबंदूवर एकŝप होतात
ȑामुळे जर हा तुमचा अƗ असेल तर हा तुमचा अƗ असेल तर तुʉी आिण ​​चे ɘॉट अशा Ůकारे कŝ शकता िजथे हा िबंदू आिण हा y x x gx a 
िबंदू आहे. ʉणून तुʉी असे गृहीत धरता की आिण ​​यांचे मूʞ आिण वर समान आहे परंतु डोिमनॅƛ वरचढ आहे परंतु वर b fx gx a b fx fx 

वर आहे हे अंतराल ते ʉणून या दोन वŢांमȯे बांधलेले Ɨेũ आता हे आहे की या Ɨेũाची गणना कशी करायची ʉणून या Ɨेũाचे अनेक gx t a b 
पातळ आयतांमȯे िवभाजन करा Ǜाला Ůाथिमक Ɨेũ देखील ʉटले जाते आिण तुʉी ते फƅ वर येथे िवˑाįरत करता का ते पहा अƗ ʉणू की हे x 

आहेdx 
ȑामुळे या Ůाथिमक पǥीचे Ɨेũफळ ही उंची मȯे असेल आिण ही उंची ही उंची असेल उणे असेल तर उंची ही मȯे आहे तुʉाला dx fx gx dx 
आता या पǥीचे Ɨेũफळ िमळते जर तुʉी ते समाकिलत केले तर हे तुमचे आहे या आवʴक Ɨेũासाठी या Ɨेũासाठी Ůाथिमक Ɨेũ हे आहे हे fx g x 
आहे ʉणून जर तुʉी ते बरोबर ते मȯे समाकिलत केले तर तुʉाला तुमचे आवʴक Ɨेũफळ िमळेल आʉी हे उदाहरण वेगʨा Ůकारे समजू x a b 
शकतो आिण ȑासाठी हे सूũ काढू शकतो. आपण पुɎा आकृती काढू आिण हा आहे हा अƗ अƗ आहे ʉणून Ůथम आपण या Ɨेũाची fx gx x y 
गणना कŝ या
ȑामुळे या Ɨेũाचे मूʞ असेल जर तुʉी ही उभी पǥी घेतली तर तुʉाला िमळेल हे आिण आहेfxdx a b 
ȑामुळे तुʉाला हे िमळते हे Ɨेũ आता िहरʩा रंगाने छायांिकत झाले आहे जर तुʉी हे उɷा घेतʞास िटŌ प जी शूɊापासून सुŝ होते आिण Ůȑेक s 
वेळी ला संपते,gx 
ȑामुळे तुʉी फƅ हे समाकिलत केले तर तुʉाला हे Ɨेũ िमळेल, जर तुʉी या पǥीचे Ɨेũफळ घेतले तर ही पǥी आहे आिण तुʉी gxdxdxdx a 
पासून मȯे समाकिलत केʞास तुʉाला हा लाल भाग लाल रंगाने छटा दाखिवला जाईल. रंग आिण ते हे िहरʩा रंगाने शेड केलेले Ɨेũ b a bfxddx 
आहे
ȑामुळे जर तुʉी ते वजा केले तर तुʉाला आवʴक सूũ िमळेल ʉणून आʉी Ůथम िहरʩा छायांिकत Ɨेũाची गणना केली आहे जी या इंिटŤलȪारे िदली 
आहे आिण नंतर आʉी लाल छायांिकत Ɨेũाची गणना केली आहे जी याȪारे िदलेली आहे आिण जर आपण वजा कŝन आपʞाला आवʴक Ɨेũफळ 
िनʨा रंगाने शेड केलेले आवʴक Ɨेũ िमळते आिण ʉणून आपʞाला हे सूũ िमळते शेवटी आपण दुसरे केस केस दोन घेऊ या जेथे जेʬा ते x a 

Ƒोज इंटरʬलमȯे असतो तेʬा वर Ůभुȕ िमळवतो आिण जेʬा चा असतो तेʬा वर Ůभुȕ िमळवतो आिण पįरİ̾थती cac fx x cb gx 
खालीलŮमाणे Ťािफक पȠतीने दशŊिवली जाऊ शकते ʉणून आमǉाकडे आिण ​​हा िबंदू हा आिण हा आहे आिण आʉी हे Ɨेũ शोधतfx gx c a b 
आहोत हा वŢ आहे आहे ʉणून मी ते वेगवेगʨा रंगाने काढू या पासून पयōत तुमǉासाठी ˙ʼ आहे आिण fx gx a cfx dominat es c 
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पासून पयōत वचŊˢ या Ůकरणात आधीचे सूũ लागू कŝन आपण आवʴक Ɨेũफळ िमळवू शकतो वजा अिधक ते bgx a to c fx gxdx c b
वजा लाल छायांिकत Ɨेũासाठी Ůाथिमक Ɨेũ हे आहे कारण इतके Ůाथिमक Ɨेũाचे वचŊˢ आहे. Ůाथिमक पǥी िकंवा पातळ आयताचे gx fxdx fx 

Ɨेũफळ वजा मȯे आहे आिण िहरʩा छायांिकत Ɨेũासाठी Ůाथिमक पǥी ही आहे आिण Ůाथिमक Ɨेũ वजा Ȫारे मȯे िदले fx gx dx gx fx dx 
जाईल आता आपण हे सूũ लागू कŝया आिण काही सम˟ा सोडवूया
ȑामुळे दरʄानचे Ɨेũफळ शोधा. चौरस 2 ǉा बरोबरीचा आिण चार चौरसाǉा बरोबरीचा आहे चला वŢ काढूया, तर आपण पाš या की y x y x 
आपʞाला कोणता Ůदेश िमळतो ȑासाठी आपʞाला मािहत आहे की वगŊ 2 ǉा बरोबरीचा पॅराबोला आहे Ǜाचा िशरोिबंदू 0 0 आहे आिण अƗ y x 

आहे अƗ ʉणजे तुʉाला हे िमळेल आिण चार चौरसाǉा बरोबरीचा एक पॅराबोला आहे Ǜाचा िशरोिबंदू शूɊ शूɊ आहे आिण अƗ अƗ fx y x y 
आहे ʉणून तो अशा Ůकारे काढला जाईल ʉणून या पॅराबोलामȯे Ɨेũफळ इतरũ बांधले जाईल ʉणून ते एकमेकांना छेदणार नाहीत ʉणून या दरʄानचे
Ɨेũफळ बांधले जाईल असेल आपण काय करतो आपण या Ɨेũाचे Ůाथिमक Ɨेũामȯे िवभाजन करतोparabolas n 
ȑामुळे जर आपण असे गृहीत धरले की अशा एका Ůाथिमक आयताची Ŝंदी आहे तर या Ůदेशासाठी Ůाथिमक Ɨेũफळ हे असेल तुमचे हे चौरस dx y 
दोन ǉा बरोबरीचे आहे आिण हे तुमचे आहे चार चौरस ʉणून मूळ दोन वगŊ हा वगŊ दोन ǉा बरोबरीचा आहे ʉणून हे ŮȑƗात दोनx y x xy y x 

मूळ आहे आिण हे चार चौरस आहे ʉणून Ůाथिमक Ɨेũफळ मूळ दोन वजा चार चौरस मȯे असेलx x x x dx 
ȑामुळे हे अिवभाǛ शोधǻासाठी आपʞाला दोɎी पॅराबोलाǉा छेदनिबंदूचा शोध ƽावा लागेल ʉणून आपण दोɎीǉा छेदनिबंदूची गणना कŝ या, 
जर तुʉी येथे ची जागा घेतली तर तुʉाला सोळा पॉवर 4 ʉणजे 2 बरोबर िमळेल Ǜामुळे तुʉाला 8 घन घन वजा िमळेल शूɊाǉा y x x x x x 
बरोबरीचे आहे
ȑामुळे छेदनिबंदू हे सोडवून तुʉाला बरोबर शूɊ बरोबर िमळेल आिणx 
ȑामुळे तुʉाला Ɛूब वजा 1 मȯे िमळेल तुʉाला Ɛूब आठ Ɛूब वजा एक कंसात मȯे िमळेल ʉणजे तुʉाला शूɊाǉा बरोबरीचा x x x x x x 
िमळेल आिण अȯाŊ बरोबर आहे ʉणून छेदनिबंदूचा एक िबंदू शूɊ ˢʙिवराम शूɊ दुसरा िबंदू आहे अधाŊ आहे जर तुʉी इथे अधाŊ x rsection 
ठेवला तर तुʉाला एक िमळेल
ȑामुळे यातील दुसरा िबंदू अधाŊ ˢʙिवराम शूɊ आहे छेदनिबंदूचा िबंदू अधाŊ ˢʙिवराम एक आहे
ȑामुळे एकũीकरणाची मयाŊदा िकमान ते कमाल असेल जी शूɊ ते बरोबर असेल अȯाŊǉा बरोबरीने आता आपण ते एकũ कŝ या ʉणजे x x 
तुʉाला ŝट 2 0 ते अधाŊ वजा चार घन बाय तीन शूɊ ते अधाŊ िमळेलx 
ȑामुळे आपʞाला दोन ŝट दोन बाय तीन एक बाय दोन एक ŝट दोन वजा चार बाय तीन मȯे एक बाय आठ िमळतील एक बाय तीन वजा एक बाय 
सहा हे एक बाय सहा इतके आहे ʉणून आवʴक Ɨेũफळ एक बाय सहा आहे, आपण दुसरे उदाहरण घेऊ या Ůदेशाचे Ɨेũफळ जे पॅराबोला y 
ˍेअरǉा बाहेर आहे ते चार आिण वतुŊळ चौरसाǉा आत आहे. अिधक वगŊ आठ ǉा बरोबरीचा आहे ʉणून वतुŊळाचे हे समीकरण वजा x x y x x 
चार पूणŊ चौरस अिधक चौरस ʉणजे सोळा असे िलिहता येईल ʉणून आिण अƗ काढा एक गोʼ लƗात ठेवा की या सवŊ सम˟ा सोडवताना y x y 
तुʉी ɘॉिटंगमȯे खूप चांगले असले पािहजे. तर हे कŐ ū 4 ˢʙिवराम 0 आिण िũǛा 4 असलेले वतुŊळ आहे ʉणून तुʉी वतुŊळ िमळवा आिण हा पॅराबोला
वतुŊळाला छेदेल ʉणून आपʞाला हे शोधले पािहजे की चौरस अिधक चार आठ चौरसाǉा जागी चार ने येथे आपʞाला आठ िमळतात x y x x 
ʉणजे चौरस चार वजा चार ʉणजे शूɊ ʉणजे शूɊ बरोबर चार ǉा बरोबरीने पॅराबोला वतुŊळाला ǉा बरोबरीने शूɊावर छेदतो x xxx x x x 
आिण बरोबर चार असतोx 
ȑामुळे पॅराबोला अशा Ůकारे काढला जाईल ʉणून तुʉाला पॅराबोलाǉा बाहेर आिण वतुŊळाǉा आत असलेʞा Ůदेशाचे Ɨेũफळ शोधणे आवʴक आहे.
Ɨेũफळ आता हे आहे कारण हे वतुŊळ अƗाबȞल समिमतीय आहे आिण पॅराबोला देखील अƗाबȞल समिमतीय आहे हे आवʴक Ɨेũ आवʴक x x 
Ɨेũ देखील अƗाबȞल समिमतीय आहे ʉणून आवʴक Ɨेũफळ असेल जर हे Ɨेũ आहे असे ʉटले तर हे Ɨेũ देखील असेल आवʴक Ɨेũफळ x 
आताǉा दुɔट आहे जर तुʉी असे गृहीत धरले की ही Ůाथिमक पǥी आहे अƗाǉा वर İ̾थत असलेʞा या Ɨेũाची गणना कŝ या जे पįरवʞाǉा x 
बाहेर आहे जे वतुŊळाǉा आत आहे, ʉणून जर ही पǥी असेल तर लांबीची उंची असेल चे मूʞ परवʞाǉा वतुŊळातून चे मूʞ वजा कराdx y phi 
ȑामुळे तुमचे Ůाथिमक Ɨेũ वतुŊळातून असेलy 
ȑामुळे तुʉाला ते साठी सोडवावे लागेल ʉणजे तुʉाला 16 वजा वजा 4 चौरस िमळेल आिण तुʉाला अिधक वजा आिण बरोबर अिधक वजा y x y 
मूळ चार इतके Ůाथिमक Ɨेũफळ असेल कारण तुʉी अƗाǉा वरील वŢ वापरत आहात ʉणून तुʉी मूळ चार अंतगŊत सोळा वजा वजा x x x x 
चार चौरस वजा वापरत आहात ʉणून हे तुमचे Ůाथिमक Ɨेũ आहे आिण मयाŊदा पासून शूɊ ते ǉा बरोबरीने चार असेल . ȑाची आणखी गणना x x 
करा ʉणजे या अिवभाǛ भागामȯे उणे चार समान ला बदला तुʉाला मयाŊदा िमळेल बरोबरीची शूɊ मयाŊदा असेल मयाŊदा असेल वजा चारx t x t 
असेल आिण बरोबर चार शूɊ असेल आिण तुʉाला येथे सोळा िमळेल वजा ˍेअर आिण हे इंिटŤल आपण जसे आहे तसे िलš शकतो x tl t dt 
ʉणजे हे एक बाय दोन िवहीर असेल या इंिटŤलचे एक बाय दोन मूळाखाली सोळा वजा ˍेअर अिधक एक बाय दोन सोळा ʩुǿम t t sin t 
बाय चार वजा दोन वजा ही मयाŊदा येथून वजा चार ते शूɊ आहे आिण येथे मयाŊदा असेल शूɊ ते चार असेल ʉणजे तुʉाला येथे 0 िमळेल मग 0 नंतर l 
उणे 4 वर पुɎा ते 0 असेल मग वजा एक बाय दोन आह ते सोळा ʉणजे आठ साइन ʩुǿम वजा एक वजा चार बाय तीन ते चार ते घात तीन बाय दोन 
वजा वजा पाप शूɊ देखील अिधक आहे
ȑामुळे शेवटी तुʉाला याचे मूʞ िमळेल वजा बाय दोन ʉणजे तुʉाला 4 वजा 4 बाय 3 ते 8 िमळेलpi pi 
ȑामुळे अंितम मूʞ 4 वजा 32 बाय 3 हे तुमचे अंितम उȅर आहेpi 
ȑामुळे हे Ɨेũ ǉा वर आहे अƗ ʉणून आवʴक Ɨेũफळ याǉा दुɔट असेलx 
ȑामुळे तुʉाला 8 वजा 64 बाय 3 िमळेल, चला आपण दुसरे उदाहरण घेऊ या वतुŊळातील चौरस अिधक चौरस 4 आिण वजा 2 चौरस pi x y x 
अिधक चौरस बरोबरीचे चौ. या दोɎीनंा काटőिशयन समतल वर काढा ʉणजे हा पिहला एक चौरस अिधक चौरस चार ʉणजे सŐट िũǛा दोन y x y 
आिण मȯ शूɊाचे वतुŊळ आहे
ȑामुळे तुʉाला हे िमळेल आिण हा िबंदू आहे 2 ˢʙिवराम 0 आिण हे देखील मȯ दोन असलेले वतुŊळ आहे ˢʙिवराम शूɊ आिण िũǛा दोन ʉणजे 
तुʉाला हे वतुŊळ िमळेल
ȑामुळे हे शोधǻासाठी या दोन वतुŊळांमधील सामाईक Ɨेũफळ आहे आपण या Ɨेũाचे आडवे अितशय पातळ आडवे आयताकृती अशा Ůकारे िवभाजन 
कŝ आिण ʉणू की ही एका आडʩा पǥीची Ŝंदी आहे आहेdy dy 
ȑामुळे Ůाथिमक Ɨेũफळ असेल इकडून ितकडे जातेx 
ȑामुळे आपʞाला वतुŊळाǉा या भागाचे समीकरण शोधणे आवʴक आहे. वतुŊळाǉा या भागाचे आिण वतुŊळाǉा या भागाचे समीकरण शोधणे आवʴक
आहे
ȑामुळे या भागाचे आिण या भागाचे समीकरण ʉणून या भागाचे समीकरण जर तुʉी ते सोडवले तर चौरस अिधक चौरस हे चार असेल तर तुʉालाx y 

अिधक वजा खाली िमळेल ŝट चार वजा चौरस ʉणून याचे समीकरण चार वजा वगŊ असेल ȑाचŮमाणे तुʉी ते सोडवा हे समीकरण साठी x y y x 
सोडवा तुʉाला वजा दोन ʉणजे अिधक वजा 4 वजा वगŊ िमळेल ʉणजे अिधक वजा मूळाखालील 4 वजा वगŊ आता जर तुʉी हे साठीx y x 2 y x 
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सोडवले तर तुʉाला दोन फांȨा िमळतील आिण ʉणून जर तुʉी ही उभी रेषा काढली तर मूळǉा खाली दोन अिधक चार वजा चौरस हा वŢचा हा y 
भाग दशŊवतो मी 2 अिधक ŝट अंतगŊत 4 वजा 5 चौरस हा भाग दशŊिवतो हा िहरʩा रंगाचा भाग दशŊवतो वतुŊळ आिण 2 वजा 2 वजा ŝट अंतगŊत 4 वजा 
वजा वगŊ वतुŊळाǉा या लाल भागाȪारे दशŊिवला जाईल ʉणून या लाल भागाचे समीकरण मूळ चार वजा वगाŊखाली दोन वजा आहे ʉणून Ůाथिमक y y 
Ɨेũफळ हे वजा हे मȯे आहे जेणेकŝन 4 वजा वगŊ वजा 2 वजा 4 वजा वगŊ वजा मȯे जो चार वजा वगŊ वजा दोन ǉा dy y y dy dy y dy 
दुɔट आहे ʉणून आवʴक Ůाथिमक Ɨेũ समाकिलत केʞास तुʉाला वाˑिवक Ɨेũ िमळेल जे मूळ चार वजा वगŊ वजा दोनचे एकũीकरण आहे दोन y 

िकमान ते जाˑीत जाˑ पुɎा ही मयाŊदा िमळवǻासाठी आपʞाला दोɎी वतुŊळांचे समीकरण सोडवावे लागेल जेणेकŝन आपण चौरसdy y ah y 
चार वजा चौरस येथे चार वजा चौरस बरोबर चार ठेवʞास आपʞाला िबंदू िमळेल छेदनिबंदू ʉणजे एक आहे ʉणून बरोबर एक आहे x x x x y 
अिधक वजा मूळ 3 पुट बरोबर 1 येथे कोणȑाही समीकरणात बरोबर 1 ठेवा या समीकरणात तुʉाला अिधक वजा मूळ तीन िमळेल ʉणून हे x x y 
वजा आहे ŝट तीन वजा मूळ तीन आिण हे हे ɘस ŝट Ūी ǉा बरोबरीचे आहेy i s y 
ȑामुळे एकीकरणाची मयाŊदा उणे मूळ तीन ते अिधक मूळ तीन पयōत असेल चला आपण हे अिवभाǛ सोडवू या हे आपण पाš शकता की हे अिवभाǛ 
उणे पासून Ůकारात आहे जेथे हे इंिटŤँड सम कायŊ आहे ʉणून तुʉी हे 0 ते ŝट 3 ǉा दोनदा 0 ते ŝट तीन दोन चार वजा वगŊ वजा a fxdx y y 
दोन असे िलš शकता ʉणजे हे चार शूɊ ते ŝट तीन इतके आहे जे अिवभाǛ शूɊाǉा एक बाय दोन िविहरीǉा समान असेल मूळ तीन अंतगŊत dy 
चार वजा वगŊ एक बाय दोन असेल चौरस चार साइन ʩुǿम बाय दोन वजा याǉा अिवभाǛ मȯे एक शूɊ ते ŝट तीन आहे आपण याचे y dy y y 
मूʞमापन कŝ आिण अंितम उȅर िमळवू ʉणजे आपʞाला हे समान आहे 4 1 बाय 2 ŝट 3 हे 4 वजा वगŊ 3 आहेy 
ȑामुळे तुʉाला 1 अिधक दोन ʩुǿम ŝट तीन बाय दोन वजा शूɊावर शूɊ असेल ते शूɊ असेल आिण हे देखील शूɊ असेलsin 
ȑामुळे आपʞाला हे िमळेल तर दोन साठी हे बाय तीन वजा मूळ तीन ʉणजे आठ पाय बाय तीन आठ पाय बाय तीन वजा दोन ŝट तीन हे अंितम pi 
उȅर आहे आता आपण फंƕनचे आणखी एक साधे उदाहरण घेऊ जे ȑाचे िचɎ बदलते आिण अƗाǉा वर आिण खाली असते आिण Ɨेũफळ कसे x 
मोजले जाऊ शकते ते पाšया अƗ साइन मधील Ɨेũफळ शोधूया. आिण समान आहे वजा बाय 2 ते बरोबर तीन बाय दोन ʉणून x x x pi x pi 
आपण वŢ काढू या असे ʉणू की हे वजा बाय 2 आहे हे आहे 2 हे आहे हे 3 बाय 2 आहेpi pi pi pi 
ȑामुळे अंदाजे हे ŮदिशŊत करेल गुणधमाŊचा Ůकार जो चा नेहमीचा गुणधमŊ आहेsin x sin x 
ȑामुळे तुʉाला हा वŢ िमळेल
ȑामुळे आवʴक Ɨेũफळ एक एक दोन आिण ितɎी तीनची बेरीज आहे ʉणून तुमचे आवʴक Ɨेũ मला काढू Ȩा मला ते सावली Ȩा ʉणून आवʴक 
Ɨेũ हे अिधक आहे का ? हे आिण असʞाने ते अƗाǉा खाली पडलेले आहेतa1 a3 x 
ȑामुळे ȑांचे मूʞ ऋण असेल
ȑामुळे आवʴक Ɨेũफळ 1 अिधक दोन अिधक तीनǉा मापांकाइतके आहे
ȑामुळे एक वजा पाई बाय दोन ते शूɊ साइन आहे चे इंिटŤेशन वजा वजा बाय दोन ते शूɊ वजा एक दोन ʉणजे शूɊ तेsin x xdx cos x pi 

जे उणे शूɊ ते आहेpi sin xdx cos x pi 
ȑामुळे तुʉाला एक उणे उणे एक िमळेल जे दोन एक तीन आहे ते तीन बाय दोन जे उणे ते तीन बाय दोन pi pi sin xdx cos x pi pi 
आहे जे उणे एकǉा समान आहे ʉणून आवʴक Ɨेũफळ होईल हे समान आहे कारण आपण दुसरे उदाहरण घेऊ या मॉड अिधक x mod   y 
बरोबरीने बांधलेले Ɨेũफळ शोधून काढूया, जर तुʉी काळजीपूवŊक तपासले तर हे समीकरण चार वŢ अिधक समान एक वजा अिधक x y x y 
समान वजा समान आहे. एक ǉा बरोबरीचे आिण उणे वजा एकाǉा बरोबरीचे आहे ʉणून आपण ते ɘॉट कŝया हे पिहʞा चतुथाōश वजा x y x y 

अिधक मȯे आहे ʉणून ऋण दोɎी आहे ʉणून हे या ओळीमंȯे आहे वजा अिधक बरोबर 1 हे अिधक आहे बरोबर 1 उणेx y x y x y x y x 
आहे ही रेषा उणे आहे 1 उणे उणे 5 बरोबर 1 आहे हे आवʴक Ɨेũ आहे ʉणून हे Ɨेũ अशा पातळ उɷा पǦांमȯे िवभागू या ʉणजे y x y x 

आपण काय पाš शकता हा भाग जो अƗाǉा ऋण बाजूस आहे , Ůाथिमक आयत या रेषेपासून सुŝ होतात आिण या पोटŊसाठी या रेषेवर समाɑ x 
होतात Ǜावर अƗाǉा सकाराȏक बाजू आहेत ते या रेषेपासून सुŝ होतात आिण या रेषेवर संपतात ʉणून आपʞाला हे एकूण एकीकरण दोन x 
भागांमȯे खंिडत करावे लागेल ʉणून काʨा रंगाने छायांिकत Ɨेũ आिण लाल रंगाने छायांिकत Ɨेũ ˢतंũपणे मोजले जाईल आिण नंतर आपण कŝ ते 
जोडा ʉणजे काʨा छायांिकत Ɨेũासाठी Ůाथिमक Ɨेũफळ असेल जर तुʉी पǥीǉा Ŝंदीनुसार ʉणून घेतला तर असेल एक वजा dx dx dx y x 
वजा येथे वजा एक मȯे ची मयाŊदा येथून इकडे असेलy x dx x 
ȑामुळे िनरीƗणाने तुʉी पाš शकता की हा एक ˢʙिवराम शूɊ असेल आिण हा उणे एक ˢʙिवराम शूɊ असेल आिण हे नेहमीŮमाणेच मूळ आहे
ȑामुळे लाल छायांिकत Ůदेशासाठी या एकीकरणाची मयाŊदा शूɊ ते वन ɘस असेल, जर तुʉी ʉणून घेतʞास Ůाथिमक पǥीची Ŝंदी Ůाथिमकdx dx 
आयताŮमाणे Ůाथिमक Ɨेũफळ जे काही असेल ती मयाŊदा वजा एक ते शूɊ असेल आिण Ůाथिमक Ɨेũ असेल एक अिधक वजा वजा वजा y x y x 
एक वजा वजा हे सूũ आठवǻाचा Ůयȉ करा आʉी आधी चचाŊ केली. आपʞाला शूɊ ते एक दोन एक वजा अिधक वजा dxfx gxfx gx xdx o
िमळेल शूɊ ते एक अिधक मȯे हे समान आहे 2 1 वजा चौरस बाय 2 वजा 0 ते 1 अिधक 2 1 अिधक चौरस बाय दोन वजा एकne to x dx x x 
ते शूɊ मयाŊदा घालून आपण पाहतो की आपʞाला वरǉा मयाŊदेसाठी हे मूʞ िमळते शूɊ असेल तर वजा खालची खालची मयाŊदा तुʉाला 2 मȯे उणे 
अधाŊ अिधक वरची मयाŊदा पुɎा तुʉाला मूʞ देत आहे कमी मयाŊदा तुʉाला शूɊ देईल
ȑामुळे आʉाला पुɎा दोन मȯे अधाŊ िमळेल ʉणून आʉाला एक अिधक एक िमळेल जे दोन ǉा बरोबरीचे आहे. एकूण आवʴक Ɨेũफळ दोन आहे 
आपण दुसरे उदाहरण घेऊ ʉणजे उदाहरण चौरस चार कु̴हाडीǉा बरोबरीचे आिण बरोबर मधील वŢांचे Ɨेũफळ शोधून काढूया y y mx 
आपʞाला आिण वर काही िविशʼ अटीचंी आवʴकता आहे जेणेकŝन आपण िकमान या वŢांचे योƶ Ůकारे वणŊन कŝ शकू. आʉी गृहीत a m 
धरतो की शूɊ आहे आिण देखील सकाराȏक आहे ʉणून आʉी आमǉा पुढील ʩाƥानात या ːॉपसह ही सम˟ा सोडवू आिण नंतर आʉीa m i 
आणखी काही İƑʼ सम˟ांचा िवचार कŝ आिण िनिʮत पूणाōकांबȞल अिधक जाणून घेऊ. धɊवाद . Pru
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