
ഞ׹ൾ നിحിത ഇന്റْഗലുകൾ പഠിുׯകയാണ് , ഒരു നിحിത അവിഭാജّ؋ിന്െറ മൂലّം 
കെ؇ؗു؋തിന് ര؇് രീതികളുെ؇്ؗ ഇതുവെര ഞ׹ൾ പഠി׺ത് തുകകളുെട പരിധി െകാ؇ാണ് , 
ഒ്ؗ െഡറിേവئീവുകൾ ഉപേയാഗി്׺ ഇന്റْഗാൻഡ് വളെരേയെറ ഉت നിحിത ഇന്റْഗലുകൾ ഉെ؇്ؗnt 
ഞ׹ൾ ക؇ു. െചറിയ ന്െറ ആന്റി െഡറിേവئീവ് നിലവിലു؇് , അതിനാൽ നി׹ൾ്ׯ ഈ fx-
േഫാമിൽ മൂലّം എഴുതാം, എؗാൽ വളെര സ׸ീർ؉മായ നിരവധി ഇന്റْഗലുകൾ ഉ؇്, അതിനാൽ fx 
ഇത് വളെര സ׸ീർ؉മായ ഫംഗ്ഷനാണ്, അതിന്െറ ആന്റി െഡറിേവئീവ് കംപّൂ؂ിംഗ് ആന്റി 
കെ؇؋ാൻ ْപയാസമാണ്.  -െഡറിേവئീവ് , പറയുؗത് ഇത് െചറിയ എഫ്എക് സിന് f dash x 
തുലّമാെണ്ؗ പറയുؗു , ഈ സؕർഭ׹ളിൽ ഞ׹ൾ ْപേയാഗിؗുׯത് ഞ׹ൾ സബ് زിറ്റّൂഷൻ രീതി
ْപേയാഗിുؗുׯ, ഇതിൽ  നأൾ എؓാണ് െചؗുإത്, അതിൽ നأൾ അവിഭാജّെ؋ പരിവർ؋നം 
െചുؗുإ  പുതിയ പരിധികളുെ؇׸ിൽ, ഈ പരിധികൾ വّതُّമٝായിരിുׯം , കൂടാെത എ٧عിഐ ഉت  
ക؂്ൂّآ ആന്റി െഡറിേവئീവ് കണׯാׯാൻ കഴിയുْؗത ലളിതമായ മെئാരു ഫംഗ്ഷൻ ഞ׹ൾ്ׯ 
ലഭിുׯം.  അ؋ര؋ിലുت നിലവിലു؇്, ഇത് സ്േമാൾ ന് തുലّമാണ്, അേؚാൾ st g dash t gt gt 
നി׹ൾ നിحിത ഇന്റْഗലുകളുെട ഈ ഗുണവിേശഷതകൾ ഉപേയാഗിുׯകയും അവിഭാജّ ജീവിതെ؋ 
വിലയിരുു؋കയും െചᅃٝാൽ നിحിത അവിഭാജّ؋ിന്െറ ഏഴ് എ؂് ഗുണവിേശഷതകൾ ഉെ؇ؗും 
ഞ׹ൾ ക؇ു. നി׹ൾ്ׯ അവിഭാജّ സംഖّ കണׯാׯാൻ കഴിയും, അതിനാൽ േْപാؚർ؂ികൾ അത് 
െതളിയിׯാൻ നി׹ൾ മനشിലാׯണം , തുടർ്ؗ സ׸ീർ؉മായ നിحിത ഇന്റْഗലുകൾ 
വിലയിരുؗു؋തിന് നിحിത ഇന്റْഗലുകളിൽ ഇത് ْപേയാഗിׯാൻ ْശമിുׯക, നിحിത 
ഇന്റْഗലുകളുെട ധാരാളം ആ؛ിേׯഷനുകൾ ഉ؇് , ഒരു ആ؛ിേׯഷൻ എؗ നിലയിൽ ഞ׹ൾ 
ആരംഭി׺ി؂ു؇്.  ചില ആകൃതികളുെട വിُീٝർ؉ം കംപّൂ؂ിംഗ് െചുؗുإ , ഞ׹ൾ 
വൃ؋ാകൃതിയിലുت ദീർഘവൃ׹؋ളുെട വിُീٝർ؉ം കണׯാׯിയതുേപാെല വളെര ലളിതമായ 
ആകൃതികളിൽ നിؗാണ് ആരംഭി׺ത്, കൂടാെത  വْക؋ിനും തؗിരിؗുׯ േരഖയ്ുׯം ഇടയിലുت 
ഒരു വْക؋ിന്െറ വിُീٝർ؉ം ഞ׹ൾ കണׯാുؗുׯ. കൂടുതൽ െമ׺െؚ؂ രീതിയിൽ നിർവചിׯെؚ؂ 
അവിഭാജّഘടകം, അതിനാൽ നമു്ׯ മെئാരു ഉദാഹരണം എടുׯാം, അതിനാൽ െചറുത് കെ؇ു؋ക 
ദീർഘവൃ؋؋ിനും ലംബേരഖയ്ുׯം ഇടയിൽ പരിമിതെؚടു؋ിയിരിؗുׯ വിُീٝർ؉ം  a 

േനׯാൾ വലുതായിരിؗുׯ യ്്ׯ തുലّമാണ്, അതിനാൽ ഇത് നി׹ളുെട അײവും ഇത് b- ae x 
നി׹ളുെട അײവും ആെണ׸ിൽ നമു്ׯ ദീർഘവൃ؋വും ഈ േരഖയും േ؛ാ؂് െചإാം, കാരണം y a b
േയׯാൾ വലുതാണ് അതിനാൽ നമു്ׯ പറയാം  ഈ േപായിന്റ് ൈമനസ് ഒരു േകാമ പൂജّമാണ്, ഈ 
േപായിന്റ് ഒരു േകാമ പൂജّമാണ് , ഇത് പൂജّം േകാമ ബി ആണ് , ഇത് പൂജّം േകാമ ൈമനസ് പി ആണ്, 
തുടർ്ؗ നി׹ൾ്ׯ ദീർഘവൃ؋ം ഇതുേപാെല േ؛ാ؂് െചإാം , കൂടാെത എؗത് േഫാׯസിന്െറ a 
ഏേകാപനമാെണ്ؗ നി׹ൾׯറിയാം .  ദീർഘവൃ؋؋ിന്െറ ഈ േപായിന്റ ് േകാമ പൂജّമാെണ്ؗ ae 
പറയുക, അതിനാൽ നി׹ൾ്ׯ നൽകിയിരിؗുׯ ലംബ േരഖ ഇതാണ്, അതിനാൽ ദീർഘവൃ؋؋ിനും
ഈ േരഖയ്ുׯം ഇടയിൽ പരിമിതെؚടു؋ിയിരിؗുׯ ഒരു െചറിയ ْപേദശം ഞ׹ൾ തിരയുؗതിനാൽ 
ആവശّമുت വിُീٝർ؉ം ഇതാണ് , ദീർഘവൃ؋ം സമമിതിയാെണ്ؗ നി׹ൾׯറിയാം  x, y 
അ׹ײൾ എؗിവെയ കുറിتു׺തിനാൽ ശװികൾ തുലّമാണ്, അതിനാൽ ഇത് അ׹ײൾ x, y 
എؗിവെയ കുറി്׺ സമമിതിയാണ്, അതിനാൽ ഈ ْപേദശം അ؋ײിന് സമമിതിയാണ്, അതിനാൽ x 
ആവശّമുت ْപേദശം ആവശّമുت ْപേദശം പ׺ നിറ؋ിൽ േഷഡുت ْപേദശമാണ്, അതിനാൽ 
ആവശّമുت ْപേദശം ഇതിന് തുലّമാണ് പ׺ നിറ؋ിലുت േഷഡുت വിُീٝർ؉؋ിേല്ׯ ര؇ുതവണ 
ഇത് ര؇് ന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ ഇേؚാൾ നി׹ൾ ഇവിെട ഒരു ലംബമായ സ്ْടി്ؚ a 
പരിഗണിുׯകയാെണ׸ിൽ , അതിന്െറ വീതി ഉം ഉയരവും ദീർഘവൃ؋؋ിന്െറ സമവാകّ؋ാൽ dx 
നിയْؓിׯെؚടും, അതിനാൽ ْപാഥമിക വിُീٝർ؉ം ആയിരിുׯം , നി׹ൾ അതിെന ydx 
സമനٔയിؚിുׯകയാെണ׸ിൽ മുതൽ പരമാവധി വെര, അതായത് തുലّം മുതൽ വെര x x ae x 
തുലّമാണ്, നി׹ൾ്ׯ ആവശّമുت ഏരിയ ലഭിുׯം, അതിനാൽ നി׹ൾ യുെട സമവാകّം y 
പരിഹരി׺ാൽ യുെട ര؇് മൂലّ׹ൾ ലഭിുׯം, അത് റൂ؂ിന് കീഴിൽ ഒരു ൈമനസ് ചതുര؋ിൽ ഒരു y x 
ചതുരവും ൈമനസ് ബിയും നأൾ മുകളിെല ഭാഗം ഉപേയാഗിؗുׯതിനാൽ അ؋ײിന് മുകളിലായിx 
കിടؗുׯ ലിഫ്ئിന്െറ ഭാഗം ഈ സമവാകّം ഉപേയാഗിുׯം, അതിനാൽ എؗത് ആണ് y b a under 

ഒരു ചതുരْശ ൈമനസ് ചതുരം അതിനാൽ ആവശّമുت വിُീٝർ؉ം 2 മുതൽ ആണ് root x a ab by a 
റൂ؂ിന് കീഴിൽ ഒരു സ്കٔയർ ൈമനസ് സ്കٔയർ നമു്ׯ ഈ ഇന്റْഗൽ പരിഹരി്׺ ര؇് എؗ x dx b 
മൂലّം മുതൽ അ؇ർ റൂ؂് ഒരു ചതുരْശ ൈമനസ് ചതുരം വെരയുت മൂലّം േനടാം, aae a x dx 
അതിനാൽ ഇത് അറിയെؚടുؗ ഒരു ഇന്റْഗാൻഡാെണؗും അതിന്െറ മൂലّം നി׹ൾ്ׯ അറിയാെമؗും
എഴുതാം.  അതിനാൽ നി׹ൾ മൂലّം േനരി؂് എഴുതാം, അതിനാൽ ഈ അവിഭാജّ മൂലّ؋ിന്െറ മൂലّം 

ൽ നി്ؗ ൽ നി്ؗ ര؇് േല്ׯ േപാകുؗു  ഇത് പൂജّവും ഒؗായി ര؇് ചതുരാകൃതിയിലുت a- a- b-
ൈസൻ വിപരീതം ഒ്ؗ ൈമനസ് പകുതി അ؇ർ റൂ؂് ഒരു സ്കٔയർ ൈമനസ് ഒരു സ്കٔയർ ഇ സ്കٔയർ 
 ൈസൻ വിപരീതമായി ര؇് e ׯസ് ഒ്ؗ ര؇് ഒരു ചതുരം ൈസൻ വിപരീതം ആകും അതിനാൽ നമു്؛
ബി ലഭിുׯം ഒ്ؗ ൈപ ര؇് ൈപ ഒരു ചതുരം നാല് ൈമനസ് ഒ്ؗ ര؇് േനടുക ഈ മൂലّം നി׹ൾ്ׯ ae 

ഉപേയാഗി്׺ മാئിرാപിׯാം, കാരണം സ്കٔയർ ഒരു ചതുര؋ിന് തുലّമാണ്, ദീർഘവൃ؋؋ിന് b b 
ഒരു ചതുരം ഇ സ്കٔയർ ൈമനസ് ആെണ്ؗ നി׹ൾׯറിയാം ײമിׯണം ഇവിെട ഒരു െനഗئീവ് ചിصം
ഉ؇ാകും, അതിനാൽ ഞ׹ൾ്ׯ അത് ശരിയാׯാം  ൈമനസ് 1 ൈബ 2 ഒരു സ്കٔയർ ൈസൻ വിപരീതം 

അതിനാൽ ഇത് നി׹ൾ്ׯ നൽകിയിരിؗുׯ ْപٍ؋٠ിന്െറ ഉ؋രമാണ്, അതിനാൽ നമു്ׯ മെئാരു e 
ഉദാഹരണം എടുׯാം , അതിനായി ര؇് വളവുകൾׯിടയിലുت ْപേദശം എ׹െന കണׯാׯാെമ്ؗ 
േനാׯാം.  ഇന്റർവിെല എبാ നും തുലّമായ ഉം അവയും എؗീ ബിؕുവുകളിൽ x- gx  al ab a, b 
ഒു؋േചരുؗു, അതിനാൽ ഇത് നി׹ളുെട അײമാെണ׸ിൽ ഇത് നി׹ളുെട അײമാണ്, y x 
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അതിനാൽ ഈ േപായിന്റ് എؗും ഈ േപായിന്റ ് എؗും പറയുؗിട്؋ നി׹ൾ്ׯ ഉം ഉം a b x gx 
ഇതുേപാെല േ؛ാ؂് െചإാം, അതിനാൽ നി׹ൾ എ്ؗ അനുമാനിുؗുׯ  കൂടാെത അവയ്്ׯ fx gx a, b 
എؗിവയിൽ ഒേര മൂലّമു؇്, എؗാൽ െഡാമിന٧്ع ആധിപതّം പുലർുؗു؋, എؗാൽ മുതൽ fx a b 
വെരയുت ഇടേവളയിൽ ആധിപതّം പുലർുؗു؋, അതിനാൽ ഈ ര؇് വളവുകൾׯിടയിലുت fx gx 
ഒരു ْപേദശം ഇേؚാൾ ഈ ْപേദശം എ׹െന കണׯാׯാം, അതിനാൽ ഈ ْപേദശെ؋ വളെര േനർ؋ 
ദീർഘചതുര׹ളായി വിഭജിുׯക.  എലിെമന്ററി ഏരിയ എؗും അറിയെؚടുؗു, നി׹ൾ ഇത് x 
അ؋ײിൽ ഇവിെട വെര നീ؂ുؗുേ؇ാ എ്ؗ േനാൂׯ, ഇത് ആെണ്ؗ പറയുക, അതിനാൽ ഈ dx 
ْപാഥമിക സ്ْ ടിؚിന്െറ വിُീٝർ؉ം ഈ ഉയരം ആയും ഈ ഉയരം ഈ ഉയരം ൈമനസ് ആകും dx fx gx 
അ׹െന ഉയരം  നി׹ൾ ഇത് സംേയാജിؚി׺ാൽ , ഇത് ആയി നി׹ൾ്ׯ ഇേؚാൾ ഈ സ്ْടിؚിന്െറ dx 
വിُീٝർ؉ം നൽകുؗു, അതിനാൽ ഈ ആവശّമുت ഏരിയയ്تുׯ നി׹ളുെട ْപാഥമിക ഏരിയ 
ഇതാണ്, ഇത് ഇതാണ് അതിനാൽ നി׹ൾ ഇത് ൽ നി്ؗ േല്ׯ സമനٔയിؚി׺ാൽ fx gx, x- a to b 
നി׹ൾ്ׯ ആവശّമുتത് ലഭിുׯം നമു്ׯ ഉൾെׯാتാൻ കഴിയുؗ ْപേദശം  ഈ ഉദാഹരണം മെئാരു 
തര؋ിൽ കൂ؂ിേ׺ർ്؋ അതിനായി ഈ േഫാർമുല എടുׯാം, നമു്ׯ ചിْതം വീ؇ും വര്׺ ഇതാണ് fx 

ഇതാണ് അײം അײം അതിനാൽ ആദّം നമു്ׯ ഈ ഏരിയ കണׯാׯാം, അതിനാൽ gx x y 
നി׹ൾ ഈ ലംബെമടു؋ാൽ ഈ ഏരിയയുെട മൂലّം ആയിരിുׯം സ്ْടി്ؚ നി׹ൾ്ׯ ലഭിുؗുׯ ,fxdx 
ഇത് ഉം ഉം ആണ്, അതിനാൽ  പൂജّ؋ിൽ നി്ؗ ആരംഭി്׺ ഓേരാ തവണയും ൽ a b gx-
അവസാനിؗുׯ ഈ ലംബമായ സ്ْടി്ؚ എടു؋ാൽ പ׺ നിറ؋ിലുت ഈ ْപേദശം ഇേؚാൾ നി׹ൾ്ׯ 
ലഭിുׯം, അതിനാൽ നി׹ൾ ഇത് സംേയാജിؚി׺ാൽ നി׹ൾ്ׯ ഈ ഏരിയ ലഭിുׯം  നി׹ൾ 
എടുؗുׯത് എؗത് ഈ സ്ْ ടിؚിന്െറ വിُീٝർ؉മാണ്, ഇത് സ്ْടിؚാണ് , നി׹ൾ മുതൽ gxdxdxdx a b 
വെര സംേയാജിؚി׺ാൽ ഈ ചുവ്ؚ ഭാഗം ചുവ്ؚ നിറ؋ിലും എؗത് പ׺ നിറ؋ിലും a to bfxddx 
േഷഡുت ْപേദശമാണ്, അതിനാൽ നി׹ൾ അവ കുറ׺ാൽ നി׹ൾ്ׯ ആവശّമായ േഫാർമുല ലഭിുׯം.
ആദّം ഈ ഇന്റْഗൽ നൽകിയ പ׺ േഷഡുت ْപേദശം കണׯാׯി , തുടർ്ؗ ഇത് നൽകുؗ െറഡ് 
േഷഡുت ഏരിയ ഞ׹ൾ കണׯാׯി , ഞ׹ൾ കുറ׺ാൽ ആവശّമുت ഏരിയ നീല നിറ؋ിൽ േഷഡ് 
െചയ് തിരിുؗുׯ , അതിനാൽ നമു്ׯ ഇത് ലഭിുׯം.  സൂْതവാകّം അവസാനമായി നമു്ׯ മെئാരു േകസ്
എടുׯാം, അവിെട ആധിപതّം പുലർുؗു؋ േױാസ് ഇന്റർെവൽ, fx gx , x a to cac gx 
ആധിപതّം ൽ ഉتേؚാൾ , സാഹചരّം ْഗാഫിׯായി ഇനിؚറയുؗ രീതിയിൽ fx , x cb-
ْപതിനിധീകരിׯാം, അതിനാൽ നമു്ׯ ഉം ഉം േപായിന്റ ് ആണ്. ഇതാണ് ഇതാണ് fx gx c a , b , 
ഞ׹ൾ ഈ േമഖലയ്ׯായി തിരയുകയാണ് ഈ വْകം ഇതാണ് അതിനാൽ ഞാൻ ഇത് വّതُّ ٝfx gx, 
നിറ׹ളിൽ വരയ്ׯെ؂, അതിനാൽ ഇത് നി׹ൾ്ׯ വّװമാകും, അതിനാൽ മുതൽ വെര a cfx 
ആധിപതّം പുലർുؗു؋, മുതൽ വെര ഇതിൽ ആധിപതّം പുലർുؗു؋.  മുൻ േഫാർമുല c bgx 
ْപേയാഗി׺ാൽ, ചുവؗ േഷഡുت എലിെമന്ററി ഏരിയയ്്ׯ ആവശّമായ ഏരിയ ൈമനസ് a to cfx 

 gxdx c bgx fxdx dx ׯഏരിയയ്് تേഷഡു ׺പ , ׯം. േല്ുׯസ് മുതൽ ൈമനസ് ആയി  ലഭി؛
ْപാഥമിക സ്ْ ടി്ؚ ഇതാണ് , ْപാഥമിക ഏരിയ എؗത് ൈമനസ് എഫ്എ٧്ع ആയി നൽകും, ഇേؚാൾ gx dx 
നമു്ׯ ഈ േഫാർമുല ْപേയാഗി്׺ ചില ْപٍ׹٠ൾ പരിഹരിׯാം.  ചതുര؋ിന് തുലّമായ 2 നും y x y 
സമം നാല് ചതുര؋ിനും ഇടയിലുت വിُീٝർ؉ം കെ؇ു؋ക, നമു്ׯ വളവുകൾ വരയ്ׯാം, x 
അതിനാൽ നമു്ׯ ഏത് േമഖലയാണ് ലഭിؗുׯെത്ؗ േനാׯാം , ചതുരം 2 ന് തുലّമാെണ്ؗ y x 
നി׹ൾׯറിയാം , അതിന്െറ ശീർഷകം 0 ആണ്  0, അײം അײം ആയതിനാൽ നി׹ൾ്ׯ ഇത് fx 
ലഭിുׯം , എؗത് നാല് ചതുര؋ിന് തുലّമാണ്, ശീർഷം പൂജّം പൂജّവും അײം അײവും ആയy x y 
ഒരു പരാേബാളയാണ്, അതിനാൽ ഇത് ഇതുേപാെല വരയ്ׯെؚടും, അതിനാൽ ഈ 
പരവലയ׹ൾׯിടയിൽ മെئവിെടെയ׸ിലും പരിമിതെؚടു؋ിയിരിؗുׯ ْപേദശം അവ പരُ١രം 
വിഭജിׯിب. അതിനാൽ ഈ പരാേബാളകൾׯിടയിൽ പരിമിതെؚടു؋ിയിരിؗുׯ വിُീٝർ؉ം 
ഇേؚാൾ ഞ׹ൾ ഈ ْപേദശെ؋ ْപാഥമിക േമഖലയായി വിഭജിുؗുׯ, അതിനാൽ അ؋രം ഒരു 
ْപാഥമിക ദീർഘചതുര؋ിന്െറ വീതി ആെണ്ؗ ഞ׹ൾ അനുമാനിുׯകയാെണ׸ിൽ , ഈ dx 
ْപേദശ؋ിന്െറ ْപാഥമിക വിُീٝർ؉ം ഇതായിരിുׯം നി׹ളുെട ചതുര؋ിന് തുലّമാണ്  ര؇് y x , 
ഇത് നി׹ളുെട നാല് ചതുര؋ിന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ റൂ؂് ര؇് സ്കٔയർ ഇത് സ്കٔയർ y x xy y 
ര؇് ആണ്, അതിനാൽ ഇത് യഥാർ،؋ിൽ റൂ؂് ര؇് ആണ് , ഇത് നാല് ചതുരമാണ്, അതിനാൽ x x x 
ْപാഥമിക ഏരിയ റൂ؂് ര؇് ൈമനസ് നാല് ആയിരിുׯം  ഈ അവിഭാജّത കെ؇ؗു؋തിന് x x 

േല്ׯ കٔയർ െചുإക, അതിനാൽ ര؇് പരാേബാളകളുെടയും വിഭജന േപായിന്റ ്നമു്ׯ dx-
കെ؇േ؋؇തു؇്, അതിനാൽ ര؇ിന്െറയും വിഭജനം നമു്ׯ കണׯാׯാം, അതിനാൽ നി׹ൾ 
ഇവിെട പകരം വയ്ുׯകയാെണ׸ിൽ നി׹ൾ്ׯ പതിനാറ് പവർ 4 2 ന് തുലّമാണ് .  നി׹ൾ്8 ׯ y x x x
കّൂബ് കّൂബ് ൈമനസ് പൂജّ؋ിന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ ഇത് പരിഹരിؗുׯതിലൂെട നി׹ൾ്ׯ x x x
സമം പൂജّ؋ിന് തുലّം ലഭിുׯം , അതിനാൽ നി׹ൾ്ׯ കّൂബ് ൈമനസ് 1 ആയി ലഭിുׯം, x x 
നി׹ൾ്ׯ കّൂബ് എ؂് കّൂബ് ൈമനസ് ഒ്ؗ ْബാئׯിൽ ലഭിുׯം  അേؚാൾ നി׹ൾ്ׯ തുലّം x x x x 
പൂജّവും പകുതിയും തുലّമാണ്, അതിനാൽ ഒരു കവലയുെട ഒരു േപായിന്റ് പൂജّം േകാമ പൂജّം x 
ആണ് , നി׹ൾ പകുതി ഇവിെട െവ׺ാൽ നി׹ൾ്ׯ ഒ്ؗ ലഭിുׯം, അതിനാൽ ഇതിന്െറ മെئാരു 
േപായിന്റ് പകുതി േകാമ പൂജّമാണ്  കവലയുെട േപായിന്റ് പകുതി േകാമയാണ്, അതിനാൽ 
സംേയാജന؋ിന്െറ പരിധി കുറ؁ത് മുതൽ പരമാവധി ആയിരിുׯം, അതായത് സമം പൂജّ؋ിന് x 
തുലّം തുലّം പകുതിയാണ് ഇേؚാൾ നമു്ׯ ഇത് സമനٔയിؚിׯാം, x 
അ׹െന നി׹ൾ്ׯ റൂ؂് 2 0 മുതൽ പകുതി ൈമനസ് നാല് കّൂബ് മൂ്ؗ പൂജّം വെര ലഭിുׯം  പകുതി x 
അേؚാൾ നമു്ׯ ര؇് രൂപ ലഭിുׯം  ടു ْതീ വൺ ൈബ ടു വൺ ൈബ റൂ؂് ടു ൈമനസ് േഫാർ ْതീ ْതീ t 
വൺ ൈബ എ؂് , ഇത് ഒ്ؗ ൈബ ْതീ ൈമനസ് ഒ്ؗ ൈബ സിക് സ്, ഇത് ഒ്ؗ ൈബ സിക് സിന് തുലّമാണ്, 
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അതിനാൽ ആവശّമുت വിُീٝർ؉ം ഒ്ؗ ആറ് നമു്ׯ മെئാരു ഉദാഹരണം കെ؇؋ാം  പരാേബാള y 
ചതുര؋ിന് പുറتു؋ ْപേദശ؋ിന്െറ വിُീٝർ؉ം നാല് നും വൃ؋؋ിനുتിൽ ചതുരവും x x y 
ചതുരവും എ؂് നും തുലّമാണ്, അതിനാൽ വൃ؋؋ിന്െറ ഈ സമവാകّം ൈമനസ് നാല് x x 
സമചതുരവും ചതുരവും പതിനാറിന് തുലّമായി എഴുതാം. അ׹ײൾ വരയ്ുׯക, ഈ y x, y 
ْപശ് ന׹െളبാം പരിഹരിؗുׯതിന് നി׹ൾ േ؛ാ؂ിംഗിൽ വളെര മിക׺വരായിരിׯണം, അതിനാൽ 
ഇത് മധّഭാഗം 4 േകാമ 0 ഉം ആരം 4 ഉം ഉت ഒരു സർׯിളാണ്, അതിനാൽ നി׹ൾ്ׯ വൃ؋ം ലഭിുׯം , 
ഈ പരവലയം വൃ؋െ؋ േഛദിുׯം, അതിനാൽ നമു്ׯ ഇത് ആവശّമാണ് 
അ׹െന ചതുരവും നാല് എ؂് സ്കٔയറിനു പകരം നാല് െകാ؇് ഇവിെട നമു്ׯ എ؂് ലഭിുؗുׯ,x y x x 
അതിനാൽ ചതുരം നാല് ൈമനസ് നാല് പൂജّമാണ്, അതിനാൽ പൂജّ؋ിന് തുലّമാണ് എؗത്x xxx x x 
നാലിന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ പരാേബാള വൃ؋െ؋ ന് തുലّമായ പൂജّ؋ിൽ വിഭജിുؗുׯ  x 
കൂടാെത നാലിന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ പരവലയം ഇതുേപാെല വരയ്ׯെؚടും, അതിനാൽ x  
പരവലയ؋ിന് പുറتു؋തും വൃ؋؋ിനുتിൽ ഉتതുമായ ْപേദശ؋ിന്െറ വിُീٝർ؉ം നി׹ൾ 
കെ؇േ؋؇തു؇് , അതിനാൽ ഈ വൃ؋ം അ؋ײിന് സമമിതിയായതിനാൽ നി׹ൾ്ׯ x 
ആവശّമുت ഏരിയ ഇതാണ്.  അു׺ത؇ിെനുׯറിتു׺ സമമിതി ഈ ആവശّമായ ْപേദശം x x 
അײെുׯ؋റിു׺ം സമമിതിയാണ്, അതിനാൽ ഈ ْപേദശം എ്ؗ പറ؁ാൽ ആവശّമായ a 
വിُീٝർ؉ം ആയിരിുׯം, അതിനാൽ ഇത് ْപാഥമിക സ്ْ ടി്ؚ ആെണ്ؗ നി׹ൾ 
അനുമാനിുׯകയാെണ׸ിൽ ഈ ഏരിയയും ഇേؚാൾ ആവശّമുت ْപേദശ؋ിന്െറ ഇര؂ിയാണ്. 
വൃ؋؋ിനുتിൽ പരാേബാളയ്്ׯ പുറتു؋ അ؋ײിന് മുകളിൽ കിടؗുׯ ഈ ْപേദശം നമു്ׯx 
കണׯാׯാം , അതിനാൽ ഇത് നീളമുت ഒരു സ്ْടി്ؚ ْപാഥമിക ഏരിയയാെണ׸ിൽ, പരാേബാളയിൽdx 
നിؗുت എؗ വൃ؋؋ിൽ നി്ؗ യുെട മൂലّം കുറയും, അതിനാൽ നി׹ളുെട ْപാഥമിക phi y 
ْപേദശം സർׯിളിൽ നി്ؗ ആയിരിുׯക, അതിനാൽ നി׹ൾ അത് യ് ്ׯ പരിഹരിേׯ؇തു؇്, y y 
അ׹െന നി׹ൾ്16 ׯ ൈമനസ് ൈമനസ് 4 സ്കٔയർ ലഭിുׯം, നി׹ൾ്؛ ׯസ് ൈമനസും ؛സ് x y 
ൈമനസ് റൂ؂് നാല് നും തുലّമാണ്, അതിനാൽ ْപാഥമിക വിُീٝർ؉ം േയാ ആയിരിുׯം  നി׹ൾ x x 
അ؋ײിന് മുകളിലുت വളവുകൾ ഉപേയാഗിുؗുׯ, അതിനാൽ നി׹ൾ നാല് എؗ റൂ؂ിന് കീഴിൽ x 
പതിനാറ് ൈമനസ് ൈമനസ് നാല് ചതുരْശ ൈമനസ് ഉപേയാഗിുׯം, അതിനാൽ ഇത് നി׹ളുെട x 
ْപാഥമിക വിُീٝർ؉മാണ് , പരിധി മുതൽ പൂജّം മുതൽ വെര തുലّമായിരിുׯം, നമു്ׯ ഇത് x x 
കൂടുതൽ കണׯാׯാം. ഈ ഇന്റْഗലിന്െറ ഈ ഭാഗ്؋ ൈമനസ് നാല് തുലّം എؗതിന് പകരമായി x t 
നി׹ൾ്ׯ ലഭിുׯം  ഈ ഇന്റْഗൽ നമു്ׯ അത് േപാെല തെؗ എഴുതാം, അതിനാൽ ഇത് ഈ 
അവിഭാജّ؋ിന്െറ ഒؗിന് ര؇ിന് തുലّമായിരിുׯം, പതിനാറ് ൈമനസ് ടി സ്കٔയർ എؗ മൂല؋ിന് 
കീഴിലുت ഒ്ؗ ര؇് ടി ആയിരിുׯം കൂടാെത ഒ്ؗ ര؇് പതിനാറ് സിൻ വിപരീതം ടി നാല് ൈമനസ് ര؇്
ൈമനസ് ഈ പരിധി  ഇവിെട ൈമനസ് നാല് മുതൽ പൂജّം വെരയാണ്, ഇവിെട പരിധി പൂജّ؋ിൽ നി്ؗ 
നാലിേല്ׯ ആയിരിുׯം, അതിനാൽ നി׹ൾ്ׯ ഇവിെട 0 ലഭിുׯം, തുടർ്ؗ ൈമനസ് 4-ൽ വീ؇ും അത്
0 ആണ്, തുടർ്ؗ ൈമനസ് ഒ്ؗ ൈബ ടു ആയിൽ നി്ؗ പതിനാറ്, എ؂് ൈസൻ വിപരീതം ൈമനസ് ഒ്ؗ 
ൈമനസ് നാല് മൂ്ؗ മുതൽ നാല് വെര  മൂ്ؗ ര؇ായി ശװിയിേല്ׯ ൈമനസ് ൈമനസ് പാപവും 
പൂജّവും കൂടിയതാണ്, അതിനാൽ അവസാനം നി׹ൾ്ׯ ഇതിന്െറ മൂലّം ൈമനസ് ൈപ ര؇ായി 
ലഭിുׯം, അതിനാൽ നി׹ൾ്4 ׯ ൈപ ൈമനസ് 4 ൈബ 3 മുതൽ 8 വെര ലഭിുׯം, അതിനാൽ അؓിമ 
മൂലّം 4 ൈപ ൈമനസ് 32 ൈബ 3 ആണ്, അതിനാൽ ഇതാണ് നി׹ളുെട അؓിമ ഉ؋രം .  x 
അു׺ത؇ിന് മുകളിലുتതിനാൽ ആവശّമുت വിُീٝർ؉ം ഇതിന്െറ ഇര؂ിയായിരിുׯം, അതിനാൽ 
നി׹ൾ്8 ׯ ൈപ ൈമനസ് 64 െകാ؇് 3  ലഭിുׯം  നാല് നമു്ׯ അവ ര؇ും കാർ؂ീഷّൻ തല؋ിൽ 
വരയ്ׯാം, അതിനാൽ ഈ ആദّെ؋ ഒരു ചതുരവും ചതുരവും നാലിന് തുലّമായത് െസൻറ് x y 
േറഡിയസ് ര؇ിന്െറയും മധّ പൂജّ؋ിന്െറയും ഒരു വൃ؋മാണ്, അതിനാൽ നി׹ൾ്ׯ ഇത് ലഭിുׯം , 
ഇത് 2 േകാമ 0 ആണ് , ഇതും ഒരു വൃ؋മാണ്  മധّഭാഗം ര؇് േകാമ പൂജّവും ആരം ര؇ും ഉتതിനാൽ 
നി׹ൾ്ׯ ഈ വൃ؋ം ലഭിുׯം, അതിനാൽ ഈ ര؇് സർׯിളുകൾׯിടയിലുت െപാതു വിُീٝർ؉ം 
ഇതാണ് ഇതറിയാൻ നമു്ׯ ഈ ْപേദശെ؋ തിരحീനമായി വളെര േനർ؋ തിരحീന 
ദീർഘചതുര׹ളായി വിഭജിׯാം , ഇത് ഒരു തിരحീന സ്ْ ടിؚിന്െറ വീതിയാെണ്ؗ പറയുക.  dy 
അ׹െന ഇ  െലെമന്ററി ഏരിയ ഏരിയ ആയിരിുׯം, ഇവിെട നി്ؗ ഇേ׹ാ؂് േപാകുؗു, അതിനാൽ x 
വൃ؋؋ിന്െറ ഈ ഭാഗ؋ിന്െറ സമവാകّം നമു്ׯ കെ؇േ؋؇തു؇്, വൃ؋؋ിന്െറ ഈ 
ഭാഗ؋ിന്െറയും വൃ؋؋ിന്െറ ഈ ഭാഗ؋ിന്െറയും സമവാകّം കെ؇േ؋؇തു؇്, അതിനാൽ ഈ 
ഭാഗ؋ിന്െറയും ഈ ഭാഗ؋ിന്െറയും സമവാകّം അതിനാൽ ഈ ഭാഗ؋ിന്െറ സമവാകّം നി׹ൾ 
ഇത് പരിഹരി׺ാൽ ചതുരവും ചതുരവും നാലിന് തുലّമാണ്, നി׹ൾ്ׯ ആയി ؛സ് ൈമനസ് നാല്x y x 
ൈമനസ് ചതുര؋ിന് കീഴിൽ ലഭിുׯം, അതിനാൽ ഇതിന്െറ സമവാകّം നാല് ൈമനസ് y y 
ചതുരമായിരിുׯം, അതുേപാെല തെؗ നി׹ൾ്ׯ ലഭിؗുׯ ന് ഈ സമവാകّം പരിഹരിുׯക x x 
ൈമനസ് ര؇് എؗത് ؛സ് ൈമനസ് 4 ൈമനസ് ചതുരം ആണ്, അതിനാൽ എؗത് റൂ؂ിന് 4 ൈമനസ് y x 

ചതുര؋ിന് കീഴിൽ 2 ؛സ് ൈമനസ് ആണ്, ഇേؚാൾ നി׹ൾ ഇത് ന് പരിഹരി׺ാൽ നി׹ൾ്ׯ ര؇് y x 
ശാഖകൾ ലഭിുׯം , അതിനാൽ ഈ ലംബ േരഖ ര؇് ؛സ് റൂ؂ിന് കീഴിൽ വര׺ാൽ ൈമനസ് ചതുരം  y 
വْക؋ിന്െറ ഈ ഭാഗെ؋ ْപതിനിധീകരിുؗുׯ , റൂ؂് 4 ൈമനസ് 5 സ്കٔയറിനു താെഴയു؛ 2 تസ് 
ആവർ؋ിؗുׯത് വൃ؋؋ിന്െറ പ׺ നിറമുت ഈ ഭാഗെ؋ ْപതിനിധീകരിുؗുׯ, കൂടാെത റൂ؂് 4 
ൈമനസ് ൈമനസ് ചതുര؋ിന് കീഴിലു2 ت ൈമനസ് 2 ൈമനസ് യുെട ഈ ചുവؗ ഭാഗം y t 
ْപതിനിധീകരിുׯം  അവൻ വൃ؋ം അതിനാൽ ഈ ചുവؗ ഭാഗ؋ിന്െറ സമവാകّം റൂ؂് നാല് ൈമനസ്

ചതുര؋ിന് കീഴിൽ ര؇് ൈമനസ് ആണ്, അതിനാൽ ْപാഥമിക വിُീٝർ؉ം ഇത് ൈമനസ് ആയി y dy 
ആുؗുׯ, അതിനാൽ 4 ൈമനസ് ചതുരം ൈമനസ് 2 ൈമനസ് 4 ൈമനസ് ചതുരം ആയി മാറുؗു ,y y dy 
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ഇത് ര؇് മട്׹ തുലّമാണ് നാല് ൈമനസ് സ്കٔയർ ൈമനസ് ര؇് ൈഡ, അതിനാൽ y 
സംേയാജിؚി׺ാൽ ْപാഥമിക വിُീٝർ؉ം ആവശّമാണ്   ചതുരം ഇവിെട നാല് ൈമനസ് ചതുര؋ിന് y x 
തുലّമാണ് എ്ؗ പരിഹരിؗുׯതിന് പരിമിതെؚടുു؋ക , നാല് ൈമനസ് ചതുരം നാലിന് തുലّമാണ്, x 
നമു്ׯ വിഭജന؋ിന്െറ േപായിന്റ് ലഭിുؗുׯ, അതിനാൽ എؗത് ഒ്ؗ , ൽ ഒരു എؗത് ؛സ് x x- y 
ൈമനസ് റൂ؂് 3 ഇടുക തുലّമാണ്  1 േല്ׯ ഇവിെട ഏെത׸ിലും സമവാകّ׹ളിൽ പറയുക, ഈ x 
സമവാകّ؋ിൽ ന് തുലّം നൽകുക, നി׹ൾ്؛ ׯസ് ൈമനസ് റൂ؂് മൂ്ؗ ആയി ലഭിുׯം, x 1 y 
അതിനാൽ ഇത് ൈമനസ് റൂ؂് മൂ്ؗ ആണ് ൈമനസ് റൂ؂് മൂ്ؗ, ഇത് ആണ് ؛സ് റൂ؂് മൂ്ؗ, അതിനാൽ y y 
പരിധി  സംേയാജന؋ിന്െറ ൈമനസ് റൂ؂് മൂ്ؗ മുതൽ ؛സ് റൂ؂് മൂ്ؗ വെര ആയിരിുׯം, നമു്ׯ ഈ t 
ഇന്റْഗൽ പരിഹരിׯാം , ഈ ഇന്റْഗൽ ൈമനസ് എ മുതൽ തരം വെരയാെണ്ؗ നി׹ൾ്ׯ afxdx 
കാണാൻ കഴിയും, ഇവിെട ഈ ഇന്റْഗാൻഡ് യുെട ْപവർ؋നമാണ്, അതിനാൽ നി׹ൾ്ׯ ഇത് 0 y 
മുതൽ എഴുതാം. റൂ؂് 3 , 0-ന്െറ ഇര؂ി, മൂ്ؗ ര؇് നാല് ൈമനസ് സ്കٔയർ ൈമനസ് ര؇് അതിനാൽ y dy, 
ഇത് നാല് പൂജّ؋ിൽ നി്ؗ റൂ؂് മൂؗിന് തുലّമാണ് , ഇത് അവിഭാജّ പൂജّ؋ിന്െറ ഒؗിന് ര؇ിന് 
തുലّമായിരിുׯം, റൂ؂് േഫാർ ൈമനസ് സ്കٔയർ ഒؗായി ര؇ായി മാറും ഒരു ചതുരം നാല് ൈസൻ y dy 
വിപരീതം ര؇് ൈമനസ് ഇതിൻെറ അവിഭാജّ؋ിൽ പൂജّം മുതൽ റൂ؂് മൂ്ؗ വെര നമു്ׯ ഇത് y y 
വിലയിരു؋ി അؓിമ ഉ؋രം േനടാം, അതിനാൽ നമു്ׯ ഇത് 4 1 2 റൂ؂് 3 ന് തുലّമാണ്.  4 ൈമനസ് y 
ചതുരം 3 ആണ്, അതിനാൽ നി׹ൾ്؛ 1 ׯസ് ടു സിൻ ഇൻേവٌ٧് റൂ؂് ْതീ ര؇് ൈമനസ് പൂജّ؋ിൽ 
ലഭിുׯം, ഇത് പൂജّ؋ിൽ പൂജّമായിരിുׯം , ഇത് പൂജّമായിരിുׯം, ഇതും പൂജّമായിരിുׯം, അതിനാൽ
നമു്ׯ ഇത് ലഭിുׯം, അതിനാൽ ര؇ിന് ഇത് ൈപ - മൂ്ؗ ൈമനസ് ആണ് റൂ؂് മൂ്ؗ അതിനാൽ നമു്ׯ 
എ؂് ൈപ ൈബ മൂ്ؗ എ؂് ൈപ ൈബ ലഭിുׯം  മൂ്ؗ ൈമനസ് ര؇് റൂ؂് മൂ്ؗ ഇതാണ് അവസാന ഉ؋രം , 
അതിന്െറ ചിصം മാുئകയും അ؋ײിന് മുകളിലും താെഴയും കിടؗുׯ ഒരു ഫംഗ് ഷന്െറ മെئാരു x 
ലളിതമായ ഉദാഹരണം എടുׯാം, കൂടാെത ഏരിയ എ׹െന കണׯാׯാെമ്ؗ േനാׯാം, നമു്ׯ ഒരു 
ലളിതമായ ഉദാഹരണം എടുׯാം. ആ٧عിസ് ൈസൻ ഉം ഉം ൈമനസ് ൈപ ൈബ 2 മുതൽ ْതീ x x x x 
ൈപ ൈബ ടു സമം, അതിനാൽ നമു്ׯ വളവുകൾ വരയ്ׯാം, ഇത് ൈമനസ് ൈപ 2 െകാ؇ാണ് ഇത് ൈപ 
ൈബ 2 ഇത് ൈപ ഇത് 3 ൈപ ൈബ 2 ആണ് അതിനാൽ പാപം സിൻ ന്െറ സാധാരണ സٔ؋ായ x x 
ഏതാ؇് ഇ؋ര؋ിലുت സ്ٔ؋ ْപദർശിؚിുׯം, അതിനാൽ നി׹ൾ്ׯ ഈ വْകം ലഭിുׯം, അതിനാൽ
ആവശّമുت ഏരിയ ഒേؗാ രേ؇ാ മൂേؗാ സംْഗഹമാണ്, അതിനാൽ നി׹ളുെട ആവശّമുت ْപേദശം 
എനി്ׯ വരയ്ׯെ؂, അതിനാൽ ആവശّമുت ْപേദശം േഷഡ് െചإെ؂ ഇത് ؛സ് ആേണാ ഉം ഉം a1 a3 x
അ؋ײിന് താെഴയാണ് കിടؗുׯത്, അതിനാൽ അവയ്്ׯ െനഗئീവ് മൂലّമു؇ാകും, അതിനാൽ 
ആവശّമുت ഏരിയ 1 ന്െറ െമാഡّൂലസിന് തുലّമാണ്, കൂടാെത ْതീയുെട ര؇് ؛സ് േമാഡുലസിന് 
തുലّമാണ്, അതിനാൽ ഒ്ؗ ൈമനസ് ൈപ ആണ്  ര؇് മുതൽ പൂജّം വെരയുت ൈസൻ xdx 
ഏകീകരണം ആണ്  ൈമനസ് േകാസ് ൈമനസ് ൈപ ര؇് മുതൽ പൂജّം ൈമനസ് വൺ എ ടു sin x x 
സീേറാ ടു ൈപ സിൻ ആണ്, ഇത് ൈമനസ് േകാസ് സീേറാ ടു ൈപ ആണ്, അതിനാൽ നി׹ൾ്ׯ xdx x 
ഒരു ൈമനസ് ൈമനസ് ഒ്ؗ ലഭിുׯം, ര؇് മൂ്ؗ ൈപ ടു ْതീ ൈപ ൈബ ടു സിൻ ആണ്. ൈമനസ് xdx 
േകാസ് ൈപ മുതൽ ْതീ ൈപ വെര ര؇് , ഇത് ൈമനസ് ഒؗിന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ ആവശّമുت x 
വിُീٝർ؉ം തുലّമാണ് , നമു്ׯ മെئാരു ഉദാഹരണം േനാׯാം , േമാഡ് ؛സ് േമാഡ് ഒؗിന് x y 
തുലّമാണ്, അതിനാൽ നി׹ൾ ْശؑാപൂർجം പരിേശാധി׺ാൽ ഇത്  സമവാകّം നാല് വളവുകെള 
ْപതിനിധീകരി؛ ുؗുׯസ് ഒരു ൈമനസ് ؛സ് തുലّം ഒؗിന് ൈമനസ് തുലّം ഒؗിന് x y x y x y 
തുലّമാണ്, ൈമനസ് ൈമനസ് ഒؗിന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ നമു്ׯ അവെയ േ؛ാ؂് െചإാം , ഇത് x y 
ആദّെ؋ കٔാْഡാന്റായ ൈമനസ് ؛സ് ആണ് അതിനാൽ െനഗئീവാണ്  ര؇ും ആണ്, x y x y 
അതിനാൽ ഇത് ഈ വരികളിൽ ൈമനസ് ؛സ് ന് തുലّമാണ്, ഇത് ؛സ് ൈമനസ് ഈ x y 1 x y 1 x y, 
വരി ൈമനസ് ൈമനസ് ൈമനസ് 5, 1 ന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ ആവശّമായ ഏരിയ ഇതാണ്  x y, 1 x 
അതിനാൽ ഇത് നമു്ׯ ഈ ْപേദശെ؋ േനർ؋ ലംബമായ സ്ْ ടിؚുകളായി വിഭജിׯാം , അതിനാൽ 
നി׹ൾ്ׯ എ്ؓ െചإാം  കാണുക അ؋ײിന്െറ െനഗئീവ് വശتു؋ ഈ ഭാഗ؋ിനാണ് n x 
ْപാഥമിക  ദീർഘചതുര׹ൾ ഈ വരിയിൽ നി്ؗ ആരംഭി്׺ അ؋ײിന്െറ േപാസിئീവ് വശتു؋ x 
ഈ ഭാഗ؋ിന്  ഈ വരിയിൽ അവസാനിുؗുׯ, അവ ഈ വരിയിൽ നി്ؗ ആരംഭി്׺ ഈ വരിയിൽ 
അവസാനിുؗുׯ, അതിനാൽ ഞ׹ൾ ഈ െമാ؋؋ിലുت സംേയാജനെ؋ ര؇് ഭാഗ׹ളായി 
വിഭജിേׯ؇തു؇്, അതിനാൽ കറു്ؚ േഷഡുت ഏരിയയും ചുവ്ؚ േഷഡുت ْപേദശവും െവേجെറ 
കണׯാുׯം , തുടർ്ؗ ഞ׹ൾ അത് േചർുׯം, അതിനാൽ കറു؋ േഷഡുت ഏരിയയിൽ നി׹ൾ 
സ്ْടിؚിന്െറ വീതിയായി ആയി എടു؋ാൽ ْപാഥമിക ഏരിയ ആയിരിുׯം . അതിനാൽ dx dx dx y 
ആയിരിുׯം ഒരു ൈമനസ് ൈമനസ് ഇവിെട ആണ് ൈമനസ് ഒ്ؗ ആയി ന്െറ പരിധി x y x dx x 
ഇവിെട നി്ؗ ഇേ׹ാ؂് ആയിരിുׯം, അതിനാൽ നിരീײണ؋ിലൂെട ഇത് ഒരു േകാമ പൂജّമായിരിുׯം ,
ഇത് ൈമനസ് ഒരു േകാമ പൂജّവും ഇതായിരിുׯം  എലിെമന്ററി സ്ْടിؚിന്െറ വീതിയായി ആയി dx dx 
എടു؋ാൽ , ഈ സംേയാജന؋ിന്െറ പരിധി, ചുവؗ േഷഡുت ْപേദശ؋ിന് പൂജّ؋ിൽ  നി്ؗ ഒؗിൽ 
കൂടുതൽ ആയിരിുׯം  പൂജّവും ْപാഥമിക വിُീٝർ؉വും ആയിരിുׯം ഒ്ؗ ؛സ് ൈമനസ് y x y 
ആണ് ൈമനസ് ൈമനസ് ഒ്ؗ ൈമനസ് ൈമനസ് നأൾ േനരെ؋ ചർ׺ െചᅃٝ x dxfx gxfx gx 
േഫാർമുല ഓർأിׯാൻ ْശമിുׯക, 
അ׹െന നമു്ׯ പൂജّം ഒ്ؗ ര؇് ഒ്ؗ ൈമനസ് ؛സ് ൈമനസ് ഒ്ؗ മുതൽ പൂജّം മുതൽ ഒ്ؗ ؛സ് xdx x
വെര ലഭിുׯം  എؗതിേല്ׯ ഇത് 2 ൈമനസ് 0 മുതൽ 1 ؛സ് 2 1 ؛സ് ചതുരം 2 ൈമനസ് ഒ്ؗ മുതൽdx x 
പൂജّം വെര തുലّമാണ്  നി׹ൾ്2 ׯ ൈമനസ് ഹാഫ് ؛സ് അؚർ ലിമി്ئ വീ؇ും നൽകും താഴ്ؗ പരിധി 
നി׹ൾ്ׯ പൂജّം നൽകും, അതിനാൽ ഞ׹ൾ്ׯ ര؇് പകുതിയായി വീ؇ും ലഭിുׯം, അതിനാൽ 
ഞ׹ൾ്ׯ ഒ്ؗ ؛സ് വൺ ലഭിുׯം, അത് ര؇ിന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ ആെക ആവശّമുت ഏരിയ 
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ര؇ാണ്. മെئാരു ഉദാഹരണം എടുുׯക, ഉദാഹരണ؋ിന്  , ചതുരം നാല് േകാടാലി്ׯ തുലّവും y y 
സമം നും ഇടയിലുت വിُീٝർ؉ം കെ؇ു؋ക, ഞ׹ൾ്ׯ എؗിവയിൽ ചില വّവرകൾ mx a, m 
ആവശّമാണ്, അതിനാൽ നമു്ׯ ഈ വളവുകെള׸ിലും ശരിയായി േ؛ാ؂് െചإാൻ കഴിയും, അതിനാൽ a
പൂജّമാെണؗും ഞ׹ൾ അനുമാനിുؗുׯ. ഉം േപാസി ആണ്  അതിനാൽ ഞ׹ളുെട അടു؋ m tive 
ْപഭാഷണ؋ിൽ ഈ ْപٍ٠ം ഞ׹ൾ അവസാനിؚിുׯം, പിؗീട് ഞ׹ൾ കൂടുതൽ സ׸ീർ؉മായ ചില 
ْപٍ׹٠ൾ പരിഗണിുׯകയും കൃതّമായ ഇന്റْഗലുകെള കുറി്׺ കൂടുതൽ പരّേവײണം െചുإകയും 
െചുإം നؕി 
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