
කโ ಖ೉ತ฿ದ ಅเූಜ౲ ಗಳඝ౬  ಕย෷ൟ౨ ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಇย౵ ಯವฉಡ කโ ಒಂൿ ඛൽბಷౣ  ಅเූಜ౲  ෰ಲ౲ ವඝ౬  
ಉഴ๼ലಯฤ ಎರഴ เඋನಗัๅ ಎಂൿ ಕยൟൿ౪  ෮ತ౨ ಗಳ ෦ൟ෵ಂದ ಮൡ౨  ಒಂൿ ಉತ౭ ನ౬ ಗಳ ಬಳಃ෵ಂದ කโ nt 
ಖ೉ತ฿ದ ಸಮಗ౳ ൤ಗัๅ ಎಂൿ ඣೕലං౪ ೕๅ. ೉ಕౙ  ಎෆಎಕ౺ ౬  เฌೕඌ ಉತ౭ ನ౬ โ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಈ งಪದย౵  ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಬฉಯಬ๾ൿ ಆದฉ ಎෆಎಋ౺  ൡಂ෇ ಜഔಲ฿ಜฆವ ಹಲ฿ฆ ಅเූಜ౲ ಗำ 
ಇๅ , 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ൡಂ෇ ๸౾ೕಣბ฿ದ ౽ಯბ฿ಜං, ಇದರ เฌೕඌ ಉತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ಉഴ๼ല෷โൿ ಕಷౣ ಕರ฿ಜං. 
-โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  කඝ ಉഴಆಂലං౪ ೕච ಎෆ റ౲ ๜ ಇൿ ಸಣ౧  ಎෆ ಎಋ౺  ಡ ಸ෥ನ฿ಜං ಎಂൿ ຂำತ౨ ං, ඦತರ කโ x 
ಈ ๸ದಭბಗಳย౵  කโ ಅನ౷ ෵๯โದඝ౬  කโ ඣೕലං౪ ೕๅ ಪ෴ბಯ เඋನದ ಪ෴ბಯ เඋನವඝ౬  
ಅನ౷ ෵๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಇದರย౵  කโ ಏඝ ෥ഴ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಇದರย౵  කโ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ಪคವൟბ๯൤౨ ೕๅ ຄಸ 
෦ൟಗಳඝ౬  ຄಂൽค ಈ ෦ൟಗำ เ෗ನ౬ ฿ಜฆತ౨ ๅ ಮൡ౨  කโ ಇඣ౬ ಂൿ ౽ಯბವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಅൿ ಉත౲ ഡ 
เฌೕඌ ಉತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ ๬ಕ๠ౣ  ಸರಳ฿ಜං.  ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ฆ๋൤ ಇൿ ಸಣ౧  ಡ st g dash t gt 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ඦತರ ඛೕโ ඛൽბಷౣ  ಅเූಜ౲ ಗಳ ಈ ಞಣಲౘಣಗಳඝ౬  ಬಳ๭ದฉ ಮൡ౨  ಸಮಗ౳  ೧ೕವನವඝ౬  ෰ಲ౲ ෥ಪನ
෥ലದฉ ඛൽბಷౣ  ಅเූಜ౲  ಞಣಲౘಣಗಳ ಏำ ಎಂഖ ಞಣಲౘಣಗัๅ ಎಂൿ කโ ඣೕലං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಅเූಜ౲  
೧ೕವನವඝ౬  ກೋ౞  ಸರಳತั๯ತ౨ ං ಮൡ౨  ඛೕโ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ກೋ౞  ๯ಲಭ฿ಜ ಗ൐ಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಞಣಲౘಣಗಳඝ౬  ๬෈ೕൡಪല๯โದඝ౬  ಅಥბ෥ലಆಳ౶ ෎ಀ ಮൡ౨  ඦತರ ๸౾ೕಣბ฿ದ ඛൽბಷౣ  
ಅเූಜ౲ ಗಳඝ౬  ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡฤ ඛൽბಷౣ ฿ದ ಅเූಜ౲ ಗಳ ෬ว ಅದඝ౬  ಅನ౷ ෵ಸฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๭ ඦತರ 
ඛൽბಷౣ  ಅเූಜ౲ ಗಳ ಹಲ฿ฆ ಅඪ౵ ಄ಶඨ ಗัๅ ಮൡ౨  ಅඪ౵ ಄ಶඨ ඦ൤ කโ ඩ౳ ฏ෗๭ං౪ ೕๅ ಃಲโ ಆ౽ರಗಳ 
ಉත౲ ഔಂ಩ ಪ౳ ඃಶ ಮൡ౨  කโ ไತ౨ ಗಳ ൽೕಘბไತ౨ ಗಳ เ๭౨ ೕಣბವඝ౬  ಗ൐๭ฆ๋ತಹ ಸರಳ฿ದ ಆ౽ರಗูಂൽಡ 
ඩ౳ ฏ෗๭ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  කโ  ವಕ౳ ชಒ ಮൡ౨  ඛൽბಷౣ  ชಒಯ ನഴๅ ๯ൡ౨ ವฉൽฆವ ವಕ౳ ชಒಯ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ಸಹ 
ಗ൐๭ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ಮತ౨ ๠ౣ  ෨ಂൿವค෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಅಥბ෥ലಆಳ౶ ฤ ಇඞ౬  ಃಲโ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  
ಪคಹค๯൤౨ ೕๅ. ඛൽბಷౣ ฿ದ ಅเූಜ౲ โ ಉತ౨ ಮ คೕൟಯย౵  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇඣ౬ ಂൿ ಉർಹರൕಯඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ೉ಕౙ ದඝ౬  ಉഴ๼ല෽ೕಣ  ൽೕಘბไತ౨  ಮൡ౨  อಬ ชಒಯ ನഴๅ ๯ൡ౨ ವฉൽฆವ ಪ౳ ඃಶโ ಡ ae 
ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಅย౵  ಜಂತ ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං, a b 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ඛಮ౱  ಅౘ ಮൡ౨  ಇൿ ඛಮ౱  ಅౘ฿ಜದ౪ ฉ කโ ൽೕಘბไತ౨ ವඝ౬  ಮൡ౨  ಈ ชಒಯඝ౬  ෽ೕ೧๵ೕಣ x y 
ඦತರ ಜಂತ අಡ౥ ർಜං a b 
ಆದ౪ คಂದ කโ ຂูೕಣ  ಈ ෈ಂൿ ෭ನ๺ ಅಲ౭ เฃಮ ๒ನ౲  ಮൡ౨  ಈ ෈ಂൿ ಅಲ౭ เฃಮ ๒ನ౲  ಮൡ౨  ಇൿ ๒ನ౲  
ಅಲ౭ เฃಮ ಮൡ౨  ಇൿ ๒ನ౲  ಅಲ౭ เฃಮ ෭ನ๺ ಆಗ ඛೕโ ൽೕಘბไತ౨ ವඝ౬  ಈ คೕൟ ೉ൟ౳ ಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  b p a 
ಎಂ්ൿ ಄ಂದ౳ ෈ಂൿเನ ಸಮನ౷ ಯ฿ಜං ಎಂൿ ඛಮಡ ൟัൽං ൽೕಘბไತ౨ ದ ಈ ෈ಂൿโ ಅಲ౭ เฃಮ ๵ච౬  ae 
ಎಂൿ ຂั 
ಆದ౪ คಂದ ඛಮಡ ඛೕಡมದ อಬ ชಒ෷ ಇൿ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ൽೕಘბไತ౨  ಮൡ౨  ಈ ชಒಯ ನഴๅ ೉ಕౙ ർದ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ๾ഴಀൟ౨ ං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಅಗತ౲ เฆವ ಪ౳ ඃಶโ ಇൿ ಮ൤౨  ൽೕಘბไತ౨ โ ಸ෦౱ ൟೕಯ฿ಜං ಎಂൿ ඛಮಡ ൟัൽං ಮൡ౨  ಅౘಗಳ ಬಡ౛  x y 
ಎರവ ಶ౾౨ ಗำ ಸಮ฿ಜฆತ౨ ๅ ಏಃಂದฉ ಇൿ ಮൡ౨  ಅౘದ ಬಡ౛  ಸ෦౱ ൟೕಯ฿ಜං x y 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಪ౳ ඃಶโ ಅౘದ ಬಡ౛  ಸ෦౱ ൟೕಯ฿ಜං x 
ಆದ౪ คಂದ ಅಗತ౲ เฆವ ಪ౳ ඃಶโ ಅಗತ౲ เฆವ ಪ౳ ඃಶโ ಹ๭ฆ ಬಣ౧ ൽಂದ ಮ෇౯ ದ ಪ౳ ඃಶ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಅಗತ౲ เฆವ ಪ౳ ඃಶโ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎರഴ ෇ค ಹ๭ฆ ಬಣ౧ ൽಂದ ಮ෇౯ ದ ಪ౳ ඃಶಃౙ  ಇൿ ಎರಡಃౙ  
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ඛೕโ อಬ฿ದ ಪഔౣ ಯඝ౬  ಪคಗ൐๭ದฉ ಅದರ ಅಗಲ ಮൡ౨  ಎತ౨ ರโ ൽೕಘბไತ౨ ದ ಸ෦ೕಕರಣൽಂದ dx 
ඛ฀ൟ౳ ಸಲ౭ ഴತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ඩ౳ ಥ෦ಕ ಪ౳ ඃಶโ ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඛೕโ ಅದඝ౬  ๸෽ೕ೧๭ದฉ ඛಂದ ಗคಷౣ  ಅಂದฉ ydx x x 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ඛೕโ ಅಗತ౲ เฆವ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ae x a 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಛಜ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಪคಹค๭ದฉ ඛೕโ ಯ ಎರഴ ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ಅൿ ಒಂൿ y y 
ವಗბൽಂದ ಒಂൿ ෭ನ๺ ೓ಕൽಂದ งഡ ೯൤ಡ ෭ನ๺ කโ ෬ยನ ූಗವඝ౬  ಬಳ๯ൟ౨ ฆโದคಂದ ಅౘದ x b x 
෬ยฆವ ยෆౣ ನ ූಗโ ಈ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಒಂൿ ೓ಕವඝ౬  ಬಳ๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ෩ಲൽಂದ ಆಜฆತ౨ ං ಒಂൿ ಚದರ ෭ನ๺ ೓ಕ y b x 
ಆದ౪ คಂದ ಅಗತ౲ เฆವ ಪ౳ ඃಶโ 2 ඛಂದ ඛಂದ งഡ ಅലಯย౵  ಒಂൿ ಚದರ ෭ನ๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ലಎಋ౺  ಈ a ab a x 
ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ಪคಹค๵ೕಣ ಮൡ౨  කโ ಎಎಇ෵ಂದ ಎರഴ ෈ ಪഷ෷ವ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಪഷ෽ೕಣ, ಅಂಡฑ งഡ ಎ 
๲ౙ ౷ ೕฑ ෭ನ๺ ಎಋ౺  ๲ౙ ౷ ೕฑ ലಎಋ౺  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ಬฉಯಬ๾ൿ ಇൿ ๯ಪ౳ ๭ದ౫  ಇಂഔಛ౳ ಂി ಮൡ౨  ಅದರ ෰ಲ౲ โ ඛಮಡ ൟัൽං  
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ඡರ฿ಜ ಬฉಯಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಅเූಜ౲  ෰ಲ౲ โ ඛಂದ ෵ಂದ ಎರഴ ಡ ຄೕಞತ౨ ං, a a b 
ಆದ౪ คಂದ ನย౵  ಎರഴ ಡ ຄೕಞತ౨ ං ಅൿ ඛಮಡ ๒ನ౲ ವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං a b 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ౽ಯბದ ෰ಲ౲ ದ ෰ಲ౲ โ ಈ ౽ಯბದ ෭ನ๺ ෰ಲ౲ ದย౵  ಎಂഖ ಇൿ ๵ච౬  ೯൤ಡ a so at 
ಒಂದคಂದ ಎರഴ ಒಂൿ ಚದರ ๴ඨ เสೕಮ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಅಧბ ಅಂಡฑ งഡ ಒಂൿ ಚದರ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಚದರ ಇ 
ಚದರ ೯൤ಡ ಒಂದคಂದ ಎರഴ ಒಂൿ ಚದರ ๴ඨ เสೕಮ ಆಜฆತ౨ ං e 
ಆದ౪ คಂದ කโ ๴ඨ เสೕಮൽಂದ ಎರഴ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಒಂൿ ಎರഴ b pi 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಒಂൿ ೓ಕವඝ౬  කฤౙ  ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ಎರಡคಂದ ಅඝ౬  ಪഷൿಆ ౶ั  ಈ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ඛೕโ pi b 
ඛಂದ ಬದม෵ಸಬ๾ൿ ಏಃಂದฉ ೓ಕโ ಒಂൿ ಚದರ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಚದರ ಇ ಚದರ ൽೕಘბไತ౨ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං b 
ಎಂൿ ඛಮಡ ൟัൽං ౘ෦๭ ಇย౵  ಋ൏ತ౱ ಕ ೉ກ౬  ಇฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ  ෭ನ๺ 1 ා 2 ಎ ಚದರ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ಇ 
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ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ඛಮಡ ඛೕಡมದ ಸಮ๲౲ ಯ ಉತ౨ ರ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇඣ౬ ಂൿ ಉർಹರൕಯඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ ಮൡ౨  ಅದ౽ౙ ಜ ಎರഴ ವ౽౳ ಂൟಗಳ ನഴๅ ಇฆವ 
ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ຂಡ วಕౙ  ๻ಕ෎ಀ ಎಂൿ ඣೕഺೕಣ. ಇಂಟವ౬ ბย౵  ಎม౵  ಡ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಮൡ౨  ಅโ x gx al ab 

ಮൡ౨  ෈ಂൿเನย౵  ຄಂൽಃ෴ಞತ౨ ๅ a b 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ඛಮ౱  ಅౘ฿ಜದ౪ ฉ ಇൿ ඛಮ౱  ಅౘ฿ಜං y x 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಮൡ౨  ಅඝ౬  ಈ คೕൟ ෽ೕ೧ಸಬ๾ൿ, ಅย౵  ಈ ෈ಂൿವඝ౬  ಎಂൿ ຂಳಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಈ x gx a 
ඩ෵ಂഡ ಎಂൿ ຂಳಬ๾ൿ b 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಎಂൿ ූเ๯ൟ౨ ೕค  ಮൡ౨  ಅโ ಮൡ౨  ನย౵  ಒಂඃ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ຄಂൽๅ ಆದฉ fx gx a b fx 
ഺ෦කಋ౺  ඩ౳ ಬಲ౲  ຄಂൽං ಆದฉ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ಅඝ౬  ඩ౳ ಬಲ౲ ತั๯ತ౨ ං fx a to b gx 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಎರഴ ವ౽౳ ಂൟಗಳ ನഴๅ ๯ൡ౨ ವฉൽฆವ ಪ౳ ඃಶโ ಈಗ ಈ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ຂಡ ว౽ౙ ೈರ ෥ഴโൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ಹಲ฿ฆ ൤ำ฿ದ ಆಯತಗะಜ เಂಗല๭  ಇದඝ౬  ඩ౳ ಥ෦ಕ ಪ౳ ඃಶ ಎಂ඀ ಕฉಯมಞತ౨ ං 
ಮൡ౨  ඛೕโ ಅದඝ౬  ಅౘದย౵  ಇย౵ ಡ เಸ౨ ค๯ൟ౨ ೕฃ ಎಂൿ ඣೕല ಇൿ x dx 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ඩ౳ ಥ෦ಕ ಪഔౣ ಯ ಪ౳ ඃಶโ ಈ ಎತ౨ ರವඝ౬  ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ಎತ౨ ರโ ಈ ಎತ౨ ರ฿ಜฆತ౨ ං ෭ನ๺ dx fx 
gx 
ಆದ౪ คಂದ ಎತ౨ ರ฿ಜฆತ౨ ං  ඛೕโ ಅದඝ౬  ๸෽ೕ೧๭ದฉ ಇൿ ಡ ಇൽೕಗ ಈ ಪഔౣ ಯ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං dx 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಅಗತ౲ เฆವ ಪ౳ ඃಶಃౙ  ಇൿ ඛಮ౱  ඩ౳ ಥ෦ಕ ಪ౳ ඃಶ฿ಜං ಇൿ ಇൿ ಆಜං fx gx 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಇದඝ౬  ඛಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ಜ ๸෽ೕ೧๭ದฉ ඛಮಡ ෎౽ൿದඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค කโ ಃಳಜฆವ x a 
ಪ౳ ඃಶ  ಈ ಉർಹರൕಯඝ౬  ෎ฉ คೕൟಯย౵  ೯ೕല๭ ಮൡ౨  ಅದ౽ౙ ಜ ಈ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಪഷൿಆ ౶ู ೕಣ ಮൡ౨  ಆಂൟಯඝ౬  
ಮ൤౨  ๲ึ෽ೕಣ ಮൡ౨  ಇൿ ಇൿ ಅౘ ಅౘ fx gx x y 
ಆದ౪ คಂದ ෮ದฤ කโ ಈ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ഺೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಈ อಬವඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ ಈ ಪ౳ ඃಶದ ෰ಲ౲ โ ಇฆತ౨ ං ඛೕโ ಎෆ ಎಋ౺  ലಎಋ౺  ಪഷ෷ವ ๭ౣ იභ ಇൿ ಎ
ಮൡ౨  ෈ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ  ๵ච౬ ෵ಂದ ඩ౳ ฏಭ฿ಞವ ಮൡ౨  ೧ಎಋ౺  ನย౵  ಆචತำ౶ ವ ಈ อಬ฿ದ ಪഔౣ ಯඝ౬  ඛೕโ 
൤ಡൿಆಂಡฉ ಇൽೕಗ ಹ๭ฆ ಬಣ౧ ൽಂದ ಮ෇౯ ದ ಈ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ඛೕโ ಪഷ෷ൟ౨ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಇದඝ౬  ๸෽ೕ೧๭ದฉ ඛೕโ ಈ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค  ඛೕโ ಅඝ౬  ಈ ಪഔౣ ಯ gxdxdxdx 
ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ ಇൿ ๭ౣ იභ ಆಜං ಮൡ౨  ඛೕโ ඛಂದ ಡ ๸෽ೕ೧๭ದฉ ಈ ಃಂඬ ಪ౳ ඃಶโ ಃಂඬ ಬಣ౧ ൽಂದa b 
ಮ෇౯ ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಪ౳ ඃಶโ ಹ๭ฆ ಬಣ౧ ൽಂದ ಮ෇౯ ಜං a to bfxddx 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಅโಗಳඝ౬  ಕึದฉ ඛಮಡ ಅಗತ౲ เฆವ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ  ಈ ಅเූಜ౲ ൽಂದ ඛೕಡมದ ෮ದಲ ಹ๭ฆ ೗෺ಯ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ലං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ 
කโ ಃಂඬ ೗෺ಯ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ಗ൐๭ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ಅದඝ౬  ಕึದฉ  කโ ಅಗತ౲ เฆವ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ඛೕย ಬಣ౧ ൽಂದ
ಮ෇౯ ಜ๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ  ๰ತ౳ ವඝ౬  ಅಂൟಮ฿ಜ කโ ಇඣ౬ ಂൿ ಪ౳ ಕರಣವඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ, ಅย౵  fx a

ಆ౵ ೕ๺ ಇಂಟವბฯ ಡ ๳คർಗ ಅඝ౬  ඩ౳ ಬಲ౲ ತั๯ತ౨ ං ಮൡ౨  ಡ ๳คർಗ ಅඝ౬  to cac fx gx x cb gx fx 
ඩ౳ ಬಲ౲ ತั๯ತ౨ ං ಮൡ౨  ಪค๭౩ ൟಯඝ౬  ಈ ಃಳಜඦ൤ ೉൞౳ ತ౱ ಕ฿ಜ ಪ౳ ൟඛඌಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಮൡ౨  ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಇൿ ඩ෵ಂഡ ಆಜං ಇൿ ಮൡ౨  ಇൿ ಮൡ౨  කโ ಈ fx gx c a b 
ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ๾ഴಀൟ౨ ං౪ ೕๅ ಈ ವಕ౳ ชಒ ಇൿ ಆಜං fx gx 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಅದඝ౬  เ෗ನ౬  ಬಣ౧ ൽಂದ ๲ึ෷൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ඛಮಡ ಸ౭ ಷౣ ฿ಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ඛಂದ ವฉಡ ಮൡ౨  ඛಂದ ವฉಡ ඩ౳ ಬಲ౲  ຄಂൽං ๼ಂൽನ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಅನ౷ ෵๯ವ ෩ಲಕ කโa cfx c bgx 
ಅಗತ౲ เฆವ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ෭ನ๺ ೯൤ಡ ඛಂದ ෭ನ๺ ಡ ಃಂඬ ೗෺ಯ ಪ౳ ඃಶ a to cfx gxdx c bgx fxdx 
ඩ౳ ಥ෦ಕ ಪ౳ ඃಶಃౙ  ಪഷಯಬ๾ൿ ಏಃಂದฉ ඩ౳ ಥ෦ಕ ಪ౳ ඃಶโ ඩ౳ ಬಲ౲  ຄಂൽං, ಅൿ ඩ౳ ಥ෦ಕ ಪഔౣ  ಅಥ฿ fx 
൤ำ฿ದ ಆಯತದ ಪ౳ ඃಶ฿ಜං ෭ನ๺ ಡ ಮൡ౨  ಹ๭ฆ ೗෺ಯ ಪ౳ ඃಶಃౙ  ඩ౳ ಥ෦ಕ ๭ౣ იභ ಇൿ ಮൡ౨  fx gx dx 
ඩ౳ ಥ෦ಕ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ෭ನ๺ ඛಂದ ಡ ඛೕಡมಞತ౨ ං ಈಗ කโ ಈ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಅನ౷ ෵๵ೕಣ ಮൡ౨  ಃಲโ gx fx dx 
ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ಪคಹค๵ೕಣ  ೓ಕโ 2 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  කฤౙ  ೓ಕಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂ්ದಃౙ  y x y x 
ಸಮකಜฆವ เ๭౨ ೕಣბವඝ౬  ಉഴ๼ല෽ೕಣ, කโ ವ౽౳ ಂൟಗಳඝ౬  ๲ึ෽ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෴ವ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ං౪ ೕๅ ಎಂൿ ඣೕഺೕಣ, ಅದ౽ౙ ಜ ವಗბโ 2 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ y x 
ඛಮಡ ൟัൽฆವ ඩ౲ ฃැೕม ๓ಂಗโ 0 ಆಜං  0 ಮൡ౨  ಅౘโ ಅౘ฿ಜං fx 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಇದඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ಮൡ౨  කฤౙ  ೓ಕಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಒಂൿ ඩ౲ ฃැೕม ಇದರ ๓ಂಗโ ๒ನ౲  y x 
๒ನ౲  ಮൡ౨  ಅౘโ ಅౘ฿ಜං y 
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  ಈ คೕൟ ಎึಯมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ෎ฉഷ ಈ ඩ౲ ฃැೕมಗಳ ನഴๅ ๯ൡ౨ ವฉൽฆವ ಪ౳ ඃಶโ ಪರಸ౭ ರ ೞൽ๯โൽಲ౵ . 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ඩ౲ ฃැೕมಗಳ ನഴๅ ๯ൡ౨ ವฉൽฆವ ಪ౳ ඃಶโ ಈಗ කโ ಈ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ඩ౳ ಥ෦ಕ ಪ౳ ඃಶಃౙ  
เಭ೧๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಅಂತಹ ಒಂൿ ඩ౳ ಥ෦ಕ ಆಯತದ ಅಗಲโ ಎಂൿ කโ ූเ๭ದฉ ಈ ಪ౳ ඃಶದ ඩ౳ ಥ෦ಕ ಪ౳ ඃಶโ ඛಮ౱  dx y
ಚದರ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಎರഴ ಮൡ౨  ಇൿ ඛಮ౱  කฤౙ  ೓ಕಃౙ  ಸಮ x y x 
ಆದ౪ คಂದ งഡ ಎರഴ ೓ಕโ ಇൿ ೓ಕโ ಎರഴ ಡ ಸಮ xy y x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ෩ಲ ಎರഴ ಮൡ౨  ಇൿ කฤౙ  ೓ಕ x x 
ಆದ౪ คಂದ ඩ౳ ಥ෦ಕ ಪ౳ ඃಶโ งഡ ಎರഴ ෭ನ๺ කฤౙ  ಆಜฆತ౨ ං ಈ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ කโ x xs 
ಎರവ ඩ౲ ฃැೕมಗಳ ೞದನದ ෈ಂൿವඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಎರಡರ ೞದಕವඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ഺೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಇย౵  ಅඝ౬  ಬದย๭ದฉ ඛೕโ ಹൽකฆ ಪವฑ 4 ಅඝ౬  2 ಡ ಸ෥ನ฿ಜ ಪഷ෷ൟ౨ ೕค.  ඛಮಡ 8 y x x x 
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౲ಁ ෕ ౲ಁ ෕ ෭ನ๺ ๵ච౬ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x x 
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  ಪคಹค๯ವ ෩ಲಕ ೞದನದ ෈ಂൿವඝ౬  ඛೕโ ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ౲ಁ ෕ ෭ನ๺ 1 ಅඝ౬  ಡ ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ಮൡ౨  ඛೕโ ౲ಁ ෕ ಎಂഖ ౲ಁ ෕ ෭ನ๺ ಒಂದඝ౬  x x x x 
ಒಂൿ ෇౳ ಃഡ ನย౵  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค  x 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಅඝ౬  ๵ච౬ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಅಧბಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං x x 
ಆದ౪ คಂದ ೞದನದ ಒಂൿ ෈ಂൿ ๒ನ౲  ಅಲ౭ เฃಮ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං , ඛೕโ ಅಧბವඝ౬  ಇย౵  ๻౾ದฉ ඛೕโ ಒಂൿ 
ೞದನದ ෈ಂൿವඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ ಇದರ ಇඣ౬ ಂൿ ෈ಂൿโ ಅಧბ ಅಲ౭ เฃಮ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං  ೞದನದ ෈ಂൿ ಅಧბ ಅಲ౭ เฃಮ ಒಂൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಏ౾ೕಕರಣದ ෦ൟಗำ ಕඛಷ౤ ൽಂದ ಗคಷ౤ ฿ಜฆತ౨ ං ಅಂದฉ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅಧბಃౙ  x x 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ಈಗ කโ ಅದඝ౬  ๸෽ೕ೧๵ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ งഡ 2 0 คಂದ ಅಧბ ෭ನ๺ කฤౙ  ಘನವඝ౬  ෩ฆ ๵ච౬ ෵ಂದ ಪഷ෷ൟ౨ ೕค  ಅಧბ x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಎರഴ งಗಳඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ  ഔ ಎರಡคಂದ ෩ฆ ಒಂದคಂದ ಎರഴ ಒಂൿ ෩ಲಕ ಎರഴ ෭ನ๺ 
කฤౙ  ෩ฆ ෩ฆ ಒಂൿ ಎಂഖ ಎಂഖ ಇൿ ಒಂದคಂದ ෩ฆ ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ಆฆ ಇൿ ಒಂದคಂದ ಆರಃౙ  
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಅಗತ౲ เฆವ ಪ౳ ඃಶโ ಒಂದคಂದ ಆฆ ಎಂൿ කโ ಇඣ౬ ಂൿ ಉർಹರൕಯඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ.  
ඩ౲ ฃැೕม ೓ಕದ ຄರಡ ಇฆವ ಪ౳ ඃಶದ เ๭౨ ೕಣბโ කฤౙ  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ไತ౨ ದ ಒಳಡ ೓ಕ y x x 
ಮൡ౨  ೓ಕโ ಎಂഖ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං y x 
ಆದ౪ คಂದ ไತ౨ ದ ಈ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ෭ನ๺ කฤౙ  ๸තಣბ ೓ಕ ಮൡ౨  ವಗბโ ಹൽකฆ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ x y x
ಮൡ౨  ಅౘವඝ౬  ಎึ෵ค , ಈ ಎม౵  ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ಪคಹค๯ವย౵  ඛೕโ ඩ౵ ౲ ഔಂ಩ ನย౵  ಉತ౨ ಮ฿ಜರ෎ಀ y 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಄ಂದ౳  4 ಅಲ౭ เฃಮ 0 ಮൡ౨  ൟ౳ ಜ౲  4 ฌಂൽಜನ ไತ౨ ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ไತ౨ ವඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ಮൡ౨  ಈ ඩ౲ ฃැೕม ไತ౨ ವඝ౬  ೞൽ๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෥ಡ෎౽ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಚದರ ಮൡ౨  කฤౙ  ಎಂഖ ವಗბವඝ౬  කฤౙ  ඛಂದ ಬದม෵๭ದฉ ಇย౵  කโ ಎಂഖ ಅඝ౬  x y x x 
ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ವಗბโ කฤౙ  ෭ನ๺ කฤౙ  ๒ನ౲ ฿ಜං x xxx 
ಆದ౪ คಂದ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං කಲౙ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x x 
ಆದ౪ คಂದ ඩ౲ ฃැೕมโ ನย౵  ไತ౨ ವඝ౬  ೞൽ๯ತ౨ ං ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං  ಮൡ౨  කಲౙ ಃౙ  ಸಮ x x  
ಆದ౪ คಂದ ඩ౲ ฃැೕมವඝ౬  ಈ คೕൟ ಎึಯมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ඩ౲ ฃැೕม ಮൡ౨  ไತ౨ ದ ಒಳಡ ಇฆವ ಪ౳ ඃಶದ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ವಲಯโ ಅౘದ ಬಡ౛  ಸ෦౱ ൟೕಯ฿ಜฆโದคಂದ ಈಗ ඛಮಡ ಅಗತ౲ เฆವ ಪ౳ ඃಶ฿ಜං ಮൡ౨  x 
ඩ౲ ฃැೕม ಁಡ  ಅౘದ ಬಡ౛  ಸ෦౱ ൟೕಯ ಈ ಅಗತ౲ เฆವ ಪ౳ ඃಶโ ಅౘದ ಬಡ౛  ಸ෦౱ ൟೕಯ฿ಜං x x 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಪ౳ ඃಶโ ಒಂൿ ಎಂൿ ຂัದฉ ಅಗತ౲ เฆವ ಪ౳ ඃಶโ ಆಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಪ౳ ඃಶโ ಅಗತ౲ เฆವ ಪ౳ ඃಶ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ඩ౳ ಥ෦ಕ ಪഔౣ  ಎಂൿ ඛೕโ ූเ๭ದฉ ಈಗ ಎರഴ ෇ค ಅಗತ౲ เං  ไತ౨ ದ ಒಳಜನ ඩ౲ ฃැೕมൽಂದ 
ຄರಜฆವ ಅౘದ ෬ว ಇฆವ ಈ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  කโ ว౽ౙ ೈರ ෥ഺೕಣ, x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಉದ౪ ದ ಎತ౨ ರದ ๭ౣ იභ ඩ౳ ಥ෦ಕ ಪ౳ ඃಶ฿ಜದ౪ ฉ, ඩ౲ ฃැೕมൽಂದ ಅඝ౬  ไತ౨ ൽಂದ ෭ನ๺ dx phi 
෰ಲ౲ ൽಂದ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ຄಂൽฆತ౨ ං y 
ಆದ౪ คಂದ ඛಮ౱  ඩ౳ ಥ෦ಕ ಪ౳ ඃಶโ ไತ౨ ൽಂದ ಆಜค y 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಅದඝ౬  ಛಜ ಪคಹคಸ෎౽ಜං y 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ 16 ෭ನ๺ ෭ನ๺ 4 ಚದರವඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ಮൡ౨  ඛೕโ ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ ಅඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ಮൡ౨  x y 
ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ งഡ කฤౙ  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ ඩ౳ ಥ෦ಕ ಪ౳ ඃಶโ ෽ೕ ಆಜฆತ౨ ං  ඛೕโ ಅౘದ ෬ยನ ವ౽౳ ಂൟಗಳඝ౬  ಬಳ๯ൟ౨ ൽ౪ ೕค x 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಹൽකฆ ෭ನ๺ ෭ನ๺ කฤౙ  ಚದರ ෭ನ๺ ಅඝ౬  งഡ ශೕฑ ಅലಯย౵  ಬಳ๯ൟ౨ ೕค x x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ඛಮ౱  ඩ౳ ಥ෦ಕ ಪ౳ ඃಶ฿ಜං ಮൡ౨  ෦ൟ෷ ඛಂದ ๒ನ౲ ൽಂದ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං කಲౙ ಃౙ  x x 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅದඝ౬  ಮತ౨ ๠ౣ  ว౽ౙ ೈರ ෥ഺೕಣ ಬದย෴ಜ ෭ನ๺ කฤౙ  ಈ ಅเූಜ౲  ූಗದย౵  ಡ x t 
ಸಮකಜฆತ౨ ං  ಮൡ౨  ಈ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  කโ ๻ಡ෻ ಬฉಯಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಈ ಅเූಜ౲ โ ಒಂದคಂದ ಎರഴ ෇เಗัಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಹൽකฆ ෭ನ๺ ഔ ೓ಕದ ಅലಯย౵  
ಒಂದคಂದ ಎರഴ ഔ ಮൡ౨  ಒಂದคಂದ ಎರഴ ಹൽකฆ ඩಪದ เสೕಮ ഔ කฤౙ  ෭ನ๺ ಎರഴ ෭ನ๺ ಈ ෦ൟ෵ಂದ  
ಇย౵  ෭ನ๺ කಲౙ คಂದ ๒ನ౲  ಮൡ౨  ಇย౵  ෦ൟ ๒ನ౲ ൽಂದ කಲౙ ಃౙ  ಇฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಇย౵  0 ಅඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ඦತರ 0 ඦತರ ෭ನ๺ 4 ನย౵  ಮ൤౨  ಅൿ 0 ಆಜฆತ౨ ං ඦತರ ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ
ಎರಡคಂದ ಹൽකฆ ಹൽකฆ ಎಂഖ ๴ඨ เสೕಮ ෭ನ๺ ಒಂൿ ෭ನ๺ කಲౙ คಂದ ෩ರคಂದ කฤౙ  ෩ฆ ಎರഴ
ಎರഴ ෭ನ๺ ෭ನ๺ ๭ඨ ಁಡ ๵ච౬ ಯඝ౬  ๳ค๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಅಂൟಮ฿ಜ ඛೕโ ಇದರ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ෭ನ๺ න ಎರಡคಂದ ಪഷ෷ൟ౨ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ 4 න ෭ನ๺ 4 คಂದ 3 คಂದ 8 ರವฉಡ ಪഷ෷ൟ౨ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ ಅಂൟಮ ෰ಲ౲ โ 4 න ෭ನ๺ 32 ා 3 ඛಮ౱  ಅಂൟಮ ಉತ౨ ರ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಪ౳ ඃಶ฿ಜං  ಅౘದ ෬ว ಇං x 
ಆದ౪ คಂದ ಅಗತ౲ เฆವ ಪ౳ ඃಶโ ಇದರ ಎರഴ ಪഖౣ  ಇฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ 8 ෭ನ๺ 64 คಂದ 3 ಅඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค pi 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇඣ౬ ಂൿ ಉർಹರൕಯඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ ವಲಯಗಳ ನഴๅ ๯ൡ౨ ವฉൽฆವ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  
ಉഴ๼ല෽ೕಣ ಚದರ ೯൤ಡ ೓ಕโ 4 ಮൡ౨  ෭ನ๺ 2 ಚದರ ೯൤ಡ ೓ಕโ ಸಮකಜฆತ౨ ං  කฤౙ  කโ x y x y 
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ಎರಡඞ౬  ౽ഔბ๭ಯඨ ಸಮತಲದย౵  ๲ึ෽ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ෮ದಲ ಒಂൿ ಚದರ ಮൡ౨  ೓ಕโ කಲౙ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ๲ಂഡ ൟ౳ ಜ౲ ದ ಎರഴ ಮൡ౨  ಄ಂದ౳  ๒ನ౲ ದ x y 
ไತ౨ ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಇದඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ಮൡ౨  ಇൿ 2 ಅಲ౭ เฃಮ 0 ಮൡ౨  ಇൿ ಁಡ ಒಂൿ ไತ౨ ฿ಜං  ಄ಂದ౳  ಎರഴ 
ಅಲ౭ เฃಮ ๒ನ౲  ಮൡ౨  ൟ౳ ಜ౲  ಎರഴ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಈ ไತ౨ ವඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಎರഴ ವಲಯಗಳ ನഴเನ ๬෥ನ౲  ಪ౳ ඃಶโ ಇದඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ಈ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ಈ คೕൟಯ 
ಸಮತಲ฿ದ ಅತ౲ ಂತ ൤ำ฿ದ ಸಮತಲ฿ದ ಆಯತಗะಜ เಂಗല๵ೕಣ ಮൡ౨  ಇൿ ಒಂൿ ಸಮತಲ ಪഔౣ ಯ ഹ ಅಗಲ 
ಎಂൿ ຂูೕಣ  dy 
ಆದ౪ คಂದ ಇ  ว෫ಂಟค ಏค෴ ಪ౳ ඃಶโ ಆಜฆತ౨ ං ಇย౵ ಂದ ಇย౵ ಡ ຄೕಞತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ไತ౨ ದ ಈ ූಗದ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ไತ౨ ದ ಈ ූಗ ಮൡ౨  ไತ౨ ದ ಈ ූಗದ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ූಗ ಮൡ౨  ಈ ූಗದ ಸ෦ೕಕರಣ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಅದඝ౬  ಪคಹค๭ದฉ ಈ ූಗದ ಸ෦ೕಕರಣโ ಚದರ ೯൤ಡ ವಗბโ කಲౙ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං, ඛೕโ x y x 
ಅඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ೯൤ಡ ෭ನ๺ කฤౙ  ෭ನ๺ ವಗბವඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค y 
ಆದ౪ คಂದ ಇದರ ಸ෦ೕಕರಣโ කฤౙ  ෭ನ๺ ವಗბ฿ಜฆತ౨ ං, ๻ಡ෻ ඛೕโ ಅದඝ౬  ಪคಹค๯ൟ౨ ೕค ಡ ಈ y x 
ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಪคಹค๭ ෭ನ๺ ಎರഴ ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ 4 ෭ನ๺ ็ ๲ౙ ౷ ೕฑ x 
ಆದ౪ คಂದ ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ งഡ 4 ෭ನ๺ ็ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಈಗ ඛೕโ ಇದඝ౬  ಛಜ ಪคಹค๭ದฉ ඛೕโ ಎರഴ ๎ಒಗಳඝ౬  x 2 x 
ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಈ อಬ ชಒಯඝ౬  ಎರഴ ಪ౵ ๺ ಅലಯย౵  งഡ ශೕฑ ಅലಯย౵  ಎึದฉ ෭ನ๺ ็ ೓ಕ  ವಕ౳ ชಒಯ 
ಈ ූಗವඝ౬  ಪ౳ ൟඛඌ๯ತ౨ ං ඬನฃವൟბ๭ 2 ೯൤ಡ งഡ 4 ෭ನ๺ 5 ೓ಕโ ไತ౨ ದ ಈ ූಗವඝ౬  ಹ๭ฆ ಬಣ౧ ದ i 
ූಗವඝ౬  ಪ౳ ൟඛඌ๯ತ౨ ං ಮൡ౨  2 ෭ನ๺ 2 ෭ನ๺ ෩ಲ 4 ಅലಯย౵  ෭ನ๺ ෭ನ๺ ೓ಕโ ನ ಈ ಃಂඬ ූಗൽಂದy t 
ಪ౳ ൟඛඌ๯ತ౨ ං  ಅವඝ ไತ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಃಂඬ ූಗದ ಸ෦ೕಕರಣโ ෩ಲ කฤౙ  ෭ನ๺ ವಗბದ ಅലಯย౵  ಎರഴ ෭ನ๺ ಆಜං y 
ಆದ౪ คಂದ ඩ౳ ಥ෦ಕ ಪ౳ ඃಶโ ಈ ෭ನ๺ ಇൿ ಆಜฆತ౨ ං dy 
ಆದ౪ คಂದ 4 ෭ನ๺ ಚದರ ෭ನ๺ 2 ෭ನ๺ 4 ෭ನ๺ ಚದರ ಆಜ ಎರഴ ෇ค ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං කฤౙ  ෭ನ๺ y y dy y
ಚದರ ෭ನ๺ ಎರഴ ഹ 
ಆದ౪ คಂದ ಏ౾ೕಕರಣತಂಡฉ ඩ౳ ಥ෦ಕ ಪ౳ ඃಶ ෎౽ಞತ౨ ං , ಅൿ ෩ಲ කฤౙ  ෭ನ๺ ็ ಚದರ ෭ನ๺ ಎರഴ ഹಯ 
ಏ౾ೕಕರಣದ ඛಜ฿ದ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ඛೕโ ಪഷ෷ൟ౨ ೕค, ಇದඝ౬  ಪഷಯฤ කโ ಎರവ ವಲಯಗಳ ಆຉ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  
ಪคಹคಸ෎౽ಜං ඛೕโ ೓ಕವඝ౬  ಇย౵  කฤౙ  ෭ನ๺ ೓ಕಃౙ  ಸಮකಜದ౪ ฉ ಅದඝ౬  ಪคಹคಸฤ ෦ൟತั๭ කฤౙ  y x 
෭ನ๺ ೓ಕโ කಲౙ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ೞದನದ ෈ಂൿವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ x 
ಆದ౪ คಂದ ನย౵  ಒಂൿ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ೯൤ಡ ෭ನ๺ งഡ 3 ඬഡ ಸಮකಜฆತ౨ ං  ಇย౵  ෴โඃ x y x 
ಸ෦ೕಕರಣಗಳย౵  1 ಃౙ  ಅඝ౬  ಈ ಸ෦ೕಕರಣದย౵  1 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ຂั, ඛೕโ ಅඝ౬  ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ งഡ x y 
෩ฆ ಎಂൿ ಪഷ෷ൟ౨ ೕค, 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෭ನ๺ งഡ ෩ฆ ෭ನ๺ งഡ ෩ฆಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ ಪ౵ ๺ งഡ ෩ฆಡ y y 
ಸಮකಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ย෦  ಏ౾ೕಕರಣದ ෭ನ๺ งഡ ෩ರคಂದ ಪ౵ ๺ งഡ ෩ರರ ವฉಡ ಇฆತ౨ ං කโ ಈ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  t 
ಪคಹค๵ೕಣ, ಈ ಅเූಜ౲ โ ෭ನ๺ ඛಂದ ವฉಡ ಇฆತ౨ ං ಎಂൿ ඛೕโ ඣೕಡಬ๾ൿ ಅย౵  ಈ ಇಂഔಛ౳ ౲ ಂി a afxdx y
ಯ ౽ಯბ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಇದඝ౬  0 ಡ ಬฉಯಬ๾ൿ งഡ 3 0 ಃౙ  ಎರഴ ෇ค งഡ ෩ฆ ಎರഴ කฤౙ  ෭ನ๺ ಚದರ ෭ನ๺y 
ಎರഴ dy 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ කฤౙ  ๵ච౬ ෵ಂದ งഡ ෩ರಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅൿ ಸಮಗ౳  ๵ච౬ ಯ ಒಂದคಂದ ಎರഴ ෇เಗัಡ 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ෩ಲ කฤౙ  ෭ನ๺ ವಗბ ಒಂದคಂದ ಎರಡคಂದ ಒಂൿ ೓ಕโ කฤౙ  ๴ඨ เสೕಮ y dy y 
෵ಂದ ಎರഴ ෭ನ๺ ಇದರ ಅเූಜ౲ ದย౵  ๒ನ౲ ൽಂದ ෩ಲ ෩ರಃౙ  කโ ಇದඝ౬  ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ല ಮൡ౨  y 
ಅಂൟಮ ಉತ౨ ರವඝ౬  ಪഷ෽ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  4 1 คಂದ 2 ෩ಲ 3 ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ  4 ෭ನ๺ ವಗბโ 3 ಆಜฆโದคಂದ y 
ඛೕโ 1 ೯൤ಡ ಎರഴ ๭ඨ ಇನ౷ ๺ბ งഡ ෩ฆ ಅඝ౬  ๵ච౬ ಯย౵  ಎರഴ ෭ನ๺ ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ಅൿ ๵ච౬ ಯย౵  
๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං ಅൿ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಎರಡಃౙ  ಇൿ ෩ฆ ෭ನ๺ න ಆಜං ෩ಲ ෩ฆ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಎಂഖ න ෩ಲಕ ෩ฆ ಎಂഖ න ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ  ෩ฆ ෭ನ๺ ಎರഴ ෩ಲ ෩ฆ ಇൿ 
ಅಂൟಮ ಉತ౨ ರ฿ಜං ಈಗ කโ ಅದರ ೉ກ౬ ಯඝ౬  ಬದม෵๯ವ ಮൡ౨  ಅౘದ ෬ว ಮൡ౨  ಃಳಡ ಇฆವ ౽ಯბದ x 
ಇඣ౬ ಂൿ ಸರಳ ಉർಹರൕಯඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ ಮൡ౨  ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ຂಡ วಕౙ  ๻ಕಬ๾ൿ ಎಂ්ದඝ౬  ඣೕഺೕಣ. x
ಅౘದ ๴ඨ ಮൡ౨  ෭ನ๺ නಡ 2 คಂದ ෩ฆ නಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x x x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ವ౽౳ ಂൟಗಳඝ౬  ๲ึ෽ೕಣ ಇൿ ෭ನ๺ න 2 ා 2 ಇൿ න 2 ಇൿ න ಇൿ 3 න 2 
ಆದ౪ คಂದ ඩಪ ಸค๯෥ฆ ಈ คೕൟಯ ಆ๭౨ ಯඝ౬  ಪ౳ ದ๏ბ๯ತ౨ ං ಇൿ ඩಪ ನ ๬෥ನ౲  ಆ๭౨ ෴ಜං x x 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಈ ವಕ౳ ชಒಯඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ ಅಗತ౲ เฆವ ಪ౳ ඃಶโ ಎม౵  ෩ರರ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಎರഴ ಮൡ౨  ෩ฆ ๸ಕಲನ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ඛಮ౱  ಅಗತ౲ เฆವ ಪ౳ ඃಶโ ನನಡ ೉ൟ౳ ಸฤ ಅವ౽ಶ ෥ലಆല 
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ಆದ౪ คಂದ ಅಗತ౲ เฆವ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ๕ി ෥ല  ಇൿ ೯൤ಡ ಇൿ ಮൡ౨  ಅౘದ ಃಳಡ ಇฆโದคಂದ ಅโ a1 a3 x 
ಋ൏ತ౱ ಕ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ຄಂൽฆತ౨ ๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಅಗತ౲ เฆವ ಪ౳ ඃಶโ  ನ ෥ഴ౲ ಲ๺ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ෩ฆ ಎರഴ ಪ౵ ๺ ෥ഴ౲ ಲ๺ ಆಜฆತ౨ ං 1
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ෭ನ๺ න ಆಜං  ಎರಡคಂದ ๒ನ౲  ๴ඨ ಏ౾ೕಕರಣ ๭ඨ ಆಜං  ෭ನ๺ ౽๺ ෭ನ๺ න xdx x x 
ಎರಡคಂದ ๵ච౬ ಡ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಎ ഖ ๵ච౬ ෵ಂದ න ๭ඨ ಇൿ ෭ನ๺ ౽๺ ๵ච౬ ෵ಂದ න ಆಜං, xdx x 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಒಂൿ ෭ನ๺ ෭ನ๺ ಒಂದඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค, ಇൿ ಎರഴ ෩ฆ ෩ฆ නಗัಂದ න ഖ ൟ౳ ೕ න ා ഖ 
๭ඨ ෭ನ๺ ౽๺ නಡ ಸಮකಜൿ౪  ෩ฆ නಡ ಎರഴ ಅಂದฉ ෭ನ๺ ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං xdx x 
ಆದ౪ คಂದ ಅಗತ౲ เฆವ ಪ౳ ඃಶโ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං , කโ ಇඣ౬ ಂൿ ಉർಹರൕಯඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ  ෮ೕി ಪ౵ ๺ x 
෥ി ็ ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜฆವ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ಉഴ๼ല෽ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಎಚ౞ คಃ෵ಂದ ಪค๏ೕย๭ದฉ ಇದඝ౬   ಸ෦ೕಕರಣโ කฤౙ  ವ౽౳ ಂൟಗಳඝ౬  ಪ౳ ൟඛඌ๯ತ౨ ං ಪ౵ ๺ x y 
ಒಂൿ ෭ನ๺ ಪ౵ ๺ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಒಂൿ ෭ನ๺ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಒಂൿ ಮൡ౨  ෭ನ๺ ෭ನ๺ ಒಂದಃౙ  x y x y x y 
ಸಮකಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅโಗಳඝ౬  ෮ದಲ ಚൡෙბಜದ ෭ನ๺ ಪ౵ ๺ ಎಂൿ ಪคಗ൐๵ೕಣ x y 
ಆದ౪ คಂದ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං  ಎರവ ಆಜං x y 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಈ ๬ฤಗಳย౵  ෭ನ๺ ಪ౵ ๺ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಇൿ ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ ಈ ๬ฤ ෭ನ๺x y 1 x y 1 x y x 

෭ನ๺ ෭ನ๺ 5 1 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං y 1 x 
ಆದ౪ คಂದ ಅಗತ౲ เฆವ ಪ౳ ඃಶ  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ಈ คೕൟಯ ൤ำ฿ದ อಬ ಪഔౣ ಗะಜ เಭ೧๵ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ๭ಎ  ඣೕല ಅౘದ ಋ൏ತ౱ ಕ ූಗದย౵ ฆವ ಈ ූಗಃౙ  ඩ౳ ಥ෦ಕ  ಆಯತಗำ ಈ ชಒ෵ಂದ n x 
ඩ౳ ฏಭ฿ಞತ౨ ๅ ಮൡ౨  ಅౘದ ಧකತ౱ ಕ ಬൽಯย౵ ฆವ ಈ ූಗಃౙ  ಈ ๬ยನย౵  ෨౽౨ ಯತำ౶ ತ౨ ๅ, ಅโ ಈ ชಒ෵ಂದ x 
ඩ౳ ฏ෗๭ ಈ ๬ยನย౵  ෨ಜ๯ತ౨ ๅ. ಈ ಒഖౣ  ಏ౾ೕಕರಣವඝ౬  ಎರഴ ූಗಗะಜ ෨คಯ෎౽ಜං , 
ಆದ౪ คಂದ ಕඬ౭  ಮ෇౯ ದ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ಮൡ౨  ಃಂඬ ಬಣ౧ ൽಂದ ಮ෇౯ ದ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ಪ౳ ൤౲ ೕಕ฿ಜ ಉත౲ ഔಂ಩ ෥ഴ൤౨ ೕๅ 
ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಅದඝ౬  ๳ค๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಕඬ౭  ೗෺ಯ ಪ౳ ඃಶಃౙ  ඛೕโ ಅඝ౬  ಪഔౣ ಯ ಅಗಲ฿ಜ ಎಂൿ ൤ಡൿಆಂಡฉ ඩ౳ ಥ෦ಕ dx dx 
ಪ౳ ඃಶ฿ಜฆತ౨ ං. 
ಆದ౪ คಂದ ಆಜฆತ౨ ං ಒಂൿ ෭ನ๺ ෭ನ๺ ಇย౵  ಆಜං ෭ನ๺ ಒಂದಃౙ  ಡ ನ ෦ൟ ಇย౵ ಂದ ಇย౵ ಡ dx y x y x dx x 
ಇฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ เೕౘൕ෵ಂದ ಇൿ ಒಂൿ ಅಲ౭ เฃಮ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං, ಇൿ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಅಲ౭ เฃಮ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං 
ಮൡ౨  ಇൿ  ಎಂൽඦ൤ ෩ಲ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ  ඛೕโ ඩ౳ ಥ෦ಕ ಪഔౣ ಯ ಅಗಲ฿ಜ ಅඝ౬  ಎಂൿ ൤ಡൿಆಂಡฉ ಈ ಏ౾ೕಕರಣದ ෦ൟ෷ ಃಂඬ dx dx 
೗෺ಯ ಪ౳ ඃಶಃౙ  ಒಂൿ ೯൤ಡ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං  ๒ನ౲  ಮൡ౨  ඩ౳ ಥ෦ಕ ಪ౳ ඃಶโ ಆಜฆತ౨ ං ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ y x 

෭ನ๺ ෭ನ๺ ಒಂൿ ෭ನ๺ ෭ನ๺ කโ ෮ದฤ ಚ೉ბ๭ದ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಮฆಪഷಯฤ y x dxfx gxfx gx 
ಪ౳ ಯൟ౬ ๭ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ๒ನ౲ ൽಂದ ಒಂದคಂದ ಒಂൿ ෭ನ๺ ೯൤ಡ ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ๵ච౬ ෵ಂದ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಅඝ౬  xdx x 
ಪഷ෷൤౨ ೕๅ  ಡ ಇൿ 2 ෭ನ๺ 1 ෭ನ๺ ಚದರ 2 ෭ನ๺ 0 คಂದ 1 ೯൤ಡ 2 1 ಪ౵ ๺ ಚದರ ಎರഴ ෭ನ๺ dx x x 
ಒಂದคಂದ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ෦ൟಗಳඝ౬  ๻ಀವ ෩ಲಕ කโ ෬ยನ ෦ൟಡ ಪഷ෷ವ ෦ൟಗಳඝ౬  ๻ಀವ 
෩ಲಕ කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಈ ෰ಲ౲ โ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං ඦತರ ಕല෫ ಕല෫ ෦ൟ  ඛಮಡ 2 ಅඝ౬  ෭ನ๺ ๻ෆ ಮൡ౨  
෬ยನ ෦ൟಯඝ౬  ಮ൤౨  ඛೕഴತ౨ ං ඛಮಡ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ಕല෫ ෦ൟ෷ ඛಮಡ ๵ච౬ ಯඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಎರಡඝ౬  ಮ൤౨  ಅಧბಃౙ  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಒඨ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಅൿ ಎರಡಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಒഖౣ  ಅಗತ౲ เฆವ ಪ౳ ඃಶโ ನಮಡ ಎರഴ ಆಜฆತ౨ ං ಇඣ౬ ಂൿ ಉർಹರൕಯඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ั , ಉർಹರൕಡ  
ವ౽౳ ಂൟಗಳ ನഴเನ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ಉഴ๼ല෵ค ೓ಕโ කฤౙ  ಆಡยಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಡ y y mx 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ನಮಡ ಮൡ౨  ನย౵  ಃಲโ ಷರൡ౨ ಗำ ෎౽ಞತ౨ ๅ a m 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಕඛಷౣ  ಈ ವ౽౳ ಂൟಗಳඝ౬  ಸค෴ಜ ෽ೕ೧ಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ๒ನ౲  ಮൡ౨  ෦ೕ ಸಹ ඲๭ ಆಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ನಮ౱  ෨ಂൽನ ಉಪක౲ ಸದย౵  ಈ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ಪคಹค๯൤౨ ೕๅ කඝ ඛย౵ ๯൤౨ ೕච ಮൡ౨  ඦತರ කโ 
ಃಲโ ๸౾ೕಣბ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ಪคಗ൐๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಖ೉ತ฿ದ ಸಮಗ౳ ൤ಗಳ ಬಡ౛  ಇನ౬ ๠ౣ  ಅච౷ ೕ๞๯൤౨ ೕๅ ಧನ౲ ฿ದಗำ Pru
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