
हम िनिʮत समाकल सीख रहे हœ और अब तक जो हमने सीखा है िक एक िनिʮत समाकल का मान ǒात करने की दो िविधयाँ हœ, एक है योगो ंकी सीमा से 
और एक है ʩुȋिȅयो ंका उपयोग करके हमने देखा है िक िनिʮत समाकल हœ िजनका समाकलन बŠत अिधक है। इतना आसान है िक छोटे nt fx 
का एंटी ʩुȋɄ मौजूद है और
इसिलए आप इस ŝप मŐ मान िलख सकते हœ, लेिकन ऐसे कई इंटीŤल हœ जहां उस मामले मŐ बŠत जिटल है,fx 
इसिलए यह बŠत ही जिटल कायŊ है िजसका एंटी ʩुȋɄ गणना िवरोधी खोजना मुİʭल है -ʩुȋɄ मुझे पता चलता है िक एफ डैश एƛ कहता है िक यह
छोटे एफएƛ के बराबर है, िफर हमने जो देखा है, हम इन मामलो ंमŐ लागू करते हœ हम Ůित̾थापन की Ůित̾थापन िविध की िविध लागू करते हœ और हम 
इसमŐ Ɛा करते हœ िक हम अिभɄ को बदलते हœ जहां हम करŐ गे नई सीमाएँ हœ, ये सीमाएँ िभɄ होगंी और हमŐ एक और फ़ंƕन िमलता है जो गणना करने 
के िलए काफी सरल है, जो िक एंटी ʩुȋɄ की गणना करने के िलए पयाŊɑ है जो िक मौजूद है जी डैश टी जैसे िक जीटी मौजूद है जैसे िक यह बराबर है 
यिद आप िनिʮत समाकल के गुणो ंका उपयोग करते हœ और अिभɄ जीवन का मूʞांकन करते हœ तो यह बŠत आसान हो जाता है और आप अिभɄ की 
गणना कर सकते हœ अɊथा की तुलना मŐ बŠत आसान है,
इसिलए आपको माना जाता है गुणो ंको समझने के िलए इसे सािबत करŐ  और िफर जिटल िनिʮत इंटीŤल का मूʞांकन करने के िलए इसे िनिʮत इंटीŤल 
पर लागू करने का Ůयास करŐ , िफर िनिʮत इंटीŤल के बŠत सारे अनुŮयोग हœ और एक एİɘकेशन के ŝप मŐ हमारे पास कुछ आकृितयो ंका एक 
कंɗूिटंग Ɨेũ है और हमने बŠत ही सरल आकृितयो ंके साथ शुŜआत की है जैसे हमने वृȅो ंके दीघŊवृȅो ंके Ɨेũफल की गणना की है और हमने वŢ और 
दी गई रेखा के बीच बंधे एक वŢ के Ɨेũफल की गणना भी की है, िजस Ţम मŐ हम आगे बढ़ते हœ और िनिʮत अिभɄ को बेहतर तरीके से समझने के िलए 
कुछ और सम˟ाओ ंको हल करते हœ तो आइए हम एक और लŐ उदाहरण के िलए, दीघŊवृȅ और ऊȰाŊधर रेखा बराबर के बीच िघरे छोटे Ɨेũ का x ae 
पता लगाएं, जहां से बड़ा है, तो आइए हम को ɘॉट करŐ । और यह रेखा यिद यह आपका अƗ है और यह आपका अƗ है , a, b elli pse x y 
तो से बड़ा है,a, b 
इसिलए मान लŐ िक यह िबंदु ऋणाȏक अʙिवराम शूɊ है और यह िबंदु अʙिवराम शूɊ है और यह शूɊ अʙिवराम है और यह शूɊ अʙिवराम b 
माइनस है तो आप इस तरह से दीघŊवृȅ को ɘॉट कर सकते हœ और आप जानते हœ िक दीघŊवृȅ के फ़ोकस मŐ से एक फ़ोकस का िनदőशांक है,p a, 
इसिलए मान लŐ िक यह िबंदु अʙिवराम शूɊ है,ae 
इसिलए आपको जो लंबवत रेखा दी गई है वह यह है
इसिलए चंूिक हम अंडाकार और इस रेखा के बीच िघरे एक छोटे से Ɨेũ की तलाश मŐ हœ,
इसिलए आवʴक Ɨेũ यह है िक आप जानते हœ िक अंडाकार एƛ और वाई अƗ दोनो ंके बारे मŐ समिमत है Ɛोिंक शİƅयां भी हœ
इसिलए यह एƛ और वाई अƗ के बारे मŐ समिमत है
इसिलए यह Ɨेũ एƛ अƗ के बारे मŐ समिमत है
इसिलए आवʴक Ɨेũ आवʴक Ɨेũ हरे रंग से छायांिकत Ɨेũ है, यह एक आवʴक Ɨेũ है जो हरे रंग से छायांिकत Ɨेũ के दोगुने के बराबर है यह दो के
बराबर है अब यिद आप यहां एक ऊȰाŊधर पǥी पर िवचार करते हœ िजसकी चौड़ाई है और ऊँचाई िकसके Ȫारा िनयंिũत होगी ? दीघŊवृȅ का dx 
समीकरण
इसिलए Ůाथिमक Ɨेũ होगा और यिद आप इसे से Ɋूनतम से अिधकतम तक एकीकृत करते हœ जो िक के बराबर से के बराबर है तो ydx x x ae x 
आपको आवʴक Ɨेũ िमलता है
इसिलए यिद आप के िलए समीकरण को हल करते हœ तो आपको दो मान िमलते हœ का जो एक माइनस वगŊ बटा ŝट ɘस माइनस है y y x b 
Ɛोिंक हम ऊपरी भाग का उपयोग कर रहे हœ जो िलɝ का िहˣा है जो अƗ के ऊपर हैx 
इसिलए इस समीकरण का उपयोग एक वगŊ होगा
इसिलए एक अंडर ŝट Ȫारा है एक वगŊ माइनस वगŊy b x 
इसिलए आवʴक Ɨेũ
इसिलए 2 ए से ए बी बटा ए अंडर ŝट ए ˍायर माइनस एƛ ˍायर डीएƛ आइए हम इस इंटीŤल को हल करते हœ और मान Ůाɑ करते हœ जो हमŐ 
दो बी बटा ए एई से ए अंडर ŝट ए ˍायर माइनस एƛ ˍायर िमलता है। dx
इसिलए हम िलख सकते हœ िक यह एक ŮिसȠ इंटीŤœड है और इसका मूʞ आपको ǒात है,
इसिलए आप सीधे मूʞ िलख सकते हœ,
इसिलए इस इंटीŤल का मूʞ सीमा से एक से दो बी तक एक से एक तक हो जाएगा, यह आपको शूɊ देगा तो इस फ़ंƕन के मान का मान इस फ़ंƕन 
के माइनस मान पर आठ पर होगा तो यह होगा एरो ɘस वन बटा टू ए ˍायर साइन ʩुǿम एक माइनस हाफ ए अंडर ŝट ए ˍायर a z . 
माइनस ए ˍायर ई ˍायर ɘस वन बटा टू ए ˍायर साइन ʩुǿम ई
इसिलए हमŐ दो बी िमलता है एक साइन ʩुǿम एक पीआई बटा दो है
इसिलए हमŐ पीआई ए िमलता है वगŊ बटा चार घटा एक बटा दो एई यह मान आप बी से बदल सकते हœ Ɛोिंक आप जानते हœ िक बी वगŊ एक वगŊ के 
बराबर है दीघŊवृȅ के िलए एक वगŊ ई वगŊ Ɨमा करŐ , यहां एक नकाराȏक संकेत होगा कृपया इसे सही करŐ  तािक हमŐ ऋण 1 ब 2 एक वगŊ Ǜा ʩुǿम ई 
तो यह उस सम˟ा का उȅर है जो आपको दी गई है तो आइए हम एक और उदाहरण लेते हœ और देखते हœ िक उसके िलए दो वŢो ंके बीच के Ɨेũ की 
गणना कैसे करŐ  , मान लŐ िक कोई मामला मान लेता है िक बराबर से बड़ा है अंतराल मŐ सभी के िलए और वे िबंदु और पर मेल fx ab x gx a b 
खाते हœ,
इसिलए यिद यह आपका अƗ है तो यह आपका अƗ है,y x 
इसिलए आप और को इस तरह से ɘॉट कर सकते हœ जहां यह िबंदु है और यह िबंदु है बी तो आप मानते हœ िक एफएƛ और जीएƛ का ए x gx a 
और बी पर समान मूʞ है लेिकन एफएƛ डोिमनेƛ हावी है लेिकन एफएƛ टी मŐ जीएƛ पर हावी है वह अंतराल से a b
इसिलए इन दो वŢो ंके बीच का Ɨेũ अब यह है िक इस Ɨेũ की गणना कैसे करŐ ,
इसिलए इस Ɨेũ को कई बŠत पतले आयतो ंमŐ िवभािजत करŐ  िजɎŐ Ůाथिमक Ɨेũ के ŝप मŐ भी जाना जाता है और देखŐ िक Ɛा आप इसे यहाँ पर x 
िवˑाįरत करते हœ अƗ का कहना है िक यह हैdx 
इसिलए इस Ůाथिमक पǥी का Ɨेũफल मŐ यह ऊँचाई होगी और यह ऊँचाई होगी यह ऊँचाई घटा होगीdx fx gx 
इसिलए ऊँचाई मŐ आपको इस पǥी का Ɨेũफल देती है यिद आप इसे एकीकृत करते हœ तो यह आपका है इस आवʴक Ɨेũ के िलए इस Ɨेũ के िलएdx 
Ůाथिमक Ɨेũ यह है यह हैfx g x 
इसिलए यिद आप इसे से से मŐ एकीकृत करते हœ तो आपको अपना आवʴक Ɨेũ िमलता है हम इस उदाहरण को एक अलग तरीके से भी x a b 
समझ सकते हœ और इसके िलए इस सूũ को Ůाɑ कर सकते हœ हम िफर से आकृित बनाते हœ और यह है यह अƗ अƗ हैfx gx x y 
इसिलए पहले हम इस Ɨेũ की गणना करते हœ
इसिलए इस Ɨेũ का मान होगा यिद आप इस ऊȰाŊधर पǥी को लेते हœ तो आपको िमलता है यह और है तो आपको यह िमलता है यह Ɨेũ fxdx a b 
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अब हरे रंग से छायांिकत है यिद आप इस ऊȰाŊधर को लेते हœ याũा जो शूɊ से शुŝ होती है और हर बार जीएƛ पर समाɑ होती है,s . 
इसिलए यिद आप इसे एकीकृत करते हœ तो आपको यह Ɨेũ िमलता है,
इसिलए यिद आप जीएƛडीएƛडीएƛडीएƛ लेते हœ तो इस पǥी का Ɨेũ है और यिद आप ए से बी को एकीकृत करते हœ तो आपको यह लाल Ɨेũ लाल
रंग से छायांिकत होता है रंग और से हरे रंग से छायांिकत Ɨेũ है,a bfxddx 
इसिलए यिद आप उɎŐ घटाते हœ तो आपको आवʴक सूũ िमलता है,
इसिलए हमने पहले हरे रंग के छायांिकत Ɨेũ की गणना की है जो इस अिभɄ Ȫारा िदया गया है और िफर हमने लाल छायांिकत Ɨेũ की गणना की है जो 
इसके Ȫारा िदया गया है और यिद हम घटाते हœ हमŐ आवʴक Ɨेũ Ůाɑ होता है जो नीले रंग से छायांिकत होता है और
इसिलए हमŐ यह सूũ िमलता है, अंत मŐ हम एक और केस केस दो लेते हœ जहां पर हावी होता है जब से िनकट अंतराल से संबंिधत fx gx x a cac 
होता है और पर हावी होता है जब से संबंिधत होता है और İ̾थित को िनɻिलİखत के ŝप मŐ Ťािफक ŝप से दशाŊया जा सकता है,gx fx x cb 
इसिलए हमारे पास और है यह िबंदु है यह है और यह है और हम इस Ɨेũ की तलाश कर रहे हœ यह वŢ है यह हैfx gx c a b fx gx 
इसिलए मुझे इसे अलग-अलग रंग से खीचंने दŐ  तािक यह से तक आपके िलए ˙ʼ है और से इस मामले मŐ a cfx dominat . es c bgx 
हावी है, िपछले सूũ को लागू करके हम आवʴक Ɨेũ Ůाɑ कर सकते हœ से घटा ɘस से घटा लाल छायांिकत a c fx gxdx c b gx fxdx 
Ɨेũ के िलए Ůाथिमक Ɨेũ ऐसा
इसिलए है Ɛोिंक इतना Ůाथिमक Ɨेũ पर हावी है िक है Ůाथिमक पǥी या पतली आयत का Ɨेũफल घटा गुणा है और हरे छायांिकत fx fx gx dx 
Ɨेũ के िलए Ůाथिमक पǥी यह है और Ůारंिभक Ɨेũ घटा से मŐ िदया जाएगा अब हम इस सूũ को लागू करते हœ और कुछ सम˟ाओ ंको हलgx fx dx 
करते हœ तािक बीच के Ɨेũ का पता लगाएं वगŊ 2 के बराबर है और चार वगŊ के बराबर है आइए हम वŢ बनाते हœ तो आइए देखŐ िक हमŐ कौनy x y x 
सा Ɨेũ िमल रहा है, आप जानते हœ िक वगŊ 2 के बराबर है परवलय है िजसका शीषŊ 0 0 है और अƗ है अƗ तो आप इसे Ůाɑ करते हœ और y x fx y
चार के बराबर होता है वगŊ एक परवलय है िजसका शीषŊ शूɊ शूɊ है और अƗ अƗ हैx y 
इसिलए इसे इस तरह खीचंा जाएगा तािक इन परवलयो ंके बीच का Ɨेũ कही ंऔर से िघरा हो, वे एक दूसरे को नही ंकाटŐगे,
इसिलए इनके बीच का Ɨेũ परवलय होगा ओह हम Ɛा करते हœ हम इस Ɨेũ को Ůाथिमक Ɨेũ मŐ िवभािजत करते हœ,n . 
इसिलए यिद आप मानते हœ िक ऐसी एक Ůाथिमक आयत की चौड़ाई है तो इस Ɨेũ के िलए Ůाथिमक Ɨेũ यह होगा िक आपका वगŊ दो के dx y x 
बराबर है और यह आपका बराबर है चार वगŊ तक तो ŝट दो वगŊ यह वगŊ दो के बराबर हैy x xy y x 
इसिलए यह वाˑव मŐ मूल दो है और यह चार वगŊ हैx x 
इसिलए Ůारंिभक Ɨेũ मूल दो घटा चार वगŊ मŐ होगा तािक इस अिभɄ का पता लगाया जा सके हमŐ दोनो ंपरवलयो ंके Ůितǅेदन िबंदु का पता x x dx 
लगाने की आवʴकता है तािक ऐसा करने के िलए हम दोनो ंके Ůितǅेदन की गणना करŐ  तािक यिद आप को यहां Ůित̾थािपत करते हœ तो आपको y 
सोलह घात 4 बराबर 2 िमलता है िजससे आपको 8 घन घन ऋण िमलेगा शूɊ के बराबर हैx x x x x 
इसिलए इसे हल करने से आपको बराबर शूɊ िमलेगा औरx 
इसिलए आपको घन घटा 1 गुणा िमलता है, आपको घन आठ घन घटा एक कोʿक मŐ िमलता है तो आपको बराबर शूɊ िमलता है x x x x x x 
और आधे के बराबर हैx 
इसिलए Ůितǅेदन का एक िबंदु शूɊ अʙिवराम शूɊ है पूणाōक का दूसरा िबंदु आरसेƕन आधा है यिद आप यहां आधा डालते हœ तो आपको एक 
िमलता है,
इसिलए इसका दूसरा िबंदु आधा अʙिवराम शूɊ है, चौराहे का िबंदु आधा अʙिवराम है,
इसिलए एकीकरण की सीमा Ɋूनतम से अिधकतम तक होगी जो िक के बराबर शूɊ से है आधे के बराबर है अब हम इसे एकीकृत करते हœ तािक x x 
आपको ŝट 2 0 से आधा घटा चार घन गुणा तीन शूɊ से आधा िमल जाएx 
इसिलए हमŐ दो ŝट दो बटा तीन एक बटा दो एक बटा मूल दो घटा चार बटा तीन गुणा एक बटा आठ िमलता है जो िक है बराबर एक बटा तीन घटा एक 
बटा छह यह एक बटा छह के बराबर है
इसिलए आवʴक Ɨेũफल एक बटा छह है आइए हम एक और उदाहरण लेते हœ उस Ɨेũ का Ɨेũफल ǒात करŐ  जो परवलय के बाहर है वगŊ चार केy x 
बराबर है और वृȅ वगŊ के अंदर है जमा वगŊ आठ के बराबर होता हैx y x 
इसिलए वृȅ के इस समीकरण को घटा चार पूणŊ वगŊ जोड़ वगŊ बराबर सोलह के ŝप मŐ िलखा जा सकता हैx y 
इसिलए और अƗ को डŌ ा करŐ  एक बात याद रखŐ िक इन सभी सम˟ाओ ंको हल करने मŐ आपको ɘॉिटंग मŐ बŠत अǅा होना चािहए तो यह कŐ ū x y 
4 अʙिवराम 0 और िũǛा 4 वाला एक वृȅ है तो आप वृȅ Ůाɑ करŐ  और यह परवलय वृȅ को Ůितǅेद करेगा
इसिलए हमŐ यह पता लगाने की आवʴकता है िक
इसिलए वगŊ जोड़ चार आठ की जगह वगŊ को चार से यहां हमŐ आठ िमलता हैx y x x 
इसिलए वगŊ चार है घटा चार शूɊ हैx xxx 
इसिलए शूɊ के बराबर है चार के बराबरx x 
इसिलए परवलय वृȅ को के बराबर शूɊ पर और को चार के बराबर काटता है,x x 
इसिलए परवलय को इस तरह खीचंा जाएगा,
इसिलए आपको उस Ɨेũ का पता लगाना चािहए जो परवलय के बाहर और वृȅ के अंदर है तािक आपकी आवʴकता हो Ɨेũ अब यह है Ɛोिंक यह 
सकŊ ल एƛ अƗ के बारे मŐ समिमत है और परबोला भी एƛ अƗ के बारे मŐ समिमत है, यह आवʴक Ɨेũ आवʴक Ɨेũ भी एƛ अƗ के बारे मŐ 
समिमत है,
इसिलए आवʴक Ɨेũ होगा यिद यह Ɨेũ एक है तो यह Ɨेũ भी एक होगा आवʴक Ɨेũ अब का दोगुना है यिद आप मानते हœ िक यह Ůाथिमक पǥी है तो
आइए हम इस Ɨेũ की गणना करŐ  जो अƗ के ऊपर İ̾थत है जो सकŊ ल के अंदर परवलय के बाहर है,x 
इसिलए यिद यह एक पǥी है तो लंबाई की ऊंचाई का Ůाथिमक Ɨेũ होगा का मान सकŊ ल से परबोला से फाई का माइनस वैʞूdx y . 
इसिलए आपका Ůाथिमक Ɨेũ सकŊ ल से होगा,y 
इसिलए आपको इसे के िलए हल करने की आवʴकता है तािक आपको 16 माइनस माइनस 4 ˍायर िमल जाए और आपको ɘस माइनस और y x 

बराबर ɘस माइनस ŝट फोर िमल जाए । Ɨेũफलy x 
इसिलए होगा Ɛोिंक आप अƗ के ऊपर वŢो ंका उपयोग कर रहे हœx 
इसिलए आप सोलह ऋण घटा चार वगŊ ऋण मूल चार के तहत उपयोग कर रहे होगें,x x 
इसिलए यह आपका Ůाथिमक Ɨेũ है और सीमा से शूɊ से के बराबर चार के बराबर होगी आइए हम इसे आगे गणना करŐ  तािक इस इंटीŤल के x x 
इस भाग मŐ एƛ माइनस फोर बराबर टी के ̾थान पर आपको सीमा िमलेगी एƛ के बराबर शूɊ सीमा होगी टी सीमा शूɊ से चार होगी और एƛ चार 
के बराबर टीएल शूɊ होगा और आप यहां सोलह Ůाɑ करŐ गे माइनस टी ˍायर डीटी और इस इंटीŤल को हम जैसा है वैसा ही िलख सकते हœ
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इसिलए यह एक बटा दो वेल के बराबर होगा इस इंटीŤल का एक बटा दो टी ŝट के तहत सोलह माइनस टी ˍायर ɘस एक बटा दो सोलह पाप 
ʩुǿम टी बटा चार माइनस दो माइनस यहाँ से यह िलिमट माइनस फोर से जीरो है और िलिमट यहाँ होगी शूɊ से चार तक हो तो आपको यहां 0 l 
िमलता है िफर 0 िफर माइनस 4 पर िफर से 0 होता है िफर माइनस एक बटा दो आह गुणा सोलह होता है आठ साइन इनवसŊ माइनस एक माइनस चार 
बटा तीन से चार टू पावर Ūी बटा टू माइनस पाप ɘस शूɊ भी है
इसिलए अंत मŐ आपको इसका मान माइनस पीआई दो से िमलता है
इसिलए आपको 4 पीआई माइनस 4 बटा 3 गुणा 8 िमलता है
इसिलए अंितम मान 4 पीआई माइनस 32 बटा 3 आपका अंितम उȅर है,
इसिलए यह वह Ɨेũ है जो एƛ के ऊपर İ̾थत है अƗ के िलए आवʴक Ɨेũफल इस से दोगुना होगा
इसिलए आपको 8 घटा 64 बटा 3 िमलता है आइए हम एक और उदाहरण लेते हœ वृȅो ंके बीच का Ɨेũफल ǒात करŐ  वगŊ जोड़ वगŊ बराबर 4 pi x y 
और घटा 2 वगŊ जमा वगŊ चार के बराबर है आइए हम उन दोनो ंको कातŎय तल पर डŌ ा करŐ ,x y 
इसिलए यह पहला एक वगŊ जोड़ वगŊ चार के बराबर है, दो Ůितशत िũǛा और कŐ ū शूɊ का एक वृȅ है,x y 
इसिलए आपको यह िमलता है और यह िबंदु 2 अʙिवराम 0 है और यह भी कŐ ū दो के साथ एक वृȅ है अʙिवराम शूɊ और िũǛा दो
इसिलए आपको यह वृȅ Ůाɑ होता है
इसिलए इन दो वृȅो ंके बीच का सामाɊ Ɨेũ यह पता लगाने के िलए है आइए हम इस Ɨेũ को Ɨैितज बŠत पतली Ɨैितज आयतो ंमŐ इस तरह िवभािजत 
करŐ  और कहŐ िक यह एक Ɨैितज पǥी की डाई चौड़ाई डाई है
इसिलए Ůाथिमक Ɨेũ Ɨेũ होगा यहां से यहां तक ​​जाता हैx 
इसिलए हमŐ सकŊ ल के इस िहˣे के समीकरण को खोजने की जŝरत है हमŐ वृȅ के इस भाग और वृȅ के इस भाग के समीकरण का पता लगाने की 
आवʴकता है ,
इसिलए इस भाग का समीकरण और यह भाग इस भाग का समीकरण यिद आप इसे वगŊ जोड़ वगŊ के बराबर चार के बराबर हल करते हœ तो x y 
आपको के ŝप मŐ ɘस माइनस िमलता है ŝट फोर माइनस वगŊ तो इसका समीकरण चार माइनस वगŊ होगा इसी तरह आप इसे हल करते हœ x y y 

के िलए इस समीकरण को हल करŐ  आपको माइनस टू ɘस माइनस 4 माइनस वगŊ िमलता हैx x y 
इसिलए ɘस माइनस ŝट 4 माइनस ˍायर के तहत है । आप इसे के िलए हल करते हœ, तो आपको दो शाखाएँ िमलती हœ औरx 2 y x 
इसिलए यिद आप इस ऊȰाŊधर रेखा को दो ɘस ŝट के नीचे चार माइनस वगŊ के नीचे खीचंते हœ, तो वŢ के इस िहˣे को मœ दोहराता šँ 2 ɘस ŝट y 
के नीचे 4 घटा 5 वगŊ इस िहˣे का Ůितिनिधȕ करता है हरे रंग का िहˣा वृȅ और 2 माइनस 2 माइनस ŝट 4 के नीचे माइनस वगŊ को सकŊ ल के इसy 
लाल िहˣे Ȫारा दशाŊया जाएगा,
इसिलए इस लाल िहˣे का समीकरण ŝट फोर माइनस वगŊ के तहत दो माइनस है,y 
इसिलए Ůाथिमक Ɨेũ इस माइनस को डाई मŐ है तािक 4 माइनस वगŊ माइनस 2 माइनस 4 माइनस ˍेर से डाई गुना है जो िक चार माइनस y y y 
ˍायर माइनस टू डाई के दोगुने के बराबर है,
इसिलए आवʴक Ůारंिभक Ɨेũ यिद एकीकृत है तो आपको वाˑिवक Ɨेũ िमलता है जो ŝट चार माइनस ˍायर माइनस के तहत दो का एकीकरण y 
है दो डाई Ɋूनतम से अिधकतम तक िफर से हमŐ इस सीमा को Ůाɑ करने के िलए दोनो ंसकŊ ल के एएच समीकरण को हल करने की आवʴकता है y 
तािक हल िकया जा सके िक यिद आप वगŊ को चार माइनस वगŊ के बराबर रखते हœ तो चार माइनस वगŊ चार के बराबर होता है , हमŐ िबंदु िमलताy x x 
है Ůितǅेदन का तो एक हैx 
इसिलए पर एक के बराबर है ɘस माइनस ŝट 3 है, को 1 के बराबर रखŐ, िकसी भी समीकरण मŐ कहŐ िक को 1 के बराबर रखŐ इस x y x x 
समीकरण मŐ आपको ɘस माइनस ŝट तीन के ŝप मŐ िमलता है,y 
इसिलए यह माइनस है मूल तीन ऋणमूल तीन के बराबर है और यह बराबर ɘस ŝट Ūी हैy i s y 
इसिलए इंटीŤेशन की सीमा माइनस ŝट Ūी से ɘस ŝट Ūी तक होगी आइए हम इस इंटीŤल को हल करŐ  यह आप देख सकते हœ िक यह इंटीŤल 
माइनस से टाइप है जहां यह इंटीŤœड सम फंƕन है a fxdx y
इसिलए आप इसे 0 से ŝट 3 के ŝप मŐ 0 के दो बार िलख सकते हœ और ŝट तीन दो चार घटा वगŊ घटा दो डाई तो यह चार शूɊ से मूल तीन के y 
बराबर है जो िक पूणाōक शूɊ के एक बटा दो कुएं के बराबर होगा ŝट Ūी अंडर ŝट फोर माइनस ˍायर डाई एक बटा दो होगा ए ˍायर फोर y 
साइन ʩुǿम बटा टू माइनस इसका इंटीŤल है जीरो टू ŝट Ūी आइए हम इसका मूʞांकन करŐ  और अंितम उȅर Ůाɑ करŐ  तािक हमŐ यह बराबरy y 
िमले से 4 1 बटा 2 ŝट 3 यह 4 घटा है वगŊ 3 हैy 
इसिलए आपको 1 जमा दो पाप ʩुǿम मूल तीन बटा दो घटा शूɊ पर िमलता है यह शूɊ पर शूɊ होगा यह शूɊ होगा और यह भी शूɊ होगा
इसिलए हमŐ यह िमलता है तो दो के िलए यह पाई बटा Ūी माइनस ŝट Ūी है तो हमŐ आठ पाई बटा तीन आठ पाई बटा तीन घटा दो ŝट िमलता है तीन 
यह अंितम उȅर है अब हम एक फ़ंƕन का एक और सरल उदाहरण लेते हœ जो अपना िच˥ बदलता है और अƗ के ऊपर और नीचे İ̾थत होता है x 
और देखŐ िक Ɨेũ की गणना कैसे की जा सकती है आइए हम एक सरल उदाहरण लेते हœ अƗ साइन के बीच िघरे Ɨेũ का पता लगाएं और x x x 
बराबर माइनस बटा 2 से बराबर Ūी बटा टू है तो आइए हम क̺सŊ डŌ ा करŐ  मान लŐ िक यह माइनस बटा 2 है यह बटा 2 है यह pi x pi pi pi pi 
है यह 3 बटा 2 हैpi 
इसिलए लगभग इसे ŮदिशŊत करेगा संपिȅ की तरह जो पाप एƛ की सामाɊ संपिȅ है,sin x 
इसिलए आपको यह वŢ िमलता है ,
इसिलए आवʴक Ɨेũ एक एक दो और तीनो ंका तीन योग है,
इसिलए आपका आवʴक Ɨेũ मुझे आकिषŊत करने देता है मुझे इसे छाया करने दŐ  तािक आवʴक Ɨेũ यह ɘस यह हो Ɛा ऐसा
इसिलए है Ɛोिंक और वे अƗ के नीचे पड़े हœ,a1 a3 x 
इसिलए उनका ऋणाȏक मान होगा,
इसिलए आवʴक Ɨेũ 1 के मापांक के बराबर है और तीन का एक दो ɘस मापांक है,
इसिलए एक माइनस पाई है दो से शूɊ साइन पाप का एकीकरण ऋणाȏक घटा बटा दो से शूɊ घटा एक दो शूɊ से x xdx cos x pi a pi 

है जो माइनस कॉस ज़ीरो टू पीआई है तो आपको एक माइनस माइनस वन िमलता है जो िक दो ए Ūी है पीआई से Ūी पीआई बटा टू पाप sin xdx x 
एƛडीएƛ जो माइनस कॉस एƛ पीआई से Ūी पीआई बटा टू के बराबर है जो माइनस एक के बराबर है
इसिलए आवʴक Ɨेũ होगा के बराबर है के िलए आइए हम एक और उदाहरण लेते हœ मॉड एƛ ɘस मॉड वाई से िघरा Ɨेũ एक के बराबर है,
इसिलए यिद आप ȯान से जांच करते हœ तो यह समीकरण चार वŢो ंका Ůितिनिधȕ करता है एƛ ɘस वाई एक माइनस एƛ ɘस वाई के बराबर एक 
एƛ माइनस वाई के बराबर होता है एक के बराबर और माइनस माइनस एक के बराबर है तो आइए हम उɎŐ ɘॉट करते हœ यह पहले ƓाडŌ ंट मŐ हैx y 
माइनस ɘस x y
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इसिलए नेगेिटव दोनो ंहैx y 
इसिलए यह इस लाइन मŐ है माइनस ɘस के बराबर है यह ɘस है बराबर 1 माइनस यह रेखा है घटा घटा है घटा 5 x y 1 x y x y x y 1 x 
बराबर 1 है ,
इसिलए आवʴक Ɨेũ है
इसिलए इस Ɨेũ को पतली ऊȰाŊधर पिǥयो ंमŐ इस तरह िवभािजत करŐ  तािक आप जो देख सकते हœ वह है यह भाग जो अƗ के ऋणाȏक पƗ पर है, x 
Ůारंिभक आयत इस रेखा से शुŝ होती है और इस रेखा पर इस पोटŎ के िलए समाɑ होती है िजस पर अƗ के सकाराȏक पƗ पर है, वे इस रेखा से x 
शुŝ होते हœ और इस रेखा पर समाɑ होते हœ,
इसिलए हमŐ इस कुल एकीकरण को दो भागो ंमŐ तोड़ने की आवʴकता है,
इसिलए Ɨेũ को काले रंग से छायांिकत िकया जाएगा और Ɨेũ को अलग से लाल रंग से छायांिकत िकया जाएगा और िफर हम करŐ गे इसे काले छायांिकत 
Ɨेũ के िलए जोड़Ő Ůाथिमक Ɨेũ होगा यिद आप को के ŝप मŐ पǥी की चौड़ाई के ŝप मŐ लेते हœ तो होगा एक ऋण ऋण यहाँ dx dx dx y x y x 
घटा एक मŐ है की सीमा यहाँ से यहाँ होगी तो अवलोकन से आप देख सकते हœ िक यह एक अʙिवराम शूɊ होगा यह शूɊ से एक अʙिवराम dx x 
शूɊ होगा और यह हमेशा की तरह मूल है
इसिलए इस एकीकरण की सीमा लाल छायांिकत Ɨेũ के िलए शूɊ से एक ɘस होगी यिद आप डीएƛ को डीएƛ के ŝप मŐ लेते हœ Ůाथिमक पǥी की 
चौड़ाई के ŝप मŐ Ůाथिमक आयत Ůाथिमक Ɨेũ जो कुछ भी सीमा शूɊ से शूɊ तक होगी और Ůारंिभक Ɨेũ होगा एक ɘस घटा शूɊ से y x y x 
घटा एक घटा घटा उस सूũ को याद करने का Ůयास करŐ  िजसकी हमने पहले चचाŊ की थी तािक हमŐ शूɊ से एक दो एक घटा dxfx gxfx gx xdx
जमा ऋण िमलता है नी से शूɊ से एक जोड़ गुणा यह बराबर है 2 1 घटा वगŊ बटा 2 घटा 0 से 1 जमा 2 1 जमा वगŊ बटा दो घटा o . x dx x x 
एक से शूɊ तक की सीमा लगाकर हम देखते हœ िक हमŐ ऊपरी सीमा के िलए यह मान िमलता है शूɊ है तो माइनस लोअर िलिमट आपको 2 माइनस 
हाफ ɘस अपर िलिमट िफर से आपको वैʞू दे रही होगी लोअर िलिमट आपको जीरो देगी
इसिलए हमŐ िफर से टू इन हाफ िमलता है
इसिलए हमŐ एक ɘस वन िमलता है जो दो के बराबर होता है
इसिलए कुल आवʴक Ɨेũ दो है, आइए हम एक और उदाहरण लेते हœ , उदाहरण के िलए , वŢो ंके बीच का Ɨेũ ǒात करŐ  वगŊ चार कुʥाड़ी के y 
बराबर है और बराबर है , हमŐ और पर कुछ शतŘ की आवʴकता है तािक हम कम से कम इन वŢो ंको ठीक से ɘॉट कर सकŐ  । हम y mx a m 
मानते हœ िक ए शूɊ है और एम भी सकाराȏक है
इसिलए हम इस सम˟ा को अपने अगले ʩाƥान मŐ हल करŐ गे और बाद मŐ हम कुछ और जिटल सम˟ाओ ंपर िवचार करŐ गे और िनिʮत इंटीŤल के बारे
मŐ और अिधक खोज करŐ गे धɊवाद। 
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