
വിദّാർ،ികെള സٔാഗതം െചുإക, അതിനാൽ ഈ േْപാؚർ؂ികൾ ഉപേയാഗി്׺ നിحിത 
ഇന്റْഗലുകൾ്ׯ പകരം വയ്ؗുׯ രീതിയും നിحിത ഇന്റْഗലുകളുെട നിരവധി ഗുണവിേശഷതകളും 
ഞ׹ൾ ക؇ി؂ു؇് , വّതُّ ٝഇന്റْഗലുകളുെട വളെര സ׸ീർ؉മായ ْപٍ٠ം വളെര ലളിതമായി 
പരിഹരിׯാൻ കഴിയും, അതിനാൽ നമു്ׯ കുറ്׺ ഉദാഹരണ׹ൾ പരീײി്׺ എ׹െനെയ്ؗ 
പരّേവײണം െചإാം. സ׸ീർ؉മായ ْപٍ׹٠ൾ വളെര ലളിതമായി പരിഹരിׯാൻ നമു്ׯ 
ഉദാഹരണ׹ൾ എടുׯാം , അതിനാൽ ഈ ഇന്റْഗൽ കണׯാׯാൻ ഞാൻ നി׹േളാട് 
ആവശّെؚടുകയും നി׹ൾ വّതُّ ٝെട٠عിുׯകൾ ഉപേയാഗി്׺ ഇത് സമനٔയിؚിׯാൻ തുടു׹കയും 
െചᅃٝാൽ നി׹ൾ്ׯ കുഴؚമു؇ാകാം, പേײ നിحിത ഇന്റْഗലിന്െറ ഗുണവിേശഷതകൾ 
ഉപേയാഗി׺ാൽ അത് വളെര ലളിതമാകും. നി׹ൾ്ׯ ൈമനസ് ര؇് മുതൽ ര؇് വെരയുت പരിധികൾ 
ഉتതിനാൽ നി׹ൾ്ׯ ഇ؋ര؋ിലുت ഒരു അവിഭാജّഘടകമുെ؇׸ിൽ, ഫംഗ്ഷൻ തുലّമാെണ׸ിൽ
ഇത് പൂജّ؋ിൽ നി്ؗ ര؇് മട്׹ പൂജّമായി മാറുെമ്ؗ നി׹ൾ്ׯ അറിയാം ഇത് വിചിْതമായ 
ْപവർ؋ന؋ിന് പൂജّമായി മാറുؗു, അതിനാൽ ഈ ഇന്റْഗാൻഡ് ഒئയടിയാേണാ അേതാ 
അ׹െനയാേണാ എ്ؗ കെ؇؋ാൻ നأൾ ആദّം ْശമിׯണം , എഫ്എ٧്ع ഈ ഇന്റْഗാൻഡ് 
ആെണ׸ിൽ, നമു്ׯ ഇത് ഒئയടിയാേണാ ഇര؂യാേണാ എ്ؗ പരിേശാധിׯാം . നി׹ൾ്؛ ׯസ് ചിصം 
ലഭിുׯം, കാരണം അത് ൈമനസ് ന്െറ േകാസ് േകാസ് ആണ്, അതിനാൽ നമു്ׯ ലഭിؗുׯത് x x 
ൈമനസ് ന്െറ എഫ് ൈമനസ് എഫ്എ٧്ع ആണ്, അതിനാൽ ഇന്റْഗാൻഡ് വിചിْതമായ ഫംഗ്ഷനാണ് x 
അതിനാൽ ഇന്റْഗലിന്െറ മൂലّം ഞാൻ പൂജّമാകുെമ്ؗ പറയുക നി׹ൾ്ׯ കാണാൻ കഴിയും 
കൃതّമായ ഇന്റْഗലുകളുെട ഗുണവിേശഷതകൾ ഉപേയാഗി്׺ നി׹ൾ്ׯ വളെര എളുؚ؋ിൽ 
സംേയാജിؚിׯാനും വളെര സ׸ീർ؉മായ ഒരു ْപٍ؋٠ിന്െറ മൂലّം 0 ആെണ്ؗ കെ؇؋ാനും കഴിയും,
നമു്ׯ മെئാരു ഉദാഹരണം എടുׯാം , ഈ ْപٍ٠ം പരിഹരിؗുׯതിനുت ഒരു സമീപനം, നി׹ൾ്ׯ 
അനുേയാജّമായ സംേയാജനം ഗുണി്׺ അതിെന യുװിസഹമാׯാൻ ْശമിׯാം. റൂ؂് ൈമനസ് റൂ؂് 1 x 
ൈമനസ് ന് കീഴിൽ അത് പരിഹരിׯാൻ ْശമിുׯക, പേײ ഞാൻ ആ സമീപനം ഉപേയാഗിׯിب, x 
നമു്ׯ നിحിത അവിഭാജّ ഗുണ׹ൾ ഉപേയാഗിׯാേമാ എ്ؗ േനാׯാൻ ْശമിുׯം, അതിനാൽ 0 മുതൽ 

വെരയുت േْപാؚർ؂ി ഉപേയാഗി്׺ ഇത് ഐ ആെണ്ؗ പറയുക എؗത് 0 മുതൽ ൈമനസ് af xdx afa 
വെര തുലّമാണ്, അതിനാൽ പൂജّ؋ിൽ നി്ؗ പൂജّ؋ിന് തുലّമാണ് റൂ؂് ഒ്ؗ ൈമനസ് ؛സ് xdx i x 

റൂ؂് ന് കീഴിൽ, അതിനാൽ ഇത് 1 എ എ്ؗ പറയുകയാെണ׸ിൽ ഇത് 2 ആണ്, ഈ ര؇് x dx 
സമവാകّ׹ളും േചർ؋ാൽ നമു്ׯ വലതുവശ്؋ ഇടതുവശ്؋ ലഭിുׯം, വലതുവശ്؋ നമു്2 ׯi dx
ലഭിുׯം, അതിനാൽ നി׹ൾ്ׯ നّൂമേറئറും ഡിേനാമിേനئറും ഒؗുതെؗയാണ്, അതിനാൽ 
റؐാׯെؚടും, അതിനാൽ റؐാׯെؚടും , അതിനാൽ നമു്ׯ ഒ്ؗ ലഭിുׯം. അതിനാൽ ഞാൻ ഒؗായി 
ര؇ാണ്, അതിനാൽ ْപٍ٠ം വളെര സ׸ീർ؉മാെണ്ؗ േതാؗുؗത് നി׹ൾ്ׯ കാണാൻ കഴിയും, പേײ 
കൃതّമായ ഇന്റْഗലുകളുെട ഗുണവിേശഷതകൾ ഉപേയാഗി്׺ നി׹ൾ്ׯ ഇത് വളെര എളുؚ؋ിൽ 
പരിഹരിׯാൻ കഴിയും, നമു്ׯ മെئാരു ْപٍ٠ ഉദാഹരണം എടുׯാം, അതിനാൽ ഈ ْപٍ٠ം 
പരിഹരിׯാനുت ഒരു ലളിതമായ സമീപനം നി׹ൾ സ്കٔയർ ഒ്ؗ ൈമനസ് േകാസ് ര؇് ര؇് sin x x 
െകാ؇് മാئിرാപിുׯക, പകരം ഞാൻ ഈ സമീപനം ഉപേയാഗിׯാൻ േപാകുؗിب, പകരം ഞാൻ 
നിحിത ഇന്റْഗലുകളുെട േْപാؚർ؂ി ഉപേയാഗിുׯം, അതിനാൽ ഈ ഫംഗ് ഷൻ ഇര؂യാേണാ അേതാ 
ഒئയാേണാ എ്ؗ േനാׯാം അതിനാൽ ൈമനസ് ന്െറ ൈസൻ സ്കٔയർ ൈസൻ സ്കٔയർ ആേണാ x x 
അതിനാൽ ഈ ഫംഗ് ഷൻ തുലّമാണ്, അതിനാൽ നി׹ൾ്ׯ ഈ അവിഭാജّെ؋ പൂജّ؋ിൽ നി്ؗ 
ൈപയിൽ നി്ؗ ര؇് തവണ പൂജّ؋ിൽ നി്ؗ ൈപയിൽ നി്ؗ ര؇് ൈസൻ സ്കٔയർ എ്ؗ xd x 
എഴുതാം, ഇേؚാൾ നമു്ׯ മെئാരു േْപാؚർ؂ി ഉപേയാഗിׯാം പറയുؗു, 0 മുതൽ ഒരു േല്0 ׯ മുതൽfxdx 

ൈമനസ് വെര തുലّമാണ്. ഇത് 0 മുതൽ ആയി ഉപേയാഗി്׺ നി׹ൾ്ׯ ഇത് afa x dx pi by 2 sine 
എഴുതാം സ്കٔയർ ൈപ 2 ൈമനസ് ഇത് നി׹ൾ്ׯ പൂജّ؋ിൽ നി്ؗ ൈപ ൈബ ടു സിൻ x dx, 
ൈപയിൽ ര؇് ൈമനസ് േകാസ് ആണ്, അതിനാൽ നി׹ൾ്ׯ േകാസ് സ്കٔയർ ലഭിുׯം, x x xdx 
നി׹ൾ ഇതാണ് എ׸ിൽ, ഇത് ഒ്ؗ, ഇത് ര؇് എ്ؗ വീ؇ും പറയാം ഒؗും ര؇ും േചർؗുׯതിലൂെട 
നി׹ൾ്ׯ ര؇് ലഭിുؗുׯ, ര؇് ൈസൻ സ്കٔയർ ؛സ് േകാസ് സ്കٔയർ ന്െറ പൂജّ؋ിന്െറ i x xdx 
ഇര؂ി തുലّമാണ് ര؇് ൈപയ്്ׯ തുലّമാണ്, അതിനാൽ ഇന്റْഗലിന്െറ മൂലّം ര؇് െകാ؇് ൈപ i 
ആണ്, അതിനാൽ വളെര സ׸ീർ؉മായ ഒരു ْപٍ٠ം പരിഹരിׯാൻ ഉപേയാഗിׯാവുؗ നിحിത 
ഇന്റْഗലുകളുെട ര؇് ഗുണ׹ളുെട വളെര മേനാഹരമായ മെئാരു ഉപേയാഗം നമു്ׯ മെئാരു 
ഉദാഹരണം എടു്؋ എْത ലളിതമാെണ്ؗ േനാׯാം. ആദّഘ؋؂ിൽ തെؗ കൃതّമായ 
ഇന്റْഗലുകൾتുׯ സൂْതവാകّം നി׹ൾ്ׯ ശരിയായി ഉപേയാഗിׯാൻ കഴിയുെമ׸ിൽ 
സംേയാജനമാണ് , ഇത് പതിവുേപാെല വളെര സ׸ീർ؉മായ ഒരു ْപٍ٠മായി േതാؗുؗു, എؗാൽ വീ؇ും 
പൂജّം മുതൽ വെരയുت േْപാؚർ؂ി ഉപേയാഗി്׺ പൂജّം മുതൽ ൈമനസ് വെര afxdx afa xdx 
തുലّമാണ് എ്ؗ നമു്ׯ എഴുതാം. ഇത് സമവാകّം 1 4 ؛സ് 3 ൈസൻ ൈപ ൈബ 2 ൈമനസ് x b 
എؗതിന് തുലّമാണ് ؛സ് 3 ൈമനസ് ആയതിനാൽ ഞാൻ 4 ؛സ് 3 ന്െറ y 4 cos pi 2 x dx cos x 
േലാഗിന് തുലّമായിരിുׯം, അതിനാൽ 4 ؛സ് 3 ഇേؚാൾ വീ؇ും ഒؗും ര؇ും േചർുׯക sin xdx xdx 
നമു്ׯ ൽ ര؇് ലഭിുׯം, വലതുവശ്؋ നമു്ׯ ലഭിുׯം േലാഗ് 4 ؛സ് 3 സിൻ ഓൺ 4 ؛സ് 3 lhs- i x 
േകാസ് ؛സ് േലാഗ് ഓഫ് േഫാർ ؛സ് ْതീ േകാസ് ൈബ േഫാർ ؛സ് ْതീ ൈസൻ േലാഗ് എം ؛സ് x x xdx 
േലാഗ് എؗത് േലാഗ് എംഎൻ ആെണ്ؗ നി׹ൾׯറിയാം, അതിനാൽ ഇത് ഉപേയാഗി്׺ നി׹ൾ്ׯ n 
നാല് ലഭിുׯെമ്ؗ നി׹ൾ്ׯ െപെ؂്ؗ കാണാൻ കഴിയും ؛സ് ْതീ സിൻ ഓൺ േഫാർ േഫാർ ؛സ് ْതീ x 
േകാസ് എക് സ് േഫാർ േഫാർ ؛സ് ْതീ േകാസ് ൈബ േഫാർ ؛സ് ْതീ ൈസൻ എക് സ് റؐാׯെؚടും, x 
അ׹െന നി׹ൾ്ׯ ര؇് ഐ ഐ ടു ൈപ്ׯ തുലّമാണ് ഒരു ഡിഎക് സിന്െറ ര؇് േലാഗ്, അതിനാൽ 
ര؇് ഞാൻ പൂജّമാണ് അതിനാൽ ഞാൻ പൂജّം , കൃതّമായ ഇന്റْഗലുകളുെട ഈ മേനാഹരമായ 
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സൂْതവാകّ׹ൾ എ׹െന ഉപേയാഗിׯാെമؗും സ׸ീർ؉മായ ഇന്റْഗലുകൾ എ׹െന 
വിലയിരു؋ാെമؗും നി׹ൾ പഠി׺ിരിׯണം എ്ؗ ഞാൻ ْപതീײിുؗുׯ . കർവ് അതിനാൽ നമു്ׯ 
ഈ പവർ േല്ׯ എടുׯാം, അതിനാൽ ഇത് കെ؇؋ാൻ നമു്ׯ ഭാഗ׹ൾ ഉപേയാഗി്׺ xe x 
സംേയാജിؚിׯാൻ കഴിയും ഫിനി്ئ ഇന്റْഗൽ, ഇത് ആദّം നുأെട ഫംഗ് ഷൻ എؗും ഇതാണ് നുأെട 
ഫംഗ് ഷൻ ര؇ാമേ؋ത് എؗും പറ؁ാൽ , പാർ؂് ഇന്റേْഗഷൻ വഴി നമു്ׯ ആദّെ؋ ഫംഗ് ഷൻ 
െസׯന്റിന്െറ സംേയാജനമായി ലഭിുؗുׯ, അതിനാൽ നമു്ׯ തുലّം പൂജّ؋ിന് തുലّമാണ് x x 
എؗത് ഒരു ൈമനസ് പൂജّ؋ിന് തുലّമാണ്. നി׹ൾ ഒ്ؗ, സംേയാജനം പവർ േല്ׯ ആണ്, xdx- e 
അതിനാൽ നമു്ׯ ഒരു ൈമനസ് പൂജّം ൈമനസ് േല്ׯ പവർ സംേയാജനം ലഭിുׯം . ഇ ൈമനസ് ഇ e- x 
 ീർ؉മായ׸കൂടുതൽ സ ,بം, അതിനാൽ ഇത് അവസാനമുׯരം ഒؗായിരി؋സ് വൺ അതിനാൽ ഉ؛
ْപٍ׹٠ൾ ഞ׹ൾ പിؗീട് ഏെئടുുׯം , ഈ ഗുണ׹െളبാം ഞ׹ൾ വീ؇ും ഉപേയാഗിؗുׯിട്؋ 
വിവിധ വّായാമ׹ൾ െചുإം , തൽׯാലം സ׸ീർ؉മായ നിحിത ഇന്റْഗലുകൾ പരിഹരിׯാം. 
ഞ׹ളുെട ആദّ ْപഭാഷണ؋ിൽ തെؗ കൃതّമായ ഇന്റْഗലുകൾ ْപേയാഗിׯാൻ ആരംഭിുׯക, 
അവിെട ഞ׹ൾ നിരവധി ْപٍ׹٠ൾ ചർ׺ െചᅃٝി؂ു؇്, അവിെട ഒരു േരഖയ്ׯിടയിലുت ഏരിയയും 
മൂ്ؗ കർവുകൾׯിടയിൽ പരിമിതെؚടു؋ിയിരിؗുׯ ര؇് വളവുകൾׯിടയിലുت ഒരു കർവ് 
ഏരിയയും പരിമിതെؚടു؋ിയിരിؗുׯ നിരവധി േകസുകൾ ഞ׹ൾ ചർ׺ െചᅃٝി؂ു؇്. നമു്ׯ ഇവിെട 
നി്ؗ ഈ േകസുകെളبാം ഓേരാؗായി എടുׯാം, നമു്ׯ ലളിതമായ ശാപേׯസ് ഒؗിന് കീഴിലുت 
ْപേദശം എടുׯാം , അതിനാൽ ഇത് നി׹ളുെട അײമാെണؗും ഇത് അײമാെണؗും ഇത് ന്െറy x x 
ചില ْപവർ؋നമാെണؗും കരുതുക, ഇത് എبായ്േؚാഴും േപാസിئീവ് ആണ് ഇത് തുലّമാണ് േല്ׯ x n 
ഇത് ഒآത് തുലّമാണ് ന് തുലّമാണ് ഇത് പൂജّ؋ിന് തുലّമാണ് എؗ േരഖയാണ്, ഇത് ആണ് x b y y fx
ന് തുലّമാെണ്ؗ ഈ വْകം നി׹ൾׯറിയാം, അതിനാൽ ഏരിയ കെ؇ؗു؋ത് എ׹െന, ഞ׹ൾ 
എؓാണ് െചᅃٝെത്ؗ നി׹ൾׯറിയാം. വളെര േനർ؋ ദീർഘചതുര׹ൾ വലതുവശ്؋, അതിനാൽ 
നമു്ׯ ഈ േകസിൽ ഒരു ദീർഘചതുര؋ിന്െറ വീതി ആയി എടുׯാം, ഈ ദീർഘചതുര؋ിന്െറ dx 
ഉയരം ഈ ദീർഘചതുര؋ിന്െറ ഉയരം ആയിരിുׯം, അതിനാൽ ْപാഥമിക സ്ْ ടിؚിന്െറേയാ y 
ദീർഘചതുര؋ിന്െറേയാ വിُീٝർ؉ം ആയി ആണ്, ഉയരവും എؗത് ഇേؚാൾ വീതിയാണ്, y dxy dx 
അതിനാൽ നി׹ൾ്ׯ ഈ എലിെമന്ററി ഏരിയ ഉെ؇׸ിൽ ഡാഡ ْപാഥമിക ഏരിയയാണ്, അതിനാൽ 
നി׹ൾ ഈ സമം മുതൽ വെര േല്ׯ സമനٔയിؚിുׯകയാെണ׸ിൽ, അത് നി׹ൾ്ׯ da x a x b 
ആവശّമുت ഏരിയ നൽകുؗു, അതിനാൽ ആവശّമുت ْപേദശം അത് തരും േകാടാലി്ׯ തുലّമായ 

നാല് വളവുകൾׯിടയിൽ പരിമിതെؚടു؋ിയിരിؗുׯ നി׹ൾ്ׯ ആവശّമുت ഏരിയ fxx 
േപാകുؗു ഉം ഉം പൂജّ؋ിന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ ഇത് നി׹ൾ്ׯ ആവശّമായ ഏരിയ നൽകും, b y 
അതിനാൽ േഫാർമുല ആണ്, ഇേؚാൾ ഈ ْടി്ׯ ْപവർ؋ിׯാ؋ സാഹചരّ׹ളു؇്, a to bydx 
ഉദാഹരണ؋ിന് നി׹ൾ്ׯ ഇതുേപാെല ഒരു വْകം ഉെ؇׸ിൽ, എؗതിന്െറ അടിرാന؋ിൽ x 
നൽകിയിരിുؗുׯ ഉം വിُീٝർ؉വും ര؇് തിരحീന േരഖകൾׯിടയിൽ y 
പരിമിതെؚടു؋ിയിരിുؗുׯ എ്ؗ പറയുക, സമം മുതൽ ന് തുലّമാണ്, അേؚാൾ നി׹ൾ y c y d 
എ׹െന സമْഗതെയ വിലയിരുു؋ം, അതിനാൽ ലംബമായ സ്ْടിؚുകളാൽ ഏരിയെയ ഹരിؗുׯതിന് 
പകരം ഞ׹ൾ ഏരിയെയ തിരحീന സ്ْ ടിؚുകൾ െകാ؇് ഹരിുؗുׯ, ഈ വീതി ഈ ദീർഘചതുരം 
ْപാഥമിക ചതുരാകൃതിയിലുت ْപാഥമിക സ്ْ ടി്ؚ ആണ്, ഈ സ്ْടിؚിന്െറ ഉയരം ഈ dy x 
സമവാകّ؋ാൽ നിയْؓിׯെؚടും, അതിനാൽ ْപാഥമിക വിُീٝർ؉ം ആണ്, ഇത് സമ؋ിൽ xdy y 
നി്ؗ മുതൽ േല്ׯ തുലّമായ േല്ׯ സമനٔയിؚി׺ാൽ നമു്ׯ ആവശّമായ ഏരിയ ലഭിുׯം. c y d 
അതിനാൽ ഈ േകസിെല േഫാർമുല യ്്ׯ മുതൽ ന് തുലّമായിരിുׯം, അതിനാൽ ഇത് y c y d xdy 
ര؇് േകസ് മൂ്ؗ േനാׯാം, നി׹ളുെട ْപവർ؋നം അ؋ײിന് താെഴയാണ്, അതിനാൽ ഇത് x 
നി׹ളുെട ആണ്, ഇത് മുതൽ വെര െനഗئീവ് ആണ് എؗ േരഖ ന് തുലّമാണ്, ഇത് fx a b x a 
ലാൻഡ് ൈലൻ ആണ് ഇതാണ് ആവശّമുت ഏരിയ, അതിനാൽ വീ؇ും സമാനമായ x equ als to b , 
േലാജിׯിന്െറ േഫാർമുല ആയിരിുׯം, എؗാൽ യുെട മൂലّ؋ിലുടനീളം െനഗئീവ്a to b fxdx a fx 
ആയതിനാൽ െനഗئീവ് ആകും, അതിനാൽ ആവശّമുت ഏരിയയ്്ׯ നി׹ൾ അؓിമ മൂലّ؋ിന്െറ 
േമാഡുലസ് എടുׯണം. ഇേؚാൾ േമാഡ് ആയിരിുׯം, ഫംഗ് ഷൻ െനഗئീവിലുടനീളം അبാ؋േതാ 
േപാസിئീവിലുടനീളം അبാ؋േതാ ആയ മെئാരു േകസ് എടുׯാം , അതിനർ،ം അത് അതിന്െറ 
ചിصെ؋ മാുؗുئ, അേؚാൾ എ്ؓ സംഭവിുׯം, അതിനാൽ നി׹ൾ്ׯ ഒരു ഫംഗ് ഷൻ ഉت േകസ് 4 
എടുׯാം ഇതാണ് നി׹ളുെട അײം ഇതാണ് നി׹ളുെട അു׺ത؇്, നി׹ൾ്ׯ ഒരു ഫംഗ് ഷൻ ഉ؇്,y x 
അതിന്െറ ചിصം മാؗുئ ഒരു ഫംഗ് ഷൻ ഇതാണ് , ഇതാണ് എ്ؗ പറയുക, ഫംഗ് ഷന്െറ ഈ വിഭജന b fx 
േപായിന്റ് അു׺ത؇ിെനാؚം ആണ്, അതിനാൽ തുലّതയ് ׯിടയിൽ x c x 
പരിമിതെؚടു؋ിയിരിؗുׯ ഫംഗ് ഷന്െറ വിُീٝർ؉ം കെ؇؋ാൻ നി׹ൾ ആْഗഹിുؗുׯ. a, x 
എؗിവ അ׹ײൾ്ׯ തുലّമാണ്, അതിനാൽ ഈ സാഹചരّ؋ിൽ മുതൽ വെര േനരി؂് b, x a b 
സംേയാജിؚി്׺ െമാ؋ം വിُീٝർ؉ം നി׹ൾ്ׯ ലഭിׯിب, അതിനാൽ നി׹ൾ സംേയാജിؚി്׺ മുതൽ a 

വെരയുت ഏരിയ എ്ؗ പറയണം. ഒ്ؗ , ഈ ഏരിയ ര؇്, സമനٔയിؚിؗുׯതിലൂെട നി׹ൾ്ׯ c 
ഏരിയ ര؇് ലഭിുׯം മുതൽ വെര, ആവശّമുت െമാ؋ം ഏരിയ ഒ്ؗ േപാസിئീവ് ആയിരിുׯം, c d 
കാരണം മുതൽ വെര െനഗئീവ് ആണ്, ײമിׯണം മുതൽ വെര മുതൽ വെര, fx c d c b c b 
ഫംഗ്ഷൻ മുതൽ വെര െനഗئീവായതിനാൽ ര؇് െനഗئീവ് ആയിരിുׯം, അ׹െന ആെക ഏരിയ c b a
ര؇ിന്െറ വൺ ؛സ് േമാഡ് ആയിരിുׯം ഇേؚാൾ നമു്ׯ ഈ വُٝു തകെളبാം ഉപേയാഗിുׯകയും 
തുട؋ׯിൽ തെؗ വളെര ലളിതമായ ചില ْപٍ׹٠ൾ പരിഹരിുׯകയും െചإാം, ഉദാഹരണ؋ിന് 
നമു്ׯ ഒരു വൃ؋؋ിന്െറ വിُീٝർ؉ം ചതുരവും ചതുരവും ഒരു ചതുര؋ിന് തുലّമാെണ്ؗ x y 
കെ؇؋ാം. നി׹ളുെട അײമാേണാ ײമിׯണം ഇത് നി׹ളുെട അײമാണ്, ഇതാണ് x y 
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നി׹ളുെട അു׺ത؇്, സർׯിൾ ഇതാണ്, അതിനാൽ സർׯിൾ അ׹ײൾ എؗിവയിൽ x x, y 
സമമിതിയാെണ്ؗ നി׹ൾׯറിയാം, അതിനാൽ സർׯിളിന്െറ െമാ؋ം വിُീٝർ؉വും സമമിതിയാണ്,
അതിനാൽ ഞ׹ൾ ഇത് വിലയിരുു؋കയാെണ׸ിൽ വിُീٝർ؉ം അേؚാൾ നമു്ׯ അതിെന നാലായി 
ഗുണിׯാം, അതിനാൽ ഈ വിُീٝർ؉ം ആെക വിُീٝർ؉ം ആെണ׸ിൽ, ആദّെ؋ കٔാْഡന്റിൽ 
കിടؗുׯ ഈ വൃ؋؋ിന്െറ െമാ؋ം വിُീٝർ؉ം 4 മട്׹ വിُീٝർ؉മാണ്, അ׹െന 4 എ׹െന 
ലഭിുׯം എؗതിേല്ׯ നീളമുت ഒരു ലംബമായ സ്ْടി്ؚ വരയ്ുׯക. ഉയരം ആയതിനാൽ dx y a will 

ഇവിെട നി്ؗ ഇേ׹ാ؂് േപാകുؗു അതിനാൽ വൃ؋؋ിന്െറ മധّഭാഗം 0 0 ആണ്, ഈ be ydx x 
േപായിന്റ് ആയിരിുׯം ഒരു േകാമ 0, അതിനാൽ മൂലّം 0-ൽ നി്ؗ ആരംഭിുׯകയും അത് യിേല്ׯ x a-
േപാകുകയും വൃ؋؋ിന്െറ സമവാകّ؋ിൽ നി്ؗ മൂലّം കണׯാുׯകയും െചുإം, അ׹െന y 
നി׹ൾ്ׯ തുലّമായത് വൃ؋؋ിന്െറ സമവാകّ؋ിൽ നി്ؗ കണׯാുׯം, അ׹െന നി׹ൾ്ׯ y 
റൂ؂ിന് കീഴിൽ ഒരു ചതുരം ൈമനസ് ചതുരം ന്െറ ഓേരാ മൂലّ؋ിനും തുലّമാണ്. യുെട ര؇് x x y y 
മൂലّ׹ൾ േനടുക, അതിനാൽ യുെട േപാസിئീവ് മൂലّം നി׹ൾ്ׯ അ؋ײിന് മുകളിലുت y x 
സർׯിളിന്െറ മുകളിെല ശാഖയും െനഗئീവ് മൂലّം നി׹ൾ്ׯ താഴെ؋ ശാഖയും നൽകും, അതിനാൽ 
ഇത് 4 തവണ 0 മുതൽ ഒരു ചതുരْശ ൈമനസ് ചതുരം ന് തുലّമാണ് ഇേؚാൾ ഇതിന്െറ സംേയാജനം x dx 
നി׹ൾ്ׯ അറിയാവുؗതിനാൽ നി׹ൾ്ׯ ഇത് എؗ മൂലّം േനരി؂് നൽകാം, അതിനാൽ x x 
പൂജّ؋ിൽ നി്ؗ േല്ׯ േപാകുؗു, അതിനാൽ നി׹ൾ്ׯ ലഭിؗുׯ ഉയർؗതും താഴ്ؗതുമായ a 
പരിധികളുെട മൂലّ׹ൾ ഇടുക, അതിനാൽ ഈ പദവും ഈ പദവും കാരണം ഇത് 0 ആയിരിുׯം. 
നി׹ൾ്1 ׯ ൈബ 2 ചതുരാകൃതിയിലുت ൈസൻ വിപരീതം 1 നൽകും, അതായത് 0-ൽ 2 ൈമനസ്, ൈപ 
ഇതാണ്, ഇത് ശരിയാണ്, 0-ൽ ഇത് 0 ആകും, കാരണം നി׹ൾ്ׯ ഇവിെട പൂജّം ലഭിുׯം , തുടർ്ؗ x x 
പൂജّം പാപ؋ിൽ വിപരീത പൂജّം പൂജّമാകും അതിനാൽ നി׹ൾ്ׯ പൂജّം ലഭിുׯം, അതിനാൽ 
അؓിമ ഉ؋രം ൈപ ഒരു സ്കٔയർ ആണ്, ഇേؚാൾ ഞ׹ൾ ഈ കണുׯകൂ؂ൽ നട؋ിയത് ലംബമായ 
സ്ْടി്ؚ എടു؋ാണ് ഇത് െചإാൻ കഴിയുؗത് തിരحീനമായ സ്ْടി്ؚ എടുുؗുׯ, അതിനാൽ നമു്ׯ 
സർׯിളിനായി അത് എ׹െന െചإാെമ്ؗ േനാׯാം, അതിനാൽ നമു്ׯ വീ؇ും വൃ؋ം വരയ്ׯാം, 
തിരحീന സ്ْ ടി്ؚ ഉപേയാഗി്׺ ഇത് എ׹െന െചإാെമ്ؗ േനാׯാം, നമു്ׯ ഈ തിരحീന സ്ْ ടി്ؚ 
എടുׯാം, അതിന്െറ വീതി ൈടയും നീളവും ആണ്. വൃ؋؋ിന്െറ സമവാകّം, ഈ x 
സാഹചരّ؋ിൽ റൂ؂ിന് കീഴിലുت ൈമനസ് ൈമനസ് ഒരു സ്കٔയർ ൈമനസ് സ്കٔയർ ആകും, x, y 
കാരണം ഞ׹ൾ ഈ ْബാ؀് ഉപേയാഗിുؗുׯ, അതിനാൽ ന്െറ േപാസിئീവ് മൂലّം െനഗئീവ് മൂലّം x 
എടുുׯം, അ׹െന െമാ؋ം വിُീٝർ؉ം ആവശّമാണ് . സർׯിളിന്െറ വിُീٝർ؉ം നാല് മട്׹ ന് xdy 
തുലّമാണ്, ഇേؚാൾ യുെട പരിധികൾ എെؓാെׯയാണ്, അതിനാൽ ഈ േപായിന്റ് 0 േകാമ 0 ആണ്, y 
ഈ േപായിന്റ് 0 േകാമയാണ്, അതിനാൽ പൂജّ؋ിൽ നി്ؗ പൂജّം േകാമയിേല്ׯ േപാകുؗു, y 
അതിനാൽ പൂജّ؋ിൽ നി്ؗ പൂജّ؋ിേല്ׯ േപാകുؗു നി׹ൾ േപാസിئീവ് വശ؋ായതിനാൽ y a , 

ന്െറ മൂലّം േപാസിئീവ് ആയി എടുുׯം, അതിനാൽ ഈ ْബാ؀ിന് 0 മുതൽ ഒരു അ؇ർ റൂ؂് സ്കٔയർ x 
ൈമനസ് ചതുരം വെര വീ؇ും അേത േഫാർമുല ഉപേയാഗി1 ്׺ എؗതിന് കീഴിൽ ഒരു y dy by 2 y 
സ്കٔയർ ൈമനസ് സ്കٔയർ ؛സ് 1 ഒരു ചതുരാകൃതിയിലുت ൈസൻ വിപരീതം ൽ നി്ؗ 0-ൽy by 2 y-
നി്ؗ എ-േല്ׯ േപാകുേآാൾ വീ؇ും ൽ അത് 0-ലും ലും ആയിരിുׯം ഇത് നി׹ൾ്1 ׯ ൈബ 2 ഒരുa- a-
ചതുരം ൈപ 2 െകാ؇് നൽകും, 0 ന് അത് 0 ആയിരിുׯം, പൂജّ؋ിൽ അത് പൂജّമാകും, അതിനാൽ 
നി׹ൾ്ׯ വീ؇ും ഒരു ചതുരം ലഭിുׯം , നമു്ׯ ഒരു ഉദാഹരണം കൂടി എടു്؋ ദീർഘവൃ؋ാകൃതിpi 

ചതുര؋ിന്െറ വിُീٝർ؉ം കെ؇؋ാം. ചതുരവും ചതുരവും ചതുരവും, േനׯാൾ വലുതായx y b a b-
ഒؗിന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ ഈ ദീർഘവൃ؋ം അ׹ײൾ എؗിവയുമായി ബؖെؚ؂് x, y 
സമമിതിയായതിനാൽ ഈ ദീർഘവൃ؋ം വീ؇ും ഇതുേപാെല കാണെؚടും , അതിനാൽ നമു്ׯ 
വിُീٝർ؉؋ിന്െറ നാലിെലാ്ؗ മാْതേമ കണׯാׯാൻ കഴിയൂ. െമാ؋ം വിُീٝർ؉ം ലഭിؗുׯതിന് 
അതിെന 4 െകാ؇് ഗുണിുׯക, അതിനാൽ െമാ؋ം വിُീٝർ؉ം ഈ ഏരിയയുെട 4 മട്׹ ആണ് , ഈ 
ഏരിയ നി׹ൾ ലംബ സ്ْ ടി്ؚ ഉപേയാഗിുׯകയാെണ׸ിൽ ഈ ഏരിയ വീ؇ും നൽകും, അവിെട a ydx 

ഇവിെട നി്ؗ ഇേ׹ാ؂് മൂലّ׹ൾ എടുുׯം, അതിനാൽ ഈ ദീർഘവൃ؋؋ിന് ഇത് േകْؕമാണ് പൂജّം x 
പൂജّം ഇത് ഒരു േകാമ പൂജّം ആണ്, ഇത് ൈമനസ് േകാമ പൂജّം ആണ്, ഇത് പൂജّം േകാമ ൈമനസ് ബി 
ആണ്, ഇത് സീേറാ േകാമ ബി ആണ്, അതിനാൽ ഈ ْപേദശ؋ിന് മിനിമം 0 ആണ്, പരമാവധി x a 
ആണ്, അതിനാൽ നമു്0 ׯ ആയി ലഭിുׯം ചു؇ുകളും അത് മനشിലാׯാൻ നി׹ൾ അത് 
പരിഹരിേׯ؇തു؇് , അ׹െന നി׹ൾ്ׯ സമം ؛സ് ൈമനസ് ബി്ׯ കീഴിൽ ഒരു ൈമനസ് y x 
ചതുര؋ിന് കീഴിൽ ലഭിുׯം ഒരു ചതുരം െകാ؇്, ؛സ് ൈമനസ് ബി, ഒരു അ؇ർ റൂ؂് ഒരു സ്കٔയർ y 
ൈമനസ് സ്കٔയർ , അതിനാൽ ന്െറ ഓേരാ മൂലّ؋ിനും നി׹ൾ്ׯ യുെട ര؇് മൂലّ׹ൾ x x y 
ലഭിുؗുׯ, എؗാൽ നി׹ൾ അ؋ײിന് മുകളിൽ കിടؗുׯ ലിزിന്െറ ഭാഗം x 
ഉപേയാഗിؗുׯതിനാൽ നി׹ൾ േപാസിئീവ് ചിصം എടുുׯം, അതിനാൽ നമു്ׯ ബി അ؇ർ റൂ؂് ഒരു 
സ്കٔയർ ൈമനസ് സ്കٔയർ ലഭിുؗുׯ, അതിനാൽ നമു്ׯ പൂജّം ലഭിുؗുׯ, ഇത് നാല് ബി്ׯ x dx 
തുലّമാണ്, ഇത് റൂ؂ിന് കീഴിലുت ഒരു സ്കٔയർ ൈമനസ് സ്കٔയർ ؛സ് 1 ൈബ 2 എ സ്കٔയർ ൈസൻx 
വിപരീതം െമാ؋ം വിُീٝർ؉ം െകാ؇് നാല് ബി ഒؗിൽ ര؇് ആണ് റൂ؂ിന് താെഴയുت ഒരു ചതുരംx x 
ൈമനസ് ചതുരം ؛സ് ഒ്ؗ ര؇് ഒരു ചതുരം ൈസൻ വിപരീതം അ׹െന നാല് ബി ഒരു ആׯി x x 
എ؂ിൽ പൂജّം ആയിരിുׯം. നി׹ൾ്ׯ ഒؗിന് ര؇ായി ഒരു ചതുര ൈപ നൽകുക തിരحീനമായ 
തിരحീന സ്ْ ടി്ؚ ഉപേയാഗി്׺ ഇത് െചുإക, അതിനാൽ നമു്ׯ ദീർഘവൃ؋ം വീ؇ും വരയ്ׯാം, ഈ 
സമയം തിരحീനമായ ചുവടുെവ്ؚ എടുുׯം, അതിന്െറ വീതി ഉം നീളവും ആണ് ഈ േപായിന്റ് dy x 
പൂജّമാണ് ഈ േപായിന്റ് പൂജّം ൈമനസ് ആണ് ഇത് ഒരു േകാമ പൂജّം ആണ് ഇത് b b 
ദീർഘവൃ؋؋ിന്െറ ൈമനസ് േകാമ പൂജّം സമവാകّം ആണ് ഇേؚാൾ നി׹ൾ ന് x 
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പരിഹരിേׯ؇തു؇്, അതിനാൽ ഒരു ചതുരം ചതുരം ഒരു ൈമനസ് ചതുരം ചതുരം ആണ് x x y b 
അതിനാൽ ആണ് കൂടാെത, റൂ؂ിന് കീഴിലുت ൈമനസ് ഒരു ൈമനസ് സ്കٔയർ മുതൽ സ്കٔയർ, x y v 
അ׹െന നأൾ ദീർഘവൃ؋؋ിന്െറ ഈ ഭാഗം എടുؗുׯതിനാൽ റൂ؂ിന് കീഴിൽ േപാസിئീവ് x 
ആയിരിുׯം, കൂടാെത ആവശّമുت വിُീٝർ؉ം ദീർഘവൃ؋؋ിന്െറ നാലിര؂ി വിُീٝർ؉ം ഈ 
വിُീٝർ؉؋ിന്െറ നാലിര؂ിയാണ്, എؗത് 0-ൽ നി്ؗ േപാകുؗു അ׹െന നമു്4 ׯ തവണ 0 y b xdy 
മുതൽ വെര ലഭിുؗുׯ, റൂ؂് സ്കٔയർ ൈമനസ് സ്കٔയർ യുെട കീഴിലുت ആണ്, bx b y dy a by b 
അതിനാൽ ഈ ഇന്റْഗലിന്െറ മൂലّം നാല് ഒ്ؗ ര؇് റൂ؂ിന് കീഴിൽ സ്കٔയർ ൈമനസ് a by b y b y 
സ്കٔയർ ؛സ് വൺ ൈബ ടു സ്കٔയർ ൈസൻ ആണ് വിപരീതം യ് ്ׯ  മുതൽ വെര ലഭിുׯം, v y b 0 b 
അ׹െന നി׹ൾ്ׯ ൽ  ؛സ് ലഭിؗുׯത് പൂജّമാണ്, തുടർ്ؗ ൽ ഇത് ഒ്ؗ ര؇് ബി സ് കٔയർ b- 0 b-
ൈപ ര؇് ൈമനസ് പൂജّമാണ്, പിെؗ വീ؇ും പൂജّമാണ്, അതിനാൽ വിُീٝർ؉؋ിന്െറ ഈ ര؇് 
ഉദാഹരണ׹ൾെׯാؚം നി׹ൾ്ׯ ലഭിുׯം ഒؚം സർׯിളുകളും ലംബവും തിരحീനവുമായ pi ab 
സ്ْടിؚുകൾ ഉപേയാഗി്׺ ലളിതമായ വളവുകളുെട വിُീٝർ؉ം എ׹െന കണׯാׯാെമ്ؗ നി׹ൾ്ׯ 
കാണാൻ കഴിയും സാഹചരّം സ׸ീർ؉മാׯാം, നമു്ׯ കെ؇؋ാം വിُീٝർ؉ം ഒരു 
േരഖയ് ׯിടയിലുتതും സംഭവിؗുׯതും ആയതിനാൽ ഈ േْശണിയിൽ നമു്ׯ സമം ഒؗിനും y y 
സമം ചതുര؋ിനും ഇടയിൽ പരിമിതെؚടു؋ിയിരിؗുׯ വിُീٝർ؉ം ഉദാഹരണമാׯാം, അതിനാൽx 
നമു്ׯ അവ ര؇ും ആദّം േ؛ാ؂് െചإാം, അതിനാൽ ഒؗിന് തുലّം എؗത് ന് സമാؓരമായ ഒരു y x 
തിരحീന േരഖയാണ്. അײവും സമം ചതുരവും പരവലയമാണ്, അതിന്െറ ശീർഷകം പൂജّം y x 
പൂജّവും അײം അײവും അതിനാൽ ആവശّമുت വിُീٝർ؉ം ഇതാണ്, അതിനാൽ നമു്ׯ ഇവിെട y 
തിരحീന സ്ْ ടി്ؚ ഉപേയാഗിׯാം, അതിനാൽ ഈ ചതുര؋ിന് തുലّമാണ് അ؋ײിന് y x y 
സമമിതിയാെണ്ؗ നി׹ൾ്ׯ കാണാൻ കഴിയും. ആവശّമുت െമാ؋ം വിُീٝർ؉ം പ׺ നിറ؋ിലുت 
േഷഡുت വിُീٝർ؉؋ിന്െറ ഇര؂ി തുലّമാണ്, അതിനാൽ ഏരിയയുെട ര؇് മട്׹ അതിനാൽ ഞാൻa 
തിരحീനമായ സ്ْടി്ؚ ഉപേയാഗിുׯം, അതിനാൽ ഇത് ആെണؗും സ്ْടിؚിന്െറ ഈ ഉയരം dy x 
ആെണؗും നമു്ׯ ലഭിുׯം, അതിനാൽ നമു്ׯ ഈ തിരحീന؋ിന്െറ വിُീٝർ؉ം ആണ്. സ്ْടി്ؚ, xty 
തുടർ്ؗ യുെട മൂലّ׹ൾ ഇവിെട നി്ؗ ഇേ׹ാ؂് ഇ؂ാൽ െമാ؋ം ഏരിയ ആകും , അതിനാൽ y y 
പൂജّ؋ിൽ നി്ؗ േപാകുേآാൾ ഇത് പൂജّമാണ്, ഇത് ഒؗിേല്ׯ േപാകുؗു, അതിനാൽ ഒؗിന് y 
തുലّമാണ് ഇേؚാൾ റൂ؂് അതിനാൽ ന്െറ മൂലّം നിയْؓിؗുׯത് പരവലയ؋ിന്െറ സമവാകّം x y x 
കാരണം തിരحീന ഘ؂ം പരവലയ؋ിൽ അവസാനിുؗുׯ , ഈ ന്െറ ഉയരം എؗത് str- ip 
പരാേബാളയിൽ നിؗുت ഫംഗ് ഷൻ മൂലّ؋ാൽ നിയْؓിׯെؚടുؗു, അതിനാൽ എؗത് റൂ؂് x y 
ആണ് അതിനാൽ നി׹ൾ്0 ׯ മുതൽ 1 റൂ؂് വെര ലഭിുؗുׯ , അതിനാൽ 2 പവർ 3 ydy y by 2 by 3 by 

അതിനാൽ നി׹ൾ്ׯ നാലിന് മൂ്ؗ ലഭിുؗുׯ, ഇേؚാൾ നമു്ׯ ഇത് െചإാം ലംബമായ 2 0 to 1, 
സ്ْടിؚുകൾ അ׹െന ലംബമായ സ്ْടിؚുകൾ അെ׸بിൽ ലംബമായ ْപാഥമിക ഏരിയ ْപാഥമിക 
ْപാഥമിക ദീർഘചതുര׹ൾ ഉപേയാഗി്׺ ഞാൻ ഇത് വീ؇ും വരയ്ׯെ؂, ഇതാണ് നി׹ളുെട അײം y 
ഇതാണ് നി׹ളുെട അײം ഇതാണ് എؗത് ഒؗിന് തുലّമാണ്, ഇത് ആണ് ചതുര؋ിന് x y y x 
തുലّമാണ്, അതിനാൽ നി׹ൾ ലംബമായ ചുവടുെവ׺ാൽ എؓാണ് നി׹ൾ ലംബമായ സ്ْടി്ؚ 
എടു؋ാൽ ْപٍ׹٠ൾ ഉ؇ാകാം, അതിനാൽ ഇവിെട നി്ؗ ഇേ׹ാ؂് സംേയാജിؚി്׺ എ്ؓ y dx 
സംഭവിുׯം അെ׸بിൽ 2 െകാ؇് ഗുണി׺ാൽ ഇര؂ിെയ׸ിലും നി׹ൾ്ׯ ആവശّമായ ഏരിയ 
ലഭിׯിب, കാരണം ഈ പരാേബാളിക് േമഖലയിൽ അേപײി׺ാൽ നി׹ൾ്ׯ ലഭിുׯം ഈ y dx 
ْപേദശം ആവശّമായ ഏരിയ അبാ؋തിനാൽ ഈ ലംബ സ്ْടി്ؚ ഉപേയാഗി്׺ ഏരിയ കണׯാؗുׯത് 
എ׹െനെയ്ؗ കാണുؗതിന് നമു്ׯ ചിْതം വീ؇ും വരയ്ׯാം, നമു്ׯ എ്ؓ െചإാൻ കഴിയും, 
അതിനാൽ നമു്ׯ െചإാൻ കഴിയും, അതിനാൽ ആവശّമുت ഏരിയ ഈ ഏരിയ ൈമനസ് ആണ് 
അതിനാൽ ആവശّമുت ഏരിയ ഏരിയയാണ് ചുവ്ؚ നിറ؋ിലുت േഷഡുتതും ൈമനസ് ഏരിയ പ׺ 
നിറ؋ിലുت േഷഡുتതുമായ ഏരിയ േഷഡുت ബി ചുവ്ؚ ന് തുലّമായിരിുׯം, നി׹ൾ ഈ y ydxx 
മൂലّവും ഈ മൂലّവും കെ؇േ؋؇തു؇് , അതിനായി നി׹ൾ ഒؗിന് തുലّവും ചതുര؋ിന് y y x 
തുലّവും പരിഹരിׯാൻ ഇത് നി׹ൾ്ׯ തുലّവും ൈമനസ് വ؉ും നൽകും, അതിനാൽ ഇത് x x 
തുലّമാണ് ഒ്ؗ, ഇത് എؗത് ൈമനസ് ഒؗിന് തുലّമാണ് അതിനാൽ ദീർഘചതുര؋ിന്െറ x 
വിُീٝർ؉ം ൈമനസ് ഒ്ؗ മുതൽ ഒ്ؗ വെര ആയിരിുׯം, ഇത് എؗത് 1 ൈമനസ് ൈമനസ് y y y dx x 
എؗ വരിയിൽ നിؗാണ് വരുؗത് പരവലയ؋ിൽ നിؗാണ് കണׯാؗുׯത്, അതിനാൽ നി׹ൾ്ׯ 
ആവശّമുت ഏരിയ ൈമനസ് ഒ്ؗ മുതൽ ഒ്ؗ വെര ൈമനസ് ഒ്ؗ മുതൽ ഒ്ؗ ചതുരْശ ആണ്,dx x dx 
അതിനാൽ ഇത് ര؇് ൈമനസ് കّൂബിന് മൂ്ؗ ൈമനസ് ഒ്ؗ മുതൽ ഒ്ؗ വെര ര؇് ൈമനസ് ര؇് ൈബx 
മൂ്ؗ ആണ് മുآെ؋ കണുׯകൂ؂ലിന് തുലّമായ നാലിൽ മൂ്ؗ എؗതിന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ ആ 
ദീർഘചതുര؋ിന്െറ ഈ ചതുര؋ിന്െറ വിُീٝർ؉ം കണׯാׯാൻ ഞ׹ൾ ഈ സ്ْ ടി്ؚ എടു؋ി؂ു؇് ,
കൂടാെത പരാേബാളയ്്ׯ താെഴ കിടؗുׯ ْപേദശ؋ിന്െറ ഈ ഏരിയ കണׯാׯാൻ ഞ׹ൾ ഈ 
ദീർഘചതുരം ലംബമായ സ്ْടിؚുകൾ എടു؋ി؂ു؇്, അതിനാൽ ഞ׹ൾ ഒ രീതി ഉപേയാഗി്׺ യഥാർ، 
ഏരിയ ലഭിׯാൻ ര؇് ഏരിയകൾ കുറയ്േׯ؇തു؇് ലംബമായ സ്ْടിؚുകൾ നമു്ׯ മെئാരു f 
ഉദാഹരണെമടുׯാം, തുടർ്ؗ സമം ചതുരം ര؇് ൈമനസ് നും സമം 0 നും ഇടയിലുت y xy x y 
വിُീٝർ؉ം , ആദّ കٔാْഡന്റിെല സമം വരയ്ׯാം, അതിനാൽ നമു്ׯ ഇത് വരയ്ׯാം സമം y y x 
ആണ് ഈ വരിയും ചതുരം ര؇് ൈമനസ് എؗത് ഒരു പരവലയമാണ്, അതിന്െറ ശീർഷകം ര؇് y x 
േകാമ പൂജّമാണ് , അതിനാൽ ഞ׹ൾ്ׯ ഇ؋ര؋ിലുت സാഹചരّമു؇്, ആവശّമുت ഏരിയ 
ഇതാണ് പരവലയ പൂജّ؋ിന് തുലّമായതും ആദّെ؋ കٔാഡ് റന്റിൽ കിടؗുׯതുമായ y 
വരിയ് ׯിടയിലുت വിُീٝർ؉ം. അതിനാൽ ഈ അവിഭാജّത പരിഹരിؗുׯതിന്, ഇത് ര؇് േകാമ 
പൂജّമാണ്, ഇത് പൂജّം പൂജّമാണ്, ഈ ര؇് േപായിന്റുകളുെട േകാർഡിേന്ئ കെ؇േ؋؇തു؇്, 
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അതിനാൽ ഞ׹ൾ ഇത് പരിഹരി്׺ തുലّമാെണ്ؗ കാണുക, അതിനാൽ ഇത് ഒരു േകാമ പൂജّമാണ്, x 
ഇത് ഒؗാണ് േകാമ ഒ്ؗ, അതിനാൽ ആവശّമുت ആെക ഏരിയ ഒരു ഒ്ؗ ؛സ് ര؇് ഒ്ؗ ഈ ഏരിയ 
ര؇് ഈ ഏരിയ ആണ് അതിനാൽ നൽകുؗ ഒ്ؗ 0 മുതൽ 1 ؛സ് േല്ׯ േപാകുؗു , ര؇ിന് ഈydxx ydx 

പരിധി ഒؗിൽ നി്ؗ ആയിരിുׯം ര؇ിേല്ׯ ഈ ന് തുലّമാണ്, ഈ എؗത് റൂ؂ിന് കീഴിലുت x y x y 
ര؇് ൈമനസ് ന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ െമാ؋ം ഏരിയ ആവശّമാണ് x a one plus a two a one 
എؗത് പൂജّ؋ിൽ നി്ؗ ഒരു േല؛ ്ׯസ് ഒ്ؗ മുതൽ ര؇് വെര റൂ؂് ര؇് ൈമനസ് ഇത് xdx xdx 
തുലّമാണ് ഒ്ؗ ര؇് ചതുരْശ പൂജّം മുതൽ ഒ്ؗ ؛സ് ടു ൈമനസ് ْതീ ْതീ ൈബ ْതീ ര؇് ൈമനസ് x x 
ഒ്ؗ മുതൽ ര؇് അ׹െന ഞ׹ൾ ഒ്ؗ ര؇് ൈമനസ് പൂജّം ؛സ് ര؇ിൽ േനടുക അത് 
പൂജّമായിരിുׯം അതിനാൽ ഒؗിൽ പൂജّം ൈമനസ് ഒ്ؗ, ൈമനസ് ര؇ിൽ മൂ്ؗ ആകും, അ׹െന 
െമാ؋ം ഏരിയ ഒؗിൽ ര؇് ؛സ് ടു ْതീ മൂ്ؗ അ׹െന ഏഴ് ആറ് ആറ് എ׹െന കെ؇؋ാെമ്ؗ ഇ്ؗ 
നأൾ ക؇ു ലളിതമായ വളവുകളുെട വിُീٝർ؉ം , വൃ؋ാകൃതിയിലുت ദീർഘവൃ؋ാകൃതിയിലുت 
വിُീٝർ؉ം ഞ׹ൾ കണׯാുؗുׯ , തുടർ്ؗ ഞ׹ൾ െചറിയ സ׸ീർ؉മായ സാഹചരّ׹ളിേല്ׯ 
നീുؗു׹, അവിെട ഒരു വْക؋ിനും ഒരു േരഖയ്ുׯം ഇടയിലുت ْപേദശ؋ിന്െറ വിُീٝർ؉ം എ׹െന 
കണׯാׯാെമ്ؗ ഞ׹ൾ ക؇ു , ഈ വിഭാഗ؋ിൽ ചില ْപٍ׹٠ൾ കൂടി അവേശഷിുؗുׯ. ഒരു 
വْക؋ിനും േരഖയ്ുׯം ഇടയിലുت ْപേദശ؋ിന്െറ വിُീٝർ؉؋ിന് കൂടുതൽ സ׸ീർ؉മായ 
ഉദാഹരണ׹ൾ തുടർؗുױ تാസുകളിൽ എടുുׯം നؕി 
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