
 เർ౲ ൮ბಗಳඝ౬  ๬౷ ಗൟ๭ 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵ ಯವฉಡ කโ ඛൽბಷౣ  ಅเූಜ౲ ಗಳ ಬದย เඋನವඝ౬  ඣೕലං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಈ ಞಣಲౘಣಗಳඝ౬  
ಬಳ๭ಆಂഴ ඛൽბಷౣ  ಅเූಜ౲ ಗಳ ಹಲ฿ฆ ಞಣಲౘಣಗಳඝ౬  කโ ກೋ౞  ಸರಳ฿ದ คೕൟಯย౵  เ෗ನ౬  ಅเූಜ౲ ಗಳ 
๸౾ೕಣბ฿ದ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ಪคಹคಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇඞ౬  ಃಲโ ಉർಹರൕಗಳඝ౬  ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ ಮൡ౨  ๸౾ೕಣბ฿ದ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  කโ ಸರಳ฿ದ 
คೕൟಯย౵  ຂಡ ಪคಹคಸಬ๾ൿ ಎಂ්ದඝ౬  ಅච౷ ೕ๞ಸฤ කโ ಉർಹರൕಗಳඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ කඝ ඛಮ౱ ඝ౬  ಄ัದฉ ಮൡ౨  ඛೕโ ಅದඝ౬  เเಧ ൪ತ౳ ಗัಂದ 
๸෽ೕ೧ಸฤ ඩ౳ ฏ෗๭ದฉ ඛೕโ ൧ಂದฉಯย౵ ರಬ๾ൿ ಆದฉ ඛൽბಷౣ  ಅเූಜ౲  ಞಣಲౘಣಗಳඝ౬  ಬಳ๭ದฉ ಅൿ 
ಆಞತ౨ ං  ൡಂ෇ ಸರಳ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಈ คೕൟ෴ಜ ෽ೕ೉ಸฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ಸಬ๾ൿ ಏಃಂದฉ ඛೕโ ෭ನ๺ ಎರಡคಂದ ಎರಡರವฉಜನ ෦ൟಗಳඝ౬  
ຄಂൽൽ౪ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಈ คೕൟಯ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ ಮൡ౨  ౽ಯბโ ಸಮ฿ಜದ౪ ฉ ಅൿ ๵ච౬ ෵ಂದ ಎರഴ ෇ค 
๵ච౬ ෵ಂದ ಎಎෆ ಎಋ౺  ലಎಋ౺  ಡ ಆಞತ౨ ං ಎಂൿ ඛಮಡ ൟัൽං ಸಮ හౘඨ ಮൡ౨  ಇൿ ෍ಸ හౘඨ ಡ ๵ච౬ ෴ಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෮ದฤ ಈ ಇಂഔಛ౳ ౲ ಂി ෍ಸ฿ಜං෻ ಅಥ฿ ಅದඞ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ಸ෎ಀ ಈ fx 
ಇಂഔಛ౳ ಂി ಆಜದ౪ ฉ 
ಆದ౪ คಂದ ෈ല ಇൿ ෍ಸ฿ಜං෻ ಅಥ฿ කโ ಇย౵ ಡ ීൽං౪ ೕๅ෻ ಎಂൿ කโ ಪค๏ೕย๯൤౨ ೕๅ ಏಃಂದฉ ಅൿ ಸಮ ಶ౾౨
ಮൡ౨  ෭ನ๺ ನ ౽๺ ౽๺ ಆಜං, x x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෭ನ๺ ನ ಎෆ ෭ನ๺ ಎෆಎಋ౺  ಎಂൿ ಪഷ෷ൟ౨ ං౪ ೕๅ x 
ಆದ౪ คಂದ ಇಂഔಛ౳ ౲ ಂി ෍ಸ ౽ಯბ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ෰ಲ౲   ಅเූಜ౲ ದย౵  ຂำโർದฉ කඝ ๒ನ౲ ฿ಞ൤౨ ೕච ಎಂൿ ඛೕโ ಖ೉ತ฿ದ ಅเූಜ౲ ಗಳ 
ಞಣಲౘಣಗಳඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ඛೕโ ಬಹಳ ๯ಲಭ฿ಜ ๸෽ೕ೧ಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಬಹಳ ๸౾ೕಣბ฿ದ ಸಮ๲౲ ಯ 
෰ಲ౲ ವඝ౬  0 ಎಂൿ ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ ಎಂൿ ඛೕโ ඣೕಡಬ๾ൿ ಈ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ಪคಹคಸฤ ಇඣ౬ ಂൿ 
ಉർಹರൕಯඝ౬  ඣೕഺೕಣ. ෩ಲ 1 ෭ನ๺ ಅലಯย౵  งഡ ෭ನ๺ ಅඝ౬  ಅඝಞಣ฿ದ ๸෽ೕಗವඝ౬  x x 
ಞ൐๯ವ ෩ಲಕ ඛೕโ ಅದඝ౬  ತಕბಬದ౫ ತัಸฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ಸಬ๾ඃ ಮൡ౨  ඦತರ ಅದඝ౬  ಪคಹคಸฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๭ ಆದฉ 
කඝ ಆ เඋನವඝ౬  ಬಳ๯โൽಲ౵  කโ ඛൽბಷౣ  ಅเූಜ౲  ಞಣಲౘಣಗಳඝ౬  ಬಳಸಬ๾ඃ ಎಂൿ ඣೕಡฤ 
ಪ౳ ಯൟ౬ ๯൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ຂั  0 ඛಂದ ಡ 0 คಂದ ෭ನ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜದ౪ ฉ කඝ ๵ච౬ ಡ ๒ನ౲ ಃౙ  ಒಂൿ ෩ಲಃౙ  afxdx afa xdx 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ౘ෦๭ งഡ ಒಂൿ ෭ನ๺ งഡ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಮൡ౨  งഡ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಒಂൿ ෭ನ๺  x x x 

ಅൿ ๵ච౬ ෵ಂದ ಒಂದคಂದ ಒಂൿ ෩ಲ ಅലಯย౵  ಒಂൿ ෭ನ๺ ಅലಯย౵  งഡ ಒಂൿ ෭ನ๺ ೯൤ಡ xdx x x 
งഡ ಅലಯย౵  ಇൿ 1 ಮൡ౨  ಇൿ 2 ಎಂൿ ຂัದฉ කโ ಈ ಎರഴ ಸ෦ೕಕರಣಗಳඝ౬  ๳ค๭ದฉ කโ ಬಲಣ x dx 
ಎಡූಗದย౵  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ෬ว  කโ ಅඝ౬  ಪഷ෷ವ ಹಕౙ ඝ౬  ඛೕโ ඣೕಡಬ๾ൿ 2i dx 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ඞ౲ ಮชಟฑ ಮൡ౨  ೞದವඝ౬  ඣೕಡಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ರൿ౪ ತัಸมಞತ౨ ං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ರൿ౪ ತัಸมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಒಂದඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಒಂದคಂದ ಎರഴ ಆಜං౪ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ಸಮ๲౲  ൡಂ෇ ಜഔಲ฿ಜං ಎಂൿ ൧ೕฆತ౨ ං ಆದฉ ඛೕโ ൡಂ෇ ෥ಡಬ๾ൿ ඛൽბಷౣ  ಅเූಜ౲ ಗಳ 
ಞಣಲౘಣಗಳඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ಅದඝ౬  ๯ಲಭ฿ಜ ಪคಹค๭, කโ ಇඣ౬ ಂൿ ಸಮ๲౲ ಯ ಉർಹರൕಯඝ౬  
൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ, 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ಪคಹคಸฤ ಒಂൿ ಸರಳ฿ದ เඋನๅಂದฉ ඛೕโ ๭ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಅඝ౬  ಒಂൿ ෭ನ๺ ౽๺ ഖx 

ಎರಡคಂದ ಬದม෵๯ൟ౨ ೕค, ಬದยಡ කඝ ಈ เඋನವඝ౬  ಬಳಸฤ ຄೕಞโൽಲ౵   ඛൽბಷౣ  ಅเූಜ౲ ಗಳ ಆ๭౨ ಯඝ౬  x 
ಬಳ๯โದคಂದ ಈ ౽ಯბโ ಸಮ ಅಥ฿ ෍ಸ฿ಜං෻ ಎಂൿ ඣೕഺೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ ನ ๴ඨ ವಗბโ ๴ඨ ಚದರ ಆಜං x x 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ౽ಯბโ ಸಮ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಈ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ๵ච౬ ෵ಂದ න ಅඝ౬  ๵ච౬ ෵ಂದ න ಎರಡคಂದ ಎರഴ ෇ค ಬฉಯಬ๾ൿ ๴ඨ 
๲ౙ ౷ ೕฑ ಈಗ කโ ಇඣ౬ ಂൿ ಆ๭౨ ಯඝ౬  ಬಳ๵ೕಣ ಎಂൿ ຂำತ౨ ං 0 ඛಂದ ಡ 0 ಡ ෭ನ๺ ಆಜං xdx afxdx afa xdx 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಇದඝ౬  0 ඛಂದ ා 2 ๴ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ න ෩ಲಕ 2 ෭ನ๺ ಎಂൿ ಬಳ๭ಆಂഴ ಇದඝ౬  pi x dx 
ಬฉಯಬ๾ൿ ಇൿ ඛಮಡ ಎರഴ ෇ค ඛೕഴತ౨ ං  ෭ನ๺ zero to pi by two sin pi by two x cos x 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಅඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ඛೕโ ಇൿ ಆಜದ౪ ฉ කඝ ಇದඝ౬  ಒಂൿ ಮൡ౨  ಇൿ ಎರഴ ಎಂൿ xdx 
ຂำ൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ಮ൤౨  ಒಂൿ ಮൡ౨  ಎರಡඝ౬  ๳ค๯ವ ෩ಲಕ ඛೕโ ಎರഴ ಪഷ෷ൟ౨ ೕค කඝ ಎರഴ ෇ค ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
๵ච౬ ෵ಂದ නಡ ಎರഴ ๴ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಪ౵ ๺ ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಇൿ ನಮಡ ൟัൽං x xdx 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಎರಡคಂದ නಡ ಎರಡඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಅเූಜ౲  ෰ಲ౲ โ 
ಆದ౪ คಂದ ನಮಡ ಎರഴ ๭౾ౙ ൡ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං i pi 
ಆದ౪ คಂದ ಅเූಜ౲  ෰ಲ౲ โ ಆಜං  ಎರಡคಂದ pi 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಇඣ౬ ಂൿ ಅತ౲ ಂತ ๸౾ೕಣბ฿ದ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ಪคಹคಸฤ ಬಳಸಬ๾ർದ ඛൽბಷౣ  ಅเූಜ౲ ಗಳ 
ಎರഴ ಞಣಲౘಣಗಳ ಅತ౲ ಂತ ๯ಂದರ฿ದ ಬಳಃಯඝ౬  කโ ಇඣ౬ ಂൿ ಉർಹರൕಯඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ ಮൡ౨  ඛೕโ 
ඛൽბಷౣ  ๰ತ౳ ವඝ౬  ಬಳಸฤ ๬ಧ౲ ฿ದฉ ಏ౾ೕಕರಣಗำ ಎ๠ౣ  ಸರಳๅಂൿ ඣೕഺೕಣ. ෮ದಲ ງತದย౵  ಸค෴ಜ 
ಅเූಜ౲   ಇ ಇൿ ಎಂൽඦ൤ ಬಹಳ ಜഔಲ฿ದ ಸಮ๲౲ ෴ಜ ൧ೕฆತ౨ ං ಆದฉ ๵ච౬ ෵ಂದ ಡ ๵ච౬ ෵ಂದ afxdx afa 
෭ನ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆವ ಆ๭౨ ಯඝ౬  ಬಳ๯โದರ ෩ಲಕ කโ ಈ ಸ෦ೕಕರಣ 1 4 ೯൤ಡ 3 ๴ඨ න ಅඝ౬  2 xdx 
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෭ನ๺ ಎಂൿ ຂಳฤ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ 4 ಪ౵ ๺ 3 ා 2 ෭ನ๺ x cos pi x dx 
ಆದ౪ คಂದ කඝ  ಪ౵ ๺ ನ ม಩ ಡ ಸಮකಜฆ൤౨ ೕච ಮൡ౨  කฤౙ  ೯൤ಡ ෩ฆ ಈಗ ಮ൤౨  ಒಂൿ 4 3 cos x sin xdx 
ಮൡ౨  ಎರഴ ๳ค๭ කโ ನย౵  ಎರഴ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಬಲූಗದย౵  කโ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ม಩ ಆෆ 4 ಪ౵ ๺lhs i 
3 ๭ඨ ෬ว 4 ಪ౵ ๺ 3 ౽๺ ಎಋ౺  ಪ౵ ๺ ม಩ ಆෆ ශೕฑ ಪ౵ ๺ ൟ౳ ೕ ౽๺ ಎಋ౺  ා ශೕฑ ಪ౵ ๺ ൟ౳ ೕ ๴ඨ ಎಋ౺  ലಎಋ౺  ม಩ x 
ಎಂ ಪ౵ ๺ ม಩ ಎඨ ม಩ ಎಂಎඨ ಎಂൿ ඛಮಡ ൟัൽං 
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  ಬಳ๯โದคಂದ ඛೕโ කฤౙ  ಪഷ෷โದඝ౬  ඛೕโ ತౘಣ ඣೕಡಬ๾ൿ ೯൤ಡ ෩ฆ ඩಪ ෬ว x 
කฤౙ  ೯൤ಡ ෩ฆ කฤౙ  ೯൤ಡ ෩ฆ කฤౙ  ೯൤ಡ ෩ฆ ๴ඨ ರർ౪ ಞತ౨ ං cos x cos x x 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಒಂൿ ನ ಎರഴ ม಩ ඛಂದ ๵ච౬ ෵ಂದ ಡ ಎರഴ ಅඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค dx pi 
ಆದ౪ คಂದ ಎರഴ කඝ ๒ನ౲  
ಆದ౪ คಂದ කඝ ๒ನ౲  ඛൽბಷౣ ฿ದ ಅเූಜ౲ ಗಳ ಈ ๯ಂದರ ๰ತ౳ ಗಳඝ౬  ຂಡ ಬಳಸ෎ಃಂൿ ඛೕโ ಕย෷ൟ౨ ರ෎ಀ 
ಎಂൿ කඝ ූเ๯൤౨ ೕච  ๸౾ೕಣბ฿ದ ಅเූಜ౲ ಗಳඝ౬  කโ ಇඣ౬ ಂൿ ಉർಹರൕಯඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ ಇൿ 
ನಮ౱  ಅಂൟಮ ಉർಹರൕ෴ಜං ඦತರ කโ  ชಒ ಮൡ౨  ವಕ౳ ชಒಯ ನഴเನ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ಉഴ๼ല෷ವย౵  ඛൽბಷౣ  
ಅเූಜ౲ ಗಳ ಅನ౷ ಯದ ಕഷಡ ෨ಂൿವค෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಅඝ౬  ಪವฑ ಡ ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ xe x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಏ౾ೕಕರಣದย౵  ಬಳಸಬ๾ൿ ಈ ඛൽბಷౣ  ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ූಗಗಳ ෩ಲಕ කโ ಇದඝ౬  
෮ದฤ ನಮ౱  ౽ಯბ ಮൡ౨  ಇൿ ನಮ౱  ౽ಯბ ಎರಡචಯൿ ಎಂൿ ຂัದฉ ූಗ ಏ౾ೕಕರಣൽಂದ කโ ෮ದಲ 
౽ಯბವඝ౬  ಎರಡඡ ಏ౾ೕಕರಣಃౙ  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ๒ನ౲ ൽಂದ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಒಂൿ ෭ನ๺ ๵ච౬ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං x x 
෮ದಲචಯ ಒಂൿ ವ౲ ൞౲ ಸโ ඛಮಡ ಒಂದඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ಮൡ౨  ಏ౾ೕಕರಣโ ಪವฑ ಆಜฆತ౨ ං e xdx 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಒಂൿ ෭ನ๺ ๒ನ౲  ෭ನ๺ ಇ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಒಂൿ ෭ನ๺ ๒ನ౲ ವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಇದರ ಏ౾ೕಕರಣโ ಪವฑ ๵ච౬ ෵ಂದ ಒಂದಃౙ  x e x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇ ෭ನ๺ ๒ನ౲  ෭ನ๺ ಇ ෭ನ๺ ಇ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ  ಪವฑ ๵ච౬ ಡ ಅಂದฉ ಇ ෭ನ๺ ಇ ಪ౵ ๺ ಒඨ 
ಆದ౪ คಂದ ಉತ౨ ರโ ಒಂൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಅಂತ౲ ವಲ౵  කโ ඦತರ ກೋ౞  ๸౾ೕಣბ฿ದ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ เเಧ ฿౲ ෴ಮಗำ කโ 
ಮ൤౨  ಎย౵  ಬಳ๯൤౨ ೕๅ෽ೕ ಅย౵  ෥ಡมಞತ౨ ං ౽ಯბಗำ ಮൡ౨  ๬ಕ๠ౣ  ๸౾ೕಣბ฿ದ ඛൽბಷౣ  ಅเූಜ౲ ಗಳඝ౬  
ಸದ౲ ಃౙ  ಪคಹค๵ೕಣ , ನಮ౱  ෮ದಲ ಉಪක౲ ಸದย౵  කโ ಹಲ฿ฆ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ಚ೉ბ๭ං౪ ೕๅ, ಅย౵  කโ ಒಂൿ ชಒಯ
ನഴๅ ๯ൡ౨ ವฉൽฆವ ಪ౳ ඃಶ ಮൡ౨  ಎರഴ ವ౽౳ ಂൟಗಳ ನഴๅ ๯ൡ౨ ವคൽฆವ ಕํბ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ಚ೉ბ๭ං౪ ೕๅ. ෩ฆ 
ವ౽౳ ಂൟಗಳ ನഴๅ ಮൡ౨  ๼ೕಡ කโ ಈ ಎม౵  ಪ౳ ಕರಣಗಳඝ౬  ಒಂඅಂർಜ ಇย౵ ಂದ ෨ಂದಃౙ  ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ, ಸರಳ฿ದ 
๎ಪ ಪ౳ ಕರಣದ ಅലಯย౵  ಒಂൿ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ, 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ඛಮ౱  ಅౘ฿ಜං ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ಇൿ ಅౘ฿ಜං ಮൡ౨  ಇൿ ෴฿ಗล ನ ಃಲโ y x x 
౽ಯბ฿ಜං ಧකತ౱ ಕ ಇൿ ಡ ಸಮකಜං ಇൿ ಒಂಬൡ౨  ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಇൿ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಇൿ ๒ನ౲ ಃౙn x x b 
ಸಮකಜฆವ ชಒ෴ಜං ಮൡ౨  ಈ ವಕ౳ ชಒ෷ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ඛಮಡ ൟัൽං ಇൿ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං y y fx 
ಆದ౪ คಂದ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ಉഴ๼ല෷โൿ ຂಡ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ඛಮಡ ಏඝ ෥ലං౪ ೕๅ  කโ ಅದඝ౬  ಹಲ฿ฆ ൤ำ฿ದ ಆಯತಗะಜ เಂಗല๭ං౪ ೕๅ ಎಂൿ ൟั෵ค 
ಆದ౪ คಂದ  කโ ಈ ๸ದಭბದย౵  ಒಂൿ ಆಯತದ ಅಗಲವඝ౬  ಎಂൿ ൤ಡൿಆಳ౶ ಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಈ ಆಯತದ ಎತ౨ ರโ ಈ dx 
ಆಯತದ ಎತ౨ ರ฿ಜฆತ౨ ං ಆಜฆತ౨ ං y y 
ಆದ౪ คಂದ ಎย෫ಂಟค ๭ౣ იභ ಅಥ฿ ಆಯತದ เ๭౨ ೕಣბโ ಆಜ ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಈಗ ඛೕโ ಈ ඩ౳ ಥ෦ಕ y dxy dx 
ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ ಅಗಲ฿ಜฆತ౨ ං dx 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಈ ඩ౳ ಥ෦ಕ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ ඩ౳ ಥ෦ಕ ಪ౳ ඃಶ฿ಜං dada 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಈ ಅඝ౬  ඛಂದ ಡ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಇൿ ඛಮಡ ಅಗತ౲ เฆವ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  da x a x b 
ඛೕഴತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಅಗತ౲ เฆವ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ಅൿ ඛಮಡ ಅಗತ౲ เฆವ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ಅൿ කฤౙ  ವ౽౳ ಂൟಗಳ ನഴๅ 
๯ൡ౨ ವฉൽං ಆಡย ෈ ಮൡ౨  ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං fxx y 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ඛಮಡ ಅಗತ౲ เฆವ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ๰ತ౳  ಈಗ ಪ౳ ಕರಣಗัๅ ಉർಹರൕಡ ඛೕโ ಈ คೕൟಯ ವಕ౳ ชಒಯඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ ಈ ഔ౳ ಋ a to bydx 
౽ಯბඛವბ๼ಸದ ๸ದಭბಗัๅ, ಅย౵  ಅඝ౬  ಯ ಪคූ๣ಯย౵  ඛೕಡมಜං ಮൡ౨  ಪ౳ ඃಶโ ಎರഴ ಅಡ౥  ชಒಗಳ x y 
ನഴๅ ๯ൡ౨ ವฉൽං ಎಂൿ ຂಳฤ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං  ಡ ඦತರ ඛೕโ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ຂಡ y c y d 
෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ഴൟ౨ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  อಬ฿ದ ಪഔౣ ಗัಂದ ූಜ๯ವ ಬದฤ කโ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ಸಮತಲ ಪഔౣ ಗัಂದ ූಜ๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  
ಈ ಆಯತದ ඩ౳ ಥ෦ಕ ಆಯ൞౽ರದ ඩ౳ ಥ෦ಕ ಪഔౣ ಯ ಈ ಅಗಲโ ಮൡ౨  ಎಂൿ කโ ຂำ൤౨ ೕๅ  ಈ ๭ౣ იභ ನ dy h 
ಎಂഖ ಅඝ౬  ಈ ಸ෦ೕಕರಣൽಂದ ඛ฀ൟ౳ ಸมಞತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ ඩ౳ ಥ෦ಕ ಪ౳ ඃಶโ ಆಜൿ౪  ಅൿ ಈಗ ನಮ౱  ඩ౳ ಥ෦ಕ ಪ౳ ඃಶ฿ಜං කโ ಅದඝ౬  ඛಂದ ಡ ಡ xdy y c y 
ಸಮකಜದ౪ ฉ ಡ ಸಮකಜದ౪ ฉ කโ ಅಗತ౲ เฆವ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ d 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๸ದಭბದย౵  ๰ತ౳ โ ಆಜฆತ౨ ං  ඛಂದ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಡ ಸ෥ನ฿ಜං y c y dxdy 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಪ౳ ಕರಣ ಎರഴ කโ ಄๺ ෩ฆ ಅඝ౬  ඣೕഺೕಣ, ಅย౵  ඛಮ౱  ౽ಯბโ ಅౘದ ಃಳಡ ಇං, x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ඛಮ౱  ಆಜං, ಇൿ ඛಂದ ವฉಡ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜං ಇൿ ษඨ ಇൿ ม౲ ಂി ษඨ ಆಜං  ಡ fx a b x x b 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ ಅಗತ౲ เฆವ ಪ౳ ඃಶ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಮ൧౨ ෫౱  ಇඃ ತಕბದ ๰ತ౳ โ ಆಜฆತ౨ ං ಆದฉ ෰ಲ౲ ದ ಉದ౪ ౙಁ  ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜฆโದคಂದ ನ bfxdx fx a 
෰ಲ౲ โ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಅಗತ౲ เฆವ ಪ౳ ඃಶ౽ౙ ಜ ඛೕโ ಅಂൟಮ ෰ಲ౲ ದ ෥ഴ౲ ಲ๺ ಅඝ౬  ൤ಡൿಆಳ౶ ෎౽ಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಅಗತ౲ เฆವ ಪ౳ ඃಶದ  ಒಂൿ ಈಗ ෥ി ಆಜฆತ౨ ං කโ ಇඣ౬ ಂൿ ಪ౳ ಕರಣವඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ, ಅย౵  
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౽ಯბโ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜ ಇฆโൽಲ౵  ಅಥ฿ ಧකತ౱ ಕ฿ಜ ಅಲ౵  ಅಂದฉ ಅൿ ಅದರ ೉ກ౬ ಯඝ౬  ಬದม෵๯ತ౨ ං ඦತರ 
ಏකಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಪ౳ ಕರಣ 4 ಅඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ, ಅย౵  ඛೕโ ౽ಯბವඝ౬  ຄಂൽฆವ ಇൿ ඛಮ౱  ็ ಅౘ฿ಜං  ಇൿ 
ඛಮ౱  ಅౘ฿ಜං ಮൡ౨  ඛೕโ ಅದರ ೉ກ౬ ಯඝ౬  ಬದม෵๯ವ ౽ಯბವඝ౬  ຄಂൽൽ౪ ೕค, ಇൿ ಇൿ ಈ๺ ෈ ಮൡ౨  x 
හౘඨ ಎෆಎಋ౺  ೞದನದ ಈ ෈ಂൿโ ಅౘඅಂൽಡ ಆಜฆತ౨ ං x c 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ౽ಯბದ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ಬಯ๯ൟ౨ ೕค. ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಮൡ౨  ಅౘಃౙ  x a x b x 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๸ದಭბದย౵  ಒഖౣ  ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ඛಂದ ಡ ඡರ฿ಜ ๸෽ೕ೧๯ವ ෩ಲಕ ඛೕโ ಪഷಯฤ a b 
๬ಧ౲ ฿ಞโൽಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಏ౾ೕಕคಸ෎ಀ ಮൡ౨  ඛಂದ ವฉಜನ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ຂಳ෎ಀ  ಇൿ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಈ ಪ౳ ඃಶโ ಎರഴ a c 
ಮൡ౨  ඛೕโ ಅದඝ౬  ඛಂದ ಡ ๸෽ೕ೧๯ವ ෩ಲಕ ಎರഴ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค c d 
ಆದ౪ คಂದ ಅಗತ౲ เฆವ ಒഖౣ  ಪ౳ ඃಶโ ಒಂൿ ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ඛಂದ ಡ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං ౘ෦๭ fx c d 

ඛಂದ ಡ ౽ಯბโ ඛಂದ ವฉಡ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං c b c b c b 
ಆದ౪ คಂದ ಎರഴ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಒഖౣ  ಪ౳ ඃಶโ ಎರಡರ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ෥ി ಆಜฆತ౨ ං ಈಗ කโ ಈ ಎม౵  ๸ಗൟಗಳඝ౬  ಬಳ๵ೕಣ ಮൡ౨  
ඩ౳ ฏಭದย౵  ಃಲโ ಸರಳ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ಪคಹค๵ೕಣ ಉർಹರൕಡ ຂูೕಣ ಒಂൿ ไತ౨ ದ เ๭౨ ೕಣბವඝ౬  ಉഴ๼ല෵ค 

ಚದರ ೯൤ಡ ೓ಕโ ಒಂൿ ೓ಕಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං x y 
ಆದ౪ คಂದ ಆಜದ౪ ฉ  ಇൿ ඛಮ౱  ಅౘ฿ಜං ౘ෦๭ ಇൿ ඛಮ౱  ಅౘ ಮൡ౨  ಇൿ ඛಮ౱  ಅౘ ಮൡ౨  ไತ౨ โ ಇൿ th x y x 
ಆದ౪ คಂದ ไತ౨ โ ಮൡ౨  ಅౘಗึರಡರล౵  ಸ෦౱ ൟೕಯ฿ಜං ಎಂൿ ඛಮಡ ൟัൽං x y 
ಆದ౪ คಂದ ไತ౨ ದ ಒഖౣ  เ๭౨ ೕಣბโ ಸಹ ಸ෦౱ ൟೕಯ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ലದฉ  ಈ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ඦತರ කโ ಅದඝ౬  කಲౙ คಂದ ಞ൐ಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಪ౳ ඃಶโ ൡಂ෇ ಒഖౣ  เ๭౨ ೕಣბ฿ಜದ౪ ฉ ಒഖౣ  เ๭౨ ೕಣბโ ಈ ไತ౨ ದ 4 ಪഖౣ  เ๭౨ ೕಣბ฿ಜං, ಅൿ ෮ದಲ 
ಚൡෙბಜದย౵ ං 
ಆದ౪ คಂದ 4 ಅඝ౬  ຂಡ ಪഷ෷โൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಉದ౪ ದ อಬ฿ದ ಪഔౣ ಯඝ౬  ಎึ෵ค ෴ರ ಎತ౨ ರโ ಆಜฆತ౨ ං dx y 
ಆದ౪ คಂದ ಆಞತ౨ ං ಇย౵ ಂದ ಇย౵ ಡ ຄೕಞತ౨ ං a ydxx 
ಆದ౪ คಂದ ไತ౨ ದ ಮಧ౲ ූಗโ 0 0 ಮൡ౨  ಈ ෈ಂൿ ಅಲ౭ เฃಮ 0 ಆಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ෰ಲ౲ โ 0 คಂದ ඩ౳ ฏಭ฿ಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಅൿ ಡ ຄೕಞತ౨ ං ಮൡ౨  ෰ಲ౲ ವඝ౬  วಕౙ ๻ಕมಞತ౨ ං x a y 
ไತ౨ ದ ಸ෦ೕಕರಣൽಂದ ඛೕโ ಡ ಸಮකದ ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ ಅඝ౬  งഡ ಅലಯย౵  ಒಂൿ ಚದರ ෭ನ๺ ೓ಕವඝ౬  y x 
ಪഷ෷ൟ౨ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ ನ ಪ౳ ൟ ෰ಲ౲ ಃౙ  ඛೕโ ನ ಎರഴ ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค x y 
ಆದ౪ คಂದ ಯ ಧකತ౱ ಕ ෰ಲ౲ โ ෬ยನ ไತ౨ ದ ෬ยನ ๎ಒಯඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ಅౘ ಮൡ౨  ಋ൏ತ౱ ಕ ෰ಲ౲ โ ඛಮಡ y x 
ಃಳಜನ ๎ಒಯඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ൮  ෇ค 0 ಡ ಚದರ ෭ನ๺ ಚದರ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಈಗ ಇದರ ಏ౾ೕಕರಣโ ඛಮಡ ൟัൽං s 4 aa x dx 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ඡರ฿ಜ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ๻ಕಬ๾ൿ ಇൿ x 
ಆದ౪ คಂದ ๵ච౬ ෵ಂದ ಒಂൿ ಈಗ ඛೕโ ಪഷ෷ವ ෬ยನ ಮൡ౨  ಃಳಜನ ෦ൟಗಳ ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ๻౾ x 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಪದದ ౽ರಣൽಂർಜ ಇൿ 0 ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ಪದโ ඛಮಡ 1 คಂದ 2 ಚದರ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ 1 ಅඝ౬  
ඛೕഴತ౨ ං, ಇൿ 0 ನย౵  2 ෭ನ๺ න ಆಜං, ಇൿ ಸค x 
ಆದ౪ คಂದ 0 ನย౵  ಇൿ 0 ಆಜฆತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ  ඛೕโ ಇย౵  ๵ච౬ ಯඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ಮൡ౨  ඦತರ ๒ನ౲  ඩಪದย౵  เสೕಮ ๒ನ౲  ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ๒ನ౲ ವඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ ಅಂൟಮ ಉತ౨ ರ ಒಂൿ ೓ಕ ಈಗ කโ อಬ ಪഔౣ ಯඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ವ ෩ಲಕ ಈ ว౽ౙ ೈರವඝ౬  pi 
෥ലං౪ ೕๅ ಅඃ ಃಲಸವඝ౬  ಸಮತಲ ಪഔౣ ಯඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ವ ෩ಲಕใ ෥ಡಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ඣೕഺೕಣ  ไತ౨ ಃౙ  ಅದඝ౬  ຂಡ ෥ഴโൿ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ไತ౨ ವඝ౬  ಮ൤౨  ๲ึ෽ೕಣ ಮൡ౨  ಅಡ౥  ಪഔౣ ಯඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ಅದඝ౬  ຂಡ ෥ಡ෎ಃಂൿ ඣೕഺೕಣ,
ಈ ಅಡ౥  ಪഔౣ ಯඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ, ಅದರ ಅಗಲ ಮൡ౨  ಉದ౪ โ ไತ౨ ದ ಸ෦ೕಕರಣൽಂದ ඛ฀ൟ౳ ಸಲ౭ ഴತ౨ ං ty x 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๸ದಭბದย౵  ೯൤ಡ ෭ನ๺ ಅലಯย౵  งഡ ಎ ಚದರ ෭ನ๺ ็ ๲ౙ ౷ ೕฑ ๭ඨ  කโ ಈ ๎ಒಯඝ౬  x  
ಬಳ๯ൟ౨ ං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ನ ಧකತ౱ ಕ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ൤ಡൿಆಳ౶ มಞತ౨ ං ಋ൏ತ౱ ಕ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ൤ಡൿಆಳ౶ มಞತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ ไತ౨ ದ ಈ ๎ಒಯඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ไತ౨ ದ ಒഖౣ  เ๭౨ ೕಣბโ කฤౙ  ಪഖౣ  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಈಗ ನ ෦ൟಗำ ෴โโ xdy y 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ෈ಂൿ  0 ಅಲ౭ เฃಮ 0 ಮൡ౨  ಈ ෈ಂൿโ 0 ಅಲ౭ เฃಮ a 
ಆದ౪ คಂದ ๒ನ౲ ൽಂದ ຄೕಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಅൿ ๒ನ౲  ಅಲ౭ เฃಮಃౙ  ຄೕಞತ౨ ං y a 
ಆದ౪ คಂದ ๒ನ౲ ൽಂದ ಡ ຄೕಞತ౨ ං ಮൡ౨  ನ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಧකತ౱ ಕ฿ಜ ൤ಡൿಆಳ౶ มಞತ౨ ං ಏಃಂದฉ ඛೕโ y a x 
ಧකತ౱ ಕ ಬൽಯย౵ ൽ౪ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๎ಒಡ 0 ಡ  ಅലಯย౵  งഡ ๲ౙ ౷ ೕฑ ෭ನ๺ ಚದರ ಅඝ౬  ಅඃ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ 1 คಂದ 2 a y dy y 
งഡ ಅലಯย౵  ಒಂൿ ಚದರ ෭ನ๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ೯൤ಡ 1 คಂದ 2 ಒಂൿ ಚದರ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ා คಂದ ಡ y y ay 0 a 
ຄೕಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಮ൧౨ ෫౱  ನย౵  ಅൿ 0 ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨   ನย౵  ಇൿ ඛಮಡ 1 คಂದ 2 ಚದರ න ಅඝ౬  2 คಂದ ಮൡ౨  0 ನย౵  a a 
ಅൿ 0 ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ๒ನ౲ ದย౵  ಅൿ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಮ൤౨  ಅඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ಒಂൿ ೓ಕವඝ౬  කโ ಇඣ౬ ಂൿ ಉർಹರൕಯඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ ಮൡ౨  pi 
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ൽೕಘბไತ౨  ೓ಕದ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ಉഴ๼ല෽ೕಣ  ಒಂൿ ಚದರ ಮൡ౨  ವಗბൽಂದ ೓ಕൽಂದ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං, x y b a 
ಅย౵  ಜಂತ ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං a b 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ൽೕಘბไತ౨  ಈ ൽೕಘბไತ౨ โ ಮൡ౨  ಅౘಗึರಡ ౙಁ  ಸ෦౱ ൟೕಯ฿ಜฆโದคಂದ ಮ൧౨ ෫౱  ಈ คೕൟ wi x y 
౽൒ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಪ౳ ඃಶದ කಲౙ ඡ ಒಂൿ ූಗವඝ౬  ෥ತ౳  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡಬ๾ൿ ಮൡ౨  ඦತರ ಅದඝ౬  4 คಂದ ಞ൐๭ 
ಒഖౣ  เ๭౨ ೕಣბವඝ౬  ಪഷಯಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಒഖౣ  เ๭౨ ೕಣბโ ಈ ಪ౳ ඃಶದ 4 ಪഖౣ  ກೋ౞  ಮൡ౨  ඛೕโ อಬ฿ದ ಪഔౣ ಯඝ౬  ಬಳ๭ದฉ ಈ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  a 
ಅඝ౬  ಮ൤౨  ඛಂದ ඛೕಡมಞತ౨ ං ಅย౵  ಇย౵ ಂದ ಇย౵ ಡ ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ತ౨ ං ydx x 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ൽೕಘბไತ౨ ಃౙ  ಇൿ ಄ಂದ౳  ๒ನ౲  ๒ನ౲  ಇൿ ಅಲ౭ เฃಮ ๒ನ౲  ಇൿ ಅಲ౭ เฃಮ ๒ನ౲  ಇൿ ಅಲ౭ เฃಮ 
๒ನ౲  ಇൿ ๒ನ౲  ಅಲ౭ เฃಮ ෭ನ๺ ಮൡ౨  ಇൿ ๒ನ౲  ಅಲ౭ เฃಮ b  b 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಪ౳ ඃಶಃౙ  ಕඛಷ౤  0 ಮൡ౨  ಗคಷ౤  x a 
ಆದ౪ คಂದ කโ ൡഔಗಳ ಸ෦ೕಕರಣൽಂದ ಅದඝ౬  ಪഷಯฤ 0 ಡ 0 ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ඛೕโ ಅದඝ౬  
ಪคಹคಸ෎౽ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ෭ನ๺ ಅඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค งഡ ಅലಯย౵  ಒಂൿ ෭ನ๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ඛಂದ y b x 
ಒಂൿ ಚದರ, 
ಆದ౪ คಂದ ೯൤ಡ ෭ನ๺ ಅಂಡฑ งഡ ಒಂൿ ಚದರ ෭ನ๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ y b x 
ಆದ౪ คಂದ ನ ಪ౳ ൟ ෰ಲ౲ ಃౙ  ඛೕโ ನ ಎರഴ ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ಆದฉ ඛೕโ ಪഔౣ ಯ ූಗವඝ౬  x y 
ಬಳ๯ൟ౨ ฆโದคಂದ  ಇൿ ಅౘದ ෬ว ಮಲಜฆโದคಂದ ඛೕโ ಧකತ౱ ಕ൤ಯඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൟ౨ ೕค  ೉ກ౬  x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅಂಡฑ งഡ ෩ಲಕ ෈ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಒಂൿ ವಗბ ෭ನ๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ലಎಋ౺  x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ๵ච౬ ಯඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಅൿ කฤౙ  ෈ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಒಂൿ ා ഖ งഡ ಅലಯย౵  ಒಂൿ x 
ಚದರ ෭ನ๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ೯൤ಡ 1 คಂದ 2 ಚದರ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ x x 
ಆದ౪ คಂದ ಒഖౣ  เ๭౨ ೕಣბโ කฤౙ  ෈ ෩ಲಕ ಒಂದคಂದ ಎರಡคಂದ งഡ ಅലಯย౵  ಒಂൿ ಚದರ ෭ನ๺ ಚದರ x x 
೯൤ಡ ಒಂದคಂದ ಎರഴ ಒಂൿ ಚದರ ๴ඨ เสೕಮ x 
ಆದ౪ คಂದ කฤౙ  ෈ ಇಂದ ಎಂಟಃౙ  ಅൿ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ ඛಮಡ ಒಂದඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං  ಎರഴ ಚದರ න ಎರഴ 
෭ನ๺ ๵ච౬  ෭ನ๺ ๵ච౬  ಏಃಂದฉ ๵ච౬ ಯย౵  ಅൿ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ ಁಡ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ කฤౙ  ෈ ಅඝ౬  ಎ ಚದರ න ಆಜ කฤౙ  න ෩ಲಕ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಅಂ൤෻ ಇದඝ౬  කโ อಬ ๭ౣ იභ 
෩ಲಕ ෥ലං౪ ೕๅ ಬಳ๭ ಇದඝ౬  ෥ഺೕಣ  ಸಮತಲ฿ದ ಪഔౣ ಯ ಸಮತಲ ಪഔౣ  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ෇ค ൽೕಘბไತ౨ ವඝ౬  ๲ึ෽ೕಣ, ಈ ಸಮಯದย౵  ಸಮತಲ฿ದ ງತವඝ౬  ൤ಡൿಆಳ౶ มಞโൿ ಇದರ
ಅಗಲ ಮൡ౨  ಉದ౪ โ ಈ ෈ಂൿ ๒ನ౲ ฿ಜං ಈ ෈ಂൿ ๒ನ౲  ෭ನ๺ ಇൿ ಅಲ౭ เฃಮ ๒ನ౲ ฿ಜං ಇൿ dy x b b 
ಅಲ౭ เฃಮ ๒ನ౲  ಸ෦ೕಕರಣ฿ಜං  ಈಗ ඛೕโ ಡ ಪคಹคಸ෎౽ದ ൽೕಘბไತ౨ โ ಒಂൿ ೓ಕൽಂದ ವಗბโ ಒಂൿ x x 
෭ನ๺ ಆಜං  ೓ಕൽಂದ ಚದರ y b 
ಆದ౪ คಂದ ೯൤ಡ ෭ನ๺ งഡ ಅലಯย౵  ಒಂൿ ෭ನ๺ ವಗბൽಂದ ಚದರ x y v 
ಆದ౪ คಂದ කโ ൽೕಘბไತ౨ ದ ಈ ූಗವඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ โದคಂದ ෩ಲದ ಅലಯย౵  ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  x 
ಅಗತ౲ เฆವ ಪ౳ ඃಶโ ൽೕಘბไತ౨ ದ කฤౙ  ಪഖౣ  เ๭౨ ೕಣბโ ಈ ಪ౳ ඃಶಃౙ  කฤౙ  ಪഖౣ  ກೋ౞  ಇൿ คಂದ ಡ y 0 bxdy 
ຄೕಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ 4 ෇ค 0 คಂದ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ bx 
ಆದ౪ คಂದ කโ งഡ ๲ౙ ౷ ೕฑ ෭ನ๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಅലಯย౵  ಆಜฆತ౨ ං b y dy a by b 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಅเූಜ౲  ෰ಲ౲ โ කฤౙ  ಒಂದคಂದ ಎರഴ ಅലಯย౵  งഡ ಚದರ ෭ನ๺ ಚದರ ೯൤ಡ a by b y b y 
ಒಂದคಂದ ಎರഴ เ ๲ౙ ౷ ೕฑ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ා ෈ 0 ಡ ෈ y 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ෈ ನย౵  0 ಪ౵ ๺ ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ಅൿ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං ඦತರ ෈ ನย౵  ಅൿ ಒಂದคಂದ ಎರഴ ෈ ಚದರ න 
ಎರഴ ෭ನ๺ ๵ච౬  ඦತರ ಮ൤౨  ಅൿ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ න ಎ෈ ಪഷ෷ൟ౨ ೕค อಬ ಮൡ౨  ಅಡ౥  ಪഔౣ ಗಳඝ౬  ಬಳ๭ ಪ౳ ඃಶ ಮൡ౨  ವಲಯಗಳ ಈ ಎರഴ 
ಉർಹರൕಗูಂൽಡ ಸರಳ ವ౽౳ ಂൟಗಳ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ຂಡ วಕౙ  ๻ಀโൿ ಎಂ්ದඝ౬  ඛೕโ ඣೕಡಬ๾ൿ ಪค๭౩ ൟಯඝ౬  
๸౾ೕಣბತั๵ೕಣ ಮൡ౨  ชಒಯ ನഴๅ ๯ൡ౨ ವฉൽฆವ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ಉഴ๼ല෽ೕಣ  ಮൡ౨  ಈ ಸರ൐ಯย౵  කโ 
ಉർಹರൕಯඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ.  ಒಂൿ ನഴเನ ಪ౳ ඃಶโ ಒಂൿ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං  ಸ෥ನโ ೓ಕಃౙ  y a nd y x 
ಸ෥ನ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇๅರಡඞ౬  ෮ದฤ งඪ๵ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಸ෥ನโ ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅౘಃౙ  ಸ෥කಂತರ฿ಜฆವ ಸಮತಲ ชಒ෴ಜං ಮൡ౨  ೓ಕಃౙ  y x y x 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ඩ౲ ฃැೕม ಇದರ ๓ಂಗโ ๒ನ౲  ๒ನ౲  ಮൡ౨  ಅౘโ ಅౘ฿ಜං y 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಅಗತ౲ เฆವ ಪ౳ ඃಶ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵  ಸಮತಲ ಪഔౣ ಯඝ౬  ಬಳಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ೓ಕಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ඛೕโ ඣೕಡಬ๾ൿ ಅౘದ ಬಡ౛  ಸ෦౱ ൟೕಯ฿ಜං y x y 
ಆದ౪ คಂದ ಅಗತ౲ เฆವ ಒഖౣ  เ๭౨ ೕಣბโ  ಹ๭ฆ ಮ෇౯ ದ ಪ౳ ඃಶಃౙ  ಎರഴ ෇ค ಸಮකಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಎರഴ ෇ค ಪ౳ ඃಶವඝ౬  කඝ ಬಳ๯൤౨ ೕච  ಸಮತಲ ಪഔౣ ෵ಂದ කโ ಇದඝ౬  ಎಂൿ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  dy 
ಪഔౣ ಯ ಈ ಎತ౨ ರโ ಆಜฆತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಈ ಸಮತಲ ಪഔౣ ಯ ಪ౳ ඃಶ ಮൡ౨  ඦತರ ඛೕโ ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ಇย౵ ಂದ ಇย౵ ಡ xty y 
๻౾ದฉ ಒഖౣ  เ๭౨ ೕಣბ฿ಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ๒ನ౲ ൽಂದ ຄೕಞತ౨ ං ๒ನ౲  ಮൡ౨  ಅൿ ಒಂದಃౙ  ຄೕಞತ౨ ං y 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ෩ಲ y x y 
ಆದ౪ คಂದ ෰ಲ౲ โ ඩ౲ ฃැೕมದ ಸ෦ೕಕರಣൽಂದ ඛ฀ൟ౳ ಸಲ౭ ഴತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಸಮತಲ ງತโ ඩ౲ ฃැೕมದย౵x 
ಆචತำ౶ ತ౨ ං 
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ಆದ౪ คಂದ ಈ ಪഔౣ ಯ ಎತ౨ ರโ ౽ಯბ ෰ಲ౲ ൽಂದ ඛ฀ൟ౳ ಸಲ౭ ഴತ౨ ං ඩ౲ ฃැೕมൽಂದ 
ಆದ౪ คಂದ x 
ಆದ౪ คಂದ ಆฑ  oot y 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ 0 คಂದ 1 งഡ ಅඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ydy 
ಆದ౪ คಂದ 2 ಡ 3 คಂದ 2 คಂದ 3 คಂದ 2 0 คಂದ 1 ರವฉಡ ඛೕโ ಪഷ෷ൟ౨ ೕค y 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ කฤౙ  ෩ฆ ෩ฆ ಪഷ෷ൟ౨ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ อಬ ಪഔౣ ಗำ ಅಥ฿ อಬ ඩ౳ ಥ෦ಕ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ කโ ಅದඝ౬  อಬ ಪഔౣ ಗಳ ෩ಲಕ 
෥ഺೕಣ ඩ౳ ಥ෦ಕ ಆಯತಗำ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಅದඝ౬  ಮ൤౨  ෈ല๯൤౨ ೕච ಇൿ ඛಮ౱  ಅౘ ಇൿ ඛಮ౱  ಅౘ ಇൿ ಇൿ ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜං ಇൿ y x y y x
೓ಕಃౙ  ಸಮ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ อಬ฿ದ ກ೬ౠ  ๻౾ದฉ ෴ವ ಸಮ๲౲ ಗำ ಉಂഓಞತ౨ ๅ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ อಬ฿ದ ಪഔౣ ಯඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ ಏකಞತ౨ ං ಅඝ౬  ಇย౵ ಂದ ಇย౵ ಡ ๸෽ೕ೧๯ವ ෩ಲಕ y dx 
ಅಥ฿ ಅದඝ౬  2 คಂದ ಞ൐๭ർಗ ൽ౷ ಞಣತั๯ವ ෩ಲಕ ඛೕโ ಅಗತ౲ เฆವ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ಪഷ෷โൽಲ౵  ಏಃಂದฉ y 

ඛೕโ ಈ ඩ౲ ฃැೕยಋ ಪ౳ ඃಶಃౙ  ಅ೧ბ ಸย౵ ๭ದฉ ඛಮಡ ಅಗತ౲ เฆವ ಪ౳ ඃಶವಲ౵ ದ ಈ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ඛೕโ ಪഷ෷ൟ౨ ೕค dx 
ಆದ౪ คಂದ ຂಡ ಬಳ๯โൿ  ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ ಈ อಬ฿ದ ಪഔౣ ෷ ಆಂൟಯඝ౬  ಮ൤౨  ๲ึ෽ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಏඝ ෥ಡಬ๾ൿ ಎಂದฉ ನಮಡ ಅಗತ౲ เฆವ ಪ౳ ඃಶโ ಈ ಪ౳ ඃಶโ ෭ನ๺ ಆಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಅಗತ౲ เฆವ ಪ౳ ඃಶโ ಃಂඬ ಬಣ౧ ൽಂದ ಮൡ౨  ෭ನ๺ ಪ౳ ඃಶโ ಹ๭ฆ ಬಣ౧ ൽಂದ ಮ෇౯ ಜං  ಮ෇౯ ದ ಪ౳ ඃಶ  
ಃಂඬ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ඛ෦౱ ಂದ ಈ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ ಮൡ౨  ಅದ౽ౙ ಜ ಈ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ඛೕโ ydxx 
ಪคಹคಸฤ ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ೓ಕಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅൿ ඛಮಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ෭ನ๺ y y x x 
ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං  ಮൡ౨  ಇൿ ෭ನ๺ ಒಂದಃౙ  ಸಮ x x 
ಆದ౪ คಂದ ಆಯತದ เ๭౨ ೕಣბโ ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ಒಂൿ ವฉಡ ಇฆತ౨ ං, ಇൿ ชಒ෵ಂದ ಬฆತ౨ ං ෭ನ๺ y y y 1 
෭ನ๺ ಮ൤౨  ෭ನ๺ 1 คಂದ 1 ಃౙ  ຄೕಞತ౨ ං ಆದฉ ಇൿ ಆಜං ඩ౲ ฃැೕมൽಂದ ว౽ౙ ೈರ ෥ഴโದคಂದy dx x y 
ඛಮಡ ಅಗತ౲ เฆವ ಪ౳ ඃಶโ ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ಒಂൿ ലಎಋ౺  ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ಒಂൿ ಚದರ ലಎಋ౺  ಆಜං, x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಎರഴ ෭ನ๺ ౲ಁ ෕ ඛಂದ ෩ฆ ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ಒಂದคಂದ ಎರഴ ෭ನ๺ ಎರಡคಂದ ෩ฆ x 
ಅൿ ಮ൤౨  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ๼ಂൽನ ว౽ౙ ೈರඈ൤෻ කಲౙ คಂದ ෩ರคಂದ ಆ෴ ಆಯತದ ಈ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  
ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ කโ ಈ ಪഔౣ ಯඝ౬  ൤ಡൿಆಂലං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ඩ౲ ฃැೕม ಃಳಡ ಇฆವ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ว౽ౙ ೈರ 
෥ಡฤ කโ ಈ ಆಯತದ อಬ ಪഔౣ ಗಳඝ౬  ൤ಡൿಆಂലං౪ ೕๅ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ කโ ຄಂൽං౪ ೕๅ ಡ ಎರഴ ಪ౳ ඃಶಗಳඝ౬  ಕึಯฤ  ಮൡ౨  อಬ฿ದ ಪഔౣ ಗಳ เඋನವඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ g 
ಇൿ ඛಜ฿ದ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  කโ ಇඣ౬ ಂൿ ಉർಹರൕಯඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ ಮൡ౨  ඦತರ ಉർಹರൕ෺ಂದฉ y 
ನഴเನ ಪ౳ ඃಶโ ೓ಕಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಎರഴ ෭ನ๺ ಮൡ౨  ಸಮකಜฆತ౨ ං 0 ಇൿ ෮ದಲ ಚൡෙბಜದย౵ ංxy x y 

ಆದ౪ คಂದ කโ ๲ึ෽ೕಣ.  ಇൿ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಈ ชಒ ಮൡ౨  ೓ಕโ ಎರഴ ෭ನ๺ ಒಂൿ ඩ౲ ฃැೕม y x y x 
ಆಜൿ౪  ಅದರ ๓ಂಗโ ಎರഴ ಅಲ౭ เฃಮ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ คೕൟಯ ಪค๭౩ ൟಯඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಅಗತ౲ เฆವ ಪ౳ ඃಶโ ඩ౲ ฃැೕม ಸಮකದ ชಒಯ y 
ನഴๅ ๯ൡ౨ ವฉൽฆವ ಪ౳ ඃಶ฿ಜං  ๵ච౬ ಡ ಮൡ౨  ಇൿ ෮ದಲ ౽౷ റ౳ ಂഡ ನย౵ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ಪคಹคಸฤ කโ ಉഴ๼ലಯ෎ಀ ಇൿ ಎರഴ ಅಲ౭ เฃಮ ๒ನ౲  ಇൿ ๒ನ౲  
๒ನ౲ ฿ಜං කโ ಈ ಎರഴ ෈ಂൿಗಳ ಸಮನ౷ ಯವඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅದඝ౬  ಪคಹค๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಒಂൿ ಅಲ౭ เฃಮ ๵ච౬  ಮൡ౨  ಇൿ ಒಂൿ ಅಲ౭ เฃಮ ಒಂൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಅಗತ౲ เฆವ ಒഖౣ  เ๭౨ ೕಣბโ ಒಂൿ ೯൤ಡ ಎರഴ ಒಂൿ ಈ ಪ౳ ඃಶ ಎರഴ ಈ ಪ౳ ඃಶ฿ಜං a 
ಆದ౪ คಂದ ඛಂದ ඛೕಡมದ ಒಂൿ 0 คಂದ 1 ಡ ຄೕಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಇಬ౯ คಡ ಈ ෦ൟ  ಒಂದคಂದ ಎರಡರವฉಡ ydxx ydx x 
ಇฆತ౨ ං ಈ ಡ ಸಮ ಮൡ౨  ಈ ෩ಲ ಎರഴ ෭ನ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං y x y x 
ಆದ౪ คಂದ ಅಗತ౲ เฆವ ಒഖౣ  เ๭౨ ೕಣბโ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಎರഴ ಒಂൿ ๵ච౬ ෵ಂದ ಒಂൿ ೯൤ಡ ಒಂದคಂದ ಎರഴ xdx 
෩ಲ ಎರഴ ෭ನ๺ ಇൿ ಒಂದคಂದ ಎರഴ ಚದರ ๵ච౬ ಡ ಒಂൿ ೯൤ಡ ಎರഴ ෭ನ๺ ෩ฆ ಎರഴ xdx x x 
෩ฆ ಎರഴ ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ಎರഴ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಒಂದคಂದ ಎರഴ ෭ನ๺ ๵ච౬ ಯඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಎರಡರย౵  ಅൿ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂದರย౵  ๒ನ౲  ෭ನ๺ ಅൿ ಒಂർಜฆತ౨ ං  
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ ಎರಡคಂದ ෩ฆ 
ಆದ౪ คಂದ ಒഖౣ  เ๭౨ ೕಣბโ ಒಂದคಂದ ಎರಡคಂದ ಎರಡคಂದ ෩ฆ 
ಆದ౪ คಂದ ಏಳคಂದ ಆฆ ಇಂൿ කโ ಸರಳ ವ౽౳ ಂൟಗಳ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ಉഴ๼ല෷โൿ ຂಡ ಎಂൿ ඣೕലං౪ ೕๅ ಮൡ౨  
ไತ౨ ಗಳ ൽೕಘბไತ౨ ದ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  කโ ว౽ౙ ೈರ ෥ലං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಸ౷ ಲ౭  ๸౾ೕಣბ฿ದ ಪ౳ ಕರಣಗಳ ಕഷಡ 
ຄೕಞ൤౨ ೕๅ.  ವಕ౳ ชಒ ಮൡ౨  ชಒಯ ನഴๅ ๯ൡ౨ ವคದ ಪ౳ ඃಶದ เ๭౨ ೕಣბವඝ౬  ຂಡ วಕౙ  ๻ಕ෎ಃಂൿ ඣೕലං౪ ೕๅ  , ಈ 
ವಗბದย౵  ಇඞ౬  ಃಲโ ಸಮ๲౲ ಗำ ಉัൽๅ, ಅย౵  කโ ವಕ౳ ชಒ ಮൡ౨  ชಒಯ ನഴเನ ಪ౳ ඃಶದ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  
๾ഴಀൟ౨ ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ກೋ౞  ๸౾ೕಣბ฿ದ ಉർಹರൕಗಳඝ౬  ෨ಂൽನ ತರಗൟಗಳย౵  ൤ಡൿಆಳ౶ มಞโൿ ಧನ౲ ฿ದಗำ  
ඛೕโ ඛೕโ 
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