
ಇย౵ ಯವฉಡ කโ ඛൽბಷౣ ฿ದ ಅเූಜ౲  ෴โൿ ಮൡ౨  ಅದඝ౬  ຂಡ ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ഴโൿ ಎಂൿ ඣೕലං౪ ೕๅ 
ಒಂൿ ඛൽბಷౣ  ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡฤ ಎರഴ เඋನಗัๅ ಒಂൿ ෮ತ౨ ದ ෦ൟಯ เඋನ ಮൡ౨  
ಇඣ౬ ಂൿ เฌೕඌ ಉತ౭ ನ౬ ಗಳ เඋನൽಂದ ಒಂൿ ඛൽბಷౣ  ಅเූಜ౲  ಎಂൿ කโ ඣೕലං౪ ೕๅ. ಡ ෭ನ๺ bfxdx fb fa
ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅย౵  ීಡ฿ಳ ಸಣ౧  ನ ಆಂഔ ഷคๆഔํ ಆಜං ಇย౵  ಒಂൿ ഔಪ౭ ൐ ಇං ಮൡ౨  fx fx anti 

ಅನನ౲ ฿ಜಲ౵  ಮൡ౨  ೯൤ಡ റ౲ ๜ ඛಮಡ ನ ౽ಯბವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං derivatives fx c x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ౽ಯბವඝ౬  ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡಬ๾ൿ ಅเූಜ౲ ฿ದ ಮൡ౨  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං fx c 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๭౩ ರ฿ದ ಅඝ౬  ൤ಡൿ๻ಕมಜං ಎಂൿ කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ කโ ීಡ฿ಳ ಅඝ౬  เฌೕඌ c fx 
ಉತ౭ ನ౬ ฿ಜ ಅಥ฿ ಅඝ౬  ಸಣ౧  ನ ಆಂഔ ലซๆഔํ ಆಜ ಬಳ๯ൟ౨ ದ౪ ง ಅඃ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ. fx + c x 
ඛൽბಷౣ  ಅเූಜ౲  ಸಮಯದย౵  ๭ ๭౩ ฃಂಕವඝ౬  ඛಲბ౾౹ ಸಬ๾ൿ ಏಃಂದฉ ಅൿ ಅเූಜ౲  ෰ಲ౲ ದ ෬ว ಪค൏ಮ 
෈ೕฆโൽಲ౵ , ನಮ౱  ಮನಸ౺ ඝ౬  ค඾౳ ๜ ෥ಡฤ ಇඣ౬ ಂൿ ಉർಹರൕಯඝ౬  ಪคಹค๵ೕಣ, 
ಆದ౪ คಂದ ඛൽბಷౣ  ಅเූಜ౲ ಗำ ಸಮಗ౳ ฿ಗಬ๾ൿ ಎಂൿ ඛಮಡ ൟัൽฆ๋൤ කโ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ 
ಇൿ ඛಮ౱  ಅౘ฿ಜದ౪ ฉ ಇൿ ඛಮ౱  ಅౘ฿ಜං ಮൡ౨  ಇൿ ษඨ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಇൿ ษඨ ಒಂದಃౙ  x y x x 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ඦತರ ඛೕโ ಈ ౽ಯბವඝ౬  ෽ೕ೧ಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಅಧბ ಮൡ౨  ಇൿ ಒಂൿ ๒ನ౲  ಅಲ౭ เฃಮ฿ಜฆತ౨ ං  ๒ನ౲  ಅಲ౭ เฃಮ ಅಧბ, 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಅเූಜ౲ โ ಈ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ಪ౳ ൟඛඌ๯ತ౨ ං , ಇൿ ๲ౙ ౷ ೕฑ ෬ว ಒಂದರ ಛ౳ ෆ ಆಜං, කඝ ಈ x 
ಅเූಜ౲ ವඝ౬  เฌೕඌ ಉತ౭ ನ౬ ಗಳ เඋನൽಂದ ಉഴ๼ലಯฤ ಬಯ๭ದฉ, කඝ ಅದರ ಉತ౭ ನ౬ โ ಒಂඅಂർಜ ಇฆವ 
౽ಯბವඝ౬  ๾ഴಀൟ౨ ං౪ ೕච  ಪ౵ ๺ ಚದರ ಮൡ౨  ඛೕโ ಎม౵  ಒಂൿ ෬ว ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ೓ಕದ เฌೕඌ ಉತ౭ ನ౬ ವඝ౬  x x 
චನඪ๭ಆำ౶ ൟ౨ ೕค ಎಂൿ කඝ ූเ๯൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ನ โ౲ ತ౭ ನ౬ โ ಒಂൿ ෬ว ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ೓ಕ฿ಜං ಎಂൿ ඛಮಡ ൟัൽං x x 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ඛൽბಷౣ  ಅเූಜ౲  ෰ಲ౲ โ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಈ ๼ಂං เವค๭ದ ๰ತ౳ ದ ಪ౳ ౽ರ ಇൿ ಹൡ౨  ತඨ 
เสೕಮಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಒಂൿ න කฤౙ  ಮൡ౨  ತඨ เสೕಮ ๒ನ౲  ๒ನ౲  
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಅเූಜ౲ โ න කฤౙ  ಈ คೕൟಯ ෴โඃ ඛൽბಷౣ  ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ඛೕലದฉ කโ ಈ ಅเූಜ౲  
෰ಲ౲ ವඝ౬  ಇದರย౵  ಬฉಯಬ๾ൿ งಪ ෥ತ౳   ಆಂഔ-ഷคๆഔํ ಅಥ฿ ๬౱ ฯ ಎෆ ಎಋ౺  ಅඝ౬  ಉഴ๼ല෷โൿ y 
๯ಲಭ฿ಜದ౪ ฉ, හౘඨ ౽౲ ඪಟฯ ಎෆ ಎಋ౺  ಅඝ౬  ಉഴ๼ല෷โൿ ๯ಲಭ, ಅದರ ಉತ౭ ನ౬ โ ೉ಕౙ  ಎෆ ಎಋ౺  ಆಜං ಆದฉ 
ಅൿ ๯ಲಭವಲ౵  ಎಂ්ൿ ಎม౵  เർ౲ ൮ბಗัಡ ಇย౵  ಗಮඛಸ෎౽ದ ಅಂಶ฿ಜං .  ಎෆ ಎಋ౺  ನ เฌೕඌ ಉತ౭ ನ౬ ವඝ౬  
෴฿ಗล ว౽ౙ ೈರ ෥ല ඦತರ කโ ಏඝ ෥ಡ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ෨ಂൽನ ಃಲโ ಸಮ๲౲ ಗಳย౵  කඝ ಈ ಪ౳ ๔౬ ಡ ಉತ౨ ค๯൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇඣ౬ ಂൿ ಉർಹರൕಯඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ ಮൡ౨  เฌೕඌ ಉತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ๯ಲಭ฿ಜ ಉഴ๼ലಯฤ 
๬ಧ౲ ฿ಗൽದ౪ ฉ ಏකಞತ౨ ං ಎಂൿ ඣೕഺೕಣ ಮൡ౨  කโ ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ ಈ ඛൽბಷౣ  ಅเූಜ౲  ಈಗ ಈ හౘඨ 
ಇಂഔಛ౳ ౲ ಂി ನ ಆಂഔഷคๆഔํ ಅඝ౬  ಉഴ๼ല෷โൿ ๯ಲಭವಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಒಂൿ ഔ౳ ಋ ಡ ຄೕಗฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ഔ౳ ಋ ಏචಂದฉ ഓ౲ ඨ x t 
ಆದ౪ คಂದ ๲ಃಂി ಆಜฆತ౨ ං xdx dt 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಈಗ ඛಮ౱  ಆಜං dt 
ಆದ౪ คಂದ ಅเූಜ౲ โ ಈ ಅเූಜ౲ ඈ൤ ౽൒ತ౨ ං කඝ 2 ഓ౲ ඨ ಮൡ౨  ๲ಃಂി ඦ൤ ౽൒൤౨ ೕච ಏಃಂದฉx t x dx dt 
ඛೕโ ಏ౾ೕಕರಣದ ๆค෻ಬฯ ಅඝ౬  ಬದม෵๭ൽ౪ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ ෦ൟಗำ ಬದมಞತ౨ ๅ 
ಆದ౪ คಂದ ഓ౲ ඨ 0 ಆಜದ౪ ฉ 0 ಆಜฆತ౨ ං  ಸಹ 0 x 0 
ಆದ౪ คಂದ ಕല෫ ෦ൟ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං  ಎರഴ ಸ෥ನಃౙ  ຄೕಞತ౨ ං ಡ ಸ෥ನ฿ർಗ කฤౙ  x zer o t x pi tan 

ಆಜฆ฿ಗ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං pi 
ಆದ౪ คಂದ ෬ยನ ෦ൟಯ ຄಸ ෰ಲ౲ โ ಒಂർಜං, ಈಗ ඛೕโ ಯ เฌೕඌ โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ൟัൽฆเค ಅൿ ಎರಡคಂದt 
ವಗბ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಅเූಜ౲  ෰ಲ౲  ಒಂൿ ෭ನ๺ ๵ච౬ ෷ ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං කโ ಅನ౷ ෵๭ದ ഔ౳ ಋ ಅඝ౬  ๬෥ನ౲ ฿ಜ 
ಪ෴ბಯ เඋನ ಎಂൿ ඛೕโ ಪคಗ൐๭ದฉ ಈ คೕൟಯ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ඛೕโ ಪคಗ൐๭ದฉ ಈ ౽ಯბโ ಸ౷ ൫ ಮ൧౨ ಂൿ 
౽ಯბದ ౽ಯბ฿ಜං ಮൡ౨  ඛೕโ റ౲ ๜ ಅඝ౬  ಡ ຄಂൽದ౪ ฉ  ඛೕโ ಈ คೕൟಯ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  gx g x dx 
ຄಂൽൽ౪ ೕค ඦತರ ඛೕโ ಏඝ ෥ಡಬ๾ൿ ಎಂದฉ ඛೕโ ಅඝ౬  ඛಮ౱  ຄಸ ๆค෻ಬฯ ಆಜ ಊ๼ಸಬ๾ൿ gx u 
ඦತರ റ౲ ๜ ഴ ಆಜฆತ౨ ං g xdx 
ಆದ౪ คಂದ ಅเූಜ౲  റ౲ ๜ ನ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ෦ൟಗำ ಬದมಞತ౨ ๅ ಏಃಂದฉ ඛೕโ ಡ i ugxg xdx f u 
๸ීඌ๭ඈ൤ ಈಗ ಏ౾ೕಕค๯โൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಆಜฆ฿ಗ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x au ga x  a 
ಆದ౪ คಂದ ಃಳಜನ ෦ൟ෷ ಡ ಬದมಞತ౨ ං ๻ಡ෻ ෬ยನ ෦ൟಯඝ౬  ಡ ಬದม෵ಸมಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ga gb 
ಅเූಜ౲ ౽ౙ ಜ ඛೕโ ൡಂ෇ ෥ಡಬ๾ൿ  ๯ಲಭ฿ಜ ಉഴ๼ല෵ค  ಆಂഔ ലซๆഔํ ಅಂದฉ ౽౲ ඪಟฯ ಎෆಎಋ౺  
ಅಂದฉ ಈ เඋನವඝ౬  ಬದย เඋನ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಃಲโ ๸౾ೕಣბ฿ದ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ಪคಹค๵ೕಣ ಮൡ౨  ๸౾ೕಣბ฿ದ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ಪคಹคಸฤ ಈ 
เඋನವඝ౬  ຂಡ ಅච౷ ೕ๞ಸ෎ಃಂൿ ඣೕഺೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈಗ ಈ ಅเූಜ౲ ൤ಯඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ, ಇย౵  ಹಲ฿ฆ ಇರಬ๾ൿ.  เ෗ನ౬  ಪ෴ბಯಗಳඝ౬  ಆค๯ವ
෩ಲಕ ಈ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ಪคಹค๯ವ ෥ಗბಗำ ಆದฉ ಅโಗಳย౵  ಒಂൿ ඛಮಡ ಸರಳ฿ದ ಪค๻ರವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං, 
ಉർಹರൕಡ ඛೕโ 1 คಂದ ಡ 3 ා ഖ ಪವฑ ಅඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ ಇൿ ๬ಧ౲ เฆವ ಪ෴ბಯ ಪ෴ბಯಗಳย౵  x 
ಒಂർಜರಬ๾ൿ ಅเූಜ౲  
ಆದ౪ คಂದ කโ ෦ൟಗำ ಏචಂൿ ඣೕഺೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ඛಮಡ 1 คಂದ 2 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං 4 ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಸಮකಜฆತ౨ ං 2 ಒಂದರ x 1 u x u 
෬ว ಒಂൿ ೯൤ಡ ಎಂഖ ಅඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ಅൿ ಒಂಬತ౨ คಂದ ಒಂಬ൞౨ ಜฆತ౨ ං 

Pru
tor
@
IIT
K



ಆದ౪ คಂದ කඝ ಈ ಸಮಗ౳ ฿ಜฆ൤౨ ೕච ಒಂൿ ಎರಡคಂದ ಒಂದಃౙ  ຄೕಞತ౨ ං ಮൡ౨  කฤౙ  ಒಂಬತ౨ ಃౙ  ಒಂಬತ౨ ಃౙ  ຄೕಞತ౨ ං 
ಈಗ ಇದඝ౬  เ෗ನ౬ ತั๭ ಇದคಂದ ඛೕโ ಈ คೕൟಯ ಇಂഔಛ౳ ಂി ಮൡ౨  ഴ ನഴเನ ๸ීಧವඝ౬  ಉഴಆ ౶ั  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ಪ౳ ൤౲ ೕ౾๵ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ  ෭ನ๺ 1 1 ಪ౵ ๺ ಡ ಪವฑ ൮౳ ೕ ා ഖ ๲ౙ ౷ ೕฑ ෩ฆ ා ഖ ഖ ಪವฑ ಅಧბ ലಎಋ౺  ഴಡ t x x 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ෩ฆ งഡ ෵ಂದ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಡ ಪವฑ ൮౳ ೕ ා ഖ රฯ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං. ಈ ๸තಣბ xdx x d 
ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯඝ౬  ಈಗ ෭ನ๺ ഖ ഴ ഴ ෭ನ๺ ഖ ഴ ൽಂದ ಬದม෵ಸมಜං ಮൡ౨  ๭౩ ರ൤ಯ เฌೕඌ โ౲ ತ౭ ನ౬  ಏඝ 
ಎಂൿ ඛಮಡ ൟัൽං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಇย౵ ಡ ಬฆൟ౨ ೕค ෷ ಒඨ ා ഖ ഖ ಒඨ ා ಒಂಬൡ౨  ෭ನ๺ ಎರಡคಂದ ಒಂಬൡ౨  ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ 
ಎರഴ ෭ನ๺ ಎರಡคಂದ ಒಂಬൡ౨  ೯൤ಡ ಏಳคಂದ ಒಂಬൡ౨  ಆಜฆವ ಒಂൿ, 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಆฏಭದย౵  ෩ಲ ಇಂഔಛ౳ ౲ ಂി ನ ಆಂഔ-ഷคๆഔํ ಅඝ౬  ಉഴ๼ല෷โൿ ൡಂ෇ ಜഔಲ฿ಜං 
ಎಂൿ ඛೕโ ඣೕಡಬ๾ൿ ಆದฉ ಈ ಪ෴ბಯൽಂದ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ಪคಹค๯โൿ ൡಂ෇ ๯ಲಭ ಮൡ౨  ಅಂൟಮ฿ಜ 
งඩಂತರತಂಡ ಅเූಜ౲  ෥ತ౳  ๭౩ ರโ ಉัൽං ಅದರ ಘಟಕದ โ౲ ತ౭ ನ౬  ඛಮಡ ൟัൽฆವ ಇඣ౬ ಂൿ ಉർಹರൕಯඝ౬  
කโ ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ನಮ౱  ຄಸ ๆค෻ಬฯ ຂำ๋൤ ಪವฑ 4 ಪ౵ ๺ 9 ಅඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ ಅൿ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  x 
ಪคಹคಸฤ ඛಮಡ ಃಲโ เඋನವඝ౬  ඛೕಡಬ๾ൿ ಆದฉ ಇದඝ౬  ಎಂൿ ූเ๯โൿ ಉತ౨ ಮ ෽  ඛೕโ ๼ಂൽನ t 
ಪ෴ბಯವඝ౬  ಪ౳ ಯൟ౬ ಸಬ๾ൿ කඝ ಈ ಪ෴ბಯವඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಪ෴ბಯವඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ ಏකಞತ౨ ං ಎಂ්ದඝ౬  ඣೕല ඛೕโ ಪഷ෷ൟ౨ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಎರഴ ಘನ ಅඝ౬  ඛಂದ ಡ කฤౙ  ಮൡ౨  งഡ ಅലಯย౵  ಒಂಬൡ౨  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ಇൿ ಡ x dx x x dt 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ಪคವൟბಸมಞತ౨ ං ౲ಁ ෕ ෩ಲಕ งഡ ಪವฑ 4 ೯൤ಡ 9 ಆಜං x dx x dt 2 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ 2 คಂದ ಅඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค, dt 
ಆದ౪ คಂದ ๒ನ౲ ಃౙ  ຄೕದฉ ෩ಲ ಒಂಬൡ౨  ಅലಯย౵  ಅൿ ෩ฆ ಮൡ౨  ಎರഴ ಡ ຄೕಞತ౨ ං งഡ x t x t 
ಅലಯย౵  ಇಪ౭ ൤౨ ೖൿ ಅಂದฉ ಐൿ ෩ರคಂದ ಐൿ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಒಂದคಂದ ಎರಡඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ൤ಡൿಆಳ౶ ಬ๾ൿ ಮൡ౨  โ౲ ತ౭ ನ౬  ಆಜฆತ౨ ං t 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಐൿ ෭ನ๺ ෩ฆ ಪഷ෷ൟ౨ ೕค , ಅൿ ಒಂದඝ౬  කโ ಃಲโ ಉർಹರൕಗಳඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ ಮൡ౨  
ಅದඝ౬  ಪคಹคಸฤ ඛಮಡ ಸ๻ಯ ෥ഴತ౨ ං  ಈ คೕൟಯ ಸಮ๲౲ ಗำ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಃಳಜನ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ , කඝ ಇದඝ౬  ನಮ౱  ຄಸ ๆค෻ಬฯ ಎಂൿ ූเ๭ದฉ u 
ಎಂൿ ຂัದฉ කඝ ಪವฑ ಡ ෭ನ๺ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕච ෭ನ๺ ಎರഴ ലഔ ഴ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅಂದฉ ഔ t 
෭ನ๺ ಒඨ ෷ಡ ຄೕർಗ ෭ನ๺ ഴ  ๒ನ౲  ಮൡ౨  ෭ನ๺ ಅಧბ ಆಜದ౪ ฉ ෭ನ๺ ಒಂൿ t u 
ಆದ౪ คಂದ ඛಮ౱  ಅเූಜ౲  ಐ ෭ನ๺ ಒಂದರ ෰ಲ౲ โ ๒ನ౲ ಃౙ  ຄೕಞತ౨ ං ෭ನ๺ ಅಧბโ ෭ನ๺ ಒಂದಃౙ  කฤౙ  ෇ค 
๴ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಉഴಡ ຄೕಞತ౨ ං ಈಗ ๭ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ෷ನ เฌೕඌ ಉತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ಉഴ๼ല෷โൿ ๯ಲಭವಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅದඝ౬  ൟ౳ ಆೕನ෦ൟಯ ಞฆൟඛಂದ ಬದม෵ಸ෎౽ಜං ಅಂದฉ කโ ๴ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ෷ ಅඝ౬  ಈ 
෩ಲಕ ಬದม෵ಸ෎౽ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ෭ನ๺ 2 0 คಂದ ෭ನ๺ 1 1 ෭ನ๺ ౽๺ 2 ಉഴ ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ಅൿ ෭ನ๺ 2 ෷ ෭ನ๺ ๭ඨ ഖ ෷ 
ಎರഴ ๵ච౬ ෵ಂದ ෭ನ๺ ಒಂದඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ඛಮಡ ඛೕഴತ౨ ං ෭ನ๺ ಒಂൿ ෭ನ๺ ๵ච౬  ෭ನ๺ ๴ඨ ಆෆ ෭ನ๺ 2 ා 2 ಪ౵ ๺ ๵ච౬  
ಆದ౪ คಂದ ಅเූಜ౲  ෰ಲ౲ โ ಅಂൟಮ฿ಜ ಎರഴ ෭ನ๺ ೉ກ౬  ಎರഴ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಹಲ฿ฆ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ಪคಹค๭ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಪ෴ბಯದ เඋನโ ಅದರ ຄರ൞ಜ ಹಲ฿ฆ ಇಂഔಗ౳  
ഷඹඛഡ ಇಂഔಗ౳ ฯ౺  ಅඝ౬  ຂಡ ಸರಳತั๯ತ౨ ං ಎಂ්ದඝ౬  කโ ඣೕലං౪ ೕๅ ಬದย เඋನൽಂದ ෥ತ౳  ಪคಹคಸมಗದ 
ಹಲ฿ฆ ಇತರ ಸಮ๲౲ ಗัๅ, 
ಆದ౪ คಂದ ඛൽბಷౣ  ಅเූಜ౲ ಗಳ ಹಲ฿ฆ ಇತರ ಞಣಲౘಣಗัๅ, ಇൿ ඛൽბಷౣ  ಅเූಜ౲ ಗಳඝ౬  ಪคಹคಸฤ ಸ๻ಯ 
෥ഴತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಆ ಅඝ౬  ಕยಯยං౪ ೕๅ  ౽ಯბಗำ ಮൡ౨  ಅದඝ౬  ಒಂඅಂർಜ ๬෈ೕൡಪല๭ pr 
ಆದ౪ คಂದ ඛൽბಷౣ ฿ದ ಅเූಜ౲  ಆ๭౨ ಯ ಞಣಲౘಣಗำ ಒಂದคಂದ ಈ ಆ๭౨ ෷ ๆคಯಬฯ ಅඝ౬  ඛಂದ ಡ x t 
ಬದม෵๯โൿ ಅเූಜ౲  ෬ว ಪค൏ಮ ෈ೕฆโൽಲ౵  ಎಂൿ ຂำತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಆ๭౨ ಯ ඬฃๅ෷ ඛೕโ ಎಂൿ ූเ๭ದฉ ಒಂൿ ๬มಜฆತ౨ ං x t 
ಆದ౪ คಂದ ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅඝ౬  ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං dx dt x t a x b 
ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ඛಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  x t b 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಆ๭౨ ಯඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಆ๭౨  ๸ಒ౲  ಎರഴ ඛಂದ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ඣೕഺೕಣ ෵ಂದ ನ ෭ನ๺ a bfxdx b afxdx 
ඛൽბಷౣ ฿ಜ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං, ಸಣ౧  ಎෆಎಋ౺  เฌೕඌ ಉತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ a to afxdx 
ීಡ฿ಳ ಎෆಎಋ౺  ಅඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ, ಅเූಜ౲  ෰ಲ౲ ವඝ౬  ๼ೕಡ ಬฉಯมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅದඝ౬  ಈ งಪದย౵  ಬฉಯಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅದඝ౬  ๼ೕಡ ಬฉಯಬ๾ൿ ಇದ౽ౙ ಜ ඛೕโ ಈಗ ಅඝ౬  ඛಂದ ಬದม෵ಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  ෰ಲ౲ โ p a 
๒ನ౲ ฿ಜං ಎಂൿ ඣೕಡಬ๾ൿ, ಇದඝ౬  ಇඣ౬ ಂൿ ಬൽಡ ಬಲූಗಃౙ  ಎಡූಗಃౙ  ൤ಡൿಆಂഴ ຄೕಗಬ๾ൿ, ಇದಃౙ  
ಇඣ౬ ಂൿ เವರൕ෷ ಒಂൿ ๒ನ౲ ಃౙ  ಏ౾ೕಕರಣโ ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ. ಮൡ౨  ಛ౳ ෆ ๼ೕಜං ಮൡ౨  fx pos itive 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಅเූಜ౲ โ ವಕ౳ ชಒಯ ಅലಯย౵  ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ಪ౳ ൟඛඌ๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ෽ಂൽಡ ຄಂൽಃ෴ಞโർದฉ ಈ ชಒ෷ อಬ ชಒ อಬ ชಒ෽ಂൽಡ ຄಂൽಃ෴ಞൟ౨ ದ౪ ฉ b a b b 
ಪ౳ ඃಶโ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ൟัൿಆำ౶ โൿ ಬಹಳ ๯ಲಭ. ಪ౳ ඃಶโ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං 
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ಆದ౪ คಂದ ಈ ಆ๭౨ ෷ ඛಜ฿ದ ಆ๭౨ ෴ಜං ෩ฆ ಆ๭౨  ෩ฆ ಆ๭౨ ෷ ඛೕโ ಈ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ඛൽბಷౣ ฿ದ 
ಅเූಜ౲ ಗะಜ เಭ೧ಸಬ๾ൿ ಎಂൿ ຂำತ౨ ං, ಅย౵  ಮൡ౨  ನഴๅ ಇฆತ౨ ං c b a 
ಆದ౪ คಂದ ීಡ฿ಳ ನ เฌೕඌ โ౲ ತ౭ ನ౬ ฿ಜದ౪ ฉ ෰ಲ౲  ನ ෭ನ๺ fx fx a to bfxdx a to cfxdx fb fa 
෰ಲ౲ โ ෭ನ๺ ಆಜං ಮൡ౨  ඛಂದ ෰ಲ౲  ෭ನ๺ ಆಜං fc fa c bfxdx fb fc 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಇದคಂದ ඩ౳ ฏ෗๭ ಮൡ౨  ඛೕโ ಇย౵  ෭ನ๺ ೯൤ಡ ෭ನ๺ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ಮൡ౨  fb fc fc fa 
ඦತರ ඛೕโ ಇದඝ౬  ಬಳಸಬ๾ൿ  ಎರഴ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ෭ನ๺ ಎෆ ಅඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ඛೕโ ඛಂದ ಡ ಬದม෵ಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಇದඝ౬  ඛೕโ ಈ fe c bfxdx 
ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ಈ ෩ಲಕ ಬದม෵ಸಬ๾ൿ ඛೕโ ಡ cfxdx a to cfxdx 
ಆದ౪ คಂದ ಆ๭౨  ෩ฆ ඛಜ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಆ๭౨ ಯඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ ನಮ౱  ಆ๭౨  ಬಲโ ඛಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ຂำತ౨ ං f  a bfxdx a

೯൤ಡ ෭ನ๺ to bfa b xdx 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಆ๭౨ ಯඝ౬  ಸರಳ฿ದ ಪ෴ბಯൽಂದ ಬಹಳ ๯ಲಭ฿ಜ ๬෈ೕൡಪലಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಅඝ౬  ಪ౵ ๺ ෈ ෭ನ๺ ಎಂൿ ൤ಡൿಆಂಡฉ ෭ನ๺ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಡ ຄೕಞತ౨ ං x t dx dtx t bx 
ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಡ ຄೕಞತ౨ ං b t 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಅเූಜ౲ โ ಈ ෦ൟ ಆಞತ౨ ං ෦ൟ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಡ ಬದมಞತ౨ ං ಈ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං a t b b t t 
ಡ ຄೕಞತ౨ ං ඛಂದ ಬದม෵ಸಲ౭ ഴತ౨ ං ෭ನ๺ ഔ ಮൡ౨  ലಎಋ౺  ෭ನ๺ ലഔ ಇย౵  ඛೕโ ಆ๭౨  ಎರಡඝ౬  ಬಳಸಬ๾ൿ ax 
ಮൡ౨  ඛೕโ ಋ൏ತ౱ ಕ ೉ກ౬ ಯඝ౬  ຄಂൽฆವ ౽ರಣ ඛೕโ ෦ൟಗಳඝ౬  เඛಮಯ ෥ലಆಳ౶ ಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ෦ൟಗಳඝ౬  เඛಮಯ ෥ലಆಂಡ ඦತರ ಈ ನ౽ฃತ౱ ಕ ೉ກ౬ ಯඝ౬  ರൿ౪ ತัಸมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಪ౵ ๺ ෈ ෭ನ๺ ഔലഔಯඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ๆค෻ಬฯ ಡ෦౱  ಎಂൿ ຂำತ౨ ං t 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅඝ౬  ඛಂದ ಬದม෵ಸಬ๾ൿ t x 
ಆದ౪ คಂದ ಆ๭౨ ಯඝ౬  කฤౙ  ๬౩ ඪಸมಜං ಈ ಎม౵  ಞಣಲౘಣಗำ ಬಹಳ ෨ಖ౲  ಮൡ౨  කโ ಈ ಞಣಲౘಣಗಳඝ౬  
ಬಳ๭ಆಂഴ ಹಲ฿ฆ ಉർಹರൕಗಳඝ౬  ಪคಹค๭ർಗ කโ ಅದඝ౬  ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಐൿ ಆ๭౨ ಯඝ౬  ඣೕഺೕಣ  wh ich
ಎಂ්ൿ ಆ๭౨  කಲౙ ರ ಒಂൿ ඛൽბಷౣ  ಪ౳ ಕರಣ฿ಜං ಮൡ౨  ಅൿ ๵ච౬ ෵ಂದ ಡ ๵ච౬ ෵ಂದ ෭ನ๺ afxdx afa xdx 
ಎಂൿ ຂำತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಈ ಎಡූಗൽಂದ ಮ൤౨  ඩ౳ ฏ෗๭ ಮൡ౨  ಅඝ౬  ෭ನ๺ ඛಂದ ಬದย๭, x t 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಅඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ෭ನ๺ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ඛೕโ ಬದย෴ಜ ಈ 0 ຄೕಞತ౨ ං ಡ dx dt x 0 t ax 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಡ ಡ ຄೕಞತ౨ ං ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං a will t 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ๵ච౬ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං t t t fx FA 
෭ನ๺ ಮൡ౨  ಎರഴ ಆ๭౨ ಯඝ౬  ಬಳ๯โದคಂದ ෭ನ๺ ಆಜฆತ౨ ං ඛೕโ ෦ൟಗಳඝ౬  เඛಮಯ t dx dt 
෥ലಆಳ౶ ಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಈ ಋ൏ತ౱ ಕ ೉ກ౬ ಯඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ಈ ಋ൏ತ౱ ಕ ೉ກ౬ ಯඝ౬  ರൿ౪ ತัಸมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಅඝ౬  ಡ෦౱  ๆค෻ಬฯ ಅඝ౬  ඛಂದ ಬದม෵๭ದฉ ඛೕโ ಈಗ ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ඛೕโ ಅඝ౬  t x rhs 
ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ಇൿ ඛಮ౱  ಆ๭౨ ಯඝ౬  ๬෈ೕൡಪല๯ತ౨ ං ಐൿ ಪ౳ ෨ಖ ಆ๭౨ ಯඝ౬  කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ. ಈ ಆ๭౨ ಯඝ౬  
ಬಳ๯โದರ ෩ಲಕ ಬಹಳ๠ౣ  ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ಪคಹค๯ತ౨ ං ಆฆ ಆ๭౨  ಆฆ ಈ ಅเූಜ౲ ൤ಯ ಬಡ౛  ಏನක౬ ದง ຂำತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಅเූಜ౲  ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಅเූಜ౲ ൤ಯ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ඛೕโ 0 คಂದ ೯൤ಡ ඛಂದ ಎರഴ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ afxdx a afxdx 
ඩ౳ ಪഔბ ෩ฆ ಏಃಂದฉ ಇൿ ๵ච౬ ෴ಜದ౪ ฉ ಇൿ ಎ ಮൡ౨  ಇൿ ಎರഴ ಎ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಈ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ಎರഴ ಅเූಜ౲ ಗะಜ เಭ೧ಸಬ๾ൿ ඩ౳ ಪഔბ ෩ฆ ಅย౵  ಇൿ ಈ๺ ๭ ಇൿ ෈ 
ඩ౳ ಪഔბ 3 ಅඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ඛೕโ ಈಗ ಈ คೕൟ ಬฉ෽ೕಣ ಈ ಅเූಜ౲  ෰ಲ౲ โ ಏකಗಬ๾ൿ ಎಂ්ದඝ౬  ඣೕല 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅඝ౬  2 คಂದ ಅඝ౬  ಬದย๵ೕಣ ෭ನ๺ x x a t 
ಆದ౪ คಂದ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ෭ನ๺ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಡ dx dtx t t ax 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ax t 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಒಂൿ ತೕ๺ ಅඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค  ಒಂൿ ಎರಡಃౙ  ๵ච౬  ಡ ຄೕಞโದඝ౬  ಎರഴ ෭ನ๺ ඛಂದ a x a t 
ಬದม෵ಸมಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಅඝ౬  ෭ನ๺ ඛಂದ ඩ౳ ಪഔბ ಎರಡඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ කโ ಮ൤౨  ෦ൟಗಳඝ౬  dx tt 
ಬದม෵ಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ನ౽ฃತ౱ ಕ ೉ກ౬ ಯඝ౬  ರൿ౪ ತัಸมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಎರഴ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಬದย๯ವ ෩ಲಕ ಇൿ ನಕย ๆค෻ಬฯ t dt 
ಆಜฆโದคಂದ කโ ෭ನ๺ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ f 2 a x dx 
ಆದ౪ คಂದ ๵ච౬ ෵ಂದ ಎರഴ ಡ ๵ච౬ ෵ಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ೯൤ಡ ඛಂದ ಎರഴ ವฉಡ afxdx afxdx a afxdx 
ಮൡ౨  ಇದರ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ๼ೕಡ ಗ൐ಸมಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅದඝ౬  ಇย౵  ಬದม෵ಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಅಂൟಮ ๰ತ౳ โ ๒ನ౲ ൽಂದ ಎಎෆ ഖ ಎ ෭ನ๺ ಆಜං ಇൿ ඛಮ౱  ಆ๭౨  ಆฆ ಈ xdx 
๰ತ౳ ൽಂದ ಇඣ౬ ಂൿ ಆ๭౨ ಯඝ౬   ಕึ෽ೕಣ, ಅൿ ಆ๭౨  ಏำ ಎಂൿ කโ ඣೕലං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ๵ච౬ ෵ಂದ ಎರഴ ๵ච౬ ಡ ಮൡ౨  ๵ච౬ ෵ಂದ ಎರഴ ෭ನ๺ ಡ afxdx afxdx af a xdx 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ කโ ඣೕലං౪ ೕๅ.  ಎෆಎಋ౺  ෥ಡฤ ඦತರ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ຂัದฉ ಒಬ౯ ฆ ඛಮಡ ඩ౳ ಪഔბ 
ಆฆ ಎಂൿ ಸರัೕಕคಸมಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಎರಡರย౵  ಎෆ ෭ನ๺ ಎಋ౺  ෭ನ๺ ಎෆಎಋ౺  ಡ ಸಮකಜದ౪ ฉ ಆ ๸ದಭბದย౵  ಈ 
ඩ౳ ಪഔბ ๭ಋ౺  ಅඝ౬  ಸರಳತัಸมಞತ౨ ං ಮൡ౨  ඛೕโ ๒ನ౲ ವඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ  ಆ๭౨  7 ಈ ๭౩ ൟ෷ ඛಜ฿ಜದ౪ ฉ ಇൿ ಇದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං ಎಂൿ ຂำತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ๭౩ ൟ෷ ඛಜ฿ಜದ౪ ฉ 
ಈ ๭౩ ൟ෷ ඛಜ฿ಜದ౪ ฉ ಈ ಆ๭౨ ෷ ಃಲโ ๸౾ೕಣბ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ಪคಹค๯ವย౵  ಈ ಞಣಲౘಣಗำ ನಮಡ ຂಡ ಸ๻ಯ 
෥ഴತ౨ ๅ ಎಂ්ದඝ౬  කโ ಈಗ ๬෈ೕൡಪല๵ೕಣ ಆ๭౨  ಎಂഖ ಆ๭౨ ಯ ಆචಯ ಆ๭౨ ෷ ෭ನ๺ ඛಂದ ಡ a afxdx 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ຂำತ౨ ං ಸಹ ౽ಯბ฿ಜದ౪ ฉ ಎರഴ ๬ಧ౲ ൤ಗัๅ ඦತರ ಇൿ ๵ච౬ ෵ಂದ ಡ fx afxdx 
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ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ๆึ  ಸಮ ಮൡ౨  ಈ ಅเූಜ౲ โ ಎෆಎಋ౺  ෍ಸ฿ಜದ౪ ฉ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං, f x 
ಆದ౪ คಂದ ಸಮ ౽ಯბโ ಈ ಃಳಜನ ಆ๭౨ ಯඝ౬  ൣඪ౨ ಪല๯ತ౨ ං ಅൿ ෭ನ๺ ಎෆಎಋ౺  ಆಜං ಮൡ౨  ෍ಸ ౽ಯბโ x 
෭ನ๺ ನ ಎෆ ෭ನ๺ ಅಧბ ಎෆಎಋ౺  ಆಜං x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಆ๭౨ ಯඝ౬  ๬෈ೕൡಪല๵ೕಣ ඩ౳ ಪഔბ 3 ಅඝ౬  ಬಳ๯ವ ෩ಲಕ කโ ಈ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  
ಬฉಯಬ๾ൿ ಏಃಂದฉ ಇൿ ಈಗ ಈ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ತ౨ ං ಮൡ౨  ಸಮ ౽ಯბಗಳ ಞಣಲౘಣಗಳඝ౬  nr 
ಬಳ๭ಆಂഴ ಅದඝ౬  ಸರಳತั๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ ಅඝ౬  ಬದย๭ ಅඝ౬  ෭ನ๺ ಎಂൿ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ෭ನ๺ เฯ ಅඝ౬  ಡ x pi t dx dt a x 
ಸಮකಜฆತ౨ ං. ෵ಂದ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಡ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅඝ౬  ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං t a x t 
ಆದ౪ คಂದ කโ 0 ෭ನ๺ ෭ನ๺ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ f t dt 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಆ๭౨  2 ಅඝ౬  ಬಳ๯ವ ෩ಲಕ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ෭ನ๺ ೉ກ౬ ෷ කโ ෦ൟಗಳඝ౬  
ಬದม෵ಸಬ๾ൿ ರൿ౪ ತั๯โൿ ರൿ౪ ತำ౶ ತ౨ ං ಮൡ౨  කโ ಇದඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಏಃಂದฉ ಡ෦౱  ๆค෻ಬฯ t 
ಆಜฆโದคಂದ කโ ಅඝ౬  ඛಂದ ಬದม෵ಸಬ๾ൿ t x 
ಆದ౪ คಂದ ಅಂൟಮ฿ಜ කโ ಡ ීൽං౪ ೕๅ dx 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ౘ෦๭ කโ ಇದඝ౬   ඛಂದ ෭ನ๺ ೯൤ಡ ವฉಡ 0 af t dt 0 to af t dt 
ಪഷൿಆಂലං౪ ೕๅ ෭ನ๺ ඛಂದ කโ ๆค෻ಬฯ ಡ෦౱  ಆಜฆโದคಂದ 0 คಂದ ෭ನ๺ ವฉಡ a afxdx af xdx 
ීൽං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈಗ ಅದඝ౬  คಂದ ನ ಡ ಬದม෵ಸಬ๾ൿ  ಆಜದ౪ ฉ ಅൿ ෭ನ๺ ನ ಆಜං x 0 xdx af fx i x ief 
fx 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ ಡ ಎರഴ ಪഖౣ  ಇฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಎෆ ෭ನ๺ ಇದರ ෭ನ๺ ಆಜದ౪ ฉ කโ ಈ a to afxdx 0 afxdx x 
෰ಲ౲ ವඝ౬  ๒ನ౲ ฿ಜ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಃಲโ ಸರಳ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ಪคಹค๵ೕಣ ಮൡ౨  ඛൽბಷౣ  ಸಮಗ౳ ಗಳ ಈ ಞಣಲౘಣಗಳඝ౬  ඲౳ ೕ෕ ഷඹඛഡ 
ಇಂഔಗ౳ ฯ ಗಳඝ౬  ಪคಹค๯ವย౵  ຂಡ ಬಳ๭ಆಳ౶ ಬ๾ൿ ಎಂ්ದඝ౬   ඣೕഺೕಣ. ಉർಹರൕಡ  คಂದ  ರವฉಡ 0 4
ಪคಹค๵ೕಣ.  ಈಗ කඝ ෭ನ๺ ಎರഴ ෥ി ನ เฌೕඌ ಉತ౭ ನ౬  ෴โൿ ಎಂൿ ಄ัದฉ mod x minus 2 dx x 
ඛೕโ ಇದಃౙ  ಉತ౨ ค๯ൟ౨ ೕฃ ಇದರ เฌೕඌ โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ಉഴ๼ല෷โൿ ๯ಲಭವಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಏඝ ෥ഴ൤౨ ೕๅ කโ ඩ౳ ಪഔბ ෩ฆ ಬಳ๭ ಅದඝ౬  ෨ค෷൤౨ ೕๅ ಎರഴ ූಗಗಳย౵  ಏಃಂದฉ x 
෭ನ๺ ಎರಡರ ෮ೕി ෭ನ๺ ಎರಡರ ෭ನ๺ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං  ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಇฆ฿ಗ ಮൡ౨  ෭ನ๺ x x 2 x 2 x 2 
౾ౙ ಂತ ກೈ౞ ർಗ ಅಥ฿ 2 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅದඝ౬  2 ූಗಗะಜ ෨คൿ ಸರಳ฿ಜ ಬฉಯಬ๾ൿ ಬ๾ಪൽೕಯ งಪ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ಈ คೕൟ ಬฉಯಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಸರಳ฿ಜ ๸෽ೕ೧ಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  කโ ඩ౳ ಪഔბ ෩ರඝ౬  ಬಳ๯ൟ౨ ං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ඛಮಡ ಎರಡคಂದ කಲౙ ಃౙ  ๵ච౬ ಯඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಆಂഔ ലซๆഔํ เඋನದ ෩ಲಕ ඛൽბಷౣ ฿ದ ಅเූಜ౲ ಗಳ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಅನ౷ ෵๯ವ ෩ಲಕ කโ 
ಅಂൟಮ ಉತ౨ ರವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ෩ฆ ಆ๭౨ ಯඝ౬  ຂಡ ಬಳ๭ಆಳ౶ ಬ๾ൿ ಎಂ්ದඝ౬  ඛೕโ ඣೕಡಬ๾ൿ .  ಸ౷ ಲ౭  ๸౾ೕಣბ฿ದ 
ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ಉഴ๼ലದ ඦತರ කโ ಇඣ౬ ಂൿ ಉർಹರൕಯඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ කโ 0 ඛಂದ ಡ 0 ಡ ෭ನ๺ ಎಂൿ ຂำವ ಆ๭౨ ಯඝ౬  ಬಳಸยං౪ ೕๅ afxdx afa xdx 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಈ ಆ๭౨ ෵ಂದ 0 คಂದ ಡ 2 කฤౙ  ෇ค ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಇൿ ಐ ಮൡ౨  ಇൿ ಐ ಒಂඃ ಆಜฆತ౨ ං ಈ pi 
ಅเූಜ౲ ൤ಯ ಈ ಅเූಜ౲  ෰ಲ౲  ಮൡ౨  ಈ ಅเූಜ౲  ෰ಲ౲ โ ಒಂඃ ಆಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಇದඝ౬  නಡ ಸ෥ನ฿ಜ ಪഷ෷൤౨ ೕච  ෭ನ๺ ෮ದಲ ౽౷ റ౳ ಂഡ ನย౵ ං 2 x 
ಆದ౪ คಂದ කโ งഡ ಅലಯย౵  งഡ ಅലಯย౵  ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ  cos x cos x plus under root sine xdx 
ಈಗ කโ ಒಂൿ ಎಂൿ ຂั ಮൡ౨  ಇದඝ౬  ಎರഴ ಎಂൿ ຂัದฉ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಎರಡඝ౬  ๳ค๯ವ ෩ಲಕ ಎಡූಗದย౵  
ಎರഴ ಅඝ౬  ಪഷ෷ತ౨ ං ಮൡ౨  ಬಲූಗದย౵  ಒ෫౱  ಬಲಗഷ ಎರവ ๳คಸมಞತ౨ ං  ಄ವಲ ස ಪഷ෷ൟ౨ ං ಈ i rdx 
ಅเූಜ౲ ದย౵  කฤౙ  ಆಜൿ౪  ಅൿ ಅඝ౬  ಎರഴ කฤౙ  ಅඝ౬  ಎರഴ ಆಜฆತ౨ ං pi pi 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅಂൟಮ ಉತ౨ ರವඝ౬  කโ ಎರഴ ม಩ ෩ಲಕ ๵ච౬ ෵ಂದ ಡ pi cos xdx pi 
ಎರഴ ෇ค ಇඣ౬ ಂൿ ಉർಹರൕಯඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ කโ ಈ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ๼ೕಡ ಬฉಯಬ๾ൿ  ಈಗ ನಮಡ i 
ඛೕഴವ ಆ๭౨ ಯඝ౬  ಬಳ๯โದคಂದ කโ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಎರಡඝ౬  ๳ค๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ෇ค 0 ಡ i two i 2 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ කโ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 2 ๴ඨ ಪ౵ ๺ ม಩ ಆෆ x cos xdx 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎರഴ ม಩ ನ ๴ඨ ಈಗ pi x cos x dx 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಇย౵  2 คಂದ ಞ൐๭ ූಜ๭ದฉ ඛೕโ ಅඝ౬  2 ม಩ ๴ඨ 2 ෭ನ๺ 0 ಡ คಂದ 2 ม಩ 2 i x dx pi dx 
ಎಂൿ ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ๻ಛಜ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಈ ಅเූಜ౲ ದย౵  ඛೕโ 2 ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൟ౨ ೕคi x t 

ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං 0 ಡ 2 ಆಜං ಮൡ౨  ม಩ ๭ඨ คಂದ ಎರഴ ෭ನ๺ න ಎರഴ ม಩0 0 x t 0 x pi t pi tdx 1 dt 
ಎರഴ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಒಂದคಂದ ಎರഴ ಪഷൿಆಂലං౪ ೕๅ ෭ನ๺ ಈಗ zero to pi log sin tdt pi by two log two 
ಈ ಅเූಜ౲ ದย౵  කโ ಇದඝ౬  ಇย౵  ಎಂൿ 2 คಂದ 2 ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ಮൡ౨  0 คಂದ 2 ๰ತ౳ ವඝ౬  pi afxdx 
ಅನ౷ ෵ಸಬ๾ൿ  0 คಂದ ಡ ಎರഴ ෇ค ಒದಜಸมಜං ෭ನ๺ ಆಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ඛೕโ ಅನ౷ ෵๭ದฉafxdx f 2 a x fx 
කโ ಈಕ౷ ฯ౺  ಅඝ౬  ಒಂದคಂದ ಎರಡಃౙ  ಎರഴ ๵ච౬ ෵ಂದ ಡ ಎರഴ ม಩ ෩ಲಕ ๴ඨ න ෭ನ๺ ෭ನ๺ i pi tdt 
න ಅඝ౬  ಎರഴ ม಩ ಎರಡคಂದ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಎರഴ ม಩ ๭ඨ ഔലഔ ม಩ ಎರಡคಂದ ๵ච౬ ෵ಂದ නಡ ಮൡ౨  ನಮ౱  ๼ಂൽನ 
ว౽ౙ ೈರൽಂದ ಇದರ ෰ಲ౲  ಏඝ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං, 
ಆದ౪ คಂದ ๼ಂൽನ ว౽ౙ ೈರದ ෩ಲಕ ಈ ๼ಂൽನ ว౽ౙ ೈರದ ෰ಲ౲ ದ ෰ಲ౲ ದ ෰ಲ౲ ದ ෰ಲ౲ ದ ෰ಲ౲ โ คಂದ 2 i 
ಆಜං 
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ಆದ౪ คಂದ කโ  ಅಂൟಮ฿ಜ කඝ ಡ 2 ෭ನ๺ න ා 2 ม಩ 2 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං i 
ಆದ౪ คಂದ คಂದ 2 ม಩ 2 คಂದ ෭ನ๺ න ಆಜං i 2 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ෭ನ๺ න ม಩ ഗ ಡ ಸಮකಜං౪ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ൡಂ෇ ๸౾ೕಣბ฿ದ ಸಮ๲౲ ෴ಜං ಮൡ౨  ಈ ඛൽბಷౣ  ಞಣಲౘಣಗำ ຂಡ ಎಂൿ ඛೕโ ඣೕഴൟ౨ ೕค ಈ 
ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ಪคಹคಸฤ ಅเූಜ౲ ಗำ ඛಮಡ ಸ๻ಯ ෥ഴತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇඣ౬ ಂൿ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ಒಂದಃౙ  ๒ನ౲ ಃౙ  ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ 0 ಡ ಸ෥ನ฿ದ ಆ๭౨ ಯඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ಅම ෭ನ๺ ಡ කโ ಬฉಯಬ๾ൿ ಸ෥ನ 0 คಂದ 1 x dx i 

ಡ 1 ෭ನ๺ ෭ನ๺ ಅඝ౬  ಬದม෵ಸมಞತ౨ ං ಪವฑ ಡ 1 ෭ನ๺ කโ 0 คಂದ 1 1 ෭ನ๺ ಅඝ౬  x x 1 ndx x x 
ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಪವฑ ಡ ๵ච౬ ಡ ಒಂൿ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x ndx dx 
ಆದ౪ คಂದ ಏ౾ೕಕರಣൽಂದ ඛೕโ ๒ನ౲ ಃౙ  ๒ನ౲ ವඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ಅൿ ඛಮಡ ඛೕഴತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇඣ౬ ಂൿ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ ಅൿ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං කඝ ๒ನ౲ ൽಂದ ಡ pi xdx 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ಒಂൿ ೯൤ಡ ඩಪ x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಆಞತ౨ ං  0 ಡ ෭ನ๺ ೯൤ಡ ๴ඨ න ෭ನ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං pi pi x 1 x dx 
ಆದ౪ คಂದ කඝ 0 ಡ ෭ನ๺ ඛಂದ 1 ೯൤ಡ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං pi pi xdx sin x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ಈ ಅเූಜ౲ අಂൽಡ ๳ค๭ದฉ කโ 2 ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ කඝ 0 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං  

෬ว 1 ಪ౵ ๺ ๭ඨ pi pi dx x 
ಆದ౪ คಂದ 2 ಡ ๭౩ ರ฿ಜฆತ౨ ං i 0 pi 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ൤ಡൿಆಳ౶ ಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಇದඝ౬  ๴ඨ ಎಂൿ 2 ೯൤ಡ ๸තಣბ ೓ಕൽಂದ ಬฉಯಬ๾ൿ x cos x 2 
ಇದඝ౬  ๒ನ౲ ൽಂದ ๲ಃಂി ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ  ಚದರ ඛಂದ ಎರഴ ෬ว ಒಂൿ ೯൤ಡ ഓ౲ ඨ ಎರഴ pi x dx x 
೓ಕൽಂದ ಈಗ ഓ౲ ඨ ಅඝ౬  ಎರഴ ಎಂൿ ෈ല x 
ಆದ౪ คಂದ ๲ಃಂി ಚದರ ಎರഴ ಅಧბಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, x dx dt 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಎರഴ ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ಡ ಎರഴ ຄೕಞತ౨ ං ಇඛ౮ ඛഔಡ ಮൡ౨  ಎರಡඡ i pi tan zero zero tan pi 
ಚದರ ා ഖ ಎರഴ ലഔ ಮൡ౨  ಇย౵  ඛೕโ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ഔ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಅඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค x dx 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ඛಮಡ ෭ನ๺ ಎರಡඝ౬  ಒ ෬ว ඛೕഴತ౨ ං  ೯൤ಡ ಈ ๵ච౬ ಯඝ౬  ಅඦತಃౙ  ne t 
ಏ౾ೕಕರಣತั๯โದคಂದ ಇൿ ඛಮಡ ಅඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං pi 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ 2 ෭ನ๺ 1 pi pi 0 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಯ ಅಂൟಮ ෰ಲ౲ ವඝ౬  2 ಎಂൿ ඛೕโ ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං i i 2 pi 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಇย౵  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮ൤౨  කโ ຄಂൽං౪ ೕๅ  ಈ ಆ๭౨ ಯඝ౬  0 ඛಂದ ಡ ๵ච౬ ෵ಂದ pi afxdx afa
෭ನ๺ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಪ෴ბಯವඝ౬  ಬಳ๭ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ ಃಲโ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟಯ xdx 
ಞฆൡಗำ ಸಹ ಇๅ ಇದฌಂൽಡ කඝ ඛย౵ ๯൤౨ ೕච ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಃಲโ ๸౾ೕಣბ฿ದ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ಪคಗ൐๯൤౨ ೕๅ 
ಮൡ౨  ඛൽბಷౣ ฿ದ ಸಮಗ౳ ൤ಗಳ ಬಡ౛  ಇನ౬ ๠ౣ  ಅච౷ ೕ๞๯൤౨ ೕๅ  ಒಂൿ ವಕ౳ ชಒಯ ಎರഴ ವಕ౳ ชಒಯ ෩ฆ ವಕ౳ ชಒಯ 
කฤౙ  ಛ౳ ಂಗಳ ನഴเನ ๸౾ೕಣბ฿ದ ೉භ ಗಳ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ಉഴ๼ല෷ವย౵  ಅವರ ಅඪ౵ ಄ಶඨ ಗำ ಮൡ౨  ๼ೕಡ 
ಧನ౲ ฿ದಗำ 
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