
ಇಂൿ කโ ಖ೉ತ฿ದ ಅเූಜ౲ ಗಳ ಇൟ๻ಸದವฉಡ ಖ೉ತ฿ದ ಅเූಜ౲ ಗಳ ಬಡ౛  ಕยಯยං౪ ೕๅ ಇಬ౯ ฆ ಗ൐ತቿರ 
ಆഴಡ ಅ๬උರಣ฿ಜං ಒಬ౯ ฆ ಜಮბඛಯ ಗ൐ತቿ คೕಮඨ ಇඣ౬ ಬ౯ ฆ ඾౳ ಂೖ ಗ൐ತቿ ว෍಩ ඾౳ ಂೖ ಗ൐ತቿฆ ಇๅರಡರ
ಬಡ౛  ກೋ౞  ൟัൿಆಳ౶ ฤ ನನ౬  ಎม౵  เർ౲ ൮ბಗಳඝ౬  เඦൟ๯൤౨ ೕච ಮൡ౨   ඛൽბಷౣ  ಅเූಜ౲ ಗಳ ಅඪ౵ ಄ಶඨ ಗำ 
෴โโ ಎಂ්ದඝ౬  කโ ඣೕഺೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ඛൽბಷౣ  ಅเූಜ౲ ಗಳ ಹಲ฿ฆ ಅඪ౵ ಄ಶඨ ಗัๅ ಉർಹರൕಡ ඛೕโ ෇ಜದ ෬ว౱ ೖಯ ಸಮತಲ ಪ౳ ඃಶದ 
ವಕ౳ ชಒಯ ಉದ౪ ದ ಉದ౪ ವඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ ඛൽბಷౣ  ಅเූಜ౲ ಗಳඝ౬  ಬಳಸಬ๾ൿ  ಉർಹರൕಡ ತೕಳದ 
ಪค෥ಣದ ෬ว౱ ೖ เ๭౨ ೕಣბ ತೕಳದ ದ౳ ವ౲ ฃ๏ಯ ಉർಹರൕಯ ಪค෥ಣ ಇ൞౲ ൽ. 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ඛൽბಷౣ ฿ದ ಅเූಜ౲ ಗಳ ಅඪ౵ ಄ಶඨ ಗัๅ ಎಂൿ ඛೕโ ඣೕಡಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ඛൽბಷౣ ฿ದ ಅเූಜ౲ ಗಳ ಅಥბವඝ౬  ಅಥბ෥ലಆಳ౶ ฤ කඝ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ಉർಹರൕ෴ಜ 
൤ಡൿಆಂലං౪ ೕච, 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ๼ಂൽನ ತರಗൟಗัಂದ ൟัൽฆ๋൤ ඛೕโ ಸರಳ฿ದ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡಬ๾ൿ ൟ౳ ಆೕನ ಆಯತ 
ไತ౨ ඈತಹ ಆ౽ರಗำ ಮൡ౨  ඛೕโ ๸౾ೕಣბ฿ದ ಆ౽ರವඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ ಉർಹರൕಡ ಈ ಆ౽ರದ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  
෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡฤ ඛಮ౱ ඝ౬  ಄ัದฉ ඛೕโ ಈ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ๭ೕ෦ತ ๸ಒ౲ ಯ ಸರಳ ಆ౽ರಗะಜ เಭ೧ಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  
ඦತರ ඛೕโ ಈ ಎม౵  ಸರಳ ಆ౽ರಗಳ ಪ౳ ൤౲ ೕಕ ಪ౳ ඃಶಗಳඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡಬ๾ൿ ಮൡ౨  ඛಜ฿ದ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  
ಪഷಯฤ ಇൿ ಅಗತ౲ เฆವ ಪ౳ ඃಶ฿ಜං ಆದฉ ๸౾ೕಣბ฿ದ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ಸರಳ ಆ౽ರಗะಜ เಭ೧๯ವ ಈ 
ಪคಕಲ౭ ච෷ ෴฿ಗล ಅನ౷ ෵๯โൽಲ౵  ಉർಹರൕಡ ಹಲ฿ฆ ජಜ ೧ೕವನದ ಸಮ๲౲ ಗัๅ ಮൡ౨  ಹಲ฿ฆ ಗ൐ತದ 
ಸಮ๲౲ ಗัๅ , ಇದರย౵  ඛೕโ ಆ౽ರಗಳඝ౬  ຄಂൽฆเค, ಅದඝ౬  කโ ๭ೕ෦ತ ๸ಒ౲ ಯ ಆ౽ರಗะಜ เಂಗലಸฤ 
๬ಧ౲ เಲ౵ . 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ๭ೕ෦ತ ๸ಒ౲ ಯ ಆ౽ರಗะಜ เಭ೧ಸมಗದ ಃಲโ ಉർಹರൕಗಳඝ౬  කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ, 
ಅದರ ಪ౳ ඃಶโ ๯ಲಭ฿ಜ ಗ൐ಸಬ๾ർದ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ชಒ ಮൡ౨  ವಕ౳ ชಒಯ ನഴๅ ๯ൡ౨ ವฉൽฆವ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  කโ 

ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ೓ಕಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං y 1 y x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅโಗಳඝ౬  งඪ๵ೕಣ.  ඛಮ౱  ಅౘโ ಇൿ ಅౘ฿ಜං y x 
ಆದ౪ คಂದ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅౘಃౙ  ಸ෥කಂತರ฿ಜฆವ ชಒ ಮൡ౨  ೓ಕಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಒಂൿ y 1 x y x 
ඩ౲ ฃැೕม ಇದರ ๓ಂಗโ 0 0 ಮൡ౨  ಅౘโ ಅౘ฿ಜದ౪ ฉ  ඛೕโ ಇದඝ౬  ඛೕโ ಪഷൿಆำ౶ ൟ౨ ೕค y 
ಆದ౪ คಂದ ඛಮಡ ಅಗತ౲ เฆವ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ಅವฆ ๭ೕ෦ತ ๸ಒ౲ ಯ ಆ౽ರಗะಜ เಭ೧ಸಬ๾ඃ ಎಂൿ ඣೕಡฤ කඝ 
ಎಲ౵  เർ౲ ൮ბಗಳඝ౬  เඦൟ๯൤౨ ೕච .  ಚದರ ಮൡ౨  ೓ಕโ ಡ ಸಮ ಎಂൿ කโ ಅโಗಳඝ౬  ෽ೕ೧๵ೕಣ ಇൿ x y x 
ඛಮ౱  ಅౘ ಇൿ ඛಮ౱  ಅౘ฿ಜං y x 
ಆದ౪ คಂದ ೓ಕಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಒಂൿ ඩ౲ ฃැೕม ಇದರ ๓ಂಗโ 0 0 ಮൡ౨  ಅౘโ ಅౘ฿ಜං y x x 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಈ ඩ౲ ฃැೕม ಮൡ౨  ಸ෥ನ ಅඝ౬  ຄಂൽൽ౪ ೕค  ಡ ಸಮನ ೓ಕโ ಮ൧౨ ෫౱  ಒಂൿ y y x 
ඩ౲ ฃැೕม ಆಜൿ౪  ಅದರ ๓ಂಗโ 0 0 ಮൡ౨  ಅౘโ ಅౘ฿ಜං x 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಈ ඩ౲ ฃැೕมವඝ౬  ຄಂൽൽ౪ ೕค ಮൡ౨  ಇൿ ಅโಗಳ ನഴๅ ಅಗತ౲ เฆವ ಪ౳ ඃಶ฿ಜං ಮൡ౨  ನಮಡ 
ඛൽბಷౣ ฿ದ ಅเූಜ౲  
ಆದ౪ คಂದ ಪ౳ ඃಶದ ಅಗತ౲ เฆವ ಃಲโ ಉർಹರൕಗಳඝ౬  ද౳ ೕชඪ๯ವ ಉർಹರൕಗಳඝ౬  ඣೕഺೕಣ  ෩ฆ ವ౽౳ ಂൟಗಳ 
ನഴๅ ๯ൡ౨ ವคൽං 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ವಕ౳ ชಒ෷ ෩ಲ ಎರഴ ಇඣ౬ ಂൿ ಸಮකಜฆತ౨ ං ෩ಲ ಎರഴ ෭ನ๺ ೓ಕ ಮൡ౨  y x y x x 
ಇඣ౬ ಂൿ ชಒ ಎರഴ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ ෩ಲ ಎರഴ ෭ನ๺ ೓ಕಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං  ಆಜං  ไತ౨ ದ ඛೕโ ಈ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಈ ಃಳಜನ y x x a 
งಪದย౵  ಬฉಯಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಄ಂದ౳  ಒಂൿ ಅಲ౭ เฃಮ ๒ನ౲  ಮൡ౨  ൟ౳ ಜ౲  ಒಂದඝ౬  ຄಂൽฆವ ไತ౨ ฿ಜං ಎಂൿ ඛೕโ ඣೕಡಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ไತ౨ ದ ൟ౳ ಜ౲ ವඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ಒಂൿ ಅಲ౭ เฃಮ ๒ನ౲  ಄ಂದ౳  ಒಂൿ ಅಲ౭ เฃಮ ๒ನ౲  ൟ౳ ಜ౲  ಒಂൿ 
කโ ಅඝ౬  งഡ ಎರಡಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜ งඪ๵ೕಣ งഡ 2 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ඩ౲ ฃැೕม ಇದರ ๓ಂಗโ y xy x 
0 0 ಮൡ౨  ಅౘโ ಅౘ฿ಜං x 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಈ ඩ౲ ฃැೕมವඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ಮൡ౨  ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಈ ෈ಂൿเನ ಈ x 2 
ඛඃბ๎ಂಕโ 2 ಅಲ౭ เฃಮ 0 ಆಜฆโದคಂದ ชಒ෷ ഓ౲ ಂ೬ಂഡ ಆಜฆತ౨ ං. ಈ ງತದย౵  ไತ౨ ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ಗಮඛಸ෎౽ದ ಅಂಶๅಂದฉ ಈ ඩ౲ ฃැೕม ๒ನ౲  ಅಲ౭ เฃಮ ๒ನ౲ ವඝ౬  ຄರൡಪല๭ ෎ฉย౵ ෸ 
ไತ౨ ವඝ౬  ೞൽ๯โൽಲ౵ , ඛೕโ ಅඝ౬  ಪคಹค๭ದฉ ಸ౭ ಷౣ ฿ಞತ౨ ං งഡ ಎರഴ ಮൡ౨  ಎರഴ งഡ ಅലಯย౵  y y x y 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಎರഴ ෭ನ๺ ಚದರ ಇๅರಡඞ౬  ඛೕโ ಪคಹค๭ದฉ ๒ನ౲  ಅಲ౭ เฃಮ ๒ನ౲ ದย౵  ෥ತ౳  x x 
ೞൽ๯โದඝ౬  ඛೕโ ඣೕഴൟ౨ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ ಮ൧౨ ෫౱  ನನ౬  ಎม౵  เർ౲ ൮ბಗำ ಈ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ๭ೕ෦ತ ๸ಒ౲ ಯ ಆ౽ರಗะಜ เಭ೧๭ ಅದඝ౬  ๳คಸಬ๾ඃ
ಎಂൿ ඣೕಡฤ කඝ เඦൟ๯൤౨ ೕච ಈ ಪ౳ ඃಶ ൮  ಎಂ්ൿ ಅತ౲ ಂತ ಜഔಲ฿ದ ಅಂൟಮ ಉർಹರൕ෴ಜං ಮൡ౨  s 
කඝ ಈ ಉർಹರൕಗಳඝ౬  ಏಃ ඛೕഴൟ౨ ං౪ ೕච ಎಂൿ කඝ ඛಮಡ ຂำ൤౨ ೕච , ಆචಯย౵  කโ ಈ ಎม౵  ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  
ಪคಹค๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ඛൽბಷౣ ฿ದ ಅเූಜ౲ ಗัಂದ ಈ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ຂಡ ౽ಳ೧ ವ๼ಸಬ๾ൿ ಎಂ්ದඝ౬  ඣೕഴ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಅಂൟಮ ಉർಹರൕ෷ ಪ౳ ඃಶಃౙ  ๭ೕ෦ತ฿ಜං කฤౙ  ವ౽౳ ಂൟಗಳ ನഴๅ ಮൡ౨  කඝ කฤౙ  
ඩ౲ ฃැೕมಗಳඝ౬  ൤ಡൿಆಂലං౪ ೕච ೓ಕโ කฤౙ  ೓ಕಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಹൽකฆ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං y xy xy 
කฤౙ  ೓ಕಃౙ  ಮൡ౨  ಹൽකฆ ೓ಕಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං x y x 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಅโಗಳඝ౬  ඩ౵ ౲ ഡ ෥ലದฉ ಇൿ ඛಮ౱  ಅౘ ಎಂൿ ຂั ಇൿ ඛಮ౱  ಅౘ y x 
ಆದ౪ คಂದ ೓ಕโ කฤౙ  ಮൡ౨  ೓ಕโ 16 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಅโಗำ ๓ಂಗ 0 0 ಮൡ౨  ๓ಂಗ 0 0 ಮൡ౨  ಅౘವඝ౬y  x y x 

ಅౘ฿ಜ ຄಂൽฆತ౨ ๅ x 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಈ ಎರഴ ඩ౲ ฃැೕมಗಳඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ಮൡ౨  කฤౙ  ೓ಕಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಹൽකฆy x y 

೓ಕಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ඩ౲ ฃැೕมಗำ ಆದฉ ಅದರ ๓ಂಗโ ๒ನ౲  ๒ನ౲  ಮൡ౨  ಅౘโ ಅౘ฿ಜං x y 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಈ ಎರഴ ඩ౲ ฃැೕมಗಳඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ಮൡ౨  
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ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ඛಮ౱  ವಗბโ කฤౙ  ౘ෦๭ කฤౙ  ೓ಕಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ ಎಂ්ൿ ಹൽකฆ y x y x y x 
೓ಕಃౙ  ಸಮ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಪ౳ ඃಶ฿ಜං ಮ൤౨  කඝ ඛಮಡ ൟัൽฆವ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ඛೕโ ๭ೕ෦ತ ๸ಒ౲ ಯ ಆ౽ರಗะಜ เಭ೧ಸಬ๾ඃ
ಎಂൿ ඣೕಡฤ ඛ෫౱ ಲ౵ ರඞ౬  ಅච౷ ೕ๞๭ ಮൡ౨  ಅಂൟಮ฿ಜ ඛೕโ ๼ಂൽನ ತರಗൟಗัಂದ ൟัൽฆವ เඋನಗัಂದ ಈ 
ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡಬ๾ൿ ಮൡ౨  කඝ ಇย౵ ಯವฉಡ ಚ೉ბ๭ದ ಈ ಎม౵  ಉർಹರൕಗಳඝ౬  කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ  
ಆචಯย౵  ಮൡ౨  කโ ඛൽბಷౣ  ಅเූಜ౲ ಗಳඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ಪคಹค๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಅಗತ౲ เฆವ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ว౽ౙ ೈರ 
෥ഴ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಒಂൿ ඛൽბಷౣ ฿ದ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ಈ งಪದย౵  ฿౲ ಌ౲ ඛ๵ೕಣ, ಅย౵  ಅඝ౬  ಕല෫ ෦ൟ ಎಂൿ a 
ಕฉಯมಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಅඝ౬  ෬ยನ ෦ൟ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ಪ౳ ൟඛඌ๯ತ౨ ං. හౘඨ b 
ಎෆಎಋ౺  ඩ๭ഔํ ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಅದඝ౬  ඩ౵ ഡ ෥ലದฉ ಇൿ ಅౘ ಇൿ ಅౘ ඛಮ౱  ౽ಯბ ಇൿ ಆಜං ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಇൿ y x x a x 
ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ඛൽბಷౣ  ಅเූಜ౲ โ ಈ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ຂಡ ಪ౳ ൟඛඌ๯ತ౨ ං ಎಂ්ൿ ಈಗ ಪ౳ ๔౬ ෴ಜං  ಈ ෰ಲ౲ ವඝ౬  
ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ ಎರഴ เඋನಗัๅ ಒಂൿ ಪค෦ತ ෮ತ౨ ಗಳ ෦ൟ෵ಂದ ಮൡ౨  ಇඣ౬ ಂൿ ಆಂഔ ഷคๆഔํ ಗಳඝ౬  
ಬಳ๭ಆಂഴ කโ ෮ದฤ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಈ ಪค෦ತ ෮ತ౨ ದ ෦ൟ෷ ౽มඦತರದย౵  ຂಡ เಕಸನತಂലൡ 
ಎಂ්ದඝ౬  ඣೕഺೕಣ.  ಅವನ ๭ೕ෦ತ ෮ತ౨ ಗಳ ෦ൟ෷ เಕಸನತಂലං, ಅದ౽ౙ ಜ ಮ൧౨ ෫౱  කඝ ಒಂൿ 
ಉർಹರൕಯඝ౬  ಪคಗ൐๯൤౨ ೕච ಮൡ౨  ನഴเನ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ කඝ ඛಮ౱ ඝ౬  ಄ำ൤౨ ೕච 0 ಡ y y 
ಸಮකಜฆತ౨ ං 1 ೯൤ಡ ಚದರ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං. කโ ෮ದฤ ಈ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  x x 0 x 1 
෽ೕ೧๭ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ඛಮ౱  ಅౘ฿ಜං ಇൿ ඛಮ౱  ಅౘ฿ಜං y x 
ಆದ౪ คಂದ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ೓ಕโ ಮ൧౨ ෫౱  ಒಂൿ ඩ౲ ฃැೕม ಆಜൿ౪  ಅದರ ๓ಂಗโ 0 ಅಲ౭ เฃಮ 1 ಮൡ౨  y 1 x 
ಅದರ ಅౘโ ಅౘ฿ಜං y 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಈ ಆ౽ರವඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ಇൿ 0 ಅಲ౭ เฃಮ 1 ಮൡ౨  ಇൿ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಇൿ ಃౙ  x 0 x 1 
ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಇൿ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಇൿ ಒಂൿ ೯൤ಡ ೓ಕಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං, y y x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಮ෇౯ ದ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ๾ഴಀൟ౨ ං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ඛൽბಷౣ  ಅเූಜ౲ ൽಂದ ಪ౳ ඃಶದ ෰ಲ౲ ฿ಜฆತ౨ ං ๵ච౬ ෵ಂದ ಒಂದคಂದ ಚದರ ലಎಋ౺  ವฉಡ කโ x 
෮ದฤ ෥ഴൟ౨ ದ౪  ಅඃ ൪ತ౳ ವඝ౬  ಬಳ๵ೕಣ ಮൡ౨  කโ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ๭ೕ෦ತ฿ಜ ಹಲโ ಆ౽ರಗะಜ เಭ೧๯ൟ౨ ං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಏඝ ෥ഴ൤౨ ೕๅ ಮಧ౲ ಂತರದ ಮಧ౲ ෈ಂൿವඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ವ ෩ಲಕ ಈ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ಎರഴ ಉಪ 
ಪ౳ ඃಶಗะಜ เಂಗല๯൤౨ ೕๅ. ಇൿ ಅಧბಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಈ คೕൟಯ ಆಯತಗಳඝ౬  ๲ึ෷൤౨ ೕๅ x 
ಮൡ౨  කโ  ಈ ಎರഴ ಆಯತಗಳ ಉත౲ ഡ เ๭౨ ೕಣბ ಈ ಆಯತದ ಈ ಪ౳ ඃಶದ ಈ ಪ౳ ඃಶโ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಇൿ ಎರഴ r r 
ಎಂൿ ຂำತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಎರഴ ಆಯತಗಳ เ๭౨ ೕಣბโ ಒಂൿ ೯൤ಡ ಎರഴ ಒಂൿ ಪ౳ ඃಶโ ෮ದಲචಯൿ ಎಂൿ r r r 
ຂำ൤౨ ೕๅ ಒಂൿ ಆಯತ ೉ಕౙ ർಜං ಮൡ౨  ಎರഴ ಪ౳ ඃಶโ අಡ౥ ർಜං ಈಗ කโ ಇದඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ലದฉ කโ r 
ಅಧბದ๠ౣ  ಈ ಆಯತದ ಅಗಲವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಎತ౨ ರโ ౽ಯბ ෰ಲ౲ ൽಂದ ඛ฀ൟ౳ ಸಲ౭ ഴತ౨ ං ๒ನ౲ ಃౙ  x 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಒಂൿ ಮൡ౨  ๒ನ౲ ವඝ౬  ඦತರ ಅಧბವඝ౬  ౽ಯბ ෰ಲ౲ ಃౙ  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಅಧბಃౙ  කโ ಒඨ ಪ౵ ๺ ಒඨ 
ා ශೕฑ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಇൿ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಒඨ ಪ౵ ๺ ಒඨ ා ශೕฑ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಇದඝ౬  කโ ಒඨ ಪ౵ ๺ ಒඨ 
ා ಎಂഡ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ, ಇൿ ಒಂಬൡ౨  ಎಂഖ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ, ಅದರ ෰ಲ౲ โ ౘ෦๭ ಒಂൿ ඩ෵ಂഡ 
ಒಂൿ ಎರഴ ಐൿ ಈಗ ಎಂ්ൿ ඛಮಡ ෎౽ದ ඛಜ฿ದ ಪ౳ ඃಶ฿ಜං ಮൡ౨  ಎರഴ ಎಂ්ൿ ಈ ಎರഴ ಆಯತಗಳ a l 
เ๭౨ ೕಣბದ ๸ಕಲನ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ഴ฿ಗ කโ ಈ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ຄರಜഔౣ ං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಅಗತ౲ เฆವ ಪ౳ ඃಶ౾ౙ ಂತ ಕല෫෴ಜං ಈಗ ಅಗತ౲ เฆವ ಪ౳ ඃಶ౾ౙ ಂತ ಕല෫෴ಜං කโ l 2 l 2 
฿ಸ౨ ವವඝ౬  ಅಂർ೩ ෥ಡฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯൤౨ ೕๅ  เ๭౨ ೕಣბವඝ౬  ಇඣ౬ ಂൿ เඋನൽಂದ කโ ಮ൤౨  ಆಂൟಯඝ౬  
๲ึಯ෎ಀ, ಇൿ ಇൿ ಮൡ౨  ಇൿ ඩ౲ ฃැೕม ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಚದರ ಎಂൿ ຂำ ಇൿ ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං x y x x 
ಇൿ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං ಇൿ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅౘಃౙ  ಈಗ කโ ಈ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ಮ൤౨  ಎರഴ ಉಪ x y x 
ಪ౳ ඃಶಗะಜ เಭ೧๯൤౨ ೕๅ ಇൿ ಅಧბ ಇൿ ಒಂൿ ಇൿ ๒ನ౲  ಈಗ ಆ ಆಯತಗಳඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ವ ಬದฤ කโ ಇದඝ౬  
ಒಂൿ ಆಯತ ಮൡ౨  ಇದඝ౬  ಒಂൿ ಆಯತ ಎಂൿ ൤ಡൿಆಂഴ ಈ ಪ౳ ඃಶโ ಆฑ ಒඨ ಎಂൿ ຂำ൤౨ ೕๅ  ෇ฑ ಮൡ౨  ಇൿ 

ಎರഴ ෇ฑ ಆಜං r 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಒಂൿ ෇ฑ ಮൡ౨  ಎರഴ ෇ฑ ಅඝ౬  ๳ค๭ದฉ කโ ಎರഴ ಎಂൿ ຂำ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಈ ෰ಲ౲ โr r u 
ಅಧბದ๠ౣ  ౽ಯბ ෰ಲ౲ ಃౙ  ಅಧბದ๠ౣ  ಇฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಅದರ ಎತ౨ ರโ ಈ ಸಣ౧  ಆಯತโ ಅಧბದ๠ౣ  ౽ಯბ 
෰ಲ౲ ൽಂದ ඛ฀ൟ౳ ಸಲ౭ ഴತ౨ ං  ඛೕโ ಒඨ ಪ౵ ๺ ಒඨ ා ශೕฑ ಪ౵ ๺ ಅಧბವඝ౬  හౘඨ ฿ล౲  ಆಜ ಪഷ෷ൟ౨ ೕค, ಅൿ 
ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಒඨ ಆಜฆತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ කโ ว౽ౙ ೈರ ෥ലದฉ ಹൽ෩ฆ ಎಂಟඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಇൿ ಒಂൿ ඩ෵ಂഡ ಆฆ ಎರഴ ಐൿ 
ಈಗ කโ ಎಂൿ ว౽ౙ ೈರ ෥ലದ ෮ತ౨ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  කโ ว౽ౙ ೈರ ෥ലฆโದඝ౬  ෬ยನ ಎಂൿ u2 s 
ಉว౵ ೕ಍ಸมಞತ౨ ං  ಉෳ ಮൡ౨  ಆචಯ ว౽ౙ ೈರದย౵  කโ ಎฯ 2 ಅඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ലං౪ ೕๅ ಅದඝ౬  ಕല෫ ෮ತ౨  
ಎಂൿ ಉว౵ ೕ಍ಸมಜං ಈಗ ಇย౵  කโ ඣೕಡಬ๾ർದ ๸ಗൟ෺ಂದฉ ෴฿ಗล ಜಂತ අಡ౥ ർಜං u2 u2 
෴฿ಗล ඛಜ฿ದ ಪ౳ ඃಶ౾ౙ ಂತ ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಈ ກ೉౞ ನ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ກೋ౞ ವค෴ಜ วಕౙ ๻ಕมಜං เ๭౨ ೕಣბ
ಇ๠ౣ  ಇ๠ౣ  ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ๳คಸมಜං 
ಆದ౪ คಂದ ඛಜ฿ದ ಪ౳ ඃಶ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ർಜං ಮൡ౨  ජಜ ಪ౳ ඃಶ౾ౙ ಂತ ಕല෫෴ಜං ෰ಲ౲ โ 1.125 ಆಜൡ౨u2 u2 l2 l2 
ಈಗ කโ ඛಜ฿ದ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ຂಡ ಪഷ෷โൿ ಎಂൿ ඣೕഺೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ನಮ౱  ว౽ౙ ೈರಗัಂದ ಏನඝ౬  ඣೕഴ൤౨ ೕๅ කโ ಒ෫౱  ಎฯ ಎರಡඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ലದฉ කโ ಈ 
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ಆಯತವඝ౬  ൤ಡൿಆಂലං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಒ෫౱  ඛೕโ ಎຉ ಎฯ ಎರഴ ಈ ಆಯತ ಮൡ౨  ಈ ಆಯತವඝ౬  ൤ಡൿಆಂലං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ඛಖರ൤ಯඝ౬  ຂಡ ກ೉౞ ๯โൿ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ಮತ౨ ๠ౣ  ಉಪಃౙ  เಭ೧๭ದฉ කโ ಏඝ ෥ഴ൤౨ ೕๅ ಪ౳ ඃಶಗำ ಇൿ කฤౙ  කฤౙ  ಎಂൿ 
ຂำತ౨ ං ಇൿ ಅಧბ ಇൿ ෩ರคಂದ කฤౙ  ಇൿ ಒಂൿ ಇൿ ๒ನ౲  
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಆಯತದ ಈ ಆಯತದ ಪ౳ ඃಶ ಮൡ౨  ಈ ಆಯತದ เ๭౨ ೕಣბವඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ං ಎಂ්ದඝ౬  ඛೕโ ಈಗ 
ඣೕಡಬ๾ൿ ctangle 
ಆದ౪ คಂದ ಇඞ౬  ಃಲโ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ๳คಸมಞโൿ 
ಆದ౪ คಂದ ෰ಲ౲ โ ಈ ಎರഴ ූಗಗಳඝ౬  ಈಗ ನಮ౱  ಅಂർ೩ ಪ౳ ඃಶದย౵  ๳คಸมಜං ಎಂൿ කโ ຂำ൤౨ ೕๅ ಇൿ l4 
ಇൿ ಮ൧౨ ಂൿ ಕല෫ ෮ತ౨ ฿ಜං ಎಂൿ කโ ಉว౵ ೕ಍๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  කฤౙ  ಈ කฤౙ  ಆಯತಗಳ ಪ౳ ඃಶದ l 
๸ಕಲನ฿ಜං  ౽ಯბದ ෰ಲ౲  ๒ನ౲ ൽಂದ ඛ฀ൟ౳ ಸಲ౭ ഴವ ಈ ಆಯತದ ಎತ౨ ರಃౙ  ಇൿ ಒಂದคಂದ කಲౙ ಃౙ  
ಸಮකಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ౽ಯბโ ກೋ౞ ൟ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ๵ච౬ ಯย౵  ๵ච౬ ಯย౵  ಒಂದคಂದ කฤౙ  ౽ಯბ ෰ಲ౲ ಃౙ  ๵ච౬ ಯඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ๵ච౬  ඦತರ ಒಂದคಂದ කฤౙ  ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಆಜฆತ౨ ං  හౘඨ ෰ಲ౲ โ ಒಂದคಂದ කฤౙ  
ಆಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಹൽකฆ ෩ಲಕ ಒಂದคಂದ කฤౙ  ౽ಯბದ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಅಧბಃౙ  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ, 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಒಂದคಂದ කฤౙ  ೯൤ಡ ಒಂದคಂದ කฤౙ  හౘඨ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ෩ರคಂದ කಲౙ ಃౙ  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ, 
ಆದ౪ คಂದ ಒඨ ಪ౵ ๺ ಒಂಬൡ౨  ಹൽකฆ 
ಆದ౪ คಂದ ಎฯ කฤౙ  ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං කฤౙ  කฤౙ  ೯൤ಡ ಒಂൿ ೯൤ಡ කฤౙ  ೯൤ಡ ಒಂಬൡ౨  ා 16 ಇൿ 1 
೯൤ಡ 14 คಂದ 4 ಡ 16 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಇൿ 32 คಂದ 32 ೯൤ಡ 7 คಂದ 32 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಇൿ 39 คಂದ 32 
ಆಜං, ಇದರ ෰ಲ౲ โ ಒಂൿ ඩ෵ಂഡ ಎರഴ ಒಂൿ ಎಂഖ ಈಗ ඛಮ౱   කඝ ಎರഴ ಆಜൡ౨  ಒಂൿ ඩ෵ಂഡ ಒಂൿ 
ಎರഴ ಐൿ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ඣೕലದ ಪ౳ ౽ರ ಜಂತ ಕല෫ ಮൡ౨  ಜಂತ ಕല෫෴ಜං ಏಃಂದฉ කโ ඛൽბಷౣ  l 2 l 4 l 4 a 
ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ෈ഔౣ ං౪ ೕๅ, ಆದฉ කโ ಆಯತಗಳ ෩ಲಕ ඛಜ฿ದ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ಅಂർ೩ ෥ലದ ඦತರ කโ ಅಂർ೩ 
ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ಮ൧౨ ෫౱  ว౽ౙ ೈರ ෥ഺೕಣ ಇದඝ౬  ಮಧ౲ ಂತರಗಳ ಬಲಃౙ  ූಜ๭ ಮൡ౨  ಈ ಆಯತಗಳඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ವ 
෩ಲಕ කโ ಈ ಎರഴ ಆಯತಗಳඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ກ೉౞ ನ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ಈ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ඛಲბ౾౹ ಸมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කฤౙ  ಮಧ౲ ಂತರಗัಡ ඛಂൟං ಜಂತ ಕല෫ ಆದฉ ಅൿ  ฿ಸ౨ เಕ เ๭౨ ೕಣბ౾ౙ ಂತ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ u4 u4 u4 u2 
ກೋ౞  
ಆದ౪ คಂದ ಈ ෇ค ನ ෰ಲ౲ โ ෮ದಲ ಆಯತದ ಎತ౨ ರโ හౘඨ ෰ಲ౲ ൽಂದ ಒಂದคಂದ කಲౙ คಂದ u4 u4 
ඛ฀ൟ౳ ಸಲ౭ ഴತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂದคಂದ කฤౙ  ಒಂൿ ೯൤ಡ ಹൽකฆ ಮൡ౨  ಒಂದคಂದ කฤౙ  ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಒඨ  කฤౙ  ೯൤ಡ ಒಂದคಂದ 
කฤౙ  ಒಂൿ ೯൤ಡ ಒಂಬൡ౨  ಹൽකฆ ಇൿ ಅಧბ ಇൿ ෩ರคಂದ කฤౙ  ಇൿ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಒಂದคಂದ කฤౙ  ಒಂൿ 
ಪ౵ ๺ ಒඨ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಸಮಯದย౵  ಎತ౨ ರโ ಈ ງತದย౵  ౽ಯბ ෰ಲ౲ ಗัಂದ ඛ฀ൟ౳ ಸಲ౭ ഴತ౨ ං  ಈ ෈ಂൿ ಮൡ౨  ಈ ෈ಂൿವඝ౬
෈ಂൿ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ෷ ශೕฑ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ෷ ශೕฑ ನ ෰ಲ౲ โ ಒಂದคಂದ කฤౙ  ಮ൤౨  කฤౙ  ಪ౵ ๺ ಒඨ 
೯൤ಡ ಒಂಬൡ౨  ೯൤ಡ ಹൽකฆ ಹൽකฆ ಆಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ 1 ಪ౵ ๺ 30 คಂದ 4 คಂದ 16 ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಅൿ 47 คಂದ 32 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಇൿ 1.46875 ಃౙ  
ಸ෥ನ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ನ ෰ಲ౲ โ 1.625 ಆಜൡ౨  ಎಂ්ದඝ౬  චನඪ๭ಆ ౶ั  u2 
ಆದ౪ คಂದ ಅಂൟಮ฿ಜ ಈ ว౽ౙ ೈರൽಂದ කโ ಪഷ෷ൟ౨ ฆโൿ ಕല෫ ෮ತ౨ ಗำ ಈ ๸ීಧವඝ౬  තซ๯ತ౨ ๅ ಮൡ౨  
෬ยನ ෮ತ౨ ಗำ ಈ ๸ීಧವඝ౬  තซ๯ತ౨ ๅ, 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಉಪ ಮಧ౲ ಂತರಗಳඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ ಪ౳ ൟ ෇ค ಏකಞತ౨ ං  ಮಧ౲ ಂತರದย౵  කโ ກ೉౞ ನ ๸ಒ౲ ಯ n 
෈ಂൿಗಳඝ౬  ກ೉౞ ๯൤౨ ೕๅ, ಅൿ ෬ยನ ූಗ ಮൡ౨  ಃಳಜನ ූಗൽಂದ ඛಜ฿ದ ಪ౳ ඃಶಃౙ  ಹൟ౨ ರเฆವ ෰ಲ౲ ವඝ౬  
ಪഷ෷ತ౨ ං, ಅൿ ಕല෫ ෮ತ౨  ಮൡ౨  ෬ยನ ෮ತ౨ ൽಂದ ಬฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಉಪ ಮಧ౲ ಂತರಗಳ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ກ೉౞ ๭ದฉ ෬ยನ ෮ತ౨ โ ಕല෫෴ಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಕല෫ ෮ತ౨ โ 
ກೈ౞ ಞತ౨ ං ಆದฉ කโ ๭ೕ෦ತ ๸ಒ౲ ಯ ಉಪ ಉಪเූಗಗಳ ಉಪ ಮಧ౲ ಂತರಗಳඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ ඛಜ฿ದ ෰ಲ౲ ವඝ౬
ಪഷಯฤ ๬ಧ౲ ฿ಞโൽಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಎฯಎඨಎ๺ ಮൡ౨  ಅನ౛ ಳ ෦ൟಯඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ කโ ಏඝ ෥ഴ൤౨ ೕๅ ಎಂ්ದඝ౬  කโ 
ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಈ ಎರവ ෰ಲ౲ ಗำ ಒಂඃ ෰ಲ౲ ಃౙ  ಒ෨౱ ಖ฿ಞತ౨ ๅ ಮൡ౨  ಅൿ 0 คಂದ 1 1 ೯൤ಡ ๲ౙ ౷ ೕฑ ലಎಋ౺  x 
ಆಜฆವ ಸಮಗ౳ ൤ಯ ඛಮ౱  ඛಜ฿ದ ෰ಲ౲ ฿ಜฆತ౨ ං, ಉർಹರൕಯඝ౬  ඛೕലฆವ ජಜ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ 
කโ ಈ ഔ౳ ಋ ಅඝ౬  ຂಡ ಬಳಸಬ๾ൿ ಎಂ්ದඝ౬  කโ ಒಂൿ ಉർಹರൕಯඝ౬  ඣೕഺೕಣ. කโ ಒಂൿ හౘඨ 
ಅඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ ෨೉౞ ದ ಮಧ౲ ಂತರ ನย౵  ඛฏತರ ౽ಯბ฿ಗย ಇದರ ೯൤ಡ ಧකತ౱ ಕ฿ಜං ಎಂൿ fx ab fx 
ಊ๼๭ ಈ ಊກಯ ๼ಂං ಒಂൿ ಪ౳ ඃಶโ ಅౘದ ಒಂൿ ಬൽಯย౵  ෥ತ౳  ಇฆತ౨ ං ಎಂൿ เವคಸฤ ๯ಲಭ฿ಜං ಮൡ౨  x 

ಎಂൿ ಊ๼๭ ກ೉౞ ๯โದคಂದ ෮ದฤ කโ ౽ಯბವඝ౬  ກ೉౞ ಸฤ ෥ഴ൤౨ ೕๅ ಆದฉ ಈ ๭ർ౫ ಂತವඝ౬  ෴โඃ fx 
ඛฏತರ ౽ಯბಃౙ  เಸ౨ คಸಬ๾ൿ, ಅൿ ກೈ౞ ಞโൽಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ කโ ನ ನഴๅ ಇฆವ ನ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ ಮൡ౨  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x fx a x b 
ಮൡ౨  ಅൿ ෬ยನൿ ಅౘ x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಧකತ౱ ಕ฿ಜං ಮൡ౨  ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ກೋ౞ ൟ౨ ං ಎಂൿ ಊ๼๭ ೉ತ౳ ವඝ౬  ๲ึ෽ೕಣ කโ ಈ fx ab 
คೕൟಯ ಛ౳ ෆ ಅඝ౬  ಊ๼ಸಬ๾ൿ ಇൿ ඛಮ౱  ಇൿ ಅౘ ಇൿ ಅౘ ಈಗ ಅඝ౬  ಉಪ ಇಂഡ ಆಜ เಭ೧๭  fx x y ab n 
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ಸ෥ನ ಉದ౪ ದ ervals 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ๸ಒ౲ ಗಳඝ౬  ຂั ಇൿ කഡ ಇൿ ಆಜං x xn 
ಆದ౪ คಂದ ಆಜං x nough is axn b 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಮಧ౲ ಂತರವඝ౬  ಸ෥ನ ಉದ౪ ದ ಉಪ ಮಧ౲ ಂತರಗะಜ เಂಗല๭ං౪ ೕๅ n 
ಆದ౪ คಂದ ಇದคಂದ ಏකಞತ౨ ං ಎಂ්ൿ ඛಮಡ ඛೕഴತ౨ ං ಪ౳ ൟ ಉಪ ಮಧ౲ ಂತರದ ಉದ౪  ಮൡ౨  ಅൿ ಎಂൿ ຂั, ಏಃಂದฉh 
ඩ෵ಂഡ ಗำ ಸ෥ನ ಅಂತರದย౵ ฆತ౨ ๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๰ತ౳ ದ ෩ಲಕ คಂದ ಡ ຄೕಞವ ෴โඃ ෈ಂൿವඝ౬  ಗ൐ಸಬ๾ൿ xk k 1 n 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಏඝ ෥ലං౪ ೕๅ ಎಂ්ದඝ౬  කโ ຄಂൽං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ಉಪ ಪ౳ ඃಶಗะಜ เಂಗല๭ං౪ ೕๅ ಅౘದ ෬ว ಸ෥ನ ಅಂತರದ ෈ಂൿಗಳඝ౬  x 
൤ಡൿಆำ౶ โದคಂದ ಈಗ කโ ಕല෫ ෮ತ౨ ವඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛ๵ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಅಲ౵  ಇൿ ಒಂൿ ಇൿ ಎರഴ ಇൿ ಇൿ ෭ನ๺ ಒಂൿ x x x xn xn 
ಆದ౪ คಂದ ಅඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛಸฤ ಈ ಆಯತಗಳ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  කโ ಉഴಆำ౶ ൤౨ ೕๅ ವಕ౳ ชಒಯ ಃಳಡ ln 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಅಗಲโ ಈ ಎತ౨ ರಃౙ  ಇฆತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ ෈ಂൿಗำ ಸ෥ನ ಅಂತರದย౵ ฆโದคಂದ ಪ౳ ൟ ಆಯತದ ಪ౳ ൟ ಉಪ ಮಧ౲ ಂತರ ಅಗಲದ ಅಗಲದ ಎತ౨ ರโ h 
ಆಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಆಜฆತ౨ ං කഡ ೯൤ಡ ಡ ಒಂൿ ಆචಯದಃౙ  ಎತ౨ ರ  ತೕๅ ಇฆತ౨ ං ಆಯತದ ಎತ౨ ರโ ln h fx h fx rned 

෭ನ๺ ಒಂದರย౵  ౽ಯბ ෰ಲ౲ ൽಂದ ඛ฀ൟ౳ ಸಲ౭ ഴತ౨ ං, xn 
ಆದ౪ คಂದ ಡ ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ කโ ಅඝ౬  ಡ ๸ಕಲನ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ๵ච౬ ෵ಂದ h fxn ln hk fxk n 
෭ನ๺ ಒಂದಃౙ  ຄೕಞತ౨ ං ๻ಡ෻ කโ ಛಜ කโ ಆಯತಗಳඝ౬  ඛ෦ბ๯൤౨ ೕๅ ಈ คೕൟ෴ಜ ౽ಯბโ un 
ກೈ౞ ಞൟ౨ ฆโದคಂದ ಆಜฆತ౨ ං ෬ยನ ෮ತ౨ ವඝ౬  ಒಂದರย౵  ౽ಯბ ෰ಲ౲ ಃౙ  ಎಂൿ ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಞತ౨ ං un x h 
ಏಃಂದฉ ౽ಯბโ ກೋ౞ ൟ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಆಯತದ ಎತ౨ ರโ ನย౵  ౽ಯბ ෰ಲ౲ ൽಂದ ඛ฀ൟ౳ ಸಲ౭ ഴತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ ಡ ೯൤ಡ ಎෆಎಋ౺  ಎರಡಃౙ  ಆචಯದಃౙ  කโ ಅඝ౬  ಡ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ h fx one h  h fxn 
ಆದ౪ คಂದ කโ ನ ๸ಕಲನโ 1 คಂದ ಡ ಡ ຄೕಞತ౨ ං ಎಂൿ කโ ಇದඝ౬  ಬฉಯಬ๾ൿ k nfxk h 
ಆದ౪ คಂದ ๸ಕಲನ ಎಂ්ൿ 0 คಂದ ඛಂದ 1 ಡ ຄೕಞತ౨ ං ಮൡ౨  ๼ಂൽನ ln k n fxk un is summation k 
ಚ೎ბ෵ಂದ ಡ ಒಂದคಂದ ಡ ຄೕಞತ౨ ං ಎಂൿ කโ ඣೕലං౪ ೕๅ ಅಂಶಗำ ෴฿ಗล ඛಜ฿ದ ಪ౳ ඃಶ౾ౙ ಂತ h nfxk 
ಕല෫ ಮൡ౨  ෴฿ಗล ඛಜ฿ದ ಪ౳ ඃಶ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ർಜං ಮൡ౨  ಅโಗಳ ๭ೕ෦ತ ෰ಲ౲ ಗำ ඛಮಡ ಅඝ౬  u ns AC 
ඛೕഴತ౨ ං  เ๭౨ ೕಣბ tual 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ನ ෦ൟಯඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ, ಅಂದฉ ඛೕโ ನ ෦ൟಯඝ౬  ๒ನ౲ ൽಂದ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಒಂൿ ln k n 

ಅඝ౬  ಡ ൤ಡൿಆಂಡฉ, ಇൿ ඛಮಡ ಸ෥ನ฿ಜ ಆಡย෵ಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆವ ౽ಯბದ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  fxk h x b 
ඛೕഴತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ෥ಡಬ๾ൿ  ಈ ๰ತ౳ ൽಂದ ๸ಕಲನඅಂൽಡ ಈ ಅเූಜ౲ โ ຂಡ ๸ීඌ๭ං ಎಂ්ದඝ౬  ඣೕല, 
ඛೕโ ಕല෫ ෮ತ౨ ವඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡಬ๾ൿ ಅಥ฿ ಅเූಜ౲ ದ ෬ยನ ෮ತ౨ ದ 
෰ಲ౲ โ ಬದมಞโൽಲ౵ , 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ඛೕಡมದ ವಕ౳ ชಒಯ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ ඛೕโ ಅඝ౬  ಬಳ๭ದฉ ಕํბ ಆದฉ ಅౘದ uns x 
෬ว ಮൡ౨  ನഴๅ ಇං ಈಗ කโ ಃಲโ ಉർಹರൕಗಳඝ౬  ಪคಹค๵ೕಣ ಮൡ౨  ಈ ๭ർ౫ ಂತโ ຂಡ a b 
౽ಯბඛವბ๼๯ತ౨ ං ಎಂ්ದඝ౬  ඣೕഺೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ನഴเನ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ಉഴ๼ല෽ೕಣ ๒ನ౲  ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಒಂൿ ೯൤ಡ ಚದರ ๒ನ౲ ಃౙ  y y x x 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං  ඛೕโ ಈಛಗศ ೉ൟ౳ ๭ದ ಅඃ ಕํბ ಅඝ౬  කඝ ಮ൤౨  เವคಸฤ x 
ຄೕಞൟ౨ ಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈಗ ಈ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ಪഷൿಆಂലං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಮಧ౲ ಂತರವඝ౬  ಅඃ ಛತ౳ ದ ಉಪ ಮಧ౲ ಂತರಗะಜ เಭ೧๭ං౪ ೕๅ n 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ඛಮ౱  0 
ಆದ౪ คಂದ ಇಲ౵  0 ಇൿ ಇൿ  ඛೕโ คಂದ ෭ನ๺ 1 ಮൡ౨  ๼ೕಡ  ಇ ಮಧ౲ ಂತರವඝ౬  0 1 ಅඝ౬  x xn 1 x x 1 ar xn 
ಸ෥ನ฿ದ ಉಪ ಮಧ౲ ಂತರಗะಜ เಭ೧๯โದคಂದ 1 ෭ನ๺ 0 ඛಂದ ඛಮಡ ඛೕഴತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ๰ತ౳ ದ ෩ಲಕ n n h 

೯൤ಡ ೯൤ಡ คಂದ ಆಜฆತ౨ ං xk x naught khx 1 0 h 1 n 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ 1 คಂದ ಅඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ಃ ಒಳಡ n 
ಆದ౪ คಂದ xk 
ಆದ౪ คಂದ ඛಂದ xk k n 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ಎರഴ ඛಂದ ಎರഴ ಮൡ౨  ෭ನ๺ ಒಂൿ ඛಂದ ಮൡ౨  ಒಂൿ ಇದಃౙ  ಎಂൿ x nx n xn n n xn ln 
ಬฉ෽ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಆಜฆತ౨ ං ಪ౳ ൟ ಉಪ ಮಧ౲ ಂತರದ ಉದ౪ โ ಎฯಎඨ ನย౵ ನ ಈ ಎม౵  ಆಯತಗಳ ๸ಕಲನ฿ಜං, ಅൿ ln h 
ವಕ౳ ชಒಯ ಃಳಡ ಎෆ ಎಋ౺  ಆಜฆತ౨ ං, h 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ๵ච౬  ೯൤ಡ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ හౘඨ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಒಂದರย౵  h x 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಒඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ා ಚದರ ೯൤ಡ ಆචಯ ಆಯತವඝ౬  ಈ ಒಂൿ ಡ 1 ೯൤ಡ ෭ನ๺ 1 ನย౵  n h xn 
හౘඨ ෰ಲ౲ ದ ಎತ౨ ರ ಏಃಂದฉ ౽ಯბโ ກೋ౞ ൟ౨ ං ಮൡ౨  ಆಯತโ ವಕ౳ ชಒಯ ಃಳಡ ಇං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಅದඝ౬  ಮ൤౨  ಡ ಬฉಯฤ ಅವ౽ಶ ෥ലಆല කโ 1 ಪ౵ ๺ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಇൿ ෇ค ಮൡ౨  ln h n 
ඦತರ කโ 1 ಚದರ ೯൤ಡ 2 ಚದರ ೯൤ಡ ෭ನ๺ ಒಂൿ ๬ౙ ౷ ವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ  ๲ౙ ౷ ೕฑ ෩ಲಕ කโ ಅඝ౬  n n h n
ඛಂದ ಒಂൿ ಎಂൿ ๬෈ೕൡಪല๭ฆโದคಂದ කඝ ಅඝ౬  ඛಂದ ಒಂದคಂದ ಬದม෵ಸಬ๾ൿ h n 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵  ๸ಕಲನವඝ౬  ಎಂൿ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ๸ಕಲನದ ಅಧბ ෰ಲ౲ โ ඛಮಡ ೎ක౬ ಜ ൟัൽං ಎಂൿ n 
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ඛೕโ ಒಂದರ ಈ ๸ಕಲನವඝ౬  ಬฉಯಬ๾ൿ  ಚದರ ಪ౵ ๺ ಎರഴ ಚದರ ೯൤ಡ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಚದರ ๼ೕಡ ಇൿ 1 ಪ౵ ๺ 1n 
คಂದ 6 1 ෭ನ๺ 1 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 1 ෭ನ๺ 1 ා ඛಂದ ෭ನ๺ 1 ා ಆಜං ಈಗ ಈ ನ ෦ൟಯඝ౬nn n 2 n ln ln 
൤ಡൿಆ ౶ั  ಅඦತಃౙ  ಒಲโ ൧ೕฆโದคಂದ කโ 1 ಪ౵ ๺ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 1 คಂದ 6 คಂದ 2 ರವฉಡ ಇൿ 1 ಪ౵ ๺ 1 คಂದ 3 ಃౙ  
ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಇൿ කಲౙ คಂದ ෩ฆ ಆಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ๵ච౬ ෵ಂದ ಒಂದಃౙ  ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ೓ಕದ ಅเූಜ౲ ฿ಜං x 
ಆದ౪ คಂದ ෮ತ౨ ಗಳ ෦ൟಯ ಈ ಪ౳ ౾౳ ෺ಯඝ౬  ຂಡ ಗ൐ಸฤ ಬಳಸಬ๾ൿ ಎಂ්ದඝ౬  ඛೕโ ඣೕಡಬ๾ൿ  ಅౘದ ෬วx 

ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ຂำವ ನഴๅ ಇฆವ ඛൽბಷౣ  ವಕ౳ ชಒಯ ಅലಯย౵  ನ x n x b uh 
เ๭౨ ೕಣბโ ಇඣ౬ ಂൿ ಉർಹರൕಯඝ౬  ඣೕഺೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ກೋ౞  ಆฃಮർಯಕ฿ಜฆൟ౨ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ ನഴเನ ಪ౳ ඃಶโ ಎರഴ ಡ เൿ౲ ൬ ෭ನ๺ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮ ಮൡ౨  y e xy x x 
ಒಂದಃౙ  ಸಮ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ඛಮ౱  ಅౘ ಇൿ ඛಮ౱  ಅౘ ಮൡ౨  ಇ ಶ౾౨   ෭ನ๺ ಅඝ౬  ಈ คೕൟ ಎึಯಬ๾ൿ y x x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಇൿ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಇൿ ಈ ಪವฑ ෭ನ๺ ಇൿ ಸಮකಜฆತ౨ ං 0 x 0 x 1 y x y 
ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං. 
ಆದ౪ คಂದ ಮ൤౨  ๼ಂൽನ ಪ౳ ಕರಣඈ൤෻ ඛೕโ ಮಧ౲ ಂತರ ಅඝ౬  ූಜಸ෎౽ಜං  0 ಡ ಸಮ ಆದฉ ಮൡ౨  ಮಧ౲ ಂತರ 0 x x 1 
1 ಡ ಉಪ ಮಧ౲ ಂತರಗัಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං n 
ಆದ౪ คಂದ ಮ൧౨ ෫౱  1 ෭ನ๺ 0 ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಅൿ ಪ౳ ൟ ಉಪ ಮಧ౲ ಂತರದ ಉದ౪ ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  කഡ x 1 xk x 
ಪ౵ ๺ ಇย౵  ๒ನ౲  ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං  kh x 
ಆದ౪ คಂದ ๒ನ౲  ಮൡ౨  ಅඝ౬  ඛಂದ ಒಂದಃౙ  ๳ค๯ತ౨ ං, xk k n 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ಎರഴ ಆಜං ಮൡ౨  ಇย౵  ಗಮඛಸ෎౽ದ ಅಂಶๅಂದฉ ඛೕโ ಅඝ౬  ಬฉದฉ ඛೕโ ಪഖౣ  x nx n 2 ln h 
౽ಯბ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ಆದฉ ಇย౵  ౽ಯბโ ಕല෫෴ಞൟ౨ ฆโದคಂದ ನย౵ ನ ౽ಯბದ ෰ಲ౲ โ ๒ನ౲ ಃౙ  x 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ಆದฉ ನย౵ ನ ౽ಯბದ ෰ಲ౲ โ ಒಂದರย౵  ౽ಯბದ ෰ಲ౲ ൽಂದ ඛ฀ൟ౳ ಸಲ౭ ഴโൽಲ౵ , x x 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಆಯತದ ಎತ౨ ರโ ಒಂದರย౵  ౽ಯბ ෰ಲ౲ ൽಂದ ඛ฀ൟ౳ ಸಲ౭ ഴತ౨ ං ಏಃಂದฉ ౽ಯბโ ಆචಯದಃౙ  ಅඃx 
คೕൟ ಕല෫෴ಞൟ౨ ං  ನย౵ ನ ౾౳ ෴ತ౱ ಕ ౽ಯბದ ෰ಲ౲ โ ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ ಆಜ ಆಜං ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಡ ಎರಡඡ ಒಂൿ හౘඨ ෰ಲ౲ ದย౵  ಎರഴ ಆಯತದ ಎತ౨ ರಃౙ  ಕല෫ ln fx h x 
෮ತ౨ ಃౙ  ಎರഴ ೯൤ಡ ಡ ಇย౵  ඛಮ౱  හౘඨ ෭ನ๺ ಆಜฆತ౨ ං x h fxn fx 0 x 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಅඝ౬  ಡ ಡ ಪವฑ ෭ನ๺ ಒಂದಃౙ  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค  ඛಂದ ๬෥ನ౲ ฿ಜං ln e e n h 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅದඝ౬  ಎರഴ ຄರಡ ಪ౵ ๺ ಡ ಪವฑ ෭ನ๺ ಒಂದಃౙ  ಬฉಯಬ๾ൿ n e 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෇ค ಡ ಪವฑ ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ೯൤ಡ ಡ ෭ನ๺ ಎರಡคಂದ ಪ౵ ๺ ಡ ಪವฑ ಅඝ౬  h e n e n e 
ಪഷൿಆಂലං౪ ೕๅ  ෭ನ๺ ಒಂದඝ౬  ඛೕโ ಇದ ౙಁ  ෮ದฤ ಇඞ౬  ಒಂൿ ಪದವඝ౬  ಬฉಯಬ๾ൿ ඛೕโ ඛಂದ n n 
ಅඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ೦౲ ෦ൟೕಯ ಪ౳ ಗൟ෴ಜං ಮൡ౨  ඛೕโ ಇದರ ๸ಕಲನವඝ౬  ಸರಳ ๰ತ౳ ದ ෩ಲಕ ಬฉಯಬ๾ൿ ಮൡ౨  
ඛೕโ ಇದඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ಅൿ ನನಡ 1 คಂದ ಅඝ౬  ඛಂದ ಬದม෵ಸฤ ಅವ౽ಶ ඛೕഴತ౨ ං ಮൡ౨   ෵ಂದ ಞ൐๭ n h e 

ಡ ಞ൐๭ h 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಞ൐๭ ಮൡ౨  ූಜ๯ൟ౨ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಪವฑ ಅඝ౬  ෭ನ๺ 1 ಡ ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ಮൡ౨  ಇൿ ඛಮಡ ಶ౾౨  ෭ನ๺ 1 ಡ ඛೕഴತ౨ ං ಎಂൿ e h e n 
ಅඦತ൤ಡ ಒಲโ ൧ೕคർಗ ಡ ಒಲโ ൧ೕฆತ౨ ං ಎಂൿ ඛಮಡ ൟัൽං ಈ ๸ීಧൽಂದ ಅඦತ൤ಡ ಒಲโ s 0 h n 
൧ೕฆತ౨ ං ಎಂൿ ඛೕโ ඣೕಡಬ๾ൿ ಡ ಒಲโ ൧ೕฆತ౨ ං s 0 
ಆದ౪ คಂದ ನ ෦ൟ ಪ౳ ไൟ౨ ฀൤ ๒ನ౲ ಃౙ  ಒಲโ ൧ೕฆโದคಂದ ඛಂದ ಅඦತಃౙ  ನ ෦ൟ෷ ಒಂඃ ln n h s ln 
ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ෦ൟ෷ ඛಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಶ౾౨ ෵ಂದ ಒಂൿ ಡ ಶ౾౨ ಯ ෭ನ๺ ಒಂದಃౙ  e e e 
ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಅದರ ๼ಂൽನ ౽ರಣๅಂದฉ ඛಂದ ಡ ಶ౾౨ ಯ ෦ൟ  ෭ನ๺ 1 0 ಡ ಒಲโ 1 ಆಜං h e h 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಈ เඋನದ ෩ಲಕ ඛೕโ ಅเූಜ౲  ෰ಲ౲ ವඝ౬  0 คಂದ 1 ಡ ಉත౲ ഡ ෥ಡಬ๾ൿ ಎಂൿ e 
ඣೕಡಬ๾ൿ ಶ౾౨  ෭ನ๺ ಅൿ 1 ෭ನ๺ ෭ನ๺ 1 ಎಂൿ ඣೕഺೕಣ  ඛൽბಷౣ  ಅเූಜ౲ ಗಳඝ౬  ಪคಹคಸฤ x dx u 
ಆಂഔ-ഷคๆഔํ ಗಳඝ౬  ຂಡ ಬಳಸಬ๾ൿ ಎಂ්ದඝ౬  ಇย౵ ಯವฉಡ කโ ෮ತ౨ ಗಳ ෦ൟಯඝ౬  ຂಡ ಬಳ๯โൿ ಮൡ౨  
เเಧ ಅเූಜ౲ ಗಳ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಉഴ๼ല෷โൿ ຂಡ ಎಂ්ದඝ౬  කโ ඣೕലං౪ ೕๅ ඛൽბಷౣ  ಅเූಜ౲ ಗಳඝ౬  
ಉഴ๼ലಯฤ เฌೕඌ ಉತ౭ ನ౬ ಗಳඝ౬  ຂಡ ಬಳಸಬ๾ൿ ಎಂ්ದඝ౬  ඣೕഺೕಣ.  කโ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ಪคಹคಸฤ 
ඩ౳ ฏ෗๯ವ ෮ದฤ කโ ಃಲโ ಪคಕಲ౭ චಗಳඝ౬  ಚ೉ბಸ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಧකತ౱ ಕ ಮൡ౨  ඛฏತರ฿ದ ౽ಯბವඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ ಮൡ౨  ಅದඝ౬  ๲ึ෽ೕಣ ಇൿ ಇൿ ಆಜං b 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ౽ಯბโ ಪ౳ ඃಶ ౽ಯბವඝ౬  ಪ౳ ൟඛඌ๯ತ౨ ං , ಅൿ ಈ ಮ෇౯ ದ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ಪ౳ ൟඛඌ๯ತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ  
ಪ౳ ඃಶದ ౽ಯბ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං කඝ ನ ಸ౩ ಳದย౵  ಅඝ౬  ๻౾ದฉ ಅൿ ඛಮಡ ವಕ౳ ชಒಯ ಅലಯย౵  ಡ x b x 
ಸ෥ನ฿ದ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ಡ ಅౘದ ෬ว ಇฆವ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං nx b x 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಪ౳ ඃಶ ౽ಯბವඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ කโ ಎರഴ ಪ౳ ෨ಖ ಪ౳ ෬ಯಗಳඝ౬  ຂำ൤౨ ೕๅ ಒಂದඝ౬  ah 
෩ಲේತ ಪ౳ ෬ಯ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං  ಕಲನ๎ಸ౨ ი ಒಂൿ ಮൡ౨  ಇತರโ ಕಲನ๎ಸ౨ იದ ಎರഴ ෩ಲේತ 
ಪ౳ ෬ಯ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಕಲನ๎ಸ౨ იದ ෮ದಲ ෩ಲේತ ಪ౳ ෬ಯವඝ౬  ಚ೉ბ๵ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಅඝ౬  ඛಕಟ ಮಧ౲ ಂತರ ನย౵  ඛฏತರ฿ಜದ౪ ฉ ಮൡ౨  ಪ౳ ඃಶ ౽ಯბವඝ౬  ಎಂൿ fx ab a to xfxdx 
฿౲ ಌ౲ ඛ๭ದฉ റ౲ ๜ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ຂำತ౨ ං  ಕಲನ๎ಸ౨ იದ ಎರಡඡ ෩ಲේತ ಪ౳ ෬ಯ ಎಂൿ x 
ಕฉಯಲ౭ ഴವ ಇತರ ಪ౳ ෬ಯವඝ౬  ಎෆಎಋ౺  ෥ಡฤ ඛൽბಷౣ ฿ದ ಅเූಜ౲ ಗಳඝ౬  ಉත౲ ഔಂ಩ ෥ಡฤ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ 
ಬಳಸมಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ  ಆ౵ ೕ๺ ಇಂಟವბฯ ನย౵  ඛฏತರ ౾౳ ෺෴ಜರย ಮൡ౨  ීಡ฿ಳ ಸಣ౧  ನ ab ab fx fx fx 
เฌೕඌ ಉತ౭ ನ౬ ฿ಜං ಎಂൿ ຂำತ౨ ං റ౲ ๜ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ඦತರ ඛಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ංf x fx a bfxdx 

ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಇದඝ౬  කโ ෭ನ๺ ಎಂൿ ಬฉ෷൤౨ ೕๅ fxx a to x b fb fa 
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ಆದ౪ คಂದ ಈ ಪ౳ ෬ಯವඝ౬  ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡฤ ಬಳಸಬ๾ൿ ඛൽბಷౣ  ಅเූಜ౲ ಗำ ನಮಡ ൟัൽದ౪ ฉ ಆಂഔ- 
ഷคๆഔํ ಗำ ಃಲโ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ಪคಹค๵ೕಣ ಮൡ౨  เ෗ನ౬  ಅเූಜ౲ ಗಳඝ౬  ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡฤ ಈ 
ಪ౳ ෬ಯವඝ౬  ຂಡ ಬಳಸ෎ಃಂൿ ඣೕഺೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈಛಗศ ಃಲโ ಅเූಜ౲ ಗಳඝ౬  ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ലං౪ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ಅโಗಳ ಸ๻ಯವඝ౬  
൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಅเූಜ౲  ෰ಲ౲ ವඝ౬  ඣೕലං౪ ೕๅ ವಕ౳ ชಒಯ ಅലಯย౵ ฆವ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ಪ౳ ൟඛඌ๯ವ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ x
೓ಕโ ಸ෥ನ฿ಜ ๵ච౬ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಅౘದ ෬ยನ ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಅౘದ x x x 
෬ยನ ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ෮ತ౨ ಗಳ ෦ൟಯ ಪ౳ ౾౳ ෺෵ಂದ කโ ಪഷൽฆವ ෮ತ౨ โ ಈಗ เฌೕඌ 
ಉತ౭ ನ౬ ಗಳ เඋನವඝ౬  ಅನ౷ ෵๯ತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ಪ౳ ෬ಯൽಂದ ඛೕโ ಅඃ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ൽ౪ ೕฃ ಅಥ฿ ಇಲ౵ ๆ 
ಎಂ්ದඝ౬  ඣೕല, ಈ ಅเූಜ౲  ෰ಲ౲ โ ඛಂದ ඛಂದ ಎෆಎಋ౺  ಆಜฆತ౨ ං ๒ನ౲ ൽಂದ ಡ ຄೕಞತ౨ ං, ಅย౵  x x x 1 fx 
1 ೯൤ಡ ೓ಕದ เฌೕඌ ಉತ౭ ನ౬ ฿ಜൿ౪  ಅൿ റ౲ ๜ ಆಜං  ಪ౵ ๺ ಚದರ x f x 1 x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ๯ಲಭ฿ಜ ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ೓ಕದ เฌೕඌ ಉತ౭ ನ౬ โ ๼ೕಜฆತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ೓ಕದ ಪ౳ ൟ ಉತ౭ ನ౬ โ ಪ౵ ๺ ಘನൽಂದ ෩ฆ ಆಜฆತ౨ ං x x x 
ಆದ౪ คಂದ ಅเූಜ౲  ෰ಲ౲ โ ಪ౵ ๺ ಘನโ 3 ಆಜං คಂದ 1 ಪ౳ ෬ಯವඝ౬  ಅನ౷ ෵๯ವ ෩ಲಕ කโ x x x fr  om 0 
1 ಪ౵ ๺ 1 คಂದ 3 ෭ನ๺ 0 ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ, ಅൿ 4 คಂದ 3 ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ෮ತ౨ ದ ෦ൟ෵ಂದ කโ ಪഷದ 
෰ಲ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, කโ ಉഴಆಂಡ ಇඣ౬ ಂൿ ಉർಹರൕಯඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ. ನഴเನ ಪ౳ ඃಶโ 0 ಡ x 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ವಕ౳ ชಒಯ ಃಳಜನ ವಕ౳ ชಒಯ 1 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಪವฑ ෭ನ๺ ಇൿ ಅౘದ ෬ยฆತ౨ ංx e x x 
ಮൡ౨  ඛೕโ ಎರಡඡ ෩ಲේತವඝ౬  ಅನ౷ ෵๭ದฉ ಅൿ เൿ౲ ൬ ෭ನ๺ ಒಂದಃౙ  1 ෭ನ๺ ಇ ಎಂൿ කโ ඣೕലං౪ ೕๅ 
ಕಲನ๎ಸ౨ იದ ಪ౳ ෬ಯ ಅಂದฉ ಇൿ ඛಮಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಇದರ ෵ಂದ ෭ನ๺ ಆಜฆತ౨ ං, ಅಂದฉ d dx eo x 
෭ನ๺ ಇ ಪವฑ ෭ನ๺ ෭ನ๺ ನ เฌೕඌ ಉತ౭ ನ౬ ฿ಜං x e x 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಅದඝ౬  ಪ౳ ෬ಯದ ෩ಲಕ ಬฉಯಬ๾ൿ  ಇൿ ಮൡ౨  ಇൿ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಇ ಪವฑ ෭ನ๺ ಒಂದಃౙ  
ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ෮ತ౨ ಗಳ ෦ൟ෵ಂದ ඛೕโ ಪഷದ ಈ ෰ಲ౲ โ ෨ಂൽನ ತರಗൟಯย౵  ಈಗ ಆಂഔ ഷคๆഔํ ಗಳඝ౬  
ಬಳ๭ಆಂഴ ඛೕโ ಪഷದ ෰ಲ౲ ඈ൤෻ ಇฆತ౨ ං ಎಂൿ ඛೕโ ඣೕಡಬ๾ൿ. ඛൽბಷౣ  ಅเූಜ౲ ಗಳ ಞಣಲౘಣಗಳ ಬಡ౛  
ಇನ౬ ๠ౣ  ಕย෷เค ಮൡ౨  ກ೉౞ ನದඝ౬  ಪคಹค๯ತ౨ ං  ๸౾ೕಣბ ಸಮ๲౲ ಗำ ಧನ౲ ฿ದಗำ 
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