
 ଛାੜମାନ০ୁ ੈାଗତ କେର 
େତଣ ୁଏହି ବକ୍ତୃତା େର ଆେମ ନ਍ି৑਼ କାଯ৐ાଗଡ଼ିୁକର ସୀମା ଗଣନା କରିବା ପାଇ ଁେଡରିେଭଟିઊର઼ ଏକ ੡େୟାଗ େଦଖ ીବା 
େତଣ ୁଅଧ ીକ ନ਍ି৑਼ ଭାବେର ଆେମ ଦୁଇଟି କାଯ৐ાର ଅନୁପାତ ଭାବେର ଲିଖ ીତ କାଯ৐ાଗଡ଼ିୁକର ସୀମା େଖାଜିବା ପାଇ ଁେଲାପିଟାଲ୍ ନିୟମ ଭାବେର ଜଣାଶଣୁା |  େ਼ଟ 
ଆେମ େଲାପିଟାଲ୍ ନିୟମ ଶଖି ીବା 
େତଣ ୁଏହା ଫମ৐ ସୀମା ର ଅନୁପାତ ର ଅନୁପାତର ସୀମାକୁ ଗଣବିା ପାଇ ଁବાବହୃତ ହୁଏ େଯଉଠଁାେର ଏହା ਐାରା ੡କୃତ ସଂଖાାେର ରହିଥାଏ ଏହାରx fx cx c 
ଅଥ৐ େହଉଛି େହଉଛି ଏକ ੡କୃତ ସଂଖાା କିਫା ઇ ષସ ୍କਫିା ମାଇନସ ୍ଅସୀମତା | c 
େତଣ ୁଆସᄼ ੡ଥେମ ଏକ ੈତਖ େକସ ୍େଦଖ ીବା ଧରାଯାଉ ଏବଂ କିଛି ବાବଧାନେର ੍ମାଗତ ଭାବେର ଭିਟড়ମ ଭିਟড়ମ କାଯ৐ા , ଧାରଣ କରିଥ ીବା fx gx i c
ମਔ ଅନୁମାନ କେର େଯ ର ସହିତ ସମାନ ଏବଂ ଉଭୟ ଶନୂા ଏବଂ ଆସᄼ ଧରିବା େଯ େର ੡ାଇମ ୍| ଶନୂા ନୁେହ ଁତା େହେଲ ଆେମ କୁ c f c c g ’ fx gx
ਐାରା ମାଇନସ ୍ ର ਐାରା ବିଭାଜିତ େହାଇଥ ીବାରୁ ର ଶନୂા ଏବଂ ର ଶନୂા େହାଇଥ ીବାରୁ ଆେମ ଏହାକୁ ମାଇନସ ୍ ଭାବେର fx f c c f g c fx f 
େଲଖ ીପାରିବା | ମାଇନସ ୍ ଉପେର ମାଇନସ ୍ ଉପେର ମାଇନସ ୍ ଉପେର x c gx c x c c 
େତଣ ୁଏହି ସବୁ ବ ଧ ଅେଟ ଯଦି ର ଅେଟ ଏବଂ ସହିତ ସମାନ ନୁେହ ଁvalid x i x c 
େତଣ ୁବਁ৐ମାନ ଆେମ ଏହି କୁ ਐାରା ମାଇନସ ୍ ର ମାଇନସ ୍ଅନୁପାତ ଭାବେର େଲଖ ીଛୁ |  ଏବଂ ମାଇନସ ୍ ਐାରା ମାଇନସ ୍fx gx fx fc x c gx gc x 

ବਁ৐ମାନ ਔାନ ଦିଅᄼ େଯ ଆେମ ଜାଣ ୁେଯ ମାଇନସ ୍ ର ମାଇନସ ୍ ର ସୀମା କିଛି ନୁେହ ଁକᄼି େର ର େଡରିେଭଟିଭ୍ ବਁ৐ମାନ c fx fc x c c f x x 
ମାଇନସ ୍ କୁ କୁ ଯିବା ପାଇ ଁସୀମିତ | ଏହା ੡ାଇମ ସହିତ ସମାନ, େଯେହତୁ ଆେମ ଅନୁମାନ କରିଛୁ େଯ େର ଭିਟ ଅେଟ ଏବଂ ଏହି ସୀମା fc c f c c f 
ବିଦાମାନ ଅଛି ଏବଂ େର ଥ ીବା େଡରିେଭଟିଭ୍ ସହିତ ସମାନ ଏବଂ ମାଇନସ ୍ ਐାରା ବିଭାଜିତ ର ସୀମା ੡ାଇମ ସହିତ ସମାନ | ଆେମ ମਔ c x c x x c 
ଅନୁମାନ କରୁଛୁ େଯ ଏହି ନାମର ସୀମା ଯାହାକି ੡ାଇମ ଅେଟ ଏହା ଶନୂા ନୁେହ ଁg c 
େତଣ ୁ
େତଣ ୁ କୁ ମାଇନସ ୍ କୁ ମାଇନସ ୍ ଉପେର ମାଇନସ ୍ ଉପେର ମାଇନସ ୍ କୁ ସୀମିତ କର, ଏହା ବાତୀତ ଆଉ କିଛି ନୁେହ ଁ| ੡ାଇମx fx fc x c x c x c f 

ଉପେର ੡ାଇମ କᄼି ଏହି ଅନୁପାତ ਐାରା ଛଡା ଆଉ କିଛି ନୁେହ ଁ ପାଇ ଁ ସହିତ ସମାନ ନୁେହ ଁc g c gx fx x c 
େତଣ ୁଏହାର ସୀମା | ਐାରା ର କୁ ଯିବା ੡ାଇମ ସହିତ ੡ାଇମ ଦ୍  ◌ାରା ବିଭ৘ କᄼି ਔାନ ଦିଅᄼ େଯ ଏହା ੡ାଇମ x gx fx c f c g c divided x x
କୁ ଯିବା ସୀମା ସହିତ ସମାନ, ସୀମାକୁ ੡ାଇମ କୁ ଯିବା ଦ୍  ◌ାରା ବିଭ৘ | ੡ାଇମ ଏବଂ ੡ାଇମ କୁ ੍ମାଗତ ଭାବେର ସହିତ x x x divided f x g x x 
ସମାନ େବାଲି ଅନୁମାନ କରାଯାଏ, 
େତଣ ୁ ର ସୀମା କୁ ଦ୍  ◌ାରା ର ସୀମା ੡ାଇମ ଦ୍  ◌ାରା ବିଭାଜିତ ସୀମା ସହିତ ସମାନ | x fx gx x x x x divided x 
େତଣ ୁଏହି ଉପେରା৘ ନିୟମ ଉପେରା৘ ନିୟମ ଯାହାକି ଅଧ ીକ ସାଧାରଣ ମାମଲା ପାଇ ଁବ ଧ ଅେଟ ତାହା େଲାପିଟାଲ୍ ନିୟମ ଭାବେର ଜଣାଶଣୁା is 
େତଣ ୁଏହି େଲାପଟାଲ୍ େହଉଛି ଏକ େ੢৳ ଗଣତିৱ০ ନାମ ଏବଂ ଏହାକୁ େଲାପିଟାଲ୍ ଭାବେର ଉ৬ାରଣ କରାଯାଇଛି 
େତଣ ୁଏଠାେର ଚୁପ ୍ଅଛି h 
େତଣ ୁମ ଁ ୁବਁ৐ମାନ େଲାପିଟାଲ୍ ନିୟମକୁ କହିବି | ଅଧ ીକ ସାଧାରଣ ପରି੄ିତି ଧରାଯାଉ କୁ ଯିବାର ସୀମା ସହିତ କୁ ଯିବା ସୀମା ସହିତ ସମାନ ଯାହା cfx x cgx 
ଶନୂા କਫିା ઇ ષସ ୍କਫିା ମାଇନସ ୍ଅସୀମତା ସହିତ ସମାନ ଅେଟ ଯାହା ସୀମା ਐାରା ଅେଟ କୁ ଯିବା ଶନୂા କਫିା ଅସୀମତା ଦ୍  ◌ାରା |  ଅସୀମତା gx fx c form
େତଣ ୁଯଦି ଆମର ଏହି ଅନ਍ି৑਼ ମਔରୁ େଗାଟିଏେର ଏହି ସୀମା ଥାଏ |  ମି ଶନୂ ਐାରା ଶନୂા କਫିା ଅସୀମତା ଦ୍  ◌ାରା ମାଇନସ ୍ଅସୀମତା େତେବ ଏହା ଆେମ plus
ଏହି ନିୟମକୁ ੡େୟାଗ କରୁ ଏବଂ ਐିତୀୟ ଧାରଣା ମਔ ଅନୁମାନ କେର େଯ ସୀମା କୁ ੡ାଇମ କୁ ੡ାଇମ ଦ୍  ◌ାରା ଯିବା l'hopital x f x g x going
ଏହା ବିଦાମାନ ଅଛି 
େତଣ ୁଧରାଯାଉ ଆେମ ସୀମା ଜାଣେିଛ | ଏହି ଫ০ସନ୍ ଗଡିୁକର େଡରିେଭଟିଭ୍ ଅନୁପାତର ଏବଂ େଯେହତୁ ପାେଖଇ ଆସଛିୁ ଏହି ସୀମା ବିଦાମାନ ଅଛି f g x 
ଏବଂ ଆମ ପାଖେର ଅଛି େଯ ੡ାଇମ ସମੂ ବાବଧାନେର ଶନୂા ନୁେହ ଁମ ଁ ୁ ସਬବତ ସହିତ ସମାନ ଅେଟ g x x x 
େତଣ ୁଆେମ ଅନୁମାନ କରୁ େଯ େସଠାେର ଅଛି |  କିଛି ବાବଧାନ େଯଉଥଁ ીେର ੡ାଇମ େସହି ବાବଧାନେର ସମੂ ପାଇ ଁଶନୂા ନୁେହ ଁ, ଏହା ବાତୀତ େର g x c 
ଥାଇପାେର, େତେବ ସି਎ାਕଟି େହଉଛି ସୀମା େଯେହତୁ ਐାରା ର ନିକଟତର ହୁଏ ଏବଂ ଏହି ସୀମା ੡ାଇମ ର ସୀମା ଛଡା ଆଉ କିଛି ନୁେହ ଁ| x fx cx f x g 
੡ାଇମ ଦ୍  ◌ାରା ଏଠାେର ਔାନ େଦବା ଜରୁରୀ େଯ ଯଦି ଆମର ଏହି ଦ୍ 0 ◌ାରା 0 ରୁ 0 କିਫା ଅସୀମତା ଫମ৐ ਐାରା ଅସୀମତା ଥାଏ େତେବ x here fx gx 
ଆେମ ଏହି ସୀମାକୁ ੡ାଇମ ର ସୀମା ଭାବେର େଲଖ ીପାରିବା | ଯଦି ଆମର େର ସୀମା ନାହି ଁେତେବ ଡାହାଣ ପାଶ୍৐ ର ବିଦાମାନ ଅଛି |  f x ze exists ro 

ଶନୂા ଫମ৐େର ଆେମ ଏହି ନିୟମକୁ ੡େୟାଗ କରିପାରିବୁ ନାହି ଁby l'hopital 
େତଣ ୁଆସᄼ କିଛି ଉଦାହରଣ େଦଖ ીବା ੡ଥମ ଉଦାହରଣ େମାେତ କୁ ଶନୂા କୁ ଯିବା ପାଇ ଁସୀମା େନବା x x 
େତଣ ୁଏଠାେର ଯଦି ଆେମ େଦଖ ୁେଯ ଏବଂ ଆଭିମଖୁાକୁ ଯାଉଛି |  0 ମਔ x 0 sine x 0 x 
େତଣ ୁଏହା 0 ରୁ 0 ଫମ৐େର ଅଛି ଯଦି ଆେମ ର ସୀମାକୁ େଦଖ ીବା ଦ୍  ◌ାରା ର ର େଡରିେଭଟିଭ୍ ଶନୂକୁ ଯିବାର ସୀମା େଦଖ ીବା େତେବ ଏହା ର x sin x d x 
ସାଇନ ର େଡରିେଭଟିଭ୍ ଶନୂକୁ ଯିବା ସହିତ ସମାନ | ଆେମ ଜାଣ ୁେକାସାଇନ୍ ଏବଂ ର େଡରିେଭଟିଭ୍ େହଉଛି x x x 
େତଣ ୁଆେମ ଏହାକୁ ର ସୀମା ସହିତ ସମାନ ଏବଂ ର ସୀମା ଶନୂા ଆଡକୁ ଆସିବା ଦ୍  ◌ାରା ଶନୂા ବાତୀତ ଅନા କିଛି ନୁେହ ଁcos x cos x cos cos 
େତଣ ୁଏହା େଗାଟିଏ ସହିତ ସମାନ 
େତଣ ୁକଣ?  ଆେମ ଏଠାେର ପହ৳ଲୁି େଯ େଡରିେଭଟିଭ୍ ର ସୀମା ଏହା ବିଦાମାନ ଅଛି ଏବଂ ନାମଟି ଯଦି ଆପଣ େଡରିେଭଟିଭ୍ ੡ାଇମ େଦଖਕି େତେବ ଏହା g x 
ସମੂ ପାଇ ଁ1 ସହିତ ସମାନ x 
େତଣ ୁଏହା ଅଣଜିେରା ଅେଟ 
େତଣ ୁ ର େଲାପାଲ୍ ନିୟମ ସୀମା ଦ୍  ◌ାରା ର 0 କୁ ଯାଏ |  ଏହା ଏକ ସହିତ ସମାନ ଯାହାକୁ ଆେମ ସିଧାସଳଖ ହିସାବ କରିଛୁ େଯ ଏଠାେର ଆେମ x sin x x 
ସାଇନର େଡରିେଭଟିଭ୍ ବાବହାର କରୁ | େହଉଛି େକାସାଇନ୍ ବାੂବେର ଯଦି ତୁେମ ମେନ ରଖ ીବ େଯପରି ଆେମ ସାଇନ ର େଡରିେଭଟିଭ୍ ହିସାବ କସ ୍x x x x
ଆେମ ଏହାକୁ ବાବହାର କରୁ ଆେମ ଏହାକୁ ବાବହାର କରିଥ ીଲୁ େଯ ਐାରା ର ସୀମା େଗାଟିଏ ସହିତ ସମାନ କିᄼ ଧରାଯାଉ ତୁେମ ଏହି ତଥાକୁ ଅନા ଉପାୟ x x 
ਐାରା ଜାଣଛି |  ଆେମ ମਔ ସାଇନ ର ସୀମାକୁ ସହିତ ସମାନ ଭାବେର ମଲୂાା০ନ କରିପାରିବା ଏହି ନିୟମ ଦ୍  ◌ତିୀୟ x x l'hopital example
ଉଦାହରଣ ବાବହାର କରିବା, ଆସᄼ ସୀମା କୁ ର ମାଇନସ ୍ ମାଇନସ ୍ କୁ ବଗ৐ ଦ୍  ◌ାରା ବିଭ৘ କରିବା ପାଇ ଁେଦଖ ીବା |  ଏହା େହଉଛି x x x x x divided

େହଉଛି ମାଇନସ ୍େଗାଟିଏ ମାଇନସ ୍ େହଉଛି ବଗ৐ 0 ସଂଖાାଟି େହଉଛି 0 ନାମକରଣ ମਔ 0 ଏବଂ ଉଭୟ ସଂଖાା ଏବଂ ନାମକରଣ େହଉଛି fx x xgx x x 
ର ੍ମାଗତ କାଯ৐ા 
େତଣ ୁସଂଖાାଗଡ଼ୁିକର ସୀମା ଶନୂા ଅେଟ | ନିୟମ ੡େୟାଗ କରିବା ଏହା ସଂଖાା ସହିତ ସମାନ ଅେଟ ଯାହାକି ସଂଖાାଗଡ଼ୁିକର େଡରିେଭଟିଭ୍ ର l'hopital 
ଶନୂକୁ ଯିବା ସହିତ ସମାନ ଅେଟ ଯାହା କୁ ମାଇନସ ୍କୁ ଦୁଇ ଦ୍  ◌ାରା ବିଭ৘ କରିବ, ଏହା ନିୟମ ବાବହାର କରି ଯଦି ଆେମ x x divided l'hopital 
ବਁ৐ମାନ ଏହି ସୀମାକୁ େଦଖ ીବା |  ମାଇନସ ୍େଗାଟିଏ େଯପରି ଶନୂા ନିକଟକୁ ଆେସ, ତାହା େହଉଛି ଶନୂા ମାଇନସ ୍ଯାହା ଅେଟ |  ଏେରା x x z 
େତଣ ୁଏହା ଶନୂા ଫମ৐ ଦ୍  ◌ାରା ଶନୂાେର ଅଛି still
େତଣ ୁଆେମ ପନୁବ৐ାର େଲାପିଟାଲ୍ ନିୟମ ੡େୟାଗ କରିବାକୁ େଚ਼ା କରିପାରିବା 
େତଣ ୁଯଦି ଆେମ ବਁ৐ମାନ ପନୁବ৐ାର ନਫରର େଡରିେଭଟିଭ୍ ଏବଂ େଡେନାମିେନଟରକୁ େଦଖ ીବା େତେବ ଆେମ ସଂଖાାଗଡ଼ୁିକର େଡରିେଭଟିଭ୍ ପାଇଥାଉ, େତେବ x 
ର େଡରିେଭେନଟିଭ୍ େହଉଛି ଦୁଇଟି | ପନୁବ৐ାର ଅବ৑ଟାଲ୍ ବાବହାର କରି ବਁ৐ମାନ କୁ େହଉଛି ଏକ ੍ମାଗତ କାଯ৐ા n e x 
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େତଣ ୁଏହି ସୀମା ଶନୂાକୁ ଦୁଇଭାଗେର ବିଭ৘ ବાତୀତ ଅନા କିଛି ନୁେହ ଁଯାହା ଦ୍  ◌ାରା େଗାଟିଏ ପେର େଗାଟିଏ ସମାନ ଅେଟ one
େତଣ ୁବਁ৐ମାନ ଏଠାେର ଏହି ଉଦାହରଣେର େଦଖ ીବା େଯପରି ଆମକୁ ବાବହାର କରିବାକୁ ପଡିଲା | ସୀମାକୁ ଆକଳନ କରିବାକୁ ସড়ମ େହବା ପାଇ ଁଦୁଇଥର l 
ଆଶାବାଦୀ ନିୟମ 
େତଣ ୁସୀମା ଗଣନା କରିବା ପାଇ ଁଆମକୁ ଅେନକ ଥର େଲାପିଟାଲ୍ ନିୟମ ੡େୟାଗ କରିବାକୁ ପଡିବ  , େମାେତ କିଛି ଜଟିଳତା ବିଷୟେର ଉେਵଖ କରିବାକୁ ପଡିବ 
ଯାହା ଧରାଯାଉ ଆେମ ର ସୀମାକୁ ର ଅସୀମତାକୁ ଆକଳନ କରିବାକୁ େଚ਼ା କରିବା | ઇ ષସ ୍ ରୁ ମାଇନସ ୍ ରୁ ମାଇନସ ୍ ରୁ ମାଇନସ ୍ କୁ x e x e x e x x 
ଏଠାେର ଏଠାେର ଆେମ େଦଖ ୁେଯ େଯେହତୁ ଅସୀମତା କୁ ନିକଟକୁ ଆେସ ଏହା ଅସୀମତା କୁ ମାଇନସ ୍ ଶନୂા ଆଡକୁ ଆେସ x x x e x 
େତଣ ୁଆେମ ଏହା ଅସୀମତାର ରୂପ ଧାରଣ କରୁ | ଅସୀମତା ଫମ৐ ਐାରା | 
େତଣ ୁଆେମ ସିଧାସଳଖ େଲାପିଟାଲ୍ ନିୟମ ବાବହାର କରିବାକୁ ੡େଲାଭିତ େହାଇପାରିବା 
େତଣ ୁଯଦି ଆେମ ନିୟମ ବાବହାର କରୁ େତେବ ଏହା ସହିତ ର େଡରିେଭଟିଭ୍ ର ଅସୀମତାକୁ ଯିବା ସହିତ ସମାନ ଅେଟ | ନାମକରଣର l'hopital x x 
େଡରିେଭଟିଭ୍ ଦ୍  ◌ାରା ବିଭ৘ ମାଇନସ ୍ କୁ ઇ ષସ ୍ଇ କୁ ମାଇନସ ୍ କୁ ବਁ৐ମାନ ଦିଏ ଯଦି ଆେମ ପଣୁଥିେର ଅସୀମତାକୁ େଦଖ ીବା ସଂଖાା ସଂଖાା divided x x x 
ଅସୀମତାକୁ ଯାଏ 
େତଣ ୁଏହା ଅସୀମତା ଫମ৐େର ଅଛି |  ସଟ৐ େର େଲଖᄼ େଯ ଆେମ ର ନିୟମ ੡େୟାଗ କରୁଛୁ lh l'hopital 
େତଣ ୁଯଦି ମ ଁ ୁ ନିୟମ ੡େୟାଗ କେର େତେବ ଆେମ ସୀମା ପାଇ ଅସୀମ େଡରିେଭଟିଭ୍ କୁ ଯିବା ઇ ષସ ୍ କୁ ମାଇନସ ୍ କୁ ମାଇନସ୍l'hopital x x x e x x 

କୁ େଦବୁ |  ମାଇନସ ୍ କୁ ଯାହା ମଳୂ ସୀମା ଅେଟ e x 
େତଣ ୁଏଠାେର ଆେମ େଦଖ ୁେଯ ନିୟମକୁ ଅେନକ ଥର ੡େୟାଗ କରି ଆେମ ମਔ ଏହି ସୀମାକୁ ଗଣନା କରିବାେର ସମଥ৐ େହବୁ ନାହି ଁl'hopital 
େତଣ ୁସିଧାସଳଖ େଲାପିଟାଲ୍ ନିୟମ ੡େୟାଗ କରି ସୀମା ଗଣନା କରିବାକୁ ସମଥ৐ େହବୁ ନାହି ଁ ଯଦି  ଆେମ କୁ େର ରଖ ીବା, ସହିତ ସମାନ | ପଜିଟିଭ୍ e x y sx 
ଅସୀମତା ଆଡକୁ ଆେସ ଏବଂ ତା ପେର ସୀମା େର ઇ ષସ ୍ େର ମାଇନସ ୍ ରୁ ମାଇନସ ୍ କୁ ମାଇନସ ୍ େର ପରିଣତ ହୁଏ, ଏହା ବાତୀତ ଅନા ’ x x e x e x x 
କିଛି ନୁେହ ଁ, ମାଇନସ ୍ କୁ ઇ ષସ ୍ଇ ଦ୍  ◌ାରା େଗାଟିଏ େହବ | ମାଇନସ ୍େଗାଟିଏ ପେର ଏବଂ ଏହା ବଗ৐ ઇ ષସ ୍ଭାବେର େଗାଟିଏ ବଗ৐ ମାଇନସ ୍x y by y y y y 
େଗାଟିଏ ଭାବେର େଲଖାଯାଇପାରିବ 
େତଣ ୁ କୁ ର ઇ ષସ ୍ଇ କୁ ଅସୀମତାକୁ କୁ ମାଇନସ ୍ କୁ ମାଇନସ ୍ ରୁ ମାଇନସ ୍ କୁ ସୀମିତ କର |  ବଗ৐ର ଅସୀମତାକୁ ଯିବାର ସୀମା ଛଡା ଆଉ x x x x x x y 
କିଛି ନୁେହ ଁ, ଯାହାକି ବଗ৐ ੀ૰ାର୍ ମାଇନସ ୍1 ଦ୍  ◌ାରା ଯାହା ଆେମ ଗଣନା କରିବାକୁ ଜାଣଥିାଉ, ଆେମ ସେବ৐ା৬ ଶ৘ି ବଗ৐ ସଂଖાା ଏବଂ ନାମକରଣ ଦ୍ by y div 
◌ାରା ବିଭାଜିତ କରିପାରିବା ଯାହା 1 ઇ ષସ ୍1 ର ଅସୀମତାକୁ ଯିବାର ସୀମା ସହିତ ସମାନ |  ବଗ৐ ଦ୍ 1 ◌ାରା 1 ମାଇନସ ୍1 ଦ୍  ◌ାରା ବଗ৐ ଏବଂ ତା ପେର ଏହା y y ’
େଗାଟିଏ ઇ ષସ ୍ଶନୂાେର େଗାଟିଏ ମାଇନସ ୍ଶନୂા େହାଇଯାଏ 
େତଣ ୁସୀମା ଏକ ଅେଟ କਫିା ଆେମ ନିୟମ ବાବହାର କରିପାରିବା ଯାହା ଦ୍  ◌ାରା ଅସୀମତା ବଗ৐କୁ ଯିବାର ସୀମା େଲଖ ીବା ପାଇ ଁଆେମ l'hopital op y 
େଲାପିଟାଲ୍ ନିୟମ ବાବହାର କରିପାରିବା |  େଗାଟିଏ ଦ୍  ◌ାରା ବଗ৐ ମାଇନସ ୍େଗାଟିଏ ଅସୀମତା ଦ୍  ◌ାରା ଅସୀମତା ଅେଟ y form
େତଣ ୁ ਐାରା ଆେମ ଏହାକୁ ସୀମିତ ଭାବେର େଲଖᄼ , ସଂଖાାଗଡ଼ୁିକର େଡରିେଭଟିଭ୍ ର ଅସୀମତାକୁ ଯାଉଛି, ଦ୍  ◌ାରା l'hopital c  y 2y den
ବିଭାଜିତ େହାଇ େଦଇଥାଏ ଏବଂ ଆେମ ଏହାକୁ କୁ ବାତିଲ୍ କରିପାରିବା ଏବଂ ଏହା 1 ସହିତ ସମାନ େହବ 2y 2y 2y 
େତଣ ୁଏହି ଉଦାହରଣଟି ଦଶ৐ାଏ େଯ ଆମକୁ କିଛି ସମୟ କରିବାକୁ ପଡିବ | େଲାପିଟାଲ୍ ନିୟମ ੡େୟାଗ କରିବା ପବୂ৐ରୁ କିଛି ੡ତି੄ାପନ ଆେମ ଅନા ଏକ ଉଦାହରଣକୁ
େଦଖ ીପାରିବା େଯଉଠଁାେର ନିୟମକୁ ସିଧାସଳଖ ੡େୟାଗ କରିବା କ ଣସି ੄ାନକୁ ଆସିବ ନାହି ଁl'hopital anywhere 
େତଣ ୁଧରାଯାଉ ମ ଁ ୁବଗ৐ ରୁଟ୍ ઇ ષସ ୍1 ବଗ৐ ମଳୂ ଦ୍  ◌ାରା ବଗ৐ ମଳୂ ଦ୍  ◌ାରା ବିଭାଜିତ େହାଇଛି x x square x us
େତଣ ୁଏହା ପଣୁଥିେର | ଅସୀମତା ଦ୍  ◌ାରା ଅସୀମତା ଅେଟ ଏବଂ ଯଦି ଆେମ ସିଧାସଳଖ ନିୟମ ବાବହାର କରୁ େତେବ ଏହା ବଗ৐ ରୁ form l'hopital x 
ଅସୀମ େଡରିେଭଟିଭ୍ କୁ ଯିବା ସହିତ ସମାନ େହବ ବଗ৐ ରୁଟ୍ େଦଇଥାଏ ଏବଂ ଆମ ପାଖେର ମାଇନସ ୍ଅଧା ଅଛି | କୁ ମାଇନସ ୍ତିନିରୁ ଦୁଇ ତାପେର x x x x 
ପଣୁଥିେର ଆମର େଗାଟିଏ ରୁଟ୍ ରୁଟ୍ ઇ ષସ ୍ଅଧା ମାଇନସ ୍ତିନିରୁ ଦୁଇକୁ ବਁ৐ମାନ ଅସୀମତାକୁ ଯିବାେବେଳ ଏଠାେର ସଂଖાା ସଂଖાା ଶନୂાକୁ ଯାଏ ଏବଂ x x x 
ନାମ ମਔ ଉଭୟ ଶਥ ଶନୂાକୁ ଯାଏ 
େତଣ ୁଏହା ଶନୂા |  ଶନୂ ਐାରା  ଫମ৐ ଯଦି ଆେମ ପନୁବ৐ାର େଲାପିଟାଲ୍ ନିୟମ ੡େୟାଗ କରୁ େତେବ ଆେମ ସୀମା ପାଇ ଅସୀମତାକୁ ଯିବା ଏହା ଅଧା ମାଇନସ୍x x 
ଅଧା ଅେଟ 
େତଣ ୁଆେମ ମାଇନସ ୍ଏକ ଚତୁଥ৐ କୁ ମାଇନସ ୍ତିନିରୁ ଦୁଇ ଏବଂ ତା ପେର ઇષସ ୍ଏହା ତିନିରୁ ଚାରି ମାଇନସ ୍ପା৳ରୁ ଦୁଇ | ଏହା ଦ୍  ◌ାରା ମାଇନସ ୍ଏକ x ’ x min
ଚତୁଥ৐ ରୁ ମାଇନସ ୍ତିନି  ଦ୍  ◌ାରା ଏହା ମାଇନସ ୍ତିନିରୁ ଚାରି ରୁ ମାଇନସ ୍ପା৳ ଦ୍  ◌ାରା ଏହା ଶନୂ ଫମ৐ ଦ୍  ◌ାରା ଶନୂા େହାଇଯାଏ x two x two again
େତଣ ୁଲା େଲାପିଟାଲ୍ ନିୟମ ੡େୟାଗ କରିବା ਐାରା ଏହି ଅଭିବા৘ି ଅଧ ીକ ଜଟିଳ େହାଇଯାଏ | ଜଟିଳ ତଥାପି ଆେମ ଅସୀମ ବଗ৐ ମଳୂ କୁ ଯିବା ପାଇ ଁସୀମିତ ସୀମା x 

େଲଖ ીବା ଏବଂ ବଗ৐ ରୁଟ ଦ୍  ◌ାରା ବଗ৐ ରୁଟ ମାଇନସ ୍େଗାଟିଏ ବଗ৐ ମଳୂ ਐାରା ଆେମ ଏହି ଅଭିବા৘ିକୁ ସରଳ କରିପାରିବା ଏବଂ ଏହାକୁ x x square x x x
ઇષସ ୍ଭାବେର ମାଇନସ ୍େଗାଟିଏ େଲଖ ીବା ଏବଂ ତା ପେର ଏହା େଲଖ ીବା |  େଦଖ ીବା ସହଜ େଯ ଏହି ସୀମାଟି େହଉଛି ସଂଖાା ଏବଂ ବିଭାଜନକୁ ଦ୍  ◌ାରାx ’ x div
ବିଭ৘ କରି କିਫା ଆପଣ ଏଠାେର ନିୟମ ବાବହାର କରିପାରିେବ ଏବଂ ଏହା େହଉଛି ସୀମା େଡରିେଭଟିଭ୍ ର ଅସୀମତାକୁ ଯିବା େଗାଟିଏ l'hopital x , 
ପେର େଗାଟିଏ େଦବ 
େତଣ ୁଏହା େଗାଟିଏ ସହିତ ସମାନ | ଦୁଇଟି ଉଦାହରଣ େଦଖାଇବା ପବୂ৐ରୁ ଆପଣ ଅਜ ଭାବେର େଲାପିଟାଲ୍ ନିୟମ ੡େୟାଗ କରିବା ଉଚିତ୍ ନୁେହ ଁକିᄼ ଆପଣ w 

੡େୟାଗ କରିବା ପବୂ৐ରୁ କିଛି ସରଳୀକରଣ କରିବାକୁ େଚ਼ା କରᄼ ବਁ৐ମାନ ଆେମ େଦଖ ીବା େଯ ଏହି ନିୟମ  ଶନୂા ସମୟର l'hopital l'hopital 
ଅସୀମତା କਫିା ଅସୀମତା ମାଇନସ ୍ଅସୀମତା ପରି ଅନા ଅନ਍ି৑਼ ଫମ৐ ପାଇ ଁବાବହାର କରାଯାଇପାରିବ | 1 କୁ ପାୱାର୍ ଅସୀମତା 0 କୁ ପାୱାର୍ 0 ଇତાାଦି କ h 
ଣସି ੡କାେର ଶନୂાେର ଶନୂાେର ପରିବਁ৐ନ କରି କିਫା ଅସୀମତା ଫମ৐ ଦ୍  ◌ାରା ଅସୀମତା ଦ୍  ◌ାରା ଉଦାହରଣ ੈରୂପ ੡ଥେମ ବଗ৐ ସମୟର ଇ inf so x 
ଅସୀମତାକୁ ମାଇନସ ୍ କୁ ଯିବା ପାଇ ଁଗଣନା କରିବାକୁ ଦିଅ | େଯପରି ଅସୀମତାକୁ ଯାଏ ବଗ৐ ଅସୀମତାକୁ ଯାଏ ମାଇନସ ୍ ଶନୂાକୁ ଯାଏ x x x x 
େତଣ ୁଏହା େହଉଛି ଅସୀମତା ଶନୂ ଫମ৐ ଯାହା ଆେମ େଦଖ ીଛୁ ଏକ ଅନି਍৑਼ ଫମ৐ କᄼି ଏଠାେର ଆମର ଏହା ଦୁଇଟି କାଯ৐ાର ଉਆାଦ ଏବଂ ଦୁଇଟିର ଅନୁପାତ ନୁେହ ଁ| 
ଫ০ସઆ ઼
େତଣ ୁ ନିୟମ ੡େୟାଗ କରିବାକୁ ସড়ମ େହବା ପାଇ ଁ੡ଥେମ ଏହାକୁ ଦୁଇଟି ଫ০ସନ୍ ର ଅନୁପାତେର ରୂପାਕର କରିବାକୁ ପଡିବ l'hopital 
େତଣ ୁଆେମ ଏହାକୁ ର ସୀମା ଭାବେର ର ବଗ৐ର ଅସୀମତାକୁ େଲଖ ીବା, ଯଦି ଆେମ ସଂଖાାକୁ େଦଖ ીବା | ଏହା ଅସୀମତାକୁ ଯାଏ ଏବଂ ଅସୀମତାକୁ ଯାଏ x x 
େତଣ ୁଆେମ ଅସୀମତା ଫମ৐ ଦ୍  ◌ାରା ଅସୀମତା ପାଇଥାଉ inf
େତଣ ୁଆେମ ଲବ਼ର ନିୟମ ੡େୟାଗ କରିପାରିବା ଏବଂ ଆେମ ଏହାକୁ ଭାବେର ବଗ৐ର େଡରିେଭଟିଭ୍ ର ଅସୀମତାକୁ ଯିବା ପରି ପାଇଥାଉ |  ଏହା ଅସୀମତା x x 
ଫମ৐ ଦ୍  ◌ାରା ଅସୀମତା ଅେଟ inf
େତଣ ୁଆେମ ନିୟମକୁ ଆଉ ଥେର ੡େୟାଗ କରୁ ଏବଂ ଏହା କୁ ଅସୀମତାକୁ ଯିବା ଦ୍  ◌ାରା 2 କୁ ଅସୀମତାକୁ ଯାଏ େଯେହତୁ ଅସୀମତାକୁ l'hopital x x x 
ଯାଏ ଏହା ସଂଖાା ସଂଖાା 2 ଅସୀମତାକୁ ଯାଏ | 
େତଣ ୁଏହା ଶନୂા ସହିତ ସମାନ 
େତଣ ୁସାଧାରଣତ ଆେମ େଦଖାଇ ପାରିବା େଯ ର ସୀମା ର ଅସୀମତାକୁ ସମୟକୁ କୁ ମାଇନସ ୍ କୁ ଯାଏ ଏହା େଯକ ଣସି ସକାରାਈକ we x x n e x any 
ଇ৺ିଜର୍ ପାଇ ଁ0 ସହିତ ସମାନ ଅେଟ କାରଣ ଏହା ଆେମ ଏହାକୁ କୁ େଲଖ ીବା | ଦ୍  ◌ାରା ଦ୍  ◌ାରା ବିଭ৘ ଏବଂ ଆେମ x n x x divided l'hopital 
ନିୟମ ੡େୟାଗ ଜାରି ରଖ ીଥାଉ 
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େତଣ ୁେଯେତେବେଳ ତୁେମ େଡରିେଭଟିଭ୍ େନଉଛ, ନାମଟି ସବ৐ଦା େର ଥାଏ, େଯେତେବେଳ ତୁେମ କୁ କୁ ପାଇଥାଅ, େଯେତେବେଳ ସଂଖાାଟି କୁ କୁ x x e x n 
ଯାଏ 
େତଣ ୁେଯେତେବେଳ ଆେମ େଡରିେଭଟିଭ୍ େନଇଥାଉ | କୁ କୁ ଏৠେପାઆର઼୍ େଗାଟିଏ ਐାରା ੮ାସ ହୁଏ x n 
େତଣ ୁ ଆେମ େଡରିେଭଟିଭ୍ ଥର େନଇଥାଉ ତା ପେର ଆେମ ସଂଖાାେର ଏକ ੄ିରତା ପାଇଥାଉ ଏବଂ ନାମଟି ଏପଯ৐ાਕ କୁ ରହିଥାଏ i  f n ’ x 
େତଣ ୁଏହି ସୀମା ଶନୂા ਐିତୀୟ ଉଦାହରଣ େହବ, ଆସᄼ ର ଫ০ସନ୍ ର ଡାହାଣରୁ ଶନୂକୁ ଯିବାର ସୀମା େଦଖ ીବା | ର ଏଠାେର ଆେମ ଡାହାଣ ହାତର ସୀମା x x 
େନଉଛୁ କାରଣ ଲଗ ୍ କୁ ଏଠାେର ବાାଖાା କରାଯାଇଛି ଆେମ ସୀମା କୁ ଶନୂા ઇ ષସ ୍କୁ େନଉଛୁ କାରଣ ଲଗ ୍ େକବଳ ଶନୂରୁ ଅଧ ીକ ପାଇ ଁବાାଖાା x x x x 
କରାଯାଇଛି ଯଦି େଦଖ ીବା 0 ସହିତ ଏହି କ ଣ ଘେଟ | ଆେମ େଦଖ ીଛୁ େଯ ଲଗ ୍ େର ଯାହା ଘେଟ ଏହା ନକାରାਈକ ଅସୀମତାକୁ ମେନ ପକାଇଥାଏ େଯx x x ’ x 
ଲଗ ୍ ର ੏ାଫ୍ ଏହିପରି 1 ଲଗ ୍ େର 0 ଏବଂ ରୁ କମ ୍ପାଇ ଁଲଗ ୍ ର ମଲୂા ନକାରାਈକ ଅେଟ ଏବଂ ତୁେମ ଏହାର ମଲୂા ੮ାସ କରିବାେର ଲାଗିବ |  x x x 1 x x
ଲଗ ନକରାਈକ ଅସୀମତାକୁ ଯାଉଛି x 
େତଣ ୁଏହି ସୀମା ଶନୂા ଗଣୁର ମାଇନସ ୍ଅସୀମତା ଅେଟ, ଏହାକୁ ଶନୂાେର ଶନୂાେର କਫିା ଅସୀମତା ਐାରା ଅସୀମତାେର ପରିଣତ କରିବାକୁ ପଡିବ 
େତଣ ୁଆସᄼ ଲଗ ୍ େଲଖ ીବା ସହିତ ଏହା େଲଖ ીବା ସହିତ ସମାନ |  ଲଗ ୍ କୁ ଦ୍  ◌ାରା ବିଭ৘ | େନେଗଟିଭ୍ କୁ ବਁ৐ମାନ େହଉଛି ସଂଖાା x x x x divided
େହଉଛି େନେଗଟିଭ୍ ଅସୀମତାକୁ ଯାଏ, ସକାରାਈକ ଅସୀମତାକୁ ଯାଏ 
େତଣ ୁଏହା ଅସୀମତା ଫମ৐ ਐାରା ନକାରାਈକ ଅସୀମତା ଅେଟ 
େତଣ ୁ ନିୟମ ଦ୍  ◌ାରା ଏହି ସୀମା ଶନୂાକୁ ଲଗ ୍ କୁ ଯିବା ସୀମା ସହିତ ସମାନ | ଲଗ ୍ ର ଶନୂ ઇ ષସ ୍ ଦ୍  ◌ାରା ଏବଂ l'hopital this x x x x x x by
ଏହା ଯଦି ମ ଁ ୁ ନିୟମ ବાବହାର କେର େତେବ ଏହା କୁ 0 ସୀମାକୁ ଯିବା ସହିତ ସମାନ ଅେଟ ଏବଂ ଲଗ ୍ ର େଡରିେଭଟିଭ୍ 1 ਐାରା ଦ୍ l'hopital x x x 

 ◌ାରା େଡରିେଭଟିଭ୍ 1 ରୁ ବଗ৐ ଏବଂ ଯଦି  ଆେମ ଏହାକୁ 1 ଦ୍  ◌ାରା ସରଳୀକରଣ କରି ମାଇନସ ୍1 ଦ୍  ◌ାରା ବଗ৐ ଦ୍  ◌ାରା ବିଭ৘ der x x x x divided
ମାଇନସ ୍ ଛଡା ଆଉ କିଛି ନୁେହ ଁx 
େତଣ ୁଏହା ସୀମା କୁ 0 ઇ ષସ ୍ମାଇନସ ୍ କୁ ଯାଉଛି ଯାହା 0 ସହିତ ସମାନ ଅେଟ x x 
େତଣ ୁ ଲଗ ୍ ର ସୀମା ଶନୂા ઇ ષସ ୍ସହିତ ସମାନ |  ଶନୂાକୁ ଆସᄼ ଉଦାହରଣ େଦଖ ીବା ପାଇ ଁେଚ਼ା କରିବା େଯଉଠଁାେର ଆମର ଫମ৐ର ଅସୀମତା ମାଇନସ ୍x x 
ଅସୀମତାର ସୀମା ଅଛି 
େତଣ ୁଆସᄼ ଜାଣବିା ସୀମା କୁ 0 ରୁ 1 କୁ ମାଇନସ ୍1 କ ୁସାଇନ ਐାରା ଗଣନା କରିବା ପାଇ ଁେଚ਼ା କରିବା, େଯପରି ପାଖାପାଖ ી 0 କୁ ଯାଏ | କਫିା x x x x x 
ଡାହାଣ ଏବଂ ବାମରୁ ମାଇନସ ୍ଅସୀମତା ଏବଂ ସାଇନ େଯେହତୁ ଶନୂા ଆଡକୁ ଆେସ x x 
େତଣ ୁଏହା ଅେଟ |  ମାଇନସ ୍ଅସୀମତା ଫମ৐ ବਁ৐ମାନ ଏଠାେର ଆେମ ଯାହା କରିପାରିବା ତାହା େହଉଛି ଆେମ ସାଧାରଣ ନାମକୁ େନଇପାରିବା inf inity 
ଏବଂ ଏହାକୁ ସାଇନ ମାଇନସ ୍ ଭାବେର ସାଇନ ଦ୍  ◌ାରା ବିଭ৘ କରି େଲଖ ીବା ଯଦି ଆେମ ପାଖାପାଖ ી 0 େଦଖ ીବା ସଂଖાା ସଂଖાା 0 x x x x divided x 
ପାେଖଇ ଆସଛିୁ ଏବଂ ପାଖାପାଖ ી 0 ନାମକରଣ େହଉଛି 0 କୁ ମਔ ନିକଟତର େହଉଛି x 
େତଣ ୁଆେମ 0 ରୁ 0 ଫମ৐ ପାଇପାରିବା 
େତଣ ୁଆେମ େଲାପିଟାଲ୍ ନିୟମ ੡େୟାଗ କରିପାରିବା ଏବଂ ଏହାକୁ େଲଖ ીବା ପରି ସଂଖાା ର ସଂଖાାର େଡରିେଭଟିଭ୍ କୁ ମାଇନସ ୍1 ੡ଦାନ କେର x cos x 
ଯାହାକୁ ଆେମ ଉਆାଦ ନିୟମ ବાବହାର କରୁ ଏବଂ ଏହାକୁ ପାଇବାକୁ ପାଇଥାଉ |  ସାଇନ ઇષସ ୍ ବਁ৐ମାନ ଯାହା ଘେଟ 0 ମାଇନସ ୍1 x x cos x x x cos 
0 ମାଇନସ ୍1 କୁ ଯାଏ ଯାହା ହୁଏ 0 ଏବଂ ଏହାର ନାମ ସାଇନ ଏବଂ ଥାଏ x x cos x 
େତଣ ୁଏହା ମਔ 0 ନିକଟକୁ ଆେସ 
େତଣ ୁଆେମ 0 ରୁ 0 ଫମ৐ ପାଇଥାଉ | ଆସᄼ ପନୁବ৐ାର ନିୟମ ੡େୟାଗ କରିବାକୁ େଚ਼ା କରିବା ଯଦି ଆେମ ପନୁବ৐ାର େଡରିେଭଟିଭ୍ ੏ହଣ କରିବାl'hopital 
େତେବ ର ମାଇନସ ୍ସାଇନ େଡରିେଭେନଟିଭ୍ ସାଇନ େଡରିେଭଟିଭ୍ ଦ୍  ◌ାରା ବିଭାଜିତ େହଉଛି ଏବଂ ઇ ષସ ୍cos x x x cos cos x x cos x cos 

ମାଇନସ ୍ ସାଇନ େଦବ |  ବਁ৐ମାନ ଯଦି ଆେମ କୁ ଶନୂા ପାପ ଶନୂ ସହିତ ସମାନ କରିବା େତେବ ଶନୂા କᄼି |  ନାମକରଣେର ଆମର ଶନୂા x x x x cos 
ઇષସ ୍େକାସ ୍ଶନୂ ଅଛି, ଏହାକୁ େମାେତ ମାଇନସ ୍ସାଇନ୍ ଭାବେର 2 ମାଇନସ ୍ ଦ୍  ◌ାରା ବିଭ৘ କରି େଲଖ ીବା ଏବଂ ବਁ৐ମାନx cos x x sin x divided
ଆେମ ଏହାକୁ 0 ଦ୍  ◌ାରା ବିଭ৘ କରିବା ସହିତ ସମାନ କରିବା two
େତଣ ୁଏହା ଶନୂા ସହିତ ସମାନ 
େତଣ ୁଆେମ  ଶନୂକୁ ଶନୂા ରୂପେର ପରିଣତ କରିବା ପେର ଦୁଇଥର ନିୟମ ବાବହାର କରି ଏହି ସୀମାକୁ ଶନୂ ସହିତ ସମାନ କରିବାକୁ ସড়ମ, l'hopital 
ବਁ৐ମାନ ସମାନ ଭାବେର ଆେମ ର 1 ઇ ષସକୁ ମାଇନସ ୍1 ଥର ଟାନ ପାଇ 2 କୁ ଯିବା େଦଖ ીପାରିବା | େଯେହତୁ ଡାହାଣ ପାਸ৐ରୁ ପାଖାପାଖ ી 1 x x x x x 
ମାଇନସ ୍1 ଏହା 0 କୁ ଯାଏ ଏବଂ ତା ପେର ଆମ ପାଖେର 10 ପାଇ 2 ଅଛି ’ x 
େତଣ ୁଟାନ୍ ଏହା ଅସୀମତା ପଜିଟିଭ୍ ଅସୀମତାକୁ ଯାଏ େଯପରି ଆପଣ ବାମରୁ ଡାହାଣକୁ 2 କୁ ଯାଆਕି | େନେଗଟିଭ୍ ଅସୀମତାକୁ ଯାଏ x 
େତଣ ୁଏଠାେର ଆେମ ସୀମା େନଉଛୁ େଯେହତୁ ଡାହାଣରୁ 1 ପାଖକୁ ଯାଉଛି x 
େତଣ ୁ ଦ୍ 2 ◌ାରା 2 ପାଇ ଡାହାଣରୁ 2  ଦ୍  ◌ାରା ପାଇଥାଏ pi x so
େତଣ ୁେଲାପିଟାଲ୍ ନିୟମ ବાବହାର କରିବାକୁ ସড়ମ େହବା ପାଇ ଁଏହା 0 ଗଣୁ ମାଇନସ ୍ଅସୀମତା ସହିତ ସମାନ | ଶନୂાେର ଶନୂા କਫିା ଅସୀମତା ଫମ৐ ਐାରା 
ଅସୀମତା 
େତଣ ୁଏହାକୁ ମିନି ଭାବେର େଲଖ ીବାକୁ େଚ਼ା କରିବା |  େହଉଛି ଦ୍  ◌ାରା ଆେମ ଏହାକୁ ଦୁଇଟି ਐାରା ର x s by by tan cotangent so x pi 

ଭାବେର େଲଖ ીବା, ବਁ৐ମାନ ଆେମ ଶନୂ ଫମ৐ ਐାରା ଶନୂ ପାଇବୁ | େଗାଟିଏ େକାଟାେ৪ᄶ ର େଗାଟିଏ େଡରିେଭଟିଭ୍ େଦଇଥାଏ, େକାେସକା৺ ବଗ৐ ପି ର cot 
ମାଇନସ ୍2 ଗଣୁ ଦ୍  ◌ାରା 2 ଦ୍  ◌ାରା େଡରିେଭଟିଭ୍ ଅେଟ x pi x pi
େତଣ ୁଆେମ ଏହା ପାଇଥାଉ ଏବଂ ଏହା ବાତୀତ ଅନા କିଛି ନୁେହ ଁମାଇନସ ୍2 ର ପାଇସ ୍ସାଇନ ବଗ৐ ପି ਐାରା |  2 ଦ୍  ◌ାରା 1 ଟି କେସକା৺ x x because
ସାଇନ ଅେଟ ଏବଂ ବਁ৐ମାନ େଯେହତୁ ପଜିଟିଭ୍ ସାଇଡ୍ ପିରୁ 2 କୁ 2 କୁ ପିଏକୁ ଯାଏ x 
େତଣ ୁଏହା ମାଇନସ ୍ଦୁଇ ଦ୍  ◌ାରା ସାଇନ୍ ବଗ৐ ପି ଦ୍  ◌ାରା ଦୁଇଟି ସାଇନ ପି ଦ୍  ◌ାରା େଗାଟିଏ ଅେଟ |  pi two two
େତଣ ୁଏହା ମାଇନସ ୍ଦୁଇ ଦ୍  ◌ାରା ସମାନ ଅେଟ ଅନા ଏକ ସୀମା ଧରାଯାଉ ଆମର 0 ରୁ 0 ଫମ৐ ଅଛି pi
େତଣ ୁଧରାଯାଉ ଆେମ ର ସୀମାକୁ ପାୱାର େର େଲଖ ીବା େଯେହତୁ ଡାହାଣରୁ ଶନୂા ଆଡକୁ ଆେସ x x x 
େତଣ ୁଏହା ଶନୂા ଫମ৐ ਐାରା ଶନୂા | କୁ କୁ ସହିତ ସହିତ ସମାନ କରିବା, ଯଦି ଆେମ ର ଲଗ ୍੡ାକୃତିକ ଲଗ ୍େନବା େତେବ ର ੡ାକୃତିକ do fx x x fx x 
ଲଗ ୍ସହିତ ସହିତ ସମାନ | ଜାଣବିା େହଉଛି େଯ ଆେମ େଦଖ ીଛୁ େଯ ସୀମା କୁ ଶନୂા ઇ ષସ ୍ ଲଗ ୍କୁ ଯିବା ଏହା 0 ସହିତ ସମାନ ଅେଟ ଯାହାକୁ ଆେମ ଏହାକୁ x x x 
ଲଗ ୍ ଭାବେର 1 େଲଖ ીବା ਐାରା ଗଣନା କରିଥାଉ ଏବଂ ତା ପେର ନିୟମ ବાବହାର କରି ଏହି ସୀମା 0 ଅେଟ x ’ l'hopital 
େତଣ ୁଏହାର ସୀମା |  ର ଶନୂા ઇ ષସ ୍କୁ ଯିବା ଶନୂા ସହିତ ସମାନ ଯାହା ଆମକୁ େଖାଜିବାକୁ ପଡବି ତାହା େହଉଛି ର ସୀମା କ ଣ x fx fx ’
େତଣ ୁବਁ৐ମାନ ପାୱାର୍ ଲଗ ୍ ବાତୀତ ଆଉ କିଛି ନୁେହ ଁfx fx 
େତଣ ୁ କୁ ଶନୂા ઇ ષସ ୍କୁ ଯିବା ସୀମିତ ନୁେହ ଁ| ପାୱାର୍ ଲଗ ୍ କୁ ର 0 ઇ ષସ ୍କୁ ଯିବା ସୀମା ଏବଂ ଏৠେପାେઆନ઼ାଲ୍ େହଉଛି ଏକ ੍ମାଗତ କାଯ৐ા, ଏହା ପାୱାର୍ x fx x 
ସୀମା ସହିତ ଲଗ ୍ ର ଶନୂા ઇ ષସ ୍କୁ ଯିବା ସହିତ ସମାନ ଅେଟ କାରଣ ੍ମାଗତ କାଯ৐ા ପାଇ ଁ ରୁ କୁ ନିରਕର | ର ର ସୀମା ସୀମାର ସହିତ x fx e x x f f 
ସମାନ ଏବଂ ବਁ৐ମାନ ଆେମ ମଲୂાା০ନ କରିସାରିଛୁ େଯ ଏହି ସୀମା ଶନୂા ଅେଟ 
େତଣ ୁଏହା ଶନୂા ସହିତ ସହିତ ସମାନ ଯାହା ଏହି ସୀମା ପରବਁ৐ୀ େଗାଟିଏ ସହିତ ସମାନ ମ ଁ ୁଆପଣ০ୁ େଦଖାଇବି |  େଯ ੡ାଇମ ଏବଂ ੡ାଇମ ର e f x g x 
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ଅନୁପାତର ସୀମା େହଉଛି ଅନୁମାନ |  sary 
େତଣ ୁେମାେତ ଏହାକୁ ଏକ ଟିਡଣୀ ଭାବେର େଲଖ ીବାକୁ ଦିଅᄼ େଯ ଯଦି ੡ାଇମ ਐାରା ੡ାଇମ କୁ ଯିବା ସୀମା ନାହି ଁେତେବ ଆେମ ସି਎ାਕ େନଇ g x cf x 
ପାରିବୁ ନାହି ଁେଯ ਐାରା ର ସୀମା ନାହି ଁgx fx 
େତଣ ୁଆେମ ଯାହା କହିଛୁ ତାହା େହଉଛି ଯଦି ସୀମା ଅଛି | ତାପେର ଦ୍  ◌ାରା ସୀମା ମਔ ବିଦાମାନ ଅଛି ଏବଂ େସଗଡ଼ୁିକ ସମାନ କᄼି ଯଦିଓ gx f fx f 

ਐାରା ର ସୀମା ବିଦાମାନ ନାହି ଁଏହାର ଅଥ৐ ନୁେହ ଁେଯ ਐାରା ର ସୀମା ବିଦાମାନ ନାହି ଁଉଦାହରଣ ੈରୂପ କୁ prime x g prime x gx fx fx x 
ସହିତ ସମାନ କର | ઇ ષସ ୍ପାପ ଏବଂ ସହିତ ସମାନ, େତେବ ର ସୀମା ଅସୀମତାକୁ ଯିବା ସୀମା ଅସୀମତା ସହିତ ସମାନ ଅେଟ ଯାହାକି ର x gx x x x 
ଅସୀମତାକୁ ଯିବାର ସୀମା ଅେଟ, ଯଦି ੡ାଇମ କୁ େଦଖ ીବା େତେବ ଏହା େହଉଛି 1 ઇ ષସ ୍ସହିତ ସମାନ ੡ାଇମ ସହିତ ସମାନ f x cos xg x 1 
େତଣ ୁଯଦି ଆେମ ੡ାଇମ କୁ ੡ାଇମ କୁ େଦଖ ીବା େତେବ ଏହା େଗାଟିଏ ઇ ષସ ୍ ସହିତ ସମାନ f x g x cos x 
େତଣ ୁଏହାର ସୀମା ଅସୀମତାକୁ ଯିବା ପରି ସୀମା େହଉଛି ର ଅସୀମତାକୁ ଯିବା |  ઇ ષସ ୍ ଯାହା ବିଦાମାନ ନାହି ଁଏହାର କାରଣ େହଉଛି ଅସୀମତାେର x cos x 

ର ସୀମା ବିଦાମାନ ନାହି ଁ| େନେଗଟିଭ୍ େଗାଟିଏ ଏବଂ େଗାଟିଏ ମਔେର େଦାହଲିଯାଏ cos x cos x 
େତଣ ୁ ର ଅସୀମତା ପାେଖଇ ଆସଥୁ ીବାରୁ ଏହାର କ ଣସି ସୀମା ନାହି ଁକିᄼ ର ସୀମା ର ଅସୀମତାକୁ ଦ୍  ◌ାରା ଏହା ସୀମା ସହିତ ସମାନ x limit x fx gx x
ଅେଟ ସହିତ ଦ୍  ◌ାରା ବିଭାଜିତ ପାପ େଯେହତୁ ସୀମା ଅସୀମତାକୁ ଯାଉଛି 1 ઇ ષସ ୍ସାଇନ ଦ୍  ◌ାରା ଏବଂ ବਁ৐ମାନ ସାଇନ ଦ୍ x x divided x  x x x x 

 ◌ାରା ସହିତ ଅସୀମତାର ନିକଟତର େହବାେବେଳ ଆେମ ଜାଣ ୁେଯ ସାଇନ ନକାରାਈକ େଗାଟିଏ ମਔେର ସୀମିତ ଏବଂ େଗାଟିଏ ନାମ ଅସୀମତାକୁ ଯାଏ x x x x 
େତଣ ୁଏହି ସାଇନ ଦ୍  ◌ାରା ଶନୂକୁ ଯାଏ x x x  
େତଣ ୁପାପ ଦ୍  ◌ାରା େମାଡେର ରୁ ସମାନ ଏବଂ ଶନୂાରୁ ସମାନ ଏବଂ େଗାଟିଏ ଦ୍  ◌ାରା ଏହା ଶନୂાକୁ ଯାଏ େଯେହତୁ ଅସୀମତାକୁ ଆେସ x x mod x x x 
େତଣ ୁଆେମ େଦଖ ીଲୁ େଯ ସାৼୱଚ୍ି ଥ ીଓେରମ ୍ସୀମା ଯାଉଛି ପାପ ର ର ଅସୀମତା ପାଇ ଁଏହା 0 ସହିତ ସମାନ ଅେଟ x x x 
େତଣ ୁ ର ସୀମା ର ଅସୀମତାକୁ ਐାରା ଏକ ઇ ષସ ୍ଶନୂા ସହିତ ସମାନ ଅେଟ ଯଦି ଆେମ ସିଧାସଳଖ ନିୟମ ବાବହାର କରିବାକୁ େଚ਼ା x fx gx l'hopital 
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