
ಉತ౭ ನ౬ ಗಳ ಅನ౷ ಯಗಳ ಀคൡ ෨ಂൽನ ಉಪක౲ ಸಃౙ  ๬౷ ಗತ
इसिलए ಈ ಉಪක౲ ಸದย౵  කโ ಸ౭ ಶბ ชಒಯ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಮൡ౨  ವಕ౳ ชಒಯ ෬ยನ ෈ಂൿಗಳย౵  ๬෥ನ౲  ชಒಯඝ౬
ຂಡ ಉഴ๼ല෷โൿ ಎಂൿ ಕย෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಅದರ ಃಲโ ಅඪ౵ ಄ಶඨ ಅඝ౬  ඣೕഴ൤౨ ೕๅ කโ 
ಸ෦ೕಕರಣಗูಂൽಡ ඩ౳ ฏ෗๯൤౨ ೕๅ ಸ౭ ಶბಕಗำ ಮൡ౨  ๬෥ನ౲ ಗำ
इसिलए කโ ಒಂൿ ವಕ౳ ชಒಯඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ಮൡ౨  කโ ಈ ງತದย౵  ඣೕലದฉ ෴ರ p 
ඛඃბ๎ಂಕಗำ ಅಲ౭ เฃಮ ಆಜฆತ౨ ๅ ಮൡ౨  ಈ ವಕ౳ ชಒ෷ ಅඝ౬  ຄಂൽൿ౪  ನ ಃಲโ ಡ x y y x f 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಈಗ ಈ ವಕ౳ ชಒಡ ಸ౭ ಶბ ชಒ෷ ๻ൿຄೕಞವ ඡರ ชಒ෴ಜං ಈ ෈ಂൿ ಅಲ౭ เฃಮ ಅದರ x y 
ಇั೦ฆ ഓ౲ ಂ೬ಂഡ ชಒಯ ൡಂ෇ ಇั೦คನย౵  ನย౵  ಆ ෈ಂൿเನย౵  โ౲ ತ౭ ನ౬  ಆಜฆತ౨ ංp dydx 
इसिलए කโ ಇದඝ౬  ඣೕലං౪ ೕๅ ಏಃಂದฉ කโ ವಕ౳ ชಒಯ ෬ว ෴โඃ ಎರഴ ෈ಂൿಗಳඝ౬  ඣೕലದฉ ಮൡ౨  
ชಒಯ ූಗವඝ౬  ๳คಆಂಡฉ ಆ ಎರಡඝ౬  ๳ฆವ ชಒ ෈ಂൿಗำ ಮൡ౨  ෈ಂൿโ ಅඝ౬  ಸ෦ೕඪ๯ൟ౨ ದ౪ ಂ൤ කโ q p 
෦ൟಯඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ, කโ โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಆದฉ ಇั೦ฆ ಈ ງತದย౵  ಮൡ౨  ๬෥ನ౲  ชಒ෷ p 
โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ຄರൡಪല๭ ෎ชඞ ಅಲ౵  ಮൡ౨  ๬෥ನ౲  ชಒ෷ ಸ౭ ಶბ ชಒ෴ಜං ಮൡ౨  ๬෥ನ౲  ชಒ෷ 
฿౲ ಌ౲ ನൽಂದ ๻ൿຄೕಞವ ชಒ෴ಜං. ಈ ඩ෵ಂഡ ಎ೧ ಐඨ ಮൡ౨  ಇൿ ಸ౭ ಶბ ชಒಡ อಬ฿ಜฆತ౨ ං
इसिलए ಇൿ ๬෥ನ౲  ชಒ෴ಜං
इसिलए ನಮಡ ൟัൽฆವ เಷಯๅಂದฉ ಸ౭ ಶბ ชಒಯ ಇั೦ฆ ಃಲโ ງತದย౵  ಈ ງತದย౵  x naught y naught 
โ౲ ತ౭ ನ౬  ಆಜං ಇൿ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅเූಜ౲  ನย౵  ಅඝ౬  ನ dydx x naught y nough f x naught y x 
౽ಯბ฿ಜ ඛೕലದฉ ಮൡ౨
इसिलए ನย౵  ๬෥ನ౲ ದ ಇั೦ฆ ಈ ඛಂದ ನย౵  ෭ನ๺ ಒಂർಜං,x naught y naught dydx x naught y naught 
इसिलए ಈಗ ಸ౭ ಶბದ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಬฉಯฤ ಮൡ౨  ๬෥ನ౲ ವඝ౬  චನඪ๭ಆ ౶ั  ಃಲโ ෈ಂൿเನ ෩ಲಕ 
๻ൿຄೕಞವ ชಒಯ ಸ෦ೕಕರಣโ කഡ ಮൡ౨  ಇั೦ฆ ಅඝ౬  ඛಂದ ඛೕಡมಞತ౨ ං ෭ನ๺ x naught y m y y 

ಇั೦คಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ෇ค ෭ನ๺ ಇൿ ඩ෵ಂഡ ಇั೦คನ งಪದย౵  ชಒಯ naught m x x nough 
ಸ෦ೕಕರಣಃౙ  ൟัൽฆವ ๰ತ౳ ฿ಜං
इसिलए කഡ ನഡ ನย౵  ಸ౭ ಶბಕದ ಸ෦ೕಕರಣโ ಈ ෈ಂൿವඝ౬  ಎಂൿ ಕฉ෽ೕಣ ಎಂ්ൿ ෭ನ๺ x y p p y y 

ಇั೦คಡ ಸ෥ನ฿ಜං ಇย౵  ನย౵  โ౲ ತ౭ ನ౬  ಮൡ౨naught x naught y naught timex x minus x naught dydx 
ನย౵  ๬෥ನ౲ ದ ಸ෦ೕಕರಣ ෭ನ๺ ಈ๺ ಸಮකಜฆತ౨ ං ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ x naught y nough is y y naught d 

ನย౵  ಈ ನย౵  ಇಲ౵  ಇൿ ๒ನ౲ ವಲ౵  ಈಗ ydx x naught y naught times x minus x naught dydx x naught y 
ಏකಗಬ๾ൿ, කโ ಈ ไತ౨ ವඝ౬  ඣೕലದฉ ಏකಞತ౨ ං ಎಂൿ ຂูೕಣ , ಇದರ ಸ෦ೕಕರಣโ ಚದರ ಮൡ౨  ವಗბಃౙ  x y 
ಸಮකಜฆವ ไತ౨ ವඝ౬  ඣೕഺೕಣ ಒಂൿ
इसिलए ಸಮ๲౲ ෺ಂದฉ ಒಂൿ ງತದย౵  ಸ౭ ಶბ ชಒಯ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಉഴ๼ല෷โൿ ಅಲ౵  ไತ౨ ದ ෬ว x y 
෴โඃ ೓ಕ ಮൡ౨  ೓ಕโ ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ංx y 
इसिलए කโ ಇದඝ౬  ඣೕലದฉ ಸ෦ೕಕರಣ ಚದರ ೯൤ಡ ವಗბโ ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಇൿ ಎರഴ ಅඝ౬  x y x 
๰೉๯ತ౨ ං ೯൤ಡ 2 ಇൿ 0 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಇൿ ಡ ಸ෥ನ฿ಜಲ౵ ൽದ౪ ฉ ಡ ಸ෥ನ฿ಜಲ౵ ൽದ౪ ฉ ydydx y 0 y 0 

෭ನ๺ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං,dydx x 
इसिलए ಆಜದ౪ ฉ කโ ಈ ಎರഴ ಅಂಕಗಳඝ౬  ಒಂൿ ಅಲ౭ เฃಮ ๒ನ౲  ಮൡ౨  ෭ನ๺ ಒಂൿ ಅಲ౭ เฃಮ ๒ನ౲ ವඝ౬  y 0 
ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜಲ౵ ൽದ౪ ฉ, ಈ ಎರഴ ෈ಂൿಗಳඝ౬  ຄರൡಪല๭ කโ ಒಂൿ ෈ಂൿವඝ౬  y 
ຄಂൽං౪ ೕๅ
इसिलए ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜಲ౵ ൽದ౪ ฉ ನย౵  ಸ౭ ಶბಕದ ಇั೦ฆ ಆಜං ෭ನ๺ y naught x naught y naught m x 

ಮൡ౨naught by y naught 
इसिलए ಸ෦ೕಕರಣ ನย౵  ಸ౭ ಶბಕโ ෭ನ๺ ಇั೦คಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ෭ನ๺ x naught y naught y y naught x 

කഡ ಸಮಯಗำ ෭ನ๺ කഡ ಅඝ౬  ඛೕโ ಸರัೕಕคಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  කഡ ෇ค ෭ನ๺ කഡ naught y x x y y y 
ಪ౵ ๺ කഡ ഛෳ౺  ෭ನ๺ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅಥ฿ ಇൿ කഡ ಪ౵ ๺ ็ කഡ ಅඝ౬  කഡ x x x x x y x 
๲ౙ ౷ ೕฑ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ೯൤ಡ කഡ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಆದฉ කഡ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಪ౵ ๺ ็ කഡ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಒಂದಃౙ  ಸಮy x 
इसिलए කโ කഡ ಪ౵ ๺ ็ කഡ ็ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಇದඝ౬  කโ ಪഷൽං౪ ೕๅ කഡ ๵ච౬ ಡ x x y 
ಸ෥ನ฿ಜಲ౵ ൽದ౪ ฉ ಈಗ ඛೕโ ಇย౵  ಸ౭ ಷౣ ฿ಜ ඣೕಡಬ๾ൿ කโ 0 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ කโ ಅౘದy x 
෬ว ಈ ಎರഴ ෈ಂൿಗಳඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಇย౵  ಸ౭ ಶბ ชಒ෷ ಸ෦ೕಕರಣโ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇย౵  ಸ౭ ಶბ x 1 
ชಒ෷ ෭ನ๺ 1 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං.x 
इसिलए ಇย౵  ಏකಞತ౨ ං ಎಂದฉ ಸ౭ ಶბ ชಒ෷ อಬ฿ಜ
इसिलए 1 ಅಲ౭ เฃಮ 0 ಮൡ౨  ෭ನ๺ 1 ಅಲ౭ เฃಮ 0 ෈ಂൿಗಳย౵  ಸ౭ ಶბಕಗಳ ಸ෦ೕಕರಣಗำ ಕ౳ ಮ฿ಜ 1 ಡ 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ෭ನ๺ 1 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ංx 
इसिलए ಇย౵  ಏකಞತ౨ ං ಎಂದฉ ಸ౭ ಶბ ชಒಯ ಇั೦ฆ ಅඦತ฿ಜฆತ౨ ං
इसिलए ಸ౭ ಶბ ชಒ෷ ෈ಂൿเನย౵  ಅඦತ฿ಜฆತ౨ ං කഡ කഡ ඦತರ ಸ౭ ಶბಕದ ಸ෦ೕಕರಣโ ಆಜං ಈಗ x y x e 
කโ ಸ౭ ಶბ ชಒಗಳ ಸ෦ೕಕರಣಗಳඝ౬  ಉഴ๼ല෷ವ ಃಲโ ಉർಹರൕಗಳඝ౬  ඣೕഺೕಣ ಮൡ౨  ๬෥ನ౲  ชಒಗಳ 
ಎರಡඡ ಉർಹರൕ෷ ವಕ౳ ชಒಯ ಡ ಸ౭ ಶბಕโ කฤౙ  ෭ನ๺ ෩ฆ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಇั೦คನ ವಗბ෩ಲಃౙ  y x 
ಸ෥ನ฿ಜฆವ ෈ಂൿವඝ౬  ಉഴ๼ല෵ค.
इसिलए කโ ಅඝ౬  කฤౙ  ෭ನ๺ ෩ฆ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಡ ಸ෥ನ฿ಜ ඣೕലದฉ ಎರഴ ವಗბ෩ಲ කฤౙ  y x dydx 

෭ನ๺ ෩ฆ ෇ค කฤౙ  ಅಂದฉ ಎರഴ කฤౙ  ෭ನ๺ ෩ฆ ವಗბ෩ಲൽಂದ ූಜ๭x x 
इसिलए ಅಲ౭ เฃಮ ನย౵  ಸ౭ ಶბದ ಇั೦ฆ ಎಂ්ൿ කฤౙ  ෭ನ๺ ෩ರರ ವಗბ෩ಲൽಂದ ಎರഴ x y m x 
ූಜ๭ർಗ ಇั೦ฆ ෩ರඡ ಎರಡರ๞ౣ ฆವ ෈ಂൿಗಳඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ
इसिलए කโ ಎರಡඝ౬  ವಗბ෩ಲൽಂದ ಪคಹคಸ෎ಀ කฤౙ  ෭ನ๺ ෩ฆ ෩ರඡ ಎರಡಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಇൿx 
කಲౙ ඝ౬  ๰೉๯ತ౨ ං ෭ನ๺ ෩ฆ ಒಂಬತ౨ ಃౙ  ಸಮකಜರ෎ಀ ಮൡ౨  ಇದರಥბ ಹච౬ ರഴ කฤౙ  කฤౙx x 
इसिलए ෩ฆx 
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इसिलए කโ ನ ಒಂൿ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ෥ತ౳  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಈ ಇั೦ฆ ෩ರඡ ಎರಡರ๠ౣ  ಮൡ౨  ෩ฆ ಡ x x y 
ಸ෥ನ฿ർಗ ವಗბ෩ಲಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං කฤౙ  ෇ค ෩ฆ ෭ನ๺ ෩ฆ ෭ನ๺ ಒಂൿy 
इसिलए ಇൿ ಎರഴ ಆೕัಗัಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅಗತ౲ เฆವ ෈ಂൿ ෩ฆ ಅಲ౭ เฃಮ ಎರഴ ෨ಂൽನ ಸಮ๲౲  y ce 
ವಕ౳ ชಒಯ ෬ว ෈ಂൿಗಳඝ౬  ಉഴ๼ല෵ค ೓ಕൽಂದ කฤౙ  ೯൤ಡ ಚದರ ಒಂಬൡ౨  คಂದ ಒಂಬൡ౨  x y 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಇದರย౵  ಸ౭ ಶბಕಗำ ෮ದฤ ಅౘಃౙ  ಸ෥කಂತರ฿ಜฆತ౨ ๅ ಮൡ౨  ಸ౭ ಶბಕಗำ ಅౘಃౙ  x y 
ಸ෥කಂತರ฿ಜฆವ ෨ಂൽನ ෈ಂൿಗำ
इसिलए ඛೕโ ಇದඝ౬  ൽೕಘბไತ౨ ๅಂൿ ಞฆൟ๭ದฉ ಇൿ ൽೕಘბไತ౨ ฿ಜං ಮൡ౨  ಈ ෈ಂൿಗำ 2 ಅಲ౭ เฃಮ 0 ෭ನ๺ 2 0
ಮൡ౨  ඦತರ 0 ෭ನ๺ 3 ಮൡ౨  0 3 ಎಂൿ ඛೕโ ๯ಲಭ฿ಜ ඣೕಡಬ๾ൿ,
इसिलए ඛೕโ ಅಂ౾ ಅಂಶൽಂದ ඣೕಡಬ๾ൿ ಸ౭ ಶბಕโ ಅౘಃౙ  ಸ෥කಂತರ฿ಜฆತ౨ ං ಈ ಎರഴ ෈ಂൿಗำ ಮൡ౨  x 
ಸ౭ ಶბಕಗำ ಅౘಃౙ  ಸ෥කಂತರ฿ಜฆವ ෈ಂൿಗำ ಅಥ฿ ಈ ෈ಂൿಗำ කโ ಈಗ ಕยತದ౪ ඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ಇದඝ౬  y 
ಉഴ๼ലಯฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ
इसिलए ನಮಡ ವಗბವඝ౬  කฤౙ  ೯൤ಡ ವಗბವඝ౬  ඛೕಡมಜං ಒಂಬൡ౨  คಂದ ಒಂಬൡ౨  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಇൿ කඝ x y 

ಡ 4 คಂದ 2 ෵ಂದ 9 ಪഖౣ  ಡ ๸ීඌ๭ඈ൤ ವ౲ ൞౲ ಸ ෥ലದฉ ಇൿ ๰೉๯ತ౨ ං ๵ච౬ ಡ x 2 x y dydx dydx 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಇൿ ನಮಡ ಸ౭ ಶბಕವඝ౬  ಬಯ๭ದฉ ಈಗ ಡ ෭ನ๺ ಒಂಬൟ౨ ඛಂದ කฤౙ  ෇ค ಡ dydx y x 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං ಅౘಃౙ  ಸ෥කಂತರ฿ಜರฤ ඦತರ ಸ౭ ಶბಕಗำ ಅౘಃౙ  ಸ෥කಂತರ฿ಜರฤ x x 
฿ഡ ๗ೕ ಇั೦คನ ಇั೦ฆ ๒ನ౲ ฿ಜರ෎ಀ ಏಃಂದฉ ชಒಯ ಇั೦ฆ ๭౩ ರ฿ಜฆತ౨ ං ౘ෦๭ ชಒಯ ಇั೦ฆ x y 
๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං,
इसिलए කโ ಇั೦ರඝ౬  ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෦ೕಕค๭ದฉ කโ ಅඝ౬  ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ංx 
इसिलए කโ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಸ౭ ಶბಕโ ಅౘಃౙ  ಸ෥කಂತರ฿ಜರฤ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮ _ _ _ _ ಒಂൿx x 
इसिलए ಪ౵ ๺ ಅಥ฿ ෭ನ๺ ෩ฆy 
इसिलए ๒ನ౲  ಅಲ౭ เฃಮ ෩ฆ ಮൡ౨  ๒ನ౲  ಅಲ౭ เฃಮ ෭ನ๺ ෩ฆ ಎಂ්ൿ ಸ౭ ಶბಕಗำ ಅౘಃౙ  x 
ಸ෥කಂತರ฿ಜฆವ ෈ಂൿಗะಜๅ , ಇದඝ౬  කโ ಈ ൽೕಘბไತ౨ ದ ಛ౳ ෆ ಅඝ౬  ඣೕഴವ ෩ಲಕ ಗಮඛ๭ං౪ ೕๅ 0 
ಅಲ౭ เฃಮ 3 ಮൡ౨  0 ෭ನ๺ 3 ෈ಂൿಗะಜๅ ಅย౵  ಸ౭ ಶბಕಗำ ಅౘಃౙ  ಸ෥කಂತರ฿ಜฆತ౨ ๅ ಈಗ ෮ದฤ ಎರಡඡ x 
ූಗ ಸ౭ ಶბಕโ ಅౘಃౙ  ಸ෥කಂತರ฿ಜದ౪ ฉ ಇั೦ฆ ಅඦತ฿ಜರ෎ಀy 
इसिलए කโ ಈ ಅඝ౬  ඣೕലದฉ ෭ನ๺ ಒಂಬൡ౨  කฤౙ  ා ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං කโ ಅඝ౬  ຄಂൽರ෎ಀ dydx x y y 
๵ච౬
इसिलए ๵ච౬ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಇൿ ವಗბವඝ౬  කಲౙ คಂದ ๰೉๯ತ౨ ංy x 
इसिलए ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ ಎರಡಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ංx 
इसिलए ಎರഴ ಅಲ౭ เฃಮ ๒ನ౲  ಮൡ౨  ෭ನ๺ ಎರഴ ಅಲ౭ เฃಮ ๒ನ౲ โ ಸ౭ ಶბಕಗำ ಅౘಃౙ  ಸ෥කಂತರ฿ಜฆವ y 
෈ಂൿಗะಜๅ ಇದඝ౬  ಮ൧౨ ෫౱  කโ ೉ತ౳ ದย౵  ඣೕലං౪ ೕๅ ෭ನ๺ ಎರഴ ಅಲ౭ เฃಮ ๒ನ౲  ಮൡ౨  ಎರഴ ಅಲ౭ เฃಮ
0 ನย౵  ಸ౭ ಶბಕಗำ อಬ ชಒಗะಜๅ ಸค
इसिलए ඛೕโ ಕํბ ಡ ಸ౭ ಶბಕದ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎౽ದ ෨ಂൽನ ಸಮ๲౲ ෷ ෭ನ๺ 7 ಡ y x 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ෭ನ๺ ಎರഴ ෇ค ෭ನ๺ ෩ฆ ಅൿ ಅౘವඝ౬  ಕತ౨ ค๯ವ ງತದย౵  කโ ෮ದฤ x x x 
෈ಂൿಗಳඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ ಅย౵  ಈ ವಕ౳ ชಒ෷ ಅౘವඝ౬  ೞൽ๯ತ౨ ං,x 
इसिलए ಅඝ౬  0 ಡ ಸ෥ನ฿ಜ ๻౾ದฉ කโ ಡ ಸ෥ನ฿ಜ 7 ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅy x 
इसिलए ವಕ౳ ชಒ෷ ಅౘವඝ౬  ಏำ ಅಲ౭ เฃಮ ๒ನ౲ ದย౵  ಕತ౨ ค๯ತ౨ ං , ಈಗ කโ ಸ౭ ಶბ ชಒಯ ಇั೦ರඝ౬  x 
ಉഴಆำ౶ ൤౨ ೕๅ ಅದ౽ౙ ಜ ನಮಡ ෎ಀdydx 
इसिलए කโ ಅಂಶದ ඛಯಮವඝ౬  ಬಳಸಬ๾ൿdydx 
इसिलए කโ ೞದ ෭ನ๺ 7 ಪഖౣ  ೞದದ โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ෭ನ๺ 2 ෇ค ෭ನ๺ 3 ෭ನ๺ ෭ನ๺ x x x x 
7 ෇ค ෭ನಸ౬  ඛಂದ ෭ನ๺ ಎರഴ ෇ค ෭ನ๺ ෩ฆ ೞದದ ವಗბൽಂದ ූಜ๭ ಮൡ౨  ಇൿ d x dx x x 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ෭ನ๺ 7 ನ โ౲ ತ౭ ನ౬ โ 1 ಆಜฆโದคಂದ කโ ෭ನ๺ 2 ෇ค ඛ෦ಷವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ x x x us 3
෭ನ๺ ෭ನ๺ ಏำ ෇ค ඛಂದ ෭ನ๺ ಎರഴ ෇ค ෭ನ๺ ෩ฆ ಇൿ ಏඞ ಅಲ౵  ಆದฉ ಇൿ ಚದರ x d x x x 
෭ನ๺ ಐൿ ಪ౵ ๺ ಆฆx 
इसिलए ಉತ౭ ನ౬ โ ಎರഴ ෭ನ๺ ಐൿ ෭ನ๺ 2 ಚದರ ෇ค ෭ನ๺ 3 ಚದರ ූಜ๭ ಈಗ කโ ඩ෵ಂഡ 7 x x x 
ಅಲ౭ เฃಮ 0 ನย౵  ಇั೦ರඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ ಎಂ්ದඝ౬  ಗಮඛ๭. කඝ ಈ ಎರಡඡ ಪದದย౵  ಏಳಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ x
ಅඝ౬  ๻౾ದฉ ಇย౵  ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං
इसिलए කโ ෥ತ౳  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ
इसिलए ಏำ ಅಲ౭ เฃಮ ๒ನ౲  ෈ಂൿเನ ಸ౭ ಶბದ ಇั೦ฆ ಆಜං ಏำ ಅಲ౭ เฃಮ ๒ನ౲ ದย౵  ಡ m dydx 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಇൿ 7 ෭ನ๺ 2 ෇ค 7 ෭ನ๺ 3 ෭ನ๺ 0 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 7 ෭ನ๺ ಎರഴ ವಗბ ಏำ ෭ನ๺ 
෩ฆ ವಗბൽಂದ ූಜ๭ ಮൡ౨  ಇದඝ౬  ರൿ౪ ತัಸಬ๾ൿ
इसिलए ಇൿ ಒಂದคಂದ ಐൿ ෇ค කฤౙ
इसिलए ಒಂದคಂದ ಇಪ౭ ൡ౨  ಇൿ ಸ౭ ಶბದ ಇั೦ฆ ಮൡ౨  ಈಗ කโ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ๯ಲಭ฿ಜ ಬฉಯಬ๾ൿ
इसिलए 7 ಅಲ౭ เฃಮ 0 ನย౵  ಸ౭ ಶბಕದ ಸ෦ೕಕರಣโ ෭ನ๺ 0 ಇั೦คಡ 1 คಂದ 20 ෇ค ෭ನ๺ 7 ಅಥ฿ 20 y x y x 
෭ನ๺ 7 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං. ಸค
इसिलए ඩ౲ ฃ෫ഔ౳ ಋ งಪಗಳย౵  ಕํბ ಅඝ౬  ಎย౵  ඛೕಡมಜං ಎಂ්ದඝ౬  ෨ಂൽನ ಸಮ๲౲ ෷ ඣೕഴತ౨ ං
इसिलए ಇย౵  කโ ๬෥ನ౲ ವඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯൤౨ ೕๅ ಕํბ ಡ ๬෥ನ౲ ದ สೕභ ಸಮකಜฆತ౨ ං s x cos 

౲ಁ ෕ ൮ೕഓ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಒಂൿ ๴ඨ ౲ಁ ෕ ൮ೕഓಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅย౵  ൮ೕഓ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಇย౵  y pi 
ಒಂඃ เಷಯๅಂದฉ ನಮಡ ಅඝ౬  ಯ ౽ಯბ฿ಜ ඛೕಡมಜಲ౵  ಮൡ౨  ಅඝ౬  ඩ౲ ฃ෦ೕಟฑ ൮ೕഓದ y xy x 
ಪคූ๣ಯย౵  ඛೕಡมಜං
इसिलए ಅඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ කโ ೐ඨ ඛಯಮವඝ౬  ಬಳಸಬ๾ൿdy dx 
इसिलए කโ ൮ೕഓವඝ౬  ಉഴಆಂಡฉ ಉತ౭ ನ౬ โ 3 ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ කโ dxd a cos 
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෭ನ๺ ๭ඨ ൮ೕഓವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ൮ೕഓ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 3 ๴ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓ ෇ค dyd a cos theta
इसिलए කโ ൮ೕഓಡ ๸ීඌ๭ඈ൤ ಮൡ౨  ನ โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  วಕౙ  ๻౾ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಇൿ ಅඝ౬  x y dydx dxd 
൮ೕഓൽಂದ ൮ೕഓಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං ಇൿ ෩ฆ ๴ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓ ಅඝ౬  dyd a cos theta 
෭ನ๺ ෩ฆ ූಜ๭ ಇൿ ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓ ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓ ഛෳ౺  ๭ඨ ൮ೕഓ කโ ෩ฆ ෩ฆ ಎ ಮൡ౨  ඦತರ 
ಒಂൿ ౽๺ ൮ೕഓ ๭ඨ ൮ೕഓವඝ౬  ರൿ౪ ತัಸಬ๾ൿ
इसिलए කโ ಪഷ෷โൿ ಇൿ ഓඨ ൮ೕഓದ ෭ನ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං
इसिलए ഹിౙ ౺  ෭ನ๺ ഓ౲ ඨ ൮ೕഓ
इसिलए ಇั೦ฆ ഓ౲ ಂ೬ಂഡ ൮ೕഓ ಈಕ౷ ฯ ව ශೕฑ ශೕฑ ෦ೕ ಸಮನ๺ ෭ನ๺ ഓඨ න ශೕฑ ශೕฑ ಇൿ ಎಂಡ ಸಮ 

ನಮಡ ๬෥ನ౲ ದ ಇั೦ฆ ෎ಀinus one 
इसिलए ๬෥ನ౲ ದ ಇั೦ฆ ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ๬෥ನ౲  ಸ౭ ಶბಃౙ  อಬ฿ಜฆತ౨ ං
इसिलए ಇั೦ฆ 1 ಸค ෨ಂൽನ ಸಮ๲౲  ವಕ౳ ชಒಯ ෬ว ಒಂൿ ෈ಂൿವඝ౬  ಉഴ๼ല෵ค ෭ನ๺ ಎರഴ ವಗბಃౙ  y x 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 2 ಅಲ౭ เฃಮ 0 ಮൡ౨  කฤౙ  ಅಲ౭ เฃಮ කฤౙ  ๳ฆವ ವಕ౳ ชಒಡ ಸ౭ ಶბಕโ ಸ෥කಂತರ฿ಜฆತ౨ ං
इसिलए ಈ ಎರഴ ෈ಂൿಗำ ಈ ඩ౲ ฃැೕม ෬ว ෭ನ๺ ಎರഴ ೓ಕಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಸ౭ ಶბಕโ ಈ y x 
ಸ౷ ರ෬ಳಃౙ  ಸ෥කಂತರ฿ಜฆವ ෈ಂൿವඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ ಈ ಎರഴ ෈ಂൿಗำ
इसिलए ෮ದฤ ಎರഴ ಅಲ౭ เฃಮ ๵ච౬  ಮൡ౨  කฤౙ  ಅಲ౭ เฃಮ කฤౙ  ๳ฆವ ಸ౷ ರ෬ಳದ ಇั೦ฆ ಏචಂൿ 
ว౽ౙ ೈರ ෥ഺೕಣ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎರഴ ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ಎರഴ ෭ನ๺ ಒಂൿm y y x x 
इसिलए කฤౙ  ෭ನ๺ ๵ච౬ ෵ಂದ කฤౙ  ෭ನ๺ ಎರഴ ಅൿ ಎರഴ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಇൿ ಈ ಎರഴ ඩ෵ಂഡ 
ಎರഴ ಅಲ౭ เฃಮ ๵ච౬  ಮൡ౨  කฤౙ  ಅಲ౭ เฃಮ කಲౙ ඝ౬  ๳ฆವ ชಒಯ ಇั೦ฆ
इसिलए ಸ౭ ಶბಕโ ಇದಃౙ  ಸ෥කಂತರ฿ಜರ෎ಃಂൿ කโ ಬಯ๯โದคಂದ ಸ౭ ಶბದ ಇั೦ฆ ಁಡ ಈಗ ಎರಡಃౙ  
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං. ಎರഴ ವಗბಗำ ಇൿ ಎರಡಃౙ  ಸಮ ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං ෇ค ෭ನ๺ ಎರഴdydx x 
इसिलए ಇั೦ฆ ಎರಡಃౙ  ಸಮකಜರ෎ಀ ಎಂൿ කโ ಬಯ๭ದฉ කโ ಈ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಅൿ ෭ನ๺ x 
ಎರഴ ಸ෥ನವඝ౬  ๰೉๯ತ౨ ං ಅൿ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ෩ฆx 
इसिलए කโ ಅඝ౬  ෩ರಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಅඝ౬  ෩ರಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜ ๻౾ದฉ කโ ಅඝ౬  x x y 
ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ෩ฆ ෭ನ๺ ಎರഴ ೓ಕಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅൿ ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං
इसिलए ෈ಂൿโ ෩ฆ ಅಲ౭ เฃಮ฿ಜං ಇย౵  ಈ ಎರഴ ෈ಂൿಗಳඝ౬  ๳ฆವ ಸ౷ ರ෬ಳಃౙ  ಇั೦ฆ 
ಸ෥කಂತರ฿ಜฆತ౨ ං ಸค
इसिलए ಸ౭ ಶბಕಗಳ ಇั೦ฆ ಅಥ฿ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಉഴ๼ല෷ವย౵  ಃಲโ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  කโ ඣೕലං౪ ೕๅ ಮൡ౨  
๬෥ನ౲  ಕํ ბನ ಃಲโ ෈ಂൿเನ ෨ಂൽನ ງತದย౵  කโ ಈ ಎರಡರ ಅನ౷ ಯವඝ౬  ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಃಲโ ງತದย౵  
౽ಯბದ ෰ಲ౲ ಃౙ  ಅಂർ೩ಗಳඝ౬  ಉഴ๼ല෷൤౨ ೕๅ
इसिलए ಸ౭ ಶბ ชಒಯඝ౬  ಅಂർ೧ಡ ಅನ౷ ෵๭
इसिलए කโ ಏඝ ෥ಡ෎ಃಂൿ කඝ เವค๯൤౨ ೕච
इसिलए කโ ಃಲโ ಕํბ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ . ನ ಮൡ౨  කโ ಇย౵  ಒಂൿ ෈ಂൿವඝ౬  x f 
ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ಅൿ ಅಲ౭ เฃಮ ಆಜංx y 
इसिलए ಇൿ ಅಲ౭ เฃಮ ෈ಂൿ฿ಜං, ಈಗ කโ ಈ ವಕ౳ ชಒಯ ಇඣ౬ ಂൿ ෈ಂൿವඝ౬  ඣೕഺೕಣ, ಅย౵  ಈ x y x 
ඛඃბ๎ಂಕโ ಃಲโ ಪ౵ ๺ ഷมౣ  ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  කโ ಕฉ ෥ഺೕಣ ಇย౵  ඛඃბ๎ಂಕโ ೯൤ಡ ഷมౣ  x x y y y 
ಆಜං
इसिलए ಇൿ ಆಜං ಅವฆ ඩ෵ಂഡ ಪ౵ ๺ ഷมౣ  ಮൡ౨  ಪ౵ ๺ ഷมౣ  t q x x y y
इसिलए ಇย౵  කโ ಅඝ౬  ನ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಪ౵ ๺ ഷมౣ  ನย౵  ಆಜං ಮൡ౨  ನย౵  ಎෆ ಅඝ౬  y x f y y x f x 
ಉත౲ ഡ ෥ഴโൿ ๯ಲಭ ಆದฉ ನย౵  ಅ๠ౣ  ๯ಲಭವಲ౵  ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ನย౵  ಅඝ౬  ಪ౵ ๺ ഷมౣ  ನย౵  x x f x x 
ಉත౲ ഡ ෥ല කโ ಪ౵ ๺ ഷมౣ  ನ ಎෆ ಅඝ౬  ಃಲโ ෰ಲ౲ ൽಂದ ಅಂർ೩ ෥ಡฤ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ ಅൿ ว౽ౙ ೈರ x x 
෥ಡฤ ๯ಲಭ฿ಜං
इसिलए කโ ಇย౵  ಏඝ ෥ഴ൤౨ ೕๅ ಎಂದฉ කโ ಅದඝ౬  ಸ౭ ಶბ ชಒ෵ಂದ ಅಂർ೩ ෥ഴ൤౨ ೕๅ
इसिलए කโ ಸ౭ ಶბಕವඝ౬  ඣೕഺೕಣ ಈ ງತದย౵  ಅಲ౭ เฃಮ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಈ ງತವඝ౬  ಇย౵  ඣೕലದฉ x y x
ඛඃბ๎ಂಕโ ಈ ෈ಂൿವඝ౬  ಎಂൿ ಬฉಯฤ ಅವ౽ಶ ෥ലಆല ಅದರ ඛඃბ๎ಂಕโ ಪ౵ ๺ ഷมౣ  ಆದฉ r x x x 
ಈಗ ಇย౵  ඛඃბ๎ಂಕโ ಪ౵ ๺ ഷมౣ ದ ಆಜฆತ౨ ං ಅย౵  ಎಂ්ൿ ನ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆವ ಸ෦ೕಕರಣโ y x l x lx x l 

ನย౵  ಸ౭ ಶბಕದ ಸ෦ೕಕರಣ฿ಜංpxy 
इसिलए ಈ ಸ౭ ಶბ ชಒಯ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ຂಡ วಕౙ  ๻ಕ෎ಃಂൿ ನಮಡ ൟัൽฆโದคಂದ කโ ನ ಮൡ౨  ഷมౣ  x l x 
ಅඝ౬  วಕౙ  ๻ಕಬ๾ൿ
इसिलए ಅൿ ඛೕഴತ౨ ං ನನಡ ಇย౵  ಇฆವ ಈ ෰ಲ౲ โ ಈ ಪ౵ ๺ ഷมౣ  ಅඝ౬  ಪഷ෷ವ ಬದฤ කโ ಈ ෰ಲ౲ ವඝ౬  y y 
ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಅൿ ನ ಪ౵ ๺ ഷมౣ  ಆಜං, ಈಗ ಈ ഷมౣ  ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ෥ฯl x x x s 
इसिलए කโ ഷมౣ  ಡ ಒಲโ ൧ೕคඈ൤ ෦ൟಯඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ ನ ಈ ೯൤ಡ ഷมౣ  ෭ನ๺ ಇದඝ౬  x 0 x f x f x 
ഷมౣ  ඛಂದ ූಜ๭ದฉ කโ ಈ ෦ൟಯඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ ನย౵  ಅเූಜ౲  เඋನಗำ ನಮಡ ൟัൽං ನย౵  ಇൿ x x f x 
ಉತ౭ ನ౬ ದ ฿౲ ಌ౲ ನ฿ಜං ಈ ವ౲ ൞౲ ಸโ ನย౵ ನ โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ಸ෦ೕඪ๯ತ౨ ංx 
इसिलए කโ ಏඝ ෥ഴൟ౨ ං౪ ೕๅ ಎಂದฉ ഷมౣ  ೉ಕౙ ർಜದ౪ ฉ ಮൡ౨  ഷมౣ  ನ ಛಜ ಪ౵ ๺ ഷมౣ  ನ ಅಂർ೩ x x x f x x 

ൡಂ෇ ಃಟౣ ದ౪ ಲ౵l 
इसिलए කโ ಸ෦ೕಕರಣದ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಬฉ෽ೕಣ කඝ ಇย౵  ಅඝ౬  ಬಳ๯ൟ౨ ฆವ ౽ರಣ ನย౵  ಸ౭ ಶბಕವඝ౬  y pxy 
ඛೕಡมಜං ಏಃಂದฉ කඝ ಇದඝ౬  ౽౲ ඪಟฯ ෭ನ๺ ಎෆ ಅเූಜ౲  ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ಬฉ෽ೕಣ, ಇൿ y y x 
ಸ౭ ಶბ ชಒಯ ಈ ಇั೦ฆ ಸಮಯ ීಡ฿ಳ ෭ನ๺ ಅಂದฉ ೯൤ಡ ಅเූಜ౲  ෇ค ෭ನ๺ x x y y f x x x
इसिलए ನย౵  ೯൤ಡ ഷมౣ  ීಡ฿ಳ ಪ౵ ๺ ಅเූಜ౲  ෇ค ෭ನ๺ ഷมౣ  x x x y y f x x x x
इसिलए ชಌತ౱ ಕ ಅಂർ೧චಂದฉ කโ ෥ഴൟ౨ ฆವ ช಍ೕಯ ಅಂർ೧ನ ಪ౵ ๺ ഷมౣ  ಇದඝ౬  ಅಂർ೩ f of x x 
෥ಡมಞൟ౨ ං ಎಂ්ൿ ನ ನ ಪ౵ ๺ ಅเූಜ౲  ෇ค ഷมౣ  ಆದฉ ಇൿ ඛಖರ฿ಜ ಸ෥ನ฿ಜಲ౵  y x x f x f x x 
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ಎಂ්ದඝ౬  ಗಮඛ๭ කโ ಇದඝ౬  ಅಂർ೩ ෥ഴൟ౨ ං౪ ೕๅ ಇದඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ഴವย౵  ಃಲโ අೕಷเං
इसिलए ಈಗ කโ 36.6 ರ ವಗბ෩ಲವඝ౬  ಅಂർ೩ ෥ಡฤ ಬಯ๯ವ ಃಲโ ಉർಹರൕಯ ಉർಹರൕಯඝ౬  
ඣೕഺೕಣ ಘലತ฿ಜ෸ ඛೕโ ෴โඃ ๸ಒ౲ ಯ ವಗბ෩ಲವඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ഴವ เඋನವඝ౬  ಕยൟರ෎ಀ
इसिलए ಇದඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡಬ๾ൿ ಆದฉ කโ ಅಂർ೩ ෥ಡฤ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ.
इसिलए කโ ෥ഴโඃචಂದฉ, ඛೕโ ෮ದฤ ನ ಎෆ ಏචಂൿ ಆคಸ෎ಀx 
इसिलए කโ ನ ವಗბ෩ಲಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ಅඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅx x 
इसिलए කโ ಈ ౽ಯბದ ෰ಲ౲ ವඝ౬  36.6 ನย౵  ಬಯ๯൤౨ ೕๅ ಎಂൿ ඛೕโ ඣೕലದฉ කโ ಅඝ౬  36 ಡ ಸಮකಜ x 
൤ಡൿಆಂಡฉ ඦತರ 36 ರ ವಗბ෩ಲโ 6 ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං.
इसिलए කโ ಇದಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ಅඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ಅඝ౬  36 ಡ ಸ෥ನ฿ಜ ൤ಡൿಆಂಡฉ ಮൡ౨  fx x 
ഷมౣ  ಡ ಸಮකಜದ౪ ฉ ನಮಡ ෎౽ಜฆโൿ ನಮಡ ನ ಪ౵ ๺ ഷมౣ  ෎ಀx 0.6 x f x 
इसिलए ನಮಡ ൟัൽฆโൿ ನ ನ ಪ౵ ๺ ഷมౣ  ಅඝ౬  ನย౵  ೯൤ಡ ද౳ ೖෳ ಅඝ౬  ෇ค ഷมౣ  ನย౵  x f x x x x f x x 
ಅಂർ೩ ෥ಡಬ๾ൿ ಈಗ ನ ಏඝ 36 ನ ವಗბ෩ಲ฿ಜං ೯൤ಡ ද౳ ೖෳ คಂದ 2 ವಗბ෩ಲ฿ಜං 36 x f f x 1 
෇ค ഷมౣ  ಆಜං 0.6x 
इसिलए ಇൿ 6 ಪ౵ ๺ 1 คಂದ 20 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅൿ 6.05 ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං
इसिलए කโ ෩ವ൞౨ ฆ ඩ෵ಂഡ ಆರನ ಈ ವಗბ෩ಲವඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ഴโൿ ಸค๯෥ฆ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං t 
ಓ ಆฆ ඩ෵ಂഡ ๵ච౬  ಐൿ ಇൿ ඛಖರ฿ಜ ಅಲ౵ ൽದ౪ ง ಇย౵  ಃಲโ අೕಷಗำ ಒಳತಂലๅ ಇย౵  කโ ಇඣ౬ ಂൿ 
ಉർಹರൕಯඝ౬  ඣೕഺೕಣ
इसिलए ๼ಂൽನ ಒಂൿ ವಗბ෩ಲ 36.6 ರย౵  ವಗბ෩ಲವඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ഴವ เඋನเං ಎಂൿ ಈಗ කඝ ඛಮ౱ ඝ౬  
ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ ಄ำ൤౨ ೕච ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ. 25 ರ ಘನ෩ಲದ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಈಗ ඛಖರ฿ಜ ว౽ౙ ೈರ ෥ഴโൿ 
๯ಲಭವಲ౵ ,
इसिलए කโ ಮ൤౨  ಏඝ ෥ഴ൤౨ ೕๅ ಎಂದฉ කโ ನ ಘನ෩ಲಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ හౘඨ ಅඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ x fx 
ಮൡ౨  ඦತರ ද౳ ೖෳ ෭ನ๺ ಎರഴ ෩ರඡ ಡ ෩ರඡ ಒಂൿ ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಅඝ౬  ಈಗ f x x x x 
ಸ෥ನ฿ಜರฤ කโ 25 ರ ಸ෦ೕಪเฆವ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ඣೕಡ෎ಀ ಇದ౽ౙ ಜ ౲ಁ ෕ งഡ ಅඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ഴโൿ 
๯ಲಭ
इसिलए 25 ರ ಸ෦ೕಪเฆವ ಪคතಣბ ಘನโ 27 ಆಜං
इसिलए කโ ಅඝ౬  27 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜ ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ಪ౵ ๺ ഷมౣ  ಆಗ෎ಃಂൿ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ 25 ಃౙ  x x x 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅಂದฉ කโ ഷมౣ  ಅඝ౬  ෭ನ๺ 2 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ 25 ರ ಘನ෩ಲโ ನ ೯൤ಡ x x f 
ഷมౣ  ඦ൤෻ ಇฆತ౨ ං, ಇದඝ౬  කโ ನ ೯൤ಡ ಅเූಜ౲  ෇ค ഷมౣ  ඛಂದ ಅಂർ೩ ෥ഴ൤౨ ೕๅ. 27 ರ x x f f x x 

౲ಁ ෕ งഡ ೯൤ಡ ෩ರඡ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಇಪ౭ ൤౨ ೕำ ಪವฑ ෭ನ๺ ෩ರඡ ಎರಡರ๠ౣ  ಮൡ౨  ഷมౣ  ෭ನ๺ ಎರഴx 
इसिलए 27 ರ ಘನ෩ಲವඝ౬  ඛೕല ෭ನ๺ 2 คಂದ 3 ಮൡ౨  27s me 3 
इसिलए ಇൿ ನನಡ 9 ඛೕഴತ౨ ං.
इसिलए ෩ฆ ෭ನ๺ ಎರഴ ಇಪ౭ ൡ౨  ಏำ ಇൿ ಎಪ౭ ൧౨ ಂಬൡ౨  ಇಪ౭ ൡ౨  ಏำ ಇಪ౭ ൤౨ ೖದ ౲ಁ ෕ งഡ ಸค๯෥ฆ 
ಎಪ౭ ൧౨ ಂಬൡ౨  ಇಪ౭ ൤౨ ೕಳಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಪค෥ಣದ ಬದมವൕಯ ದರವඝ౬  ಅಂർ೩ ෥ಡฤ ಇದඝ౬  ಬಳ๭
इसिलए කඝ ಇඣ౬ ಂൿ ಉർಹರൕಯඝ౬  ෥ഴ൤౨ ೕච
इसिलए ತೕಳದ ൟ౳ ಜ౲ ವඝ౬  ಒಂಬൡ౨  ๲ಂഔ෦ೕಟฑ ಎಂൿ ಅึಯมಞತ౨ ං ๒ನ౲  ෩ฆ ๲ಂഔ෦ೕಟฑ ෈ಂൿเನ 
අೕಷඅಂൽಡ ಪค෥ಣದย౵ ನ ಅಂർ೩ අೕಷವඝ౬  ಉഴ๼ല෵ค
इसिलए කโ ತೕಳದ ತೕಳದ ಪค෥ಣವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ කಲౙ คಂದ ෩ฆ ౲ಁ ෕ ඛಂದ ඛೕಡಲ౭ ഔౣ ං කโ pi r 
ඛೕലฆโൿ ಆಜං ಒಂಬൡ౨  ๲ಂഔ෦ೕಟฑ ഷมౣ  ඩ෵ಂഡ ๒ನ౲  ෩ฆ ๲ಂഔ෦ೕಟฑ ಆಜದ౪ ฉ ഷมౣ  r r v 
ಪค෥ಣದย౵ ನ අೕಷ฿ಜದ౪ ฉ ಇൿ ನย౵  ಮൡ౨  ഷมౣ  ෭ನ๺ ನย౵  ಮൡ౨  ಇದඝ౬  ද౳ ೖෳ ഛෳ౺  r v r v r v r 
ഷมౣ  โ౲ ತ౭ ನ౬ ൽಂದ ಅಂർ೧ಸಬ๾ංಂൿ කโ ඣೕലං౪ ೕๅr 
इसिलए කโ ಏඝ ෥ഴ൤౨ ೕๅ ಎಂದฉ කโ ว౽ౙ ೈರ ෥ഴ൤౨ ೕๅ
इसिलए ಪค෥ಣದย౵ ನ ಅಂർ೩ අೕಷโ เ ද౳ ೖෳ ಆฑ ഛෳ౺  ഷมౣ  ಆฑ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಇൿ เ ද౳ ೖෳ ಆฑ ಡ 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 4 න ಆฑ ಚದರ ෇ค ഷมౣ  ಮൡ౨  ඦತರ ඛೕโ ಅඝ౬  9 ಃౙ  ಸಮකಜ ಇค๭r r 
इसिलए ಇൿ 4 ಆಜං න ෇ค 9 ಚದರ ෇ค 0.03 ಈ ກೋ౞  ๲ಂഔ෦ೕಟฑ ಘನ
इसिलए ಇൿ ಉತ౭ ನ౬ ಗಳ ಅನ౷ ಯಗಳ ಀคൡ ನಮ౱  ಉಪක౲ ಸವඝ౬  තಣბತั๯ತ౨ ං ಧನ౲ ฿ದಗำ 
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